
 11 मंडिलयो ंके ʩाƥान मŐ आपका ˢागत है,
 इसिलए इस ʩाƥान मŐ हम दो वृȅो ंके िलए एक दूसरे को Ůितǅेद करने की İ̾थित Ůाɑ करने के साथ शुŝ करŐ गे,
 इसिलए हम उस İ̾थित को और अिधक कठोरता के साथ Ůाɑ करŐ गे यिद हम िपछले ʩाƥान मŐ याद करते हœ िक हमने कहा था िक 
यिद दो वृȅो ंके कŐ ūो ंके बीच की दूरी िũǛा के योग से कम है और यिद दोनो ंकŐ ūो ंके बीच की दूरी भी िũǛा के पूणŊ अंतर से अिधक है 
तो इस शतŊ के तहत हमने कहा था िक दोनो ंमंडल दो पर Ůितǅेद करŐ गे  अंक हालांिक हमने इसे सƢी से नही ंिदखाया था
 इसिलए आगे बढ़ते Šए यिद हम याद करते हœ तो हमने कहा था िक यिद दो सकŊ ल हœ तो शूɊ के बराबर और दो शूɊ के बराबर हœ और 
हम कहते हœ िक इस सकŊ ल का िũǛा शूɊ के बराबर है  एक है और कŐ ū यह िबंदु एक है और मान लŐ िक समीकरण दो r o s 
बराबर शूɊ Ȫारा िदए गए इस वृȅ की िũǛा दो और कŐ ū दो है तो हमने यह िटɔणी की थी िक यिद दूरी दो कŐ ūो ंके बीच r o ce 
िũǛा के योग से कम है और यिद यह दो वृȅो ंकी िũǛा के बीच पूणŊ अंतर से अिधक है तो जब यह İ̾थित होती है तो हमने कहा िक 
दोनो ंवृȅ ठीक दो िबंदुओ ंपर Ůितǅेद करŐ गे और हम भी  हमने यह भी कहा िक यिद ऐसा है तो यिद ऐसा होता है तो दो वृȅ दो िबंदुओ ं
पर Ůितǅेद करते हœ हमने यह भी कहा िक यिद दो वृȅो ंके बीच की दूरी िũǛा के योग के बराबर है तो दोनो ंवृȅ एक दूसरे को बा˨ 
ŝप से ˙शŊ करते हœ  ठीक एक िबंदु हमने यह भी कहा िक यिद दो वृȅो ंके कŐ ūो ंके बीच की दूरी िũǛा के अंतर के िनरपेƗ मान के 
बराबर है तो उस İ̾थित मŐ दोनो ंवृȅ एक दूसरे को आंतįरक ŝप से ˙शŊ करते हœ
 इसिलए हमने इस आह को उदाहरण के माȯम से भी समझाया था
 इसिलए हम  वृȅ खीचें हœ और िदखाया है िक ये İ̾थितयाँ कैसे उȋɄ हो सकती हœ, लेिकन हमने इन कथनो ंको औपचाįरक ŝप से या 
कड़ाई से िसȠ नही ंिकया था,
 इसिलए हम अब ऐसा करने का Ůयास करŐ गे 
तो आइए हम कहते हœ िक  हैट ये दो वृȅ हœ
 इसिलए हमारे पास यह वृȅ का समीकरण है जो पहले वृȅ का समीकरण है जो एक के बराबर शूɊ है िजसका कŐ ū एक है और s o 
मान लŐ िक यह दूसरा वृȅ दो बराबर शूɊ हैs 
 इसिलए बाद की चचाŊ मŐ हम करŐ गे मान लŐ िक ʩापकता के नुकसान के िबना हम मान लŐगे िक पहले सकŊ ल की िũǛा दूसरे सकŊ ल की 
िũǛा से अिधक है या यह दूसरे सकŊ ल के िũǛा के बराबर भी हो सकती है आइए हम दूसरे सकŊ ल के इस कŐ ū को से िनŝिपत करŐo2 
और  उस İ̾थित मŐ तो इस रेखा खंड की लंबाई है यह उन िबंदुओ ंमŐ से एक है जहां ये दो वृȅ ˙शŊ Ȫारा िनŝिपत होगें d o102 p 
और एक और दो को इस से जोड़Őगे अब आइए यह जांचने की कोिशश करŐ  िक Ɛा होता है या हम कहते हœ  िकन पįरİ̾थितयो ंo o p 
मŐ ऐसा होगा िक ये दोनो ंवृȅ एक-दूसरे को ठीक एक िबंदु पर ˙शŊ करŐ गे
 इसिलए यिद हम अपने िपछले ʩाƥानो ंको िफर से याद करते हœ तो हम कहते हœ िक इस िबंदु के िनदőशांक जो कŐ ū है  पहले वृȅ के r 

हœ और मान लŐ िक दूसरे वृȅ के कŐ ū के िनदőशांक अʙिवराम हœ तो एक की लंबाई ˙ʼ ŝप से एक लंबाई दो ab c d p r o p r
दो है और मान लŐ िक इसके िनदőशांक  िबंदु को और Ȫारा िनŝिपत िकया जाता है और िफर हम और यह भी कहते हœ िक p x y 
आइए हम कहŐ िक यह हरी िबंदीदार रेखा अƗ के समानांतर है और इसी तरह यह हरी िबंदीदार रेखा भी है और हम कहते हœ िक यह x 
कोण है एƛ अƗ के संबंध मŐ एक पी
 इसिलए यह कोण थीटा है इसी तरह हरे रंग की िबंदीदार रेखा के संबंध मŐ ओ से पीओ दो पी का कोण मान लीिजए िक यह फाई Ȫारा 
दशाŊया गया है हम इस हरे रंग के िलए ओ दो से लंबवत भी छोड़ते हœ  िबंदीदार रेखा तो यह लंबवत हम इस िबंदु को से िनŝिपत करतेm 
हœ जहां लंबवत हरी िबंदीदार रेखा से िमलता है यह ˙ʼ है िक यिद हम इस िबंदु को िलख सकते हœ तो इस िबंदु के िनदőशांक दोनो ंके x 
संबंध मŐ Ŭुवीय ŝप मŐ िलखे जा सकते हœ वृȅ
 इसिलए जब हम यह p .
 िलखते हœ इस िबंदु के िनदőशांको ंको पहले वृȅ के संबंध मŐ Ŭुवीय ŝप मŐ इंिगत करŐ , हम देखते हœ िक एक जोड़ एक p x r cos 
थीटा के बराबर है और बराबर जोड़ एक थीटा है इसी तरह और को पदो ंमŐ ʩƅ िकया जा सकता है  दूसरे वृȅ y b r sin x y 
के संबंध मŐ Ŭुवीय ŝप का 
, िजसमŐ जोड़ दो है, जमा दो है, अब हम इस और इस समीकरण और इस और इसx, c r cos phi y d r sin phi ah 
समीकरण की बराबरी कर सकते हœ िजससे हम Ůाɑ करते हœ िक वन कॉस थीटा सी ɘस आर टू कॉस फी और बी ɘसa plus r  
आर वन सीन थीटा बराबर डी ɘस आर टू िसन फी के बराबर है Ɛोिंक हमने मान िलया है िक आर एक आर दो के बराबर से बड़ा है जो
हम करŐ गे वह यह है िक हम इसे इस तरफ ले जाएगा,
 इसिलए हमŐ आर वन कॉस थीटा सी माइनस ए ɘस आर टू कॉस फी और आर वन िसन थीटा डी माइनस बी ɘस आर टू िसन फी 
िमलता है और अब हम इस समीकरण को इस समीकरण मŐ जोड़ सकते हœ और जोड़ सकते हœ जब हम इन दो समीकरणो ंका वगŊ करते हœ
और उɎŐ जोड़ते हœ तो हमŐ एक वगŊ कॉस वगŊ थीटा ɘस वगŊ िमलता है  यह बाएं हाथ की ओर एक वगŊ पाप वगŊ थीटा इस के वगŊ के r r 
बराबर है इसका वगŊ जो इस चीज़ के वगŊ से सी घटा है यह शɨ सी घटा एक वगŊ ɘस आर दो वगŊ कॉस ˍायर फाई ɘस दो सी घटा 
एआर दो  और िफर यहाँ इस िवशेष पद का वगŊ है माइनस पूरा वगŊ ɘस दो वगŊ साइन वगŊ ɘस दो गुणा cos phi d b r phi d
घटा मŐ दो और यिद हम इस तȚ का उपयोग करके इसे सरल बनाना चाहते हœ िक वगŊ थीटा ɘस  पाप b r sin phi cos 
ˍायर थीटा िकसी भी थीटा के िलए एक है और इसी तरह कॉस ˍायर फी ɘस पाप ˍायर फी भी एक है हम उस तȚ का उपयोग 
करते हœ तो हमŐ आर एक वगŊ सी घटा एक वगŊ ɘस डी माइनस बी ˍायर ɘस आर दो वगŊ ɘस दो आर दो सी मŐ िमलता है  माइनस ए 
कॉस फी ɘस डी माइनस बी िसन फी अब सी माइनस ए पूरा ˍायर ɘस डी माइनस बी पूरा वगŊ तो सीसी माइनस एक पूरा वगŊ ɘस 
डी माइनस बी पूरा वगŊ और कुछ नही ंबİʋ दो कŐ ūो ंके बीच की दूरी की वगŊ लंबाई है िजसे हम d .
 से िनŝिपत कर सकते हœ वगŊ एक ओ दो वगŊ करते हœ और हम कहते हœ िक यहां हम इस पद के िलए गुणा करते हœ और डी से िवभािजत 
करते हœ और वहां से हम Ůाɑ करते हœ हम यहां एक ओ दो डाल सकते हœ और िफर हम इन दो शɨो ंमŐ एडो एक ओ दो डालते 
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हœ अंत मŐ हमŐ एक वगŊ दो वगŊ होता है ɘस एक दो वगŊ ɘस दो दो करो एक दो गुना माइनस बटा एक दो r r o r o c a d o 
ɘस माइनस बटा एक दो तो चलो  हम देखते हœ िक ये दो शɨ Ɛा हœ िजɎŐ आप जानते हœ in cos phi d b d o sin phi 

उह सी माइनस ए बटा डी वन ओ टू और डी माइनस बी बटा डी वन ओ टू अगर हम िपछले आंकड़े पर वापस जाते हœ तो हम जो देखते हœ
वह यह है िक अगर हम इस पर ȯान कŐ िūत करते हœ तो समकोण िũभुज का Ůयास करŐ  ओ एक ओ दो एम तो हम देखते हœ िक ओ एक 
एम कुछ भी नही ंहै सी घटा एओ दो एम कुछ भी नही ंहै लेिकन डी माइनस बी है और आइए हम इस कोण को िनŝिपत करŐ  एम ओ 1 
ओ 2 तो यह कोण कौन सा है आइए हम इसे अʚा Ȫारा िनŝिपत करŐ  तो  यह आसानी से देखा जा सकता है िक माइनस को c a d 
से एक दो से िवभािजत करना और कुछ नही ंबİʋ और माइनस को डू वन टू से िवभािजत करना साइन o cos alpha d b o 
अʚा है।
 ओ अगर हम इसका उपयोग करते हœ तो हम इसे कॉस अʚा और यह साइन अʚा होने के िलए Ůाɑ करते हœ और
 इसिलए हमारे पास यह अिभʩİƅ है लेिकन यह फॉमŊ कॉस ए कॉस बी ɘस पाप ए पाप बी है और यह कुछ भी नही ंहै, लेिकन फी 
माइनस अʚा का है तो यह भी ˙ʼ है िक अʚा का मूʞ दो मंडिलयो ंके कŐ ūो ंके िनदőशांक पर िनभŊर करता है जो हमŐ िदए गए हœ
 इसिलए अʚा हमŐ ǒात है
 इसिलए हमारे िलए जो अǒात है वह फाई और थीटा का मूʞ है Ɛोिंक हम  हम नही ंजानते हœ िक हम दो वृȅो ंके Ůितǅेदन िबंदुओ ंको
ठीक से नही ंजानते हœ और यही हमारा Ůयास है िक हम एक िविध िवकिसत करŐ  यहाँ हमारा Ůयास है िक हम Ůितǅेदन के िबंदुओ ंको 
िचि˥त करने के िलए एक िविध के साथ आएँ 
तािक िबंदु  इन दो Ŭुवीय ŝपो ंȪारा Ůितǅेदन िदया गया था,
 इसिलए िजस Ɨण हम फी को खोजने मŐ सƗम होते हœ, यह या तो फी या थीटा से ˙ʼ होता है,
 इसिलए हमने थीटा का अनुकरण िकया है,
 इसिलए अब हमारे पास यहां Ɛा है यिद हम इस समीकरण को देखते हœ तो हमारे पास मूल ŝप से एक िũकोणिमतीय है ते .
 मŐ समीकरण  फाई के आरएमएस
 इसिलए हम हल कर सकते हœ
 इसिलए यह समीकरण ठीक है यह समीकरण है आर एक वगŊ आर दो वगŊ ɘस डी एक ओ दो वगŊ ɘस दो आर 2 डीओ 1 ओ 2 को 
फाई माइनस अʚा के ŝप मŐ जाना जाता है,
 इसिलए इस समीकरण मŐ सब कुछ ǒात है  हमŐ Ɛोिंक हम समीकरण या दो मंडलो ंको जानते हœ
 इसिलए हम िũǛा जानते हœ हम कŐ ūो ंके बीच की दूरी जानते हœ हम इस कोण अʚा को जानते हœ अब जो ǒात नही ंहै वह फाई है िजसे 
हम इस समीकरण को हल करके जान सकते हœ एक बार जब हम फाई जानते हœ तो हम बŠत आसानी से कर सकते हœ  फी का मान यहां 
रखŐ और हम इस समीकरण से चौराहे के इस िबंदु के िनदőशांक Ůाɑ कर सकते हœ,
 इसिलए िपछली ˠाइड से हमारे पास फी माइनस अʚा का कॉस है आर एक वगŊ माइनस आर दो वगŊ ɘस डी एक ओ दो पूरे वगŊ बटा
दो  आर दो एक ओ दो करते हœ
 इसिलए अिनवायŊ ŝप से हमŐ फाई के मूʞ को खोजने के िलए इस समीकरण को हल करना होगा जो इस तरह से Ťािफक ŝप से िकया
जा सकता है,
 इसिलए हम Ɨैितज अƗ पर फाई बनाम लंबवत अƗ पर फाई माइनस अʚा के कॉस ɘॉट करŐ गे और के Ťाफ  फी के कारण  माइनस 
अ̵फ़ा कुछ इस तरह िदख सकता है,
 इसिलए हम कहते हœ िक यह अ̵फ़ा है,
 इसिलए जब फी फी का ज़ीरो कॉस है माइनस अ̵फ़ा अʚा कॉस ऑफ़ आई माइनस अ̵फ़ा, कॉस ऑफ़ अ̵फ़ा है जो हमŐ यह मान 
कहता है जब फाई फी माइनस अʚा का अʚा कॉस है  एक के अिधकतम मूʞ को Ůाɑ कर लŐगे तो मान लŐ िक हमारे पास ऐसा कुछ
है,
 इसिलए यह एक पूणŊ चŢ है,
 इसिलए यह मान दो पीआई होगा और यह मान फाई का यह मान जहां यह Ɋूनतम Ůाɑ करता है,
 इसिलए हम देखते हœ िक जब हमारे पास है  फाई अʚा ɘस पीआई के बराबर है तो फी माइनस अʚा का कॉस माइनस वन है, जो 
Ɋूनतम संभव मूʞ है जो इसे Ůाɑ कर सकता है और यह Ůाɑ करेगा िक फाई के बराबर अʚा ɘस पीआई जो अब यह िबंदु है यिद 
यह ˙ʼ है िक यिद यह मान इस समीकरण के दािहने हाथ की ओर एक िनरपेƗ मान है जो एक से कम है तो हमारे पास एक समाधान 
होगा तािक हम इस मान 
को अƗ से एक Ɨैितज िव̾थापन Ȫारा एक रेखा Ȫारा Ůˑुत कर सकŐ  तो आइए हम एक हरे रंग की िबंदीदार रेखा का उपयोग करŐ   भीx 
तो मान लीिजए अगर यह  मान है मान लीिजए एक से कम मान लीिजए मान लीिजए िक यह आधे के बराबर हैs 
 इसिलए यिद यह मान आधे के बराबर है तो आधा यहां कही ंहै Ɛोिंक यह एक है तो यह आधा है और िफर इस मान के अनुŝप है जो 
हमŐ  आधा कहŐ तो हम एक िबंदीदार रेखा खीचंŐगे जो अƗ के समानांतर है और अƗ से आधे से िव̾थािपत हो गई है,x x 
 इसिलए िजन ̾थानो ंपर यह हरी िबंदीदार रेखा वŢ को काटने वाली है, Ɛोिंक यह हरी रेखा Ǜािमतीय ŝप से है  इस Ťाफ के िलए इस 
मान के बराबर लाइन का समीकरण तो ˙ʼ ŝप से आप जानते हœ िक यह हरी रेखा कॉस फी माइनस अʚा के िलए वŢ को काटने y 
जा रही है, ये दो मान समान होगें और
 इसिलए इस मामले मŐ यिद यह आधा होना था तो  पाँच के दो मान यह मान होगें और यह मान वाˑव मŐ यह आसानी से देखा जा सकता 
है िक जब तक दािहनी ओर के इस मान का 
मापांक मान एक से कम है, यिद मापांक मान सƢी से एक से कम है तो कोई भी आसानी से देख सकता है  था  इस पूणŊ एक पूणŊ चŢ के
कारण हमेशा फाई के दो समाधान होगें, यहां फाई 
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के दो अलग-अलग मूʞ होगें जो इस समीकरण को संतुʼ करŐ गे और ऐसा तब होगा जब इस दािहने हाथ की ओर एक पूणŊ मूʞ हो जो 
िक एक से सƢी से कम हो  उदाहरण हमने आधा िलया और िफर हमने यह देखा और यह पांच के दो अलग-अलग मान थे, लेिकन यिद 
ऐसा है तो उस िवशेष मामले मŐ जहां इस दािहने हाथ की ओर एक से कम का पूणŊ मूʞ है, उस पįर̊ʴ के अनुŝप होगा जहां दो मंडल 
एक दूसरे को काटते हœ दो िबंदुओ ंपर ठीक दो िबंदुओ ंपर हालांिक हम देखते हœ िक यिद यह दािहने हाथ की तरफ या तो एक या एक के 
बराबर होना चािहए, तो यिद यह दािहने हाथ की तरफ एक के बराबर है तो हरे रंग की िबंदीदार रेखा कुछ इस तरह है एक के इस मान 
के अनुŝप हरी िबंदीदार रेखा इस वŢ को केवल एक ही ̾थान पर ˙शŊ करती है जो िक के बराबर अʚा से मेल खाती है जो phi 

के बराबर होती है  अʚा औरphi 
 इसिलए दो सकŊ ल एक दूसरे को केवल एक ही ̾थान पर ˙शŊ करŐ गे, िजनके िनदőशांक उन िनदőशांक Ȫारा िदए गए हœ, इस समीकरण 
Ȫारा िदए जाएंगे लेिकन फाई के बराबर अʚा के साथ अगर यह दािहने हाथ की तरफ जहां िũǛा और कŐ ūो ंके बीच की दूरी थी  जैसे 
िक यह दािहने हाथ की तरफ एक के बराबर होता है जब यह बराबर होता है जब यह दािहने हाथ की तरफ वाई माइनस वन के बराबर 
होता है तब भी जब यह माइनस वन के बराबर होता है तो हरी िबंदीदार रेखा कुछ ऐसी होती है और उस İ̾थित मŐ भी फाई का ठीक एक 
मान है जो इस समीकरण को संतुʼ करता है िजसका मूल ŝप से अथŊ है िक अʚा ɘस पीआई के बराबर फाई के अनुŝप केवल एक 
िबंदु है जहां ये दो मंडल एक दूसरे को ˙शŊ करŐ गे,xy 
 इसिलए इस िवशेष मामले मŐ जहां यह दािहने हाथ की तरफ एक के बराबर है  या माइनस वन हम देखते हœ िक दो वृȅ एक दूसरे को 
केवल एक िबंदु पर Ůितǅेद करŐ गे िजसका मूल ŝप से अथŊ है िक वे एक दूसरे को एक िबंदु पर ˙शŊ करŐ गे तो अगले  हम यह देखने की 
कोिशश करŐ गे िक इन दो मामलो ंको कैसे िचि˥त करने की कोिशश की जाएगी, जहां सकŊ ल एक दूसरे को आर 1 आर 2 के इस आह 
और दो कŐ ūो ंके बीच की दूरी के संदभŊ मŐ ˙शŊ करते हœ,
 इसिलए हमने अभी कहा था तो आइए हम कहŐ िक एक वगŊ माइनस दो वगŊ ɘस एक दो पूणŊ वगŊ बटा दो दो एक r r o r d 
अʙिवराम दो बराबर है मान लीिजए माइनस वन और देखते हœ िक यह िकससे मेल खाता है जो िक फी माइनस अʚा के कॉस के o 
बराबर है तो यह  होगा यिद और केवल यिद ऐसा है तो यिद हम इसे हल करने का Ůयास करते हœ तो हम जो देखते हœ वह यह है िक r 
एक वगŊ दो वगŊ के बराबर है ɘस एक दो पूणŊ वगŊ घटाएं दो दो एक दो करŐ  िजसका अथŊ है िक एक वगŊ दो ऋण के r o r o r r 
बराबर है एक दो पूणŊ वगŊ करŐ  और इसका ताȋयŊ है िक एक या तो दो के बराबर है घटा एक दो या एक बराबर करने के o r r o r 
िलए एक दो घटा दो अब ˙ʼ ŝप से यह मामला संभव नही ंहै Ɛोिंक हमने शुŝ मŐ कहा था िक एक, दो और दूरी के o r r r d 
बराबर से बड़ा है हमेशा एक गैर ऋणाȏक माũा दो कŐ ūो ंके बीच की दूरी है और
 इसिलए यह संभावना है िक यह संभव नही ंहै
 इसिलए एकमाũ संभावना यह है और यह İ̾थित कुछ भी नही ंहै िक कŐ ūो ंके बीच की दूरी िũǛा के योग के बराबर है तो यह एक ऐसी 
İ̾थित है िजसमŐ दािहना हाथ माइनस वन के बराबर होता है लेिकन आइए हम Ǜािमतीय ŝप से यह भी देखने की कोिशश करŐ  िक 
इसका Ɛा मतलब है,
 इसिलए जब दो कŐ ūो ंके बीच की दूरी िũǛा के योग के बराबर होती है तो यह एƛŮेशन माइनस वन होता है।
  िजसका अथŊ है िक फी माइनस अʚा का कॉस माइनस वन है या िजसका मूल ŝप से मतलब है िक फी बराबर है तो फी माइनस 
अʚा मूल ŝप से पीआई है या मूल ŝप से फी अʚा ɘस पीआई के बराबर है तो हमारे पास यह है िक फाई अʚा ɘस पीआई के 
बराबर है अब हम इस आंकड़े पर वापस जाते हœ 
आइए देखŐ िक इसका Ɛा अथŊ है जब हम कहते हœ िक फी तो हमने अब कहा है िक फी अʚा ɘस पीआई के बराबर है
 इसिलए हम इस आह İ̾थित की जांच करना चाहते हœ तो आह आइए हम इस कोण को देखŐ  ले तो यह कोण यहाँ है
 इसिलए यह 90 िडŤी है यह कोण यहाँ ˙ʼ ŝप से 2 माइनस अ̵फ़ा Ȫारा पाई है और
 इसिलए यह कोण 0 1 0 2 पो 1 ओ 2 पी यह कोण जो हमŐ बीटा Ȫारा िनŝिपत करता है
 इसिलए इस कोण बीटा की गणना की जा सकती है Ɛोिंक यह फी है यह 90 है यह पीआई बाय 2 माइनस अʚा है
 इसिलए यह बाहर आ जाएगा
 इसिलए बीटा पीआई बीटा के बराबर पीआई ɘस अʚा माइनस फाई के बराबर होगा जब फाई अʚा ɘस पीआई के बराबर है जो 
िक हम पįर̊ʴ है  अभी िवचार कर रहे हœ तो अगर हम इस फाई को अʚा ɘस पीआई Ȫारा Ůित̾थािपत करते हœ तो हम देखते हœ िक 
यिद ऐसा होता है तो बीटा वाˑव मŐ शूɊ के बराबर होता है बीटा शूɊ के बराबर होता है लेिकन बीटा शूɊ के बराबर Ɛा होता है तो 
आइए अब इस िũकोण पर ȯान कŐ िūत करŐ  ओ एक ओ दो पी तो बीटा बराबर शूɊ का मतलब है िक
 इसिलए यह कोण बीटा शूɊ पर िगरने वाला है िजसका अथŊ है िक यह िबंदु पी इस पर है यह िबंदु पी को इस पर कही ंएक ओ दो के 
बीच सीधी रेखा पर झठू बोलना चािहए  एक ओ दो तो मूल ŝप से यह िũभुज ओ एक पो दो तो आधार  कॉलली यह िũकोण ओ एक पो 
दो िबंदु पी के साथ एक सीधी रेखा बन जाता है, जहां िबंदु एक और ओ दो के बीच मŐ होता है,
 इसिलए जब बीटा शूɊ के बराबर होता है तो बीटा शूɊ हो जाता है और उस İ̾थित मŐ इसका मूल ŝप से Ɛा अथŊ है  तो यह मूल ŝप 
से यह मामला Ɛा है मूल ŝप से यह İ̾थित मूल ŝप से Ɛा है इसका मतलब यह है िक हमारे पास पहले सकŊ ल के कŐ ū मŐ एक है और 
हमारे पास ओ 2 दूसरे सकŊ ल के कŐ ū के ŝप मŐ है और उनका िबंदु जहां वे एक दूसरे को छूते हœ
 इसिलए  ये दो वृȅ एक दूसरे को ठीक एक िबंदु पर ˙शŊ करते हœ जो िक िबंदु है और यह िबंदु कŐ ūो ंको िमलाने वाली सीधी रेखा p p 
पर İ̾थत है, इसका यही अथŊ है और यह कŐ ūो ंको िमलाने वाली सीधी रेखा के बीच मŐ कही ंİ̾थत है तो एक और के बीच मŐ  दो तो o 
हमारे पास ऐसा कुछ है ओ एक ओ दो यह संपकŊ  का िबंदु है और आगे अगर हम पी पर कहŐ तो हम एक लंबवत खीचंते हœ तो पी पर हम 
इस सीधी रेखा के िलए लंबवत खीचंते हœ एक ओ दो तो  यह लंबवत यह नीली रेखा है तो यह ˙ʼ है िक इस नीली रेखा पर िकसी भी िबंदु 
के बीच की सबसे छोटी दूरी और यह कŐ ū पहले सकŊ ल मŐ से एक कŐ ū से इस सीधी रेखा तक लंबवत दूरी होगी और वह लंबवत दूरी ˙ʼ 
ŝप से एक पी है Ɛोिंक हमने इस रेखा का िनमाŊण नɬे िडŤी से एक ओ दो पर िकया है और Ɛोिंक एक पी पहले सकŊ ल की िũǛा है,
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 इसिलए यह दूरी एक पी बराबर है अब ˙ʼ ŝप से यिद हम इस नीली रेखा पर कोई अɊ िबंदु लेते हœ तो  एक से उस िबंदु की दूरी r 
एक से अिधक होनी चािहए Ɛोिंक एक से िनकटतम िबंदु यह िबंदु था और अब हम सीधी रेखा पर एक और िबंदु चुन रहे हœ जो p p 
नही ंहै
 इसिलए यह ˙ʼ है िक उस िबंदु की दूरी  इस नीली सीधी रेखा पर के अलावा िकसी अɊ िबंदु का p 
िũǛा एक से अिधक होगा औरr 
 इसिलए वह िबंदु इस पहले वृȅ के बाहर होगा एक के बराबर शूɊ इसी तरह हम करŐ गे िकसी भी िबंदु पर यह बŠत आसान है इसी s 
तरह समान तकŘ का उपयोग करके यह िदखाना बŠत आसान है िक पी के अलावा सीधी रेखा पर कोई भी िबंदु इस दूसरे सकŊ ल के बाहर
भी होगा और
 इसिलए सीधी रेखा के सभी िबंदु
 इसिलए और
 इसिलए एकमाũ सीधी रेखा का वह िबंदु जो दोनो ंवृȅो ंको ˙शŊ करता है, यह िबंदु है औरp 
 इसिलए यह सीधी रेखा इन दोनो ंवृȅो ंकी अनुŮ̾थ उभयिनʿ ˙शŊरेखा के अलावा और कुछ नही ंहै,
 इसिलए यह İ̾थित जो हमने अभी देखी है वह यह है िक यिद दोनो ंऐसा और  यह İ̾थित यिद आप हमारे िपछले ʩाƥानो ंको याद d 
करते हœ तो हम कहते हœ िक जब भी ऐसा होता है तो उस िबंदु का संपकŊ  िबंदु जहां दो वृȅ ˙शŊ करते हœ यिद वह एक ही सीधी रेखा पर दो
कŐ ūो ंके बीच İ̾थत है तो यिद उस िबंदु का िबंदु जहां दो वृȅ हœ एक दूसरे को ˙शŊ करŐ  जो िक यह िबंदु पी इस सीधी रेखा पर एक ओ दो 
और एक और ओ दो के बीच İ̾थत है तो हमने कहा िक जब हम कहते हœ िक ये दो मंडल एक दूसरे को बाहरी ŝप से ˙शŊ करते हœ o
 इसिलए हम जो िदखाते हœ वह वही है जो हमने िदखाया है िक यिद दो वृȅ बाहरी ŝप से ˙शŊ करते हœ तो यह सच होना चािहए िक दो 
वृȅो ंके बीच की दूरी एक जमा दो है,r r 
 इसिलए यह हमने अभी िदखाया है आह, लेिकन दूसरे के बारे मŐ Ɛा  िवपरीत तकŊ  मान लŐ िक हमŐ दो वृȅ िदए गए हœ और कहा जाता है 
िक कŐ ūो ंके बीच की दूरी िũǛा के योग के बराबर है
 इसिलए यह उʐा तकŊ  है
 इसिलए हम कहते हœ िक कŐ ūो ंके बीच की दूरी बराबर है  िũǛा का योग तो Ɛा इसका मतलब यह है िक दो सकŊ ल बाहरी ŝप से एक 
िबंदु पी पर ˙शŊ करŐ गे जो वाˑव मŐ सच है Ɛोिंक अगर हम इस समीकरण से शुŝ करते हœ और अगर हम इसे इस अिभʩİƅ मŐ यहां 
रखते हœ तो हम जानते हœ िक फाई माइनस अʚा का बराबर है एक वगŊ घटा दो वगŊ जोड़ एक दो पूणŊ वगŊ बटा दो cos  r r d o 

दो अब एक दो करŐ  इस समीकरण मŐ यिद हम इसे एक दो को एक जोड़ दो के बराबर रखते हœ और थोड़ा करते हœ  r o o r r 
गिणत जो हम देखŐगे वह है  यह मान शूɊ से एक हो जाएगा और िफर इसका मूल ŝप से मतलब होगा िक बीटा शूɊ के बराबर है , 
इसका मतलब यह होगा िक दो मंडल एक दूसरे को पी पर ˙शŊ करŐ गे, यह भी कʙना करना बŠत मुİʭल नही ंहै Ɛोिंक बीटा शूɊ हो 
जाता है Ɛा होगा िक यह भुजा और यह दोनो ंकेȾो ंको िमलाने वाली सीधी रेखा की ओर आने लगŐगी लेिकन यह तभी हो सकता है r 
जब हम इस वृȅ को धीरे-धीरे बाहर ले जाएँ तो जब हम वृȅ को बाहर की ओर ले जाएँ तो Ɛा होगा िक यह कोण बीटा  तब तक कम 
करना शुŝ कर दŐ गे जब तक हम इसे इतना आगे नही ंबढ़ा देते हœ िक ठीक एक िबंदु है जहां ये दोनो ंवृȅ एक समान तरीके से ˙शŊ करŐ गे
यिद हम जब इसे छाũो ंके िलए एक समान तरीके से एक अɷास के ŝप मŐ छोड़ा जा सकता है यिद हम सही की बराबरी करते हœ  इस 
समीकरण के दािहने हाथ मŐ इस समीकरण का हाथ ɘस वन के बराबर है Ɛोिंक हमने पहले माइनस वन केस देखा है यिद यह ɘस वन
के बराबर है तो हम यह िदखा सकते हœ िक यहां से हम कर सकते हœ  चंूिक दोनो ंकŐ ūो ंके बीच की दूरी एक घटा दो के बराबर है, r r 
हमारे मामले मŐ हमने दो से एक बड़ा िलया है,r r 
 इसिलए यह वाˑव मŐ िũǛा के पूणŊ अंतर के बराबर है, लेिकन िफर यिद यह बराबर है एक ही समाधान है फाई बराबर अʚा और 
फाई बराबर अʚा के अनुŝप होगा अगर हम इस आंकड़े पर वापस जाते हœ जब फाई अʚा के बराबर होता है तो यह पीआई के 
बराबर बीटा से मेल खाता है
 इसिलए पीआई के बराबर बीटा का मतलब है िक यह सकŊ ल अंदर की ओर बढ़ रहा है तािक यह इस तरह आगे बढ़ रहा है तािक आप 
उदाहरणो ंके माȯम से िदखा सकŐ  िक 
एक पįर̊ʴ तब होता है जब मंडल सकŊ ल पर ए को छू रहे हœ, दो िबंदुओ ंपर छेड़छाड़ कर रहे हœ जो इस तरह है िक यह कोण अब बीटा 
है यिद यह छोटा सकŊ ल  अंदर आगे बढ़ता है तो 
कुछ इस तरह का पįर̊ʴ होगा
 इसिलए यह कŐ ū होगें यह कŐ ūो ंको जोड़ने वाली रेखा होगी और िफर अब यह कोण बीटा बढ़ेगा
 इसिलए यह कोण बीटा होगा अब जʗी  यह तीŴ था अब यह अ˙ʼ हो गया है Ɛोिंक यह वृȅ इतना अंदर चला गया है और जब r 
ऐसा होता है िक दूसरा वृȅ ठीक इतना अंदर चला जाता है िक वह केवल एक िबंदु पर बड़े वृȅ को ˙शŊ करता है उस İ̾थित मŐ Ɛा होगा
 िक यह तो यह िबंदु था तो उस İ̾थित मŐ Ɛा होगा िक यह िबंदु यहाँ आएगा और ऐसा होगा िक एक दो और एक ही सीधी p p o p 
रेखा पर होगें Ɛोिंक यह जब बीटा हो जाता है तो यह िũभुज एक ओ दो पी एक सीधी रेखा मŐ िगर जाएगा लेिकन िफर माइनस वन pi 
केस से अंतर यह है िक माइनस वन केस मŐ िũभुज ओ 1 ओ 2 पी एक सीधी रेखा मŐ ढह गया जो एक पीओ 2 था
 इसिलए जब हमारे पास माइनस 1 था  यिद हम देखते हœ िक िũभुज एक दो इस सीधी रेखा मŐ ढह गया है o p 

दो के साथ एक और दो के बीच मŐ है Ɛोिंक एक और दो के बीच मŐ थाo one po p o p o 
 इसिलए हमने यह िनʺषŊ िनकाला और Ɛोिंक एक और के बीच था  दो और शंकु का िबंदु है  उस िबंदु की चातुयŊ जहाँ दो वृȅp o p 
˙शŊ करते हœ,
 इसिलए हमने िनʺषŊ िनकाला िक दोनो ंवृȅ एक दूसरे को बाहरी ŝप से ˙शŊ कर रहे होगें, लेिकन अब इस ɘस वन मामले के िलए जो
हम देखते हœ वह यह है िक िũभुज एक सीधी रेखा मŐ ढह जाता है जो िक ओ एक ओ दो है  इतना ˙ʼ ŝप से यह तभी हो सकता है p 
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जब वृȅ छोटा वृȅ अंदर से बड़े को ˙शŊ करे Ɛोिंक संपकŊ  या िबंदु जहाँ दो वृȅ ˙शŊ करते हœ, दो कŐ ūो ंके बीच मŐ नही ंहै, यह एक ही 
सीधी रेखा पर है, लेिकन जब आगे बढ़ाया जाता है जब  हम कŐ ū को िमलाने वाली इस सीधी रेखा को लेते हœ और यिद हम इसे और आगे 
बढ़ाते हœ तो यह वाˑव मŐ से िमलती हैp 
 इसिलए रेखा खंड एक ओ दो के बाहर है, हालांिक यह एक ही रेखा पर İ̾थत है लेिकन यह रेखा खंड एक ओ दो का िहˣा नही ंहै p 
और  इससे हमŐ यह िनʺषŊ िनकालने मŐ मदद िमलती है िक दो मंडल आंतįरक ŝप से एक-दूसरे को छू रहे होगें और इसके िलए यह शतŊ
है और इसके िवपरीत भी यह िदखाना बŠत आसान है िक अगर हम भूल जाते हœ तो हम आपको जानते हœ िक Ɛा हम देखते हœ इस 
समीकरण को छोड़कर आप जानते हœ िक हमने इसे दो के बराबर रखा था, हमने इसे 
उस मामले के िलए एक के बराबर होने के िलए Ůित̾थािपत िकया था जहां हम देखना चाहते थे िक Ɛा होता है Ɛोिंक हम उन दो 
पįर̊ʴो ंमŐ Ŝिच रखते थे जहां हमारे पास केवल एक ही समाधान होता है Ɛोिंक जब हमारे पास होता है  फाई का केवल एक समाधान 
इसका मूल ŝप से मतलब है िक दो मंडल एक-दूसरे को केवल एक ही ̾थान पर काटते हœ Ɛोिंक अगर हम इस ˠाइड पर वापस जाते 
हœ तो हमारे पास फाई के अलग-अलग मान हœ, तो फाई का Ůȑेक अलग मूʞ एक अलग िबंदु पी के अनुŝप होगा Ɛोिंक  अगर हम 
फाई बदलते हœ तो एƛ और वाई िनदőशांक बदल जाएंगे िजसका अथŊ है िक हमŐ चौराहे का एक अलग िबंदु िमलता है लेिकन हमने देखा 
िक कुछ िवशेष पįर̊ʴो ंमŐ 
जहां हमने देखा िक िवशेष पįर̊ʴो ंमŐ जहां यह दािहना हाथ या तो ɘस वन है या  माइनस वन ऐसे मामलो ंमŐ फाई का केवल एक 
समाधान होता है या पांच का एक मान हम समीकरण को हल करते हœ दो मान नही ंहोते हœ, िबʋुल एक मान होता है और ˙ʼ ŝप से 
पांच का एक मान होगा ठीक एक िबंदु पर ŮितिŢया दŐ  जहां दो मंडल िमलŐगे िजसका मूल ŝप से अथŊ है िक दो मंडल उस िबंदु पर एक 
दूसरे को ˙शŊ करŐ गे और िफर हम इस मामले के िलए भी जान सकते हœ िक हम इस İ̾थित से शुŝ करते हœ यिद हम इस İ̾थित से शुŝ 
करते हœ और  यिद आप इस मान को यहां रखते हœ तो हम Ɛा देखŐगे िक यह दािहना हाथ ɘस वन के बराबर होगा, िजसका मूल ŝप से 
मतलब है िक अगर यह İ̾थित सही भी है तो इसका मतलब यह भी है िक दोनो ंमंडल एक दूसरे को आंतįरक ŝप से ˙शŊ करते हœ तो 
हम Ɛा करते हœ  िदखाएँ िक मœने अब िदखाया है िक यिद दूरी पूणŊ अंतर के बराबर है d 
तो दोनो ंवृȅ एक दूसरे को आंतįरक ŝप से ˙शŊ करते हœ और उससे ठीक पहले हमने िदखाया है िक यिद दो वृȅ आंतįरक ŝप से ˙शŊ
करते हœ यिद दो वृȅ एक दूसरे को आंतįरक ŝप से ˙शŊ करते हœ तो  यह सच होना चािहए िक एक ओ दो पूणŊ अंतर के बराबर है और 
कुछ ऐसा ही हमने उस मामले के िलए िदखाया था जहां वे बाहरी ŝप से ˙शŊ करते हœ और िफर हमने अपने िपछले मŐ भी देखा था  
ʩाƥान दŐ  िक दो वृȅ एक-दूसरे को या तो एक या दो िबंदुओ ंपर Ůितǅेद करने जा रहे हœ,
 इसिलए वे ठीक दो िबंदुओ ंपर Ůितǅेद करŐ गे यिद इस दािहने हाथ की ओर का पįरमाण एक से कम है और हमने अपने िपछले 
ʩाƥान मŐ िवʶेषण िकया था तो
 इसिलए यिद पįरमाण एक से कम है तो दो वृȅ ठीक दो िबंदुओ ंपर Ůितǅेद करते हœ और यिद इस मान का मापांक एक के बराबर है तो
दो वृȅ एक दूसरे को ˙शŊ करते हœ और िनिʮत ŝप से यिद यह मान िनरपेƗ मान एक से अिधक है तो कोई नही ंहै  फाई का समाधान 
यिद यह मान एक से अिधक है यिद इसका पूणŊ मान एक से अिधक है तो ˙ʼ ŝप से पांच का कोई समाधान नही ंहै Ɛोिंक कोसाइन 
फ़ंƕन की सीमा ɘस वन और माइनस वन के बीच है िजसका मूल ŝप से अथŊ है िक चंूिक फी का कोई हल नही ंहै इसका मूल ŝप से 
अथŊ यह है िक दो वृȅ एक दूसरे को ˙शŊ नही ंकरते हœ या न ही वे एक दूसरे को काटते हœ दो वृȅ Ůितǅेद नही ंकरते हœ और िफर थोड़ा 
सा इस मामले के िलए बीजगिणत का हमने िदखाया िक आपके अनुŝप दो मामले थे, 
वे जानते हœ िक वे बाहरी या आंतįरक ŝप से ˙शŊ करते हœ और िफर यह िवशेष मामला िवʶेषण करना बŠत मुİʭल नही ंहै और मुझे 
लगता है िक िपछले ʩाƥान मŐ हमने कहा था िक यिद करते हœ  एक ओ दो आर एक ɘस आर दो से कम है और यिद यह पूणŊ अंतर से 
अिधक है, तो यह यहां पर यह पहला मामला िबʋुल इस İ̾थित के बराबर है
 इसिलए हम एक छोटा सा उदाहरण लेते हœ, यह ˙ʼ करने के िलए िक हमने Ɛा िकया हमने इस ʩाƥान मŐ अब तक Ɛा िकया है , तो
मान लŐ िक हमारे पास दो वृȅ हœ,
 इसिलए इसे िनदőशांक अƗ और होने दŐ ,x y 
 इसिलए हमारे पास एक वृȅ है िजसका कŐ ū मूल िबंदु पर है और िजसकी िũǛा है, मान लीिजए िक तीन इकाइयाँ हœ  वृȅ कुछ इस Ůकार
है
 इसिलए यह पहला वृȅ है और मान लŐ िक हमारे पास एक और वृȅ है, िजसका कŐ ū इस िबंदु पर है जो िक पाँच अʙिवराम शूɊ है और 
िजसकी िũǛा भी है, हम तीन इकाइयाँ कहŐ तो यह वŐ है  अɊ वृȅ उन दोनो ंकी िũǛा समान है, लेिकन कŐ ū अलग-अलग कŐ ūो ंपर e 
हœ, उनके अलग-अलग िनदőशांक हœ,
 इसिलए वे इन दो िबंदुओ ं और पर Ůितǅेद करते हœ और यिद हम इसके िलए इन दो िũभुजो ंको िलखते हœ तो यह है।p q o 1 
 ओ 2 और यह पी है तो यह िũभुज ओ एक ओ दो पी है जो हमŐ िमलता है आर एक तीन है आर दो तीन है और डी एक ओ दो पांच है
 इसिलए इस मामले मŐ हमŐ जो िमलेगा वह यह है िक यिद हम अनुसरण करते हœ वही िवʶेषण जो हम सामाɊ मामले के िलए िकया जाता
है, तो हमŐ जो िमलेगा वह यह है िक फी माइनस अʚा का कॉस बराबर होगा, यहां आह हमारा अʚा ऐसा है िक अʚा का कॉस
 इसिलए यह िबंदु है िक हमने पहले कŐ ū का Ůितिनिधȕ िकया था पहले वृȅ को एक अʙिवराम Ȫारा दूसरे वृȅ के कŐ ū Ȫारा b c 
अʙिवराम Ȫारा पहले वृȅ की िũǛा से एक और दूसरे वृȅ की िũǛा दो से और दोनो ंकŐ ūो ंके बीच की दूरी एक दो से करŐ  d r r o 
जो इसमŐ पांच है यिद िũǛा दोनो ंतीन हœ तो इस İ̾थित मŐ मूल है  एनसीडी पांच अʙिवराम शूɊ है, Ɛोिंक अʚा का सी माइनस एab 
बटा डी वन ओ टू है, जो इस िवशेष उदाहरण के िलए ए है, सी माइनस ए पांच है तो फाइव बटा फाइव एक होगा
 इसिलए कॉस अʚा एक है एन साइन अʚा ˙ʼ ŝप से है  शूɊ Ɛोिंक पाप अʚा डी माइनस बी बटा डी वन ओ टू था
 इसिलए इस उदाहरण के िलए हमारे पास यही है और फी माइनस अʚा का कॉस आह था हमारे पास समीकरण था िक यह आर एक 
वगŊ माइनस आर दो वगŊ ɘस डी ओवर वन के बराबर है  दो वगŊ बटा दो दो एक दो तो यह तीन वगŊ के बराबर होगा जोo r d o ah 
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नौ घटा तीन वगŊ जमा पांच वगŊ दो गुणा तीन गुणा पांच है जो माइनस 5 बटा 6 के बराबर होगा.
  तो हम Ɛा कर सकते हœ िक हम अपने Ťाफ पर वापस जा सकते हœ,
 इसिलए िनिʮत ŝप से यहां से हम यह भी देखते हœ िक चंूिक कॉस अʚा एक है और पाप अʚा 0 है, यह इस Ůकार है िक अʚा 0 
िडŤी के बराबर है और
 इसिलए कॉस फी माइनस अʚा  कुछ और नही ंबİʋ ही है और इस समाधान को खोजने के िलए या मूल ŝप से अब जोcos phi 
हम चाहते हœ  इन दो िबंदुओ ंके िनदőशांक खोजने के िलए 
बस इतना िकया जा सकता है िक हमŐ अƗ के संबंध मŐ शूɊ से 5 बटा 6 के िव̾थापन के साथ एक हरी Ɨैितज रेखा खीचंनी होगी, x 
लेिकन इसके समानांतर कुछ ऐसा होने वाला है तो यह ऋणाȏक पƗ पर पाँच बटा छह है
 इसिलए हम देखते हœ िक यह ऋणाȏक पाँच बटा छह यह Ɨैितज आह रेखा ऋण पाँच बटा अƗ से ऋणाȏक पाँच बटा छह के x 
िव̾थापन पर और अƗ के समानांतर कट या इसे काटती है  दो िबंदुओ ंपर कॉस फी माइनस अʚा के िलए वŢ औरx 
 इसिलए ये दो समाधान हœ
 इसिलए ये फी के दो मान हœ जो हमŐ फी के कॉस को फी माइनस अʚा के माइनस कॉस के बराबर माइनस फाइव बटा छह के बराबर 
दŐ गे।
 इस मामले के िलए आह हमारे पास यह है िक फाई माइनस अʚा बराबर होगा
 इसिलए दो मान होगें Ɛोिंक यह शूɊ से पांच गुणा छह है और इस मामले मŐ अʚा शूɊ के बराबर है
 इसिलए हमŐ मूल ŝप से इसका समाधान ढंूढना होगा  समीकरण भी मœ माइनस फाइव बटा िसƛ के बराबर šं, तो िनिʮत ŝप से ph  
एक मान फी Ȫारा िदया जाएगा, 
जो माइनस फाइव बटा छह का Ůितलोम है और 5 का यह मान अंतराल 0 से पीआई से संबंिधत होगा,
 इसिलए यह पहला फाई कोण अिनवायŊ ŝप से यह है  कोण तो यह 
माइनस फाइव बटा िसƛ के कॉस ʩुǿम के बराबर है जो िक 0 और 180 िडŤी के बीच है और फाई का दूसरा मान 2 पीआई माइनस 
के बराबर होगा यह पहला मान है तो इसे फी एक होने दŐ  यह फी दो होगा Ɛोिंक हमने देखा िक दो समाधान होगें
 इसिलए हम इसे एक को फी एक से और इस एक को फी दो से िनŝिपत करŐ गे,
 इसिलए फी एक बराबर कॉस ʩुǿम माइनस पांच बटा छह सो और फी दो बराबर दो पाई माइनस कॉस इनवसŊ के बराबर होगा 
माइनस पांच बटा छह और यह कोण 2 पीआई माइनस कॉस ʩुǿम 5 बटा 2 पीआई माइनस कॉस ʩुǿम माइनस 5 बटा 6 कुछ भी 
नही ंहै, लेिकन आइए हम इसके साथ डŌ ा करŐ  तािक यह अɊ फाई 2 यहां इस मान से मेल खाता हो और मœ इसके साथ िनŝिपत कŝंगा 
तािक मूल ŝप से इस कोण के अनुŝप होगा
 इसिलए तो इस रेखा से शुŝ होकर इस रेखा तक सभी तरह से,fr  
 इसिलए हरे रंग मŐ यह कोण और कुछ नही ंबİʋ दो पाई माइनस कॉस ʩुǿम माइनस पांच बटा छह है और जैसा िक आप देख सकते 
हœ िक यह फाई दो अब के अनुŝप होगा यिद हम तो आह अब मूल ŝप से फी वन और फी टू के इस अलग-अलग मूʞो ंका उपयोग 
करके और उस िबंदु के Ŭुवीय Ůितिनिधȕ का उपयोग करके जहां 2 सकŊ ल ˙शŊ करते हœ, हम जानते हœ िक एƛ सी ɘस आर दो कॉस 
फी के बराबर है तो आइए हम कहते हœ फी  एक और वाई डी ɘस आर दो साइन फी एक है,
 इसिलए जब हम Ŭुवीय ŝप मŐ फी के बराबर फी रखते हœ तो हमŐ ये दो िबंदु िमलते हœ, आइए हम उɎŐ एक एक से िनŝिपत करŐ ,x y 
 इसिलए यह फी के बराबर फाई के अनुŝप होगा 1 इस िबंदु के अनुŝप होगा Ɛोिंक यह कोण मूल ŝप से हैp phi 1 
 इसिलए यह है और हरे रंग मŐ िदखाया गया यह दूसरा कोण है।phi 1 phi 2 

 इसिलए इस िबंदु के िनदőशांक जो िक यह िबंदु है अʙिवराम जो होगा  यह समीकरण Ȫारा िदया जा सकता है औरp x 1 y 1 ah 
इसकी गणना करना बŠत किठन नही ंहै  Ɛोिंक हम यहां इन सभी मूʞो ंको जानते हœ, हम पहले से ही जानते हœ िक हम जानते हœ िक 
आर दो बराबर बराबर तीन के बराबर है हम जानते हœ िक सी पांच के बराबर है इसी तरह हम जानते हœ िक डी शूɊ के बराबर है आर दो 
आह तीन है और चंूिक हम फाई एक को जानते हœ पाप फी वन की गणना कर सकते हœ
 इसिलए हम मूल ŝप से इस िबंदु के िनदőशांक की गणना कर सकते हœ इसी तरह इस िबंदु के िनदőशांक की गणना करने के िलए जो q 
हमŐ को दो दो से िनŝिपत करते हœah x y 
 इसिलए इस िबंदु के िनदőशांक दो अʙिवराम दो की गणना एक मŐ की जा सकती है समान की गणना समान तरीके से की जा qx y 
सकती है लेिकन यह िसफŊ  इतना है िक के बजाय हमारे पास होगा जहां माइनस कॉस माइनस phi 1 phi 2 phi 2 2 pi 
पांच बटा छह का ʩुǿम है,
 इसिलए सटीक होने के िलए दो बराबर ɘस होगा  दो दो और दो बराबर होगें दो साइन फी दोx c r cos phi y d plus r 
फी दो यह कोण है
 इसिलए यह िसफŊ  दो का एक सरल उदाहरण था िक हम इस ʩाƥान मŐ िवकिसत तकनीको ंका उपयोग उस तकनीक के िलए कैसे कर
सकते हœ  िजसे हमने िवकिसत िकया है  पहले इˑेमाल िकया गया था पहले be e .
 के िलए इˑेमाल िकया गया था उन İ̾थितयो ंको सƢी से सािबत करŐ  िजनके तहत दो मंडल एक दूसरे को िबʋुल एक िबंदु पर ˙शŊ 
करते हœ और उप-उȋाद के ŝप मŐ हम यह भी देखते हœ िक इन दो मंडिलयो ंके चौराहे के िबंदु के िनदőशांक खोजने के िलए एक ही 
तकनीक का उपयोग िकया जा सकता है और हालांिक इस उदाहरण मŐ आह  अʚा शूɊ के बराबर था, लेिकन सामाɊ तौर पर अʚा 
को शूɊ के बराबर नही ंहोना चािहए, लेिकन उस İ̾थित मŐ भी यह बŠत मुİʭल नही ंहै Ɛोिंक इसके बजाय हमŐ यहां जो िमलेगा वह यह
है िक यहां इस फाई के बजाय हमारे यहां 5 माइनस अʚा होगा।
  फाई 1 माइनस अʚा है और यहां हमारे पास फाई 2 माइनस अʚा होता है,
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 इसिलए यिद अʚा 0 नही ंथा तो समाधान फाई 1 बराबर अʚा ɘस कॉस माइनस 5 बटा 6 और फाई 2 अʚा ɘस 2 के बराबर 
होता  पीआई माइनस कॉस ʩुǿम माइनस फाइव बटा िसƛ
 इसिलए अगले लेƁर मŐ हम एक नया िवषय शुŝ करŐ गे, िजसे फैिमली ऑफ सकŊ ʤ कहा जाता है, जो कुछ वैसा ही होगा जैसा िक िवषय
मŐ सीधी रेखाओ ंके पįरवार पर चचाŊ की गई होगी।
 धɊवाद 
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