
 અગાઉના Ԑવચનોમાંના એકમાં વતુӪળો પરના 10 ના յયા՚યાનમાં չવાગત છે, અમે કોઈપણ બે વતુӪળો વ՞ચેના Ԑըયԟ સામાլય չપશӪક
અને ԋાંસી સામાլય չપશӪક િવશે ચચાӪ કરી હતી અને અમે ખાસ કરીને જુદા જુદા િકչસાઓ પર િવચાર કયӷ હતો જમેાંનો એક એવો 
હતો કે ԧાં વતુӪળો એકબીӽને છેદે છે.
  એકબીӽને અને વતુӪળોના સમીકરણો જોતાં અમે એ પણ કՑું હતંુ કે બે વતુӪળો એકબીӽને છેદે છે કે નહી ંતે કેવી રીતે શોધી શકાય 
પણ તે પિરિչથિતઓ માટે અમે કોઈ પુરાવો આխયો ન હતો
 તેથી અમે જ ેકՑું તે ચોԜસ હતું કે ધારો કે જો આપણી પાસે બે વતુӪળો છે તો વતુӪળો એક સમીકરણ ચોરસ વԱા ચોરસ વԱા s x y 
બે એક વԱા બે એક વԱા એક શլૂય અને બીӽ વતુӪળ બે જમેાં સમીકરણ ચોરસ વԱા ચોરસ વԱા બે બે g x f y c s x y g 

વԱા બે બે વԱા બે  શૂլય બરાબર છેx f y c 
 તેથી અમને આ બે સમીકરણો આપવામાં આવે છે અને પછી અમને આહ શોધવાનું કહેવામાં આવે છે અને પછી અમે આહ કՑું કે આ
બે વતુӪળો એકબીӽને છેદે છે જો અને માԋ ըયાર ેજ તેમના કેլԍ વ՞ચેનું અંતર  s
 તેથી તેમના કેլԍોને રહેવા દો જથેી Ԑથમ વતુӪળનું કેլԍ ઓ Հારા સૂચવવામા ંઆવેલ એકમા ંસમકԟ હોય છે માઈનસ એક ઓછા g f
એક અને બીӽ વતુӪળ બેનું કેլԍ માઈનસ બે અճપિવરામ ઓછા બે Ԑથમ વતુӪળની િԋԧા હોય  એક બરાબર એક o g f r g 
વગӪનું વગӪમૂળ વԱા એક ચોરસ ઓછા એક અને તે જ રીતે બીӽ વતુӪળ બેની િԋԧા બરાબર બે ચોરસ વԱા બે ચોરસf c s g f 
ઓછા બેના વગӪમૂળ બરાબર છેc 
 તેથી માԋ આટલી માિહતી આપીને અમે કՑું  કે જો કેլԍો વ՞ચેનું અંતર
 તેથી જો કેլԍો વ՞ચેનું અંતર જનંુે વગӪમૂળ છે તો આ બે િબંદુઓ વ՞ચેનું અંતર જનંુે વગӪમૂળ છે બે ઓછા એક આખો ચોરસ વԱા g g 

બે ઓછા એક આખો ચોરસf f 
 તેથી અમે કՑું કે  જો આ અંતર િԋԧાના સરવાળા કરતા ઓછંુ અથવા બરાબર હોય અથવા જો તે બે વતુӪળોની િԋԧાના સપંૂણӪ 
તફાવતના તફાવત કરતા વધાર ેઅથવા બરાબર હોય તો જો આ સાચું હોય તો જો આ િչથિત સાચી હોય તો આપણે  મી જણાյયું હતું 
બે વતુӪળો એકબીӽને છેદે છે ըયા ંઆપણે એમ પણ કՑું કે જો એક બે કરીએ જ ેકેլԍો વ՞ચેનું અંતર એક વԱા બે બરાબર o r r 
હોય તો બે વતુӪળો એકબીӽને બરાબર એક િબંદુએ બાՑ રીતે չપશӲ છે
 તેથી આ િչથિત છે ԧાં આપણે આના જવેું કંઈક છે
 તેથી આ એક હોઈ શકે છે અને આ બે હોઈ શકે છે અને તેઓ અહી ંબરાબર એક િબંદુ પર એકબીӽને չપશӲ છેs s 
 તેથી તે િબંદુ હોવા દોp 
 તેથી આ કેլԍો એક અને ઓ બે છે અને પછી અમે એમ પણ કՑું હતંુ કે  કેլԍોને જોડતી સીધી રખેા પણ આ િબંદુ પરથી પસાર થશેp 
ԧાં બે વતુӪળો એકબીӽને չપશӲ છે અને પછી આપણે એમ પણ કՑું કે જો એક બે એક વԱા બે કરતાં મોટો હોય તો બે d o r r 
વતુӪળો એકબીӽને છેદે નહી ં
 તેથી આ કેસ છે.
  કંઈક આવું જ છે ԧાં આપણી પાસે પહેલું વતુӪળ અને બીજંુ વતુӪળ છે અને તેઓ એકબીӽ સાથે છેદતા નથી
 તેથી આ િչથિત છે અને પછી અમે એમ પણ કՑું હતંુ કે જો કેլԍો વ՞ચેનું અંતર સપંૂણӪ તફાવત જટેલું હોય તો બે િԋԧા અને r 1 r
2 ની વ՞ચે પછી બે વતુӪળો 
આંતિરક રીતે એકબીӽને չપશӲ છે
 તેથી આનો અથӪ એ છે કે આ Ԑથમ વતુӪળ એક હોઈ શકે છે જનંુે કેլԍ એક પર છે અને પછી આપણી પાસ ેબીજંુ વતુӪળ બે s o s 
હોઈ શકે છે
 તેથી આ  કેլԍ બે સાથે બે છે અને આ બે વતુӪળોo s 
 તેથી વતુӪળ બે વતુӪળ એક એકને અંદરથી չપશӲ છેs s 
 તેથી જ અમે કՑું કે ફԝ એક િબંદુ પર આંતિરક રીતે દાખલ કરો અને આ િકչસામાં બે કેլԍો વ՞ચેનું અંતર ચોԜસ અંતર છે  p 
િԋԧા વ՞ચે અને પછી અલબԱ અમે પણ ચચાӪ કરી હતી અમે છેճલા કેસની પણ ચચાӪ કરી હતી ԧાં કેլԍો વ՞ચેનું અંતર  િԋԧા 
વ՞ચેના સંપૂણӪ તફાવત કરતાં સખત રીતે ઓછંુ હોય છે, જ ેિકչસામાં ફરીથી વતુӪળો અલબԱ તેઓ છેદતા નથી.
  નહી ંઅને આગળ કે એક વતુӪળ બીӽ વતુӪળની અંદર સંપૂણӪ રીતે હશે
 તેથી આપણી પાસ ેઆવી પિરિչથિત છે ԧાં આપણે કહીએ કે આપણી પાસે કેլԍ એક સાથ ેવતુӪળ છે અને પછી આપણી પાસે છે  o 
આ વતુӪળ બે કેլԍ બે સાથે છેo 
 તેથી આ બે વતુӪળો એકબીӽને છેદતા નથી અને આગળ એ કે બે વતુӪળોમાંથી એક સપંૂણӪપણે બીӽ વતુӪળની અંદર છે
 તેથી આ յયા՚યાનની મ՚ુય ચચાӪ આ શરતોને સખત રીતે મેળવવા પર કેિլԍત હશે.
 
તેથી અમે બતાવીશું કે બે વતુӪળો કોઈપણ બે વતુӪળો એકબીӽને છેદે છે જો અને માԋ જો આ શરત સંતુՋ હોય તો તેનો અથӪ એ છે કે 
જો આ શરત સંતુՋ ન હોય તો બે વતુӪળો એકબીӽને છેદશે નહી ંઅને પછી ખાસ િકչસાઓમાં  એ પણ બતાવો કે જો આ અને આ 
બધું સખત રીતે સાિબત થશે કારણ કે અમે જ ેյયા՚યાનમાં આહ કયુӭ ન હતું ըયા ંઅમે સામાլય չપશӪકોના յયըુપિԱની ચચાӪ કરી રՑા 
હતા અને પછી અમે આ િવિશՋ િકչસો પણ બતાવીશું ԧાં જો વ՞ચેનું અંતર છે કેլԍો િԋԧાના સરવાળા જટેલા છે તો તેઓ 
એકબીӽને બરાબર એક િબંદુએ չપશӪ કરશે કારણ કે ԧાર ેતેઓ એકબીӽને છેદે છે ըયાર ેતેઓ ખરખેર છેદશે બે અલગ-અલગ 
િબંદુઓ પર પરંતુ એક ખાસ કેસ તરીકે ԧાર ેઅંતર સરવાળા જટેલું હોય ըયાર ેતેઓ એકબીӽને બાՑ રીતે չપશӪ કર ેછે અને ing 
મારો મતલબ એ છે કે બે વતુӪળો એકબીӽની અંદર નથી
 તેથી ઉદાહરણ તરીકે બે ની બહાર છે અને તે આ િબંદુ પર બહારથી ને չપશӲ છે અને પછી અલબԱ આપણે સખતs s 1 p s 1 
રીતે મેળવેલા આ કેસને પણ બતાવીશું કે ԧાં એક વતુӪળ બીӽને આંતિરક રીતે չપશӲ છે, તો ચાલો આપણે તે જોવાની શԁઆત 
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કરીએ કે તે કયા સજંોગોમાં આવું થશે.
  કે બે વતુӪળો એકબીӽ સાથે છેદે છે
 તેથી ચાલો કહીએ કે આપણી પાસે આ બે વતુӪળો છે અને
 તેથી આપણે એક પર વતુӪળ કયુӭ છે અને આપણી પાસે વતુӪળ બે છે અને ચાલો કહીએ કે તેઓ આ બે િબંદુઓ પર છેદે છે અને s s 
ચાલો એકનું સંકલન કરીએ  આંતરછેદના િબંદુઓ અને હોઈ શકે છેx y 
 તેથી આ Ԑથમ વતુӪળમાંથી એક કેլԍ છે જનેા કોઓિડӪનેգસ હંુ અને અճપિવરામ બો બે Հારા સૂિચત કԀં છંુ તે બીӽ વતુӪળનું a ba 
કેլԍ છે જનેા કોઓિડӪનેգસ અને Հારા સૂચવવામા ંઆવે છે અճપિવરામ અને અલબԱ આ સીધી રખેાની લંબાઈ c dc d 
એ બે કેլԍો વ՞ચેનું અંતર એક બે છેd o 
 તેથી અને આ િબંદુએ છેદે છે અճપિવરામ આ િબંદુ અճપિવરામ હવે બંને વતુӪળો પર આવેલું છે આ s 1 s 2 x y x y 
સમչયાને ઉકેલવા માટે આપણે વતુӪળના પેરામેિટӬ ક ફોમӪ અથવા પેરામેિટӬ ક સમીકરણનો ઉપયોગ કરવા જઈ રՑા છીએ,
 તેથી જો તમને વતુӪળનું પેરામેિટӬ ક સમીકરણ યાદ હોય તો વતુӪળ પર અને કહીએ તો કોઈપણ િબંદુ આ રીતે લખી શકાય છે x y 
જથેી સંકલન કરી શકે.x 

એ વતુӪળના કેլԍના કોઓિડӪનેટ વԱા વતુӪળની િԋԧા ગણો પેટા કોણ થીટાના કેլԍની બરાબર છે x x 
 તેથી આ ખૂણો સામાլય રીતે આ કોણ છે જો આપણે આ વતુӪળના કેլԍમાથંી એક રખેા દોરીએ જ ેછે અԟની સમાંતર, ચાલો કહીએx 
કે આ લીલી ટપકાવંાળી રખેા પછી થીટા એ ફԝ અԟ અԟથી આ િԋԧા સધુીની સામેની િદશામાં લેવામાં આવેલો ખૂણો છે જ ેx x 
એક કેլԍ સાથે જોડાય છે.
  આ િબંદુ xy
 તેથી આ આ આખો કોણ
 તેથી આ ખૂણો થીટા છે
 તેથી પેરામેિટӬ ક չવԁપનો ઉપયોગ કરીને આપણે વતુӪળ પરના કોઈપણ િબંદુના કોઓિડӪનેટને խલસ વન કોસ થીટા તરીકે x r 
લખીએ છીએ અને કોઓિડӪનેટ કોઓિડӪનેટ સમાન હશે  કેլԍનું જ ે વԱા સમાન ખૂણા થીટાના િԋԧા ગણા સાઈન છે y y b 
હવે આ િબંદુ અճપિવરામ પણ બીӽ વતુӪળ બે પર આવેલો છે, આપણે બીӽ વતુӪળ બેના પેરામેિટӬ ક չવԁપના સંદભӪમા ંx y s s 
પણ અને લખી શકીએ છીએ તે િકչસામાં એ અլય કેટલાક કોણ ના વԱા કોસાઇન બરાબર છે કારણ કે હવે x y x phi c r 2 
કોણ અલગ હશે કારણ કે હવ ેઆપણે આ િબંદુ અને ના કોઓિડӪનેգસને સાથે પેરામેિટӬ ક չવԁપમા ંյયԝ કરવાનો Ԑયાસ x y ah 
કરી રՑા છીએ બીજંુ વતુӪળ હવે જો આપણે ફરીથી બતાવવા માટે આપણે શું કરવાનું છે તે છે કે આપણે s2 phi 
કેլԍ Հારા અԟની સમાંતર રખેા દોરવી પડશે અને પછી કહીએ કે આપણી પાસે આ િԋԧા આ િબંદુ સાથે કેլԍ સાથેo2 x xy o2 
જોડાય છે.
 અને પછી આંગ  આડી િદશામાથંી અથવા આ િԋԧાના ખૂણામાંથી અԟના સંદભӪમા ંઘુસણખોરીની િવԀԺ િદશામાં લેવામાં le x 
આવે છે
 તેથી આપણે એ જોવાનું છે કે આ આડી અԟને Ԟા ખૂણાથી ઘુમવી જોઈએ જથેી તે આની સાથે એકԀપ થાય.x 
 િԋԧા જથેી તે ખૂણો ચોԜસપણે આ કોણ છે આટલો આટલો બધો અને હંુ તેને ફી Հારા દશાӪવીશ
 તેથી આ િબંદુ અճપિવરામ બંને વતુӪળો પર આવેલો છેx y 
 તેથી આપણે શԁઆતમાં પેરામેિટӬ ક չવԁપની ԍિՋએ અને કોઓિડӪનેգસ յયԝ કરીએ છીએ.x y 
 Ԑથમ વતુӪળના સંદભӪમા ંફોમӪ અને કારણ કે તે જ િબંદુ બીӽ વતુӪળ પર પણ આવેલું છે
 તેથી અમે 
બીӽ વતુӪળના સંદભӪમા ંપેરામેિટӬ ક չવԁપમા ંકોઓિડӪનેգસ ફરીથી յયԝ કરીએ છીએ
 તેથી આ છે અને હવે વԱા હશે જો હંુ  આની સમાનતા કરો અને આને અંતે મને જ ેમળે છે તે એ છે કે x y d r 2 sin phi 
એક વԱા આર વન કોસ થીટા એ સી વԱા આર ટુ કોસ ફી છે
 તેથી આ િબંદુએ સામાլયતા ગુમાյયા િવના ચાલો આપણે માની લઈએ કે
 તેથી સામાլયતાની સામાլયતા ગુમાյયા િવના ચાલો  આપણે ધારીએ છીએ કે એક બે કરતા મોટો અથવા સમાન છેr r 
 તેથી જો બે એક કરતા મોટો હોય તો તે જ Ԑકારનો પુરાવો અનુસરશે માԋ એ છે કે એક અને બે ના િનયમો િવપરીત થઈr r r r 
જશે
 તેથી સમાનતા Հારા આ ધારણા સાથે  આ અને આ જ ેઆપણે ખરખેર મેળવીએ છીએ તે છે વન કોસ થીટા એ સી માઈનસ એ r 
વԱા આર ટુ કોસ ફી બરાબર છે અને તે જ રીતે જો આપણે આ અને આની સમાન કરીએ તો આપણને મળે છે વન સીન થીટા એ r 
ડી માઈનસ બી વԱા આર ટુ સીન ફી છે
 તેથી જો આહ આર  બે એક કરતા મોટા અથવા સમાન હોવા જોઈએ તો આપણે આ આખી વાત જુદી રીતે લખી હોત તો તે r 
િકչસામાં આપણે બે કોસ ફાઈ બરાબર એક બાદબાકી વԱા કોસ થીટા અને સાઈન ફી ઈઝ લખવું જોઈએ.r c r 1 r 2 
 r 1 sin theta plus b minus d

ની બરાબર અને પછી બાકીનો પુરાવો બરાબર સરખો છે so 
 તેથી જ આપણે સામાլયતા ગુમાյયા િવના કՑું છે કે હવે આપણે આ બંને સમીકરણોને બંને બાજુએ ચોરસ કરીએ છીએ અને ડાબી 
બાજુએ જ ેમળે છે તે ઉમેરીએ છીએ આર વન ચોરસ ચોરસ થીટા વԱા આર વન ચોરસ પાપ ચોરસ થીટા છે તો આ ડાબી બાજુ cos 
છે જમણી બાજુએ આપણને માઈનસ વԱા બે આખો ચોરસ વԱા ઓછા વԱા બે પાપ ફી આખો c a r cos phi d b r 
ચોરસ મળે છે કારણ કે ચોરસ થીટા વԱા ચોરસ થીટા એક બરાબર છે ડાબી બાજુ એક ચોરસને સરળ બનાવે છેcos sin r 
 તેથી આપણી પાસ ેછે
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 તેથી આપણી પાસ ેઆ સમીકરણ છે અને જો આપણે હવે જમણી બાજુનો િવչતાર કરીએ તો આપણને જ ેમળે છે તે છે બાદ c 
આખો ચોરસ વԱા ઓછા આખો ચોરસ વԱા બે ચોરસ ચોરસ ફી વԱા બે  ચોરસ չՄેર વԱા બે d b r cos r sin phi r 
બે ઓછા વԱા બે બે ઓછા હવે આ બે ચોરસ િસવાય બીજંુ કંઈ નથી કારણ કે c a cos phi r d b sin phi r cos 
ચોરસ વԱા ચોરસ એક છેphi sin phi 
 તેથી આપણને એક ચોરસ બરાબર મળે છે અને  આ જթથો r 
એબી અને સીડી બે કેլԍો વ՞ચેના અંતર િસવાય બીજંુ કંઈ નથી,
 તેથી આ જթથો કંઈ નથી પણ
 તેથી આ ચોરસ અંતર બરાબર છે માફ કરશો,
 તેથી આ બે કેլԍો વ՞ચેનું ચોરસ અંતર છે
 તેથી અમારી પાસે એક ચોરસ ચોરસ બરાબર છે વ՞ચેનું અંતર કેլԍો વԱા બે ચોરસ વԱા બે બે માં માઈનસ r r r c a cos 

વԱા માઈનસ અને પછી આપણે અહી ંથોડી મેનીխયુલેશન કરીએ છીએphi d b sin phi 
 તેથી ફԝ આ શկદ આપણે વડે ગુણાકાર અને ભાગાકાર કરીએ છીએ d0102 
અને આ માઈનસ બાય વન ઓ બને છે  બે વખત વԱા માઈનસ બાય બે માં c a d cos phi d b d over o sin phi
હવે જો આપણને ՚યાલ આવે કે ઉપર બે ચોરસ છે માઈનસ એક આખો ચોરસ વԱા ઓછા આખો ચોરસd o c d b 
 તેથી આવնયકપણે આપણી પાસે આ માઈનસ જવેું કંઈક છે અને માઈનસ c a d b
 તેથી આપણી પાસ ેએક કાટકોણ િԋકોણ છે જનંુે કણાӪકાર બે કરતાં લંબાઈનું છે અને બીӾ બે બાજુઓ ઓછા અને d o c a d 
ઓછા છે આપણે કહીએ અનેb 
 તેથી તે હોવંુ જોઈએ અને આપણે હકીકતમાં તે નથી  તે કાટખૂણ િԋકોણને અહી ંબતાવવાનું ખૂબ જ મնુકેલ છે
 તેથી જો આપણે આપણી આકૃિત પર પાછા જઈએ તો આ કાટખૂણો જો તમે આ કેլԍ બેથી આ લીલી ટપકાંવાળી રખેા જ ેo x 
અԟની સમાંતર છે તેને લંબ દોરો તો ચાલો આપણે આ લંબԁપ કહીએ તો આ  કાટકોણ િԋકોણ છે જ ેઆપણે વાત કરી રՑા છીએ  

િવશે કારણ કે આ કાટકોણ િԋકોણમાં કણӷની લંબાઈ છે આ લંબાઈ માઈનસ આ ઓછા છે અને ચાલો ng do1 o2 c a d b 
આપણે 
કાટકોણ િԋકોણના આ કોણને આճફા Հારા દશાӪવીએ
 તેથી આપણી પાસ ેઆ કોણ આճફા છે અને
 તેથી માઈનસ બાય ઓવર એ બીજંુ કંઈ નથી પરંતુ અને ઓછા બાય ઓવર એ c  a d o2 cos alpha d b d o2 
સાઈન આճફા છે
 તેથી આપણે હવે આ સમીકરણમા ંતેનો ઉપયોગ કરીશું
 તેથી આપણી પાસ ેજ ેછે તે એ છે કે એક ચોરસ એ બે સંપૂણӪ ચોરસ વԱા છે  બે ચોરસ વԱા બે આર ટુ ડી ઓવરr do one o r 

બે વખત o cos alpha cos phi plus sine alpha sine phi
 તેથી આ ફોձયુӪલાનો ઉપયોગ કરી રՑું છે આ માઈનસ આճફા cos a cos b plus sin a sin b cos of phi 
બરાબર છે અને
 તેથી અહીથંી આપણે મેળવીએ છીએ  તે ફાઈ માઈનસ આճફા ની કોસ બરાબર એક ચોરસ માઈનસ ડુ એક બે આખા ચોરસ r o 
વԱા બે ચોરસ ઉપર બે બે એક ઓ બેr r d 
 તેથી જો આપણે આમ કરીએ તો ચાલો હવે આપણો મ՚ુય ઉԹેնય આ ફીની િકંમત શોધવાનો છે કારણ કે જો  તમને યાદ છે કે મૂળ 
સમչયા એ હતી કે અમને આ બે આપવામાં આյયા હતા  વતુӪળો અને આપણે હવે આંતરછેદના િબંદુઓ શોધવાનું માનવામાં આવે છે 
કારણ કે આપણે આંતરછેદના િબંદુઓને શોધવા માટે પેરામેિટӬ ક ફોમӪનો ઉપયોગ કરીએ છીએ તે આ ખૂણાઓ થીટા અને ફી શોધવા 
સમાન છે કારણ કે એકવાર આપણે થીટા અને ફી શોધીએ છીએ ըયાર ેઆપણે દેખીતી રીતે અને શોધી શકીએ છીએ પરંતુ પછીx y 
 આ થીટા અને ફી એવું હોવું જોઈએ કે આ એકસાથે આ બે સમીકરણોને હલ કર ેઆ િԋકોણિમિત સમીકરણો છે
 તેથી આપણી પાસ ેબે અӽէռા થીટા અને ફી છે જ ેશોધવા જ જોઈએ અને બાકીના બધા અլય ચલો છે જ ેઅહી ંઆપણને ӽણીતા 
છે કારણ કે એક ӽણીતું છે.r 

બે એ 2 કેլԍોના કોઓિડӪનેգસ એબી અને સીડી પણ ӽણીતા છે અને તે જ આપણે છેճલી કેટલીક չલાઇեસમાં કરવાનો Ԑયાસ   r 
કરી રՑા છીએ અને અમે આ િબંદુએ પહો՞ંયા છીએ ԧાંથી બાકીનું બધું
 તેથી આ જમણી બાજુ સપંૂણӪપણે ӽણીતી છે.
  આપણા માટે આճફા પણ આપણને ઓળખાય છે કારણ કે જો આપણે યાદ કરીએ કે આճફાના કોસ અને સાઈન એ ӽણીતા 
જթથાના િԋકોણિમિત ગુણોԱર છે
 તેથી આճફા પણ આપણને ઓળખાય છે અને
 તેથી આપણે સԟમ હોવા જોઈએ શોધવા માટે અને એકવાર આપણે શોધી કાઢռા પછી આપણે ની િકંમતને આ phi phi phi 
બે સમીકરણોમાં પાછંુ խલગ કરી શકીએ છીએ અને આપણે સરળતાથી થીટા શોધી શકીએ છીએ અને એકવાર આપણે થીટા અને ફી 
ӽણીએ છીએ ըયાર ેઆપણે આંતરછેદના િબંદુના સંકલનને ӽણી શકીએ છીએ.
 આ બે વતુӪળોમાંથી
 તેથી આ આહને ઉકેલવા માટે ચાલો આપણે  ફાઈ માઈનસ આճફા િવԀԺ ફીના કોસનો Ԇાફ દોરીએ જથેી ફી માઈનસ આճફાના 
આճફા કોસના ફી બરાબર હોય 
ըયાર ેઆճફા વԱા પાઈ બાય બે પર એકનું ઉ՞ચતમ મճૂય હશે.
 આճફા խલસ પાઈ ફી માઈનસ આճફાના બે કોસ Հારા શլૂય હશે ફી માઈનસ આճફાની િકંમત શૂլયની િકંમત છે જ ેઆપણે કહીએ કે 
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આճફા વԱા પાઈ પર આ મճૂય ફી માઈનસ આճફાના કોસનું મճૂય હશે માઈનસ વન હશે જ ેઅહી ંઆճફા խલસ Ԍી પાઈ બાય ટુ પર છે
 તેથી ԧાર ેફી આճફા խલસ Ԍી પાઈ બાય બે કોસ પાંચ માઈનસ આճફા ફરીથી શૂլય છે
 તેથી તે ફરીથી અહી ંછે અને પછી આપણે કહીએ કે આપણે ફԝ બે સુધી խલોટ કરીએ છીએ કારણ કે ના આ કાયӪ pi phi m 

થી તે પૂરતું છે  એ સામિયકતાનું સામિયક કાયӪ છે બે હોવાથી તે શૂլય અને બે વ՞ચેનો Ԇાફ cos inus alpha phi pi pi 
દોરવા માટે પૂરતો છે કારણ કે અլય તમામ અંતરાલો માટે
 તેથી બે થી ચાર સુધીના અંતરાલ માટે આલેખ બરાબર સમાન હશે.pi pi 
 માઈનસ ટુ પાઈ થી શլૂય પણ શլૂય થી 2 પાઈ માટેના Ԇાફ સમાન હશે
 તેથી મેળવેલ Ԇાફ કંઈક આવો દેખાશે પછી તે અહી ં0 અને પછી માઈનસ 1 પર ӽય છે અને પછી ફરીથી 0 પર અહી ંઅને બે પાઈ 
પર પાછો આવે છે તે મૂળભૂત રીતે એક પૂણӪ વતુӪળ અથવા એક સંપૂણӪ આહ એક સંપૂણӪ બે પાઇ પિરԔમણ પૂણӪ કરવા જઈ રՑું છે અને
 તેથી આ મճૂય અને આ મճૂય સમાન હશે અને પછી ચાલો કહીએ કે
 તેથી હવે તે չપՋ છે કે જો આ જમણી બાજુનું મોեયુલસ કરતાં વધુ હોય  એક પછી չપՋપણે ըયા ંકોઈ ઉકેલ નથી અને તે ચોԜસપણે 
તે િકչસામાં છે ԧાં તેનો અથӪ એ છે કે કારણ કે ըયા ંકોઈ ઉકેલ નથી અથવા મૂળભૂત રીતે આ િԋકોણિમિત સમીકરણનો કોઈ ઉકેલ 
નથી તે િકչસામાં ԧાં સપંૂણӪ અથવા અથવા મճૂય આ જમણી બાજુની સંપૂણӪ િકંમતનું એ એક કરતા વધુ છે જનેો અથӪ છે કે તે એક e 
કરતા વધાર ેછે અથવા તે ઓછા એક કરતા ઓછા છે
 તેથી તે િકչસામાં આ િԋકોણિમિત સમીકરણોનો કોઈ ઉકેલ ન હોવાથી તે չપՋ છે કે બે  વતુӪળો એકબીӽને છેદશે નહી ં
 તેથી બીજો િકչસો એ છે કે ԧાર ેઆ જમણી બાજુના આ સંપૂણӪ મૂճયનું મોեયુલસ એક કરતા ઓછંુ હોય તો તે િકչસામાં જો મճૂય 
હોય તો ચાલો કહીએ કે જો સંપૂણӪ મૂճય એક કરતા સખત રીતે ઓછંુ હોય તો તે કેસ છે ԧાં આમ  ચાલો આપણે કહીએ કે મճૂય એક 
કરતા સખત રીતે ઓછંુ છે,
 તેથી ચાલો કહીએ કે મૂճય અડધા જવેું છે, તો પછી ઉકેલ શોધવા માટે આપણે શું કરીએ છીએ, તો ચાલો આપણે કહીએ કે આ આ છે 
આ મճૂય આટલું બરાબર છે
 તેથી આ અિધકાર  હાથની બાજુ આટલી જ છે અને
 તેથી આપણે અԟની સમાંતર એક આડી રખેા દોરીએ છીએx 
 તેથી માફ કરશો આ લાલ િવલ વԃ માԋ અહી ંસુધી જ જશે કારણ કે આ અને આ સમાન હોવું જોઈએ અને
 તેથી આપણે જ ેજોઈએ છીએ તે કોઈપણ મճૂય માટે છે  જ ે એ એક કરતાં સખત રીતે ઓછંુ છે તે જોવાનું ખૂબ જ સરળ છે કે ըયા ંh 
વાչતવમા ંબે અલગ અલગ ઉકેલો હશે અથવા ના બે અલગ-અલગ મճૂયો હશે જ ેઆ સમીકરણને સંતોષશે જથેી આપણે કોઈ phi 
અլય મճૂય પણ લઈ શકીએ
 તેથી આપણે કોઈ અլય મճૂય લઈ શકીએ, ચાલો કહીએ.
 આપણે આ મճૂય કહીએ જ ેઆપણે માઈનસ વન બાય ચાર કહીએ
 તેથી જો આ જમણી બાજુ માઈનસ એક બાય ચાર હોય તો સોճયુશન શોધવા માટે અԟની સમાંતર એક આડી રખેા દોરશે જનેી x x
અԟથી ઊભી અંતર છે.
 ચાર બાય એક છે પરંતુ તે નકારાԵક બાજુ પર છે
 તેથી મૂળભૂત રીતે આ લીલી રખેા છે
 તેથી ԧાર ેઆ માઈનસ એક બાય ચાર હોય ըયાર ેબે ઉકેલો આ લીલી રખેાના વળાંક સાથેના આંતરછેદના િબંદુ Հારા આપવામાં 
આવે છે  માઈનસ આճફા અને તે બે િબંદુઓ આ છેcos phi 
 તેથી આ બે એક છે જથેી કોઈ સરળતાથી જોઈ શકે કે આહ આ જમણી બાજુના કોઈપણ મૂճય માટે જનંુે ચોԜસ મճૂય એક કરતા 
ઓછંુ હોય ըયા ંફીના બે અલગ અલગ મճૂયો હશે અથવા બે અલગ હશે માટેના ઉકેલો અને ના આવા દરકે સોճયુશન માટેphi phi 
જો આપણે તેને અહી ંઆ સમીકરણમા ંપાછંુ મૂકીશું તો આપણને તે ફાઈને અનુԁપ થીટાનું એક અનોખું મૂճય મળશ ેજથેી તે હવ ેએક 
થીટા અને ફીની જોડી હશે કારણ કે ըયા ંબે અલગ અલગ ફી છે.
 આવા િકչસાઓ માટે કે ԧાં જમણી બાજુનું ચોԜસ મճૂય એક કરતા ઓછંુ હોય તે չપՋ છે કે ըયા ંબે અલગ અલગ થીટા ફી જોડી 
હશે તેનો અથӪ એ છે કે બે અલગ અલગ આંતરછેદ િબંદુઓ હશે ઉદાહરણ તરીકે અહી ંઆ આકૃિતમાં બતાյયા Ԑમાણે.
 કેસ ԧાં િનરપԟે મૂճય છે
 તેથી આ તે કેસ છે ԧાં આપણે અըયાર ે આ સમીકરણની પાછલી չલાઇડ પરના સમીકરણની જમણી બાજુની સંપૂણӪ િકંમત સાથ ે
յયવહાર કરી રՑા છીએ જથેી જો આ જમણી બાજુએ ચોԜસ મճૂય હોય એક કરતા ઓછા
 તેથી આ તે કેસ છે જ ેઅમે િવચારી રՑા છીએ અને અમે દલીલ કરી છે કે આ િકչસામાં બે િબંદુઓ બરાબર બે િબંદુઓ હશે ԧાં બે 
વતુӪળો છેદશે પરંતુ પછી  આખર ેઆપણે જ ેબતાવવા માંગીએ છીએ તે એ છે કે આપણે બતાવવા માગંીએ છીએ કે આ િչથિત સૂચવે 
છે અને તે શરત Հારા પણ સિૂચત છે કે અંતર િԋԧાના સરવાળા કરતા ઓછંુ છે અને સંપૂણӪ તફાવત કરતા વધાર ેછે,
 તેથી આપણે અહીથંી શԁ કરવું જોઈએ.
 બંને રીતે
 તેથી જો આપણે અહીથંી શԁ કરીએ તો આપણે આ મેળવવું જોઈએ અને આનો અથӪ પણ આમા ંહોવો જોઈએ પરંતુ જો તમે જોવા 
માગંતા હોવ કે આપણે આ સમીકરણ પહેલાના આપણા સમીકરણ પર પાછા જવું પડશે જ ેઅહી ંલખેલ છે
 તેથી જો આપણે ફરીથી આ સમીકરણ જોઈએ  એક ચોરસ અથવા તેના બદલે જો આપણે આ સમીકરણ જોઈએ તો તે જ r 
સમીકરણ ફરીથી તે આપણને કોસાઈન સԋૂની યાદ અપાવે છે કોસાઈન કાયદો આ આપણને કોસાઈન કાયદાની યાદ અપાવે છે કારણ
કે જો આપણે કોસાઈન કાયદો યાદ રાખીએ તો આપણી પાસ ેશું હતંુ તે ચાલો કહીએ કે આપણી પાસ ેછે.

બે એક અને એક બે બાજુઓ સાથનેો િԋકોણ અને ચાલો કહીએ કે બે અને એક બે લંબાઈની બાજુઓ વ՞ચેનો  r r d o r o 
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ખૂણો બીટા છે તો આપણે ӽણીએ છીએ કે બીટાનો કોસાઈન બીજંુ કંઈ નથી પણ બે ચોરસ વԱા એક અճપિવરામ કરો  બે r o 
ડબճયુ  િછԍ ચોરસ માઈનસ એક ચોરસ પર બે બે માં એક બે અને આ જમણી બાજુ આ બાજુ સાથ ેખૂબ સમાન છે r r d o 
િસવાય કે આપણે નકારાԵક સકેંત િસવાય આને નકારી કાઢવંુ જોઈએ ત   થી જો આપણે આ જ   ણી બાજુની માઈનસ લઈએ તો 
બરાબર થશે  આ મેળવો એટલે તેનો અથӪ એ છે કે જો આપણે ફરીથી આપણી શԁઆતની չલાઈડ પર જઈએ તો ચાલો એ જોવાનો 
ԐયԴ કરીએ કે આ કોણ બરાબર Ԟાં છે, એટલે કે બીટા આપણે જનેા િવશે વાત કરી રՑા છીએ, તો આપણે અહી ંપાછા જઈએ તો 
આપણે જ ેજોઈએ છીએ તે છે.
 જુઓ તો ચાલો આપણે આ િબંદુ હોઈએ અને ચાલો િԋકોણ જોઈએ તો આપણે જોઈએ છીએ કે આ બાજુ p po1 o2 po1 o2 
એક લંબાઈ છે એક બે લંબાઈ બે છે અને એક બે દેખીતી રીતે છે લંબાઈ એક બે કરોp r o p r o o 
 તેથી આ તે િԋકોણ છે જ ેઆપણે 
થોડી િમિનટો પાછળ દોયુӭ હતંુ અને પછી આપણે આ બે લંબાઈ વ՞ચેના ખૂણા િવશે વાત કરી રՑા હતા લંબાઈ બે આ r r n ah 
લંબાઈ લંબાઈ એકની આ બાજુ બે તો આ શું છે આ કોણ છે એટલે આ કોણ છે જનેે આપણે કહી રՑા હતા  બીટા પરંતુ d o a s 
પછી બીટા શોધવાનું બહુ મնુકેલ નથી કારણ કે જો આપણે જોઈએ કે આ બીજંુ કંઈ નથી પરંતુ 90 િડԆી બાય 2 છે અને આ કોણpi 
આճફા હતો
 તેથી જો તમે આ કાટકોણ િԋકોણ જુઓ તો આ આճફા છે અને
 તેથી આ ખૂણો અહી ં બાય છે  બે ઓછા આճફા હવે જો આપણે આ બધા એક બે ԋણ અને ચાર ચાર આ ચાર ખૂણાઓનો pi 
સરવાળો કરીએ તો આપણને બે પાઈ મળવા જોઈએ એટલે બે પાઈ બરાબર છે તો ચાલો ફાઈ સો ફી խલસથી શԁ કરીને 
એિլટՙલોકવાઇઝ િદશામા ંશԁ કરીએ અને પછી બીટા વԱા પાઈ બે બાય બે  માઈનસ આճફા વԱા પાઈ બાય બે
 તેથી આ સમીકરણમાથંી આપણને શું મળશે કે આ કોણ બીટા બરાબર છે પાઈ માઈનસ ફી વԱા આճફા હવે જો આપણે આ જોઈશું 
તો ચાલો હંુ આ િԋકોણને અહી ંદોԀં તો આ બીટા આ છે  બે અને આ ડુ એક બે છેr one r o 
 તેથી જો આપણે આ િԋકોણ પર કોસાઈનનો કાયદો લાગુ કરીએ તો આપણને જ ેમળશ ેતે બરાબર છે કારણ કે આપણે અહી ંજ ેલ՚યું
છે તે જ છે પણ પછી આપણે અગાઉની չલાઈડ પર બતાյયું છે કે બીટા એ પાઈ માઈનસ બરાબર છે.
 ફી խલસ આճફા અને
 તેથી બીટા ના કોસાઇન  પાઈ માઈનસ ફી વԱા આճફાના કોસાઈન િસવાય બીજંુ કંઈ નથી જ ેબીજંુ કંઈ નથીi s 
 તેથી બીટાનો કોસાઈન પાઈ માઈનસ ફી વԱા આճફાના કોસાઈન જટેલો છે જ ેફી માઈનસ આճફાના કોસાઈનના બાદબાકી સમાન 
છે અને આપણને અહી ંનકારાԵક િચՏ મળે છે
 તેથી મારો મતલબ આ છે  આના સમાન જનેો મૂળભૂત અથӪ થાય છે
 તેથી આમાંથી આપણને આ સમીકરણ મળશે
 તેથી આપણી પાસ ેઅહી ંજ ેછે તે મૂળભૂત રીતે છે
 તેથી અહી ંઆ સમીકરણ જ ેઆપણને મմયું છે તે બીજંુ કંઈ નથી પરંતુ આ િԋકોણ એક ઓ ટુ પી પર લાગુ થયેલ કોસાઈન કાયદો હવે 
િԋકોણાકાર અસમાનતામાંથી શું છે  આપણી પાસ ેછે કે જો આ શરત સાચી છે જો આ શરત સાચી હોય તો તે િકչસામાં બે વતુӪળો બે 
િબંદુઓ પર છેદશે
 તેથી આ છેદન િબંદુ છે અને આપણી પાસે આ િԋકોણ અહી ંએક બે છે અને આ િԋકોણ માટે િԋકોણાકાર અસમાનતા છે  p o p 
સંતુՋ થવંુ જોઈએ અને કારણ કે િԋકોણાકાર અસમાનતા સંતોષવી જ જોઈએ તે સાચું હોવંુ જોઈએ કે એક બે એક વԱા d o r r 
બે કરતા સખત રીતે ઓછો હોવો જોઈએ નહી ંતો બીӾ બાજુ આપણી પાસ ેિԋકોણ હોઈ શકે નહી ંજો આપણે  ӽણો કે જો આપણી 
પાસે હોય તો આ એક વչતુ છે બીӾ બાબત એ છે કે આ એક શરત છે જ ેઆપણને િԋકોણાકાર અસમાનતાને કારણે મળે છે, પરંતુ 
આ ફԝ એક જ સમય છે કારણ કે સંપૂણӪ રીતે ԋણ અસમાનતા હશે
 તેથી  બીӾ આહ િԋકોણાકાર અસમાનતા એ છે ԧાર ેઆપણે એકને ડાબી બાજુએ મૂકીએ અને આપણે કહીએ કે એક એ r r 
એક કરતાં ઓછંુ છે એક બે વԱા આર બે એક ઓછા બે હવ ેઆ િકչસામાં કારણ કે સામાլયતા ગુમાյયા િવના એક બેo r r r r 
કરતાં મોટો છે 
 તેથી આ બીજંુ કંઈ નથી પણ તેના સંપૂણӪ તફાવત સમાન છે કારણ કે એક છેr 
 તેથી આ સાચું છે કારણ કે એક બે કરતા મોટો છેr r 
 તેથી આ આહ બીӾ િԋકોણીય અસમાનતા આ સૂચવે છે અને ԋીӾ િԋકોણાકાર અસમાનતા આપણને કંઈપણ અથӪપૂણӪ આપશે નહી ં
કારણ કે ԋીજંુ બે હશે તે એક બે વԱા એક કરતાં ઓછંુ છે જ ેકોઈપણ રીતે સાચું છે કારણ કે એક બે કરતાં મોટો છે r o r r r 
અને બે કેլԍો વ՞ચેનું અંતર ધન છે
 તેથી આનાથી આપણને કંઈપણ અથӪ થશ ેનહી ં તો આપણે જોયંુ કે જો અહી ંઆ સમીકરણના િԋકોણાકારની જમણી બાજુ gful 
હોય તો જો સંપૂણӪ મૂճય એક કરતા ઓછંુ હોય તો અમે દલીલ કરી હતી કે આંતરછેદના બે િબંદુઓ હશે અને પછી અમે એ પણ બતાյયું
કે અમે તેનો ઉપયોગ કરીને  બતાյયું કે આ સમીકરણ 
Ԑથમ આકૃિતમાંના એક િԋકોણ માટેના કોસાઇન કાયદાને અનુԁપ છે અને પછી તે િԋકોણમાં િԋકોણાકાર અસમાનતા લાગુ કરીને 
અમે દશાӪյયું છે કે જો બે વતુӪળો બે િબંદુઓ પર છેદે છે તો આ બે શરતો સંતોષવી આવնયક છે, તો આ હોવંુ આવնયક છે.
  સાચું છે
 તેથી અમે ફԝ એક માગӪ સૂિચત દશાӪյયું છે કે જો બે વતુӪળો છેદે છે તો આ બે સંતՋુ થવંુ જોઈએ પરંતુ િવપરીત પણ સાચું છે કારણ કે 
જો આ બે િչથિતઓ સંતુՋ હોય તો આ ԋીӾ િչથિત કોઈપણ રીતે સાચી છે કારણ કે એક બે કરતા મોટો છે અને  કેլԍો વ՞ચેનું r r 
અંતર ધન છે અને
 તેથી તેથી આપણી પાસ ેԋણ સ՚ંયાઓ છે ԋણ ધન સં՚યાઓ એક આર બે અને એક બે કરીએ જ ેસંતોષે છે  ԋણેય r o 
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િԋકોણાકાર અસમાનતાઓ અને
 તેથી તેઓ હંમેશા સાથે િԋકોણ બનાવી શકે છે અને તેની બાજુ તરીકે 1 કરી શકે છે અને પછી આપણે ફԝ r 1 r 2 o 2 
દલીલને પાછળ લઈ જઈ શકીએ છીએ અને જો આપણે દલીલને પાછળ લઈ જઈએ તો તે ખૂબ મնુકેલ નથી.
  બતાવો કે તેઓ બે િԋકોણમાં છે તે છેદશે અને તેઓ બરાબર આ િબંદુએ છેદશ ે કારણ કે આ ԋણ સ՚ંયાઓ એક બે અને p r r d
એક બે આ િԋકોણાકાર અસમાનતાને સંતોષે છે િԋકોણ તેના બે િશરોિબદુંઓ એક અને તરીકે અિչતըવમાં હોવું જોઈએ  બે o o 
કારણ કે એક બે એ બે કેլԍો વ՞ચેના અંતર િસવાય બીજંુ કંઈ નથી અને બીӽ િશરોિબંદુ સાથ ેજનંુે થી અંતર છેd o o2 r2 
 તેથી આ િશરોિબંદુ બીӽ વતુӪળ પર રહેલું હોવંુ જોઈએ કારણ કે બીӽ વતુӪળની બીӾ િԋԧા છે અને આનું અંતર  િબંદુ એ r2 p r
બે છે
 તેથી આ િબંદુ આપણે આ વતુӪળ પર સૂવું જોઈએ અને તે જ રીતે આ બીӾ ԋીӾ લંબાઈ એક હોવાથી આ િԋકોણ નું િશરોિબંદુr p 
પણ Ԑથમ વતુӪળ પર હોવું જોઈએ અને
 તેથી  કારણ કે તે બંને વતુӪળો પર આવેલું છે આ આંતરછેદનું િબદું હોવંુ જોઈએ,
 તેથી ચાલો હંુ ફરીથી આહને બીӾ દલીલનું પુનરાવતӪન કԀં, 
તેથી આપણે સૌ Ԑથમ જ ેબતાյયું તે એ છે કે િԋકોણાકાર અસમાનતાનો ઉપયોગ કરીને અમે બતાյયું કે આહ આ િչથિત સૂચવે છે કે 
આ બે આવնયક છે.
  હવે પકડી રાખો આપણે પછાત દલીલ બતાવીશું કે જો આપણને ફԝ આ બે શરતો આપવામાં આવે તો આ બે શરતો પણ સૂચવે છે 
કે બે વતુӪળો એકબીӽને છેદે છે કારણ કે અમને આ બે શરતો આપવામાં આવી છે આ િչથિત કોઈપણ રીતે સાચી છે કારણ કે  એકr 
એ કરતાં મોટો છે એ કરતાં મોટો અથવા બરાબર છે અને કેլԍ વ՞ચેનું અંતર હવે ધન છે આ ԋણ િչથિતઓને r r 2 r 1 r 2 
જોતાં આપણને ՚યાલ આવે છે કે આ શરત બીજંુ કંઈ નથી પરંતુ િԋકોણ તે ԋણ સમીકરણો છે.c 
  િԋકોણાકાર અસમાનતાની
 તેથી આપણી પાસ ેમૂળભૂત રીતે ԋણ સ՚ંયાઓ છે જમેાં સકારાԵક સ՚ંયાઓ એક આર બે છે અને એક બે કરીએ છીએ જ ેr o 
િԋકોણાકાર અસમાનતાને સંતોષે છે અને
 તેથી આપણે સԟમ હોવા જોઈએ  એક િԋકોણ બનાવો જનેી બાજુઓની લંબાઈ એક એક બે હોય અને હવે એક બે o r r r o 
કરો હવે એક બે એ બે કેլԍો વ՞ચેનું અંતર િસવાય બીજંુ કંઈ નથીd o 
 તેથી આપણે આ િԋકોણના બે િશરોિબંદુઓ પસંદ કરીએ છીએ જ ેઆપણે બનાવી રՑા છીએ.
 એક અને ઓ બે અને ԋીજો િશરોિબંદુ આપણે તેને એક િબંદુ તરીકે પસંદ કરી શકીએ છીએ જ ેબીӽ વતુӪળના કેլԍથી બેના અંતર ેr 
હોય અને Ԑથમ પિરપથના કેլԍથી એકના અંતર ેહોય પરંતુ પછી આપણે  ӽણો કે બીӽ વતુӪળની િԋԧા છે અનેr r 2 
 તેથી આ િબંદુ બીӽ વતુӪળ પર હોવું જોઈએ તેવી જ રીતે આપણે ӽણીએ છીએ કે Ԑથમ વતુӪળની િԋԧા છે અનેr 1 
 તેથી આ િબંદુ પણ Յોત વતુӪળ પર હોવું જોઈએ અને તે ચાલુ હોવાથી  બંને વતુӪળો આંતરછેદના િબંદુઓમાંથી એક હોવા જોઈએ 
જનેો અથӪ છે કે બે વતુӪળો એકબીӽને છેદે છે
 તેથી આ յયા՚યાનમાં આપણે અըયાર સધુી જ ેબતાյયું છે તે એ છે કે જો બે વતુӪળો બે િબંદુઓ પર છેદે છે તો મારો કહેવાનો અથӪ એ 
છે કે જો  ըયા ંબે અલગ છે  ઉકેલો અથવા આ સમીકરણના ના બે અલગ-અલગ ઉકેલો જ ેըયાર ેજ બનશે ԧાર ેઆ જમણી phi 
બાજુનું ચોԜસ મճૂય એક કરતા ઓછંુ હોય તો જો આપણે તે િչથિત ધારીએ કે જો અહી ંજમણી બાજુનું ચોԜસ મճૂય એક કરતા ઓછંુ
હોય જમેાં બે અલગ હોય  ના ઉકેલો જનેો મૂળભૂત અથӪ એ થાય છે કે આપણે ધારીએ છીએ કે બે વતુӪળો બે જુદા જુદા િબંદુઓ phi 
પર છેદે છે
 તેથી જો બે વતુӪળો જો આપણે ધારીએ કે બે વતુӪળો બે જુદા જુદા િબંદુઓ પર છેદે છે તો અહીથંી શԁ કરીને અને િԋકોણાકાર 
અસમાનતાનો ઉપયોગ કરીને શું કરવું  અમે બતાյયું છે કે બે કેլԍો વ՞ચેનું અંતર િԋԧાના સરવાળા કરતાં સખત રીતે ઓછંુ હોવંુ 
જોઈએ અને એ પણ કેլԍો વ՞ચેનું અંતર બે િԋԧા વ՞ચેના સંપૂણӪ તફાવત કરતાં સખત રીતે વધાર ેહોવું જોઈએ 
અને તે પછી અમે એ પણ બતાյયું કે અમે  િવપરીત દલીલ પણ બતાવી અમે બતાյયું કે જો આપણે અંતરની શરતની ધારણા સાથ ેશԁ
કરીએ તો જો આપણે સાથ ેશԁ કરીએ બે વતુӪળો એક વԱા બે કરતા ઓછા છે અને તે બે િԋԧા વ՞ચેના સંપૂણӪ તફાવત કરતા r r 
વધાર ેછે જો આપણે તે ધારણાથી શԁઆત કરીએ તો અમે એ પણ બતાյયું કે અમે દલીલ કરી હતી કે તે હોવંુ જોઈએ અને કદાચ 
Ԑથમ 15-20 િમિનટમાં  હવે પછીના લે՘ચરમાં આપણે બાકીની દલીલ પૂરી કરી શકીશું જથેી કરીને બાકીના િકչસાઓ મૂળભૂત રીતે 
એવા િકչસાઓ છે કે ԧાં આપણી પાસે ચોԜસ મճૂય એકની બરાબર હોય અથવા ચોԜસ મճૂય એક કરતા વધાર ેહોય ઉદાહરણ 
તરીકે આપણે તે લઈશું આગળના લે՘ચરમાં કેસો જથેી અમે આગળના લે՘ચરની Ԑથમ 15 20 િમિનટમાં સમાՃ કરીશું અને પછીના 
લે՘ચરનો બાકીનો ભાગ વતુӪળોના પિરવાર પર એક નવો િવષય શԁ કરશે તમારો આભાર Pru
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