
   ٹینجنٹ مشتركہ كے دائروں گئے دیئے دو نے ہم تهی كی بات نے ہم میں بارے كے جس آمدید خوش میں لیكچر نو پر حلقوں میں لیكچر پچهلے
پهر اور گے كریں بات میں بارے كے زاویہ كے تقطیع درمیان كے دائروں دو بهی كسی ہم میں لیكچر اس لہذا تهے كیے حل مسائل كچه متعلق سے
  ایسی ایک ہیں آرتهوگونل سے دوسرے ایک دائرے گئے دیئے دو بهی كوئی تحت كے جس گے بڑهیں آگے لیے كے كرنے تلاش كو حالت اس ہم

گئے دیے دو آئیے لہذا ہے، جاتا جانا سے نام كے محور ریڈیكل درمیان كے دائروں گئے دیئے دو بهی كسی جو گے كریں وضاحت بهی كی چیز  
كہتے یہ ہم اور ہے جاتی دی مساوات كی دائروں دو ہمیں كہ كریں فرض تاكہ كریں شروع ساته كے وضاحت كی زاویہ كے انٹرسیكشن كے دائروں

ہیں رہے كاٹ كو دوسرے ایک دائرے دو كہ ہیں  
كاٹتے كو دوسرے ایک دائرے دونوں اگر ہیں كاٹتے كو دوسرے ایک جو ہے جاتا كیا بیان لیے كے دائروں دو صرف زاویہ كا تقطیع كہ ہے ظاہر تو  

ہیں نہیں  
ہیں كاٹتے كو دوسرے ایک جو ہیں دائرے دو یہ كہ ہیں كہتے ہم لہذا ہے گئی كی نہیں وضاحت كی تقطیع زاویہ میں صورت اس تو  

دائره پہلا  ہے یہ تو دائره دوسرا یہ ایک   s  s ہے دو
مراكز كے دائروں دو ان كہ ہیں كہتے یہ ہم تو اور ایک ہیں كہتے ہم ہے مساوات كی دائرے پہلے ہیں پر دو جمع مربع   o  o  x  y جمع مربع

ایک جی دو دو جمع ایک جمع   x   f  y  c ہے برابر كے صفر ایک
یہ تو دائرے دوسرے اور ہے ایک مساوات كی دو جمع مربع دو جمع مربع دو دو جمع دو جمع   s  s  x  y  g  x  f  y  c كے صفر دو

ہیں كهینچتے مماس ایک طرف كی دائرے پہلے ہم اب پر نقطوں دو ان  ہیں ملتے میں آپس دائرے دونوں یہ لہذا ہے برابر  
ہے پر چوراہے كے نقطے اس مماس ایک تو  

گا آئے نظر طرح اس كچه مماس تو  
یہاں تاكہ پر نقطہ ہی ایک كے چوراہے كهینچیں ٹینجنٹ بهی طرف كی دائرے دوسرے آئیے طرح اسی ہے والا ہونے ڈگری  یہ پر طور بنیادی تو 90

آئے نظر طرح اس كچه یہ تاكہ جائے كهینچا میں رنگ سرخ مماس  
اسے میں ہے مماس كا لكیر سیدهی كی دائرے دوسرے پر چوراہے كے نقطے مشتركہ اس یہ تو  t دائره پر ویں  گا۔ كہوں پہلے كو مماس اور ٹو

اسے میں نقطہ ہی ایک كا چوراہا مماس دو ان كو زاویہ اس پهر اور گا كہوں سے ایک   t  p دیں رہنے درمیان كے تهیٹا
ركهیں پر مقام اس كے چوراہے كو دائروں دو درمیان كے مماس دو ان زاویہ یہ تو  

ہم ہوئے دیكهتے كو مساوات كی دائروں دو اب لہذا ہے چوراہا درمیان كے دائروں دو ہے۔ جاتا جانا پر طور كے زاویہ جسے ہے وہی زاویہ یہ تو  
گے جائیں ہو قابل كے كرنے تلاش كو زاویہ اس كے تهیٹا انتفاضہ  

كو نقطہ كے تقاطع اس ہم لیے كے اس تو ایک اور ہیں كرتے ظاہر سے  a  o وه ہے پاس ہمارے جو اب  ہیں۔ جوڑتے سے لكیر سیدهی بهی كو دو
ہے مثلث ایک  o one ao 1 ao 2 

ہے پاس ہمارے جو ہے مثلث ایک یہ تو  
طرف اس تو لمبائی كی دائرے پہلے جو ہے برابر كے كورس  ہے رداس كا جمع مربع  o 1 a  r 1  s 1 well r 1  g 1  f 1 مربع

مائنس ہی پہلے ہم جہاں ہے برابر كے جڑ مربع كے اور   c 1  g 1 f 1  c 1 ہمیں مساوات كی دائرے پہلے كیونكہ ہیں جانتے قدریں كی
لمبائی اس ہم طرح اسی ہے گئی دی ہے۔ رداس كا سر دوسرے دراصل جو ہیں۔ كرسكتے تلاش كو   o2a   cle سكتا جا پایا سے دوباره یہ اور

ہم ہیں جانتے ہی سے پہلے كو مساوات كی دائرے دوسرے ہم كیونكہ ہے دو اور دو   g  f  c ہیں سكتے جان كو قدروں كی دو
تو صرف دو جمع مربع دو گا ہو جڑ مربع كا مائنس مربع دو  r  g  f   c ہیں جانتے ہی سے پہلے كو نقاط كے مركز ہم چونكہ یقیناً  پهر اور دو

پوائنٹ اس پهر اور ہے ون ایف مائنس كوما ون جی مائنس مركز كا دائرے پہلے محدد كا مركز پہلے لیے اس   o ہے مركز جو كوآرڈینیٹ كے ٹو
مائنس كوما دو جی مائنس دائره دوسرا ایک جو فاصلہ درمیان كے ان پهر اور ہے دو فاصلہ درمیان كے مراكز دونوں ہے دو   f  o  g مائنس ایک

جمع مربع پورے دو مائنس ایک   g  f  fہے۔ جاتا دیا سے جڑ مربع كے مربع پورے دو
ایک ہے مثلث ایک پاس ہمارے كہ ہے یہ وه ہے جو پاس ہمارے اب تو   o2 لیے اس اور ہیں جانتے بالكل كو لمبائی كی اطراف تین كے اس ہم اور

واه تهیٹا ہے۔ جاتا كہا كو كرنے تلاش زاویہ یہ میں اصل سے ہم پهر لیكن چاہیے ہونا ممكن بهی كرنا تلاش كو زاویوں تین كے مثلث اس اب   t 
چونكہ كہ ہے احساس بهی یہ ہمیں t2 90 ہیں دیكهتے كو نقطہ اس ہم اگر اب لیے اس ہے ڈگری  بهی زاویہ یہ ہے مماس ایک كا دائرے دوسرے

  oہیں دیكهتے كو نقطہ اس ہم
میں آخر پهر اور ہے صحیح  جو ہے زاویہ یہ پاس ہمارے پهر  اور ہے تهیٹا پاس ہمارے پهر ہے  جو ہے زاویہ یہ پاس ہمارے پہلے تو 9090  

زاویہ یہ پاس ہمارے o1 a o2 36090 ہے ڈگری  زاویہ پہلا لئے اس ہے پاس ہمارے جو چاہئے ہونا  مجموعہ كا زاویوں تمام ان كیونكہ ہے  
اس ہے زاویہ یہ سے وجہ كی اس ٹینجنٹ اس اور o 1 a  t 1 90 ہے ڈگری  كہ جو درمیان كے  

تو عام اس پاس ہمارے پهر ہے پلس تهیٹا زاویہ یہ جو ہے زاویہ كا تقاطع كے دائروں دو پاس ہمارے پهر اور جمع   pi by 2  o2 a كے
لہذا  ہے ڈگری  درمیان دو اور دوباره پاس ہمارے لہذا ہے ڈگری نوے زاویہ درمیان كے دو 90زاویہ جمع پهر اور دو  o  a  t  pi by  o 

 ao one دو
زاویہ تو  o  ao one دو

زاویہ كہ ہیں سكتے كہہ ہم سے وہاں لیے اس اور پائی دو كہ جو چاہئے ہونا برابر كے ڈگری ساٹه سو تین مجموعہ كا سب ان تو  o   ao دو
ایک یہاں ہم چاہئے ہونا برابر كے تهیٹا مائنس زاویہ زاویہ اس كے مثلث اس ہم اب گے لكهیں تهیٹا مائنس  pi  pi  o2 ao1  cosine پر

زاویہ اس لہذا گے كریں اطلاق كا كے كے قانون  Law  o2 ao  cosine  cosineكا مربعوں كے اطراف دونوں  ہے۔ برابر ایک مطابق كے
جو مجموعہ اطراف دو میں معاملے اس پر طور بنیادی اطراف  طرح اس یا ہیں ملحق سے زاویہ اس جو اور مربع ah  ah 2 مربع  r 2  r 1 

 ہیں
تو جمع مربع   r 1  r 2 ہے یہ كہ جو ہے مخالف كے زاویہ اس جو رخ وه  مربع كا مائنس مربع

سے گنا دو كے پیداوار كی لمبائی كی اطراف ملحقہ سے زاویہ اس مربع كا جس ہے فاصلہ درمیان كے مراكز دو یہ گا جائے ہو آف مائنس یہ تو  
ہے گیا كیا تقسیم  

ہے۔ گیا كیا تقسیم سے گنا دو كو اس تو   r one r دو
سے لحاظ كے آه پاس ہمارے اب ہیں رہے جا لے آگے كو آه سے یہاں اب یقیناً  تو اور ٹو   r one r  o one o ہی سے پہلے لیے كے ٹو

ہی پہلے ہم كیونكہ ہیں موجود تاثرات اور اور دو  ہیں۔ جانتے قدر كی ایک   gg one g two  f one f  c  c سے بعد كے مساوات كی دو
كہ ہیں جانتے ہی پہلے ہم لیكن چاہئے ہونا قابل كے لگانے پتہ پر طور صحیح كا كوزائن كی زاویہ اس ہمیں لہذا ہیں گئے دیے دائرے دو ہمیں  

زاویہ چونكہ دو زاویہ ایک دو كا ایک ہے كوسائن تهیٹا مائنس كا تهیٹا مائنس   o  ao  o  ao  pi  pi  cosine تهیٹا كوس مائنس  جو ہے
صرف ہم ہے برابر كے سلائیڈ پچهلی یہ كہ ہیں جانتے بهی یہ ہم لیكن برابر كے اور   r 1 r 2  o 1 o 2 دیں بدل كو ایكسپریشنز لیے كے

 گے
زاویہ جو مائنس كوزائن یہ كا تهیٹا كوزائن گے جائیں بدل سے وہاں اور یہاں ایكسپریشنز  یہ تو 3ہے برابر كے اس ہے كوسائن كا  o2 ao 1  
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تو مربع جمع مربع مائنس مربع جمع ایک ہوگا مربع دو جمع مربع دو مائنس مربع دو ایک دو   r 1  g 1  f one  c  r  g  f  c  o دو
مائنس كا مربع پورے  

ایک تو ہوگا مربع پورا دو جمع مربع ایک جمع پهر دو جی ایک جی دو مائنس مربع دو جمع مربع ایک دو مائنس مربع دو o  g  g  f  f  f  f ایک
 دو

ہے گنا دو پاس ہمارے ڈینومینیٹر اور ہے عدد یہ تو ایک   r  r دو
جمع مربع  جڑ كی جی ہوگا۔ مربع گنا  یہ تو مائنس مربع جڑ مربع گنا جمع مربع مائنس مربع 21بنیادی یہ اور  f 1  c 1  g 2  f 2  c 2  

ہے پاس ہمارے پر طور یہ لہذا لہذا ہے مائنس كا تهیٹا   cos  cos  cos لیے اس زاویہ كا چوراہا درمیان كے دائروں دو ہے تهیٹا جہاں تهیٹا
گا جائے ہو برابر تهیٹا جمع گنا  مائنس گنا دو مائنس cos  c 1  c 2 2تقسیم سے جڑ مربع گنا دو دو  g 1 g 2  f one f  g one 

جمع مربع مائنس مربع مربع گنا پلس مربع مائنس مربع  fn  c1   g2  f2  c2  pi چونكہ تهیٹا چونكہ كہ ہیں جانتے ہی پہلے ہم اور جڑ كا
اور  تهیٹا مائنس 0سے  رینج  گا۔ پڑے میں رینج تهیٹا لہذا ہے والا ہونے ساته كے اندر بهی تهیٹا كہ ہے واضح یہ لہذا ہے درمیان كے  pi 0  pi

كی ہاته دائیں اس تهیٹا لیكن ہوگی نہیں كچه قدر كی تهیٹا سے وجہ اس اور ہے رہا جا میں لائن كی   cos تهیٹا لہذا ہوگا نہیں كچه سوا كے الٹا
لہذا ہوگا برابر كے   cos inverse of cos  cos inverseدائرے  دو میں حالت كس كہ ہیں دیكهتے آئیے اب ہوگی۔ اظہار یہ دلیل كی

ہیں آرتهوگونل دائرے دو كہ ہیں كہتے ہم جب لہذا گے ہوں آرتهوگونل  
ڈگری  یا  زاویہ كا تقطیع درمیان كے ان جب میں صورت اس صرف اور اگر ہے جاتا كہا آرتهوگونل كو دائروں دو تو 290ہو  pi  

كے دوسرے ایک دائرے گئے دیئے دو كہ ہے ضروری ہونا مطمئن پر جس شرط  تحت كے كس یا میں حالت كس كہ ہیں دیكهتے آئیے اب تو  
ہیں آرتهوگونل دائرے دو دو اگر كیونكہ چاہئے ہونا نہیں مشكل زیاده سے یہاں جو ہیں آرتهوگونل  

تهیٹا یہ تو چونكہ لیكن چاہیے ہونا برابر كے كی   pi by two  pi  cos by two آرتهوگونل كے دائروں دو كہ ہے واضح یہ صفر  ہے
دائرے دو كہ ہے یہ شرط لہذا ہے ضروری ہونا صفر طرف كی ہاته دائیں یہ لیے كے ہونے اور   s one  s گئی دی یہاں مساوات كی جن ٹو

دائرے دو لیے اس ہے   s one s جی دو كہ ہے یہ مطلب بنیادی كا جس ہے صفر اظہار یہ میں صورت اس صرف اور اگر ہیں آرتهوگونل ٹو
دو سی جمع ایک سی برابر دو ایف ایک ایف دو جمع دو جی ایک  

ہیں اٹهاتے سوالات چند لیے كے كرنے واضح قدرے كو تصور اس آئیے تو  
میں یہاں تو دائره ایک كہ ہے جاتا كہا یہ سوال پہلا  s  s  آرتهوگونل لیے كے دائروں دو ان سے دائرے اس اور ہے گزرتا سے ون صفر پوائنٹ

 ہے
دائره كہ ہیں كہتے یہ ہم آئیے تو لازماً  كو مساوات اس ہے گزرتا سے ون صفر پوائنٹ یہ چونكہ اور ہے مساوات یہ میں   s  x برابر كے صفر

اور دو جمع ایک ہمیں لیے اس ہوں مطمئن سے ایک برابر جمع دائره یہ اور ہے ملتا صفر برابر   y  f  c  s آرتهوگونل لیے كے دائروں دونوں
ہیں سكتے كر استعمال كو شرط اس ہیں۔ سكتے كر استعمال شرط لیے كے آرتهوگونلٹی ہم ہے آرتهوگونل لیے كے دائرے اس یہ چونكہ لیے اس ہے

ہے سكتا جا لكها كو مساوات اس لہذا جمع مربع دو مائنس مربع دائره دوسرا اور ہے صفر پندره مائنس جمع مربع   x  y  x  x  y مائنس مربع
ہے صفر ایک  

آه تو  
كو مساوات یہاں ہم  اگر ہم اگر ہم اگر كہ ہیں كہتے ہم یہاں تو جمع مربع جمع جمع جمع مربع x  y 2 كے صفر ایک  g 1 x 2  f 1 y  c  

ہیں سمجهتے برابر  
تو ون مائنس ایک صفر ایک صفر ایک كریں غور پر اس ہم اگر  ہم لیے كے دائرے دوسرے اس طرح اسی پندره مائنس ایک  g  f  c  c   x مربع
جمع دو جمع مربع دو دو جمع دو جمع   y  g  x  f  y  c ہوں برابر كے صفر دو

پر طور واضح تو اور دو اور ہیں صفر دونوں دو   g  f  c یہ چونكہ ہے آرتهوگونل سے دائرے پہلے ہمارے دائره یہ كیونكہ ہے ایک مائنس دو
دائره گنا دو كہ جو چاہیے كرنا پورا كو مساوات كی آرتهوگونالٹی اسے ہے آرتهوگونل لیے كے دائرے پہلے اس   s  g مائنس كہ جو ایک ہے گنا

گنا دو جمع ایک گنا ہے  كہ جو ہے پلس f  f1 0 ہے  -كہ جو چاہیے ہونا برابر كے  c  c1 15  
جمع پر طور بنیادی یہ تو 2ہے۔  برابر g  c 15  

مساوات دوسری یہ تهی مساوات پہلی یہ تو   ah اسی پاس ہمارے ہے بهی آرتهوگونل لیے كے دائرے دوسرے بهی دائره كیونكہ طرح اسی ہے
دو جمع ہے صفر كہ جو ہے ٹو جی بار جی دو مساوات كی قسم گنا ہے بهی برابر كے صفر جو دو  f  f  c سے مساوات تیسری اس یہ دو جمع

پر طور واضح ہمیں ہے مساوات تیسری   c ہیں كرتے استعمال میں مساوات پہلی اس كو معلومات اس ہم اگر اور ہے ملتا ایک برابر
ہمیں تو چونكہ گا۔ جائے ہو ایک مائنس اب ہے۔ برابر ہی ایک ہم اگر   f  c   al to one  c ہیں كرتے استعمال كا

تو كی ہمیں ہے مساوات دوسری میں اس ہے ہوتی برابر كے ایک معلومات   c  ah  g ہیں ملتے سات برابر كے
دائرے اس نے ہم تو مركز كا دائرے اس پر طور واضح اور ہیں كرلیے حاصل پیرامیٹرز تمام كے  s  s  f مائنس كوما جی مائنس مركز كیا  ہے۔

كیونكہ ہے سات مائنس جو ہے مائنس اور ہے سات   g  f گا ہو ایک
آپشن كہ ہے مطلب كا جس ہے ایک كوما سات مائنس مركز تو آپشن اور ہے درست ہے۔ برابر كے جڑ مربع رداس اور ہے غلط   c  d  g مربع

جمع مائنس مربع آپشن لہذا گا نكلے سات كا آپشن ایک ہے درست   f  c  b  a ہے غلط
كریں غور پر مسئلہ اور ایک آئیے تو  
نقطہ دائره كہ ہے گیا دیا یہ یہاں تو كوما ہے۔ دیتا كہنے دائره یہ اور ہے گزرتا سے   a  b   s كاٹتا دائره اور ایک یہ اور ہے ہوتا ظاہر سے

ہے جمع مربع برابر مربع دائره پهر پر طور آرتهوگونی مربع  x  y  k  s كرنا تلاش ہمیں جو ہے ایک سے میں آپشنز چار ان لوكس كا مركز كے
 ہے

دائره مركز كہ ہیں كہتے كو مساوات كی اس آئیے تو كا دائره جہاں كریں آه ہم آئیے نقاط كے مركز كے اور   s   b  sb  p  q ہیں كہتے
دائرے اس تو مساوات كی جمع مربع دو مائنس مائنس مربع جمع s  x  y 2 دائره كہ ہے جاتا كہا اب ہوگی برابر كے صفر  px  qy  c   s 

نقطہ كوما   a  b ہے گزرتا سے
كو مساوات اس كہ ہے مطلب كیا كا اس تو برابر كے اور برابر جمع مربع ایک لہذا چاہئے ہونا مطمئن ساته كے   x  a  y  b  b دو مائنس مربع

دو مائنس جمع  ap  bq  c  sدائره مخصوص یہ كہ ہے جاتا كہا بهی یہ پهر اور ہے ملتی ہمیں جو مساوات پہلی  ہے یہ ہے برابر كے صفر
ہیں كہتے ہم آئیے ہے آرتهوگونل لیے كے دائرے دوسرے مساوات كی جس پرائم جمع مربع مائنس مربع   s  x  y  k ہے صفر مربع

گنا  ہے اتنا ہے ملتا كیا ہمیں پهر ہیں كرتے استعمال شرط كی آرتهوگونلٹی ہم تو گنا 2۔  g 1  g 2 
لئے كے دائرے پہلے اس تو كا مائنس   g 1  g  p ہے

گنا دو تو بار ایک یہاں لیكن دو گنا دو جمع پهر اور ہے صفر دو   g  g  g  f ایک
تو مائنس ایک گنا برابر صفر دو جمع ایک   f  q  f  c  c دو
تو ایک اور مائنس دو   c   c  c  k یہ لہذا ہے ضروری ہونا مطمئن بهی كا مساوات اس ہیں آرتهوگونل دائرے دونوں یہ چونكہ لہذا ہے مربع

Pru
tor
@
IIT
K



پر طور كے شرط كی آرتهوگونلٹی درمیان كے دائروں دو میں ایک سے میں سلائیڈوں پچهلی نے ہم جو ہے آتی سے اس پر طور بنیادی مساوات  
كہ ہے واضح یہ مساوات  سے اس لہذا تها دكهایا دائره لیے اس اور چاہیے ہونا برابر كے مربع   c  s كو حقیقت اس ہم اگر لیے اس مساوات كی

ہیں كرتے استعمال میں مساوات  
دائرے كہ ہے ہوتا حاصل كیا ہمیں تو نقاط كے مركز كے اور مساوات چاہیے۔ كرنا پورا كو جمع مربع  s  p  q  a  b  ap دو مائنس مربع

دو مائنس جمع   bq  k میں لفظوں دوسرے یا ہے برابر كے صفر مربع
دائره كہ ہے یہ مطلب بنیادی كا اس تو نقاط كے مركز كے اور  s  p  q  s دائره لوكس لیے اس اور چاہیے كرنا پورا كو مساوات اس ہمیشہ كو

جمع مربع ایک كا مركز كے   b ہے مربع
جمع مربع ایک یہ ہم كہ ہیں كہتے یہ ہم تو كے مركز گنا دو مائنس مربع اسے لہذا ہوگا كوآرڈینیٹ دو مائنس b  x  x  b ti   mes دیں۔ ہونے

كا مركز جمع كوآرڈینیٹ   y  k ہے مساوات كی لكیر سیدهی ایک دراصل جو ہے مساوات یہ پر طور بنیادی لوكس كا مركز لہذا ہے صفر مربع
یہ كیونكہ اور آپشن جو ہے نہیں كچه سوا كے آپشن پہلے یہ اور ہے لكیری میں دونوں   x  y  a ہے۔

جاتا جانا سے نام كے محور ریڈیكل كے دائروں گئے دیے دو جسے ہے رہا كر وضاحت كی اس جو ہیں چلتے طرف كی موضوع نئے ایک آئیے تو  
 ہے

ہیں گئے دیے دائرے دو ہمیں كہ كریں فرض تو  
كہیے ہے دائره اور ایک یہاں ہمارے پهر اور ہے دائره ایک یہ كہ ہیں كہتے یہ آئیے تو   s ان صرف ہم كہ كریں غور پر نكات تمام ان اب دو

پوائنٹس اس كہ گے كریں غور پر   p  p ہے برابر لمبائی كی مماس تک دائروں دونوں كر لے سے
اور ایک مركز كا جن ہیں دائرے دو یہ كہ ہیں كہتے ہم تو نقطہ اس كہ ہے نقطہ ایسا ایک پی اور ٹو ہے۔ دائرے پہلے اس سے   o  p  s تک ون

مماس لمبائی كی دائرے دوسرے سے  pa  p  s  pa لیے كے جن گے كریں غور پر نكات ان صرف لہذا ہے برابر كے لمبائی كی مماس تک ٹو
اور میں معاملے اس ہیں  ہیں۔ كہ ہے لگتا نہیں ایسا میں شكل ظاہری كم از كم اور   pb  ah  p  pb ہیں نہیں برابر وه اگر لہذا ہیں برابر
تو لہذا ہے دلچسپی ہماری میں جس گا جائے سمجها نہیں ایک سے میں نكات ان كو  p is p  locus ایک آه میں جس نقطہ منفرد ایک  ہے نہیں

ہم كہ جیسا لوكس كا پوائنٹس تمام ان اور ہیں پوائنٹس سے بہت لامحدود وہاں ہے برابر لمبائی كی مماس كے دائروں دونوں كے جس ہے فاصلہ ہی  
دائرے گئے دیے دو ہے۔ جاتا كہا محور ریڈیكل كا ان دراصل جسے ہے لكیر سیدهی ایک گے دیكهیں جلد  

جائے دی مساوات كی دائروں گئے دیے دو ہمیں اگر جائے كیا اخذ كیسے كو مساوات كی محور ریڈیكل اس كہ ہیں دیكهتے آئیے تو  
ہیں دائرے گئے دیے دو پاس ہمارے كہ كریں فرض تو اور اور ہیں مراكز كے جن دو   s one  s  ao دو

لمبائی كی ٹینجنٹ كی دائروں دونوں ان لیے كے جن ہیں كرتے غور پر پوائنٹس ان صرف ہیں كرتے غور پر پوائنٹس آه ان ہمیشہ ہم  ہیں صرف ہم تو
پوائنٹ ایک اگر پر طور كے مثال ہے، ہوتی برابر   p ہے رہنا پر محور ریڈیكل كو

ٹینجنٹ ای  لمبائی كی ویں تو كہ ہیں كہتے ہم آئیے تک دائرے پہلے سے كو دائرے دوسرے سے   p  pa  p  pb كے لمبائی كی ٹینجنٹ تک
لیے اس چاہیے ہونا برابر بالكل اور   pb  pa سكے ہو ایسا تاكہ چاہیے ہونا برابر

ہے ہونی ذیل حسب مساوات كی دائروں دو  ہمیں كہ ہیں كہتے یہ آئیے تو  
نقطہ ایک كہ كریں فرض اب ہے كرنی تلاش مساوات كی ایكسس ریڈیكل ہمیں اور ہے گئی دی مساوات كی دائروں دو ہمیں تو   p میں جس ہے

كوآرڈینیٹ ہے۔ مائنس یقیناً  مركز كا دائروں دونوں مائنس ایک ایک مائنس مائنس دو   xy   g  f  n  g  f چاہئے ہونا ڈگری نوے كو اس اب دو
لمبائی لہذا لمبائی مربع یا ایک ہوئے كرتے استعمال كا تهیوریم پائتهاگورس مربع pa  pa  p  o one مثلث یہ كیونكہ ہے برابر كے مربع پورے

ہے پاس ہمارے مثلث زاویہ  ہے۔ طرف دائیں ایک ایک صرف مربع  ap  pa  pحساب مزید ہم اگر ہوگا یہ اور ہے مربع پورا ایک مائنس مربع مكمل
سیگمنٹ لائن آه اس كہ تها دیكها ہی پہلے میں ایک سے میں لیكچرز پچهلے نے ہم كہ جیسا كریں ہوگا۔ برابر فاصلہ مربع كا  pa   l  x سے

جمع مربع ایک جی دو جمع مربع دو جمع ایک جمع جہاں ایک اور نقطہ اس میں اصل   y  x  f  y  c  x  y  p اس نے ہم لہذا ہیں نقاط كے
میں معاملے اور نقطہ اس كو لمبائی كی مربع اس ہے۔ لیا كوآرڈینیٹ كا اور مربع   x  y  p  pa  pa ہو یاد بهی كو آپ اگر مربع

نقطہ اس سے حوالے كے دائرے پہلے تو نقطہ اس سے حوالے كے دائرے دوسرے طرح اسی ہے كہلاتی طاقت كی طاقت كی  p  p  pb مربع
ہے۔ بهی برابر كہ جو ہوگی جمع مربع سے جمع مربع دو دو جمع دو جمع اب دو چونكہ اب لئے كے   x  y  g  x  f  y  c  uh  p  اور

نقاط كہ ہے یہ بعد كے اس ہیں برابر اور  pb  x  yبرابر دونوں یہ  ہے كہ جو ہے برابر اظہار یہ اور اظہار یہ كہ چاہئے ہونا كا طرح اس كو
نقطہ اس كہ ہے ہوتا معلوم ہمیں سے یہاں اور چاہئیں ہونے نقاط كے اور كو  مساوات كو مائنس میں p  x  y 2 میں  جمع  g 1  g 2  x 2  

مائنس میں دو جمع مائنس ایک   f one  f  y  c  cصفر ہوگا۔ كرنا پورا كو برابر دو
طاقت كی جن پوائنٹس تمام ایسے كہ ہیں دیكهتے ہم تو ہے۔ ساته كے  respe   ct نقاط كے پوائنٹس تمام ایسے ہیں برابر دائرے دونوں دو سے

ایكسس ریڈیكل كا دائروں دو ان كو لكیر سیدهی اس اور ہے نہیں كچه سوا كے مساوات كی لكیر سیدهی ایک كہ جو ہوگا كرنا پورا كو مساوات اس كو
ہے جاتا كہا  

طرح جس گے۔ ملیں پوائنٹس سے بہت كے طرح اس ہمیں تو  p ہے برابر لمبائی یہ اور لمبائی یہ كہ طرح اس شاید گا ملے نقطہ اور ایک یہاں كو
ہے۔ حصہ كا مماس جو لمبائی یہ پهر اور تک دائرے پہلے لمبائی كی حصے اس كے مماس كہ جیسا ہے سكتا ہو بهی نقطہ اور ایک یہاں طرح اسی  

لیے كے دائرے دوسرے  
ہوگی برابر بهی لمبائی یہ اور یہ تو  

گے دیں جوڑ كو پوائنٹس تمام ان سب آپ اگر اور گے ہوں پوائنٹس شمار بے كے طرح اس تو  
یہ كو محور ریڈیكل كے دائروں دو ان ہے جاتا كہا كو لائن سیدهی اس اور ہے یہ مساوات كی جس لكیر سیدهی یہ گی ملے لائن سیدهی یہ ہمیں تو  

ہیں كاٹتے كو دوسرے ایک دائرے دو اگر كہ ہے نہیں مشكل بهی دیكهنا  
كہ ہیں چكے دیكه ہی پہلے ہم تو  com   mon horde مساوات كی

جوڑتی كو لكیر سیدهی جو ہے نقطہ ایک مساوات كی راگ مشتركہ كہ میں لیكچر كے پہلے سے اس شاید یا میں لیكچر پچهلے كہ دیكها نے ہم تو  
دائرے دو جہاں ہے صورت وه یہ لیكن نہیں كچه  ہے مساوات كی كورڈ كامن كہ دیكها نے ہم اور ہے جوڑتی كو پوائنٹس دو كے انتفاضہ اور ہے  

ہیں رہے كاٹ كو دوسرے ایک  
ریڈیكل یہ پهر لیكن ہیں چكے دیكه پر طور كے مساوات مخصوص اس كو مساوات كی كور كامن ہی پہلے ہم میں ایک سے میں لیكچرز پچهلے تو  

ہیں جوڑتے میں آپس كو محور ریڈیكل دائرے دو جب لیے اس ہے۔ نہیں كچه سوا كے مساوات كی محور  
سم دونوں اسے ہمیں علاوه كے راگ مشتركہ ایک مگر ہے ہوتا نہیں كچه تو

كر ظاہر یہ كوئی میں صورت اس اور ہیں چهوتے كو دوسرے ایک دائرے دو جب كہ ہے سكتی ہو یہ صورت اور ایک ہے پڑتا بڑهانا مزید میں توں  
ہوگی وہی میں صورت اس مساوات كی جس نہیں كچه سوا كے ٹینجنٹ مشترک ٹرانسورس درمیان كے دائروں دو ان  ہے محور ریڈیكل كہ ہے سكتا  

ہے نہیں زیاده بہت یہ پهر مساوات یہ كی محور ریڈیكل جائیں واپس ہم اگر ہوگی طرح كی مساوات اس جو  
ہے لكیر سیدهی ایک جو ہے ڈهلوان كی لكیر سیدهی اس لئے كے ڈهلوان كی محور ریڈیكل ڈهلوان لہذا تهی مساوات یہ مساوات كی محور ریڈیكل تو  
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بذریعہ دو  جی مائنس ایک جی مائنس مائنس ایک اور ایک سے میں دائروں دو ڈهلوان دو كی محور ریڈیكل  f  f  o والی جوڑنے كو مراكز كے دو
ڈهلوان كی لائن مائنس دو بذریعہ ایک مائنس دو   f  f  g  g لیں پیداوار كی ڈهلوانوں دو ان ہم اگر اب ہے ایک

لیے كے لكیر والی جوڑنے كو مراكز كے دائروں دو ہمیشہ محور ریڈیكل كہ ہے بتاتا ہمیں پر طور بنیادی جو ہے ون مائنس مصنوع كہ دیكهیں  ہم تو
كسی جو  گی۔ جائے كی وضاحت كی اس اب ہے مراد كیا سے محور ریڈیكل درمیان كے دائروں دو بهی كسی كہ ہے معلوم ہمیں اب ہے ہوتا كهڑا  

ہے جاتا جانا پر طور كے سینٹر ریڈیكل كے دائروں گئے دیے تین بهی  
ہیں گئے دیے دائرے تین كے طرح اس ہمیں كہ كریں فرض تو  

ایک مساوات كی مراكز كہ ہیں كہتے ہم آئیے تو اور دو دائره پہلا مساوات كی كہ ہیں كہتے ہم اور ہے پر تین   o  o  s ہے برابر كے صفر ایک
ہوگی مساوات كی دائرے پہلے پر طور بنیادی یہ لہذا جمع مربع دو جمع مربع ایک دو جمع جمع   x  y  g  x  f one y  c كے صفر ایک

لیے كے دائرے تیسرے اور دائرے گی۔ ہوں مساواتیں جیسی ایک لئے كے دو باقی پاس ہمارے طرح اسی ہے برابر  
ہے یہ تو تهری جمع مربع دو جمع مربع تین دو جمع تین جمع   g  so x  y  g  x  f  y  c برابر كے صفر تین

ریڈیكل كے دائروں تین كہ گا كرے وضاحت كی بات اس پر طور بنیادی ہے گیا كہا سے ہم اور ہیں گئی دی ہمیں مساوات تین یہ كہ ہیں كہتے ہم تو
ہے لكیر سیدهی ایک مساوات كی رسائی ریڈیكل درمیان كے دائرے دوسرے اور پہلے كہ ہیں چكے جان ہی پہلے ہم لہذا ہے مراد كیا سے سینٹر  

تیسرے اسے لہذا ہے مثال ایک صرف یہ صرف یہ كیا  ہے نہیں ضرورت كی گزرنے سے مركز كے دائرے تیسرے كو لائن سیدهی اس لہذا  
پر طور بنیادی مساوات كی جس ہے محور بنیادی درمیان كے دائرے دوسرے اور پہلے یہ لہذا ہے نہیں ضرورت كی گزرنے سے بیچ كے دائرے

ہے برابر كے یا مائنس   s one  s two  s on  e  sہے برابر كے صفر ٹو
سے یہاں تو مائنس s 1  s 2 0 ہوگی مساوات یہ طرح اس ہوگا  برابر  

لہذا ہے دیكهی میں سلائیڈ پچهلی نے ہم جو ہوگی وہی صرف مساوات یہ تو اور s one  s 2 گنا  مساوات  ہوگا محور ریڈیكل درمیان كے دو  g 
مائنس گنا  جمع مائنس پلس مائنس ایک d 2 x 2  1كے دائرے تیسرے اور پہلے طرح اسی اور ہے برابر كے صفر دو  f 1  f 2 y  c  c 

درمیان اور   s one  s three ہے گیا دكهایا سے لكیر سبز اس یہاں جو  آئیے لہذا ہوگا بهی محور ریڈیكل ایک درمیان كے
پر طور بنیادی مساوات كی محور ریڈیكل اس كہ ہیں كہتے ہم اور ہے محور ریڈیكل درمیان كے دائرے تیسرے اور پہلے یہ تو  s  s مائنس ایک

ہوگی گنا دو كہ جو ہوگی برابر كے صفر تین مائنس گنا گنا  جمع مائنس گنا جمع مائنس g 1   g 3  x 2 صفر تین  f 1  f 3  y  c 1  c 
اسے ہم ہے برابر كے  c گزرے دراصل محور ریڈیكل درمیان كے دائرے تیسرے اور دوسرے كہ ہے یہ وه گے دكهائیں جو ہم میں ذیل ہیں كہتے

ذریعے كے نقطہ اس كے چوراہے كے محور ریڈیكل كے ویں  گا۔  e  لہذا گے ہوں طرح اس كچه ہیں چكے دیكه ہی پہلے ہم جو محور ریڈیكل دو
ریڈیكل تین درمیان كے جوڑوں تین درحقیقت لہذا ہے محور ریڈیكل درمیان كے دائرے تیسرے اور دوسرے وه ہے كهینچا میں رنگ سرخ جو نے میں

نے ہم جسے ہیں آہنگ ہم پر نقطہ ایک یہ  تینوں یا ہیں محور اس اور ہے كیا ظاہر سے   c  c ہے جاتا كہا سینٹر ریڈیكل كا دائروں تینوں ان پهر كو
گا۔ گزرے سے نقطہ كے تقطیع درحقیقت محور ریڈیكل درمیان كے دائرے تیسرے اور دوسرے كہ ہے ضرورت كی كرنے ظاہر یہ پہلے ہمیں لیكن

سے میں محور ریڈیكل دو پہلے میں سبز اور نیلے اور   s one  s  كهینچا میں لكیر نیلی نے ہم جسے مساوات كی محور ریڈیكل درمیان كے ٹو
طرح اسی تها اور   s one  s three درمیان كے دائرے تیسرے اور دوسرے محور ریڈیكل اور ہے مساوات كی محور ریڈیكل درمیان كے

ہے مساوات كی محور ریڈیكل  
ریڈیكا دو یہ كہ دیكها نے ہم اب ہیں مساوات كی محور ریڈیكل تین لئے كے جوڑوں مختلف تین كے دائروں یہ تو نقطہ ایک محور   l  c  ایک پر

مساوات كہ ہیں جانتے ہی پہلے ہم سے لیكچرز پر لائنوں سیدهی سے لیكچرز ہمارے اب تهے رہے كاٹ كو دوسرے  
ہوں لكیریں سیدهی دو پاس ہمارے اگر كریں فرض تو برابر كے صفر ایک   l  nl ہوں برابر كے صفر دو

نقطہ ایک جو ہیں مساواتیں كی لائن سیدهی دو یہ تو   c ہیں كاٹتے كو دوسرے ایک پر
ہے گزرتا سے نقطہ اس كے چوراہے جو خاندان كا لكیروں سیدهی كہ ہیں جانتے ہم تو ہے جاتا دیا ذریعہ كے مساوات عام   c  l لامبڈا جمع ایک

اوقات   l مختلف كو لیمبڈا  ہیں۔ كرتے انتخاب كا اقدار مختلف ہم كی جس ہے ہوسكتا نمبر حقیقی بهی كوئی لیمبڈا ہے لیمبڈا جہاں صفر برابر دو
تمام یہ كی فارم اس ہم ہے كتنی قیمت كی قدر اصل كی لیمبڈا كہ نظر قطع سے بات اس لكیریں سیدهی تمام یہ پهر لیكن گی ملیں لكیریں سیدهی  

معاملے ہمارے  كرنا اطلاق كا اس لہذا ہیں جانتے ہی پہلے ہم یہ لہذا گی گزریں سے نقطہ كے چوراہے كے لكیروں سیدهی دو ان لكیریں سیدهی  
 میں

ہے لائن پہلی یہ كہ ہیں كہتے یہ ہم تو ہے لائن دوسری یہ ہے یہ اور ہے برابر كے صفر ایک   l  l2 0  int دونوں یہ اور ہے برابر كے
نقطہ اس c  c ہے گزرتی سے نقطے اس جو لكیر سیدهی بهی كوئی لہذا كریں واضح كو مساوات كی خاندان كے لكیروں سیدهی پهر كریں كهڑا پر

ہے جاسكتا لكها میں شكل اس ہمیشہ كو لامبڈا جمع ایک لہذا ہے برابر كے صفر دو اوقات لیمبڈا پلس ہے یہ ایک   l  l  l  l ہے یہ دو
تو لامبڈا جمع ایک   l  l ہے صفر دو

لكهی یہاں نے ہم جو لائن سیدهی یہ لیكن ہے مساوات كی لكیر سیدهی كچه بهی یہ لئے كے لیمبڈا اصلی بهی كسی لئے كے لیمبڈا بهی كسی یہ تو  
نے ہم جسے یہ اور ہے یہ كہ جو محور ریڈیكل دو ۔ گی گزرے سے نقطہ كے چوراہے كے اس ہے   c مائنس كو لیمبڈا ہم اگر ہے كیا ظاہر سے

  1ہیں لیتے برابر كے
ہم چاہے ہے جاتی دی پر طور واضح اتنی مساوات كی جس ہے جاتی دی ذریعہ كے اس جو ہے ملتی لكیر سیدهی مخصوص ایک ہمیں میں اس تو  

جو ہے ملتی لكیر سیدهی ایک ہمیں ون مائنس لیں برابر كے لیمبڈا ہے گنا دو لكیر سیدهی وه اور گی گزرے سے مائنس ایک  c  g  d  x میں دو
كریں آسان كو مساوات كی لكیر سیدهی اس ہم اگر اور ہے برابر كے صفر بار ایک مائنس جمع  

ہمیں تو گا۔ ملے میں ٹو جی مائنس تهری میں ٹو جمع مائنس تهری میں ٹو جمع مائنس تین   t   wo in g  x  f  f  y  c  c كے صفر دو
مساوات یہ پهر لیكن برابر  

محوروں ریڈیكل دو ان سے میں محوروں ریڈیكل دو ان ہے گزرتی سے نقطہ اس كے چوراہے جو ہے مساوات كی لكیر سیدهی ایک مساوات یہ تو  
نقطہ كا انتفاضہ كے  c طرح كی محور ریڈیكل تیسرے درمیان كے دائرے تیسرے اور دوسرے یہ بلكہ ہے نہیں بهی كچه لكیر سیدهی یہ پهر لیكن

ہیں جانتے ہی پہلے ہم اور ہے نہیں كچه سوا كے محور ریڈیكل درمیان كے تین اور دو دائره یہ لہذا ہے طرح كی مساوات اس مساوات یہ لہذا ہے
ریڈیكل درمیان كے جوڑے تیسرے كہ ہے واضح یہ سے وجہ اس اور ہے پر لائن سیدهی اس نقطہ كا انٹرسیكشن كے محور ریڈیكل دو پہلے كہ  

جو محور اور  ہے دو  s  s تینوں یہ كہ ہے یہ مطلب كا اس پر طور بنیادی گے گزریں بهی سے نقطہ كے انقطاع كے محور ریڈیكل دو پہلے تین
نقطہ ایک محور ریڈیكل اور ہیں۔ ساته ایک پر   c  thi  s پر بات اس ہم میں لیكچر اگلے ہے جاتا كہا سنٹر ریڈیكل كا دائروں تین پهر كو پوائنٹ

گئے دیئے دو جو مساوات كی دائروں تمام ان پر طور كے مثال ہے جاتی كی حاصل كیسے مساوات كی خاندان كے دائروں كہ گے كریں بحث  
سے چوراہے كے لكیر سیدهی گئی دی اور دائرے گئے دیئے جو مساوات كی دائروں تمام یا یا خاندان یا ہیں گزرتے سے چوراہے كے دائروں  

ہیں گزرتے  
شكریہ گے دیكهیں میں لیكچر اگلے اسے ہم تو  
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