
 ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  ไತ౨ ಗಳ ಀคൡ ಒಂಬൡ౨  ಉಪක౲ ಸಃౙ  ๬౷ ಗತ, කโ ಎರഴ ไತ౨ ಗಳ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕಗัಡ 
๸ීඌ๭ದ ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๭ං౪ ೕๅ, 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ෴โඃ ಎರഴ ไತ౨ ಗಳ ನഴเನ ೞದನದ ಆೕನದ ಬಡ౛  ෥ತකഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ 
෴โඃ ಎರഴ ไತ౨ ಗำ ಪರಸ౭ ರ ಆ൶ೕბತೕನฯ ಆಜฆವ ๭౩ ൟಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ කโ ಚย๯൤౨ ೕๅ, ෴โඃ 
ಎರഴ ไತ౨ ಗಳ ನഴเನ ಆ෩มಗ౳  ಅౘ ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴವ ෴โದක౬ ದง ಸಹ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ඛൽბಷౣ  ವಲಯಗಳ ೞದನದ ಆೕನವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯โದฌಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๵ೕಣ ಎರഴ ไತ౨ ಗಳ 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ನಮಡ ඛೕಡมಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಮൡ౨  ಎರഴ ไತ౨ ಗำ ಪರಸ౭ ರ ೞൽ๯ൟ౨ ๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ೞದನದ ಆೕನโ ಎರഴ ไತ౨ ಗำ ಪರಸ౭ ರ ೞൽಸൽದ౪ ฉ ಪರಸ౭ ರ ೞൽ๯ವ ಎರഴ ವಲಯಗัಡ 
෥ತ౳  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಆ ๸ದಭბದย౵  ೞದನದ ಆೕನವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜಲ౵ , 
ಆದ౪ คಂದ ಇโಗำ ಪರಸ౭ ರ ೞൽ๯ವ ಎರഴ ವಲಯಗะಜๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ. ෮ದಲ ไತ౨ โ ಒಂൿ ಇൿ ಎರಡඡ ไತ౨  s 
ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಎರഴ ไತ౨ ಗಳ ಄ಂದ౳ ಗำ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರಡರย౵ ๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ ෮ದಲ ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣโ o o 

ವಗბ ಮൡ౨  ವಗბ ೯൤ಡ ಎರഴ ಒಂൿ ಎಂൿ ຂูೕಣ  ೯൤ಡ ಎರഴ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಒಂൿ ๵ච౬ ಡ x y g x f y c 
ಸಮ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರಡඡ ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣ ಎರഴ ಚದರ ೯൤ಡ ಚದರ ೯൤ಡ ಎರഴ ಎರഴ s s x y g x 
೯൤ಡ ಎರഴ ಎರഴ ೯൤ಡ ಎರഴ ๵ච౬ ಡ ಸಮ f y c 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ไತ౨ ಗำ ೞൽ๯ತ౨ ๅ  ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳย౵  ಈಗ කโ ෮ದಲ ไತ౨ ಃౙ  ಸ౭ ಶბಕವඝ౬  ๲ึ෽ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ೞದನದ ಈ ງತದย౵  ಸ౭ ಶბಕโ ಈ คೕൟ ౽൒ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ ಇൿ 90 ലಜ౳ ಗಳ๠ౣ  ಇฆತ౨ ං ಅඃ คೕൟ ಎರಡඡ ไತ౨ ಃౙ  ಸ౭ ಶბಕವඝ౬  ๲ึ෽ೕಣ ೞದನದ ಅඃ 
ງತದย౵  ಸ౭ ಶბಕವඝ౬  ಇย౵  ಃಂඬ ಬಣ౧ ದย౵  ಎึಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಈ คೕൟ ౽൐ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ೞದನದ ಈ ๬෥ನ౲  ෈ಂൿเನย౵  ಎರಡඡ ไತ౨ ಃౙ  ඡರ ชಒಯ ಸ౭ ಶბಕ฿ಜං කඝ ಇದඝ౬  ಎರഴ t 
ಮൡ౨  ෮ದಲචಯದಃౙ  ಸ౭ ಶბಕ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕච  ඡ ನย౵  ไತ౨   ಅඃ ೞದನದ ෈ಂൿವඝ౬  කඝ ಇದඝ౬  e t 
ಒಂದคಂದ ಕฉ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  ඦತರ ಈ ಎರഴ ಸ౭ ಶბಕಗಳ ನഴเನ ಈ ಆೕನವඝ౬  ൮ೕഓಡ ෈ഴ൤౨ ೕච p 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ಸ౭ ಶბಕಗಳ ನഴเನ ಈ ಆೕನโ ಈ ೞದನದ ງತದย౵  ಎರഴ ವಲಯಗัಡ ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಆೕನವඝ౬  ಆೕನ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಎರഴ ไತ౨ ಗಳ ನഴเನ ೞದಕ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಎರഴ ไತ౨ ಗಳ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ඛೕലದฉ කโ ಈ ೞದಕ ൮ೕഓದ ಆೕನವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ 
๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ೞದನದ ෈ಂൿವඝ౬  ඛಂದ ๰೉๵ೕಣ ಮൡ౨  කโ ಒಂൿ ಎರಡඝ౬  ඡರ ชಒ෵ಂದ a o 
๸ಪ౾ბ๵ೕಣ  ಈಗ කโ ຄಂൽฆವ ൟ౳ ಆೕನ o one ao 1 ao 2 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ කโ ຄಂൽฆವ ൟ౳ ಆೕನ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಬൽಯ ಉದ౪ โ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ෇เ ರ ෮ದಲ ไತ౨ ದ ൟ౳ ಜ౲ ฿ಜං  o 1 a r 1 s 1 r 1 
ಆೕ๺ბ ಚದರ ೯൤ಡ ಚದರ ෭ನ๺ ನ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಅย౵  කโ ಈಛಗศ g 1 f 1 c 1 g 1 f 1 
ಮൡ౨  ರ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ൟัൽං౪ ೕๅ ಏಃಂದฉ ෮ದಲ ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ನಮಡ ඛೕಡมಜං ಅඃ คೕൟ කโ ಈ c 1 
ಉದ౪ ವඝ౬  ౽ಣಬ๾ൿ ಇൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಎರಡඡ ๭ฑ ನ ൟ౳ ಜ౲ ฿ಜං  ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ಮ൤౨  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ o2a cle 
ಏಃಂದฉ කโ ಈಛಗศ ಎರಡඡ ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ൟัൽฆವ ౽ರಣ කโ ಮൡ౨  g two f two c two 
෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ൟัಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ಸರಳ฿ಜ ಎರഴ ವಗბದ ವಗბ෩ಲ ಮൡ౨  ಎರഴ ಚದರ ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං  ๭ ಎರഴ ಮൡ౨  r g f 
ඦತರ කโ ಈಛಗศ ಄ಂದ౳ ದ ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ൟัൽฆವ ౽ರಣൽಂದ ෮ದಲ ಄ಂದ౳ ದ ඛඃბ๎ಂಕโ ෮ದಲ ไತ౨ ದ 
಄ಂದ౳ โ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಮൡ౨  ඦತರ ಈ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಎರഴ ಇൿ g f o 
಄ಂದ౳ ฿ಜං  ಎರಡචಯ ไತ౨ โ ෭ನ๺ ಎರഴ ಅಲ౭ เฃಮ ෭ನ๺ ಎರഴ ಮൡ౨  ඦತರ ಅโಗಳ ನഴเನ ಅಂತರโg f 
ಒಂൿ ಎರഴ ಎರഴ ಄ಂದ౳ ಗಳ ನഴเನ ಅಂತರವඝ౬  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ๸තಣბ ೓ಕ ಮൡ౨  ಒಂൿ o g g f 
෭ನ๺ ಎರഴ ๸තಣბ ೓ಕದ ವಗბ෩ಲൽಂದ ඛೕಡมಞತ౨ ං ಈಗ කโ ಇย౵ ฆโൿ ನಮ౱ ย౵  ಒಂൿ ൟ౳ ಆೕನ ಒಂൿ f 

ಮൡ౨  ಅದರ ෩ฆ ಬൽಗಳ ಉದ౪ ವඝ౬  කโ ඛಖರ฿ಜ ൟัൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  o2 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಈ ൟ౳ ಆೕನದ ෩ฆ ಆೕನಗಳඝ౬  ಸಹ ಉഴ๼ല෷โൿ ๬ಧ౲ ฿ಗ෎ಀ ಆದฉ ඦತರ ಈ ಆೕನವඝ౬  
ಉഴ๼ലಯฤ ನಮಡ ಄ಳมಞತ౨ ං. ൮ೕഓ ฿౻   ಎರಡඡ ไತ౨ ಃౙ  ಸ౭ ಶბಕ฿ಜฆโದคಂದ ಈ ಆೕನโ 90 ലಜ౳  t t2 
ಆಜฆโದคಂದ ಈಗ කโ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ඣೕലದฉ කโ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ o o 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದฤ ಈ ಆೕನವඝ౬  90 ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ඦತರ කโ ൮ೕഓವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨   ඦತರ කโ 
90 ಬಲ ಆೕನವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ಈ ಆೕನ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಏಃಂದฉ ಈ ಎม౵  o1 a o2 
ಆೕನಗಳ ෮ತ౨ โ 360 ಆಜರ෎ಀ, 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ಆೕನโ 90 ലಜ౳  ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಆೕನ฿ಜං ಈ ಮൡ౨  ಈ ഓ౲ ಂ೬ಂഡ ನഴๅ ಅಂದฉ 90 ലಜ౳  o 1 a t 1 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲಕ 2 ಪ౵ ๺ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಎರഴ ವಲಯಗಳ ೞದನದ ಆೕನವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅൿ ಈ ಆೕನ pi 
൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ಆಜฆತ౨ ං ඦತರ ಮ൤౨  කโ ಈ ๬෥ನ౲  ನഴๅ 90 ലಜ౳ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ o2 a 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ಮൡ౨  ಎರഴ ನഴเನ ಆೕನโ ൧ಂಬൡ౨  ലಜ౳ ಗะಜฆತ౨ ං o a t 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಮ൤౨  ಎರഴ คಂದ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ಆೕನ ಎರഴ ಒಂൿ pi o ao 
ಆದ౪ คಂದ ಆೕನ ಎರഴ ಒಂൿ o ao 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎಲ౵ ದರ ෮ತ౨ โ ෨ඞ౬ ರ ಅರವൡ౨  ലಜ౳ ಗัಡ ಸಮකಜರ෎ಀ ಎರഴ න ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಅย౵ ಂದ කโ ಆೕನ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ  ಎರഴ ಒಂൿ න ෭ನ๺ ൮ೕഓಡ ಸಮකಜರ෎ಀ කโ ಇย౵  නo ao 
෭ನ๺ ൮ೕഓ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಈಗ කโ ಈ ൟ౳ ಆೕನದ ಈ ಆೕನ ಆೕನಃౙ  ಆ๴ඨ ౽ඞನඝ౬  ಸರಳ฿ಜ o2 ao1 
ಅನ౷ ෵๯൤౨ ೕๅ 
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ಆದ౪ คಂದ ಈ ಆೕನದ ಆ๴ඨ ౽ඞඛನ ಆ๴ඨ ಒಂൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಈ ಆೕನದ ಪಕౙ ದย౵ ฆವ ಎರഴ o2 ao 
ಬൽಗಳ ೓ಕಗಳ ෮ತ౨  ಅಥ฿ ಆ 2 ಬൽಗำ ෩ಲ൫ ಈ ๸ದಭბದย౵  ೓ಕ ಮൡ౨  ೓ಕ r 2 r 1 
ಆದ౪ คಂದ ಚದರ ೯൤ಡ ಚದರ ෭ನ๺ ವಗბ ಈ ಆೕನಃౙ  เฆದ౫ ฿ಜฆವ ಬൽ෷ ಇൿ ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං, ಇൿ r 1 r 2 
ಎರഴ ಄ಂದ౳ ಗಳ ನഴเನ ಅಂತರ฿ಜං , ಇൿ ಈ ಆೕನದ ಪಕౙ ದย౵ ฆವ ಬൽಗಳ ಉದ౪ ದ ಉತ౭ ನ౬ ದ ಎರഴ ಪഖౣ  ූಜ๭ದ 
ವಗბವඝ౬  ಎರഴ ಪഖౣ  ූಜ๭ r one r two 
ಆದ౪ คಂದ ಸಹಜ฿ಜ ಈಗ ಇย౵ ಂದ ಅದඝ౬  ෨ಂං ൤ಡൿಆಂഴ ಈಗ කโ ಈಛಗศ ಮൡ౨  ah r one r two o one o 

ಛಜ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಏಃಂದฉ කโ ಈಛಗศ ಮൡ౨  ෰ಲ౲ ವඝ౬  two gg one g two f one f 
ൟัൽං౪ ೕๅ  ಎರഴ ಮൡ౨  ๭ ಒಂൿ ๭ ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ ನಮಡ ಎರഴ ವಲಯಗಳඝ౬  ඛೕಡมಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಆೕನದ ಆ๴ඨ ಅඝ౬  ඛಖರ฿ಜ ಉഴ๼ലಯฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං ಆದฉ ಆೕನ ಎರഴ ಒಂൿ o ao 
ಆೕನದ ෭ನ๺ ൮ೕഓ ಆೕ๴ඨ ಎರഴ ಒಂൿ ෭ನ๺ ൮ೕഓದ ಆ๴ඨ ಆಜං ಎಂൿ ನಮಡ ಈಛಗศ pi o ao pi 
ൟัൽං  ෭ನ๺ ౽๺ ൮ೕഓಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಆದฉ ಇൿ ๼ಂൽನ ๲౵ ೖി ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, කโ ಄ವಲ 

ಮൡ౨  ಛಜ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗಳඝ౬  ಬದม෵๯൤౨ ೕๅ r 1 r 2 o 1 o 2 
ಆದ౪ คಂದ ಈ 3 ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗಳඝ౬  ಇย౵  ಮൡ౨  ಅย౵ ಡ ಬದยಸมಞತ౨ ං. ಆೕ๴ඨ ൮ೕഓದ ಈ ಆ๴ඨ ෭ನ๺ ಇൿ ಆೕನ o2 

ರ ಆ๴ඨ ಆಜฆತ౨ ං ao 1 
ಆದ౪ คಂದ ೓ಕโ ಚದರ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ೓ಕโ ಎರഴ ಚದರ r 1 g 1 f c r g 
೯൤ಡ ಎರഴ ಚದರ ෭ನ๺ ಎರഴ ಆಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ಎರഴ ๸තಣბ ೓ಕದ ෭ನ๺ f c o 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಎರഴ ๸තಣბ ೓ಕโ ಒಂൿ ೓ಕ ಮൡ౨  ಎರഴ ಚದರ ෭ನ๺ ಎರഴ ಒಂൿ ಎರഴ o g g g g 
ಆಜฆತ౨ ං ඦತರ ಪ౵ ๺ ಒಂൿ ೓ಕ ೯൤ಡ ಎರഴ ಚದರ ෭ನ๺ ಎರഴ ಒಂൿ ಎರഴ f f f f 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅಂಶ฿ಜං ಮൡ౨  කโ ຄಂൽฆವ ೞದโ ಎರഴ ෇ค ಒಂൿ ಎರഴ r r 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ 2 ෇ค ೓ಕ฿ಜฆತ౨ ං ೧ 1 ಚದರ ಪ౵ ๺ ಎෆ 1 ಚದರ ෭ನ๺ ๭ 1 ෇ค ವಗბ෩ಲದ ೧ 2 ಚದರ ೯൤ಡ ಎෆ
2 ಚದರ ෭ನ๺ ๭ 2 ಮൡ౨  ಇൿ ෩ಲේತ฿ಜ ನಮ౱ ย౵ ฆโൿ ౽๺ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ౽๺ ൮ೕഓದ ෭ನ๺ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ౽๺ ൮ೕഓ ಅย౵  ൮ೕഓ ಆಜං ಎರഴ ไತ౨ ಗಳ ನഴเನ ೞದನದ ಆೕನโ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 2 ෇ค c 1 c 2 g 1 g
2 ෭ನ๺ ಎರഴ ෇ค ಒಂൿ ಎರಡඝ౬  ಎರഴ ෇ค ವಗბ෩ಲൽಂದ ූಜ๭ ಒಂൿ ೓ಕ ೯൤ಡ ಚದರ ෭ನ๺f f g fn 

෇ค ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ೧2 ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ಎෆ2 ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ๭ 2 ನ งഡ ಮൡ౨  න ෭ನ๺ ൮ೕഓ 0 ಮൡ౨  c1 
න ನഴเನ ൮ೕഓൽಂದ ಉຉ ಆಜฆโದคಂದ ൮ೕഓ ಸಹ ಒಳತಳ౶ ยං ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓ ฿౲ ඪ౨ ಯย౵  ಇฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ಈಛಗศ ൟัൽං  0 คಂದ ವฉಜನ ๔౳ ೕ൐ಯඝ౬  ಡฉ ๻ಀโൿ ಮൡ౨pi 

ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓದ ෰ಲ౲ โ ෎ชඞ ಆಜฆโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓ ಈ ಬಲූಗದ ౽๺ เสೕಮ฿ಜං ಆದฉ ൮ೕഓโ ౽๺ เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ౽๺ เสೕಮ ฿ದโ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෴ಜฆತ౨ ං ಈಗ ಎರഴ ෴ವ ๭౩ ൟಯย౵ ං ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕഺೕಣ  ไತ౨ ಗำ
ಆ൶ೕბತೕನฯ ಆಜฆತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ไತ౨ ಗಳඝ౬  ಆ൶ೕბತೕನฯ ಎಂൿ ຂัർಗ ಎರഴ ไತ౨ ಗಳඝ౬  ಆ൶ೕბತೕನฯ ಎಂൿ 
ຂಳมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅโಗಳ ನഴเನ ೞದನದ ಆೕನโ 2 ಅಥ฿ 90 ലಜ౳ ಗัಂದ න ಆಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಈಗ කโ ෴ವ ಅಥ฿
෴ವ ๭౩ ൟಯ ಅലಯย౵ ๅ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ. ಆഔౣ ฆವ ಎರഴ ไತ౨ ಗำ ಪರಸ౭ ರ ಆ൶ೕბತೕನฯ ಆಜฆವ ಸฤ฿ಜ 
තซಸ෎౽ದ ಷರൡ౨  ಇย౵ ಂದ ൡಂ෇ ಕಷౣ ฿ಗ෇ರൿ ಏಃಂದฉ ಎರഴ ಎರഴ ไತ౨ ಗำ ಆ൶ೕბತೕನฯ ಆಜದ౪ ฉ ಈ 
൮ೕഓ ಎರಡคಂದ නಡ ಸಮකಜರ෎ಀ ಆದฉ ౽๺ ಆෆ න ಎರಡคಂದ ๵ච౬  ಎರഴ ไತ౨ ಗำ ಆ൶ೕბತೕನฯ 
ಆಗ෎౽ದฉ ಈ ಬಲූಗโ ๒ನ౲ ฿ಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಷರൡ౨  ಎಂದฉ ಎರഴ ไತ౨ ಗำ ಒಂൿ ಮൡ౨  ฆ ಎರഴ ಇโಗಳ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಇย౵  ඛೕಡมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ไತ౨ ಗำ ಒಂൿ ಎರഴ ಆ൶ೕბತೕನฯ ಆಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ෥ತ౳  ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ๒ನ౲ ฿ಜං ಇದರಥბ s 
ಎರഴ ೧ ಒಂൿ ೧ ಎರഴ ೯൤ಡ ಎರഴ ಎෆ ಒಂൿ ಎෆ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๭ ಒඨ ಪ౵ ๺ ๭ ഖ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಸ౷ ಲ౭  ಸ౭ ಷౣ ಪലಸฤ කโ ಒಂංರഴ ಪ౳ ๔౬ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කඝ  ไತ౨ โ ๒ನ౲  ෈ಂൿเನ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಎರഴ ವಲಯಗัಡ ಈ ไತ౨ ಗัಡ s 
ಆ൶ೕბತೕನฯ ಆಜං ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ไತ౨  ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຄಂൽං ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  ಅൿ ๒ನ౲  ෈ಂൿเನ ෩ಲಕ s 
๻ൿຄೕಞโದคಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ಇರ෎ಀ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ ಮൡ౨  ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ൣಪ౨ ฃಜค x y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒඨ ಪ౵ ๺ ഖ ಎෆ ಪ౵ ๺ ๭ ๵ච౬ ಯඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ไತ౨ โ ಎರവ ವಲಯಗัಡ 
ಆ൶ೕბತೕನฯ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ไತ౨ ಃౙ  ಆ൶ೕბತೕನฯ ಆಜฆโದคಂದ කโ ಆ൶ೕბತೕකยഔಡ ๭౩ ൟಯඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ  ಈ ๭౩ ൟಯඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಚದರ ೯൤ಡ ಚದರ ෭ನ๺ ಎರഴ ෭ನ๺ ಹൽජൿ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  x y x 
ಎರಡඡ ไತ౨ โ ಚದರ ೯൤ಡ ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ๵ච౬ ෴ಜං x y 
ಆದ౪ คಂದ ಆຉ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ຂำโർದฉ ຂูೕಣ කโ ಇย౵  ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಚದರ ೯൤ಡ ವಗბ ೯൤ಡ 2 ಪ౵ ๺ x y g 1 x 

೯൤ಡ ಒಂൿ ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ඦತರ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಒಂൿ ๒ನ౲  ಒಂൿ ෭ನ๺ 2 f 1 y c g f c 
ಹൽජൿ ಈ ಎರಡඡ ไತ౨ ಃౙ  කโ  කโ ಇದඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ  ಚದರ ೯൤ಡ ಚದರ ೯൤ಡ ಎರഴ ಎರഴ ಪ౵ ๺ x y g x 
ಎರഴ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ඦತರ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ಎರഴ ಮൡ౨  ಎರഴ ಎರവ ๵ච౬ ಗำ f y c g f 
ಮൡ౨  ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂർಜං ಏಃಂದฉ ಈ ไತ౨ โ කโ ຄಂൽฆವ ෮ದಲ ไತ౨ ಃౙ  ಆ൶ೕბತೕನฯ ಆಜං ಈ ไತ౨ โc 
ಈ ෮ದಲ ไತ౨ ಃౙ  ಆ൶ೕბತೕನฯ ಆಜฆโದคಂದ ಇൿ ಆ൶ೕბತೕකยഔಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  තซಸ෎ಀ ಅൿ 
ಎರഴ ෇ค ෇ค ಒಂൿ ಇൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ෇ค ෇ค ಇൿ 0 ಆಜರ෎ಀ ೯൤ಡ ಇൿ g g f f1 c c1 
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ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ಲේತ฿ಜ ಪ౵ ๺ ಆಜං. 2g c 15 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෮ದಲ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಇൿ ಎರಡඡ ಸ෦ೕಕರಣ ಇඃ คೕൟ෴ಜ ไತ౨ โ ಸಹ ಎರಡඡ ไತ౨ ಃౙ  ah 
ಆ൶ೕბತೕನฯ ಆಜං ಏಃಂದฉ කโ ಇඃ คೕൟಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎರഴ ෇ค ಎರഴ ಅൿ g g 
๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ ಎರഴ ෇ค ಎರഴ ಅൿ ๵ච౬ ෸ ಆಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ ಎರഴ ಈ ෩ರඡ f f c c 
ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ ಇൿ ෩ರඡ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං, කโ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ಅඝ౬  ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ c 
෮ದಲ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  කโ ಆ ෥๼ൟಯඝ౬  ಬಳ๭ದฉ කโ ಈಗ ಅඝ౬  ෭ನ๺ ಒඨ ಎಂൿ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  f c 
ಸಮකಜฆโದคಂದ  ಅඝ౬  කโ ಬಳ๭ದฉ ಅඝ౬  ಸ෥ನ฿ಜ ಬಳ๭ದฉ ಯ ෥๼ൟ෷ ಇದರย౵  al to one c c ah 
ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಎರಡඡ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං, ಇൿ ನಮಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಏำ ಆಞತ౨ ං, g 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ไತ౨ ದ ಎม౵  ඛಯ൞ಂಕಗಳඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ಈ ไತ౨ ದ ಮಧ౲ ූಗ ಄ಂದ౳ โs s 
෭ನ๺ ೧ ಅಲ౭ เฃಮ ෭ನ๺ ಎෆ ಇൿ ෭ನ๺ ಏำ ಏಃಂದฉ ಏำ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಎෆ ಒಂർಜฆತ౨ ං g 
ಆದ౪ คಂದ ಄ಂದ౳ โ ෭ನ๺ ๲ๅඨ ಅಲ౭ เฃಮ฿ಜං ಅಂದฉ ๭ ಆ෺ౙ ෷ ಸค෴ಜං ಮൡ౨  ಆ෺ౙ ෷ ತඩ౭ ಜං ಮൡ౨  d 
ൟ౳ ಜ౲ โ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಚದರ ಮൡ౨  ಚದರ ෭ನ๺ ಏำ ಆಜฆತ౨ ං g f c 
ಆದ౪ คಂದ ಆ෺ౙ  ಸค ಒಂൿ ಆ෺ౙ  ತඬ౭  b a 
ಆದ౪ คಂದ ಇඣ౬ ಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ไತ౨ โ ಅಲ౭ เฃಮ ෈ಂൿเನ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕಡมಜං ಮൡ౨  ಈ ไತ౨ โ ຂำತ౨ ං b 

ඛಂದ ๰೉ಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ಮ൧౨ ಂൿ ไತ౨ ವඝ౬  ಕತ౨ ค๯ತ౨ ං ೓ಕ ಮൡ౨  ೓ಕโ ೓ಕವඝ౬  s x y k 
ಆ൶ೕბತೕನฯ ಆಜ ಕತ౨ ค๯ತ౨ ං ඦತರ ไತ౨ ದ ಄ಂದ౳ ದ ಸ౩ ಳโ ಈ කฤౙ  ಆ෺ౙ ಗಳย౵  ಒಂർಜං, s 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಉഴ๼ലಯ෎౽ದ ಸ෦ೕಕರಣโ ಄ಂದ౳  ಎಂൿ ຂูೕಣ ไತ౨ ದ ಎ๺  ไತ౨ ದ ಄ಂದ౳ ದ ඛඃბ๎ಂಕಗำb 

ಎย౵  කโ ಮൡ౨  ಎಂൿ ຂูೕಣ ඦತರ ಈ ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣ ಆಜฆತ౨ ං ಚದರ ೯൤ಡ ಚದರ ෭ನ๺ 2 sb p q s x y 
෭ನ๺ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ ไತ౨  ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං  ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ px qy c s b 

෈ಂൿเನ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರ ಅಥბๆචಂದฉ, ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x y 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ವಗბ ಮൡ౨  ಚದರ ෭ನ๺ ಎರഴ ෭ನ๺ ಎರഴ ೯൤ಡ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ  b ap bq c 
කโ ಪഷ෷ವ ෮ದಲ ಸ෦ೕಕರಣ ಮൡ౨  ඦತರ ಈ ඛൽბಷౣ  ไತ౨  ಮ൧౨ ಂൿ ไತ౨ ಃౙ  ಆ൶ೕბತೕನฯ ಎಂൿ s 
ຂಳมಞತ౨ ං, ಅದರ ಸ෦ೕಕರಣโ ಚದರ ಮൡ౨  ಚದರ ෭ನ๺ ವಗბ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං x y k 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆ൶ೕბತೕකยഔಯ ๭౩ ൟಯඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ඦತರ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ 2 ෇ค ෇ค g 1 g 2. 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෮ದಲ ไತ౨ ಃౙ  ನ ෭ನ๺ g 1 g p 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ෇ค ಒಂൿ ෇ค ಎರഴ ಆದฉ ಇย౵  ๵ච౬  ಮൡ౨  ඦತರ ಎರഴ ෇ค ಒಂൿ g g g two f 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ  ಇൿ ෭ನ๺ ෇ค ಎರഴ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ f q f c c 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ  ಮൡ౨  ಎರഴ ෭ನ๺ ಚದರ c c c k 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ไತ౨ ಗำ ಆ൶ೕბತೕನฯ ಆಜฆโದคಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಸಹ ൣඪ౨ ಪലಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ෩ಲේತ฿ಜ කโ ๼ಂൽನ ๲౵ ೖി ಗಳย౵  ಒಂದರย౵  ൧ೕค๭ฆ๋൤ ಎರഴ ವಲಯಗಳ 
ನഴเನ ಆ൶ೕბತೕකยഔಯ ๭౩ ൟ෵ಂದ ීൽං. ಸ෦ೕಕರಣโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜರ෎ಀ ಮൡ౨  c 
ಆದ౪ คಂದ ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣโ ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං s 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಅಂಶವඝ౬  ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ಬಳ๭ದฉ කโ ಪഷ෷โൿ ಏචಂದฉ ไತ౨ ದ ಄ಂದ౳ ದ ಮൡ౨  p q 
ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಅඝ౬  තซಸ෎ಀ ಸ෦ೕಕರಣโ ಒಂൿ ೓ಕ ಮൡ౨  ಚದರ ෭ನ๺ ಎರഴ ෭ನ๺ ಎರഴ s b ap bq 
೯൤ಡ ೓ಕโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ෎ฉ คೕൟಯย౵  ຂำโർದฉ ಇದರ ෩ಲේತ฿ಜ ಅಥბๆචಂದฉ, k 
ไತ౨ ದ ಄ಂದ౳ ದ ಮൡ౨  ඛඃბ๎ಂಕಗำ ෴฿ಗล ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  තซಸ෎ಀ ಮൡ౨  p q 
ಆದ౪ คಂದ ๬౩ ನ ไತ౨ ದ ಄ಂದ౳ โ ಒಂൿ ೓ಕ ಮൡ౨  ೓ಕ฿ಜං s b 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ೓ಕ ಮൡ౨  ಚದರ ෭ನ๺ ಎರഴ ෇ค ಄ಂದ౳ ದ ඛඃბ๎ಂಕ฿ಜฆತ౨ ං b x 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ಆಜರย  ಄ಂದ౳ ದ ೯൤ಡ ೓ಕದ ඛඃბ๎ಂಕโ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං x b ti mes k y 
ಆದ౪ คಂದ ಄ಂದ౳ ದ ๬౩ ನโ ෩ಲේತ฿ಜ ಈ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං, ಇൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ඡರ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං 
ಏಃಂದฉ ಇൿ ಮൡ౨  ಎರಡರล౵  ช಍ೕಯ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ෮ದಲ ಆ෺ౙ ෴ಜං ಆದฉ ಆ෺ౙ  x y a 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ไತ౨ ಗಳ ෩ಲේತ ಅౘ ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴವ ຄಸ เಷಯಃౙ  ຄೕತೕಣ, 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಎರഴ ವಲಯಗಳඝ౬  ඛೕಡมಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಒಂൿ ไತ౨  ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಇย౵  ಇඣ౬ ಂൿ ไತ౨ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ s 
ಎರഴ ಈಗ ಆ ಎม౵  ಅಂಶಗಳඝ౬  ಪคಗ൐๭ ಅಂದฉ කโ ಆ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ෥ತ౳  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ ಅಂದฉ ಈ ඛಂದ p p 
ಎರവ ไತ౨ ಗัಡ ಸ౭ ಶბಕದ ಉದ౪ โ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಄ಂದ౳ ಗಳඝ౬  ຄಂൽฆವ ಎರഴ ไತ౨ ಗำ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಎರഴ ಮൡ౨  ಎಂ්ൿ o p 
ಒಂൿ ෈ಂൿ฿ಜൿ౪  , ಈ ෈ಂൿเඛಂದ ಈ ෮ದಲ ไತ౨ ದವฉಜನ ഓ౲ ಂ೬ಂഡ ಉದ౪ โ ಒಂൿ ඛಂದ ಎರಡඡ ไತ౨p pa p 

ಎರഴವฉಜನ ಸ౭ ಶბದ ಉದ౪ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං s 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ෴ವ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ෥ತ౳  ಪคಗ൐๯ತ౨ ං  ಇๅ ಸ෥ನ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಆຉ ಕඛಷ౤  ඣೕಟದย౵  pa pb 
ಅൿ ಮൡ౨  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ൧ೕฆโൽಲ౵  p pb 
ಆದ౪ คಂದ ಅโ ಸ෥ನ฿ಜಲ౵ ൽದ౪ ฉ ಅඝ౬  කโ ಆಸ౾౨  ຄಂൽฆವ ಅಂಶಗಳย౵  ಒಂർಜ ಪคಗ൐๯โൽಲ౵  p is p 
ಆದ౪ คಂದ ๬౩ ನ 
ಆದ౪ คಂದ ಄ವಲ ಇಲ౵   ಒಂൿ เ๏ಷౣ ฿ದ ෈ಂൿโ ಆຉ ಒಂඃ ඀ರವඝ౬  ຄಂൽං, ಅದರ ಉದ౪ โ ಎರവ ไತ౨ ಗัಡ 
ಸ౭ ಶბಕದ ಉದ౪ โ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಅย౵  ಅඦತ ಅඡಕ ෈ಂൿಗัๅ ಮൡ౨  ಈ ಎม౵  ෈ಂൿಗಳ ಸ౩ ಳโ කโ ๏ೕಘ౳ ದว౵ ೕ 
ඣೕಡยฆ๋൤ ಸರಳ ชಒ෴ಜൿ౪  ಇದඝ౬  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಇโಗಳ ෩ಲේತ ಅౘ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಆഔౣ ฆವ 
ಎರഴ ไತ౨ ಗำ 
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ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ඛೕലದ ಎರഴ ไತ౨ ಗಳ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ඛೕലದฉ ಈ ಆ෩มಗ౳  ಅౘದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຂಡ 
ಪഷ෷โൿ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ඛൽბಷౣ  ไತ౨ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಒಂൿ ಮൡ౨  ฆ ಎರഴ ಄ಂದ౳ ಗำ ಮൡ౨  s 

ಎರഴ ඦತರ කโ ෥ತ౳   කโ ෴฿ಗล ಆ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ , ಈ ಎರവ ವಲಯಗัಡ ಸ౭ ಶბಕದ ao 
ಉದ౪ โ ෴คಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං෽ೕ ಆ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ෥ತ౳  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಉർಹರൕಡ ಒಂൿ ෈ಂൿ ಆ෩มಗ౳  ಅౘದ ෬ว ಇರ෎౽ದฉ ඦತರ ನ ಉದ౪  ඛಂದ ෮ದಲ p th p 
ไತ౨ ದವฉಜನ ಇ ಸ౭ ಶბಕโ ඛಂದ ಎರಡඡ ไತ౨ ದ ವฉಜನ ಸ౭ ಶბದ ಉದ౪ ಃౙ  ඛಖರ฿ಜ ಸ෥ನ฿ಜರ෎ಀ ಎಂൿ p pb 
ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಸ෥ನ฿ಜರ෎ಀ pb pa 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๸ಭเಸฤ ನಮಡ ඛೕಡมಜං ಎಂൿ ຂูೕಣ ಎರഴ ไತ౨ ಗಳ ಸ෦ೕಕರಣโ ಈ ಃಳಜඦൟರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಎರഴ ไತ౨ ಗಳ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ඛೕಡมಜං ಮൡ౨  කโ ಈಗ ಆ෩มಗ౳  ಅౘದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  
ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಒಂൿ ෈ಂൿเං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ຄಂൽฆವ ಎರഴ ไತ౨ ಗಳ p p xy 
಄ಂದ౳ โ ಸಹಜ฿ಜ ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ෭ನ๺ ಎರഴ ಈಗ g f n g f 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ൧ಂಬൡ౨  ലಜ౳ ಗะಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಉದ౪  ಅಥ฿ ಚದರ ಉದ౪  ೓ಕโ න൭ಗರ๺ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಒಂൿ ๸තಣბ ೓ಕಃౙ  pa pa p 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಈ ൟ౳ ಆೕನ ಒಂൿ ಬಲ฿ಜฆತ౨ ං කโ ຄಂൽฆವ ಆೕನ ൟ౳ ಆೕನโ ೓ಕโ o ap pa 
ಒಂൿ ๸තಣბ ೓ಕವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಮൡ౨  කโ ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸಗಳย౵  ಒಂದඝ౬  ඣೕലඈ൤ p 
කโ ಮತ౨ ๠ౣ  ว౽ౙ ೈರಗಳඝ౬  ෥ലದฉ , ಈ ชಒಯ เූಗದ ವಗბದ ಅಂತರโ ಸಮ฿ಜฆತ౨ ං  ඛಂದ ah pa l x 
ಚದರ ೯൤ಡ ಚದರ ೯൤ಡ ಎರഴ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಇย౵  ಮൡ౨  ฿ಸ౨ ವ฿ಜy g x f y c x y 
ಈ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕಗำ p 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಈ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕ ಎಂൿ ൤ಡൿಆಂലං౪ ೕๅ  ಈ ೓౽౽ರದ ಉದ౪ ದ ೓ಕx y p pa 
ಮൡ౨  ೓ಕವඝ౬  ඛೕโ ಸಹ චನඪ๭ಆಂಡฉ ಈ ෈ಂൿเನ ಶ౾౨  ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ෮ದಲ ไತ౨ ಃౙ  pa p 
๸ීඌ๭ඈ൤ ಅඃ คೕൟ ಈ ෈ಂൿเನ ಶ౾౨ ෷ ಎರಡඡ ไತ౨ ಃౙ  ๸ීඌ๭ඈ൤ ೓ಕ฿ಜฆತ౨ ං, ಅൿ ಸಹ p pb 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ಡ ೧ ഖ ಪ౵ ๺ ഖ ಎෆ ഖ ็ ಪ౵ ๺ ๭ ഖ ಈಗ ಉຉ ಈಗ ಮൡ౨  x y x p pb 
ಸ෥ನ฿ಜฆโದคಂದ ಮൡ౨  ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಮൡ౨  ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಸ෥ನ฿ಜರ෎ಀ ಎಂൿ x y 
ಅඝಸค๯ತ౨ ං ಈ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ಇย౵ ಂದ කโ ಈ ෈ಂൿเನ ಮൡ౨  ඛඃბ๎ಂಕಗำ x y p 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  2 ಆಜ ෭ನ๺ ಆಜ ಪ౵ ๺ 2 ಆಜ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ಆಜ ೯൤ಡ ಒಂൿ ෭ನ๺ g 1 g 2 x f f y c c 
ಎರഴ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ๒ನ౲  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎม౵  ಅಂತಹ ಅಂಕಗಳඝ౬  ಅವರ ಶ౾౨ ෷ ೯൤ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ  ඛಂದ ಎರಡಃౙ  ಎರവ ไತ౨ ಗำ respe ct 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂತಹ ಎม౵  ෈ಂൿಗಳ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  තซಸ෎ಀ ಅൿ ඡರ ชಒಯ 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಮൡ౨  ಈ ಸರಳ ชಒಯඝ౬  ಈ ಎರഴ ไತ౨ ಗಳ ಆ෩มಗ౳  ಅౘ ಎಂൿ 
ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඡಕ ಅಂಕಗಳඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಡ ಇඣ౬ ಂൿ ෈ಂൿ ๭ಞವ ๻ಡ ಬ๾๛ ಇย౵  ಈ ಉದ౪  ಮൡ౨  ಈ ಉದ౪ โp 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅඃ คೕൟ ಇย౵  ಇඣ౬ ಂൿ ෈ಂൿ ಇರಬ๾ൿ ಅಂದฉ ഓ౲ ಂ೬ಂഡ ನ ಈ ූಗದ ಈ ಉದ౪ โ ෮ದಲ ไತ౨ ಃౙ
ಮൡ౨  ඦತರ ಈ ಉದ౪ โ ഓ౲ ಂ೬ಂഡ ನ ූಗ฿ಜං ಎರಡඡ ไತ౨ ಃౙ  ๼ೕಡ ಇൿ ಮൡ౨  ಈ ಉದ౪ ใ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅඦತ฿ಜ ಅಂತಹ ಹಲโ ෈ಂൿಗัฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ඛೕๅಲ౵ ง ಈ ಎม౵  ෈ಂൿಗಳඝ౬  ๳ค๭ದฉ කโ ಈ ಸರಳ 
ชಒಯඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಈ ಸರಳ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣโ ಇൿ ಮൡ౨  ಈ ಸರಳ ชಒಯඝ౬  ಕฉಯมಞತ౨ ං ಈ ಎರഴ ไತ౨ ಗಳ 
ಆ෩มಗ౳  ಅౘโ ಎರഴ ไತ౨ ಗำ ಪರಸ౭ ರ ೞൽ๭ದฉ ౽ಮ౬  ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  කโ ಈಛಗศ ඣೕലං౪ ೕๅ ಎಂൿ 
ඣೕഴโൿ ൡಂ෇ ಕಷౣ ವಲ౵  mon horde 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಕึದ ಉಪක౲ ಸದย౵  ಅಥ฿ ಬ๾๛ ಉಪක౲ ಸದย౵  ๬෥ನ౲  ಸ౷ ರ෬ಳದ ಸ෦ೕಕರಣโ ๬෥ನ౲  
ಸ౷ ರ෬ಳโ ෈ಂൿโ ೞದನದ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ๳ฆವ ಸರಳ ชಒಯඝ౬  ๳ฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  
๬෥ನ౲  ಬ ౶ั ಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ  ෎ฉ ෴โ඀ ಇಲ౵  ಆದฉ ಎರഴ ไತ౨ ಗำ ಪರಸ౭ ರ ೞൽ๯ವ 
๸ದಭბ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸಗಳย౵  කโ ಈಛಗศ ๬෥ನ౲  ಆೕನბ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಈ ඛൽბಷౣ  ಸ෦ೕಕರಣ ಎಂൿ 
ඣೕലං౪ ೕๅ ಆದฉ ಇൿ ෩ಲේತ ಅౘದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ไತ౨ ಗำ ೞൽ๭ർಗ ಆ෩มಗ౳  ಅౘโ ๬෥ನ౲  ಸ౷ ರ෬ಳವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵ , කโ 
ಅದඝ౬  ಎರവ ൽಀౙ ಗಳย౵  ಮತ౨ ๠ౣ  เಸ౨ คಸ෎౽ಜං, ಇඣ౬ ಂൿ ๸ದಭბದย౵  ಎರഴ ไತ౨ ಗำ ಒಂൿ ງತದย౵  ಪರಸ౭ ರ 
ಸ౭ ๏ბ๭ർಗ ಮൡ౨  ಆ ๸ದಭბದย౵  ಒಬ౯ ฆ ಆ෩มಗ౳  ಅౘ฿ಜං ಎಂൿ ൧ೕคಸಬ๾ൿ.  ಈ ಎರഴ ವಲಯಗಳ ನഴเನ 
ಅಡ౥ ฿ದ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵ , ಆ ๸ದಭბದย౵  ಸ෦ೕಕರಣโ ಇฆತ౨ ං  , කโ 
๼ಂൟฆಜದฉ ಈ ಸ෦ೕಕರಣඈ൤෻ ಇฆತ౨ ං [ಚඩ౭ ึ] ಆ෩มಗ౳  ಅౘದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ൡಂ෇ ಅಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಆ෩มಗ౳  ಅౘದ ಸ෦ೕಕರಣโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇั೦ฆ ෩ಲේತ ಅౘದ ಇั೦คಡ ಈ ಸರಳ ชಒಯ ಇั೦ฆ, ಇൿ ඡರ ชಒ෴ದ ೧ ಒඨ ෭ನ๺ ಛ౳ ಂ 
෭ನ๺ ಆಜං ಎෆ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ಆ෩มಗ౳  ಅౘದ ಇั೦ฆ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಓ ಎರഴ ไತ౨ ಗಳ ಄ಂದ౳ ಗಳඝ౬  f 
๳ฆವ ชಒಯ ಇั೦ฆ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಈಗ කโ ಈ ಎರഴ ಇั೦ฆಗಳ f f g g 
ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ කโ  ಉತ౭ ನ౬ โ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಆಜං ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕല ಅൿ ෩ಲේತ฿ಜ ನಮಡ 
ຂำವ เಷಯๅಂದฉ ಆ෩มಗ౳  ಅౘโ ಎರഴ ವಲಯಗಳ ಄ಂದ౳ ಗಳඝ౬  ๳ฆವ ชಒಡ ෴฿ಗล อಬ฿ಜฆತ౨ ං 
ಎಂൿ ಈಗ ඛೕಡมಜං, ෴โඃ ಎರഴ ವಲಯಗಳ ನഴเನ ಆ෩มಗ౳  ಅౘದ ಅಥბವඝ౬  කโ ಈಗ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ  
෴โದඝ౬  ಆഔౣ ฆವ ෴โඃ ෩ฆ ไತ౨ ಗಳ ಆ෩มಗ౳  ಄ಂದ౳  ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಈ คೕൟಯ ෩ฆ ไತ౨ ಗಳඝ౬  ඛೕಡมಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಄ಂದ౳ ಗಳ ಸ෦ೕಕರಣโ ಒಂൿ ಎರഴ ಮൡ౨  ෩ฆ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  කโ ಸ෦ೕಕರಣದ o o 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຂูೕಣ ෮ದಲ ไತ౨ โ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
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ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ಲේತ฿ಜ ෮ದಲ ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣโ ಚದರ ೯൤ಡ ೓ಕ ಮൡ౨  ಎರഴ ಒಂൿ ೯൤ಡ x y g x 
ಎರഴ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಒಂൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅඃ คೕൟ කโ ಇತರ ಎರಡ ౙಁ  ಸ෥ನ฿ದ f y c 
ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ຄಂൽฆ൤౨ ೕๅ ไತ౨ ಗำ ಮൡ౨  ෩ರඡ ไತ౨ ಃౙ  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ฆ g 
ಆದ౪ คಂದ ಚದರ ೯൤ಡ ಚದರ ೯൤ಡ ಎರഴ ෩ฆ ೯൤ಡ ಎರഴ ෩ฆ ೯൤ಡ ෩ฆ ๒ನ౲ ಃౙ  x y g x f y c 
ಸಮ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෩ฆ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ನಮಡ ඛೕಡมಜං ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  කโ ಄ำ൤౨ ೕๅ ෩ฆ ವಲಯಗಳ 
ಆ෩มಗ౳  ಄ಂದ౳ ದ ಅಥბವඝ౬  ෩ಲේತ฿ಜ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ಮൡ౨  ಎರಡචಯ ไತ౨ ದ ನഴเನ ෩ಲේತ ಪ౳ ๆಶದ ಸ෦ೕಕರಣโ ಸರಳ ชಒ෴ಜං ಎಂൿ ನಮಡ 
ಈಛಗศ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸರಳ ชಒ෷ ෩ರඡ ไತ౨ ದ ಮಧ౲ ದ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ಅಗತ౲ เಲ౵  ಇൿ ಄ವಲ ಒಂൿ 
ಉർಹರൕ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ರඡ ไತ౨ ದ ಮಧ౲ ූಗದ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ಅಗತ౲ เಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෮ದಲ ಮൡ౨  ಎರಡචಯ ไತ౨ ದ ನഴเನ ෩ಲේತ ಅౘ฿ಜං ಇದರ ಸ෦ೕಕರಣโ ෩ಲ൫ ಎರഴ s 
ಅಥ฿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ෭ನ๺ ಗำ ಎರഴ ๵ච౬ ಡ ಸಮ s e 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ಂದ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං s 1 s 2 0 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ๼ಂൽನ ๲౵ ೖി ನย౵  කโ ඣೕലඈ൤෻ ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ನഴเನ ෩ಲේತ ಅౘโ ಇฆತ౨ ං  ಸ෦ೕಕರಣโ 2 ෇ค ෭ನ๺ s s g 1 d 2 x 
೯൤ಡ 2 ෇ค ෭ನ๺ ೯൤ಡ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ෮ದಲ f 1 f 2 y c c 
ಮൡ౨  ෩ರඡ ไತ౨ ದ ನഴๅ ಒಂൿ ಮൡ౨  ෩ฆ ನഴๅ ಆ෩มಗ౳  ಅౘವඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං s s 
ಆದ౪ คಂದ ෈ല  ಇย౵  ಈ ಹ๭ฆ ชಒ෵ಂದ ൧ೕคಸมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෮ದಲ ಮൡ౨  ෩ರඡ ไತ౨ ದ ನഴเನ ಆ෩มಗ౳  ಅౘ฿ಜං ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  ಈ ෩ಲේತ 
ಅౘದ ಸ෦ೕಕರಣโ ෩ಲේತ฿ಜ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෩ฆ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ಎರഴ ෇ค s s g 1 
෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං  ෇ค ಪ౵ ๺ 2 ෇ค ෭ನ๺ ෇ค ೯൤ಡ ෭ನ๺ ෩ฆ ๒ನ౲ ಃౙ  g 3 x f 1 f 3 y c 1 c 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කโ ಅದඝ౬  ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಈ ಃಳಜನโಗಳย౵  කโ ൧ೕค๯൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ ಎರಡඡ ಮൡ౨  c 
෩ರඡ ไತ౨ ದ ನഴเನ ෩ಲේತ ಅౘโ ඛಜ฿ಜ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං ඡ ಆ෩มಗ౳  ಅౘದ ೞದನದ ಈ ງತದ ෩ಲಕ
 කโ ಈಛಗศ ඣೕലದ ಎರഴ ಆ෩มಗ౳  ಅౘಗำ ಈ คೕൟ ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಃಂඬ ಬಣ౧ ದย౵  ೉ൟ౳ ๭ฆโൿ ಎರಡඡ ಮൡ౨  ෩ರඡ ไತ౨ ದ ನഴเನ ෩ಲේತ ಅౘ฿ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ෩ฆ ೯ೕല ไತ౨ ಗಳ ನഴเನ ෩ฆ ෩ಲේತ ಅౘಗำ ಅಥ฿ ಎม౵  ෩ฆ ಇโಗಳඝ౬  
කโ ඛಂದ ๰೉๭ದ ಒಂൿ ງತದย౵  ಏಕ౽ยೕನ฿ಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಈ ಅඝ౬  ඦತರ ಈ ෩ฆ ವಲಯಗಳ c c 
ಆ෩มಗ౳  ಄ಂದ౳  ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಆದฉ ಎರಡඡ ಮൡ౨  ෩ರඡ ไತ౨ ದ ನഴเನ ෩ಲේತ ಅౘโ ೞದನದ 
෈ಂൿเನ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං ಎಂൿ කโ ෮ದฤ ൧ೕคಸ෎౽ಜං.  ඛೕย ಮൡ౨  ಹ๭ฆ ಬಣ౧ ದย౵ ฆವ ෮ದಲ 
ಎರഴ ಆ෩มಗ౳  ಅౘಗಳ ಸ෦ೕಕರಣโ ಮൡ౨  ನഴเನ ෩ಲේತ ಅౘದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  කโ ඛೕย s one s two 
ชಒಯย౵  ೉ൟ౳ ๭ඈ൤෻ ಒಂൿ ಮൡ౨  ෩ฆ ನഴเನ ෩ಲේತ ಅౘದ ಸ෦ೕಕರಣ ಮൡ౨  ෩ಲේತ ಅౘ s s 
ಎರಡඡ ಮൡ౨  ෩ರඡ ไತ౨ ದ ನഴเನ ಆ෩มಗ౳  ಅౘದ ಸ෦ೕಕರಣโ ෩ฆ เ෗ನ౬  ೯ೕല ವಲಯಗัಡ ෩ฆ 
෩ಲේತ ಅౘದ ಸ෦ೕಕರಣಗะಜๅ, ಈಗ කโ ಈ ಎರഴ ฃല౽ಗಳඝ౬  ඣೕലං౪ ೕๅ  ಅౘಗำ ಒಂൿ ງತದย౵  l c 
ನย౵  ೞൽ๯ൟ౨ ๅ, ನಮ౱  ಉಪක౲ ಸಗัಂದ ಸರಳ ชಒಗಳ ಉಪක౲ ಸಗัಂದ කโ ಈಛಗศ ൟัൽฆವ ಸ෦ೕಕರಣโ කโ 
ಎರഴ ಸರಳ ชಒಗಳඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಎฯ ಒಂൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರഴ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං nl 
ಆದ౪ คಂದ ಇโ ಎರഴ ಸರಳ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣಗะಜๅ. ෈ಂൿเನย౵  ೞൽ๭ ඦತರ ಈ ೞದನದ ෈ಂൿเನ ෩ಲಕ c 
๻ൿຄೕಞವ ಸರಳ ชಒಗಳ ಀഖಂಬವඝ౬  ๬෥ನ౲  ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ ඛೕಡมಞತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಒಂൿ c l 
ಪ౵ ๺ ม౲ ಂ෇౥  ෇ค ಎರഴ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅย౵  ม౲ ಂ෇౥  ม౲ ಂ෇౥  ෴โඃ ජಜ ๸ಒ౲ ෴ಜರಬ๾ൿ l 
කโ เ෗ನ౬  ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ഴ൤౨ ೕๅ  ม౲ ಂ෇౥  เ෗ನ౬  ඡರ ชಒಗಳඝ౬  ಪഷ෷ತ౨ ං ಆದฉ ඦತರ ಈ ಎม౵  ಸರಳ 
ชಒಗำ ม౲ ಂ෇౥ ದ ජಜ ෰ಲ౲ ದ ෴โඃ ෰ಲ౲ ವඝ౬  කโ ಆค๭ಆಂಡง ಈ งಪದ ಈ ಎม౵  ಸರಳ ชಒಗำ ಈ 
ಎರഴ ಸರಳ ชಒಗಳ ೞದನದ ෈ಂൿเನ ෩ಲಕ ๻ൿ ຄೕಞತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಅನ౷ ෵๯โൿ ನಮಡ ಈಛಗศ ൟัൽං. ನಮ౱  ๸ದಭბದย౵  , ಇൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ෮ದಲ ๬ฤ 

ಒಂൿ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  ಇൿ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಎರಡඡ ๬ฤ ಮൡ౨  ಎರവ ಇಂഡ  ಈ ງತದย౵  ๭ l l2 sect 
ඦತರ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ඡರ ชಒಗಳ ಀഖಂಬದ ಸ෦ೕಕರಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ೞದನದ ෈ಂൿเನ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ෴โඃ ಸರಳ ชಒಯඝ౬  ෴฿ಗล ಈ งಪದย౵  
ಬฉಯಬ๾ൿ ಒಂൿ ೯൤ಡ ม౲ ಂ෇౥  ಎರഴ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං l l 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಇൿ ೯൤ಡ ม౲ ಂ෇౥  ෇ค ಎರഴ ಇൿ l l 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ม౲ ಂ෇౥  ಎರഴ ๒ನ౲  l l 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෴โඃ ม౲ ಂ෇౥  ෴โඃ ඛಜ฿ದ ม౲ ಂ෇౥ ಡ ಇൿ ಃಲโ ಸರಳ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಆದฉ කโ 
ಇย౵  ಬฉൽฆವ ಈ ಸರಳ ชಒ෷ ೞದನದ ෈ಂൿเನ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං  කโ ม౲ ಂ෇౥ ವඝ౬  ෭ನ๺ 1 ಃౙ  
ಸಮකಜ ൤ಡൿಆಂಡฉ ๭ ಇಂದ ๰೉๭ದ ಎರഴ ෩ಲේತ ಅౘಗำ , ඦತರ කโ ม౲ ಂ෇౥ ವඝ౬  ಸ෥ನ฿ಜ 
൤ಡൿಆಂಡง ಸಹ ಅದರ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ ඛೕಡมದ ඛൽბಷౣ  ಸರಳ ชಒಯඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ .  ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  කโ 
ಸರಳ ชಒಯඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅൿ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಸರಳ ชಒ෷ ಎರഴ ෇ค ಒಂൿ ෭ನ๺ ല c g 
ಎರഴ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෇ค ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಈ ಸರಳ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  x 
ಸರಳತั๭ದฉ ನಮಡ ๭ಞโൿ ෩ฆ ෭ನ๺ ಎರഴ ೯൤ಡ ಎರഴ ෩ฆ ෭ನ๺ ಎರഴ t  wo in g g x f f y 
೯൤ಡ ෩ฆ ෭ನ๺ ಎರഴ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ ಆದฉ ඦತರ ಈ ಸ෦ೕಕರಣ c c 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ಆ ೞದನದ ෈ಂൿเನ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ඡರ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಈ ಎರഴ c 
ಆ෩มಗ౳  ಅౘಗಳ ೞದನದ ෈ಂൿ ಈ ಎರഴ ෩ಲේತ ಅౘಗಳ ಆದฉ ඦತರ ಈ ಸರಳ ชಒ෷ ಏඞ ಅಲ౵  ಆದฉ ಇൿc 
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ಎರಡඡ ಮൡ౨  ෩ರඡ ไತ౨ ದ ನഴเನ ෩ರඡ ಆ෩มಗ౳  ಅౘඈ൤෻ ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣඈ൤෻ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෩ฆ ವಲಯಗಳ ನഴเನ ಆ෩มಗ౳  s two s 
ಅౘವಲ౵ ඃ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಮൡ౨  ෮ದಲ ಎರഴ ಆ෩มಗ౳  ಅౘದ ೞದನದ ෈ಂൿโ ಈ ಸರಳ ชಒಯย౵ ං ಎಂൿ ನಮಡ 
ಈಛಗศ ൟัൽං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ෩ರඡ ೯ೕലಯ ನഴเನ ಆ෩มಗ౳  ಅౘโ ಎರഴ ಆಜං ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං.  ಮൡ౨  ෩ฆ ෮ದಲs s 
ಎರഴ ಆ෩มಗ౳  ಅౘದ ೞದನದ ෈ಂൿเನ ෩ಲಕ ๻ൿ ຄೕಞತ౨ ๅ, ෩ಲේತ฿ಜ ಇದರ ಅಥბๆචಂದฉ , ಈ 
෩ฆ ෩ಲේತ ಅౘಗำ ಒಂൿ ງತದย౵  ಮൡ౨  ൮ ෈ಂൿเನย౵  ಏಕ౽ยೕನ฿ಜฆತ౨ ๅ  ෈ಂൿವඝ౬  ඦತರ c s 
෩ฆ ವಲಯಗಳ ಆ෩มಗ౳  ಄ಂದ౳  ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ไತ౨ ಗಳ ಀഖಂಬದ 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຂಡ ಪഷ෷โൿ ಎಂൿ ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ ಉർಹರൕಡ ಎರഴ ไತ౨ ಗಳ ೞದನದ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ 
ಎม౵  ไತ౨ ಗಳ ಸ෦ೕಕರಣ ಅಥ฿ ಀഖಂಬ ಅಥ฿ ಅಥ฿ ಎม౵  ವಲಯಗಳ ಸ෦ೕಕರಣโ ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  ไತ౨ ದ ೞದಕ 
ಮൡ౨  ඛೕലದ ಸರಳ ชಒಯ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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