
 تاثرات لیے كے مساوات كی مماس مشترک لیے كے دائروں دو بهی كسی نے ہم میں لیكچر پچهلے لیے اس آمدید خوش میں لیكچر كے آٹه پر حلقوں
طرف كی موضوع نئے ایک سے جلدی ہم پهر اور گے كریں حل مسائل كچه پر موضوع اس ہم میں لیكچر مخصوص اس لیے اس تهے كیے اخذ  

جاتا جانا پر طور كے زاویہ كے مقطع درمیان كے دائروں دو بهی كسی جسے ہے رہا كر وضاحت كی چیز ایسی كسی پر طور بنیادی كہ جو بڑهیں  
گا كرے اخذ بهی مساوات كی گروه مشتركہ كے نمونوں والے ملانے كو دوسرے ایک دو ہے  

تهی كی بات میں لیكچر پچهلے نے ہم  ۔ ہیں كرتے آغاز سے جلدی ساته كے مسائل كچه پر موضوع اس آئیے تو  
دیئے دائرے دو ہمیں لہذا ہیں دائرے پر جس ہے گیا كہا لئے كے كرنے تلاش كو نقاط كے نقطہ اس جہاں ہیں دیكهتے كو سوال اس پہلے آئیے تو  

لہذا ہے مساوات كی دائرے پہلے یہ ہیں گئے جمع مربع افسوس مربع جمع مربع چار مائنس مربع دو مائنس   x  y  x   y  x  y چار جمع
ہے برابر كے صفر  

مساوات ہے دائره دوسرا اور ہے دائره پہلا یہ تو جمع مربع باره  مائنس مربع آٹه مائنس   x  y  x  y ہم لہذا ہے برابر كے صفر چهتیس جمع
مشتركہ ٹرانسورس كے  دائروں دونوں ان ہیں چهوتے كو دوسرے ایک دائرے دونوں یہ پر جس ہے جاتا كہا كو كرنے تلاش نقاط كے نقطہ اس سے

ہیں چهوتے كو دوسرے ایک وه كہ ہے جاتا كہا اور ہیں دائرے دو  ہم ہے واضح بہت بیان كا مسئلہ لہذا ہیں كرتے تلاش بهی مساوات كی ٹینجنٹ  
كہ ہے جاتا كہا سے ہم پهر اور ہیں رہے چهو كو دوسرے ایک وه جہاں ہے جاتا كہا كو كرنے تلاش نقاط كے نقطہ اس سے ہم میں صورت اس اور

كی كرنے پر طور ہندسی اسے ہم لیے كے وضاحت كی اس آه تاكہ دائرے كریں۔ تلاش مساوات كی ٹینجنٹ مشتركہ ٹرانسورس درمیان كے دونوں ان
كریں كوشش  
اسے تو اسے اور دیں رہنے محور پر طور واضح میں اس ہے دائره یہ جو دائره پہلا لہذا ہے اصل یہ دیں رہنے محور  y  x  ah جو ہے مركز

اور ہے ون مائنس ہے ایف ٹو مائنس جی لہذا ہے ایكس جی دو جمع یہ اور ہے ایكس جی دو جمع اصطلاح مخصوص یہ كیونكہ ایک  ہے پر كوما دو
كو دائرے اس  'ہم لہذا ہے ایک كوما دو جو ہے پر ایف مائنس جی مائنس وه ہیں جانتے ہم كو مركز جس   c یقینا رداس اور گے كریں ظاہر سے ایک

كے جڑ مربع مربع جمع مربع مائنس مربع كہ ہیں جانتے ہم لئے كے اس لہذا ہے برابر كے ایک مائنس ہے مائنس g  g  f  c  g 2ہے  f  c 
ہوئے دیكهتے كو رداس اور مركز لہذا گا نكلے ایک یہ ہے برابر كے چار مائنس مربع ایک جمع مربع دو كہ جو ہوگا مربع ٹو مائنس یہ  لہذا ہے چار

ہم طرح اسی ہوگا ظاہر طرح اس كچه دائره ہے ایک رداس  سے بعد كے اس اور ہے ایک رداس اور ہے پر یہاں مركز لہذا ہیں سكتے بنا دائره پہلا ہم
ہوگا چار رداس اور ہوگا پر چار كوما چه مركز كا دائرے دوسرے كہ ہیں سكتے دكها  

نہیں میں جسے بهی طرف دوسری اس طرح اسی ہوگا ہی ایسا كچه دائره ہے۔ كا اكائیوں چار رداس كہ جیسا اور ہے مركز كا دائرے دوسرے یہ تو
ہوں رہا بنا  

ہیں رہے چهو كو دوسرے ایک پر مقام اس وه كہ ہے لگتا ایسا ہیں رہے كاٹ كو دوسرے ایک وه كہ ہے ہوتا معلوم ایسا پر طور ہندسی كم از كم تو  
ہوں رہے چهو كو دوسرے ایک دائرے دو اگر دائرے اگر لیے اس ہے۔ نہیں مشكل زیاده بهی كرنا تصدیق كی اس لیكن  

چاہیے ہونا برابر كے مجموعے كے رداس كے ان فاصلہ درمیان كے مراكز كہ چاہیے ہونا درست یہ تو  
ہے بنتا پانچ ہے نكلتا جو مربع پورا ایک منفی چار جمع مربع ہے۔ برابر كے جڑ مربع كے پورے دو مائنس چه فاصلہ درمیان كے مراكز دونوں ان تو

تها چار كا دائرے دوسرے اور تها ایک رداس كا دائرے پہلے كہ ہو یاد كو آپ اگر اور  
ہیں جوڑتے كو ان ہم جب تو  
ہیں جوڑتے كو ان ہم جب تو  

دونوں یہ كہ ہے مطلب كا جس ہے برابر بالكل كے فاصلے درمیان كے مراكز دونوں كے دائروں كہ جو ہیں۔ ہوتے پانچ كچه سے میں رداس ہم تو  
ہیں رہے چهو كو نقطہ ایک بالكل دائرے  

دوسرے ایک دائرے دونوں یہ كریں۔ معلوم كوآرڈینیٹ كا نقطہ اس كہ گیا كہا سے ہم لیے اس ہے جوڑتی كو مراكز دونوں جو ہے لائن وه یہ چلیں تو
دوسرے ایک كو دوسرے ایک جہاں نقاط كے نقطہ خاص اس كہ ہیں كہتے یہ ہم كہ كریں فرض كیونكہ ہے نہیں مشكل زیاده یہ اور ہیں چهوتے كو

ہیں ملاتے سے   xy ہے
یہ كہ ہے واضح یہ تو اور  x  y مساوا دونوں ان ہے لازمی

مساوا دونوں اسے چونكہ اور ہے پر دائروں دونوں نقطہ یہ كیونكہ كریں پورا كو توں
دائروں دونوں ان یہ كہ ہے یہ مطلب كا كہنے میرا لیے اس ہے ضروری كرنا پورا بهی كو فرق كے مساوات لیے كے اس ہے كرنا پورا كو توں  

ہے۔ كرتا كوآرڈینیٹ نقطہ كے رابطے كے اور  x  y مساوا دو پر طور لازمی كو
ہیں گهٹاتے اسے ہم اگر اور ہیں ذیل درج جو ہوگا كرنا پورا كو مساوات كی دائروں دو كو توں  

پوائنٹ اس لیے اس ہے ہوتا حاصل جو ہمیں تو كوما چار ہم یا ہوگا كرنا پورا كو مساوات اس بهی كو تین جمع  x  y  x  y ہیں۔ سكتے كر آسان كو
ہے مساوات یہ درحقیقت یہ ہے برابر كے سولہ  

مخصوص اس والی جوڑنے كو مراكز كہ ہیں جانتے ہم اب ہے ضروری ہونا مطمئن سے نقطے اس ہے ضروری ہونا مطمئن سے مساوات اس تو  
نقطہ یہ كہ ہیں جانتے ہم اور ہے معلوم مساوات كی لائن   xy درست یہ لیے اس اور ہے جوڑتی كو مراكز جو لائن لائن  ہے۔ مضمر پر اسی بهی

كہ جو ہے  سے  كہ جو  مائنس  تقسیم ہے برابر كے  مائنس  ڈهلوان كی لكیر اس كہ چاہیے ہونا ایک مائنس 416234ہونی بهی برابر كے  y  s  
چاہیے۔ لائن ہی ایک وه پر طور بنیادی كیونكہ چاہیے ہونی جیسی ڈهلوان كی سیگمنٹ لائن اس ڈهلوان كی لكیر اس  o  y  ہیں حصے كے ون مائنس

كوآرڈینیٹ لیے اس تقسیم سے دو مائنس اور   x  x  yتین ہیں سكتے لكه اسے ہم مساوات یہ آه  اور چاہیے كرنا پورا كو مساوات اور ایک بهی كو
ضرب چار برابر چه مائنس تین پاس ہمارے پر طور بنیادی كہ جو چار مائنس چار ہے برابر  x  y  x  yمساوا دو ان صرف ہمیں پهر اور دو جمع

مساوا دو ان لہذا ہے ضرورت كی كرنے حل كو توں
چار كو مساوات اس آپ كہ ہیں سكتے كر كیا ہم لہذا ہے نہیں مشكل بہت یہ اور گے كریں حاصل نقاط كے نقطہ خاص اس یہاں كركے حل كو توں

نو ہمیں ہیں دیتے ضرب سے تین كو مساوات اس ہم ہیں كرتے حاصل ہم ہیں سكتے كر ضرب سے باره   x  y كو ان ہم پهر اور ہے ملتا چه جمع
پچیس جو ہیں ملتی مساواتیں دو ہمیں  ہیں كرتے شامل كہ ہے مطلب كا جس ستر ہے   x  x پانچ ضرب چوده جو یا ہے برابر كے ستر پر پچیس

پهر اور ہے برابر كے اس صرف ہم كیونكہ ہے آسان بہت كوآرڈینیٹ ہم اور  ہیں سكتے كر استعمال یہاں كو ویلیو  y  x  y كر حاصل كوآرڈینیٹ
ہیں سكتے  

تو y 3 ہوگا مائنس  سے یہاں ہوگا كوآرڈینیٹ  y 164  x  
ہے  ضرب  كہ جو ہوگا  ضرب  ضرب  منفی  یہ تو 164145565  

گا نكلے یہ تو  
لہٰذا تک۔  سے   ہوگا۔ برابر تو جہاں نقطہ وه اب نقاط كے رابطہ نقطہ لیے اس گا جائے ہو پانچ ضرب آٹه اور 3ایک y 245  y  c1  c2  

كوما پانچ بائے چوده ہیں چهوتے كو دوسرے ایک وه جہاں نقاط كے نقطہ لیے اس ہے پانچ ضرب آٹه كوما پانچ ضرب چوده ہیں چهوتے كو دوسرے
پانچ بائے آٹه  

كریں معلوم مساوات كی ٹینجنٹ مشترک قاطع ہم كہ تها گیا پوچها سے ہم بهی یہ كیونكہ ہے ہوتا حل حصہ ایک صرف كا سوال سے اس لیكن تو  
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پر طور بنیادی ٹینجنٹ كامن قاطع تاكہ ہوں كهینچتا میں تو  ah ہی ایک لیے اس ہے مماس ایک لیے كے دائروں دونوں جو مماس ایک كا طرح اس ہے۔
ہے مماس ایک بهی لیے كے دائرے دوسرے ساته ساته كے دائرے پہلے اس مماس  

ہے ضروری ہونا كهڑا لیے كے لكیر اس والی جوڑنے كو مراكز دو كے دائرے اسے كہ ہے ظاہر تو  
ان گا گزرے بهی سے نقطے اس كے رابطہ یہ اور گا جائے ہو كهڑا پر لكیر سیدهی اس گئی كهینچی میں رنگ سیاه یہ طرح اس  ہو كچه ہوگا یہ تو  
كرتے ہم جو لیے كے كرنے تلاش كو مساوات اس اور ہے ٹینجنٹ مشتركہ ٹرانسورس پر طور بنیادی لكیر سبز یہ لہذا ہے چلا پتہ ابهی ہمیں كا نقاط

جائیں پیچهے اگر ہم اگر كیونكہ ہے نہیں ضرورت كی كرنے زیاده كچه ہیں۔  
ہم جو ہے برابر كے چار بائی تین ڈهلوان كی لائن اس كہ دیكهیں آپ اگر اور تهی مساوات كی لائن كی لائن والی جوڑنے كو مراكز كے دائرے یہ تو

ہوگی تین بائے چار مائنس والی جوڑنے كو مراكز ڈهلوان كی لائن عمودی كے لائن اس كہ گا جائے كیا حساب یہاں اب  ہیں۔ چكے كر ہی پہلے  
چار مائنس ہے۔ ضروری ہونا ڈهلوان كی اس كہ ہیں جانتے ہم لہذا ہے ون مائنس پیداوار كی ڈهلوان كی لكیروں كهڑی دو كہ ہیں جانتے ہم كیونكہ  

دیكهیں یہاں كو مساوات اس ہم اگر كہ ہے یہ بات دلچسپ اور میں تین بائی  
یہ كیونكہ ہے مساوات كچه كی لائن سیدهی كچه بهی یہ تو اور   x  y سیدهی ہے۔ كرتا نمائندگی كی ایک یہ لہذا ہے مساوات ایک ڈگری ایک میں

كا رابطہ ہے كرتا پورا كو مساوات اس نقطہ یہ كا رابطہ كہ ہیں جانتے ہی پہلے ہم اور ہے تین بائی چار مائنس بهی ڈهلوان كی لكیر سیدهی لكیر  
كے مساوات كی لائن سیدهی اس ٹینجنٹ كامن ٹرانسورس  یا مماس سبز یہ مساوات كی آه اس كہ ہے واضح یہ لیے اس اور ہے پر ٹینجنٹ بهی نقطہ

نقطہ یہ اور ہے  ضرب  مائنس بهی ڈهلوان كی مساوات كی لائن سیدهی اس كیونكہ ہے نہیں كچه سوا 43كے پوائنٹ اس ہے پر ٹینجنٹ جو  xy  
چار كا ٹینجنٹ مشترک قاطع لیے كے دائروں دونوں  مساوات لہذا ہے رہا كر مطمئن كو مساوات اس ہے رہا كر مطمئن كو نقاط  x  y تین جمع

بات دلچسپ وه دیكها جو نے ہم میں مسئلے اس كیا كہ گے ہوں رہے سوچ آپ یہاں اور ہے جاتا ہو ختم حل كا مسئلے پہلے سے اس ہے سولہ برابر
كے فرق كے مساوات وه ہیں چهوتے كو دوسرے ایک دائرے دو جہاں میں نامے منظر اس میں اس مساوات كی ٹینجنٹ مشترک ٹرانسورس كہ ہے یہ

صرف سے اتفاق لئے كے مثال خاص اس ساته كے نمبروں ان یہ شاید یا ہے سچ پر طور عام یہ كیا لیكن باتیں كی حلقوں دو  نكلا۔ نہیں كچه سوا  
ہوں كرتا پیش سے جلدی كو نتیجہ اس میں لہذا ہے سچ پر طور عام یہ كہ ہے چلتا پتہ لہذا تهی قسمت  

وه اور ہیں مركز كے دائروں دو اس یہ كہ ہیں كہتے یہ ہم اور ہیں چهوتے كو نقطے اس جو دائرے دو یہاں  ہے پاس ہمارے كہ ہیں كہتے یہ ہم تو
كہ ہیں كہتے یہ ہم آئیے ہیں رہے چهو پر مقام اس   so ہے دائره پہلا یہ مساوات كی

پہلے تو نمائندگی كی دائرے پہلے مساوات كی دائرے so ہے ذریعے كے  s one  
لیے كے سنٹرز میں گا كروں استعمال اور كچه یہاں میں معذرت، ہے مساوات كی دائرے پہلے یہ تو اور ایک   o  o میں كیونكہ گا كہوں دو

میں مساوات اور ایک   c  c ہیں دائرے دو یہ گا۔ كروں استعمال دو
ہیں دو اور ہیں ایک مراكز تو  

ہے مساوات كی دائرے دوسرے یہ اور ہے مساوات كی دائرے پہلے یہ ہے دو ہے دائره دوسرا یہ ایک ہے دائره پہلا یہ تو  
ہے كهینچی میں رنگ سبز نے میں جو مساوات كی ٹینجنٹ مشترک قاطع ہے كرنا تلاش گا جائے پوچها كیا سے ہم اب تو  

مائنس كوما ایک جی مائنس مراكز كے دائروں دونوں ان كہ ہے ظاہر تو  f لیے كے دائرے دوسرے اور لیے كے دائرے پہلے ساته كے مركز ایک
مركز كو نقاط كے رابطہ نقطہ اس ہے جوڑتی كو مراكز دو جو ہے لكیر سیدهی یہ اور دو ایف مائنس دو  ہے۔ جی مائنس دو كوما  o  x  y ہونے

یہ كہ ہے واضح یہ پهر دیں كوما  x  y مساوا دونوں ان
مساوا دونوں ان یہ چونكہ اب ہے كرتا پورا كو توں

مساوا ان ہوگا۔ كرنا مطمئن بهی اسے ہے كرتا پورا كو توں
لوں كو فرق میں اگر فرق كا توں  

میں  ہے وه ہے ملتا جو مجهے تو مائنس میں دو میں دو جمع مائنس ایک میں دو جمع مائنس ایک 2كے صفر دو  g 1  g  x  f  f  y  c  c  
ہے برابر  

نقاط كے نقطہ اس كے رابطہ تو  x comma y یہ ہے مساوات كی لائن سیدهی ایک یہ دراصل ہے یہ دراصل جو ہے كرتا مطمئن كو مساوات اس
ٹینجنٹ كامن آیت ہے۔ نہیں كچه سوا كے مساوات كی ٹرانس مساوات یہ كہ گے دكهائیں ہم جسے ہے مساوات كی لائن سیدهی كچه پر طور بنیادی  

رابطہ كہ ہے یہ وه ہیں جانتے ہم جو چیز ایک تو یہ اور ہے پر ٹینجنٹ مشترک قاطع نقطہ یہ كا   xy  xy جو لیكن ہے كرتا پورا كو مساوات اس
اس ڈهلوان كی مساوات اس كی ٹینجنٹ اس  ہے ہونا كو مساوات اس اگر ڈهلوان كی مساوات اس آیا كہ ہے یہ وه ہے ضرورت كی جانچنے چیز  

ڈهلوان كی لكیر والی جوڑنے كو مراكز دو اب چاہیے ہونی برابر كے ڈهلوان كی ٹینجنٹ مائنس بذریعہ دو مائنس ایک   f one  f  g  g كے دو
مراكز دو ہے۔ ذیل درج سے نقاط كے یہ كیونكہ ہے برابر  

كی ڈهلوان كی ٹینجنٹ ساته كے ڈهلوان اس ہے پر ڈگری  ٹینجنٹ كیونكہ ہے رہی جوڑ كو مراكز كے دائروں دو جو ہے ڈهلوان كی لائن یہ اب تو 90
ہم اگر اب دو ایف مائنس ایک ایف بائی ٹو جی مائنس ایک جی مائنس كا ٹینجنٹ  ڈهلوان لیے اس اور چاہیے ہونی ون مائنس پر طور لازمی پیداوار  

دیكهیں كو مساوات كی لائن اس كر جا پیچهے  
ہے۔ برابر كے مائنس ون ایف بائی ٹو جی مائنس ون جی مائنس بهی ڈهلوان كی لائن اس كہ ہے واضح یہ تو   f  كہ ہے ہوتا ظاہر سے اس اور دو

ہے فرق كا مساوات كی دائروں دو پر طور بنیادی جو ہے نہیں كچه سوا كے مساوات اس مساوات كی مماس مشترک  
ہیں لیتے كو مسئلہ اور ایک متعلق سے مماس مشترک درمیان كے دائروں دو آئیے تو  

مركز كے دائروں دو كہ  ہے۔ گیا دیا یہ میں مسئلے اگلے اس تو اور ایک   c  c اكائیوں چه سے دوسرے ایک ایک ہر سے میں رداس كے یونٹ دو
ہیں پر فاصلے كے مركز كو اور اور مانیں پوائنٹ وسط كا سیگمنٹ لائن والے ہونے شامل میں دو   p  c one  c  c دیں ہونے دائره ایک كو

مراكز كے اب جوڑنا تو كہ ہے رہا چهو طرح اس یہ لیكن ہے دائره اور ایک والا چهونے پر طور خارجی كو دائروں دو ان اور ایک  c  c  c سے
مماس مشتركہ ایک بهی مماس مشتركہ یہ لہذا ہے گزرتا ہوئے گزرتے سے اور دو   p  c  c ہے۔ مماس مشتركہ كا

رداس ہیں دائرے دو كے یونٹ پاس ہمارے كہ ہے یہ وه ہے گیا كہا جو میں سوال اس تو اور ایک   c  c ہم آئیے ہے گیا كهینچا یہاں كہ جیسا دو
اور ایک كہ ہیں كہتے ایک سیگمنٹ لائن اس ہے نقطہ درمیانی ہے یونٹ چه فاصلہ درمیان كے مراكز دونوں اور ہیں مراكز دو   o  o كے دو

كو نقطہ درمیانی دائره اور ایک كہ ہے جاتا كہا پهر اور ہے جاتا كیا ظاہر سے پوائنٹ دائرے اس جو ہے اور ایک  p  c  c  c چهوتا كو دونوں دو
دائره كو اس لہذا ہے پر نقطہ اس یہ اور دیں ہونے اور  ہے۔ چهوتا كو ایک   c  c  c اس یہ كہ ہیں كہتے ہم كہ ہیں كہتے اور پر مقام اس دو

مركز كا دائرے بڑے ہے  o  u  c دائره
ہیں جوڑتے سے لكیر سیدهی كو مراكز ان ہم اگر تو  

اور ایک طرح اسی ہیں چهوتے دائرے دونوں یہ جہاں نقطہ  ۔ گی گزرے سے مقام اس كے رابطہ ہے ظاہر لكیر سیدهی یہ تو  o والی جوڑنے كو
دائرے دو جہاں گی گزرے سے مقام اس بهی لكیر سیدهی اور كہ ہے جاتا كہا پهر اور ہیں چهوتے كو دوسرے ایک اور  c one  c  c 1  c كا

ہے۔ گزرتا جو ہے ٹینجنٹ مشترک   p  ذریعے كے
یہ ہے ٹینجنٹ ایک كا طرح اس كہ ہے ظاہر كیونكہ سكتا ہو نہیں ٹینجنٹ یہ یہاں یہ تو اور   c one  c طرح كی ٹینجنٹ مشترک راست براه كے
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كہ ہے ظاہر یہ لیكن ہے   p سرخ یہ طرح اس  جیسے ہے ٹینجنٹ ایک پاس ہمارے كہ ہے سكتی ہو یہ صورت دوسری لیے اس گزرتا نہیں سے
لكیر سیدهی سرخ لكیر اور یہ لہذا ہے مماس مشترک ایک لیے كے دونوں اور جو ہے مماس مشترک راست براه كا   c 1  c  c 1  c  p سے

ہے۔ مماس درمیانی بهی یہ ہے بهی مماس كا اس یہ مزید اور ہے گزرتا  c  c  اور دو
یہ تو یہ اور ہے كہ تها گیا كہا میں سوال اور ہے دو اور جو ٹینجنٹ مشترک وہی درمیان كے  c  c  c 1  c  p  c 2 بهی وه ہے گزرتا سے

اور   c ہیں رہے دیكه یہاں  ہیں۔ یہی ہم لہذا ہے ضروری ہونا مماس مشترک ایک درمیان كے
لكیر سیدهی سرخ یہ چونكہ تو اور دو  c  c ہونے ڈگری نوے زاویے دونوں یہ چاہیے ہونا ڈگری نوے زاویہ یہ ہے مماس مشترک ایک درمیان كے

 چاہئیں
دائره تو ہمیں جو بتائیں رداس كا   c  br ہے اكائی ایک بهی یہاں رداس یہ اور ہے اكائی ایک یہ یقیناً  آه  ہے۔ كرنا معلوم یہ اور

ایک ہیں دیكهتے كو مثلث ہم تو دو ہیں كے لمبائی ہی ایک رخ دو كے اطراف برابر ایک جمع   o  o  r  r كے ایک جمع
بهی رخ یہ تو بهی سائیڈ یہ ہے ایک جمع   r  r ہے ون پلس

ایک یہ تو ہے۔ چونكہ اور ہم اگر لیے اس مثلث طرف اس ہم اگر ہے نقطہ درمیانی كا دو   isoscel   es  p  o one o  pno جوڑتے كو
 ہیں

زاویہ كہ ہے واضح یہ ہے درست یہ تو چونكہ كہ ہیں جانتے ہم اب ہوگا ڈگری ایک ایک پهر ہے نقطہ وسط كا دو  o2 po 90  p  o  o كی دو
كہ ہے واضح یہ ہے یونٹ چه لمبائی دو كو رابطہ نقطہ اس كے اكائیوں  ہے برابر o  p 3 مثلث یہ كہ ہیں دیكهتے ہم اب كریں ظاہر سے  s  o

دو لمبائی یہ سے وجہ اس اور ہے مثلث زاویہ صحیح ایک  ps  ps  ps ہے مربع كا فرضی اس جو گا ہو برابر كے نو تهیوریم پائتهاگورس ہے
لیے اس اور گا ہو برابر كے مربع كے ایک جمع لیے اس اور ہے آٹه مربع كا پر لیے اس اور ہے  ps  p  p  ps ہے۔ جڑ مربع كا اكائیوں آٹه اب

ہے ٹینجنٹ ایک لكیر سیدهی سرخ سرخ یہ كیونكہ كہ ہیں دیكهتے بهی یہ ہم اور دو مثلث ہے ٹینجنٹ مشترک ایک درمیان كے  c  c  pso ایک بهی
مثلث اس اور ہے مثلث زاویہ صحیح ہے رخ ایک كا لمبائی ہماری میں طرف دوسری  pso  r  ps   refore اور جڑ مربع كا آٹه ہے

گا جائے ہو برابر پهر بار ایک ذریعے كے   hypotenuse op  pythagoras theorem  rطرف كی مثلث اب آٹه جمع جڑ مربع كا مربع
مثلث زاویہ صحیح پهر ہے رہا جا آه افسوس ہے رہا جا واپس مثلث زاویہ صحیح یہ جو كریں غور پر دو opo  opo  o كہ ہیں دیكهتے ہم ہے دو

فرضی یہ كیونكہ ہے برابر مربع  دو دو جمع مربع اب لہذا ہے مربع یہ دو   o  p  op  o  r ہے ایک جمع
تو جو ہے مربع پورا ایک جمع طاقت مربع دو جمع مربع پورے مربع پورے دو   o2  o  p  op  o  p ہے اكائی تین  ہے برابر كے

جمع نو مربع تو سے یہاں ہے مربع لیے اس اور ہے آٹه جمع مربع   op  r  r ہے اكائی آٹه
دائره اس تو   c لیں سوال تیسرا آئیے ہے یونٹ آٹه رداس كا

ان دو كوما ایک ہیں چهوتے كو دوسرے ایک پر مقام اس وه اور ایک ہر سے میں اكائیوں پانچ رداس ہیں دائرے دو پاس ہمارے میں سوال تیسرے اس تو
چار مساوات كی ٹینجنٹ مشتركہ ٹرانسورس كے تین جمع ہے رہا پوچه سے ہم سوال اور ہے دس برابر  x  y  t  o مساوات كی دائروں دونوں

كریں تلاش  
نقطہ اس ہیں چهوتے كو مقام اس وه اور ہے كا اكائیوں پانچ كہ جو ہے رداس ہی ایک كا جن ہیں دائرے دو پاس ہمارے كہ ہے طرح اس صورتحال تو

كی اس ہے لكیر سیدهی نیلی یہ كہ جو ٹینجنٹ مشترک قاطع اور مراكز دو  دیں۔ ہونے لكیر سیدهی والی جوڑنے كو اس ، ہیں دو كوما ایک نقاط كے  
چار مساوات تین جمع   x  y ظاہر كیونكہ ہے كرتا پورا كو مساوات اس دو كوما ایک نقطہ یہ آه كہ ہے سكتا دیكه یہ كوئی لہذا ہے برابر كے دس

دو ان ہمیں لہذا ہے ٹینجنٹ مشترک ٹرانسورس درمیان كے دائروں دو ان ہے۔ پڑتا پڑنا پر اس ہیں كرتے ٹچ دائرے دونوں یہ جہاں نقطہ وه ہے  
لیں كر تلاش نقاط كے مراكز دونوں ان طرح كسی ہم اگر ہے معلوم سے پہلے رداس كا دائروں  

جو ساته كے لكیر سیدهی اس ڈگری   ہے بناتا زاویہ ایک ٹینجنٹ كہ ہیں جانتے ہم اب گا جائے ہو آسان لكهنا كو مساوات كی دائروں دونوں ان تو 90  
ہے تین بائی چار مائنس ڈهلوان كی ٹینجنٹ اس ہے ملاتی كو مراكز دو  

ہے تین ضرب چار مائنس ڈهلوان سے اس تو   ws  دونوں ان كیونكہ چاہیے ہونی چار بائے تین ڈهلوان كی لكیر سیدهی والی جوڑنے كو مراكز كہ
كہ ہے گئی دی سے یہاں ڈهلوان كی ٹینجنٹ اس اور چاہیے ہونی ون مائنس ڈهلوان كی اس اور ہے كهڑی ساته كے دوسرے ایک ڈهلوان كی لكیروں

ہونا ون مائنس ملانا سے سینٹرز كو لائن اس اور پیداوار كی ڈهلوان كی ٹینجنٹ اس چونكہ اور ہے تین بائے چار مائنس  ڈهلوان كہ ہیں دیكهتے ہم  
یہاں كہ ہیں كہتے ہم مساوات كی آه اس اب لیے اس چاہیے ہونی چار بائی تین والی جوڑنے كو سینٹرز ڈهلوان كی لائن اس لیے اس ہے ضروری  

كوما كا دائرے پہلے نقاط كے مركز پہلے   b ہے
كہ ہے یہ بعد كے اس ہے چار سے تین ڈهلوان كی سیگمنٹ لائن اس ہے یہ كہ ہے یہ بعد كے اس تو   b ہے برابر ایک مائنس ایک تقسیم دو مائنس

چار سے تین  
كہ ہیں سكتے كہہ ہم سے یہاں تو لمبائی یہ مزید ایک مائنس ایک گنا چار ضرب تین ہے ٹو مائنس   b  o كا رابطہ یہاں اور ہے درمیان كے ون

ہے نہیں كچه سوا كے رداس كے دائرے یہ ہے دو كوما ایک جو نقطہ  ich  b  وه ہے پچیس جو رداس كا مربع لیے اس اور ہیں اكائیاں پانچ
لیكن ہوگا برابر كے مربع پورا ایک مائنس علاوه كے مربع پورے دو مائنس   b مائنس ہوئے كرتے استعمال كا مساوات اس كو مربع پورے دو مائنس

پورا ایک مائنس ایک علاوه كے مربع پورے ایک مائنس ایک برابر كے سولہ ضرب نو ہے یہ لہذا ہے سكتا جا لكها سے لحاظ كے مربع پورے ایک  
ہیں كرتے حل كو مساوات اس ہم اگر لہذا مربع،  

كہ ہے یہ مطلب كا جس ہے ملتا سولہ برابر مربع پورا ایک مائنس ایک ہمیں تو  a اقدار دو پاس ہمارے لہذا ہے برابر كے چار مائنس جمع ایک برابر
ہیں   x  كوآرڈینیٹ

كے مراكز دونوں قدریں دونوں یہ درحقیقت تو   x بهی وه ہے مركز كا دائرے دوسرے جو مركز دوسرا كیونكہ گی ہوں مساوی كے كوآرڈینیٹ
اس اور ہے ضروری كرنا پورا كو مساوات اس بهی كو مركز كے دائرے دوسرے لہذا ہے پر فاصلے كے اكائیوں پانچ سے مقام اس كے رابطہ  

كوآرڈینیٹ كے دائروں دو ان كہ ہے ذیل مندرجہ یہ سے وجہ   x ہیں لیے كے دائرے پہلے كوآرڈینیٹ
تو كوآرڈینیٹ    x  wi گا جائے ہو

كا دائرے دوسرے اور ہے تین مائنس جو چار مائنس ایک ہیں كہتے ہم تو اگر اب اور ہے پانچ كہ جو ہوگا چار جمع ایک كوآرڈینیٹ  x  x كوآرڈینیٹ
كہ جو ہے تهری مائنس   a ہے

بعد كے اس تو ہے جو كوآرڈینیٹ   y   b ہیں سكتے كر استعمال كو مساوات اس ہم
تو تین ہے جاتا اوپر یہاں یہ میں گا جائے ہو  مائنس لیے اس اور ہے تین مائنس كہ جو فور مائنس میں چار b 23 پوائنٹ اس  by 4  by  b  

ہوں پانچ  گا۔ ہو یہ لیے كے پوائنٹ اس اور گا ہو برابر كے ون مائنس لیے كے  
لیے اس ہے آسان اب مساوات لیے اس اور ہے كا اكائیوں پانچ رداس كہ ہیں جانتے ہم اور ہیں نقاط كے مراكز كے دائروں دو ان پاس ہمارے اب تو  

مساوات كی دائرے پہلے جمع مربع مكمل تین مائنس مائنس   x  y ہے پچیس جو ہے برابر كے مربع كے رداس مربع پورا ایک  ہوگی مائنس مائنس
اور ایک كے كرنے تلاش ڈوری مشتركہ یا مسئلہ چهوٹا اور ایک ہم بعد كے اس ہیں سكتے لكه كو مساوات كی دائرے دوسرے ہم طرح اسی اور  

ہیں كرتے غور پر موضوع چهوٹے  
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موضوع كا كرنے تلاش راگ مشتركہ كی دائروں ہوئے كاٹتے كو دوسرے ایک دو گے۔ كریں بحث پر اس ہم اگلا تو  
كاٹتے كو دوسرے ایک دو پاس ہمارے جب لہذا ہیں دائرے ہوئے كاٹتے كو دوسرے ایک دو كے طرح اس پاس ہمارے كہ ہے یہ صورتحال یہاں تو  

ہیں ہوتے دائرے ہوئے  
لائن یہ لكیر سیدهی ہیں۔ دیتے جوڑ سے ایک كو پوائنٹس دو ان ہم اگر اور ہیں كاٹتے كو دوسرے ایک وه جہاں ہیں ہوتے پوائنٹس دو پاس ہمارے تو  

والے ملانے كو دوسرے ایک دو ان كو راگ اس سے وجہ اسی اور ہے راگ ایک بهی لیے كے دائرے دوسرے ساته ساته كے دائرے پہلے سیگمنٹ  
ہے مساوات كی دائروں دونوں ان كہ كریں فرض اب ہے جاتا كہا راگ مشتركہ كا دائروں  

یہ تو یہ ایک  ہے۔   s  s ہے دو
ہے ذیل مندرجہ مساوات كی دائروں دو كہ ہیں كہتے آئیے تو  

كہ ہیں كہتے ہم كہ كریں فرض اب ہیں كرتے تلاش كیسے كو مساوات كی راگ مشتركہ اس ہم كہ ہیں گئی دی مساواتیں دو كی دائروں دو ان ہمیں تو
پوائنٹس كے تقطیع دو یہ  نقاط كے دونوں یہ  

كوما ایک لیے كے پوائنٹ اس یہ ہیں لیے كے پوائنٹ اس نقاط كے پوائنٹس دونوں ان كہ ہیں كہتے یہ ہم تو یہ كہ ہیں كہتے ہم ہے b  c  d كوما
 ہے

پوائنٹس دونوں یہ تو  a  comma b  c comma d اور
تو  a comma b مساوا دونوں ان بهی

گا كرے پورا كو توں  c comma t مساوا دونوں ان اب بهی
كوما ایک كیونكہ گا كرے پورا كو توں  b مساوا دونوں ان

كوما ایک كہ ہے مطلب كا اس ہے كرتا پورا كو توں  b مساوا دونوں ان بهی كو
مساوا دونوں ان ہم جب  ہے۔ ضروری كرنا پورا كو فرق كے توں

ہیں لیتے كو فرق كے توں  
كوما ایک پر طور واضح اب ہے مساوات كی لكیر سیدهی كچه مساوات یہ اب ہے ملتی مساوات یہ ہمیں تو   b ہوگا كرنا پورا كو مساوات اس كو

كوما ایک كیونكہ  b مساوا دونوں ان
طرح اسی كو توں كوما  c  d كہ گا كرے پورا كو مساوات اس اب بهی نقطہ كا ملاپ كا دوسرے ایک كا دائروں دونوں ان  ہے جو ہے كرتا پورا كو

كا لكیر سیدهی درمیان كے پوائنٹس دو بهی كسی چونكہ اور ہیں واقع پر لكیر سیدهی پر طور بنیادی پوائنٹس دونوں یہ كہ ہے یہ مطلب كا اس  
یہ لہذا ہے نہیں كچه سوا كے مساوات اس جو ہے مساوات كی ڈوری مشتركہ اس یا  سیگمنٹ لائن سیدهی یہ بعد كے اس ہے ہوتا منفرد سیگمنٹ  

جلدی اسے ہم اور ہے نہیں مشكل بہت كرنا تلاش لمبائی كی راگ مشتركہ اس ہے مساوات كی راگ مشتركہ كے حلقوں والے ملانے كو دوسرے ایک
جائے كیا تلاش كیسے اسے كہ ہیں سكتے دیكه یا ہیں سكتے كر اخذ سے  

كہ ہیں كہتے یہ ہم آئیے تو اور   o1  o2 ہیں مركز كا دائروں دو ان
ہے نقطہ یہ كا رابطہ كہ ہیں كہتے ہم تو نقطہ یہ كا چوراہے  یا نقطہ كا چوراہے یہ اور ہے  p  p  q كو مراكز دو جو ہے لكیر سیدهی یہ ہے

ہوگی كهڑی پر ایک ہر ہے رہی ہو شامل میں مراكز اب جو لكیر سیدهی یہ اور ہڈی مشتركہ یہ كہ ہے نہیں مشكل زیاده كرنا ظاہر یہ اب ہے جوڑتی
نقطہ یہ یہاں كہ ہیں كہتے یہ ہم آئیے گے ہوں كهڑے پر دوسرے ایک وه دوسرے لہذا ہے   m  ah اس ہے ہوتی شامل میں مركز جو لائن یہ

ایک مثلث یہ كہ ہیں دیكهتے بهی یہ ہم جو ہے كهڑی پر ایک  chord pq  qp  isosceles  isosceles triangleایک یہ ہے مثلث
كیونكہ ہے ایک ایک اور ہیں نہیں كچه سوا كے رداس كے دائرے اس  o  p  q  s one  o one mp كیونكہ اور ہے مثلث سیریز چونكہ اور

كہ ہے ہوتا معلوم یہ سے اس ہے ڈگری نوے راگ اس چونكہ اور ہے نقطہ وسط كا راگ اس  ہے   m  pq  m  pq پوائنٹ پوائنٹ وسط كا
لمبائی كی اب ہوگی برابر كے گنا دو كے لمبائی كی ہے  chord pq  pm  pm  pmمثلث اس ہم اگر كیونكہ ہوگا نہیں مشكل زیاده كرنا تلاش كو

دیكهیں بجے ایک كو  
ایک جہاں ہے مثلث زاویہ صحیح ایک یہ تو جمع مربع پورا میٹر ایک مربع پورا لیے اس اور ہے مربع پورا ایک اب   p  pm  pm  p  جڑ مربع كا

ہیں كہتے ہم جسے ہے نہیں كچه علاوه كے رداس مربع كے دائرے پہلے كے مربع پورے ہے   r مربع ایک
پاس ہمارے سے مساوات اس تو ایک ہے۔ برابر جو جڑ مربع كا مربع پورے ایک مائنس مربع ایک   pm  p  r  m ہے مربع پورا

ایک صرف ہمیں اب تو ایک ہمیں اگر ہے ضرورت كی كرنے تلاش   m  m جائے مل
ہم تو لیكن ہیں سكتے كر تلاش ایک كیونكہ ہے آسان بہت كرنا تلاش ایک    pn  o  m  o  m كهڑے سے مركز اس مگر ہے نہیں بهی كچه

لمبائی كی كهڑا یا فاصلے   o كوما ون جی مائنس كوآرڈینیٹ كا ایک ہیں گئی دی مساوات كی دائروں ہمیں چونكہ لہذا ہیں ہوتے معلوم نقاط كے جس
كو مساوات كی راگ اس ہم ہیں ہوتی معلوم مزید مساواتیں كی دائروں كیونكہ ہے معلوم بالكل ہمیں  ہے كوآرڈینیٹ یہ لہذا ہے جاتا جانا ون ایف مائنس

ہے یہ جو ہیں جانتے بهی  
یہ پهر تو لائن سیدهی معلوم اس سے نقطہ معلوم اس   o one m  pq اس سے لكیر سیدهی اس  ہے۔ نہیں كچه سوا كے لمبائی كی كهڑے تک

وہاں پهر اور میٹر ایک ہمارا ہے وه اور ہے سكتا جا كیا معلوم سے آسانی جو ہے نہیں كچه سوا كے فاصلہ درمیان كے فاصلے كهڑے اس كے نقطہ
گیا دیا یہاں ہمیں جو ہے ہوتا معلوم سے مساوات اس ہوگا رداس كا دائرے پہلے كہ ہیں جانتے رداس كا دائرے پہلے اس ہی پہلے ہم چونكہ سے  

 ہے
ہم تو پهر اور ہے كرنا ضرب سے دو صرف اسے ہمیں پهر اور ہیں سكتے كر تلاش كو لمبائی كی  pm  pq  p ساته كے اس ہے گنا دو صرف كا

كاٹتے كو دوسرے ایک دو كہ گے كریں بات پر بات اس ہم اور گے كریں شروع موضوع نیا ایک ہم میں لیكچر اگلے  ۔ ہیں كرتے ختم كو لیكچر اس ہم
ہے۔ ڈگری نوے زاویہ یہ كا تقطیع تحت كے جن گے كریں تلاش كو حالات ان ہم جائے، كیا معلوم كیسے زاویہ كا تقطیع درمیان كے دائروں ہوئے  

اور s  ah  Pruشكریہ ہے جاتا كہا محور ریڈیكل درمیان كے دائروں دو جسے گا كرے وضاحت كی چیز ایسی ایک بهی
tor
@
IIT
K




