
 वतुŊळांवरील आठ ʩाƥानात आपले ˢागत आहे, ʉणून मागील ʩाƥानात आपण िदलेʞा कोणȑाही दोन वतुŊळांǉा समान 
˙िशŊकेǉा समीकरणासाठी अिभʩƅी काढली होती, 
ʉणून या िविशʼ ʩाƥानात आपण 
ȑा िवषयावरील काही सम˟ा सोडवू आिण नंतर आपण ȕरीत सोडवू.
 एका नवीन िवषयाकडे वळू जे मुळात असे काहीतरी पįरभािषत करत आहे जे कोणȑाही दोन वतुŊळांमधील छेदनिबंदू ʉणून ओळखले 
जाते ते  दोन छेदन करणा̴या नमुɊांǉा सामाईक समूहाचे समीकरण देखील Ůाɑ करेल ʉणून आपण या िवषयावरील काही सम˟ांसह 
ȕरीत सुŜवात कŝया आपण शेवटǉा लेƁरमȯे चचाŊ केली होती ʉणून आपण Ůथम हा Ůʲ पाš या जेथे  वतुŊळे Ǜा िबंदूवर आहेत 
ȑा िबंदूचे समɋय शोधǻास सांिगतले आहे ʉणून आपʞाला दोन वतुŊळे िदली आहेत हे पिहʞा वतुŊळाचे समीकरण आहे
 ȑामुळे चौरस अिधक वगŊ सॉरी चौरस अिधक वगŊ वजा चार वजा दोन अिधक चार समान शूɊ ʉणून हे पिहले x y x  y x y 
वतुŊळ आहे आिण दुसरे वतुŊळ 

वगŊ अिधक वगŊ वजा समीकरणाने िदले आहे  बारा उणे आठ अिधक छȅीस समान शूɊx y x y 
 ȑामुळे आपʞाला ही दोन वतुŊळे Ǜा िबंदूला ˙शŊ करतात ȑा िबंदूचे समɋय शोधǻास सांिगतले जाते तसेच या दोन वतुŊळांǉा  
आडवा सामाईक ˙िशŊकेचे समीकरण देखील शोधले जाते
 ȑामुळे सम˟ा िवधान अगदी ˙ʼ आहे.
 दोन वतुŊळे आहेत आिण असे ʉटले जाते की ते एकमेकांना ˙शŊ करतात आिण अशा İ̾थतीत ते एकमेकांना ˙शŊ करत असलेʞा िबंदूचे
समɋय शोधǻास सांिगतले जाते आिण नंतर आʉाला या दोनमधील आडवा सामाɊ ˙िशŊकेचे समीकरण शोधǻास सांिगतले जाते.
 हे ˙ʼ करǻासाठी वतुŊळे आहेत हे ˙ʼ करǻासाठी आपण हे भौिमितक पȠतीने करǻाचा Ůयȉ ah 
कŝया, ʉणून हा अƗ असू Ȩा आिण हा अƗ असू Ȩा हा मूळ आहे ʉणून पिहले वतुŊळ जे हे वतुŊळ आहे ȑात ˙ʼपणे कŐ ū y x ah 
आहे जे दोन ˢʙिवरामाने आहे  एक कारण आह ही िविशʼ संǒा अिधक दोन आहे आिण हे अिधक दोन आहेgx fy 
 ȑामुळे उणे दोन आहे वजा एक आहे आिण आपʞाला मािहत असलेले कŐ ū उणे वजा वर आहे जे दोन ˢʙिवराम एक g f g f 
आहे ʉणून आपण  हे वतुŊळ ने दशŊवेल आिण िũǛा अथाŊतच वगाŊǉा वगाŊचे वगŊमूळ वगŊ अिधक चौरस वजा c one g g g f c 
ǉा बरोबर असेल तर ȑासाठी आपʞाला मािहत आहे की वजा 2 वजा एक आहे  हे उणे दोन चौरस असेल जे दोन चौरस g f c 
अिधक एक चौरस वजा चार सारखेच असेल तर कŐ ū आिण िũǛा लƗात घेता आपण पिहले वतुŊळ ɘॉट कŝ शकतो ʉणजे कŐ ū येथे 
आहे आिण िũǛा एक आहे आिण तेʬापासून  िũǛा एक आहे वतुŊळ असे काहीतरी िदसेल ȑाचŮमाणे दुस̴या वतुŊळासाठी कŐ ū सहा 
ˢʙिवराम चार असेल आिण िũǛा चार असेल ʉणून हे दुस̴या वतुŊळाचे कŐ ū आहे आिण िũǛा चार एकके आहे.
 वतुŊळ असेच काहीतरी या दुस̴या बाजूला असेल जे मी काढत नाही तर िकमान भौिमतीय̊̽Ǩा असे िदसते की ते एकमेकांना छेदत 
आहेत असे िदसते की ते या िबंदूवर एकमेकांना ˙शŊ करत आहेत परंतु हे सȑािपत करणे देखील फार कठीण नाही 
ȑामुळे जर वतुŊळे जर दोन वतुŊळे एकमेकांना ˙शŊ करत असतील तर हे खरे असले पािहजे की कŐ ūांमधील अंतर ȑांǉा िũǛेǉा 
बेरजेइतके असले पािहजे ʉणून या दोन कŐ ūांमधील अंतर सहा वजा दोन पूणाōǉा वगŊमूळाǉा समान आहे.
 चौरस अिधक चार वजा एक पूणŊ चौरस जो पाच होतो आिण जर तुʉाला आठवत असेल की पिहʞा वतुŊळाची िũǛा एक होती आिण 
दुस̴या वतुŊळाची चार होती
 ȑामुळे आपण ȑांना जोडतो तेʬा आपण ȑांना जोडतो तेʬा आपण िũǛा पाच होते जे वतुŊळांǉा दोन कŐ ūांमधील अंतराǉा अगदी 
समान आहे 
ʉणजे ही दोन वतुŊळे अगदी एका िबंदूला ˙शŊ करत आहेत, ʉणून ही दोन कŐ ūांना जोडणारी ही रेषा आहे ʉणून आʉाला या िबंदूचा 
समɋय शोधǻास सांिगतले गेले.
 ही दोन वतुŊळे एकमेकांना ˙शŊ करतात आिण ते फार कठीण नाही कारण समजा आपण असे ʉणू की या िविशʼ िबंदूचे समɋय xy 
आहेत तर हे ˙ʼ होईल की हे आिण असणे आवʴक आहे ही दोɎी समीकरणे पूणŊ करा कारण हा िबंदू दोɎी वतुŊळांवर आहे x y s 
आिण ȑाला दोɎी समीकरणे पूणŊ करायची असʞाने ȑाने समीकरणांमधील फरक देखील पूणŊ केला पािहजे ʉणून मला काय ʉणायचे 
आहे ते असे आहे कारण या दोन वतुŊळांǉा संपकŊ  िबंदूचा हा समɋय आहे आिण ने दोन समीकरणांची पूतŊता करणे आवʴक आहेx y 
दोन वतुŊळांची समीकरणे जी खालीलŮमाणे आहेत आिण ʉणून जर आपण ते वजा केले तर आपʞाला काय िमळेल ʉणून हा िबंदू x 
ˢʙिवराम ने देखील हे समीकरण पूणŊ केले पािहजे िकंवा आपण चार अिधक तीन वर सोपे कŝ शकतो  हे समीकरण सोळा y x y 
ǉा बरोबरीचे आहे खरे तर हे समीकरण आहे ʉणून ते या समीकरणाने समाधानी असले पािहजे या िबंदूपयōत समाधानी असणे आवʴक 
आहे आता आपʞाला मािहत आहे की कŐ ūांना जोडणा̴या या िविशʼ रेषेचे समीकरण ǒात आहे आिण आपʞाला मािहत आहे की हा िबंदू

देखील यावर आहे  रेषा कŐ ūांना जोडणारी रेषा आिण ʉणूनच हे खरे असले पािहजे की या रेषेचा उतार 4 वजा 1 ने भागलेला 6 वजा xy 
2 ने 3 ने 4 आहे जो वजा एक ǉा समान असला पािहजे.y s 

या रेषेचा उतार हा या रेषाखंडाǉा उतारासारखाच असला पािहजे कारण मूलत: ते एकाच रेषेचे वजा एक भाग वजा दोन ने   o y x 
भागलेले खंड आहेत ʉणून आिण समɋयाने दुसरे समीकरण देखील पूणŊ केले पािहजे आिण  अहो हे समीकरण आपण िलš x y 
शकतो तीन उणे सहा ʉणजे चार बाय उणे चार जे ʉणजे आपʞाजवळ तीन ʉणजे चार अिधक दोन आहे आिण मग x y x y 
आपʞाला ही दोन समीकरणे सोडवायची आहेत ʉणून ही दोन समीकरणे सोडवून येथे या िविशʼ िबंदूचे िनदőशांक िमळतील आिण ते 
फार कठीण नाही ʉणून आपण हे कŝ शकतो की आपण हे समीकरण चार ने गुणाकार कŝ शकता आपण हे समीकरण तीनने 
गुणाकार कŝ या आपʞाला नऊ ʉणजे बारा अिधक सहा िमळतील आिण नंतर आपण ते जोडू.x y 
  आपʞाला पंचवीस ʉणजे सȅरीची दोन समीकरणे िमळतात ʉणजे पंचवीस वर सȅर बरोबर असतात िकंवा जे चौदा बाय पाच x x 
सारखे असतात आिण नंतर समɋय खूप सोपे आहे कारण आपण येथे हे मूʞ वापŝ शकतो  आिण आपण समɋय िमळवू y x y 
शकतो
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 ȑामुळे समɋय 3 असेल 16 वजा 4 येथून होईल ʉणजे 16 वजा 4 गुिणले 14 बाय 5 असेल जे 56 बाय 5 असेल ʉणजे y y x 3y 
समान असेल  24 बाय 5 पयōत.
 ʉणून आठ बाय पाच असेलy 
 ȑामुळे आता संपकŊ  िबंदूचे समɋय िबंदू 
िजथे आिण एकमेकांना ˙शŊ करतात तो िबंदू चौदा बाय पाच ˢʙिवराम आठ बाय पाच असतोc1 c2 
 ȑामुळे ते एकमेकांना ˙शŊ करतात ȑा िबंदूचे समɋय चौदा बाय पाच ˢʙिवराम आठ बाय पाच तर तो Ůʲाचा फƅ एक भाग 
सोडवतो कारण तो आʉाला आडवा सामाईक ˙िशŊकेचे समीकरण शोधǻासही सांिगतले होते ,
 ȑामुळे मला आडवा सामाɊ ˙िशŊकेचे समीकरण काढǻास सांिगतले होते.
 यासारखी ˙िशŊका जी दोɎी वतुŊळांची ˙िशŊका आहे
 ȑामुळे तीच ˙िशŊका या पिहʞा वतुŊळासाठी तसेच दुस̴या वतुŊळासाठी ˙िशŊका आहे
 ȑामुळे साहिजकच वतुŊळाǉा दोन कŐ ūांना जोडणा̴ या या रेषेला लंब असणे आवʴक आहे.
  काहीतरी ʬा  याŮमाणे, ती काʨा रंगात काढलेʞा या सरळ रेषेला लंब असेल ng 
आिण ती संपकाŊǉा या िबंदूमधून देखील जाईल Ǜा िनदőशांक आʉाला आȅाच सापडले आहेत ʉणून ही िहरवी रेषा मुळात टŌ ाɌʬसŊ 
कॉमन टॅ̢जŐट आहे आिण समीकरण शोधǻासाठी आʉी करतो जाˑ काही करǻाची गरज नाही कारण जर आपण मागे गेलो तर 
वतुŊळाǉा कŐ ūांना जोडणा̴या रेषेचे हे समीकरण होते आिण जर तुʉाला या रेषेǉा उताराचा उतार तीन बाय चार इतका आहे जो आपण 
आधीच केला होता.
  आता या रेषेला कŐ ūांना जोडणा̴या या रेषेला लंब असलेʞा रेषेचा उतार हा उणे चार बाय तीन असेल कारण आपʞाला मािहत आहे की 
दोन लंब रेषांǉा उताराचा गुणाकार वजा एक आहे ʉणून आपʞाला मािहत आहे की याचा उतार िकती असावा.
 उणे चार बाय तीन मȯे आिण िवशेष ʉणजे जर आपण हे समीकरण येथे पािहले तर हे काही सरळ रेषेचे समीकरण आहे कारण हे x 
आिण मȯे एक अंश एक समीकरण आहे ʉणून हे दशŊवते सरळ रेषेत सरळ रेषेचा उतार देखील उणे चार बाय तीन आहे आिण y a 
आʉाला आधीच मािहत आहे की संपकाŊचा हा िबंदू हे समीकरण पूणŊ करतो संपकाŊचा िबंदू देखील ˙िशŊकेवर आहे आिण ʉणून हे ˙ʼ 
आहे की या या िहरʩा ˙िशŊकेचे समीकरण िकंवा  आडवा सामाɊ ˙िशŊका हे या सरळ रेषा समीकरणािशवाय दुसरे काहीही नाही ah 
कारण या सरळ रेषेǉा समीकरणाचा उतार देखील वजा 4 बाय 3 आहे अिधक हा िबंदू जो ˙िशŊकेवर आहे तो या िबंदूǉा xy 
समɋयांचे समाधान करत आहे
 ȑामुळे हे समीकरण समाधानकारक आहे 
दोɎी वतुŊळांǉा आडवा सामाईक ˙िशŊकेचे चार अिधक तीन समान सोळा आहेx y 
 ȑामुळे पिहʞा सम˟ेचे िनराकरण होते आिण येथे आपण िवचार करत असाल की या सम˟ेमȯे आपण जे पािहले ते मनोरंजकपणे 
आडवा सामाईक ˙िशŊकेचे समीकरण होते.
 
या İ̾थतीत दोन वतुŊळे एकमेकांना ˙शŊ करतात ते समीकरणाǉा फरकािशवाय दुसरे काहीही नाही दोन वतुŊळांचे संबंध परंतु ते 
सवŊसाधारणपणे खरे आहे िकंवा कदािचत या आकǰांसह या िविशʼ उदाहरणासाठी हे केवळ नशीबवान आहे 
ʉणून असे िदसून आले की हे सवŊसाधारणपणे खरे आहे, ʉणून मी तो िनकाल ȕरीत सादर करतो ʉणून आपण असे ʉणू की 
आपʞाकडे आहे  येथे दोन वतुŊळे जी या िबंदूला ˙शŊ करतात आिण आपण ʉणू या की ही या दोन वतुŊळांची कŐ ūे आहेत आिण ते या 
िबंदूला ˙शŊ करत आहेत असे ʉणू या की हे पिहले वतुŊळ आहे तर पिहʞा

वतुŊळाचे समीकरण हे पिहʞा वतुŊळाचे ने Ůितिनिधȕ करत आहे so s one 
 ȑामुळे हे पिहʞा वतुŊळाचे समीकरण आहे Ɨमˢ ʉणून मी येथे दुसरे काहीतरी वापरेन मी कŐ ūांसाठी एक आिण दोन ʉणेन o o 
कारण मी समीकरणात एक आिण दोन वापरणार आहे  ही दोन वतुŊळंc c 
 ȑामुळे कŐ ūे एक आिण ओ दोन आहेत
 ȑामुळे हे पिहले वतुŊळ आहे एक हे दुसरे वतुŊळ दोन हे पिहʞा वतुŊळाचे समीकरण आहे आिण हे दुस̴या वतुŊळाचे समीकरण आहेs s 
मग आता आʉाला काय िवचारले आहे शोधणे आहे  आडवा सामाईक ˙िशŊकेचे समीकरण बाहेर काढा जे मी िहरʩा रंगात काढले आहे,
 ȑामुळे ˙ʼपणे या दोन वतुŊळांची कŐ ūे उणे एक ˢʙिवराम वजा एक पिहʞा वतुŊळासाठी आिण दुस̴या वतुŊळासाठी कŐ ū g f o 
दोन वजा आहे.g 
  दोन वजा दोन आिण ही सरळ रेषा आहे जी दोन कŐ ūांना जोडते  f 
या समीकरणांचा फरक ʉणून जर मी फरक घेतला तर मला 2 मȯे वजा दोन मȯे अिधक दोन मȯे एक वजा दोन g 1 g x f f 
मȯे अिधक एक वजा दोन समान शूɊ आहेy c c 
 ȑामुळे संपकाŊǉा या िबंदूचे समɋय ˢʙिवराम या समीकरणाचे समाधान करते जे खरेतर हे एक सरळ रेषेचे समीकरण आहे हे x y 
मुळात काही सरळ रेषेचे समीकरण आहे.
 हे समीकरण टŌ ाɌचे समीकरण आहे हे आपण दाखवू.
 ʶोक सामाɊ ˙िशŊका ʉणून आपʞाला एक गोʼ मािहत आहे की हा संपकŊ  िबंदू आडवा सामाɊ ˙िशŊकेवर आहे आिण हा xy xy
हे समीकरण पूणŊ करतो परंतु हे समीकरण समीकरण असायचे असेल तर या समीकरणाचा उतार आहे का हे तपासणे आवʴक आहे.
 या ˙िशŊकेचा या समीकरणाचा उतार या ˙िशŊकेǉा उताराǉा बरोबरीचा असला पािहजे 
आता दोन कŐ ūांना जोडणा̴या रेषेचा उतार एक वजा दोन बाय एक वजा दोन इतका आहे कारण हे खालीलŮमाणे आहे दोन f f g g 
कŐ ūे ʉणजे आता दोन वतुŊळाǉा कŐ ūांना जोडणा̴या रेषेचा हा उतार आहे कारण ˙िशŊका 90 अंशांवर आहे, या उतारासह ˙िशŊकेǉा 
उताराचा गुणाकार वजा एक असणे आवʴक आहे आिण ʉणून उतार  ˙िशŊकेचे उणे एक वजा दोन बाय एक वजा दोन g g f f 
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आता जर आपण मागे जाऊन ही रेषा समीकरण पािहले तर हे ˙ʼ होईल की या रेषेचा उतार देखील वजा एक वजा दोन बाय g g f 
एक वजा आहे  दोन आिण हे दशŊिवते की सामाईक ˙िशŊकेचे समीकरण हे दुसरे काहीही नसून हे समीकरण आहे जे मुळात दोन f 
वतुŊळांǉा समीकरणांमधील फरक आहे, 
ʉणून आपण दोन वतुŊळांमधील सामाईक ˙िशŊकेशी संबंिधत आणखी एक सम˟ा घेऊया ʉणून या पुढील सम˟ेत ते िदले आहे.
 दोन वतुŊळांची कŐ ūे एक आिण दोन एकक िũǛा एकमेकांपासून सहा एककांǉा अंतरावर आहेत हा कŐ ū एक आिण c c p c c 
दोन जोडणा̴ या रेषाखंडाचा मȯिबंदू मानूया आिण एक वतुŊळ बनू Ȩा ʉणजे जोडते.c 
 आता ची कŐ ūे या दोन वतुŊळांना बाहेŝन ˙शŊ करणारे दुसरे वतुŊळ असू Ȩा पण ते अशा Ůकारे ˙शŊ करत आहे की एक आिण c c c
ला एक सामाईक ˙िशŊका मधून जातेp 
 ȑामुळे ही सामाईक ˙िशŊका देखील दोन आिण ची समान ˙िशŊका आहे तर या Ůʲात काय ʉटले आहे की आपʞाकडे एकc c c 
आिण दोन एकक िũǛेची दोन वतुŊळे आहेत येथे काढʞाŮमाणे एक आिण दोन ही कŐ ūे आहेत आिण दोन कŐ ūांमधील अंतर सहा c o 
एकके आहे मȯिबंदू आहे.de 
 या रेषाखंडाचा मȯिबंदू एक दोन हा िबंदू Ȫारे दशŊिवला जातो आिण नंतर असे ʉटले जाते की आणखी एक वतुŊळ आहे जे या o p c 
वतुŊळ एक आिण दोन दोɎीनंा ˙शŊ करते ʉणून हे वतुŊळ असू Ȩा आिण ते एक या िबंदूला ˙शŊ करते  आिण दोन या c c c c c 
िबंदूवर आिण ʉणू या की हे या मोǬा वतुŊळाचे कŐ ū आहे वतुŊळ ʉणून जर आपण या कŐ ūांना एका सरळ रेषेने जोडले तर ही o u c 
सरळ रेषा ˙ʼपणे संपकाŊǉा या िबंदूमधून िकंवा  Ǜा िबंदूला ही दोन वतुŊळे सारखीच ˙शŊ करतात ती एक आिण ओ यांना जोडणारी 
सरळ रेषा देखील या िबंदूतून जाईल िजथे एक आिण ही दोन वतुŊळे एकमेकांना ˙शŊ करतात आिण नंतर असे ʉणतात की c c c 1 
आिण ला एक समान ˙िशŊका आहे जी जाते  Ȫारेc p 
 ȑामुळे येथे ही ˙िशŊका असू शकत नाही कारण यासारखी एक ˙िशŊका आहे हे ˙ʼपणे आिण ǉा थेट सामाईक c one c 
˙िशŊकेसारखे आहे परंतु हे ˙ʼपणे मधून जात नाही ʉणून दुसरी İ̾थती अशी असू शकते की आपʞाकडे अशी ˙िशŊका आहेp 
 ȑामुळे ही लाल रेषा लाल सरळ रेषा ही आिण या दोɎीचंी सामाईक ˙िशŊका आहे ʉणून ही आिण ची थेट सामाईकc 1 c c 1 c 
˙िशŊका आहे जी मधून जाते आिण पुढे ही देखील ˙िशŊका आहे ही देखील यामधील सामाईक ˙िशŊका आहे  दोन आिण p c c 
ʉणून हे आहे आिण हे दोन आहे आिण Ůʲात असे ʉटले आहे की आिण मधील समान समान ˙िशŊका जी मधून c c c 1 c p 
जाते ती देखील आिण मधील समान ˙िशŊका असणे आवʴक आहे.c 2 c 
  ही 
लाल सरळ रेषा दोन आिण मधील सामाईक ˙िशŊका असʞामुळे हा कोन नʫद अंश असला पािहजे हे दोन कोन नʫद अंश c c 
असले पािहजेत ʉणून वतुŊळाची िũǛा कळू Ȩा जी आपʞाला आिण हे शोधायचे आहे  हे अथाŊतच एक एकक आहे आिण येथे हीc br 
िũǛा देखील एक एकक आहे ʉणून आपण िũकोण एक दोन बाजंूǉा दोन बाजू समान लांबीǉा आहेत अिधक एक समान o o r r
अिधक एक आहे ʉणून ही बाजू देखील अिधक एक आहे ही बाजू देखील ɘस वन आहे ʉणून ही समिȪभुमी आहे  िũकोण r r es 
ʉणून जर आपण आिण हा या बाजूचा एक दोनचा मȯिबंदू असʞामुळे जोडʞास ते बरोबर आहे हे ˙ʼ आहे की p o o pno o2

हा कोन 90 अंश असेल आता आपʞाला मािहत आहे की हा एक दोनचा मȯिबंदू आहे.po p o 
 मग एक दोन ची लांबी सहा एकके आहे हे ˙ʼ आहे की दोन एकके समान आहे हा संपकŊ  िबंदू ने दशŊवू Ȩा आता o o p 3 s 
आपण पाहतो की हा िũकोण दोन हा काटकोन िũकोण आहे आिण ʉणून ही लांबी आहे पायथागोरस Ůमेय नऊ वŝन o ps ps 
समान असेल जो या कणाŊचा वगŊ अिधक एकǉा वगाŊǉा बरोबरीचा असेल ps 
आिण ʉणून चा वगŊ आठ आहे आिण ʉणून वर आहे आिण ʉणून आता आठ एककांचे वगŊमूळ आहे आपण हे देखीलps ps p ps 
पाहतो की ही लाल लाल सरळ रेषा ही ˙िशŊका आहे कारण दोन आिण िũकोण हा देखील काटकोन िũकोण आहे आिण या c c pso 
िũकोण मȯे आपʞाकडे लांबीची एक बाजू आहे दुसरी बाजू आहे आठ चे वगŊमूळ आिण द  कणŊ पुɎा pso r ps refore op 
बरोबर होईल पायथागोरस Ůमेयाने वगाŊचे वगŊमूळ अिधक आठ आता िũकोणाकडे परत जात आहे Ɨमˢ जात आहे मग r ah 
काटकोन िũकोण दोन िवचारात घेतʞास हा काटकोन िũकोण दोन कोणता आहे हे आपण पाहतो की दोन  चौरस opo opo o 
समान आहे कारण हे कणŊ दोन चौरस अिधक वगŊ आहे ʉणून आता दोन हा अिधक एक आहे तर वगŊ घात अिधकo p op o r o2 
एक पूणŊ वगŊ आहे जो दोन पूणŊ वगŊ अिधक संपूणŊ वगŊ दोन ǉा बरोबरीचा आहे  तीन एकक आहे तर चौरस नऊ अिधकo p op o p 

वगŊ आहे येथून वगŊ अिधक आठ ʉणजे आठ एकक आहे ʉणून या वतुŊळाची िũǛा आठ एकक आहे आपण ितसरा Ůʲ op r r c 
घेऊ या ʉणून या ितस̴या Ůʲात आपʞाकडे दोन वतुŊळे आहेत िũǛा पाच एककांपैकी Ůȑेक आिण ते एकमेकांना ˙शŊ करतात या 
िबंदूवर एक ˢʙिवराम दोन ȑांǉा आडवा सामाईक ˙िशŊकेचे समीकरण चार अिधक तीन समान दहा असे िदले आहे आिण Ůʲx y 
आʉाला िवचारत आहे  दोɎी वतुŊळांचे समीकरण शोधा ʉणजे पįरİ̾थती अशी आहे की आपʞाकडे दोन वतुŊळे आहेत Ǜांची t o 
िũǛा समान आहे जी पाच एकके आहे आिण ते या िबंदूला ˙शŊ करतात या िबंदूचे िनदőशांक एक ˢʙिवराम दोन आहेत याला जोडणारी
सरळ रेषा असू Ȩा .
  दोन कŐ ūे आिण आडवा सामाईक ˙िशŊका जी ही िनळी सरळ रेषा आहे ȑाचे समीकरण चार अिधक तीन समान दहा आहे x y 
ʉणून कोणीही तपासू शकतो की हा िबंदू एक ˢʙिवराम दोन हे समीकरण पूणŊ करतो कारण ˙ʼपणे ही दोन वतुŊळे Ǜा िबंदूला ah 
˙शŊ करतात ȑा िबंदूवर असणे आवʴक आहे या दोन वतुŊळांमधील आडवा सामाईक ˙िशŊका
 ȑामुळे आपʞाला या दोन वतुŊळांची िũǛा आधीच मािहत आहे जर आपण या दोन कŐ ūांचे समɋय शोधू शकलो तर या दोन वतुŊळांचे 
समीकरण िलिहणे सोपे होईल आता आपʞाला मािहत आहे की ˙िशŊका एक कोन बनवते  90 अंश ही सरळ रेषा दोन कŐ ūांना जोडून या
˙िशŊकेचा उतार उणे चार बाय तीन आहे
 ȑामुळे उतार हा उणे चार बाय तीन आहे.
 कŐ ūांना जोडणा̴या सरळ रेषेचा उतार तीन बाय चार असला पािहजे कारण एकमेकांना लंब असलेʞा या दोन रेषांǉा उताराचा गुणाकार 
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वजा एक असावा आिण या ˙िशŊकेचा उतार इथून आपʞाला िदसतो की उतार  उणे चार बाय तीन आहे आिण या ˙िशŊकेǉा उताराचा 
गुणाकार आिण कŐ ūांना जोडणारी ही रेषा वजा एक असणे आवʴक असʞाने कŐ ūांना 
जोडणा̴या या रेषेचा उतार तीन बाय चार असणे आवʴक आहे आिण
 ȑामुळे आता या अहाचे समीकरण आहे.
 आपण असे ʉणूया की येथे पिहʞा कŐ ūाचे िनदőशांक हे पिहʞा वतुŊळाचा ˢʙिवराम आहे, तर ते खालीलŮमाणे आहे की हा आहे याb 
रेषाखंडाचा उतार तीन बाय चार आहे आिण ȑानंतर तो वजा दोन भािगले वजा एक समान आहे तीन बाय चार ʉणजे इथून आपण असेb 
ʉणू शकतो की उणे दोन ʉणजे तीन बाय चार पट वजा एक पुढे ही लांबी वन आिण येथे संपकŊ  िबंदू जो एक ˢʙिवराम दोन आहेb o 
तो वतुŊळाǉा िũǛािशवाय काहीही नाही ही पाच एकके आहे आिण ʉणून पंचवीस असलेली चौरस िũǛा उणे दोन पूणŊ चौरस ich b 
अिधक वजा एक पूणŊ चौरस असेल परंतु वजा दोन पूणŊ वगŊ हे समीकरण वापŝन वजा एक पूणŊ वगाŊǉा संदभाŊत िलिहता येईल ʉणून b 
हे आहे नऊ बाय सोळा बरोबर एक वजा एक पूणŊ चौरस अिधक वजा एक पूणŊ चौरस, जर आपण हे समीकरण सोडवले तर आपʞाला 
वजा एक पूणŊ चौरस ʉणजे सोळा िमळतील याचा अथŊ असा होतो की समान एक अिधक वजा चार आहे ʉणून आपʞाकडे दोन मूʞेa 
आहेत  समɋयx 
 ȑामुळे खरेतर ही दोन मूʞे दोɎी कŐ ūांǉा िनदőशांकांशी संबंिधत असतील कारण दुस̴या वतुŊळाचे कŐ ū हे देखील x 
या संपकŊ  िबंदूपासून पाच एककांǉा अंतरावर 
आहे
 ȑामुळे  दुस-या वतुŊळाǉा कŐ ūाने देखील हे समीकरण पूणŊ केले पािहजे आिण
 ȑामुळे या दोन वतुŊळांचे िनदőशांक पिहʞा वतुŊळासाठी समɋय साठी आहेत असे खालीलŮमाणे आहे.x x wi 
 असे असेल तर आपण एक उणे चार ʉणू या जो उणे तीन आहे आिण दुस̴या वतुŊळाचा समɋय एक अिधक चार असेल जो पाच x 
असेल आिण आता जर समɋय उणे तीन असेल जो असेल तर तो समɋय आहे जो आहे.x a y 

आपण हे समीकरण वापŝ शकतो ʉणून उणे २ 3 बाय 4 असेल इथे तीन बाय चार मȯे उणे चार वर जाईल जे उणे तीन आहे   b b 
आिण ʉणून या िबंदूसाठी वजा एक समान असेल b 
आिण या िबंदूसाठी ते होईल पाच ʬा ʉणून आता आपʞाकडे या दोन वतुŊळांǉा कŐ ūांचे समɋय आहेत आिण िũǛा पाच एकके 
असʞाचे आपʞाला मािहत आहे आिण ʉणून समीकरण आता सोपे आहे ʉणून पिहʞा वतुŊळाचे समीकरण वजा वजा तीन पूणŊ वगŊ x 
अिधक वजा वजा असेल  एक पूणŊ चौरस िũǛेǉा पंचवीसǉा चौरसाइतका असतो आिण ȑाचŮमाणे आपण दुस̴या वतुŊळाचे y 
समीकरण िलš शकतो पुढे आपण दुसरी छोटी सम˟ा िकंवा कॉमन कॉडŊ शोधǻाचा आणखी एक छोटासा िवषय िवचारात घेऊ.
 दोन छेदणा̴या वतुŊळांची सामाईक जीवा शोधǻाचा िवषय 
ȑामुळे येथे पįरİ̾थती अशी आहे की आपʞाकडे अशी दोन छेदणारी वतुŊळे आहेत ʉणून जेʬा आपʞाकडे दोन छेदणारी वतुŊळे 
असतात तेʬा आपʞाकडे दोन िबंदू असतात िजथे ते एकमेकांना छेदत असतील आिण जर आपण या दोन िबंदंूना जोडले तर सरळ रेषा 
हा रेषाखंड पिहʞा वतुŊळासाठी तसेच दुस̴ या वतुŊळासाठी जीवा आहे आिण ʉणूनच या जीवाला या दोन छेदणा̴ या वतुŊळांची सामाईक 
जीवा ʉणतात आता समजा की या दोन वतुŊळांचे समीकरण ʉणजे हे आहे.s 
  एक हे दोन आहे ʉणून दोन वतुŊळांचे समीकरण खालील Ůमाणे आहे असे ʉणू याs 
 ȑामुळे आपʞाला या दोन वतुŊळांची दोन समीकरणे िदली आहेत या कॉडŊ कॉडŊचे समीकरण कसे शोधायचे आता समजा आपण असे 
ʉणू की या दोन वतुŊळांचे समɋय  छेदनिबंदूचे हे दोन िबंदू ʉणून आपण असे ʉणू की या दोन िबंदंूचे समɋय या िबंदूसाठी आहेत हा या 
िबंदूसाठी ˢʙिवराम आहे तो ˢʙिवराम आहे ʉणून हे दोɎी िबंदू ˢʙिवराम आिण ˢʙिवराम ʉणून b c d a  b c d 
ˢʙिवराम ही दोन समीकरणे पूणŊ करेल ˢʙिवराम देखील आता ही दोन समीकरणे पूणŊ करेल कारण ˢʙिवराम ही b c t b 
दोन समीकरणे पूणŊ करतो याचा अथŊ ˢʙिवराम ने देखील या दोन समीकरणांमधील फरक पूणŊ केला पािहजे  जेʬा आपण या दोन b 
समीकरणांचा फरक घेतो तेʬा आपʞाला 
हे समीकरण िमळते आता हे समीकरण काही सरळ रेषेचे समीकरण आहे आता ˙ʼपणे ˢʙिवराम ने हे समीकरण पूणŊ केले पािहजेb 
कारण ˢʙिवराम ही दोɎी समीकरणे ȑाचŮमाणे ˢʙिवराम चे समाधान करतो जे आहे  या दोन वतुŊळांǉा छेदनिबंदूचा b c d 
दुसरा िबंदू देखील आता या समीकरणाची पूतŊता करेल याचा अथŊ असा आहे की हे दोɎी िबंदू मूलत: सरळ रेषेवर आहेत आिण कोणȑाही
दोन िबंदंूमधील सरळ रेषेचा िवभाग अिȪतीय असʞाने हा सरळ रेषेचा भाग खालीलŮमाणे आहे.
 िकंवा या कॉमन कॉडŊमȯे असे समीकरण आहे जे या समीकरणािशवाय दुसरे काहीही नाही ʉणून हे समीकरण आहे 
या कॉडŊ कॉडŊची लांबी शोधणे फार कठीण नाही आिण ते कसे शोधायचे ते आपण पटकन काढू िकंवा पाš शकतो , ʉणून आपण ʉणू या
की आिण या दोन वतुŊळांचे कŐ ū आहेत ʉणून आपण असे ʉणू की संपकाŊचा हा िबंदू िकंवा आहे.o1 o2 p 
  छेदनिबंदूचा हा िबंदू आहे आिण छेदनिबंदूचा हा िबंदू आहे ही दोन कŐ ūांना p q 
जोडणारी सरळ रेषा आहे आता ही सामाɊ कॉडŊ आिण आता कŐ ūांना जोडणारी ही सरळ रेषा Ůȑेकाला लंब असेल हे दाखवणे फार 
कठीण नाही.
 इतर ते एकमेकांना लंब असतील असे ʉणू या येथे हा िबंदू आहेm 
 ȑामुळे ही रेषा मȯभागी ah 
जोडणारी या जीवा ला लंब आहे हे देखील आपण पाहतो की हा िũकोण एक समिȪभुज िũकोण आहे हा समिȪभुज िũकोण आहेpq qp 
कारण एक आिण एक ही या वतुŊळाची िũǛा असʞािशवाय दुसरे काहीही नाही o p q s one 
आिण कारण मािलका िũकोण आिण एक नʫद अंश असʞामुळे हा या जीवेचा मȯिबंदू आहे आिण असʞाने या o mp m pq m 
जीवा चा मȯिबंदू िबंदू जीवा ची लांबी ǉा लांबीǉा दुɔट असेल आता शोधणे शोधणे फार कठीण नाही कारण pq pq pm pm pm 
जर आपण हा िũकोण दुपारी एक वाजता पािहला तर तो काटकोन िũकोण आहे िजथे एक  संपूणŊ वगŊ हा एक पूणŊ वगŊ अिधक p m pm 
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पूणŊ वगŊ आहे आिण ʉणून हे आता एक पूणŊ वगाŊचे वगŊमूळ आहे आिण पिहʞा वतुŊळाची चौरस िũǛा आहे जी आपण एक pm p r 
चौरस ʉणू या, या समीकरणावŝन आपʞाकडे समान आहे.pm 
 एक पूणŊ वगाŊचे वगŊमूळ ʉणजे एक चौरस वजा एक मीटर पूणŊ वगŊ, मग आता आपʞाला फƅ एक कसा शोधायचा आहे जर p r m 
आपʞाला एक सापडला तर आपण शोधू शकतो पण एक शोधणे खूप सोपे आहे कारण एक या कŐ ūापासून लंब m pn o m o m  
अंतर िकंवा लंबाची लांबी यािशवाय दुसरे काहीही नाही 

Ǜाचे समɋय ओळखले जातात ʉणून आपʞाला वतुŊळांचे समीकरण िदलेले असʞामुळे एकाचा समɋय वजा वन ˢʙिवराम o g 
वजा वन ʉणून ओळखला जातो ʉणून हा समɋय आहे  आपʞाला नेमके मािहत आहे कारण वतुŊळांची समीकरणे आपʞाला पुढे f 
माहीत आहेत या जीवाचे समीकरण देखील आपʞाला मािहत आहे जे हे आहे तर मग हे हे काही नसून या ǒात िबंदूपासून o one m 
या ǒात सरळ रेषा पयōतǉा लंबाची लांबी आहे.pq 
  या सरळ रेषेपासून या िबंदूǉा या लंब अंतरामधील अंतर यािशवाय दुसरे काहीही नाही जे सहज शोधता येते आिण ते ʉणजे आपला एक
मी आिण नंतर ितथून आपʞाला या पिहʞा वतुŊळाची िũǛा आधीच मािहत असʞाने पिहʞा वतुŊळाची िũǛा िकती असेल.
 या समीकरणावŝन ओळखले जाते जे आपʞाला िदलेले आहे ʉणून आपण शोधू शकतो आिण नंतर आपʞाला फƅ दोनने pm 
गुणावे लागेल आिण नंतर जीवाची लांबी ǉा फƅ दुɔट आहे यासह आपण हे ʩाƥान संपवतो .pq p 
  पुढील ʩाƥानात आपण एक नवीन िवषय सुŝ कŝ आिण दोन छेदणा̴या वतुŊळांमधील छेदनिबंदूचा कोन कसा शोधायचा यावर 
आपण चचाŊ कŝ आिण देखील दोन वतुŊळांमधील मूलगामी अƗ ʉणून ओळखले जाणारे काहीतरी पįरभािषत s ah 
करेल धɊवाद 
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