
 ไತ౨ ಗಳ ಀคൡ ಎಂഖ ಉಪක౲ ಸಗัಡ ๬౷ ಗತ 
ಆದ౪ คಂದ ಕึದ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ෴โඃ ಎರഴ ವಲಯಗัಡ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕಗಳ ಸ෦ೕಕರಣ౽ౙ ಜ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗಳඝ౬  
ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඛൽბಷౣ  ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ಆ เಷಯದ ಀคൡ ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ 
ತ౷ คತ฿ಜ ෥ഴ൤౨ ೕๅ  ෴โඃ ಎರഴ ವಲಯಗಳ ನഴเನ ೞದನದ ಆೕನ ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴವ ෴โದක౬ ದง 
෩ಲේತ฿ಜ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯ವ ຄಸ เಷಯಃౙ  ൤ರั  ಎರഴ ೞൽ๯ವ ෥ದคಗಳ ๬෥ನ౲  ಞಂඪನ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಸಹ
ಪഷ෷ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ เಷಯದ ಀคൡ ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗูಂൽಡ ತ౷ คತ฿ಜ ඩ౳ ฏ෗๵ೕಣ  කโ ಆචಯ ಉಪක౲ ಸದย౵  
ಚ೉ბ๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ෮ದฤ ඣೕഺೕಣ, ಅย౵   ವಲಯಗำ ෴ವ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  
ಉഴ๼ലಯ෎ಃಂൿ ಄ಳมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಎರഴ ವಲಯಗಳඝ౬  ඛೕಡมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෮ದಲ ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಚದರ ೯൤ಡ ವಗბ ౘ෦๭ ಚದರ ೯൤ಡ ಚದರ ෭ನ๺ කฤౙ  ෭ನ๺ ಎರഴ ೯൤ಡ කฤౙ  x y x  y x y 
๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෮ದಲ ไತ౨ ฿ಜං ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ไತ౨ ವඝ౬  ඛೕಡมಜං ಸ෦ೕಕರಣ ಚದರ ೯൤ಡ ಚದರ ෭ನ๺  x y 
ಹච౬ ರഴ ෭ನ๺ ಎಂഖ ೯൤ಡ ෩ವ൞౨ ฆ ๵ච౬ ಡ ಸಮ x y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ไತ౨ ಗำ ಪರಸ౭ ರ ಸ౭ ๏ბ๯ವ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ๾ഴಕฤ ನಮಡ ಄ಳมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ไತ౨ ಗಳ  ಅಡ౥  ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค 
ಆದ౪ คಂದ ಸಮ๲౲ ಯ ຂัಃ෷ ನಮಡ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං  ಎರഴ ไತ౨ ಗಳඝ౬  ຄಂൽๅ ಮൡ౨  ಅโ ಪರಸ౭ ರ ಸ౭ ๏ბ๯ತ౨ ๅ ಎಂൿ 
ຂಳมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಆ ๸ದಭბದย౵  ಅโ ಪರಸ౭ ರ ಸ౭ ๏ბ๯ൟ౨ ฆವ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ๾ഴಕฤ ನಮ౱ ඝ౬  
಄ಳมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಈ ಎರಡರ ನഴเನ ಅಡ౥  ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ನಮ౱ ඝ౬  
಄ಳมಞತ౨ ං. ವಲಯಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  เವคಸฤ කโ ಇದඝ౬  ೦౲ ෦ൟೕಯ฿ಜ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅౘ฿ಜರย ಮൡ౨  ಇൿ ಅౘ฿ಜರย ಇൿ ෩ಲ฿ಜං y x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ไತ౨ ದ ෮ದಲ ไತ౨ โ ಎರഴ ಅಲ౭ เฃಮದย౵ ฆವ ಄ಂದ౳ ವඝ౬  ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ຄಂൽං ಒಂൿ ಏಃಂದฉ ah 
ಆຉ ಈ ඛൽბಷౣ  ಪದโ ಪ౵ ๺ ഖ ೧ಎಋ౺  ಮൡ౨  ಇൿ ಪ౵ ๺ ഖ ಎෆ ಐ 
ಆದ౪ คಂದ ೧ ෭ನ๺ ಎರഴ ಎෆ ෭ನ๺ ಒඨ ಮൡ౨  ನಮಡ ൟัൽฆವ ಄ಂದ౳ โ ෭ನ๺ ೧ ෭ನ๺ ಎෆ ನย౵ ං ಅൿ ಎರഴ 
ಅಲ౭ เฃಮ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ  'ಈ ไತ౨ ವඝ౬  ಒඨ ඛಂದ ๰೉๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ൟ౳ ಜ౲ โ ಸಹಜ฿ಜ ವಗბದ ವಗბ෩ಲಃౙ  c g g 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಚದರ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං f c 
ಆದ౪ คಂದ ಇದ౽ౙ ಜ ನಮಡ ෭ನ๺ 2 ಆಜං ෭ನ๺ ಒಂൿ කฤౙ  ಎಂൿ ൟัൽං  ಇൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ಚದರ g f c 
ಆಜฆತ౨ ං ಅൿ ಎರഴ ಚದರ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ කฤౙ  ಇൿ ಒಂർಜ ຄರຄ෨౱ ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಄ಂದ౳  ಮൡ౨  ൟ౳ ಜ౲ ವඝ౬  ඛೕലದฉ කโ ෮ದಲ ไತ౨ ವඝ౬  งඪಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಄ಂದ౳ โ ಇย౵ ಡ ෨ಜൽං ಮൡ౨  ൟ౳ ಜ౲ โ ಒಂൿ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ  ൟ౳ ಜ౲ โ ಒಂൿ ไತ౨ โ ಈ คೕൟ෴ಜ ౽൐๯ತ౨ ං ಅඃ คೕൟ ಎರಡඡ ไತ౨ ಃౙ  ಄ಂದ౳ โ ಆฆ ಅಲ౭ เฃಮ 
කมౙ ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ൟ౳ ಜ౲ โ කฤౙ  ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎರಡඡ ไತ౨ ದ ಄ಂದ౳ ฿ಜං ಮൡ౨  ൟ౳ ಜ౲ โ කฤౙ  ಘಟಕಗำ ไತ౨ โ ಈ ಇඣ౬ ಂൿ ಬൽಯย౵  ಇඃ คೕൟ 
ಇฆತ౨ ං, ಅದඝ౬  කඝ ೉ൟ౳ ๯ൟ౨ ಲ౵ , ඦತರ ಕඛಷ౤  ೦౲ ෦ൟೕಯ฿ಜ ಅโ ೞൽ๯ൟ౨ ๅ ಎಂൿ ൧ೕฆತ౨ ං , ಈ ງತದย౵  
ಅವฆ ಪರಸ౭ ರ ಸ౭ ๏ბ๯ൟ౨ ർ౪ ฉ ಎಂൿ ൧ೕฆತ౨ ං ಆದฉ ಪค๏ೕย๯โൿ ൡಂ෇ ಕಷౣ ವಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ไತ౨ ಗำ ಎರഴ ไತ౨ ಗำ ಪರಸ౭ ರ ಸ౭ ๏ბ๯ൟ౨ ದ౪ ฉ ಅൿ ඛಜ฿ಜರ෎ಀ ಄ಂದ౳ ಗಳ ನഴเನ ಅಂತರโ ಅโಗಳ 
ൟ౳ ಜ౲ ದ ෮ತ౨ ಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ಄ಂದ౳ ಗಳ ನഴเನ ಅಂತರโ ಆฆ ෭ನ๺ ಎರಡರ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಚದರ ಮൡ౨  
කฤౙ  ෭ನ๺ ಒಂൿ ๸තಣბ ೓ಕโ ಐൿ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕโ චನඪ๭ಆಂಡฉ ෮ದಲ ไತ౨ ದ ൟ౳ ಜ౲ โ ಒಂൿ ಮൡ౨  
ಎರಡඡ ไತ౨ ಃౙ  කฤౙ  ಎಂൿ කโ ಅโಗಳඝ౬  ๳ค๭ർಗ කโ ಅโಗಳඝ౬  ๳ค๭ർಗ කโ ಃಲโ ൟ౳ ಜ౲ โ ಐൿ 
ಆಜฆತ౨ ං ಇൿ ไತ౨ ಗಳ ಎರഴ ಄ಂದ౳ ಗಳ ನഴเನ ಅಂತರಃౙ  ඛಖರ฿ಜ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಈ ಎರഴ ไತ౨ ಗำ 
ඛಖರ฿ಜ ಒಂൿ ෈ಂൿವඝ౬  ಸ౭ ๏ბ๯ತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎರഴ ಄ಂದ౳ ಗಳඝ౬  ๳ฆವ ชಒ෴ಜರย 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ನಮಡ ಄ಳม෵ൡ ಈ ಎರഴ ವಲಯಗำ ಪರಸ౭ ರ ಸ౭ ๏ბ๯ತ౨ ๅ 
ಮൡ౨  ಅൿ ൡಂ෇ ಕಷౣ ಕರವಲ౵  ಏಃಂದฉ ೞದಕโ ಆಜฆವ ಈ ඛൽბಷౣ  ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಈ ಮൡ౨  ಗำ xy x y 
ಎಂൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಈ ಎರവ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಅඝ෮ೕൽ๭ ಏಃಂದฉ ಈ ෈ಂൿโ ಎರവ 
ವಲಯಗಳ ෬ว ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ಎರവ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  තซಸ෎౽ಜฆโದคಂದ ಅൿ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ 
ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ಸಹ තซಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ຂಳฤ ಏචಂದฉ, ಏಃಂದฉ ಇൿ ಈ ಎರഴ ವಲಯಗಳ ๸ಪಕბ ෈ಂൿವඝ౬  ಸಮನ౷ ಯತั๯ತ౨ ං x 
ಮൡ౨  ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಈ ಃಳಜඦ൤ ಎರഴ ไತ౨ ಗಳ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  තซಸ෎ಀ ಮൡ౨  y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಕึ෷โർದฉ කโ ಪഷ෷โൿ ಈ ෈ಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ಁಡ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  x y 
තซಸ෎ಀ ಅಥ฿ කโ කฤౙ  ೯൤ಡ ෩ฆ ಡ ಸರಳತัಸಬ๾ൿ  ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ಹൽකคಡ ಸ෥ನ฿ಜං, x y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ ൣಪ౨ ฿ಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ງತൽಂದ ൣඪ౨ ಪലಸ෎ಀ ಈಗ ಄ಂದ౳ ಗಳඝ౬  ๳ฆವ ಈ ඛൽბಷౣ  ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣโ ൟัൽං ಎಂൿ ನಮಡ 
ൟัൽං ಮൡ౨  ಈ ෈ಂൿ ಸಹ ಇದರ ෬ว ಇฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං. ชಒಯ ชಒ෷ ಄ಂದ౳ ಗಳඝ౬  ๳ฆತ౨ ං ಮൡ౨  xy 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ชಒಯ ಇั೦ฆ 4 ෭ನ๺ 1 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 6 ෭ನ๺ 2 คಂದ ූಜ๭ 3 คಂದ 4 ಇൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ y s
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ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ  ಈ ชಒಯ ಇั೦ฆ ಈ ชಒಯ เූಗದ ಇั೦คඦ൤෻ ಇರ෎ಀ ಏಃಂದฉ ෩ಲේತ฿ಜ ಅโ o 
ಒಂඃ ชಒಯ ූಗಗะಜๅ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ෭ನ๺ ಎರഴ ූಜ๭ y x 
ಆದ౪ คಂದ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಮൡ౨  ಸಹ ಮ൧౨ ಂൿ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  තซಸ෎ಀ ಮൡ౨   ಆຉ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  කโx y 
ಬฉಯಬ๾ൿ ෩ฆ ෭ನ๺ ಆฆ ಸ෥ನ කฤౙ  ෭ನ๺ කฤౙ  ಅಂದฉ කโ ෩ฆ කฤౙ  ೯൤ಡ ಎರഴ x y x y 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈ ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಪคಹค๯ವ ෩ಲಕ ಈ ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  
ಪคಹคಸ෎౽ಜං ಈ ඛൽბಷౣ  ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ಇย౵  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅൿ ൡಂ෇ ಕಷౣ ವಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂದฉ ඛೕโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  කಲౙ คಂದ ಞ൐ಸಬ๾ൿ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  
෩ರคಂದ ಞ൐๯൤౨ ೕๅ කโ ಒಂಬൡ౨  ಹච౬ ರഴ ೯൤ಡ ಆฆ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಇದඝ౬  ๳ค๯൤౨ ೕๅ  x y 
ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ಎಪ౭ ൡ౨  ಅಂದฉ ಎಪ౭ ൤౨ ೖൿ ಇಪ౭ ൤౨ ೖದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x 
ಅಥ฿ ಇൿ ಹൽකฤౙ  ಐൿ ಐൿ ಮൡ౨  ඦತರ ඛඃბ๎ಂಕโ ൡಂ෇ ๯ಲಭ ಏಃಂದฉ කโ ಇย౵  ಈ ෰ಲ౲ ವඝ౬  y x 
ಬಳಸಬ๾ൿ  ಮൡ౨  කโ ඛඃბ๎ಂಕವඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ y 
ಆದ౪ คಂದ ඛඃბ๎ಂಕโ ಇย౵ ಂದ 16 ෭ನ๺ 4 ಆಜฆತ౨ ං y x 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ 16 ෭ನ๺ 4 ෇ค 14 คಂದ 5 ಆಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ 56 คಂದ 5 ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  24 คಂದ 5. 3y 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂഖ คಂದ ಐൿ ಆಜฆತ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ ๸ಪಕბ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಈಗ ಮൡ౨  ಪರಸ౭ ರ ಸ౭ ๏ბ๯ವ ෈ಂൿโ ಹൽකಲౙ คಂದ ಐൿ c1 c2 
ಅಲ౭ เฃಮ ಎಂಟคಂದ ಐൿ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅವฆ ಪರಸ౭ ರ ಸ౭ ๏ბ๯ವ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಹൽකฤౙ  ಐൿ ಅಲ౭ เฃಮ ಎಂഖ ಐൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಆದฉ ಅൿ ಪ౳ ๔౬ ಯ ಒಂൿ ූಗವඝ౬  ෥ತ౳  ಪคಹค๯ತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇದඝ౬  ಄ಳม෵ൡ ಏಃಂದฉ ಅಡ౥  
๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ನಮಡ ಄ಳม෵ൡ, 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅದඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಅಡ౥  ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕโ ෩ಲ൫ ಆຉ ಆಜං ಈ คೕൟಯ ಸ౭ ಶბಕโ ಎರവ ไತ౨ ಗัಡ ಸ౭ ಶბಕ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಅඃ ಸ౭ ಶბಕโ ಈ ෮ದಲ ไತ౨ ಃౙ  ಮൡ౨  ಎರಡඡ ไತ౨ ಃౙ  ಸ౭ ಶბಕ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ಅൿ ไತ౨ ದ ಎರഴ ಄ಂದ౳ ಗಳඝ౬  ๳ฆವ ಈ ชಒಡ อಬ฿ಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಆಞತ౨ ං  ಏකದง ಆಞ  ಈ คೕൟ෴ಜ ಅൿ ಕඬ౭  ಬಣ౧ ದย౵  ೉ൟ౳ ಸมದ ಈ ಸರಳ ชಒಡ อಬ฿ಜฆತ౨ ං 
ಮൡ౨  කโ ಈಗ ಉഴಆಂലฆವ ඛඃბ๎ಂಕಗಳ ๸ಪಕბದ ෩ಲಕใ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಹ๭ฆ ชಒ෷ ෩ಲේತ฿ಜ ಅಡ౥  ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕ฿ಜං ಮൡ౨  කโ ෥ഴವ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  
ಉഴ๼ലಯฤ ກೋ౞  ಏನඞ౬  ෥ಡ෎౽ಜಲ౵  ಏಃಂದฉ කโ ๼ಂൟฆಜ ຄೕದฉ ಇൿ ไತ౨ ದ ಄ಂದ౳ ಗಳඝ౬  ๳ฆವ 
ชಒಯ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಮൡ౨  ඛೕโ ඣೕലದฉ ಈ ๬ยನ ಇั೦คನ ಇั೦ฆ කโ ಈಛಗศ ຄಂൽದ౪  
෩ರคಂದ කಲౙ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ ಇย౵  วಕౙ  ๻౾ದฉ ಄ಂದ౳ ಗಳඝ౬  ๳ฆವ ಈ ชಒಡ อಬ฿ಜฆವ ชಒಯ 
ಇั೦ฆ ෭ನ๺ කಲౙ คಂದ ෩ฆ ಆಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಎರഴ อಬ ชಒಗಳ ಇั೦คನ ಉತ౭ ನ౬ โ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಎಂൿ 
ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರ ಇั೦ฆ ಇರ෎ಀ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ෭ನ๺ කಲౙ คಂದ ෩ฆ ಒಳಡ ಮൡ౨  ಆಸ౾౨ ർಯಕ฿ಜ කโ 
ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಇย౵  ඣೕലದฉ ಇൿ ಃಲโ ಸರಳ ชಒಯ ಃಲโ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಇൿ ಮൡ౨  ನย౵  x y 
ಒಂൿ ലಜ౳  ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං ඡರ ชಒಯ ಇั೦ฆ ಁಡ ෭ನ๺ කಲౙ คಂದ ෩ฆ ಮൡ౨  ಈ ๸ಪಕბದ ෈ಂൿโ ಈ a 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  තซ๯ತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ಈಛಗศ ൟัൽං ๸ಪಕბದ ෈ಂൿใ ಸ౭ ಶბಕದย౵ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಆຉ ಈ ಹ๭ฆ ಸ౭ ಶბಕ ಅಥ฿ ಸ෦ೕಕರಣโ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං  ಅಡ౥  ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕโ ಈ ಸರಳ ชಒಯ 
ಸ෦ೕಕರಣವಲ౵ ං ෎ชඞ ಅಲ౵  ಏಃಂದฉ ಈ ಸರಳ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣದ ಇั೦ฆ ෭ನ๺ 4 คಂದ 3 ಮൡ౨  ಸ౭ ಶბಕದย౵ ฆವ 
ಈ ෈ಂൿ ಈ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ൣඪ౨ ಪല๯ತ౨ ං xy 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෦ೕಕರಣโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  තซ๯ತ౨ ං ಎರവ ไತ౨ ಗัಡ ಅಡ౥ ๻෷ವ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕโ කฤౙ  x 
ಮൡ౨  ෩ฆ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಹൽකฆ y 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ಸಮ๲౲ ಡ ಪค๻ರವඝ౬  තಣბತั๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵  ඛೕโ ಆಶ౞ ಯბ ಪಡಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಈ 
ಸಮ๲౲ ಯย౵  කโ ඣೕലൿ౪  ಀൢಹಲ౽ค෴ಜ ಅಡ౥  ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕದ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಈ ಸඛ౬ ๆಶದย౵  ಎರഴ 
ไತ౨ ಗำ ಒಂದಆౙ ಂൿ ಸ౭ ๏ბ๯ವ ಈ ಸඛ౬ ๆಶದย౵  ಸ෥ನ൤ಯ ವ౲ ൞౲ ಸๆ ຄರൡ ෎ชඞ ಅಲ౵   ಎರഴ ವಲಯಗಳ 
๸ීಧಗำ ಆದฉ ಇൿ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ඛಜๆ ಅಥ฿ ಬ๾๛ ಈ ๸ಒ౲ ಗูಂൽಡ ಈ ඛൽბಷౣ  ಉർಹರൕಛಜ ಇൿ 
ಆಕ๭౱ ಕ฿ಜ ಅඁಷౣ ವ๎൬ ಆಜರಬ๾ൿ, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ඛಜๅಂൿ ൟฆಞತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಆ ಫย൞ಂಶವඝ౬  ತ౷ คತ฿ಜ ಪ౳ ๯౨ ತಪല๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ  ಇย౵  ಎರഴ ไತ౨ ಗำ ಈ ງತದย౵  ಸ౭ ๏ბ๯ತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಇโಗಳඝ౬  ಈ ಎರഴ 
ไತ౨ ಗಳ ಄ಂದ౳ ಗำ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  ಅโಗำ ಈ ງತದย౵  ಸ౭ ๏ბ๯ൟ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෮ದಲ ไತ౨ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣ ෮ದಲ ไತ౨ ವඝ౬  ಒಂದคಂದ ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං s 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෮ದಲ ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ౘ෦๭ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  ෎ฉ ෴โದක౬ ದง ಬಳ๯൤౨ ೕච කඝ ಄ಂದ౳ ಗัಡ ಮൡ౨  ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕච o one o two 
ಏಃಂದฉ කඝ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕච  ಈ ಎರഴ ไತ౨ ಗำ c one c two 
ಆದ౪ คಂದ ಄ಂದ౳ ಗำ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ o 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෮ದಲ ไತ౨  ಒಂൿ ಇൿ ಎರಡඡ ไತ౨  ಎರഴ ಇൿ ෮ದಲ ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣ ಮൡ౨  ಇൿ ಎರಡඡ s s 
ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ನಮಡ ಏඝ ಄ಳมಜං  ಉഴ๼ല෷โൿ කඝ ಹ๭ฆ ಬಣ౧ ದย౵  ೉ൟ౳ ๭ದ ಅಡ౥  ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕದ 
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ಸ෦ೕಕರಣದ ຄರ൞ಜ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ಈ ಎರഴ ไತ౨ ಗಳ ಄ಂದ౳ ಗำ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  g f 
಄ಂದ౳ අಂൽಡ ෮ದಲ ไತ౨ ಃౙ  ಮൡ౨  ಎರಡඡ ไತ౨ ಃౙ  ಄ಂದ౳  ಎರഴ ෭ನ๺ ಆಜං  ಎರഴ ෭ನ๺ ಎರഴ ಮൡ౨  o g f 
ಇൿ ಎರഴ ಄ಂದ౳ ಗಳඝ౬  ๳ฆವ ඡರ ชಒ෴ಜൿ౪  , ಈ ๸ಪಕბದ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಅಲ౭ เฃಮ ಆಜರย x y 
ඦತರ ಈ ಅಲ౭ เฃಮ ಈಗ ಈ ಎರവ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  තซ๯ತ౨ ං ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಅൿ ಈ x y 
ಎರവ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  තซ๯ತ౨ ං. ಈ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ൞౲ ಸ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ කඝ ಪഷ෷โൿ 2 ಡ ෭ನ๺ ಎರഴ ೯൤ಡ ಎರഴ ಒಂൿ g 1 g x f 
෭ನ๺ ಎರഴ ೯൤ಡ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං f y c c 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ಪಕბ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಅಲ౭ เฃಮ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  තซ๯ತ౨ ං, ಇൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ x y 
ಸರಳ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං, ಇൿ ෩ಲ൫ ಃಲโ ಸರಳ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං, ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ഓ౳ ඨ౺  ನ 
ಸ෦ೕಕರಣವಲ౵ ං ෎ชඞ ಅಲ౵  ಎಂൿ කโ ൧ೕค๯൤౨ ೕๅ ಪದ౲  ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕ 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ൟัൽฆವ ಒಂൿ เಷಯๅಂದฉ ๸ಪಕბದ ෈ಂൿโ ಅಡ౥  ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბದ ෬ว ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ xy 

ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ൣඪ౨ ಪല๯ತ౨ ං ಆದฉ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದ ಇั೦ฆ ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜರ෎౽ದฉ ಈ xy 
ಸ෦ೕಕರಣದ ಇั೦ฆ ಎಂ්ದඝ౬  ಪค๏ೕยಸ෎౽ಜං ಈ ഓ౲ ಂ೬ಂഡ ನ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದ ಇั೦ฆ ಈ ಸ౭ ಶბದ ಇั೦คಡ 
ಸಮකಜರ෎ಀ ಈಗ ಎರഴ ಄ಂದ౳ ಗಳඝ౬  ๳ฆವ ชಒಯ ಇั೦ฆ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ಮൡ౨  ಒಂൿ ෭ನ๺ f f g g 
ಎರഴ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇൿ ඛඃბ๎ಂಕಗัಂದ ಈ ಃಳಜඦൟฆತ౨ ං ಎರഴ ಄ಂದ౳ ಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈಗ ಎರഴ ไತ౨ ದ ಄ಂದ౳ ಗಳඝ౬  ๳ฆವ ชಒಯ ಇั೦ฆ ಏಃಂದฉ ಸ౭ ಶბಕโ 90 ലಜ౳ ಗಳย౵ ං, ಈ 
ಇั೦คඣಂൽಡ ಸ౭ ಶბಕದ ಇั೦คನ ಉತ౭ ನ౬ โ ෭ನ๺ ಒಂർಜರ෎ಀ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇั೦ฆ  ಸ౭ ಶბಕโ ෭ನ๺ ೧ ಒಂൿ ෭ನ๺ ೧ ಎರഴ ಎෆ ಒඨ ෭ನ๺ ಎෆ ಎರഴ ಈಗ කโ ๼ಂൟฆಜ ಈ 
ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ඣೕലದฉ ಈ ชಒಯ ಇั೦ฆ ಸಹ ෭ನ๺ ೧ ಒඨ ෭ನ๺ ೧ ಎರಡคಂದ ಎෆ ಒඨ ෭ನ๺ ಡ 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං  ಎರഴ ಮൡ౨  ಇൿ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბದ ಸ෦ೕಕರಣโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  f 
ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಎಂൿ ൧ೕค๯ತ౨ ං, ಇൿ ෩ಲ൫ ಎರഴ ไತ౨ ಗಳ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ൞౲ ಸ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ไತ౨ ಗಳ ನഴเನ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕಗัಡ ๸ීඌ๭ದ ಇඣ౬ ಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෨ಂൽನ ಸಮ๲౲ ಯย౵  ಅದඝ౬  ඛೕಡมಜං ಘಟಕ ൟ౳ ಜ౲ ದ ಎರഴ ไತ౨ ಗಳ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ಄ಂದ౳ ಗำ c c 
ಪರಸ౭ ರ ಆฆ ಘಟಕಗಳ ඀ರದย౵ ๅ, ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ಄ಂದ౳ ವඝ౬  ๳ฆವ ชಒಯ เූಗದ ಮಧ౲ ෈ಂൿ ಆಜರย c c p 
ಮൡ౨  ಒಂൿ ไತ౨ ฿ಜರย c 
ಆದ౪ คಂದ ๳ฆವ  ಈಜನ ಄ಂದ౳ ಗำ ๭ ಈ ಎರഴ ไತ౨ ಗಳඝ౬  ෇ಹ౲ ฿ಜ ಸ౭ ๏ბ๯ವ ಮ൧౨ ಂൿ ไತ౨ ฿ಜರย ಆದฉ ಇൿ ๭ 
ಒඨ ಮൡ౨  ๭ ಡ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕโ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ คೕൟಯย౵  ಸ౭ ๏ბ๯ൟ౨ ං p 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕโ ๭ ഖ ಮൡ౨  ๭ ಡ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ๔౬ ಯย౵  ಏඝ ຂಳมಜං෺ಂದฉ, ಇย౵  ೉ൟ౳ ๭ฆ๋൤ කโ ಘಟಕ ൟ౳ ಜ౲  ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ಎರഴ c c 
ไತ౨ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ කโ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ಄ಂದ౳ ಗำ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  ಎರഴ ಄ಂದ౳ ಗಳ ನഴเನ o 
ಅಂತರโ ಆฆ ಘಟಕಗำ ಮಧ౲ ෈ಂൿ ല ಈ ชಒಯ ූಗದ ಒಂൿ ಎರಡඝ౬  ಞฆൟ๭ದ ಮಧ౲ ෈ಂൿವඝ౬  o p 
෈ಂൿเඛಂದ ๰೉ಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಈ ไತ౨  ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ಎರಡඞ౬  ಸ౭ ๏ბ๯ವ ಮ൧౨ ಂൿ ไತ౨  c c c 
ಇං ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ไತ౨ ฿ಜರย ಮൡ౨  ಈ ງತದย౵  ಅඝ౬  ෨ഖౣ ತ౨ ං  ಮൡ౨  ಈ ງತದย౵  ๭ ಎರഴ ಮൡ౨  ಇൿ ಈ c c 1 
අಡ౥  ไತ౨ ದ ಄ಂದ౳  ಎಂൿ ຂูೕಣ ไತ౨  o u c 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಄ಂದ౳ ಗಳඝ౬  ಸರಳ ชಒ෵ಂದ ๸ಪ౾ბ๭ದฉ ಈ ඡರ ชಒ෷ ಈ ๸ಪಕბದ ෈ಂൿเನ ෩ಲಕ 
๻ൿຄೕಞತ౨ ං .  ಈ ಎರഴ ไತ౨ ಗำ ಒಂඃ คೕൟಯย౵  ಸ౭ ๏ბ๯ವ ෈ಂൿโ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ๳ฆವ ಸರಳ ชಒ෷ o 
ಸಹ ಈ ෈ಂൿเನ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං , ಇย౵  ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ไತ౨ ಗำ ಪರಸ౭ ರ ಸ౭ ๏ბ๯ತ౨ ๅ ಮൡ౨  ඦತರ c c 
ಇൿ ಮൡ౨  ಡ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕเං ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං. ෩ಲಕ c 1 c p 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಈ ಸ౭ ಶბಕ฿ಜರฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಏಃಂದฉ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ಈ คೕൟಯ ಒಂൿ ಸ౭ ಶბಕเං ಇൿ ಮൡ౨  c one c
ಡ ඡರ฿ದ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბඈൟං ಆದฉ ಇൿ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞโൽಲ౵  p 
ಆದ౪ คಂದ ಇඣ౬ ಂൿ ๸ದಭბದย౵  කโ ಅಂತಹ ಸ౭ ಶბಕವඝ౬  ຄಂൽರಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಃಂඬ ชಒಯ ಃಂඬ ඡರ ชಒ෷ ಮൡ౨  ಎರಡ ౙಁ  ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕ฿ಜං c 1 c 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ಮൡ౨  ಡ ඡರ฿ದ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕ฿ಜං ಮൡ౨  ෨ಂං ಇൿ ಇದಃౙ  p c 1 c 
ಒಂൿ ಸ౭ ಶბಕ฿ಜං. ಎರഴ ಮൡ౨  c c 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಎರഴ ಮൡ౨  ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ಮൡ౨  ನഴเನ ಅඃ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕโc c p c 1 c 

ಮൡ౨  ನഴเನ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕ฿ಜರ෎ಀ c 2 c 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ಪ౳ ๔౬ ಯย౵  ຂಳมಜං  ಇย౵  ౽൒ൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಃಂඬ ಸರಳ ชಒ෷ ๭ ಎರഴ ಮൡ౨  ๭ ನഴเನ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕ฿ಜฆโದคಂದ ಈ ಆೕನโ ൧ಂಬൡ౨  
ലಜ౳ ಗะಜರ෎ಀ ಈ ಎರഴ ಆೕನಗำ ൧ಂಬൡ౨  ലಜ౳ ಗะಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ๭ ไತ౨ ದ ൟ౳ ಜ౲ ವඝ౬  ෈ല කโ ෈ಆฑ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ  ಓຉ ಇൿ ಸಹಜ฿ಜ ಒಂൿ ಘಟಕ฿ಜං
ಮൡ౨  ಇย౵ ฆವ ಈ ൟ౳ ಜ౲ โ ಸಹ ಒಂൿ ಘಟಕ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ൟ౳ ಆೕನವඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಒಂൿ ಎರഴ ಬൽಗำ ಎರഴ ಬൽಗำ ಒಂඃ ಉದ౪ ದโ ಪ౵ ๺ ಒಂൿ o o r r 
ಪ౵ ๺ ಒඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಬൽ෷ ಸಹ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಆಜං ಈ ූಗโ ಸಹ ಆฑ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಆಜฆತ౨ ං r 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಐ๵ೕ๲ฯ ಆಜං  ൟ౳ ಆೕನ es 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಮൡ౨  ಈ ಬൽಯ ಮಧ౲ ෈ಂൿ฿ಜฆโದคಂದ ಒಂൿ ಎರഴ කโ ಅඝ౬  ๸ಪ౾ბ๭ದฉ ಅൿ p o o pno 
ಸค෴ಜං , ಆೕನโ 90 ലಜ౳ ಗะಜฆತ౨ ං ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං , ಏಃಂದฉ ಎಂ්ൿ ಒಂൿ ಎರಡರ o2 po p o 
ಮಧ౲ ෈ಂൿ฿ಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං. ඦತರ ಒಂൿ ಎರಡರ ಉದ౪ โ ಆฆ ಘಟಕಗำ, ಎರഴ ಎಂ්ൿ 3 o o p 
ಘಟಕಗัಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං, ಈ ๸ಪಕბದ ෈ಂൿವඝ౬  ඛಂದ ๰೉๵ೕಣ ಈಗ කโ ಈ ൟ౳ ಆೕನ s o
ಎರഴ อಬ ಆೕನ ൟ౳ ಆೕನ฿ಜං ಮൡ౨  ps 
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ಆದ౪ คಂದ ಈ ಉದ౪  න൭ಗರ๺ ಪ౳ ෬ಯ ಒಂಬൟ౨ ඛಂದ ಈ ຃඲ങඞ౲ ๺ ನ ವಗბโ ಪ౵ ๺ ಒಂದರ ವಗბಃౙ  ps ps 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ವಗბโ ಎಂഖ ಮൡ౨  ps 
ಆದ౪ คಂದ ನย౵  ಮൡ౨  p ps 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಎಂഖ ಘಟಕಗಳ ವಗბ෩ಲ฿ಜං කโ ඣೕഴโඃචಂದฉ, ಈ ಃಂඬ ಃಂඬ ඡರ ชಒ෷ ഓ౲ ಂ೬ಂഡ ps 
ಆಜฆโದคಂದ ๭ ಎರഴ ಮൡ౨  ๭ ನഴเನ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕ฿ಜං ൟ౳ ಆೕನ ඪಎ๺ ಒ ಁಡ อಬ ಆೕನ ൟ౳ ಆೕನ฿ಜං 
ಮൡ౨  ಈ ൟ౳ ಆೕನದย౵  ඪಎ๺ ಒ ಉದ౪ ದ ಒಂൿ ಬൽಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಇඣ౬ ಂൿ ಬൽ ಆಜං ಎಂഖ ವಗბ෩ಲ r ps 
ಮൡ౨  ๲ౙ ౷ ೕನბ න൭ಗರ๺ ಪ౳ ෬ಯದ ವಗბ෩ಲದ ೯൤ಡ ಎಂഖ ಈಗ ൟ౳ ಆೕನಃౙ  ๼ಂൟฆಜ ౘ෦๭ ಆຉ ඦತರ ಬಲ r 
ಆೕನ ൟ౳ ಆೕನ ಎರഴ ಅඝ౬  ಪคಗ൐๭ ಈ อಬ ಆೕನ ൟ౳ ಆೕನ ಎರഴ කโ ಎರഴ ಎಂൿ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ  opo opo o 
೓ಕโ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇൿ ຃඲ങඞ౲ ๺ ಎರഴ ಚದರ ಮൡ౨  ೓ಕ o p op 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಎರഴ ಇൿ ಪ౵ ๺ ಒಂൿ o r 
ಆದ౪ คಂದ ೓ಕโ ಶ౾౨  ಮൡ౨  ಒಂൿ ๸තಣბ ೓ಕโ ಎರഴ ๸තಣბ ೓ಕ ಮൡ౨  ๸තಣბ ೓ಕ o2 o p op o 
ಎರഴ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ෩ฆ ಘಟಕಗำ p 
ಆದ౪ คಂದ ೓ಕโ ಒಂಬൡ౨  ಪ౵ ๺ ೓ಕโ ಇย౵ ಂದ ೓ಕ ಮൡ౨  ಎಂഖ ಅಂದฉ ಮൡ౨  op r 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂഖ ಘಟಕಗำ r 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ไತ౨ ದ ൟ౳ ಜ౲ โ ಎಂഖ ಘಟಕಗำ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෩ರඡ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෩ರඡ ಪ౳ ๔౬ ಯย౵  කโ ಎರഴ ವಲಯಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ൟ౳ ಜ౲ ದ ಐൿ ಘಟಕಗำ ಮൡ౨  
ಅโಗำ ಪರಸ౭ ರ ಸ౭ ๏ბ๯ತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಈ ງತದย౵  ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ಎರഴ ಅโಗಳ ಅಡ౥  ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕದ 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  කฤౙ  ಮൡ౨  ෩ฆ ಸ෥ನ ಹൡ౨  ಎಂൿ ඛೕಡมಜං ಮൡ౨  ಪ౳ ๔౬ ෷ ನಮ౱ ඝ౬  ಄ำൟ౨ ං x y t  o 
ಎರവ ไತ౨ ಗಳ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค 
ಆದ౪ คಂದ ಪค๭౩ ൟ෷ ๼ೕಜං කโ ಐൿ ಘಟಕಗಳ ಒಂඃ ൟ౳ ಜ౲ ವඝ౬  ຄಂൽฆವ ಎರഴ ไತ౨ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ 
ງತದย౵  ಸ౭ ๏ბ๯ವ ಈ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ಎರഴ ಆಜರย ಇൿ ๳ฆವ ඡರ ชಒ෴ಜರย 
ಎರഴ ಄ಂದ౳ ಗำ ಮൡ౨  ಈ ඛೕย ඡರ ชಒ෴ದ ಅಡ౥  ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕโ කฤౙ  ೯൤ಡ ෩ฆ ಸ෥ನ ಹൡ౨  x y 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຄಂൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಆຉ ಈ ඩ෵ಂഡ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ಎರഴ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  තซ๯ತ౨ ං෻ ಎಂൿ ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ 
ಏಃಂದฉ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ಈ ಎರഴ ವಲಯಗำ ಸ౭ ๏ბ๯ವ ෈ಂൿโ ಅದರ ෬ว ಇฆತ౨ ං ಈ ಎರഴ ไತ౨ ಗಳ ನഴเನ 
๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕโ ಈ ಎರഴ ವಲಯಗಳ ൟ౳ ಜ౲ ವඝ౬  කโ ಈಛಗศ ൟัൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ಄ಂದ౳ ಗಳ ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  කโ ຂಛದง ಉഴ๼ലಯಬ๾ർದฉ ಈ ಎರഴ ไತ౨ ಗಳ 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಬฉ෷โൿ ๯ಲಭ฿ಞತ౨ ං ಈಗ ಸ౭ ಶბಕโ ಆೕನವඝ౬  ෥ഴತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 90 ലಜ౳  ಈ ಸರಳ 
ชಒ෷ ಎರഴ ಄ಂದ౳ ಗಳඝ౬  ๳ฆತ౨ ං  ಄ಂದ౳ ಗಳඝ౬  ๳ฆವ ඡರ ชಒಯ ಇั೦ฆ ෩ರคಂದ කฤౙ  ಆಜರ෎ಀ ಏಃಂದฉ
ಪರಸ౭ ರ อಬ฿ಜฆವ ಈ ಎರഴ ชಒಗಳ ಇั೦คನ ಉತ౭ ನ౬ โ ෭ನ๺ ಒಂർಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ಈ ಸ౭ ಶბದ ಇั೦ರඝ౬  
ಇย౵ ಂದ ඛೕಡมಜං කโ ಇั೦ฆ ಎಂൿ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ  ෭ನ๺ කಲౙ คಂದ ෩ฆ ಮൡ౨  ಈ ಸ౭ ಶბಕ ಮൡ౨  ಈ ชಒಯ 
ಇั೦คನ ಞಣಲಬ౫ โ ෭ನ๺ ಒಂർಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ಄ಂದ౳ ಗಳඝ౬  ๳ฆವ ಈ ชಒಯ ಇั೦ฆ ෩ರคಂದ කฤౙ  
ಆಜರ෎ಀ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಆຉ ನ ಸ෦ೕಕರಣโ ಈಗ ಇย౵  ෮ದಲ ಄ಂದ౳ ದ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ෮ದಲ ไತ౨ ದ ಅಲ౭ เฃಮ ಎಂൿ b 
ຂูೕಣ, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ๬ยನ เූಗದ ಇั೦ฆ ಎಂൿ ಅඝಸค๯ತ౨ ං ෩ฆ කฤౙ  ಇൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ූಜ๭ർಗ b 
ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಸಮකಜฆತ౨ ං ෩ರคಂದ කฤౙ  
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ಂದ කโ ෭ನ๺ ಎರഴ ෩ฆ කฤౙ  ෇ค ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ಒಂದರ b o 
ನഴเನ ಈ ಉದ౪  ಮൡ౨  ಇย౵  ๸ಪಕბದ ෈ಂൿ ಇൿ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ಎರഴ ಇൿ ไತ౨ ದ ൟ౳ ಜ౲ ವಲ౵ ං ෎ชඞ ಅಲ౵  wh 

ಐൿ ಘಟಕಗำ ಮൡ౨  ich 
ಆದ౪ คಂದ ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ವಗბದ ൟ౳ ಜ౲ โ ෭ನ๺ ಎರഴ ๸තಣბ ೓ಕ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಒಂൿ ๸තಣბ ೓ಕಃౙ  b 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆದฉ ෭ನ๺ ಎರഴ ๸තಣბ ೓ಕವඝ౬  ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ b 
๸තಣბ ೓ಕದ ಪคූ๣ಯย౵  ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂಬತ౨ คಂದ ಹൽකฆ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ๸තಣბ ೓ಕ ಮൡ౨  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ๸තಣბ 
೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪคಹค๭ದฉ කโ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ๸තಣბ ವಗბโ ಹൽකฆ ಅඝ౬  
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ, ಅಂದฉ ಒಂൿ ೯൤ಡ ෭ನ๺ කಲౙ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං a 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ  ඛඃბ๎ಂಕ x 
ಆದ౪ คಂದ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಈ ಎರഴ ෰ಲ౲ ಗำ ಎರവ ಄ಂದ౳ ಗಳ ඛඃბ๎ಂಕಗัಡ ຄಂൽಃ෴ಞತ౨ ๅ ಏಃಂದฉ ಎರಡඡ x 
಄ಂದ౳ โ ಎರಡඡ ไತ౨ ದ ಄ಂದ౳ โ ಸಹ ಈ ๸ಪಕბದ ෈ಂൿเඛಂದ ಐൿ ಘಟಕಗಳ ඀ರದย౵ ං 
ಆದ౪ คಂದ ൽ ඛඃბ๎ಂಕಗำ  ಎರಡඡ ไತ౨ ದ ಄ಂದ౳ โ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಸಹ තซಸ෎ಀ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ವಲಯಗಳ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ෮ದಲ ವಲಯಃౙ  ඛඃბ๎ಂಕ ಎಂൿ x x wi 
ಅඝಸค๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ෭ನ๺ කฤౙ  ಇൿ ෭ನ๺ ෩ฆ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  ಎರಡඡ ไತ౨ ದ ඛඃბ๎ಂಕโ x 
ಒಂൿ ಪ౵ ๺ කฤౙ  ಆಜฆತ౨ ං ಅൿ ಐൿ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈಗ ඛඃბ๎ಂಕโ ෭ನ๺ ෩ฆ ಆಜದ౪ ฉ ಅൿ x y 
ඛඃბ๎ಂಕವඝ౬  ಅඝಸค๯ತ౨ ං  කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ b 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ 2 3 คಂದ 4 ಆಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಇย౵  ෩ರคಂದ කฤౙ  ෭ನ๺ කಲౙ ಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං, ಅൿ ෭ನ๺ ෩ฆ b 
ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ງತಃౙ  ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ງತಃౙ  ಅൿ ಇฆತ౨ ං ಐൿ ಆಜค b 

Pru
tor
@
IIT
K



ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಈ ಎರഴ ไತ౨ ಗಳ ಄ಂದ౳ ಗಳ ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ൟ౳ ಜ౲ โ ಐൿ ಘಟಕಗำ ಎಂൿ 
ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಸ෦ೕಕರಣโ ಈಗ ๯ಲಭ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣโ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ෩ฆ ๸තಣბ ಚದರ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං  x y 
ಒಂൿ ๸තಣბ ೓ಕโ ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ൟ౳ ಜ౲ ದ ವಗბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ කโ ಎರಡඡ ไತ౨ ದ 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ ෨ಂං කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಸಣ౧  ಸಮ๲౲  ಅಥ฿ ๬෥ನ౲  ಬ ౶ั ಯඝ౬  ಉഴ๼ല෷ವ 
ಇඣ౬ ಂൿ ಸಣ౧  เಷಯವඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෨ಂං කโ ಇದඝ౬  ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ ಎರഴ ೞൽ๯ವ ไತ౨ ಗಳ ๬෥ನ౲  ಸ౷ ರ෬ಳವඝ౬  ಉഴ๼ല෷ವ 
เಷಯๅಂದฉ ಇย౵  ಪค๭౩ ൟ෷ කโ ಎರഴ ೞൽ๯ವ ไತ౨ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ೞൽ๯ವ ไತ౨ ಗಳඝ౬  ຄಂൽฆ฿ಗ ಅโಗำ ಪರಸ౭ ರ ೞൽ๯ವ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  
ຄಂൽฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  කโ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ෩ಲಕ ๳ค๭ದฉ ඡರ ชಒ ಈ ชಒಯ เූಗโ ෮ದಲ ไತ౨ ಃౙ  a 
ಮൡ౨  ಎರಡචಯ ไತ౨ ಃౙ  ಒಂൿ ಸ౷ ರ෬ಳ฿ಜං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ౷ ರ෬ಳವඝ౬  ಈ ಎರഴ ೞൽ๯ವ ไತ౨ ಗಳ ๬෥ನ౲  ಸ౷ ರ෬ಳ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං, ಈಗ ಈ ಎರഴ 
ไತ౨ ಗಳ ಸ෦ೕಕರಣโ ಇൿ ಆಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ  ಒಂൿ ಇൿ ฆ ಎರഴ s 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ไತ౨ ಗಳ ಸ෦ೕಕರಣโ ಈ ಃಳಜඦൟං ಎಂൿ ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಈ ಎರഴ ไತ౨ ಗಳ ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ඛೕಡมಜං ಈ ๬෥ನ౲  ಸ౷ ರ෬ಳದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  කโ 
ຂಡ ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಈಗ ಈ ಎರഴ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಎಂൿ ຂูೕಣ  ೞದನದ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಈ ງತಃౙ  ಇൿ ಅಲ౭ เฃಮ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಇൿ ಅಲ౭ เฃಮ b c d 
ಎಂൿ ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರവ ෈ಂൿಗำ ಅಲ౭ เฃಮ ಮൡ౨  ಅಲ౭ เฃಮ a  b c d 
ಆದ౪ คಂದ ಅಲ౭ เฃಮ ಈ ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಸಹ තซ๯ತ౨ ං ಅಲ౭ เฃಮ ಈಗ ಈ ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬b c t 
තซ๯ತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ಈ ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  තซ๯ತ౨ ං ಎಂದฉ ಅಲ౭ เฃಮ ಈ ಎರഴ b b 
ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ಸಹ තซಸ෎ಀ කโ ಈ ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ൤ಡൿಆಂറಗ කโ ಈಗ ಈ 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ಃಲโ ಸರಳ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಈಗ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ b
ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  තซಸ෎ಀ ಏಃಂದฉ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ಈ ಎರവ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಅඃ คೕൟಯย౵  b c 
ಅಲ౭ เฃಮ ಅඝ౬  ൣඪ౨ ಪല๯ತ౨ ං. ಈ ಎರഴ ไತ౨ ಗಳ ೞದನದ ಇඣ౬ ಂൿ ෈ಂൿโ ಈಗ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  d 
තซ๯ತ౨ ං , ಇದರ ಅಥბๆචಂದฉ, ಈ ಎರവ ෈ಂൿಗำ ෩ಲේತ฿ಜ ಸರಳ ชಒಯ ෬ว ಇฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ෴โඃ 
ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ ನഴเನ ඡರ ชಒಯ เූಗโ เ๏ಷౣ ฿ಜฆโದคಂದ ಅൿ ಈ ಸರಳ ชಒಯ เූಗವඝ౬  ಅඝಸค๯ತ౨ ං
 ಅಥ฿ ಈ ๬෥ನ౲  ಬ ౶ั ෷ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຄಂൽං ಅൿ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ೞൽ๯ವ ไತ౨ ಗಳ ๬෥ನ౲  ಸ౷ ರ෬ಳದ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಈ ๬෥ನ౲  ಸ౷ ರ෬ಳದ ಉದ౪ ವඝ౬  t  
ಉഴ๼ല෷โൿ ൡಂ෇ ಕಷౣ ವಲ౵  ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ຂಡ ಉഴ๼ല෷โൿ ಎಂൿ කโ ತ౷ คತ฿ಜ ಪഷಯಬ๾ൿ 
ಅಥ฿ ඣೕಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಮൡ౨  ಈ ಎರഴ ವಲಯಗಳ ಄ಂದ౳ ฿ಜං ಎಂൿ ຂูೕಣ o1 o2 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ๸ಪಕბದ ෈ಂൿ ಅಥ฿  ಈ ೞದನದ ෈ಂൿ ಮൡ౨  ಈ ೞದನದ ෈ಂൿ ಇൿ ಎರഴ p p q 
಄ಂದ౳ ಗಳඝ౬  ๳ฆವ ඡರ ชಒ෴ಜං ಈಗ ಈ ๬෥ನ౲  ಬ ౶ั  ಮൡ౨  ಈಗ ಄ಂದ౳ ಗಳඝ౬  ๳ฆವ ಈ ಸರಳ ชಒ෷ 
ಪ౳ ൟ෽ಂದ ౙಁ  อಬ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ൧ೕค๯โൿ ൡಂ෇ ಕಷౣ ವಲ౵  ಇತರโಗำ ಒಂದಆౙ ಂൿ อಬ฿ಜฆತ౨ ๅ, ಇย౵  
ಈ ෈ಂൿ ಎಂൿ ຂูೕಣ m 
ಆದ౪ คಂದ ಆຉ ಈ ಄ಂದ౳ ವඝ౬  ๳ฆವ ಈ ชಒ෷ ಈ ಸ౷ ರ෬ಳಃౙ  อಬ฿ಜฆವ ಡ อಬ฿ಜฆವ ౽ರಣ කโ pq 
ඣೕഴโൿ ಈ ൟ౳ ಆೕನ ಒಂൿ ಒಂൿ ಸಮൽ౷ ෇๾ ൟ౳ ಆೕನ฿ಜං ಇൿ ಸಮൽ౷ ෇๾ ൟ౳ ಆೕನ฿ಜං ಏಃಂದฉ qp o 
ಒಂൿ ಮൡ౨  ಒಂൿ ಈ ไತ౨ ದ ൟ౳ ಜ౲ โ ಒಂದඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಮൡ౨  ಸರ൐ ൟ౳ ಆೕನ ಮൡ౨  ಒಂൿ p q s o 

൧ಂಬൡ౨  ലಜ౳ ಗะಜฆโದคಂದ ಈ ಸ౷ ರ෬ಳದ ನ ಮಧ౲ ෈ಂൿ฿ಜං ಮൡ౨  ಆಜฆโದคಂದ ಈ ಸ౷ ರ෬ಳದ mp m pq m 
ನ ಮಧ౲ ෈ಂൿโ ಸ౷ ರ෬ಳದ ಉದ౪ โ ನ ಎರഴ ಪഖౣ  ಉದ౪ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈಗ ಅඝ౬  pq pq pm pm 

ಉഴ๼ല෷โൿ ಅඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ൡಂ෇ ಕಷౣ ฿ಞโൽಲ౵  ಏಃಂದฉ කโ ಈ ൟ౳ ಆೕನವඝ౬  ಒಂൿ pm pm 
ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ಅൿ ಬಲ ಆೕನ ൟ౳ ಆೕನ฿ಜං. ๸තಣბ ೓ಕโ ಒಂൿ ෦ೕ තಣბ ೓ಕ ಮൡ౨  ๸තಣბ ೓ಕ p pm 
ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಒಂൿ ๸තಣბ ೓ಕದ ವಗბ෩ಲโ ෎ชඞ ಅಲ౵  , ಇൿ ෮ದಲ ไತ౨ ದ ವಗბ ൟ౳ ಜ౲ ฿ಜං, pm p 
ಇದඝ౬  කโ ಒಂൿ ೓ಕ ಎಂൿ ຂูೕಣ r 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ කโ ಸ෥ನವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಒಂൿ ๸තಣბ ೓ಕದ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಇൿ pm p r 
ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ๸තಣბ ೓ಕ฿ಜං m 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಒಂൿ ಅඝ౬  ຂಡ ಉഴ๼ലಯ෎ಀ කโ ಒಂൿ ಅඝ౬  ಉഴಆಂಡฉ කโ ಅඝ౬  m m pn 
ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಆದฉ ಒಂൿ ಅඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ൡಂ෇ ๯ಲಭ ಏಃಂದฉ ಒಂൿ ಈ ಄ಂದ౳ ൽಂದ o m o m  
อಬ฿ಜฆವ ඀ರ ಅಥ฿ อಬದ ಉದ౪ ವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵ ,  ಅದರ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ൟัൽฆโದคಂದ 
ನಮಡ ไತ౨ ಗಳ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ඛೕലฆโದคಂದ ಒಂದರ ඛඃბ๎ಂಕโ ෭ನ๺ ೧ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ෭ನ๺ ಎෆ ಒඨ 
ಎಂൿ ൟัಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඛඃბ๎ಂಕ  ನಮಡ ඛಖರ฿ಜ ൟัൽං ಏಃಂದฉ ไತ౨ ಗಳ ಸ෦ೕಕರಣಗำ ෨ಂං ൟัൽฆโದคಂದ ಈ 
ಸ౷ ರ෬ಳದ ಸ෦ೕಕರಣใ ನಮಡ ൟัൽං, 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಓ ಒಂൿ ෦ೕ ಈ ൟัൽฆವ ෈ಂൿเඛಂದ ಈ ൟัൽฆವ ಸರಳ ชಒಡ อಬ฿ಜฆವ ಉದ౪ ฿ಜං pq 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ  ಈ ಸರಳ ชಒ෵ಂದ ಈ ෈ಂൿเඛಂದ ಈ อಬ฿ದ ಅಂತರದ ನഴเನ ಅಂತರವඝ౬  ຄರൡಪല๭ 
෎ชඞ ಅಲ౵  ಮൡ౨  ಅൿ ನಮ౱  ಒಂൿ ෦ೕ ಮൡ౨  ಅย౵ ಂದ ಈ ෮ದಲ ไತ౨ ದ ൟ౳ ಜ౲ ವඝ౬  කโ ಈಛಗศ ൟัൽฆವ 
౽ರಣൽಂದ ෮ದಲ ไತ౨ ದ ൟ౳ ಜ౲ โ ಇฆತ౨ ං ಇย౵  ನಮಡ ඛೕಡมದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ ൟัಯมಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಅದඝ౬  ಎರಡคಂದ ಞ൐ಸ෎ಀ ಮൡ౨  ඦತರ pm pq 
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ಸ౷ ರ෬ಳದ ಉದ౪ โ ಜಂತ ಄ವಲ ಎರഴ ಪഖౣ  ກೋ౞  ಇದฌಂൽಡ කโ ಈ ಉಪක౲ ಸವඝ౬  ಆචತั๯൤౨ ೕๅ  ෨ಂൽನ p 
ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ຄಸ เಷಯವඝ౬  ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಎರഴ ೞൽ๯ವ ವಲಯಗಳ ನഴเನ ೞದನದ ಆೕನವඝ౬  
ຂಡ ಉഴ๼ല෷โൿ ಎಂൿ කโ ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ , ಈ ೞದನದ ಆೕನโ ൧ಂಬൡ౨  ലಜ౳  ಇฆವ ಪค๭౩ ൟಗಳඝ౬  කโ 
ಉഴಆำ౶ ൤౨ ೕๅ  ಮൡ౨  ಎರഴ ವಲಯಗಳ ನഴเನ ಆ෩มಗ౳  ಅౘ ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴವದඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯ತ౨ ං s ah 
ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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