
 मंडिलयो ंपर आठ ʩाƥान मŐ आपका ˢागत है,
 इसिलए िपछले ʩाƥान मŐ हमने िकɎी ंदो वृȅो ंके उभयिनʿ ˙शŊरेखाओ ंके समीकरण के िलए ʩंजक Ůाɑ िकए थे, 
इसिलए इस िवशेष ʩाƥान मŐ हम उस िवषय पर कुछ सम˟ाओ ंको हल करŐ गे 
और िफर हम जʗी से करŐ गे  एक नए िवषय पर आगे बढ़Ő , जो मूल ŝप से िकसी ऐसी चीज को पįरभािषत कर रहा है िजसे िकɎी ंदो िदए
गए वृȅो ंके बीच Ůितǅेदन कोण के ŝप मŐ जाना जाता है, 
दो Ůितǅेदन नमूनो ंकी आम भीड़ के समीकरण को भी Ůाɑ करेगा, तो आइए हम इस िवषय पर कुछ सम˟ाओ ंके साथ जʗी से शुŝ 
करŐ ।
 हमने िपछले ʩाƥान मŐ चचाŊ की थी तो आइए पहले इस Ůʲ को देखŐ जहां उस िबंदु के िनदőशांक खोजने के िलए कहा जाता है िजस पर 
हमŐ दो मंडल िदए गए हœ , यह पहले सकŊ ल का समीकरण है
 इसिलए वगŊ ɘस वगŊ Ɨमा करŐ  वगŊ जोड़ वगŊ घटा चार घटा दो जमा चार शूɊ के बराबर है तो यह पहला वृȅ है x y x  y x y 
और दूसरा वृȅ समीकरण वगŊ जमा वगŊ ऋण Ȫारा िदया गया है  बारह घटा आठ जमा छȅीस शूɊ के बराबर होता हैx y x y 
 इसिलए हमŐ उस िबंदु के िनदőशांक खोजने के िलए कहा जाता है िजस पर ये दोनो ंवृȅ एक दूसरे को ˙शŊ करते हœ, इन दो वृȅो ंकी 
अनुŮ̾थ उभयिनʿ ˙शŊरेखा का समीकरण भी 
ǒात करŐ  तािक सम˟ा का िववरण बŠत ˙ʼ हो हम  दो वृȅ हœ और कहा जाता है िक वे एक दूसरे को ˙शŊ करते हœ और उस İ̾थित मŐ 
हमŐ उस िबंदु के िनदőशांक खोजने के िलए कहा जाता है जहां वे एक दूसरे को ˙शŊ कर रहे हœ और िफर आगे हमŐ इन दोनो ंके बीच 
अनुŮ̾थ उभयिनʿ ˙शŊरेखा के समीकरण को खोजने के िलए कहा जाता है ।
 
सकŊ ल तो आह इसे ˙ʼ करने के िलए आइए हम इसे Ǜािमतीय ŝप से करने का Ůयास करŐ  
तािक यह वाई अƗ हो और यह एƛ अƗ हो, यह मूल है
 इसिलए पहला सकŊ ल जो यह सकŊ ल है, इसमŐ ˙ʼ ŝप से आह कŐ ū है जो दो अʙिवराम पर है  एक Ɛोिंक आह यह िवशेष शɨ ɘस 
टू जीएƛ है और यह ɘस टू फाई है
 इसिलए जी माइनस टू एफ माइनस वन है और हम िजस कŐ ū को जानते हœ वह माइनस जी माइनस एफ पर है जो िक दो कॉमा वन है
 इसिलए हम  इस वृȅ को एक से िनŝिपत करŐ गे और िũǛा िनिʮत ŝप से वगŊ के वगŊमूल के बराबर है और वगŊ ऋण से c g g f c
है, तो ऐसा होगा इसके िलए हम जानते हœ िक ऋणाȏक 2 है ऋण से एक चार है तो  यह घटा दो वगŊ होगा जो दो वगŊ के समान g f c 
है और एक वगŊ घटा चार यह एक होगा
 इसिलए कŐ ū और िũǛा को देखते Šए हम पहले सकŊ ल को ɘॉट कर सकते हœ तािक कŐ ū यहां खȏ हो और िũǛा एक हो और
 इसिलए चंूिक  िũǛा एक है सकŊ ल कुछ इस तरह िदखाई देगा इसी तरह हम िदखा सकते हœ िक दूसरे सकŊ ल के िलए कŐ ū छह कॉमा चार
पर होगा और िũǛा चार होगी
 इसिलए यह दूसरे सकŊ ल का कŐ ū है और िũǛा चार इकाई है इस दूसरी तरफ वृȅ कुछ इस तरह होगा िजसे मœ नही ंखीचं रहा šं तो कम 
से कम Ǜािमतीय ŝप से ऐसा Ůतीत होता है िक वे अपने को काट रहे हœ ऐसा Ůतीत होता है िक वे इस िबंदु पर एक दूसरे को छू रहे हœ 
लेिकन यह सȑािपत करना भी बŠत मुİʭल नही ंहै 
इसिलए यिद वृȅ यिद दो वृȅ एक-दूसरे को ˙शŊ कर रहे हœ तो यह सȑ होना चािहए िक कŐ ūो ंके बीच की दूरी उनकी िũǛा के योग के 
बराबर होनी चािहए,
 इसिलए इन दोनो ंकŐ ūो ंके बीच की दूरी छह घटा दो पूणŊ के वगŊमूल के बराबर है वगŊ ɘस चार घटा एक पूरा वगŊ जो पांच आता है और 
अगर आपको याद है िक पहले सकŊ ल की िũǛा एक थी और दूसरे सकŊ ल के िलए चार थी
 इसिलए जब हम उɎŐ जोड़ते हœ तो हम उɎŐ जोड़ते हœ तो िũǛा पांच है जो वृȅो ंके दो कŐ ūो ंके बीच की दूरी के िबʋुल बराबर है 
िजसका अथŊ है िक ये दोनो ंवृȅ िबʋुल एक िबंदु पर ˙शŊ कर रहे हœ तो यह दो कŐ ūो ंको िमलाने वाली रेखा है
 इसिलए हमŐ इस िबंदु के िनदőशांक का पता लगाने के िलए कहा गया था जहां ये दो वृȅ एक-दूसरे को ˙शŊ करते हœ और यह बŠत किठन
नही ंहै Ɛोिंक मान लीिजए िक मान लीिजए िक इस िवशेष िबंदु के िनदőशांक जहां Ůितǅेद है, तो यह ˙ʼ है िक यह और xy x y 
अवʴ इन दोनो ंसमीकरणो ं
को संतुʼ करŐ  Ɛोिंक यह िबंदु दोनो ंवृȅो ंपर İ̾थत है और चंूिक इसे दोनो ंसमीकरणो ंको संतुʼ करना है,
 इसिलए इसे समीकरणो ंके अंतर को भी संतुʼ करना चािहए,
 इसिलए मेरे कहने का मतलब यह है िक Ɛोिंक यह इन दोनो ंवृȅो ंके संपकŊ  िबंदु का िनदőशांक है।

और को दो समीकरणो ंको दो वृȅो ंके समीकरणो ंको संतुʼ करना चािहए जो इस Ůकार हœ और x y 
 इसिलए यिद हम इसे घटाते हœ तो हमŐ जो िमलता है वह यह है िक यह िबंदु अʙिवराम को भी इस समीकरण को संतुʼ करना x y 
चािहए या हम चार जमा तीन को सरल बना सकते हœ  सोलह के बराबर है यह वाˑव मŐ यह समीकरण हैx y 
 इसिलए इसे इस समीकरण से संतुʼ होना चािहए इस िबंदु से संतुʼ होना चािहए अब हम जानते हœ िक कŐ ūो ंको जोड़ने वाली इस िवशेष 
रेखा का समीकरण ǒात है और हम जानते हœ िक यह िबंदु भी इसी पर İ̾थत है  कŐ ūो ंको िमलाने वाली रेखा रेखा औरxy 
 इसिलए यह सच होना चािहए िक
 इसिलए इस रेखा का ढलान 4 घटा 1 के बराबर है जो 6 घटा 2 से िवभािजत है जो िक 3 बटा 4 है जो िक घटा एक के बराबर होनाy s 
चािहए  इस रेखा का ढलान इस रेखा खंड के ढलान के समान होना चािहए Ɛोिंक अिनवायŊ ŝप से वे एक ही रेखा के खंड हœ o y 
माइनस एक को माइनस दो से िवभािजत िकया जाता हैx 
 इसिलए िनदőशांक और को भी एक और समीकरण को पूरा करना चािहए और  आह यह समीकरण हम इसे िलख सकते हœ तीन x y x
माइनस छह बराबर चार बटा घटा चार है जो अिनवायŊ ŝप से हमारे पास तीन बराबर चार जमा दो है और िफर हमŐ इन दो y x y 
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समीकरणो ंको हल करके इन दो समीकरणो ंको हल करने की आवʴकता है इस िवशेष िबंदु के िनदőशांक यहां िमलŐगे और यह बŠत 
मुİʭल नही ंहै
 इसिलए हम Ɛा कर सकते हœ िक आप इस समीकरण को चार से गुणा कर सकते हœ हम इस समीकरण को तीन से गुणा करते हœ हमŐ नौ 

बारह जमा छह िमलता है और िफर हम इɎŐ जोड़ते हœ  दो समीकरण हमŐ िमलते हœ पǄीस सȅर है िजसका अथŊ है िक सȅरx y x x 
बटा पǄीस के बराबर है या जो चौदह बटा पाँच के समान है और िफर िनदőशांक बŠत आसान है Ɛोिंक हम यहाँ इस मान का y x 
उपयोग कर सकते हœ  और हम िनदőशांक Ůाɑ कर सकते हœy 
 इसिलए िनदőशांक 3 होगा यहां से 16 घटा 4 होगा, तो यह 16 घटा 4 गुना 14 बटा 5 होगा जो 56 बटा 5 होगा,y y x 
 इसिलए बराबर होगा  24 से 5 तक।3y 

 इसिलए आठ बटा पांच होगाy 
 इसिलए संपकŊ  िबंदु के िनदőशांक अब वह िबंदु जहां और एक दूसरे को ˙शŊ करते हœ चौदह बटा पांच अʙिवराम आठ बटा c1 c2 
पांच है
 इसिलए उस िबंदु के िनदőशांक जहां वे एक दूसरे को ˙शŊ करते हœ चौदह बटा पाँच अʙिवराम आठ बटा पाँच तो लेिकन यह केवल Ůʲ 
के एक भाग को हल करता है Ɛोिंक यह भी कहा गया था िक हमŐ अनुŮ̾थ उभयिनʿ ˙शŊरेखा के समीकरण का पता लगाने के िलए 
कहा गया था ,
 इसिलए मुझे अनुŮ̾थ उभयिनʿ ˙शŊरेखा को मूल ŝप से आकिषŊत करने दŐ   इस तरह की एक ˙शŊरेखा जो दोनो ंवृȅो ंकी ˙शŊरेखा है,
 इसिलए एक ही ˙शŊरेखा इस पहले वृȅ के साथ -साथ दूसरे वृȅ के िलए भी ˙शŊरेखा है, तो जािहर है िक वृȅ 
के दो कŐ ūो ंको िमलाने वाली इस रेखा के लंबवत होना चािहए,
 इसिलए यह होगा  कुछ हो  इस तरह से यह 
काले रंग मŐ खीचंी गई इस सीधी रेखा के लंबवत होगा और यह संपकŊ  के इस िबंदु से भी गुजरेगा, जो हमŐ अभी पता चला है,
 इसिलए यह हरी रेखा मूल ŝप से अनुŮ̾थ सामाɊ ˙शŊरेखा है और समीकरण खोजने के िलए हम करते हœ Ǜादा कुछ करने की 
जŝरत नही ंहै Ɛोिंक अगर हम अगर वापस जाते हœ तो यह वृȅ के कŐ ūो ंको िमलाने वाली रेखा का रेखा समीकरण था और यिद आप 
देखते हœ िक इस रेखा का ढलान तीन बटा चार के बराबर है जो हमारे पास पहले से था  अब यहां गणना की गई है िक कŐ ūो ंको िमलाने 
वाली इस रेखा के लंबवत रेखा का ढलान शूɊ से चार बटा तीन होगा Ɛोिंक हम जानते हœ िक दो लंबवत रेखाओ ंके ढलान का गुणनफल 
शूɊ से एक है
 इसिलए हम जानते हœ िक इसका ढलान होना चािहए माइनस फोर ब Ūी इन और िदलच˙ बात यह है िक अगर हम यहां इस समीकरण 
को देखते हœ तो यह कुछ सीधी रेखा का कुछ समीकरण भी है Ɛोिंक यह और मŐ एक िडŤी एक समीकरण हैx y 
 इसिलए यह एक का Ůितिनिधȕ करता है सीधी रेखा मŐ सीधी रेखा का ढलान भी शूɊ से चार बटा तीन है और हम पहले से ही जानते हœ 
िक संपकŊ  का यह िबंदु इस समीकरण को संतुʼ करता है संपकŊ  िबंदु भी ˙शŊरेखा पर है और
 इसिलए यह ˙ʼ है िक इस आह का समीकरण यह हरा ˙शŊरेखा या  अनुŮ̾थ उभयिनʿ ˙शŊरेखा इस सीधी रेखा समीकरण के अलावा
और कुछ नही ंहै Ɛोिंक इस सीधी रेखा समीकरण का ढलान भी शूɊ से 4 बटा 3 है और यह िबंदु जो ˙शŊरेखा पर है, इस िबंदु के xy 
िनदőशांक को संतुʼ कर रहा है इस समीकरण को संतुʼ कर रहा है
 इसिलए समीकरण  दोनो ंवृȅो ंकी अनुŮ̾थ उभयिनʿ ˙शŊरेखा का मान चार जमा तीन बराबर सोलह है, िजससे पहली सम˟ा काx y 
समाधान समाɑ हो जाता है और यहाँ आप सोच रहे होगें िक Ɛा हमने इस सम˟ा मŐ जो देखा वह िदलच˙ ŝप से अनुŮ̾थ उभयिनʿ 
˙शŊरेखा का समीकरण था 
इस पįर̊ʴ मŐ जहां दो वृȅ एक-दूसरे को ˙शŊ करते हœ , वह समानता के अंतर के अलावा और कुछ नही ंिनकला  लेिकन Ɛा यह 
सामाɊ ŝप से सच है या हो सकता है िक इन नंबरो ंके साथ इस िवशेष उदाहरण के िलए संयोग से यह िसफŊ  भाƶ था,
 इसिलए यह पता चला है िक यह सामाɊ ŝप से सच है तो मुझे जʗी से उस पįरणाम को Ůˑुत करने दŐ  तो आइए हम कहŐ िक हमारे 
पास है  यहाँ दो वृȅ जो इस िबंदु पर ˙शŊ करते हœ और हम कहते हœ िक ये इन दो वृȅो ंके कŐ ū हœ और वे इस िबंदु पर ˙शŊ कर रहे हœ, 
मान लŐ िक इस का समीकरण तो यह पहला वृȅ है
 इसिलए पहले इतने वृȅ का समीकरण पहले सकŊ ल का Ůितिनिधȕ करता है,
 इसिलए यह पहले सकŊ ल का समीकरण है Ɨमा करŐ ,
 इसिलए मœ यहां कुछ और उपयोग कŝंगा, मœ कŐ ūो ंके िलए ओ एक और ओ दो कšंगा Ɛोिंक मœ समीकरण मŐ सी एक और सी दो का 
उपयोग कŝँगा ये दो वृȅ
 इसिलए कŐ ū एक और ओ दो हœ
 इसिलए यह पहला वृȅ है एक यह दूसरा वृȅ दो है यह पहले वृȅ का समीकरण है और यह दूसरे वृȅ का समीकरण है तो अब हमसे s 
Ɛा पूछा जाता है ढँूढना है  अनुŮ̾थ उभयिनʿ ˙शŊरेखा के समीकरण को बाहर करŐ  िजसे मœने हरे रंग मŐ खीचंा है,
 इसिलए ˙ʼ ŝप से इन दो वृȅो ंके कŐ ū ऋणाȏक एक अʙिवराम ऋण एक हœ जो पहले वृȅ के िलए कŐ ū एक के साथ और कŐ ū g f 

दो दूसरे वृȅ के िलए ऋणाȏक है  दो ऋण दो और यह दो कŐ ūो ंको िमलाने वाली सीधी रेखा है , मान लीिजए इस संपकŊ  िबंदु केo g f 
िनदőशांक अʙिवराम हœ तो यह ˙ʼ है िक यह अʙिवराम अब इन दोनो ंसमीकरणो ंको संतुʼ करता है Ɛोिंक यह इन x y x y 
दोनो ंसमीकरणो ंको संतुʼ करता है, इसे भी संतुʼ करना चािहए इन समीकरणो ंका अंतर
 इसिलए यिद मœ अंतर लेता šं तो मुझे जो िमलता है वह है 2 गुणा जी 1 माइनस जी दो गुणा एƛ ɘस टू एफ वन माइनस एफ दो गुणा 
वाई ɘस सी एक माइनस सी दो बराबर शूɊ तो संपकŊ  के इस िबंदु के िनदőशांक अʙिवराम इस समीकरण को संतुʼ करता है जो x y 
वाˑव मŐ यह वाˑव मŐ एक सीधी रेखा समीकरण है यह मूल ŝप से कुछ सीधी रेखा का समीकरण है हम िदखाएंगे िक यह समीकरण 
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टŌ ांस के समीकरण के अलावा कुछ भी नही ंहै छंद सामाɊ ˙शŊरेखा तो एक बात जो हम जानते हœ वह यह है िक संपकŊ  का यह िबंदु xy 
अनुŮ̾थ उभयिनʿ ˙शŊरेखा पर İ̾थत है और यह इस समीकरण को संतुʼ करता है लेिकन जाँच करने की आवʴकता है िक Ɛा xy 
इस समीकरण का ढलान यिद इस समीकरण को समीकरण होना है  इस ˙शŊरेखा का ढलान इस ˙शŊरेखा के ढलान के बराबर होना 
चािहए 
अब दो कŐ ūो ंको िमलाने वाली रेखा का ढलान एक घटा दो बटा एक घटा दो के बराबर है Ɛोिंक यह िनदőशांक से f f g g 
िनɻानुसार है दो कŐ ū तो यह अब दो वृȅ के कŐ ūो ंको िमलाने वाली रेखा का ढलान है 
Ɛोिंक ˙शŊरेखा 90 िडŤी पर है, इस ढलान के साथ ˙शŊरेखा के ढलान का गुणनफल शूɊ से एक होना चािहए और
 इसिलए ढलान  ˙शŊरेखा का माइनस एक माइनस दो बटा एक माइनस दो होता है अब यिद हम वापस जाएं और इस रेखा g g f f 
समीकरण को यहां देखŐ तो यह ˙ʼ है िक इस रेखा का ढलान भी माइनस एक माइनस दो बटा एक माइनस के बराबर है  g g f f 
दो और इससे पता चलता है िक उभयिनʿ ˙शŊरेखा का समीकरण और कुछ नही ंबİʋ यह समीकरण है जो मूल ŝप से दो वृȅो ंके 
समीकरणो ंका अंतर है 
तो आइए हम दो वृȅो ंके बीच उभयिनʿ ˙शŊरेखाओ ंसे संबंिधत एक और सम˟ा लेते हœ,
 इसिलए इस अगली सम˟ा मŐ यह िदया गया है  िक दो वृȅो ंके कŐ ū एक और दो, Ůȑेक इकाई िũǛा एक दूसरे से छह इकाई कीc c 
दूरी पर हœ, मान लीिजए िक कŐ ū एक और दो को िमलाने वाले रेखा खंड का मȯ िबंदु है और को एक वृȅ होने दŐ , तो जुड़ना c c p c 
अब के कŐ ū को इन दो वृȅो ंको बाहरी ŝप से ˙शŊ करने वाला एक और वृȅ मानते हœ, लेिकन यह इस तरह से ˙शŊ कर रहा है िक c c
एक और की एक सामाɊ ˙शŊरेखा से होकर गुजरती हैc p 
 इसिलए यह सामाɊ ˙शŊरेखा भी दो और की एक सामाɊ ˙शŊरेखा है तो इस Ůʲ मŐ Ɛा कहा गया है िक हमारे पास इकाई c c 
िũǛा एक और दो के दो वृȅ हœ जैसा िक यहाँ खीचंा गया है मान लीिजए िक एक और दो कŐ ū हœ और दो कŐ ūो ंके बीच की दूरी c c o 
छह इकाई है, मȯ िबंदु डी है इस रेखा खंड के िवƥात मȯ िबंदु एक ओ दो को िबंदु पी Ȫारा दशाŊया गया है और िफर यह कहा जाता है
िक एक और सकŊ ल सी है जो इस सकŊ ल सी एक और सी दो दोनो ंको छूता है तो इसे सकŊ ल सी होने दŐ  और यह इस िबंदु पर सी एक को 
छूता है  और दो इस िबंदु पर और मान लŐ िक यह इस बड़े वृȅ का कŐ ū है वृȅ c o u c
 इसिलए यिद हम इन कŐ ūो ंको एक सीधी रेखा से जोड़ते हœ तो यह सीधी रेखा ˙ʼ ŝप से संपकŊ  के इस िबंदु से होकर गुजरेगी या  िजस 
िबंदु पर ये दोनो ंवृȅ समान ŝप से ˙शŊ करते हœ, एक को िमलाने वाली सीधी रेखा और भी यहाँ इस िबंदु से गुज़रŐ गे जहाँ दो वृȅ o c 
एक और एक दूसरे को ˙शŊ करते हœ और िफर कहा जाता है िक और की एक उभयिनʿ ˙शŊरेखा है जो गुजरती है  पी के c c 1 c 
माȯम से यह यहां ˙शŊरेखा नही ंहो सकता है Ɛोिंक ˙ʼ ŝप से इस तरह की एक ˙शŊरेखा है यह सी एक और सी के िलए एक सीधी 
आम ˙शŊरेखा की तरह है लेिकन यह ˙ʼ ŝप से पी से नही ंगुजरती है,
 इसिलए दूसरा मामला यह हो सकता है िक हमारे पास एक ˙शŊरेखा है
 इसिलए यह लाल रेखा लाल सीधी रेखा और दोनो ंके िलए एक सामाɊ ˙शŊरेखा हैc 1 c 
 इसिलए यह और के िलए एक सीधी आम ˙शŊरेखा है जो से होकर गुजरती है और आगे यह इसके िलए एक ˙शŊरेखा भी c 1 c p 
है यह भी एक सामाɊ ˙शŊरेखा है  सी दो और सी तो यह सी है और यह सी दो है और इस सवाल मŐ कहा गया था िक सी 1 और सी के 
बीच एक ही सामाɊ ˙शŊरेखा जो पी से गुजरती है वह सी 2 और सी के बीच एक सामाɊ ˙शŊरेखा होनी चािहए,
 इसिलए हम यही हœ  यहाँ देख रहे हœ Ɛोिंक यह लाल सीधी रेखा दो और के बीच एक सामाɊ ˙शŊरेखा है, यह कोण नɬे िडŤी c c 
होना चािहए, इन दोनो ंकोणो ंको नɬे िडŤी होना चािहए,
 इसिलए वृȅ की िũǛा जो िक हमŐ का पता लगाना है और यह  आह यह िनिʮत ŝप से एक इकाई है और यह िũǛा यहां भी c br 
एक इकाई है
 इसिलए हम िũभुज को देखते हœ एक ओ दो ओ भुजाएं दो पƗ समान लंबाई के होते हœ आर ɘस एक बराबर आर ɘस वन
 इसिलए यह पƗ भी आर ɘस वन है यह भुजा भी जमा एक है तो यह एक समिȪबाŠ है  िũभुजr es 
 इसिलए यिद हम और चँूिक इस भुजा का मȯिबंदु है एक दो यिद हम को जोड़ते हœ तो यह सही है िक यह ˙ʼ है िक p o o pno 
कोण िडŤी होगा अब हम जानते हœ िक चंूिक एक दो का मȯिबंदु है तो एक ओ दो की लंबाई छह इकाई है यह ˙ʼo2 po 90 p o 
है िक ओ दो पी 3 इकाइयो ंके बराबर है संपकŊ  के इस िबंदु को एस Ȫारा दशाŊया गया है अब हम देखते हœ िक यह िũभुज ओ दो पीएस एक
समकोण िũभुज है और
 इसिलए यह लंबाई पीएस पाइथागोरस Ůमेय नौ के बराबर होगा जो िक इस कणŊ का वगŊ पीएस ɘस वन के वगŊ के बराबर होगा 
और
 इसिलए पीएस का वगŊ आठ है और
 इसिलए पीएस पर पी है और
 इसिलए पीएस अब आठ इकाइयो ंका वगŊमूल है हम यह भी देखते हœ िक Ɛोिंक यह लाल लाल सीधी रेखा एक ˙शŊरेखा है, दो और c 

के बीच एक सामाɊ ˙शŊरेखा है, िũभुज भी एक समकोण िũभुज है और इस िũभुज मŐ हमारे पास लंबाई की एक भुजा c pso pso 
है दूसरी भुजा है आठ का वगŊमूल और r ps 
 इसिलए कणŊ ऑप िफर से बराबर होगा पाइथागोरस Ůमेय Ȫारा 

वगŊ ɘस आठ का वगŊमूल अब िũभुज पर वापस जा रहा है Ɨमा करŐ  आह िफर समकोण िũभुज दो पर िवचार करते Šए r opo 
जो िक यह समकोण िũभुज दो है, हम देखते हœ िक दो  वगŊ बराबर है Ɛोिंक यह कणŊ दो वगŊ जोड़ वगŊ हैopo o o p op 
 इसिलए अब दो यह जोड़ एक है तो वगŊ घात जोड़ एक पूणŊ वगŊ है जो दो पूरे वगŊ के जोड़ के पूरे वगŊ दो के o r o2 o p op o p 
बराबर है  तीन इकाइयाँ हœ
 इसिलए वगŊ नौ जोड़ वगŊ यहाँ से है वगŊ जोड़ आठ यानी औरop r 
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 इसिलए आठ इकाइयाँ हœr 
 इसिलए इस वृȅ की िũǛा आठ इकाइयाँ हœ आइए हम तीसरा Ůʲ लेते हœc 
 इसिलए इस तीसरे Ůʲ मŐ हमारे पास दो वृȅ हœ Ůȑेक िũǛा पांच इकाइयो ंमŐ से Ůȑेक और वे इस िबंदु पर एक दूसरे को ˙शŊ करते हœ 
एक अʙिवराम दो उनकी अनुŮ̾थ उभयिनʿ ˙शŊरेखा का समीकरण चार जमा तीन बराबर दस होता है और Ůʲ हमसे पूछ रहा x y 
है दोनो ंवृȅो ंका समीकरण ǒात कीिजए,t  o 
 इसिलए İ̾थित इस Ůकार है िक हमारे पास दो वृȅ हœ िजनकी िũǛा समान है जो िक पाँच इकाई है और वे इस िबंदु पर ˙शŊ करते हœ, 
इस िबंदु के िनदőशांक एक अʙिवराम दो हœ, इसे जोड़ने वाली सीधी रेखा हो दो कŐ ū और अनुŮ̾थ आम ˙शŊरेखा जो िक यह नीली सीधी 
रेखा है, मŐ समीकरण चार जमा तीन बराबर दस है,x y 
 इसिलए कोई यह जांच सकता है िक आह यह िबंदु एक अʙिवराम दो इस समीकरण को संतुʼ करता है Ɛोिंक ˙ʼ ŝप से िजस िबंदु 
पर ये दो मंडल ˙शŊ करते हœ, उस पर झठू बोलना है इन दो वृȅो ंके बीच अनुŮ̾थ उभयिनʿ ˙शŊरेखा
 इसिलए हम पहले से ही इन दो वृȅो ंकी िũǛा जानते हœ यिद हम िकसी तरह इन दो कŐ ūो ंके िनदőशांक ǒात कर सकते हœ तो इन दो वृȅो ं
के समीकरण को िलखना आसान होगा अब हम जानते हœ िक ˙शŊरेखा का कोण बनाती है दो कŐ ūो ंको िमलाने वाली इस सीधी रेखा के 
साथ 90 िडŤी इस ˙शŊरेखा का ढलान माइनस फोर बटा Ūी है
 इसिलए ढलान माइनस फोर बटा Ūी है।

िक कŐ ūो ंको िमलाने वाली सीधी रेखा का ढलान तीन बटा चार होना चािहए Ɛोिंक एक दूसरे के लंबवत इन दो रेखाओ ंके ढलान   ws 
का गुणनफल शूɊ से एक होना चािहए और इस ˙शŊरेखा का ढलान यहाँ से िदया गया है, हम देखते हœ िक ढलान  माइनस फोर ब Ūी है 
और चंूिक इस ˙शŊरेखा के ढलान का गुणनफल और कŐ ūो ंको िमलाने वाली इस रेखा को माइनस वन होना चािहए,
 इसिलए यह इस Ůकार है िक कŐ ūो ंको िमलाने वाली इस रेखा का ढलान तीन बटा चार होना चािहए और
 इसिलए इस आह का समीकरण अब  मान लŐ िक यहां पहले कŐ ū के िनदőशांक पहले सकŊ ल का अʙिवराम बी है, तो यह इस Ůकार है िक
यह इस रेखा खंड का ढलान तीन बटा चार है यह इस Ůकार है िक बी माइनस दो को माइनस एक से िवभािजत िकया जाता है तीन बटा 
चार तो यहाँ से हम कह सकते हœ िक बी माइनस दो तीन गुणा चार गुना घटा एक और आगे यह लंबाई ओ एक और संपकŊ  िबंदु के बीच है 
जो एक अʙिवराम दो है यह वृȅ की िũǛा के अलावा और कुछ नही ंहै पाँच इकाइयाँ हœ औरich 
 इसिलए वगŊ िũǛा जो िक पǄीस है, बराबर होगा घटा दो पूणŊ वगŊ जोड़ घटा एक पूणŊ वगŊ लेिकन घटा दो पूणŊ वगŊ इस समीकरण b b 
का उपयोग करके ऋण एक पूणŊ वगŊ के ŝप मŐ िलखा जा सकता है,
 इसिलए यह है  बराबर नौ बटा सोलह गुणा एक ऋण एक पूणŊ वगŊ जमा एक ऋण एक पूणŊ वगŊ
 इसिलए यिद हम इस समीकरण को हल करते हœ तो हमŐ एक ऋण एक पूणŊ वगŊ सोलह के बराबर होता है िजसका अथŊ है िक एक एक 
ɘस माइनस चार के बराबर है
 इसिलए हमारे पास इसके िलए दो मान हœ  समɋय करता हैx 
 इसिलए वाˑव मŐ ये दोनो ंमान दोनो ंकŐ ūो ंके िनदőशांक के अनुŝप होगें Ɛोिंक दूसरा कŐ ū दूसरे वृȅ का कŐ ū भी इस संपकŊ  िबंदु से x 
पांच इकाइयो ंकी दूरी पर है, 
इसिलए के िनदőशांक  दूसरे वृȅ के कŐ ū को भी इस समीकरण को संतुʼ करना चािहए और
 इसिलए यह इस Ůकार है िक िनदőशांक इन दो वृȅो ंके िनदőशांक पहले वृȅ के िलए िनदőशांक के समान हœ  ऐसा होगा तो मान x x w 
लीिजए िक एक माइनस फोर है जो माइनस तीन है और दूसरे सकŊ ल का कोऑिडŊनेट एक ɘस फोर होगा जो िक पांच है और अब x 
अगर कोऑिडŊनेट माइनस Ūी है जो िक है तो यह इस Ůकार है िक कोऑिडŊनेट जो है  बी हम इस समीकरण का उपयोग कर x a y 
सकते हœ तो बी माइनस 2 होगा 3 बटा 4 इसमŐ यह यहां तीन बटा चार से घटा चार मŐ जाता है जो िक माइनस तीन है और
 इसिलए बी इस िबंदु के िलए माइनस एक के बराबर होगा और इस िबंदु के िलए यह होगा पाँच हो तो अब हमारे पास इन दो वृȅो ंके कŐ ūों
के िनदőशांक हœ और हम जानते हœ िक िũǛा पाँच इकाइयाँ हœ और
 इसिलए समीकरण अब आसान है
 इसिलए पहले वृȅ का समीकरण माइनस माइनस Ūी फुल ˍायर ɘस माइनस माइनस होगा  एक पूरा वगŊ िũǛा के वगŊ के x y 
बराबर है जो िक पǄीस है और इसी तरह हम दूसरे सकŊ ल के समीकरण को िलख सकते हœ आगे हम एक और छोटी सम˟ा या सामाɊ 
कॉडŊ खोजने के िकसी अɊ छोटे िवषय पर िवचार करते हœ,
 इसिलए आगे हम इस पर चचाŊ करते हœ दो अȶिवŊभाजक वृȅो ंकी उभयिनʿ जीवा 
ǒात करने का िवषय तो यहाँ İ̾थित यह है िक हमारे पास इस Ůकार दो Ůितǅेदी वृȅ हœ,
 इसिलए जब हमारे पास दो Ůितǅेदी वृȅ हो ंतो हमारे पास दो िबंदु होगें जहाँ वे एक दूसरे को Ůितǅेद करŐ गे और यिद हम इन दो 
िबंदुओ ंको एक से िमलाते हœ सीधी रेखा यह रेखा खंड पहले वृȅ के साथ-साथ दूसरे वृȅ के िलए भी एक जीवा है और इसीिलए इस जीवा 
को इन दो Ůितǅेदी वृȅो ंकी एक उभयिनʿ जीवा कहा जाता है, अब मान लीिजए िक इन दोनो ंवृȅो ंका समीकरण इस Ůकार है  एक यह
दो है तो  
मान लीिजए िक दो वृȅो ंके समीकरण इस Ůकार हœ
 इसिलए हमŐ इन दो वृȅो ंके दो समीकरण िदए गए हœ हम इस सामाɊ जीवा के समीकरण को कैसे खोजते हœ अब मान लीिजए िक हम 
कहते हœ िक ये दोनो ंके िनदőशांक हœ चौराहे के ये दो िबंदु तो हम कहते हœ िक इन दो िबंदुओ ंके िनदőशांक इस िबंदु के िलए हœ यह एक 
अʙिवराम है इस िबंदु के िलए मान लŐ िक यह अʙिवराम हैc 
 इसिलए ये दोनो ंिबंदु कॉमा बी और सी कॉमा डीa  
 इसिलए कॉमा बी इन दो समीकरणो ंको भी संतुʼ करेगा सी कॉमा टी अब इन दो समीकरणो ंको भी संतुʼ करेगा Ɛोिंक कॉमा बी इन दो
समीकरणो ंको संतुʼ करता है इसका मतलब है िक कॉमा बी को इन दो समीकरणो ंके अंतर को भी संतुʼ करना चािहए।
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  जब हम इन दो समीकरणो ंका अंतर लेते हœ तो हमŐ 
यह समीकरण िमलता है अब यह समीकरण कुछ सीधी रेखा का समीकरण है अब ˙ʼ ŝप से एक अʙिवराम बी को इस समीकरण को
संतुʼ करना चािहए Ɛोिंक एक अʙिवराम इन दोनो ंसमीकरणो ंको समान ŝप से संतुʼ करता है सी कॉमा डी जो िक है इन दो वृȅो ंका
Ůितǅेदन िबंदु भी अब इस समीकरण को संतुʼ करेगा िक इसका अथŊ यह है िक ये दोनो ंिबंदु अिनवायŊ ŝप से सीधी रेखा पर İ̾थत हœ 
और चंूिक िकɎी ंदो िबंदुओ ंके बीच की सीधी रेखा खंड अिȪतीय है
 इसिलए यह इस Ůकार है िक यह सीधी रेखा खंड  या इस उभयिनʿ कॉडŊ मŐ वह समीकरण है जो इस समीकरण के अलावा और कुछ 
नही ंहै
 इसिलए यह Ůितǅेद करने वाले वृȅो ंकी उभयिनʿ जीवा का समीकरण है।
  इस सामाɊ जीवा की लंबाई का पता लगाना बŠत मुİʭल नही ंहै और हम इसे जʗी से Ůाɑ कर सकते हœ या देख सकते हœ िक इसे 
कैसे खोजना है, तो हम कहते हœ िक और इन दो वृȅो ंके कŐ ū हœ तो आइए हम कहŐ िक यह संपकŊ  िबंदु है या  Ůितǅेदन का o1 o2 p 
यह िबंदु है और Ůितǅेदन का यह िबंदु है यह दो कŐ ūो ंको िमलाने वाली सीधी रेखा है अब यह िदखाना बŠत मुİʭल नही ंहै िक p q 
यह सामाɊ कॉडŊ और अब कŐ ūो ंको िमलाने वाली यह सीधी रेखा Ůȑेक के लंबवत होगी  अɊ वे एक दूसरे के लंबवत होगें मान लीिजए 
िक यह िबंदु यहाँ हैm 
 इसिलए कŐ ū को िमलाने वाली यह रेखा ah 
इस जीवा के लंबवत है जो हम यह भी देखते हœ िक यह िũभुज एक एक समिȪबाŠ िũभुज है यह एक समिȪबाŠ िũभुज है pq qp 
Ɛोिंक एक और एक इस वृȅ की िũǛा के अलावा कुछ भी नही ंहै o p q 
और Ɛोिंक ŵंृखला िũभुज और Ɛोिंक एक नɬे िडŤी है, यह इस Ůकार है िक इस जीवा का मȯ िबंदु है और चँूिक o mp m pq m 
है  इस जीवा का मȯ िबंदु जीवा की लंबाई की लंबाई दोपहर की लंबाई के दो गुना के बराबर होगी अब दोपहर का पता लगानाpq pq 
बŠत मुİʭल नही ंहोगा Ɛोिंक अगर हम इस िũकोण को एक बजे देखते हœ तो यह एक समकोण िũभुज है जहां एक  पूरा वगŊ एक p m
पूरा वगŊ है और पूरा वगŊ औरpm 
 इसिलए अब का वगŊमूल है एक पूरा वगŊ और कुछ नही ंबİʋ पहले वृȅ का वगŊ िũǛा है जो मान लŐ िक एक वगŊ है तो इस pm p r 
समीकरण से हमारे पास बराबर है एक पूरे वगŊ का वगŊमूल जो एक वगŊ घटा एक पूरा वगŊ है तो अब हमŐ केवल एक pm p r m m 
खोजने की आवʴकता कैसे है यिद हम एक पाते हœ तो हम पा सकते हœ लेिकन एक खोजना बŠत आसान है Ɛोिंक m pn o m o 
एक इस कŐ ū से लंबवत दूरी या लंबवत की लंबाई के अलावा कुछ भी नही ंहै, िजसके िनदőशांक ǒात हœ, Ɛोिंक हमŐ मंडिलयो ंके m  
समीकरण िदए गए हœ, एक के समɋय को शूɊ से जी एक अʙिवराम घटा एफ एक के ŝप मŐ जाना जाता है,
 इसिलए यह समɋय है  वाˑव मŐ हमŐ ǒात है Ɛोिंक वृȅो ंके समीकरण आगे ǒात हœ हम इस जीवा के समीकरण को भी जानते हœ जो िक
यह है तो यह ओ एक मीटर इस ǒात िबंदु से इस ǒात सीधी रेखा तक लंबवत की लंबाई के अलावा और कुछ नही ंहै।pq 
  इस सीधी रेखा से इस िबंदु की लंबवत दूरी के बीच की दूरी के अलावा कुछ भी नही ंहै 
िजसे आसानी से पता लगाया जा सकता है और वह हमारा एक मीटर है और िफर वहां से हम पहले से ही इस पहले सकŊ ल की िũǛा 
जानते हœ, पहले सकŊ ल की िũǛा होगी इस समीकरण से जाना जाता है जो हमŐ िदया गया है तो हम दोपहर को पा सकते हœ और िफर हमŐ 
इसे दो से गुणा करना होगा और िफर जीवा की लंबाई से िसफŊ  दोगुनी है, इसके साथ हम इस ʩाƥान को समाɑ करते हœ अगलेpq p 
ʩाƥान मŐ हम एक नया िवषय शुŝ करŐ गे और हम चचाŊ करŐ गे िक दो Ůितǅेद करने वाले वृȅो ंके बीच Ůितǅेदन कोण कैसे ǒात िकया
जाए, हम उन İ̾थितयो ंको पाएंगे िजनके तहत Ůितǅेदन का यह कोण नɬे िडŤी है  और दो मंडिलयो ंके बीच रेिडकल अƗ के ŝप s 
मŐ जानी जाने वाली िकसी चीज़ को भी पįरभािषत करेगा धɊवाद 
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