
  ਇਸ ਲੈਕਚਰ ਿਵੱਚ ਚੱਕਰਾਂ ਬਾਰੇ ਛੇਵୈ ਲੈਕਚਰ ਿਵੱਚ ਤੁਹਾਡਾ ਸੁਆਗਤ ਹੈ, ਅਸੀ ਂਦੋ ਚੱਕਰਾਂ ਿਵੱਚ ਸਾਂਝ ੇਸਪਰਸ਼ਾਂ ਦੀ ਉਤਪੱਤੀ ਬਾਰੇ ਚਰਚਾ ਕਰਾਂਗੇ ਪਰ ਇਸ ਤୌ ਪਿਹਲਾਂ 
ਿਕ ਅਸੀ ਂਇਸ ਨੰੂ ਸ਼ੁਰ ੂਕਰੀਏ, ਆਓ ਅਸੀ ਂਉਸ ਿਵਸ਼ੇ ਿਵੱਚୌ ਇੱਕ ਨੰੂ ਖਤਮ ਕਰੀਏ ਿਜਸ ਨੰੂ ਅਸੀ ਂਿਪਛਲੇ ਲੈਕਚਰ ਿਵੱਚ ਕਵਰ ਨਹੀ ਂਕਰ ਸਕੇ। ਿਕਸੇ ਅਿਜਹੀ ਚੀਜ਼ ਦੀ 
ਪਿਰਭਾਸ਼ਾ ਦੇ ਸਬੰਧ ਿਵੱਚ ਹੈ ਿਜਸਨੰੂ ਇੱਕ ਿਦੱਤੇ ਸਰਕਲ ਨੰੂ ਿਨਰਦੇਸ਼ਕ ਦੇ ਚੱਕਰ ਵਜୌ ਜਾਿਣਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਮੰਨ ਲਓ ਿਕ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ ਚੱਕਰ ਹੈ ਿਜਸਦਾ ਕୈਦਰ ਓ 'ਤੇ ਹੈ ਅਤੇ ਕੁਝ ਰਡੇੀਅਸ ਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਕ ਚੱਕਰ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਚੱਕਰ ਸਾਨੰੂ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਆਓ ਇਸ ਬਾਰ ੇਸੋਚੀਏ। ਉਹਨਾਂ ਸਾਰੇ ਿਬੰਦਆਂੂ ਦਾ ਿਟਕਾਣਾ ਜੋ ਇਸ ਚੱਕਰ ਦੇ ਦੋ 
ਸਪਰਸ਼ਾਂ ਦੇ ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ 'ਤੇ ਸਿਥਤ ਹੈ ਜੋ ਿਕ 90 ਿਡਗਰੀ ਨੰੂ ਕੱਟਦਾ ਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਉਦਾਹਰਨ ਲਈ ਆਓ ਇਸ ਿਬੰਦ ੂ'ਤੇ ਇੱਕ ਸਪਰਸ਼ ਨੰੂ ਕਹੀਏ ਅਤੇ ਿਫਰ ਸਾਨੰੂ ਇਸ ਚੱਕਰ ਲਈ ਇੱਕ ਹੋਰ ਸਪਰਸ਼ 'ਤੇ ਿਵਚਾਰ ਕਰਨਾ ਪਏਗਾ ਜੋ ਲੰਬਕਾਰੀ 
ਹੋਣ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ।  ਇਹ ਪਿਹਲੀ ਟ୊ਜ୊ਟ ਹੈ ਤਾਂ ਆਓ ਇਹ ਕਹੀਏ ਿਕ ਸ਼ਾਇਦ ਇੱਥੇ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ ਹੋਰ ਟ୊ਜ୊ਟ ਹੈ, ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਇਸ ਸਾਧਾਰਨ ਲਈ ਇੱਕ ਲੰਬਵਤ 
ਟਾਈ ਲਾਈਨ ਬਣਾਵਾਂਗੇ ਤਾਂ ਇਹ ਦਜੂੀ ਸਪਰਸ਼ ਹੈ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਕਹੀਏ ਇਹ ਦੋ ਟ୊ਜ୊ਟ 90 ਿਡਗਰੀ 'ਤੇ ਿਮਲਦੇ ਹਨ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ ਦੇ ਇਹਨਾਂ tha  t 
ਿਬੰਦਆਂੂ ਦੇ ਿਟਕਾਣੇ ਿਵੱਚ ਿਦਲਚਸਪੀ ਰਖੱਦੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਇਹ ਇਹਨਾਂ ਦੋ ਸਪਰਸ਼ਾਂ ਦਾ ਇੱਕੋ ਿਦੱਤੇ ਚੱਕਰ ਿਵੱਚ ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ ਦਾ ਿਬੰਦ ੂਹੈ ਪਰ ਟ୊ਜ୊ਟ 90 ਿਡਗਰੀ 'ਤੇ 
ਿਮਲਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਹਰੇਕ ਲਈ ਲੰਬ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਹੋਰ ਇਸ ਨੰੂ ਿਬੰਦ ੂ ਹੋਣ ਿਦਓ ਤਾਂ ਅਿਜਹੇ ਸਾਰੇ ਿਬੰਦਆਂੂ ਦਾ ਲੋਕਸ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਜਾਂਚ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਿਜਹੇ ਸਾਰੇ p 
ਿਬੰਦਆਂੂ ਦਾ ਲੋਕਸ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਚੱਕਰ ਬਣਾਉਣ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਜੇਕਰ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਥੇ ਇਸ ਿਬੰਦ ੂ ਵਰਗਾ ਕੋਈ ਅਿਜਹਾ ਿਬੰਦ ੂਹੈ ਤਾਂ ਸਪਸ਼ਟ ਤੌਰ 'ਤੇ ਇਹ p 
ਕੋਣ 90 ਿਡਗਰੀ ਹੈ  ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਪਿਹਲਾ ਟ୊ਜ୊ਟ ਹੈ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਇਹ ਕੋਣ ਵੀ 90 ਿਡਗਰੀ ਹੈ ਪਲੱਸ ਸਾਨੰੂ ਦੱਿਸਆ ਿਗਆ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਦੋਵୈ ਸਪਰਸ਼ 90 ਿਡਗਰੀ 'ਤੇ ਿਮਲ 
ਰਹੇ ਹਨ, 
ਇਸ ਲਈ ਸਪੱਸ਼ਟ ਤੌਰ 'ਤੇ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਚਤੁਰਭੁਜ ਨੰੂ ਦੇਖੋਗੇ ਤਾਂ ਇਸ ਚਤੁਰਭੁਜ ਦੇ ਿਤੰਨ ਕੋਣ ਹਨ।  ਨੱਬੇ ਿਡਗਰੀ ਹੁੰਦੇ ਹਨ 
ਇਸ ਲਈ ਕੁਦਰਤੀ ਤੌਰ ' ਤੇ ਚੌਥਾ ਵੀ ਨੱਬੇ ਿਡਗਰੀ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਅਤੇ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਚਤੁਰਭੁਜ ਜਾਂ ਤਾਂ ਆਇਤਕਾਰ ਜਾਂ ਵਰਗ ਹੋ ਸਕਦਾ ਹੈ ਪਰ ਿਫਰ  ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਤੇ ਦੋਵୈ ਇੱਥੇ ਪਿਹਲੇ ਚੱਕਰ ਦੇ ਘੇਰੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹਨ ਜੋos oq 
ਸਾਨੰੂ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਇਹ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੈ ਿਕ ਦਾ ਇੱਕ ਵਰਗ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਸਦਾ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਮਤਲਬ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਦਰੂੀ ਅਤੇ oq ps r 
ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। 
ਇਸ ਲਈ ਤୌ ਇਸ ਿਬੰਦ ੂ ਤੱਕ ਦੀ ਦਰੂੀ ਦੇ ਦੋ ਗੁਣਾ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗੀ ਤਾਂ ਕੋਈ ਵੀ ਅਿਜਹਾ ਿਬੰਦ ੂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਹੋਰ ਦੋ ਸਪਰਸ਼ ਬਣਾ ਸਕੀਏ o p r r p 
ਜੋ ਇੱਕ ਦਜੂੇ ਦੇ ਲੰਬਵਤ ਹਨ ਅਤੇ ਉਦਾਹਰਨ ਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਹੋਰ ਦੋ ਸਪਰਸ਼ ਵੀ ਹੋ ਸਕਦੇ ਹਨ। ਚਲੋ ਅਸੀ ਂਇਸ ਿਬੰਦ ੂ'ਤੇ ਸਪਰਸ਼ ਨੰੂ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਕਿਹੰਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਿਫਰ 
ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ ਹੋਰ ਸਪਰਸ਼ ਹੋਣ ਦੀ ਜ਼ਰਰੂਤ ਹੈ ਜੋ ਇਸ ਸਪਰਸ਼ ਨੰੂ ਲੰਬਵਤ ਹੈ, ਤਾਂ ਆਓ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਇਸ ਿਬੰਦ ੂ'ਤੇ ਇੱਕ ਸਪਰਸ਼ ਬੋਲੀਏ ਤਾਂ ਇਹ ਦੋਵୈ ਸਪਰਸ਼ 90 
ਿਡਗਰੀ 'ਤੇ ਿਮਲਦੇ ਹਨ ਅਤੇ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਸਮਾਨ ਿਵਸ਼ਲੇਸ਼ਣ ਕਰਦੇ ਹਾਂ  ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇਸ ਿਬੰਦ ੂ ਲਈ ਕੀ ਕੀਤਾ ਸੀ, ਆਓ ਇਸ ਿਬੰਦ ੂਨੰੂ ਕਿਹੰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ p c 
ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਦਾ ਿਵਸ਼ਲੇਸ਼ਣ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਇਹ ਵੀ ਦੇਖਾਂਗੇ ਿਕ ਇਹ ਦਬੁਾਰਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਪਾਸੇ ਦਾ ਵਰਗ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਦਬੁਾਰਾ ਇਹ ਦਰੂੀ ਹੈ। ਦੇ r oc 
ਬਰਾਬਰ ਹੋਣ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ 2 ਗੁਣਾ ਦਾ ਵਰਗ ਰਟੂ ਿਜੱਥੇ ਿਦੱਤੇ ਚੱਕਰ ਦਾ ਘੇਰਾ ਹੁੰਦਾ ਹੈ, r r 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਕੀ ਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਕੋਈ ਵੀ ਅਿਜਹਾ ਿਬੰਦ ੂਜੋ ਦੋ ਸਪਰਸ਼ਾਂ ਦੇ ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ 'ਤੇ ਸਿਥਤ ਹੈ ਜੋ ਨੱਬੇ ਿਡਗਰੀ 'ਤੇ ਇਕ ਦਜੂੇ ਨੰੂ ਕੱਟ ਰਹੇ ਹਨ, 
ਇਸ ਲਈ ਕੋਈ ਵੀ ਅਿਜਹਾ ਿਬੰਦ ੂਇੱਕ ਿਨਸ਼ਿਚਤ ਦਰੂੀ 'ਤੇ ਹੋਵੇਗਾ  ਿਦੱਤੇ ਗਏ ਚੱਕਰ ਦੇ ਕୈਦਰ ਤୌ ਵਰਗ ਰਟੂ ਦਾ ਦੋ ਗੁਣਾ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਅਿਜਹੇ ਸਾਰ ੇਿਬੰਦਆਂੂ ਦਾ r 
ਿਟਕਾਣਾ ਇੱਕ ਹੋਰ ਚੱਕਰ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਉਹੀ ਸੀ ਜੋ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਚੱਕਰ ਦੀ ਪਿਰਭਾਸ਼ਾ ਸੀ ਿਕਉਿਂਕ ਹਰੇਕ ਅਿਜਹਾ ਿਬੰਦ ੂਜੋ ਦੋ ਸਪਰਸ਼ਾਂ ਦੇ ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ 'ਤੇ 
ਸਿਥਤ ਹੁੰਦਾ ਹੈ। ਜੋ ਿਕ 90 ਿਡਗਰੀ 'ਤੇ ਇਕ ਦਜੂੇ ਨੰੂ ਕੱਟਦਾ ਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਹਰੇਕ ਿਬੰਦ ੂਿਦੱਤੇ ਚੱਕਰ ਦੇ ਕୈਦਰ ਤୌ ਇੱਕ ਿਨਸ਼ਿਚਤ ਦਰੂੀ 'ਤੇ ਸਿਥਤ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਚੱਕਰ ਜੋ ਅਸੀ ਂਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਜੋ ਅਿਜਹੇ ਸਾਰੇ ਿਬੰਦਆਂੂ ਦਾ ਿਟਕਾਣਾ ਹੈ , ਿਦੱਤੇ ਚੱਕਰ ਨੰੂ ਿਨਰਦੇਸ਼ਕ ਚੱਕਰ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਿਜਵୈ ਿਕ  ਅਸੀ ਂਦੇਖ 
ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਿਨਰਦੇਸ਼ਕ ਚੱਕਰ ਦਾ ਕୈਦਰ ਿਦੱਤੇ ਸਰਕਲ ਦੇ ਕୈਦਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਪਿਹਲਾ ਿਨਰੀਖਣ ਹੈ ਿਕ ਿਕਸੇ ਿਦੱਤੇ ਸਰਕਲ ਦੇ ਿਨਰਦੇਸ਼ਕ ਚੱਕਰ ਦਾ ਕୈਦਰ ਬਰਾਬਰ ਹੈ  ਿਦੱਤੇ ਸਰਕਲ ਦੇ ਕୈਦਰ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਿਨਰੀਖਣ ਹੈ ਅਤੇ ਦਸੂਰਾ 
ਿਨਰੀਖਣ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਿਨਰਦੇਸ਼ਕ ਚੱਕਰ ਦਾ ਘੇਰਾ ਿਦੱਤੇ ਗਏ ਚੱਕਰ ਦੇ ਘੇਰੇ ਦੇ ਦੋ ਗੁਣਾ ਦਾ ਵਰਗ ਮੂਲ ਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਅੱਗੇ ਿਨਰਦੇਸ਼ਕ ਚੱਕਰ 'ਤੇ ਇਸ ਚਰਚਾ ਨੰੂ ਖਤਮ ਕਰਨ ਜਾ ਰਹੇ ਹਾਂ। ਿਕਸੇ ਵੀ ਦੋ ਿਦੱਤੇ ਸਰਕਲਾਂ ਦੇ ਸਾਂਝੇ ਸਪਰਸ਼ਾਂ ਬਾਰੇ ਗੱਲ ਕਰੋ ਪਰ ਅਸੀ ਂਅਿਜਹਾ 
ਕਰਨ ਤୌ ਪਿਹਲਾਂ ਇੱਕ ਛੋਟਾ ਿਜਹਾ ਨਤੀਜਾ ਹੈ ਜੋ ਸ਼ਾਇਦ ਿਪਛਲੇ ਲੈਕਚਰਾਂ ਿਵੱਚୌ ਇੱਕ ਿਵੱਚ ਕਵਰ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੋਵੇਗਾ ਪਰ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਇੱਥੇ ਦਬੁਾਰਾ ਿਲਆਉਦਂੇ ਹਾਂ 
ਿਕਉਿਂਕ ਸਾਡੇ ਿਵਸ਼ਲੇਸ਼ਣ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਇਸ ਨਤੀਜੇ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਾਂਗੇ। 
ਇਸ ਲਈ ਨਤੀਜਾ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਹੈ ਇਹ ਮੂਲ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਇਹ ਕਿਹੰਦਾ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਥੇ ਇੱਕ ਿਸੱਧੀ ਰੇਖਾ ਹੈ ਤਾਂ ਢਲਾਨ ਹੈ ਅਤੇ ਜੋ ਇਸ ਿਬੰਦ ੂਅਲਫ਼ਾ ਬੀਟਾ ਤୌm 
ਲੰਘਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ ਹੋਰ ਿਬੰਦ ੂ ਹੈ ਅਤੇ ਸਾਨੰੂ ਜੋ ਸਵਾਲ ਪੁੱਿਛਆ ਿਗਆ ਹੈ ਉਹ ਦੇਣਾ ਹੈ। ਵਰਗ ਦਰੂੀ ਦਾ ਸਮੀਕਰਨ x naught y naught 
ਇਸ ਿਬੰਦ ੂਦੀ ਘੱਟੋ-ਘੱਟ ਵਰਗ ਦਰੂੀ ਇਸ ਿਸੱਧੀ ਰਖੇਾ 'ਤੇ ਿਕਸੇ ਵੀ ਿਬੰਦ ੂਤୌ ਕੋਈ ਵੀ ਨਹੀ ਂ, x 
ਇਸ ਲਈ ਸਪੱਸ਼ਟ ਤੌਰ 'ਤੇ ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਹਾਈ ਸਕੂਲ ਤୌ ਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਪਰੀਖਣ ਦੀ ਦਰੂੀ ਜਾਂ ਸਭ ਤୌ ਛੋਟੀ ਦਰੂੀ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਇਸ ਿਬੰਦ ੂਤୌ ਿਸੱਧੀ ਰੇਖਾ ਤੱਕ ਲੰਬ ਹੁੰਦੀ ਹੈ ਜੋ
ਿਕ ਇਸ ਲੰਬਵਤ ਅਤੇ ਇਸ ਲੰਬਕਾਰ ਦੀ ਇਹ ਚਤੁਰਭੁਜ ਦਰੂੀ ਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਿਬੰਦ ੂਤୌ ਇਸ ਿਸੱਧੀ ਰੇਖਾ ਤੱਕ ਇਸ ਰਖੇਾ ਦੇ ਿਹੱਸੇ ਦੀ ਵਰਗ ਦਰੂੀ ਇਸ ਫਾਰਮੂਲੇ ਦਆੁਰਾ ਿਦੱਤੀ ਗਈ ਹੈ। ਆਉ ਅਸੀ ਂਦੋ ਚੱਕਰਾਂ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਸਾਂਝ ੇ
ਸਪਰਸ਼ਾਂ ਬਾਰੇ ਗੱਲ ਕਰੀਏ ਤਾਂ ਆਓ ਅਸੀ ਂਇਹ ਦੱਸੀਏ ਿਕ ਇੱਥੇ ਬੇਸ਼ੱਕ ਬਹਤੁ ਸਾਰੇ ਕੇਸ ਹਨ, 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਥੇ ਕੋਈ ਵੀ ਦੋ ਚੱਕਰ ਿਖੱਚੀਏ ਤਾਂ ਇਹ ਉਹ ਸਿਥਤੀ ਹੈ ਜਦୌ ਦੋ ਚੱਕਰ ਨਾ ਤਾਂ ਇੱਕ ਦਜੂੇ ਨੰੂ ਛੂਹ ਰਹੇ ਹਨ ਅਤੇ ਨਾ ਹੀ ਉਹ ਇੱਕ ਦਜੂੇ ਨੰੂ ਕੱਟ ਰਹੇ ਹਨ  ਚਲੋ 
ਇਹ ਕୈਦਰ ਇੱਕ ਦੋ ਹਨ ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਚਾਰ ਸਪਰਸ਼ ਹਨ ਤਾਂ ਦੋ ਸਪਰਸ਼ੀਆਂ ਿਵੱਚୌ ਚਾਰ ਚਾਰ ਸਾਂਝੇ ਸਪਰਸ਼ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਆਮ c c 
ਸਪਰਸ਼ ਸਾਂਝੇ ਤୌ ਕੀ ਭਾਵ ਹਾਂ ਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਇੱਕੋ ਿਸੱਧੀ ਰਖੇਾ ਦੋਵਾਂ ਲਈ ਇੱਕ ਸਪਰਸ਼ ਹੈ।  ਚੱਕਰਾਂ ਦੀ ਉਦਾਹਰਨ ਲਈ ਆਓ ਅਸੀ ਂਇਸ ਿਸੱਧੀ ਰਖੇਾ ਨੰੂ ਕਹੀਏ ਤਾਂ 
ਇਹ ਿਸੱਧੀ ਰੇਖਾ ਜੋ ਮ୊ ਿਖੱਚੀ ਹੈ, ਇਸ ਪਿਹਲੇ ਚੱਕਰ ਲਈ ਇੱਕ ਸਪਰਸ਼ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਿਸੱਧੀ ਰੇਖਾ ਇੱਕ ਸਪਰਸ਼ ਹੈ ਇਸ ਿਬੰਦ ੂ'ਤੇ ਪਿਹਲਾ ਚੱਕਰ ਅਤੇ ਉਹੀ ਿਸੱਧੀ ਰੇਖਾ
ਇੱਥੇ ਇਸ ਿਬੰਦ ੂ'ਤੇ ਦਜੂੇ ਚੱਕਰ ਲਈ ਇੱਕ ਸਪਰਸ਼ ਹੈ, ਇਸਲਈ ਇਸ ਿਸੱਧੀ ਰੇਖਾ ਨੰੂ ਇਹਨਾਂ ਦੋਵਾਂ ਿਦੱਤੇ ਚੱਕਰਾਂ ਲਈ ਇੱਕ ਸਾਂਝਾ ਸਪਰਸ਼ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਇੱਕ ਹੋਰ ਸਾਂਝੀ ਸਪਰਸ਼ ਿਖੱਚ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹ  ਦੋ ਸਪਰਸ਼ਾਂ ਨੰੂ ਿਸੱਧੀਆਂ ਸਾਂਝੀਆਂ ਸਪਰਸ਼ਾਂ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਪਰ ਇਹਨਾਂ ਦੋਨਾਂ ਤୌ ah 
ਇਲਾਵਾ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਅਜੇ ਵੀ ਦੋ ਹੋਰ ਸਪਰਸ਼ਾਂ ਹੋਣਗੀਆਂ ਿਜਹਨਾਂ ਨੰੂ ਟਰਾਂਸਵਰਸ ਟ୊ਜ୊ਟ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਉਹ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਦੇ ਹਨ ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ 
ਇਹ ਲਾਲ ਰੇਖਾ ਇਸ ਿਬੰਦ ੂਤੇ ਪਿਹਲੇ ਚੱਕਰਾਂ ਲਈ ਇੱਕ ਸਪਰਸ਼ ਹੈ ਅਤੇ ਉਸੇ ਹੀ ਉਤੇੱ  ਉਹੀ ਲਾਲ ਰਖੇਾ ਇਸ ਿਬੰਦ ੂ'ਤੇ ਇਸ ਦਜੂੇ ਚੱਕਰ ਲਈ ਇੱਕ ਸਪਰਸ਼ ਹੈ ਇਸਲਈ 
ਇੱਕ ਿਸੱਧੀ ਸਾਂਝੀ ਸਪਰਸ਼ ਦੇ ਮਾਮਲੇ ਿਵੱਚ ਦੋਵୈ ਚੱਕਰ ਸਪਰਸ਼ ਦੇ ਇੱਕ ਪਾਸੇ ਹਨ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਦੇਖਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਿਜਵୈ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਕੋਈ ਵੀ ਿਸੱਧੀ ਰੇਖਾ ਸਤ୧ਾ ਨੰੂ 
ਦੋ ਿਹੱਿਸਆਂ ਿਵੱਚ ਵੰਡਦੀ ਹੈ। ਇੱਕ ਅੱਧਾ ਿਸੱਧੀ ਰਖੇਾ ਦੇ ਇਸ ਪਾਸੇ ਹੈ ਉਦਾਹਰਨ ਲਈ ਆਓ ਅਸੀ ਂਇਸ ਿਸੱਧੀ ਰਖੇਾ ਨੰੂ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਦਜੂਾ ਅੱਧਾ ਿਸੱਧੀ ਰਖੇਾ ਦੇ ਦਜੂੇ ਪਾਸੇ 
ਇੱਕ ਿਸੱਧੀ ਸਾਂਝੀ ਸਪਰਸ਼ ਦੇ ਮਾਮਲੇ ਿਵੱਚ ਦੋਵୈ ਇੱਕ ਿਸੱਧੀ ਰਖੇਾ ਟ୊ਜ୊ਟ ਦੇ ਇੱਕ ਪਾਸੇ ਇੱਕ ਸਪਰਸ਼ ਦੇ ਇੱਕ ਪਾਸੇ ਹੁੰਦੇ ਹਨ, ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਇਹ ਇੱਕ c  ircles 
ਅਿਜਹੀ ਸਪਰਸ਼ ਹੈ ਿਜਸਦੇ ਲਈ ਦੋਵୈ ਚੱਕਰ ਇਸਦੇ ਇੱਕ ਪਾਸੇ ਹੁੰਦੇ ਹਨ, ਇਸ ਪ୥ਕਾਰ ਦੀ ਸਪਰਸ਼ ਨੰੂ ਿਸੱਧੀ ਸਾਂਝੀ ਸਪਰਸ਼ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਹਰਾ ਇੱਕ  
ਿਸੱਧੀ ਕਾਰਬਨ ਸਪਰਸ਼ ਿਵੱਚୌ ਇੱਕ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਦੋਵୈ ਚੱਕਰ ਇਸ ਿਸੱਧੀ ਰੇਖਾ ਦੇ ਉਪੱਰ ਜਾਂ ਹੇਠਾਂ ਹਨ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਇਹ ਹੋਰ ਹਰਾ ਸਪਰਸ਼ ਵੀ ਇੱਕ ਿਸੱਧੀ ਸਾਂਝੀ ਸਪਰਸ਼ ਹੈ 
ਿਕਉਿਂਕ ਦੋਵୈ ਚੱਕਰ ਇਸ ਿਸੱਧੀ ਰੇਖਾ ਦੇ ਉਪੱਰ ਜਾਂ ਇੱਕ ਪਾਸੇ ਹਨ ਪਰ ਇਸ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ ਲਾਲ ਸਪਰਸ਼ ਲਾਲ ਸਪਰਸ਼ ਸਪੱਸ਼ਟ ਤੌਰ 'ਤੇ ਇਸ ਸਤਹ ਨੰੂ ਦੋ ਿਹੱਿਸਆਂ ਿਵੱਚ 
ਵੰਡਦਾ ਹੈ ਇੱਕ ਇਹ ਪਾਸੇ ਹੈ ਦਜੂਾ ਇਹ ਿਹੱਸਾ ਹੈ ਅਤੇ ਲਾਲ ਸਪਰਸ਼ ਦੇ ਮਾਮਲੇ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਵੱਡਾ ਚੱਕਰ ਇਸ ਪਾਸੇ ਹੈ ਅਤੇ ਛੋਟਾ ਚੱਕਰ ਉਲਟ 
ਪਾਸੇ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਅਿਜਹੀ ਸਪਰਸ਼ ਿਜਸ ਲਈ ਦੋ ਚੱਕਰ ਸਪਰਸ਼ ਦੇ ਇੱਕੋ ਪਾਸੇ 'ਤੇ ਨਹੀ ਂਹਨ, ਨੰੂ ਟ୥ਾਂਸਵਰਸ ਕਾਮਨ ਟ୊ਜ୊ਟ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਵੀ ਇੱਕ ਸਾਂਝਾ ਸਪਰਸ਼ 
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ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਿਸੱਧੀ ਰੇਖਾ ਦੋਵਾਂ ਵୈ ਦੀ ਇੱਕ ਸਪਰਸ਼ ਹੈ। ਚੱਕਰ ਪਰ ਿਫਰ ਚੱਕਰ ਸਪਰਸ਼ ਟਰਾਂਸਵਰਸ ਕਾਮਨ ਟ୊ਜ୊ਟ ਦੇ ਉਲਟ ਪਾਿਸਆਂ 'ਤੇ ਹੁੰਦੇ ਹਨ  ਇਸਲਈ ਇੱਥੇe 
ਇੱਕ ਹੋਰ ਟਰਾਂਸਵਰਸ ਕਾਮਨ ਟ୊ਜ୊ਟ ਹੋਵੇਗਾ ਜੋ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਹੈ um 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਪਿਹਲੇ ਕੇਸ ਿਵੱਚ ਪੂਰੀ ਤਰ୧ਾਂ ਚਾਰ ਸਾਂਝ ੇਸਪਰਸ਼ ਹੋਣਗੇ ਿਜਨ୧ਾਂ ਿਵੱਚୌ ਦੋ ਿਸੱਧੀਆਂ ਅਤੇ ਦਜੂੇ ਦੋ ਟਰਾਂਸਵਰਸ ਹਨ ਇਸਲਈ ਇਸ ਲੈਕਚਰ ਦੇ ਅਗਲੇ ਭਾਗ 
ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਦੇਖਾਂਗੇ ਿਕ ਇਸ ਪ୥ਤੱਖ ਸਾਂਝ ੇਸਿਮਆਂ ਦੀਆਂ ਸਾਰੀਆਂ ਚਾਰਾਂ ਦੀਆਂ ਸਮੀਕਰਨਾਂ ਅਤੇ ਇਹਨਾਂ ਸਾਂਝ ੇਸਪਰਸ਼ਾਂ ਦੇ ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ ਦੇ ਿਬੰਦ ੂਦੇ ਿਨਰਦੇਸ਼ਾਂਕ ਨੰੂ ਿਕਵୈ 
ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਨਾ ਹੈ ਤਾਂ ਆਉ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਦੀ ਉਤਪੱਤੀ ਨਾਲ ਸ਼ੁਰ ੂਕਰੀਏ। ਇਸ ਪਿਹਲੇ ਕੇਸ ਲਈ ਿਸੱਧੀਆਂ ਸਾਂਝੀਆਂ ਸਪਰਸ਼ਾਂ ਹਨ , ਇਸਲਈ ਇਹ ਦੋ ਚੱਕਰ ਹੋਣ 
ਿਦਓ ਕୈਦਰ ਇੱਕ ਅਤੇ ਕୈਦਰ ਦੋ ਇੱਕ ਕੋਲ ਕੋਆਰਡੀਨੇਟ ਇੱਕ ਇੱਕ ਦੋ ਕੋਲ ਕੋਆਰਡੀਨੇਟ ਦੋ ਦੋ ਹਨ ਅਤੇ ਮੰਨੋ ਿਕ ਪਿਹਲੇ ਦਾ ਘੇਰਾ ਇਹ c c c x y c x y 
ਹੈ।  ਕୈਦਰ ਦੇ ਨਾਲ ਚੱਕਰ ਇੱਕ ਇੱਕ ਹੋਵੇ ਅਤੇ ਦਜੂੇ ਚੱਕਰ ਦਾ ਕୈਦਰ ਦੇ ਨਾਲ ਦੋ ਹੋਵੇ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਿਕਵୈ ਮੰਨੀਏ ਜੇਕਰ ਸਾਨੰੂ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਹਾਂ c r c r 
ਇਸਦਾ ਮਤਲਬ ਇਹ ਨਹੀ ਂਹੈ ਿਕ ਇਹ ਚੱਕਰ ਰਖੇਾਗਿਣਿਤਕ ਤੌਰ 'ਤੇ ਨਹੀ ਂਹਨ।  ਿਖੱਿਚਆ ਿਗਆ ਹੈ ਅਤੇ ਸਾਨੰੂ ਜੋ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਉਹ ਹੈ ਿਸਰਫ ਇਹਨਾਂ ਦੋ ਚੱਕਰਾਂ ਦੇ 
ਘੇਰੇ ਅਤੇ ਚੱਕਰਾਂ ਦੇ ਇਹਨਾਂ ਕୈਦਰਾਂ ਦੇ ਿਨਰਦੇਸ਼ਾਂਕ ਦਾ ਕਿਹਣਾ ਹੈ ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਿਕਵୈ ਜਾਂਚ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਕੇਸ ਹੈ ਜਾਂ ਨਹੀ ਂਅਸੀ ਂਇਹ ਿਕਵୈ ਜਾਂਚਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਕੀ ਕੇਸ ਦੋ ਨਾਨ 
ਇੰਟਰਸੈਕਿਟੰਗ ਅਤੇ ਗੈਰ ਛੂਹਣ ਵਾਲਾ ਹੈ ਚੱਕਰ 
ਇਸ ਲਈ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਬਹਤੁ ਮੁਸ਼ਕਲ ਨਹੀ ਂਹੈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇਹ ਮਿਹਸੂਸ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਜੇਕਰ ਦੋ ਕୈਦਰਾਂ ਿਵਚਕਾਰ ਿਸੱਧੀ ਰੇਖਾ ਦੀ ਦਰੂੀ ਹੈ ਤਾਂ ਜੇਕਰ ਦੋ ਕୈਦਰਾਂ ਿਵਚਕਾਰ ਦਰੂੀ ਹੈ, 
ਜੋ ਿਕ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਇਹ ਸਮੀਕਰਨ ਹੈ ਜੇਕਰ ਦੋ ਕୈਦਰਾਂ ਿਵਚਕਾਰ ਇਹ ਦਰੂੀ ਹੈ  ਘੇਰੇ ਦੇ ਜੋੜ ਤୌ ਵੱਡਾ 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਆਸਾਨੀ ਨਾਲ ਜਾਂਚ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਕੀ ਇਹ ਸਿਥਤੀ ਵਾਪਰਦੀ ਹੈ, ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਸਿਥਤੀ ਵਾਪਰਦੀ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੈ 
ਿਕ ਿਕਉਿਂਕ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਕਹੀਏ ਿਕ ਅਸੀ ਂਕୈਦਰਾਂ ਨੰੂ ਇੱਕ ਿਸੱਧੀ ਰਖੇਾ ਨਾਲ ਜੋੜਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹ ਦਰੂੀ ਇੱਕ ਹੈ।  ਇੱਥୌ ਤੱਕ ਅਤੇ ਇਹ ਦਰੂੀ ਦੋ ਹੈ, r r 
ਇਸ ਲਈ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਦੋ ਚੱਕਰ ਛੂਹ ਨਹੀ ਂਰਹੇ ਹਨ ਅਤੇ ਇੱਕ ਦਜੂੇ ਨੰੂ ਕੱਟਦੇ ਨਹੀ ਂਹਨ ਤਾਂ ਇਹ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੈ ਿਕ ਦੋ ਕୈਦਰਾਂ ਿਵਚਕਾਰ ਕੱੁਲ ਦਰੂੀ ਹੋਵੇਗੀ  r 
ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਟ ੂਪਲੱਸ ਕੁਝ ਹੋਰ ਬਣੋ ਿਕਉਿਂਕ ਦੋ ਚੱਕਰ ਨਾ ਤਾਂ ਛੂਹ ਰਹੇ ਹਨ ਅਤੇ ਨਾ ਹੀ ਉਹ ਇੱਕ ਦਜੂੇ ਨੰੂ ਕੱਟ ਰਹੇ ਹਨ, r 
ਇਸ ਲਈ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੈ ਿਕ ਜਦୌ ਅਿਜਹਾ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਸੱਚ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਦੇ ਉਲਟ ਵੀ ਜੇਕਰ ਦਰੂੀ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਦੋ ਤୌ ਵੱਧ ਹੈ ਤਾਂ ਉਹ  ਇਹ ਵੀ r r 
ਦਰਸਾਉਦਂਾ ਹੈ ਿਕ ਉਹ ਇੱਕ ਦਜੂੇ ਨੰੂ ਛੂਹਦੇ ਨਹੀ ਂਹਨ ਜਾਂ ਨਾ ਹੀ ਉਹ ਇੱਕ ਦਜੂੇ ਨੰੂ ਕੱਟਦੇ ਹਨ, 
ਇਸ ਲਈ ਆਓ ਅਸੀ ਂਇਸ ਪਿਹਲੇ ਕੇਸ ਨੰੂ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਿਜੱਥੇ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਦੋ ਇੱਕ ਦਜੂੇ ਨੰੂ ਕੱਟਣ ਵਾਲੇ ਅਤੇ ਗੈਰ ਛੂਹਣ ਵਾਲੇ ਚੱਕਰ ਹਨ, 
ਇਸ ਲਈ ਮੰਨ ਲਓ ਿਕ ਇਹ ਦੋ ਚੱਕਰ ਹਨ ਤਾਂ ਇੱਕ ਦਾ ਕୈਦਰ ਇੱਕ ਦਜੂੇ ਦਾ ਕୈਦਰ ਹੈ  ਦੋ, ਇੱਕ ਅਤੇ ਦੋ ਦੇ ਧੁਰੇ ਨੰੂ ਇੱਕ ਇੱਕ ਦੋ ਦੋ ਹੋਣ c c c c x y nx y 
ਿਦਓ, ਪਿਹਲੇ ਇਸ ਵੱਡੇ ਚੱਕਰ ਦੇ ਘੇਰੇ ਨੰੂ ਕୈਦਰ ਇੱਕ ਇੱਕ ਅਤੇ ਸਭ ਤୌ ਛੋਟੇ ਚੱਕਰ ਦੇ ਕୈਦਰ ਦੇ ਨਾਲ ਦੋ ਹੋਣ ਿਦਓ ਤਾਂ ਕੁਦਰਤੀ ਤੌਰ 'ਤੇ  ਇਸ c br c r 
ਉਦਾਹਰਨ ਲਈ ਇੱਕ ਦੋ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ ਇੱਥੇ ਹਣੁ ਇਸ ਸਾਂਝੇ ਸਪਰਸ਼ 'ਤੇ ਿਵਚਾਰ ਕਰੀਏ ਤਾਂ ਆਓ ਇਸ ਿਸੱਧੀ ਸਾਂਝੀ ਸਪਰਸ਼ ਦੇ ਸੰਪਰਕ ਿਬੰਦ ੂਨੰੂ ਇੱਕ ਿਬੰਦ ੂ 'ਤੇ r r a 
ਪਿਹਲੇ ਚੱਕਰ ਅਤੇ ਸੰਪਰਕ ਦੇ ਿਬੰਦ ੂਜਾਂ ਿਬੰਦ ੂਿਜੱਥੇ ਕਰੀਏ।  ਿਸੱਧੀ ਸਾਂਝੀ ਸਪਰਸ਼ ਦਜੂੇ ਚੱਕਰ ਨੰੂ ਛੂਹਦੀ ਹੈ , ਉਸ ਿਬੰਦ ੂਨੰੂ ਹੋਣ ਿਦਓ ਤਾਂ ਇਹ ਇਹ b thi s b a 

ਹੈ ਸਪੱਸ਼ਟ ਤੌਰ 'ਤੇ ਇਹ ਕੋਣ 90 ਿਡਗਰੀ ਹਨ ਅਤੇ ਆਓ ਅਸੀ ਂਚੱਕਰ ਦੇ ਦੋ ਕୈਦਰਾਂ ਨੰੂ ਜੋੜਨ ਵਾਲੀ ਿਸੱਧੀ ਰੇਖਾ 'ਤੇ ਿਵਚਾਰ ਕਰੀਏ, ਆਓ ਅਸੀ ਂਇਸ ਨੰੂ ਅੱਗੇ b 
ਵਧਾਉਦਂੇ ਹਾਂ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਸਪੱਸ਼ਟ ਤੌਰ 'ਤੇ ਇਹ ਿਸੱਧਾ  ਰਖੇਾ ਿਕਸੇ ਿਬੰਦ ੂ 'ਤੇ ਿਸੱਧੀ ਸਾਂਝੀ ਟ୊ਜ୊ਟ ਨੰੂ ਕੱਟਣ ਜਾ ਰਹੀ ਹੈ ਿਜਸ ਦੇ ਕੋਆਰਡੀਨੇਟ ਅਸੀ ਂਅਲਫ਼ਾ ਕਾਮੇ ਬੀਟਾ p 
ਦਆੁਰਾ ਦਰਸਾਉਦਂੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਸਾਡਾ ਪਿਹਲਾ ਕੰਮ ਇਸ ਿਬੰਦ ੂ ਅਲਫ਼ਾ ਕਾਮੇ ਬੀਟਾ ਦੇ ਕੋਆਰਡੀਨੇਟ ਨੰੂ ਲੱਭਣਾ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਇਸ ਿਸੱਧੀ ਸਾਂਝੀ ਟ୊ਜ୊ਟ ਦੀ p 
ਸਮੀਕਰਨ ਲੱਭਾਂਗੇ ਤਾਂ  ਹਣੁ ਇਹ ਇੱਕ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਦੋ ਹੈ ਹਣੁ ਚੱਕਰ ਦੇ ਦੋ ਕୈਦਰਾਂ ਿਵਚਕਾਰ ਇਸ ਦਰੂੀ ਨੰੂ ਇੱਕ ਦਆੁਰਾ ਦਰਸਾਉਣ ਿਦਓ ਅਤੇ ਇਸ ਿਬੰਦ ੂr r l p
ਅਤੇ ਦਜੂੇ ਚੱਕਰ ਦੇ ਕୈਦਰ ਦੋ ਿਵਚਕਾਰ ਦਰੂੀ ਨੰੂ ਦੋ ਹੋਣ ਿਦਓ। ਿਕ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਿਤਕੋਣ ਦੋ ਜੋ ਿਕ ਇਹ ਿਤਕੋਣ ਹੈ ਿਤਕੋਣ ਦੇ ਸਮਾਨ ਹੈc l pbc pac one 
ਅਤੇ ਇਹ 
ਇਸ ਲਈ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹਨਾਂ ਦੋ ਿਤਕੋਣਾਂ ਦੇ ਿਤੰਨੇ ਕੋਣ ਦੋ ਅਤੇ ਇੱਕ ਇਹ ਦੋਵୈ ਹਨ। ਕੋਣ ਦੇ ਇੱਕੋ ਿਜਹੇ ਿਤੰਨ ਕੋਣ ਹੁੰਦੇ ਹਨ ਿਕਉਿਂਕ ਿਜਵୈ ਿਕ ਤੁਸੀ ਂpbc pac tr 
ਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਇੱਕ ਕੋਣ 90 ਿਡਗਰੀ ਹੈ ਇਹ ਕੋਣ ਇਸ ਕੋਣ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਅੱਗੇ ਇਹ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਕੋਣ ਵੀ ਦੋਵਾਂ ਿਤਕੋਣਾਂ ਲਈ ਸਾਂਝਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ 
ਿਕਉਿਂਕ ਇਹਨਾਂ ਦੋਨਾਂ ਿਤਕੋਣਾਂ ਦੇ ਦੋ ਕੋਣ ਇੱਕੋ ਹਨ।  ਤੀਸਰਾ ਕੋਣ ਘਰ ਵੀ ਇੱਕੋ ਿਜਹਾ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹਨਾਂ ਦੋ ਿਤਕੋਣਾਂ ਲਈ ਹਣੁ ਿਤੰਨୌ ਕੋਣ ਇੱਕੋ 
ਹਨ, 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਦੋਵୈ ਿਤਕੋਣ ਸਮਾਨ ਹਨ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਸਮਾਨਤਾ ਅਨੁਪਾਤ ਤୌ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਸਮਾਨਤਾ ਅਨੁਪਾਤ ਤୌ ਇਹ ਅਨੁਪਾਤ ਹੈ ਿਕ ਪੀਸੀ ਇੱਕ ਲੰਬਾਈ ਪੀਸੀ 
ਇੱਕ  ਵੱਡੇ ਿਤਕੋਣ ਦਾ ਅਨੁਸਾਰੀ ਪਾਸੇ ਦੀ ਲੰਬਾਈ ਦਆੁਰਾ ਵੰਿਡਆ ਿਗਆ ਦੋ ਛੋਟੇ ਿਤਕੋਣ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇੱਕ ਦੋ ਦਆੁਰਾ ਇੱਕ pc pc pc pc r r 
ਦੋ ਹਣੁ ਇੱਕ ਹੋਰ ਕੁਝ ਨਹੀ ਂਹੈ ਪਰ ਇੱਕ ਜੋੜ ਦੋ ਦੋ ਦਆੁਰਾ ਭਾਗ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਦੋ ਹੈ ਇੱਕ ਜੋੜ ਇੱਕ ਦੋ ਦਆੁਰਾ ਇੱਕ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ pc l l pc l l l l r 
ਇੱਕ ਦੋ ਦਆੁਰਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇੱਕ ਦੋ ਦਆੁਰਾ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਦੋ ਉਤੱੇ ਦੋ ਿਜਸਦਾ ਅਰਥ ਹੈ ਿਕ ਦੋ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇੱਕ ਇੱਕ ਿਵੱਚ ਦੋ r r n l r r r l l l r 
ਨਾਲ ਇੱਕ ਿਮੰਟ ਭਾਗ  ਦੋ ਅਤੇ ਇੱਕ ਸਾਨੰੂ ਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਜਾਿਣਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਸਾਨੰੂ ਦੋ ਕୈਦਰਾਂ ਦੇ ਕੋਆਰਡੀਨੇਟ ਿਦੱਤੇ ਗਏ ਹਨ, ਇਸਲਈ ਇੱਥୌ ਸਾਨੰੂ r sr l 
ਇਸ ਿਬੰਦ ੂ ਦੇ ਧੁਰੇ ਨੰੂ ਲੱਭਣ ਦੇ ਯੋਗ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ  ਹਣੁ ਦਾ ਸਮੀਕਰਨ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਿਬੰਦ ੂ ਉਤੇੱ ਿਪਆ ਹੈ। ਿਸੱਧੀ ਰੇਖਾ ਨਾਲ ਜੁੜਦੀ ਹੈ, ਇਹ p so p c1 c2 
ਉਸ ਬੀਟਾ ਮਾਇਨਸ ਨੰੂ ਅਲਫ਼ਾ ਮਾਇਨਸ ਨਾਲ ਭਾਗ ਕਰਦੀ ਹੈ, y1 x1 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਇਸ ਲਾਈਨ ਦੀ ਢਲਾਣ ਹੈ, ਲਾਈਨ ਦੀ ਢਲਾਨ ਇਹ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਢਲਾਨ ਲਾਈਨ ਦੀ ਢਲਾਨ ਦੇ ਸਮਾਨ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ  pc1 pc1 c 1 c 2 
ਇਹ ਵੈਸੇ ਵੀ ਉਹੀ ਲਾਈਨ ਹੈ ਅਤੇ ਲਾਈਨ ਦੀ ਢਲਾਨ ਅਤੇ ਲਾਈਨ ਦੀ ਢਲਾਨ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਲਾਈਨ ਦੀ ਢਲਾਨ ਦੇ c 1 c 1 c 2 pc 2 
ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਬੀਟਾ ਮਾਇਨਸ ਦੋ ਤੇ ਅਲਫ਼ਾ ਮਾਇਨਸ ਹੈ।  2 y x 
ਇਸ ਲਈ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਇਹ ਪਤਾ ਕਰਨ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰਾਂਗੇ ਿਕ ਸਾਨੰੂ ਇੱਥੇ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਿਮਲ ਿਗਆ ਹੈ । ਹਣੁ ਇੱਥୌ ਅਸੀ ਂਜੋ ਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਉਹ l 1 l 2 
ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਦਰੂੀ ਦੋ ਬਰਾਬਰ ਹੈ l 
ਇਸ ਲਈ ਦੋ ਵਰਗ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਬੀਟਾ ਘਟਾਓ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। ਪੂਰਾ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਅਲਫ਼ਾ ਮਾਇਨਸ ਪੂਰਾ ਵਰਗ ਿਜਸ ਨੰੂ ਮ୊ ਿਪਛਲੀ ਸਲਾਈਡ 'ਤੇ ਲੈ l y2 x2 
ਜਾਵਾਂਗਾ ਸਲਾਈਡ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਸੀ ਵਰਗ ਬੀਟਾ ਘਟਾਓ ਪੂਰਾ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਅਲਫ਼ਾ ਘਟਾਓ ਪੂਰਾ ਵਰਗ ਜੋ ਿਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਲਫ਼ਾ ਘਟਾਓ l 2 y 2 x 2 i 

ਪੂਰੇ ਵਰਗ ਨੰੂ ਆਮ ਤੌਰ 'ਤੇ ਿਲਆ ਜਾਵੇਗਾ ਇਸ ਤୌ ਬਾਹਰ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਬੀਟਾ ਘਟਾਓ ਦੋ ਪੂਰੇ ਵਰਗ ਨੰੂ ਅਲਫ਼ਾ ਮਾਇਨਸ ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕਰੋ  ਦੋ ਪੂਰ ੇਵਰਗx 2 y x 
ਪਰ ਬੀਟਾ ਘਟਾਓ ਦੋ ਨੰੂ ਅਲਫ਼ਾ ਘਟਾਓ ਦੋ ਦਆੁਰਾ ਵੰਿਡਆ ਿਗਆ , ਦੋ ਚੱਕਰਾਂ ਦੇ ਕୈਦਰਾਂ ਨੰੂ ਜੋੜਨ ਵਾਲੀ ਇਸ ਿਸੱਧੀ ਰਖੇਾ ਦੀ ਢਲਾਣ ਤୌ ਇਲਾਵਾ ਹੋਰ ਕੁਝ ਨਹੀ ਂy x 
ਹੈ ਜੋ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਇੱਥੇ ਇਸ ਮਾਤਰਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਇੱਥੇ ਮੁੱਲ ਨਾਲ ਬਦਲ ਸਕਦੇ ਹਾਂ  ਇਸਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਦੋ ਵਰਗ ਅਲਫ਼ਾ ਘਟਾਓ l x 
ਦੋ ਪੂਰੇ ਵਰਗ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਜੋੜ ਦੋ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਪੂਰਾ ਵਰਗ ਉਤੱੇ ਘਟਾਓ ਪੂਰਾ ਵਰਗ ਹੈ ਪਰ ਿਫਰ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਤୌ ਇੱਥੇ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਜਾਣਦੇy y x 2 x 1 
ਹਾਂ ਿਕ ਵਰਗ ਵਰਗ ਹੈ।  ਵਰਗ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਦੋ ਪੂਰੇ ਵਰਗ l 2 l 1 r 2 r r 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਵਰਤਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਇੱਕ ਵਰਗ ਦੋ ਵਰਗ ਗੁਣਾ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਦੋ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਜੋ ਹਣੁ ਇੱਕ l r r r l 
ਵਰਗ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਦੀ ਦਰੂੀ ਹੈ।  ਦੋ ਚੱਕਰਾਂ ਦੇ ਕୈਦਰ l 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਕ  ਵਰਗ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਦੋ ਵਰਗ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਦੋ ਪੂਰੇ ਵਰਗ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਵਰਗ ਦੋ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਪੂਰਾ ਵਰਗ ਜੋੜ l r r r l y y x
ਦੋ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਪੂਰਾ ਵਰਗ x 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਅਤੇ ਇਹ ਸਮੀਕਰਨ ਬਰਾਬਰ ਹਨ ਅਤੇ ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਸੀ ਂਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ  ਇਸ ਨੰੂ ਇੱਥੇ ਆਮ ਭਾਅ ਵਜୌ ਲਓ ਅਤੇ ਿਫਰ ਇੱਥੇ ਕੁਝ ਅਿਜਹਾ 
ਹੋਵੇਗਾ ਜੋ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਕੀ ਅਸੀ ਂਇਸ ਖੱਬੇ ਪਾਸੇ ਇਸ ਪੂਰੀ ਚੀਜ਼ ਨੰੂ ਅਲਫ਼ਾ ਘਟਾਓ ਦੋ ਪੂਰੇ ਵਰਗ ਦੋ ਘਟਾਓ ਇਕ ਪੂਰੇ ਵਰਗ ਿਵਚ ਦੋ ਘਟਾਓ ਇਕ x x x x x 
ਵਜୌ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ।  ਪੂਰਾ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਦੋ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਪੂਰਾ ਵਰਗ ਪਰ ਇਹ ਪੂਰੀ ਚੀਜ਼ ਇਸ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਿਜਸ ਨੰੂ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਨਾਲ ਗੁਣਾ y y 
ਕੀਤਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਇਹ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਬੇਸ਼ਕ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਅਤੇ ਇਹ ਇੱਕੋ ਹਨ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਕੀ ਕਰਦੇ ਹਾਂ  ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਨਾ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਅਲਫ਼ਾ ਘਟਾਓ x 

Pru
tor
@
IIT
K



ਦੋ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਦੋ ਗੁਣਾ ਇਕ ਘਟਾਓ ਦੋ ਿਵਚ ਦੋ ਘਟਾਓ ਇਕ ਅਤੇ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਸ ਨੰੂ ਹੋਰ ਸਰਲ ਕਰੀਏ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਅਲਫ਼ਾ ਦਾ ਇੰਨਾ ਮੁੱਲ ਪ୥ਾਪਤ r r r x x 
ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਦੋ ਜੋੜ ਦੋ ਿਵਚ ਦੋ ਘਟਾਓ ਇਕ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਦੋ ਨਾਲ ਭਾਗ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਜੋ ਿਕ ਇੱਕ ਦੋ ਹੈ ਘਟਾਓ ਦੋ ਇੱਕ ਨੰੂ x r x x r r r x r x r 
ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਦੋ ਨਾਲ ਵੰਿਡਆ ਿਗਆ ਤਾਂ ਇਹ ਅਲਫ਼ਾ ਹੈ ਯਾਦ ਰੱਖੋ ਅਲਫ਼ਾ ਇਸ ਿਸੱਧੀ ਸਾਂਝੀ ਸਪਰਸ਼ ਨਾਲ ਚੱਕਰ ਦੇ ਕୈਦਰਾਂ ਨੰੂ ਜੋੜਨ ਵਾਲੀ ਿਸੱਧੀ ਰੇਖਾ ਦੇ r 
ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ ਦੇ ਇਸ ਿਬੰਦ ੂਦਾ ਕੋਆਰਡੀਨੇਟ ਸੀ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਅਸੀ ਂਬੀਟਾ ਅਤੇ ਲੱਭ ਸਕਦੇ ਹਾਂ  ਇਹ ਆਸਾਨ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਇਸ ਸਮਾਨਤਾ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰ x 
ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕਉਿਂਕ ਜਦୌ ਤୌ ਅਲਫ਼ਾ ਜਾਿਣਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਆਸਾਨੀ ਨਾਲ ਬੀਟਾ ਲੱਭ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਥੋੜ୧ੀ ਿਜਹੀ ਹੇਰਾਫੇਰੀ ਸਾਨੰੂ ਬੀਟਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ r 1 y 2 
ਘਟਾਓ ਨੰੂ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਦੋ ਨਾਲ ਭਾਗ ਿਦੰਦੀ ਹੈ ਤਾਂ ਹਣੁ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਹੈ ਇਸ ਿਬੰਦ ੂ ਦੇ ਇਸ ਦੇ ਕੋਆਰਡੀਨੇਟ ਹਨ ਪਰ ਸਾਡਾ ਅੰਤਮ ਟੀਚਾ ਇਸ r 2 y 1 r r p 
ਦੀ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਇਸ ਿਸੱਧੀ ਸਾਂਝੀ ਟ୊ਜ୊ਟ ਦੀ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਲੱਭਣਾ ਸੀ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਿਕਵୈ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਬੇਸ਼ੱਕ ਇੱਕ ਗੱਲ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ 
ਿਕ ਇਹ ਸਪਰਸ਼ ਇਸ ਿਬੰਦ ੂ'ਤੇ ਸਿਥਤ ਹੈ ਿਜਸ ਦੇ ਧੁਰੇ ਹਨ।  ਜਾਣ ੇਜਾਂਦੇ ਹਨ ਇਸਲਈ ਜੇਕਰ ਇਸ ਿਸੱਧੀ ਸਾਂਝੀ ਸਪਰਸ਼ 'ਤੇ ਕੋਈ ਿਬੰਦ ੂ ਕੌਮਾ ਹੈ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਕਿਹ x y 
ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਘਟਾਓ ਬੀਟਾ ਓਨ ਘਟਾਓ ਅਲਫ਼ਾ y x 
ਇਸ ਲਈ ਘਟਾਓ ਬੀਟਾ ਓਨ ਮਾਇਨਸ ਅਲਫ਼ਾ ਇਸ ਿਸੱਧੀ ਸਾਂਝੀ ਸਪਰਸ਼ ਦੀ ਢਲਾਨ ਹੋਣ ਜਾ ਰਹੀ ਹੈ। ਅਤੇ ਉਸ ਢਲਾਨ ਨੰੂ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਣ ਿਦਓ ਤਾਂ ਹਣੁ y x m 
ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਸ ਿਸੱਧੀ ਸਾਂਝੀ ਸਪਰਸ਼ ਦੀ ਢਲਾਨ ਨੰੂ ਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਇਸ ਿਸੱਧੀ ਸਾਂਝੀ ਸਪਰਸ਼ ਦੀ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਲੱਭਣਾ ਪੂਰਾ ਕਰ ਿਲਆ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਿਫਰ ਇਹ 
ਿਸੱਧੀ ਸਾਂਝੀ ਟ୊ਜ୊ਟ ਦੀ ਸਮੀਕਰਨ ਹੈ ਪਰ ਹਣੁ ਦਾ ਪਤਾ ਨਹੀ ਂਹੈ।  ਸਾਡੇ ਲਈ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਿਕਵୈ ਲੱਭਦੇ ਹਾਂ ਅਲਫ਼ਾ ਅਤੇ ਬੀਟਾ ਇੱਥੇ ਜਾਣੇ ਜਾਂਦੇ ਹਨ ਪਰ ਇਹ m m m 
ਨਹੀ ਂਪਤਾ ਿਕ ਅਸੀ ਂਕੀ ਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਉਹ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਉਹ ਥਾਂ ਹੈ ਿਜੱਥੇ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲੀਆਂ ਕੁਝ ਸਲਾਈਡਾਂ 'ਤੇ ਦੇਿਖਆ ਸੀ ਜੋ ਿਕ ਇੱਕ ਿਬੰਦ ੂਦੀ ਸਭ ਤୌ ਛੋਟੀ ਦਰੂੀ ਬਾਰ ੇਸੀ। 
ਇੱਕ ਿਦੱਤੀ ਿਸੱਧੀ ਲਾਈਨ ਤਾਂ ਇਹ ਉਹ ਥਾਂ ਹੈ ਿਜੱਥੇ ਇਹ ਨਤੀਜਾ ਬਹਤੁ ਲਾਭਦਾਇਕ ਹੋਣ ਵਾਲਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਜੋ ਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਉਹ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਪਿਹਲੇ ਚੱਕਰ ਦੇ 
ਕୈਦਰਾਂ ਤୌ ਇਸ ਸਪਰਸ਼ ਦੀ ਸਭ ਤୌ ਛੋਟੀ ਦਰੂੀ ਇੱਕ ਹੈ ਅਤੇ ਦਜੂੇ ਚੱਕਰ ਦੇ ਕୈਦਰ ਤୌ ਦੋ ਹੈ।  r r 
ਇਸ ਲਈ ਦਾ ਇਹ ਮੁੱਲ ਅਿਜਹਾ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕ ਇਸ ਦੀ ਸਭ ਤୌ ਛੋਟੀ ਦਰੂੀ ਿਕਉਿਂਕ ਜੇਕਰ ਵੱਖਰਾ ਹੈ ਤਾਂ ਸਭ ਤୌ ਛੋਟੀ ਦਰੂੀ ਇਹਨਾਂ ਦੋ ਚੱਕਰਾਂ ਿਵੱਚୌ ਇੱਕm m r 
ਅਤੇ ਦੋ ਨਹੀ ਂਹੋ ਸਕਦੀ ਪਰ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਇੱਕ ਿਸੱਧਾ ਸਾਂਝਾ ਸਪਰਸ਼ ਹੈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂ ਇਸ ਕੋਣ ਨੰੂ ਵੇਖੋ ਇੱਥੇ ਨੱਬੇ ਿਡਗਰੀ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਦਰੂੀ r 

ਇੱਕ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਇਸ ਿਸੱਧੀ ਸਾਂਝੀ ਸਪਰਸ਼ ਤୌ ਇਸ ਕୈਦਰ ਇੱਕ ਦੀ ਸਭ ਤୌ ਛੋਟੀ ਦਰੂੀ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਦਜੂੇ ਚੱਕਰ ਦੇ ਕୈਦਰ ਦੋ ਅਤੇ ਇਸ ਿਸੱਧੀ ਸਾਂਝੀ r c c 
ਸਪਰਸ਼ ਿਵੱਚ ਸਭ ਤୌ ਛੋਟੀ ਦਰੂੀ ਦੋ ਹੈ। ਪਰ ਅਿਜਹਾ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਢਲਾਨ ਨੰੂ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਬਦਲਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਦਰੂੀਆਂ r m r 
1 ਅਤੇ ਨਹੀ ਂਹੋਣਗੀਆਂ, ਮੇਰਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਮ୊ ਕਰ ਸਕਦਾ ਹਾਂ, ਉਦਾਹਰਣ ਵਜୌ ਜੇਕਰ ਮੇਰ ੇਕੋਲ ਢਲਾਨ ਕੁਝ ਹੋਰ ਹੋਵੇ  ਿਫਰ ਮੇਰੇ ਕੋਲ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਦੀ ਿਸੱਧੀ r 2 
ਲਾਈਨ ਹੋਵੇਗੀ ਜੋ ਹਾਲਾਂਿਕ ਅਲਫ਼ਾ ਬੀਟਾ ਿਵੱਚୌ ਲੰਘਦੀ ਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਕਾਲੀ ਲਾਈਨ ਵੀ ਅਲਫ਼ਾ ਬੀਟਾ ਿਵੱਚୌ ਲੰਘਦੀ ਹੈ ਪਰ ਿਫਰ ਿਕਉਿਂਕ ਚੱਕਰ ਤୌ ਇਸ ਕਾਲੀ ਲਾਈਨ ਦੀ ਸਭ ਤୌ ਛੋਟੀ ਦਰੂੀ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੁੰਦੀ ਿਕਉਿਂਕ 
ਇਹ ਖਾਸ ਕਾਲੀ ਲਾਈਨ ਇਹਨਾਂ ਦੋ ਚੱਕਰਾਂ ਨੰੂ ਛੂਹ ਵੀ ਨਹੀ ਂਿਰਹਾ ਹੈ ਿਜਸਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਇਹਨਾਂ ਦੋ ਚੱਕਰਾਂ ਦੇ ਕୈਦਰ ਤୌ ਇਸ ਕਾਲੀ ਰੇਖਾ ਦੀ ਸਭ ਤୌ ਛੋਟੀ ਦਰੂੀ 
ਸਪੱਸ਼ਟ ਤੌਰ 'ਤੇ ਅਤੇ ਨਹੀ ਂਹੋਵੇਗੀ ਿਕਉਿਂਕ ਜੇਕਰ ਇਹ ਅਤੇ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਹੈ।  ਸਪੱਸ਼ਟ ਕਰੋ ਿਕ ਇਹ ਕਾਲੀ ਰੇਖਾ ਿਸੱਧੀ ਹੋਣੀ ਚਾਹੀਦੀ ਹੈ r 1 r 2 r 1 r 2 
ਇਸ ਨੰੂ ਦੋਵਾਂ ਚੱਕਰਾਂ ਲਈ ਇੱਕ ਸਾਂਝਾ ਸਪਰਸ਼ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਇਸ ਦੀ ਵਰਤୌ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਕੁਝ ਸਮੀਕਰਨ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਨ ਲਈ ਕਰਾਂਗੇ ਅਤੇ ਿਫਰ m 
ਇਸ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰਨ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰਾਂਗੇ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਇਸ ਤੱਥ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਾਂਗੇ ਤਾਂ ਜੇ  ਅਸੀ ਂਇਸ ਅੰਕੜੇ ਿਵੱਚ ਦਬੁਾਰਾ ਵਾਪਸ ਜਾਂਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਪਿਹਲੀ ਪਿਹਲੀ ਸਮੀਕਰਨ m 
ਿਜਸ ਨੰੂ ਸੰਤੁਸ਼ਟ ਕਰਨਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਉਹ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਆਹ ਇਸ ਖਾਸ ਿਸੱਧੀ ਰਖੇਾ ਦੀ ਿਬੰਦ ੂ ਤୌ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਦਰੂੀ ਹੋਣੀ ਚਾਹੀਦੀ ਹੈ m x one y one r one 
ਇਸਲਈ ਸਾਨੰੂ ਇਸ ਿਵੱਚ ਿਦਲਚਸਪੀ ਹੈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਵਾਪਸ ਆਉਦਂੇ ਹਾਂ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਮੂਲ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਿਬੰਦ ੂਹੈ ਜੋ ਕੋਆਰਡੀਨੇਟਸ ਦੇ ਨਾਲx one y one 
ਚੱਕਰ ਦਾ ਕୈਦਰ ਸੀ ਅਤੇ ਇੱਥੇ ਇਹ ਿਸੱਧਾ ਸਾਂਝਾ ਟ୊ਜ୊ਟ ਸੀ ਿਜਸਦਾ ਸਮੀਕਰਨ ਸੀ ਿਜਸਦੀ ਰੇਖਾ ਸਮੀਕਰਨ ਘਟਾਓ ਬੀਟਾ ਸੀ ਜਾਂ ਮੂਲ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਇਹ c one y 
ਿਵਸ਼ੇਸ਼ ਸਪਰਸ਼ ਇੱਕ ਿਬੰਦ ੂਅਲਫ਼ਾ ਬੀਟਾ ਿਵੱਚୌ ਲੰਘ ਿਰਹਾ ਸੀ। ਸਭ ਤୌ ਛੋਟੀ ਦਰੂੀ ਤୌ ਅਲਫ਼ਾ ਬੀਟਾ ਿਵੱਚୌ ਲੰਘਣ ਵਾਲੀ ਇਸ ਆਮ ਸਪਰਸ਼ ਤੱਕ ਦੀ ਸਭ ਤୌ c one 
ਛੋਟੀ ਦਰੂੀ ਦੀ ਸਮੀਕਰਨ ਇੱਕ ਹੋਣੀ ਚਾਹੀਦੀ ਹੈ ਇਸਲਈ ਹਣੁ ਇਸ ਫਾਰਮੂਲੇ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਕੇ ਸਭ ਤୌ ਛੋਟੀ ਦਰੂੀ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕੀਤੀ ਜਾ ਸਕਦੀ ਹੈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂr 
ਿਕ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਸਾਈ ਕਰ ਚੁੱਕੇ ਹਾਂ।  ਿਕ ਢਲਾਨ ਹੈ ਇਸਲਈ ਸਭ ਤୌ ਛੋਟੀ ਦਰੂੀ ਗੁਣਾ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਅਲਫ਼ਾ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਬੀਟਾ ਪੂਰਾ d m m x y 
ਵਰਗ ਇੱਕ ਜੋੜ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗੀ m 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਵਰਗ ਦਰੂੀ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਇੱਕ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਣੀ ਚਾਹੀਦੀ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ  ਪਿਹਲੀ ਸ਼ਰਤ ਹੈ ਜੋ ਇਸ ਨੰੂ ਪੂਰੀ ਕਰਨੀ ਚਾਹੀਦੀ ਹੈ ਜੋ ਿਕ r m 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਸਮੀਕਰਨ ਇਸ ਿਬੰਦ ੂ ਿਵਚਕਾਰ ਸਭ ਤୌ ਛੋਟੀ ਦਰੂੀ ਲਈ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਪਿਹਲੇ ਚੱਕਰ ਦਾ ਕୈਦਰ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸ ਿਸੱਧੀ ਸਾਂਝੀ ਸਪਰਸ਼ ਜਾਂ ਇਸ ਿਸੱਧੀ x1 y1 
ਰੇਖਾ ਿਜਸਦੀ ਢਲਾਨ ਹੈ ਅਤੇ ਿਵੱਚୌ ਲੰਘ ਰਹੀ ਹੈ।  ਿਬੰਦ ੂਅਲਫ਼ਾ ਬੀਟਾ ਤਾਂ ਜੋ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ ਿਸੱਧੀ ਰੇਖਾ ਸੀ ਿਜਸਦੀ ਢਲਾਣ ਹੁੰਦੀ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸ ਿਬੰਦ ੂਅਲਫ਼ਾ m a m 
ਬੀਟਾ ਿਵੱਚୌ ਲੰਘਦੀ ਸੀ 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਇਸ ਦਰੂੀ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕੀਤੀ ਹੈ ਅਤੇ ਦਰੂੀ ਲਈ ਸਮੀਕਰਨ ਇਹ ਖੱਬੇ ਪਾਸੇ ਹੈ ਪਰ ਇਹ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ  r 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਵਰਗ ਦਰੂੀ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਸ ਿਸੱਧੀ ਰੇਖਾ ਲਈ ਇੱਕ ਿਸੱਧੀ ਸਾਂਝੀ ਸਪਰਸ਼ ਹੋਣ ਲਈ ਸਭ ਤୌ ਛੋਟੀ ਦਰੂੀ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਣੀ ਚਾਹੀਦੀ ਹੈ ਅਤੇ ah r 
ਇਸਲਈ ਵਰਗ ਦਰੂੀ ਲਈ ਇਹ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਇੱਕ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਦਜੂੇ ਚੱਕਰ ਲਈ ਇੱਕ ਸਮਾਨ ਸਮੀਕਰਨ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਾਂਗੇ ce r 
ਿਕਉਿਂਕ ਉਹੀ ਿਸੱਧੀ ਰੇਖਾ ਦਜੂੇ ਚੱਕਰ ਲਈ ਇੱਕ ਸਪਰਸ਼ ਵੀ ਹੈ, ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਅਸੀ ਂਇਹਨਾਂ ਦੋ ਸਮੀਕਰਨਾਂ ਨੰੂ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹ ਪਿਹਲੇ ਲਈ ਹੈ  ਚੱਕਰ ਅਤੇ ਇਹ 
ਹਣੁ ਦਜੂੇ ਚੱਕਰ ਲਈ ਹੈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਸਰਲ ਬਣਾਉਣ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਇਹ ਦੋਵୈ ਸਮੀਕਰਨ ਇੱਕ ਹਨ ਅਤੇ ਮੇਰਾ ਮਤਲਬ ਇੱਕੋ ਹੈ 
ਿਕਉਿਂਕ ਅਤੇ ਉਸ ਿਬੰਦ ੂਨੰੂ ਦੇਖਣ ਲਈ ਇਸ ਨੰੂ ਥੋੜਾ ਿਜਹਾ ਿਧਆਨ ਨਾਲ ਦੇਖਣਾ ਪਵੇਗਾ ਿਕਉਿਂਕ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਦਬੁਾਰਾ ਿਲਖਣ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ

ਘਟਾਓ ਅਲਫ਼ਾ ਪੂਰੇ ਵਰਗ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਮ୊ ਦਜੂੀ ਸਮੀਕਰਨ ਘਟਾਓ ਦੋ ਘਟਾਓ ਬੀਟਾ ਨੰੂ ਦੋ ਘਟਾਓ ਅਲਫ਼ਾ ਪੂਰਾ ਵਰਗ x 2 m y x r
ਦੋ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜਾਂ ਇਸ ਦੀ ਬਜਾਏ ਤੁਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਡੀਨੋਮੀਨੇਟਰ ਿਵੱਚ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਅਤੇ ਇਹ  ਉਸੇ ਚੀਜ਼ ਨੰੂ ਘਟਾਓ ਦੋ ਘਟਾਓ ਬੀਟਾ ਬਾਇ ਦੋ m y x 
ਘਟਾਓ ਅਲਫ਼ਾ ਪੂਰਾ ਵਰਗ ਬਾਇ ਇਕ ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਬਰਾਬਰ ਦੋ ਵਰਗ ਦੋ ਘਟਾਓ ਅਲਫ਼ਾ ਪੂਰੇ ਵਰਗ ਦੇ ਤੌਰ ਤੇ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਅਤੇ m r x 
ਇਸ ਲਈ ਉਹੀ ਚੀਜ਼ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲੇ ਸਮੀਕਰਨ ਨਾਲ ਕਰਨ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰਾਂਗੇ।  n 
ਇਸ ਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਹੈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਹੈ ਇਸਲਈ ਮ୊ ਕਹਾਂਗਾ ਿਕ ਦੋ ਪ୥ਾਈਮ ਹਨ ਤਾਂ ਦੋ ਤୌ ਅਸੀ ਂਆਸਾਨੀ ਨਾਲ ਦੋ ਪ୥ਧਾਨ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰ ah 
ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਪਿਹਲੀ ਸਮੀਕਰਨ ਤୌ 1 ਪ୥ਾਈਮ ਪ୥ਾਪਤ ਹੋਵੇਗਾ ਬਸ ਇਹ ਕਰਨ ਨਾਲ ਤੁਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹੋ ਿਕ ਇਸ ਿਵੱਚୌ ਘਟਾਓ ਅਲਫ਼ਾ ਬਾਹਰ ਕੱਿਢਆ ਜਾ x 1 
ਿਰਹਾ ਹੈ।  ਇੱਥੇ ਘਟਾਓ ਘਟਾਓ ਬੀਟਾ ਓਵਰ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਅਲਫ਼ਾ ਪੂਰਾ ਵਰਗ ਇੱਕ ਜੋੜ ਵਰਗ ਬਰਾਬਰ ਇੱਕ ਵਰਗ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਅਲਫ਼ਾ m y 1 x m r x 
ਪੂਰੇ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ , 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਇੱਕ ਪ୥ਮੁੱਖ ਹੈ ਅਤੇ ਦੋ ਪ୥ਮੁੱਖ ਸਨ , 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਸਮੀਕਰਨ ਦੋ ਪ୥ਮੁੱਖ ਸੀ ਦੋ ਪ୥ਾਈਮ ਸੀ ਹਣੁ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਕੁਝ ਸਲਾਈਡਾਂ ਿਪੱਛੇ ਿਪੱਛੇ ਜਾਂਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਹੈ ਇਹ ਿਬੰਦ ੂ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਅਲਫ਼ਾ ਬੀਟਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਘਟਾਓ x 1 y 1 c 2 x 2 y 2 y 1 
ਬੀਟਾ ਸੋ ਮਾਇਨਸ ਬੀਟਾ ਓਨ ਮਾਇਨਸ ਐਲਫਾ ਜੋ ਿਕ ਇਹ ਮਾਤਰਾ ਕੁਝ ਵੀ ਨਹੀ ਂਹੈ ਪਰ ਚੱਕਰ ਦੇ ਦੋ ਕୈਦਰਾਂ ਨੰੂ ਜੋੜਨ ਵਾਲੀ ਇਸ ਰੇਖਾ ਦੀ ਢਲਾਨ ਅਤੇ y1 x1 
ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਉਹ ਅਤੇ ਉਹ ਢਲਾਨ ਹੋਰ ਕੁਝ ਨਹੀ ਂਹੈ ਪਰ ਘਟਾਓ ਬੀਟਾ ਬਾਇ ਘਟਾਓ ਅਲਫ਼ਾ ਜੋ ਿਕ ਇਹ ਮਾਤਰਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ  ਇੱਕੋ ਿਸੱਧੀ ਲਾਈਨ ਿਵੱਚ y2 x2 
ਇੱਕ ਹੈ ਇਸਲਈ ਦੀ ਢਲਾਨ ਇਸ ਰੇਖਾ ਦੇ ਟਕੁੜੇ ਦੀ ਢਲਾਨ ਿਵੱਚ ਉਸਦਾ ਰੇਖਾ ਖੰਡ ਇੱਕੋ ਿਜਹਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਦੋਵୈ ਮਾਤਰਾਵਾਂ ਜ਼ਰਰੂੀ ਤੌਰ 'ਤੇ ਇੱਕੋ ਹਨ ਅਤੇ t 
ਜੇਕਰ ਇਹ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਇੱਥୌ ਵੀ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਅਤੇ ਇਹ ਇੱਕੋ ਹਨ, 
ਇਸ ਲਈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਉਹ ਇਹਨਾਂ ਦੋਵਾਂ ਸਮੀਕਰਨਾਂ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਹੈ।  ਅਤੇ ਇੱਥੇ ਦੋ ਖੱਬੇ ਪਾਸੇ ਦਾ ਪਾਸਾ ਇੱਕੋ ਿਜਹਾ ਹੈ ਹਣੁ ਸੱਜੇ ਪਾਸੇ ਦੇ ਬਾਰੇ ਕੀ ਪਤਾ ਚਲਦਾ ਹੈ 
ਿਕ ਸੱਜਾ ਹੱਥ ਵਾਲਾ ਪਾਸਾ ਵੀ ਇੱਕੋ ਿਜਹਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਯਾਦ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਸਮਾਨ ਿਤਕੋਣਾਂ ਵੱਲ ਵਾਪਸ ਜਾਂਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ r  
ਇੱਕ ਬਾਇ ਆਰ ਟ ੂਬਰਾਬਰ ਹੈ ਬਾਇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। pc 1 pc 2 
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ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਤੁਹਾਨੰੂ ਯਾਦ ਹੈ ਿਕ ਬਾਇ ਬਾਇ ਹੈ ਿਜਸਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਇੱਕ ਵਰਗ ਬਟਾ ਦੋ ਵਰਗ ਇੱਕ ਵਰਗ r 1 r 2 pc 1 pc 2 r r pc by 
ਦੋ ਵਰਗ ਹੈ ਹਣੁ ਇੱਕ ਵਰਗ ਵਰਗ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਅਲਫ਼ਾ ਪੂਰਾ ਵਰਗ ਜੋੜ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਬੀਟਾ ਪੂਰਾ ਵਰਗ ਤੇ pc pc pc 1 pc 1 x 1 y pc

ਦੋ ਵਰਗ ਲਈ ਸਮੀਕਰਨ ਹੈ ਦੋ ਘਟਾਓ ਅਲਫ਼ਾ ਪੂਰਾ ਵਰਗ ਜੋੜ ਦੋ ਘਟਾਓ ਬੀਟਾ ਪੂਰਾ ਵਰਗ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਘਟਾਓ ਅਲਫ਼ਾ ਪੂਰ ੇਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ  1x y x 1 
ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਬੀਟਾ ਬਾਇ ਘਟਾਓ ਅਲਫ਼ਾ ਪੂਰੇ ਵਰਗ ਉਤੇੱ ਦੋ ਘਟਾਓ ਅਲਫ਼ਾ ਪੂਰੇ ਵਰਗ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਦੋ ਘਟਾਓ ਬੀਟਾ ਦੋ ਘਟਾਓ y 1 x 1 x y x 
ਅਲਫ਼ਾ ਵਰਗ ਤਾਂ ਦੋ ਘਟਾਓ ਬੀਟਾ ਵਰਗ ਉਤੇੱ ਦੋ ਘਟਾਓ ਅਲਫ਼ਾ ਵਰਗ ਹਣੁ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਹੈ  ਦੇਿਖਆ ਹੈ ਿਕ ਇੱਥੇ ਇਹ ਅਨੁਪਾਤ ਅਤੇ ਇੱਥੇ ਇਹ y x 
ਅਨੁਪਾਤ ਇੱਕੋ ਿਜਹਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਗੋਲੇ ਦੇ ਕୈਦਰ ਿਵੱਚ ਜੁੜਣ ਵਾਲੀ ਿਸੱਧੀ ਰਖੇਾ ਦੀ ਢਲਾਨ ਦੇ ਵਰਗ ਤୌ ਇਲਾਵਾ ਹੋਰ ਕੁਝ ਨਹੀ ਂਹਨ, ਇਸਲਈ ਇਹ ਦੋਵୈ ਰਦੱ ਕਰ 
ਿਦੰਦੇ ਹਨ ਜੋ ਅਸੀ ਂਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਇੱਕ ਵਰਗ ਗੁਣਾ ਦੋ ਵਰਗ ਬਰਾਬਰ ਹੈ।  ਇਸ ਤୌ ਅਤੇ ਇਸ ਤୌ ਇਹ ਿਨਕਲਦਾ ਹੈ ਿਕ ਇਹਨਾਂ ਦੋਨਾਂ ਸਮੀਕਰਨਾਂ ਦਾ ਸੱਜਾ r r 
ਪਾਸਾ ਵੀ ਇੱਕੋ ਿਜਹਾ ਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਦੇਖ ਚੁੱਕੇ ਹਾਂ ਿਕ ਖੱਬੇ ਪਾਸੇ ਵਾਲਾ ਪਾਸਾ ਇੱਕੋ ਿਜਹਾ ਸੀ ਹਣੁ ਸੱਜੇ ਹੱਥ ਦਾ ਪਾਸਾ ਵੀ ਇੱਕੋ ਿਜਹਾ ਹੈ ਅਤੇ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਦੋਵୈ ਸਮੀਕਰਨਾਂ ਇੱਕੋ ਿਜਹੀਆਂ ਹਨ।  ਿਸਰਫ਼ ਅਤੇ 
ਇਸ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਇਹਨਾਂ ਸਮੀਕਰਨਾਂ ਿਵੱਚୌ ਿਸਰਫ਼ ਇੱਕ ਹੀ ਹੱਲ ਕਰਨ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ, ਅਸੀ ਂਕੋਈ ਵੀ ਇੱਕ ਲੈ ਸਕਦੇ ਹਾਂ, ਇਸ ਨਾਲ ਕੋਈ ਫ਼ਰਕ ਨਹੀ ਂਪ୊ਦਾ, 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਇਹਨਾਂ ਦੋ ਸਮੀਕਰਨਾਂ ਿਵੱਚୌ ਿਸਰਫ਼ ਇੱਕ ਹੀ ਲੈ ਕੇ ਲਈ ਹੱਲ ਕਰਾਂਗੇ ਤਾਂ ਆਓ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲੀ ਸਮੀਕਰਨ ਲੈ ਲਈਏ ਿਕੱਥੇ ਤୌ  ਰੀ ਸਾਡੇ ਕੋਲ m m 
ਘਟਾਓ ਸੀ ਇਸਲਈ ਦਆੁਰਾ ਇਸ ਲਾਈਨ ਦੀ ਢਲਾਨ ਨੰੂ ਦਰਸਾਏਗਾ ਨਾਲ ਜੁੜਨਾ ਕୈਦਰ ਅਤੇ ਨੰੂ ਜੋੜਨ ਵਾਲੀ ਰੇਖਾ ਦੀ ਢਲਾਨ ਹੋਣ ਜਾ si so s c1 c2 
ਿਰਹਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂ ਘਟਾਓ ਪੂਰਾ ਵਰਗ ਇੱਕ ਜੋੜ ਵਰਗ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। ਇੱਕ ਵਰਗ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਅਲਫ਼ਾ ਪੂਰਾ ਵਰਗ ਅਤੇ ਸਾਡੇ ਕੋਲm s m r x 
ਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਅਲਫ਼ਾ ਅਲਫ਼ਾ ਲਈ ਸਮੀਕਰਨ ਹੈ ਇੱਕ ਦੋ ਘਟਾਓ ਦੋ ਇੱਕ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਦੋ ਦਆੁਰਾ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਅਲਫ਼ਾ ਉਹ ਹੈr x r x r r x 

ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਅਲਫ਼ਾ ਇੱਕ ਹੈ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਦੋ ਉਤੱੇ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਿਵੱਚ ਤਾਂ ਵੀ ਅਸੀ ਂਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਇੱਥੇ ਵਾਪਸ ਰਖੱਦੇ ਹਾਂ ਸਾਨੰੂ ਘਟਾਓ x r x x r r m s
ਪੂਰਾ ਵਰਗ ਇੱਕ ਜੋੜ ਵਰਗ ਬਰਾਬਰ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਦੋ ਪੂਰੇ ਵਰਗ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਦੋ ਪੂਰਾ ਵਰਗ ਅਤੇ ਿਫਰ  ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਸ ਨੰੂ ਮੁੜ ਿਵਵਸਿਥਤ ਕਰਦੇm r r x x 
ਹਾਂ ਤਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂਅਸਲ ਿਵੱਚ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਚਤੁਰਭੁਜ ਸਮੀਕਰਨ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਿਜਸਦਾ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਮਤਲਬ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ ਦੋ ਅਸਲ ਜੜ୧ਾਂ ਹੋਣਗੀਆਂ m 
ਦੋ ਅਸਲ ਜੜ୧ਾਂ ਹੋਣਗੀਆਂ ਪਰ ਿਫਰ ਇਸਦਾ ਕੀ ਅਰਥ ਹੈ ਿਕ ਢਲਾਨ ਦੇ ਦੋ ਵੱਖ -ਵੱਖ ਮੁੱਲ ਹਨ ਜੋ  ਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਸੰਭਵ ਤੌਰ 'ਤੇ 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਕ ਵਾਰ ਜਦୌ ਅਸੀ ਂਟੀ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰਦੇ ਹਾਂ  ਉਸ ਦੇ ਦੋ ਹੱਲ ਿਮਲ ਜਾਣਗੇ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਇੱਕ ਅਤੇ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਦੋ m m m m 
ਇਸ ਲਈ ਆਓ ਅਸੀ ਂਇਹ ਕਿਹ ਦੇਈਏ ਿਕ ਇਹ ਸੱਜੇ ਹੱਥ ਦੀ ਮਾਤਰਾ ਇਸਨੰੂ ਨਾਲ ਦਰਸਾਏਗੀ ਿਕਉਿਂਕ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਇੱਕ ਅਤੇ ਦੋ ਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਅਸੀ ਂk r r x
ਇੱਕ ਦੋ ਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਆਓ ਅਸੀ ਂ ਇਸ ਨੰੂ ਦਆੁਰਾ ਦਰਸਾਓ ਤਾਂ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਕੀ ਹੈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਅਿਜਹਾ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਘਟਾਓ ਪੂਰਾ ਵਰਗ x k m s 
ਗੁਣਾ 1 ਜੋੜ ਵਰਗ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਇਸ ਤୌ ਇਹ ਿਨਕਲਦਾ ਹੈ ਿਕ ਵਰਗ ਘਟਾਓ 2 ਜੋੜ ਵਰਗ ਜੋੜ ਵਰਗ ਹੈ ਅਤੇ  ਇਸ ਨੰੂ ਅੱਗੇ m k m ms s k km m 
ਵਰਗ ਿਵੱਚ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਦੋ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਬਰਾਬਰ ਜ਼ੀਰੋ ਵਜୌ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਜਦୌ ਅਸੀ ਂਇਸ ਚਤੁਰਭੁਜ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ k ms k s 

ਿਵੱਚ ਹੱਲ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਦੋ ਹੱਲ ਇੱਕ ਅਤੇ ਦੋ ਪ୥ਾਪਤ ਹੁੰਦੇ ਹਨ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਸਾਨੰੂ ਦੋ ਿਸੱਧੀਆਂ ਰਖੇਾ ਸਮੀਕਰਨਾਂ ਿਮਲਦੀਆਂ ਹਨ।  ਮਾਇਨਸ ਬੀਟਾm m m y 
ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇੱਕ ਿਵੱਚ ਘਟਾਓ ਅਲਫ਼ਾ ਅਤੇ ਦਜੂਾ ਘਟਾਓ ਬੀਟਾ ਹੈ ਿਵੱਚ ਮਾਇਨਸ ਅਲਫ਼ਾ ਅਤੇ ਇਹ ਦੋਵୈ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਪ୥ਮਾਿਣਕ ਿਸੱਧੇm x y m 2 x 
ਸਾਂਝ ੇਸਪਰਸ਼ ਹਨ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਿਪੱਛੇ ਜਾਂਦੇ ਹਾਂ ਤ   ◌ਂ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਆ   ਣੀ ਸ਼ੁਰਆੂਤੀ ਚਰਚਾ ਨੰੂ ਯਾਦ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਅਸਲ ਿਵੱਚ ਕੀਤੀ ਸ   ਿਦਖਾਇਆ ਿਗਆ ਹੈ 
ਿਕ ਿਚੱਤਰ ਿਵੱਚ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਦੋ ਹਨ ਜੋ ਅਸੀ ਂ ਿਵਿਗਆਪਨ ਿਵੱਚ ਿਦਖਾਇਆ ਿਗਆ ਹੈ ਿਕ ਪਿਹਲੇ ਕੇਸ ਲਈ ਇਸ ਕੇਸ ਲਈ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਦੋ ਿਸੱਧੀਆਂ ਸਾਂਝੀਆਂ h  
ਸਪਰਸ਼ਾਂ ਹੋਣਗੀਆਂ ਅਤੇ ਇਹਨਾਂ ਦੋਨਾਂ ਦੀਆਂ ਢਲਾਣਾਂ ਇੱਕ ਅਤੇ ਦੋ ਹਨ, ਇਸਲਈ ਦਜੂੀ ਿਸੱਧੀ ਸੰਯੁਕਤ ਸਪਰਸ਼ ਕੁਝ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਹੋਵੇਗੀ ਅਤੇ ਇਹ ਦਜੂੀ ਿਸੱਧੀ m m 
ਸਾਂਝੀ ਟ୊ਜ୊ਟ ਹੋਵੇਗੀ।  ਅਲਫ਼ਾ ਬੀਟਾ ਿਵੱਚୌ ਵੀ ਲੰਘਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਤୌ ਸਪਸ਼ਟ ਹੈ ਿਜਸਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਦਜੂੀ ਸਾਂਝੀ ਸਪਰਸ਼ ਵੀ ਇਸ 
ਿਬੰਦ ੂਤୌ ਿਬੰਦ ੂਤୌ ਲੰਘਣ ਜਾ ਰਹੀ ਹੈ ਇਸਲਈ ਜ਼ਰਰੂੀ ਤੌਰ 'ਤੇ ਦੋਵୈ ਸਾਂਝੀਆਂ ਸਪਰਸ਼ਾਂ ਅਤੇ ਿਸੱਧੀਆਂ ਰਖੇਾਵਾਂ ਚੱਕਰਾਂ ਦੇ ਕୈਦਰਾਂ ਨਾਲ ਜੁੜਦੀਆਂ ਹਨ।  ਸਾਰੇ ਇਸ ਿਬੰਦ ੂp 

'ਤੇ ਿਮਲਦੇ ਹਨ ਅਤੇ ਇਸ ਤୌ ਅੱਗੇ ਇੱਕ ਹੋਰ ਇਹ ਵੀ ਦੇਖਣਾ ਆਸਾਨ ਹੈ ਿਕ p 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਦੋ ਿਸੱਧੀਆਂ ਸਾਂਝੀਆਂ ਸਪਰਸ਼ਾਂ ਇਸ ਿਬੰਦ ੂ 'ਤੇ ਿਮਲਦੀਆਂ ਹਨ ਜੋ ਚੱਕਰਾਂ ਦੇ ਕୈਦਰਾਂ ਨੰੂ ਜੋੜਨ ਵਾਲੀ ਿਸੱਧੀ ਰੇਖਾ 'ਤੇ ਸਿਥਤ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਿਬੰਦ ੂ ਿਸੱਧੇ p p 
ਨੰੂ ਵੰਡਦਾ ਹੈ।  ਰੇਖਾ ਨੰੂ ਉਹਨਾਂ ਦੇ ਰੇਡੀਆਈ ਦੇ ਅਨੁਪਾਤ ਿਵੱਚ ਬਾਹਰੀ ਤੌਰ 'ਤੇ ਜੋੜਦੀ ਹੈ ਤਾਂ ਮੇਰਾ ਇੱਥੇ ਕਿਹਣ ਦਾ ਮਤਲਬ ਇਹ ਹੈ ਿਕ c1 c2 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ ਅਲਫ਼ਾ ਬੀਟਾ ਦਾ ਿਬੰਦ ੂਹੈ ਇਹ ਿਸੱਧੀ ਲਾਈਨ ਜੋੜ ਹੈ  ਦੋ ਕୈਦਰਾਂ ਨੰੂ ਜੋੜਦੇ ਹੋਏ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਕਿਹੰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਿਬੰਦ ੂ ਇਸ ਿਸੱਧੀ ਰਖੇਾ p 
ਨੰੂ ਕୈਦਰਾਂ ਨੰੂ ਬਾਹਰੀ ਤੌਰ 'ਤੇ ਘੇਰ ੇਦੇ ਅਨੁਪਾਤ ਿਵੱਚ ਵੰਡਦਾ ਹੈ, ਿਜਸਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਜੋ ਦੱਸ ਰਹੇ ਹਾਂ ਉਹ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਿਕਉਿਂਕ ਵੰਡ ਬਾਹਰੀ ਹੈ ਇਸਦਾ ਕੀ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਇੱਕ ਦਆੁਰਾ ਵੰਿਡਆ ਿਗਆ  ਦੋ pc pc r one by 

ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਉਹ ਚੀਜ਼ ਹੈ ਿਜਸਦਾ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਿਜ਼ਕਰ ਕਰ ਚੁੱਕੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਿਕਉਿਂਕ ਮੇਰਾ ਮਤਲਬ ਇਹ ਸਪੱਸ਼ਟ ਤੌਰ 'ਤੇ ਇਨ୧ਾਂ ਦੋ ਿਤਕੋਣਾਂ ਦੀ r 
ਸਮਾਨਤਾ ਤୌ ਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਇਸਦਾ ਮਤਲਬ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਿਬੰਦ ੂ ਿਜੱਥੇ ਦੋ ਿਸੱਧੇ ਸਾਂਝੇ ਹਨ। ਟ୊ਜ୊ਟਸ ਿਮਲਦੇ ਹਨ ਤୌ ਨੰੂ ਦੇ ਅਨੁਪਾਤ ਿਵੱਚ ਬਾਹਰੀ ਤੌਰ 'ਤੇ p r 1 r 2 r 1 r 
ਚੱਕਰ ਦੇ ਕୈਦਰਾਂ ਨੰੂ ਜੋੜਨ ਵਾਲੀ ਿਸੱਧੀ ਰੇਖਾ ਨੰੂ ਵੰਡਦਾ ਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਨੰੂ ਨਾਲ ਵੰਿਡਆ ਨੰੂ ਨਾਲ ਵੰਿਡਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ, ਅਗਲੇ ਲੈਕਚਰ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਜਾ ਰਹੇ ਹਾਂ। ਇਸ ਚੱਕਰ ਦੇ ਦੋਨୌ ਚੱਕਰਾਂ ਲਈ pc 1 pc 2 r 1 r 2 
ਟ୥ਾਂਸਵਰਸ ਸਾਂਝੇ ਸਪਰਸ਼ਾਂ ਦੇ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਉਤਪੰਨ ਕਰੋ ਜਦୌ ਦੋਵୈ ਚੱਕਰ ਇੱਕ ਦਜੂੇ ਨੰੂ ਨਹੀ ਂਛੂਹਦੇ ਅਤੇ ਨਾ ਹੀ ਇੱਕ ਦਜੂੇ ਨੰੂ ਕੱਟਦੇ ਹਨ ਧੰਨਵਾਦ 
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