
 ಈ ಉಪක౲ ಸದย౵  ไತ౨ ಗಳ ಀคൡ ಆರඡ ಉಪක౲ ಸಃౙ  ๯๬౷ ಗತ කโ ಎರഴ ವಲಯಗัಡ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕಗಳ 
โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ ಆದฉ කโ ಅದඝ౬  ඩ౳ ฏ෗๯ವ ෮ದฤ ಕึದ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ಒಳತಂലರದ 
เಷಯಗಳย౵  ಒಂದඝ౬  ෨ಜ๵ೕಣ. ඛൽბಷౣ  ไತ౨ ಃౙ  ඛඃბಶಕರ ไತ౨  ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴವ ෴โඅೕ ಒಂൿ ฿౲ ಌ౲ ನಃౙ  
๸ීඌ๭ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ನย౵  ಃಲโ ಄ಂದ౳ ವඝ౬  ຄಂൽฆವ ไತ౨ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಃಲโ ൟ౳ ಜ౲ ವඝ౬  ຄಂൽฆವ o 
ไತ౨ ವඝ౬  ඛೕಡมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ไತ౨ ವඝ౬  ನಮಡ ඛೕಡมಜං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ෽ೕ೉๵ೕಣ  90 ലಜ౳ ಗಳඝ౬  ೞൽ๭ದ ಈ ไತ౨ ಃౙ  ಎರഴ 
ಸ౭ ಶბಕಗಳ ೞದಕದย౵  ಇฆವ ಎม౵  ෈ಂൿಗಳ ๬౩ ನ, ಉർಹರൕಡ කโ ಈ ງತದย౵  ಒಂൿ ಸ౭ ಶბಕವඝ౬  ຂูೕಣ ಮൡ౨  
ඦತರ කโ ಈ ไತ౨ ಃౙ  อಬ฿ಜฆವ ಮ൧౨ ಂൿ ಸ౭ ಶბಕವඝ౬  ಪคಗ൐ಸ෎ಀ .  ಈ ෮ದಲ ഓ౲ ಂ೬ಂഡ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಬ๾๛ ಇย౵  ಎส౵ ೕ ຂูೕಣ කโ ಇย౵  ಇඣ౬ ಂൿ ಸ౭ ಶბಕವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ๬෥ನ౲ ಃౙ  อಬ฿ದ ഛ ษඨ ಅඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇඣ౬ ಂൿ ಸ౭ ಶბಕ ಮൡ౨  කโ ൭ ಎಂൿ ຂูೕಣ  ಈ ಎರഴ ಸ౭ ಶბಕಗำ 90 ലಜ౳ ಗಳย౵  ෝഔ෴ಞತ౨ ๅ t 
ඦತರ කโ ಈ ೞದನದ ෈ಂൿಗಳ ಸ౩ ಳದย౵  ಆಸ౾౨  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ಎರഴ ಸ౭ ಶბಕಗಳඝ౬  ಒಂඃ ไತ౨ ಃౙ  ೞൽ๯ವ ෈ಂൿ฿ಜං ಆದฉ ಸ౭ ಶბಕโ 90 ലಜ౳ ಯย౵  
ෝഔ෴ಗ෎ಀ ಪ౳ ൟ෽ಂದ ౙಁ  อಬ฿ಜರ෎ಀ ಇತฉ ಇൿ ෈ಂൿ ಆಜರย , ಅಂತಹ ಎม౵  ෈ಂൿಗಳ ๬౩ ನ ಮൡ౨  කโ p 
ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂತಹ ಎม౵  ෈ಂൿಗಳ ๬౩ ನโ ไತ౨ ವඝ౬  งඪ๯ತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇย౵  ಈ ෈ಂൿ ඦತಹ ෴โඃ p 
෈ಂൿವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ , ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ಈ ಆೕನโ 90 ലಜ౳ ಗะಜฆತ౨ ං  ಏಃಂದฉ ಇൿ ෮ದಲ ಸ౭ ಶბಕ฿ಜൿ౪  ಅඃ คೕൟ ಈ 
ಆೕನโ 90 ലಜ౳  ಮൡ౨  ಈ ಎರഴ ಸ౭ ಶბಕಗำ 90 ലಜ౳ ಗಳย౵  ๸ඌ๯ൟ౨ ๅ ಎಂൿ ನಮಡ ඛೕಡมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ಚൡෙბಜ ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ඛೕโ ಈ ಚൡෙბಜವඝ౬  ඣೕലದฉ ಈ ಚൡෙბಜದ ෩ฆ oqpsoqps 
ಆೕನಗำ ಇย౵ ๅ  ൧ಂಬൡ౨  ലಜ౳ ಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ජಸಜბಕ฿ಜ කಲౙ චಯൿ ൧ಂಬൡ౨  ലಜ౳ ಗะಜರ෎ಀ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಚൡෙბಜโ ಒಂൿ ಆಯತ ಅಥ฿ ೓ಕ฿ಜರಬ๾ൿ ಆದฉ ඦತರ ಮൡ౨  ಇๅರവ ನಮಡ os oq 
ඛೕಡมದ ෮ದಲ ไತ౨ ದ ൟ౳ ಜ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ೓ಕ฿ಜರ෎ಀ ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං oq ps 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ ಇದರ ಅಥბๆචಂದฉ ಈ ඀ರโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  r 
ಆದ౪ คಂದ ඛಂದ ಈ ෈ಂൿ ವฉಜನ ಅಂತರโ ಎರഴ ෇ค ನ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං o p r 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂತಹ ෴โඃ ෈ಂൿ p 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪರಸ౭ ರ อಬ฿ಜฆವ ಮ൧౨ ಂൿ ಎರഴ ಸ౭ ಶბಕಗಳඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಉർಹರൕಡ කโ 
ಇඣ౬ ಂൿ ಎರഴ ಸ౭ ಶბಕಗಳඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ  කโ ಈ ງತದย౵  ಸ౭ ಶბಕವඝ౬  ๼ೕಡ ຂูೕಣ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈ 
ಸ౭ ಶბಃౙ  อಬ฿ಜฆವ ಮ൧౨ ಂൿ ಸ౭ ಶბಕವඝ౬  ຄಂൽರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಈ ງತದย౵  ಒಂൿ ಸ౭ ಶბಕವඝ౬  ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ಸ౭ ಶბಕಗำ 90 ലಜ౳ ಗಳย౵  ෝഔ෴ಞತ౨ ๅ ಮൡ౨  කโ ಇඃ คೕൟಯ เ๔౵ ೕಷൕಯඝ౬  ෥ലದฉ ಈ 
෈ಂൿเಡ කโ ෥ലඈ൤෻ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ p c 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇඃ คೕൟಯ เ๔౵ ೕಷൕಯඝ౬  ෥ലದฉ කโ ಸಹ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಮ൤౨  ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಬൽಯ ೓ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಮ൤౨  ಈ ඀ರ ಆಜං ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 2 ෇ค r oc 

ನ ವಗბ෩ಲโ ಆഔౣ ฆವ ไತ౨ ದ ൟ౳ ಜ౲ ฿ಜං, r r 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕഴโൿ ൧ಂಬൡ౨  ലಜ౳ ಗಳย౵  ೞൽ๯ವ ಎರഴ ಸ౭ ಶბಕಗಳ ೞದಕದย౵  ಇฆ๋ತಹ ෴โඃ ෈ಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂತಹ ෴โඃ ෈ಂൿโ ඛಗൽತ ඀ರದย౵ ฆತ౨ ං  ಆഔౣ ฆವ ไತ౨ ದ ಮಧ౲ ූಗൽಂದ ವಗბ෩ಲದ ಎರഴ 
ಪഖౣ  ಮൡ౨  r 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂತಹ ಎม౵  ෈ಂൿಗಳ ๬౩ ನโ ಮ൧౨ ಂൿ ไತ౨ ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಅൿ ෩ಲ൫ ไತ౨ ದ ฿౲ ಌ౲ ನ฿ಜං 
ಏಃಂದฉ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ෈ಂൿโ ಎರഴ ಸ౭ ಶბಕಗಳ ೞದಕದย౵ ං  ಇൿ 90 ലಜ౳ ಗಳย౵  ೞൽ๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂತಹ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ෈ಂൿโ ඛൽბಷౣ  ไತ౨ ದ ಮಧ౲ ූಗൽಂದ ඛಗൽತ ඀ರದย౵  ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಅಂತಹ ಎม౵  ෈ಂൿಗಳ ಸ౩ ಳ฿ಜฆವ ಈ ไತ౨ ವඝ౬  ඛൽბಷౣ  ไತ౨ ಃౙ  ඛඃბಶಕ ไತ౨  ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಮൡ౨  ඛඃბಶಕ ไತ౨ ದ ಄ಂದ౳ โ ඛൽბಷౣ  ไತ౨ ದ ಄ಂದ౳ ඈ൤෻ ಇฆโದඝ౬  කโ ඣೕಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛൽბಷౣ  ไತ౨ ಃౙ  ඛඃბಶಕ ไತ౨ ದ ಄ಂದ౳ โ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ಎಂಬ ෮ದಲ ಅವสೕಕನ฿ಜං ಆഔౣ ฆವ ไತ౨ ದ 
಄ಂದ౳ โ ಒಂൿ ಅವสೕಕನವඝ౬  ຄಂൽං ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ಅವสೕಕನๅಂದฉ ඛඃბಶಕ  ไತ౨ ದ ൟ౳ ಜ౲ โ ඛൽბಷౣ  
ไತ౨ ದ ൟ౳ ಜ౲ ದ ಎರഴ ಪഖౣ  ವಗბ෩ಲ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෨ಂൽನ ඛඃბಶಕ ไತ౨ ದ ಀคൡ ಈ ಚ೎ბಯඝ౬  ෨ಜ๯൤౨ ೕๅ  ෴โඃ ಎರഴ ವಲಯಗಳ ๬෥ನ౲  
ಸ౭ ಶბಕಗಳ ಬಡ౛  ෥ತකല ಆದฉ කโ ಅದඝ౬  ෥ഴವ ෮ದฤ ಒಂൿ ಸಣ౧  ಫย൞ಂಶเං, ಅൿ ಬ๾๛ ๼ಂൽನ 
ಉಪක౲ ಸಗಳย౵  ಒಂದඝ౬  ಒಳತಂലฆತ౨ ං ಆದฉ කโ ಅದඝ౬  ಮ൤౨  ಇย౵ ಡ ತฆ൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ ನಮ౱  เ๔౵ ೕಷൕಯย౵  කโ 
ಈ ಫย൞ಂಶವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ  
ಆದ౪ คಂದ ಫย൞ಂಶโ ಈ คೕൟ෴ಜฆತ౨ ං, කโ ಇย౵  ಸರಳ ชಒಯඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಅൿ ಇั೦ฆ ಮൡ౨  ಈ ඩ෵ಂഡm 
ಆม౮  ෈ೕഓ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಇඣ౬ ಂൿ ෈ಂൿವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಇಲ౵  x 
ಮൡ౨  කโ ಄ำವ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ඛೕഴโൿ ಚದರ ಅಂತರದ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಈ ෈ಂൿเನ ಕඛಷ౤  ಚದರ ඀ರ ಈ ಸರಳ ชಒಯ x 
෴โඃ ෈ಂൿเඛಂದ ಏඞ ಇಲ౵ , 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຃๰ౙ ฯ ඛಂದ ൟัൽฆ๋൤ ๗ೕฑ  ಪคೕ౽౹  ඀ರ ಅಥ฿ ೉ಕౙ  ಅಂತರโ ෩ಲ൫ ಈ ෈ಂൿเඛಂದ ඡರ 
ชಒಡ อಬ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ಈ อಬ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ อಬ฿ಜฆವ ಈ ౽౷ ി ඀ರโ ಈ ෈ಂൿเඛಂದ ಈ ಸರಳ 
ชಒಡ ಈ ชಒಯ เූಗದ ೓ಕದ ಅಂತರವඝ౬  ಈ ๰ತ౳ ൽಂದ ඛೕಡมಜං කโ ಎರഴ ไತ౨ ಗಳ ನഴเನ ๬෥ನ౲  
ಸ౭ ಶბಕಗಳ ಬಡ౛  ෥ತකഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಅඡಕ ಪ౳ ಕರಣಗัๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ 
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ಆದ౪ คಂದ කโ ෴โඃ ಎರഴ ไತ౨ ಗಳඝ౬  ಇย౵  ๲ึ෽ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ไತ౨ ಗำ ಪರಸ౭ ರ ಸ౭ ๏ბಸൽฆ฿ಗ ಅಥ฿ ಪರಸ౭ ರ ೞൽಸൽฆ฿ಗ ಇൿ ๸ಭเ๯ತ౨ ං ಇโ ಄ಂದ౳ ಗำ ๭ 
ಒಂൿ ๭ ಎರഴ ಆಜರย ඦತರ කโ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ කฤౙ  ಸ౭ ಶბಕಗำ ಇๅ ಎಂൿ ඣೕಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಸ౭ ಶბಕಗಳย౵  ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ කฤౙ  ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕಗำ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕ ๬෥ನ౲ ൽಂದ ಏඝ ಅ൵ბ๯൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ ಅඃ ඡರ ชಒ෷ ಎರಡ ౙಁ  ಸ౭ ಶბಕ฿ಜං 
ไತ౨ ಗำ ಉർಹರൕಡ කโ ಈ ಸರಳ ชಒಯඝ౬  ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ೉ൟ౳ ๭ದ ಈ ಸರಳ ชಒ෷ ಈ ෮ದಲ ไತ౨ ದ ಎರಡ ౙಁ  ಸ౭ ಶბಕ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸರಳ ชಒ෷ ಸ౭ ಶბಕ฿ಜං ಈ ງತದย౵  ෮ದಲ ไತ౨  ಮൡ౨  ಅඃ ಸರಳ ชಒ෷ ಇย౵  ಈ ງತದย౵  ಎರಡඡ
ไತ౨ ಃౙ  ಸ౭ ಶბಕ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸರಳ ชಒಯඝ౬  ಈ ಎರവ ವಲಯಗัಡ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಇඣ౬ ಂൿ ಆຉ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕವඝ౬  ๲ึಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇโಗำ  ಎರഴ ಸ౭ ಶბಕಗಳඝ౬  ඡರ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕಗำ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಆದฉ ಈ ಎರಡರ ຄರ൞ಜ 
කโ ಇඞ౬  ಎರഴ ಸ౭ ಶბಕಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಇโಗಳඝ౬  ഓ౳ ನ౺ ౷ ๺ბ ഓ౲ ಂ೬ಂഡ ಗำ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ 
ಃಂඬ ชಒ෷ ಈ ງತದย౵  ෮ದಲ ವಲಯಗัಡ ಸ౭ ಶბಕ฿ಜං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ කโ ඣೕಡಬ๾ൿ  ಅඃ ಃಂඬ ชಒ෷
ಈ ງತದย౵  ಈ ಇඣ౬ ಂൿ ไತ౨ ಃౙ  ಸ౭ ಶბಕ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඡರ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბದ ๸ದಭბದย౵  ಎರവ ไತ౨ ಗำ ಸ౭ ಶბದ ಒಂൿ ಬൽಯย౵ ๅ, ඛೕโ ಇದඝ౬  ඣೕലದฉ 
෴โඃ ಸರಳ ชಒ෷ ෬ว౱ ೖಯඝ౬  ಎರഴ ූಗಗะಜ เಭ೧๯ತ౨ ං ಒಂൿ ಅಧბโ ඡರ ชಒಯ ಈ ಬൽಯย౵ ං 
ಉർಹರൕಡ කโ ಈ ಸರಳ ชಒಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಮൡ౨  ಇತರ ಅಧბโ ඡರ฿ದ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბದ ๸ದಭბದย౵  
ඡರ ชಒಯ ಇඣ౬ ಂൿ ಬൽಯย౵ ං ๭  ๯ฆัಗำ ಸ౭ ಶბದ ಒಂൿ ಬൽಯย౵  ಒಂൿ ඡರ ชಒಯ ಸ౭ ಶბಕದ ಒಂൿ ಬൽಯย౵  
ಒಂඃ คೕൟ෴ಜ ಇൿ ಅಂತಹ ಒಂൿ ಸ౭ ಶბಕ฿ಜං, ಇದ౽ౙ ಜ ಎರവ ไತ౨ ಗำ ಅದರ ಒಂൿ ಬൽಯย౵ ๅ ಆ คೕൟಯ 
ಸ౭ ಶბವඝ౬  ඡರ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಹ๭ฆ ඡರ ౽ಬბඨ ಸ౭ ಶბಕಗಳย౵  ಒಂർಜං ಏಃಂದฉ ಎರവ ไತ౨ ಗำ ಈ ಸರಳ ชಒಯ ෬ว ಅಥ฿ 
ಃಳಜฆತ౨ ๅ ಏಃಂದฉ ಈ ಇತರ ಹ๭ฆ ಸ౭ ಶბಕโ ඡರ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಎರവ ไತ౨ ಗำ ಈ ಸರಳ ชಒಯ 
෬ว ಅಥ฿ ಒಂൿ ಬൽಯย౵ ฆತ౨ ๅ ಆದฉ ๸ದಭბದย౵  ಃಂඬ ಸ౭ ಶბಕโ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ಈ ෬ว౱ ೖಯඝ౬  ಎರഴ 
ූಗಗะಜ เಭ೧๯ತ౨ ං ಒಂൿ ಈ ූಗ ಇඣ౬ ಂൿ ಈ ූಗ฿ಜං ಮൡ౨  ಃಂඬ ಸ౭ ಶბದ ๸ದಭბದย౵  ಈ අಡ౥  ไತ౨ โ ಈ 
ಬൽಯย౵ ං ಮൡ౨  ೉ಕౙ  ไತ౨ โ ಎൿฆ ූಗದย౵ ං ಎಂൿ කโ ඣೕಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ไತ౨ ಗำ ഓ౲ ಂ೬ಂഡ ನ ಒಂඃ ಬൽಯย౵ ಲ౵ ದ ಅಂತಹ ಸ౭ ಶბಕವඝ౬  ഓ౳ ನ౺ ౷ ๺ბ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕ ಎಂൿ 
ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಈ ඡರ ชಒ෷ ಎರಡ ౙಁ  ಸ౭ ಶბ฿ಜฆತ౨ ං  ಇ ไತ౨ ಗำ ಆದฉ ඦತರ 
ไತ౨ ಗำ ഓ౲ ಂ೬ಂഡ ഓ౳ ನ౺ ౷ ๺ბ ౽ಮඨ ഓ౲ ಂ೬ಂಟ౬  เฆದ౫  ಬൽಗಳย౵ ฆತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇඞ౬  ಒಂൿ ಉෳ ഓ౳ ನ౺ ౷ ๺ბ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕ ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෮ದಲ ಪ౳ ಕರಣದย౵  ๸තಣბ฿ಜ කฤౙ  ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕಗำ ಇฆತ౨ ๅ ಅโಗಳย౵  ಎರഴ ඡರ ಮൡ౨  ಇತರ 
ಎರഴ  ಈ ಉಪක౲ ಸದ ෨ಂൽನ ූಗದย౵  ಈ ඡರ ๬෥ನ౲  ಸಮಯಗಳ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  කฤౙ  ಮൡ౨  ಈ ๬෥ನ౲  
ಸ౭ ಶბಕಗಳ ೞದನದ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ຂಡ ಪഷ෷โൿ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಸ෦ೕಕರಣದ โ౲ ತ౭ ൟ౨ ෽ಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๵ೕಣ ಈ ෮ದಲ ಪ౳ ಕರಣಃౙ  ඡರ฿ದ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ಇโ ಎರഴ ವಲಯಗะಜರย ಄ಂದ౳  ಒಂൿ ಮൡ౨  ಄ಂದ౳  ಎರഴ ಒಂൿ ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ຄಂൽං c c c x 
ಒಂൿ ಒಂൿ ಎರഴ ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ຄಂൽං ಎರഴ ಎರഴ ಮൡ౨  y c x y 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲචಯ ൟ౳ ಜ౲ ವඝ౬  ෈ല ಄ಂದ౳ เฆವ ไತ౨ โ ಒಂൿ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ไತ౨ โ ಄ಂದ౳ අಂൽಡc r c 

ಎರഴ ಆಜฆತ౨ ං, r 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ඛೕലದฉ කโ ಎಂൿ කโ ຂಡ ූเ๯൤౨ ೕๅ ಅಂದฉ ಅൿ ವಲಯಗำ ೦౲ ෦ൟೕಯ฿ಜ ಇಲ౵  ಎಂൿ 
ූเ๯โൽಲ౵   ೉ൟ౳ ಸมಜං ಮൡ౨  ನಮಡ ඛೕലฆโൿ ಈ ಎರഴ ไತ౨ ಗಳ ൟ౳ ಜ౲  ಮൡ౨  ಈ ವಲಯಗಳ ಈ ಄ಂದ౳ ಗಳ 
ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ෥ತ౳  ຂูೕಣ, ඦತರ ಪ౳ ಕರಣโ ಎರഴ ೞൽಸದ ಮൡ౨  ಸ౭ ๏ბಸದ ಪ౳ ಕರಣ฿ಜං෻ ಎಂൿ 
ಪค๏ೕย๯โൿ ຂಡ ಎಂൿ කโ ຂಡ ಪค๏ೕย๯൤౨ ೕๅ ವಲಯಗำ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅಥბ෥ലಆำ౶ โൿ ൡಂ෇ ಕಷౣ ๆನಲ౵  , ಎರഴ ಄ಂದ౳ ಗಳ ನഴเನ ඡರ ชಒಯ ಅಂತರโ ๼ೕಜದ౪ ฉ 
ಎರഴ ಄ಂದ౳ ಗಳ ನഴเನ ಅಂತರโ ඛಜ฿ಜ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෴ಜං , ಇൿ ಎರഴ ಄ಂದ౳ ಗಳ ನഴเನ ಅಂತರ฿ಜದ౪ ฉ  ൟ౳ ಜ౲ ದ 
෮ತ౨ ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๭౩ ൟ෷ ๸ಭเ๭ං෻ ಎಂൿ කโ ๯ಲಭ฿ಜ ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ ඦತರ ಈ ๭౩ ൟ෷ ๸ಭเ๯ತ౨ ං෻ 
ಎಂൿ කโ ඣೕಡಬ๾ൿ ඦತರ ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ කโ ಄ಂದ౳ ಗಳඝ౬  ಸರಳ ชಒ෽ಂൽಡ ๳ฆ൤౨ ೕๅ ಎಂൿ 
ຂัದฉ ಈ ඀ರโ ಆಜං  ಇย౵ ಂದ ಇย౵ ಡ ಮൡ౨  ಈ ಅಂತರโ ಎರറಜฆತ౨ ං r r 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ไತ౨ ಗำ ಸ౭ ๏ბಸൽದ౪ ฉ ಮൡ౨  ೞൽಸൽದ౪ ฉ ಎರഴ ಄ಂದ౳ ಗಳ ನഴเನ ಒഖౣ  ಅಂತರโ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆฑ ಒඨ ಪ౵ ๺ ಆฑ ഖ ಪ౵ ๺ ಇච౬ ೕකದง ಆಜರย ಏಃಂದฉ ಎರഴ ವಲಯಗำ ಸ౭ ๏ბ๯โൽಲ౵  ಅಥ฿ ೞൽ๯โൽಲ౵  
ಏಃಂದฉ ಅൿ ๸ಭเ๭ർಗ ಇൿ ඛಜ฿ಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ಪ౳ ൟ෴ಜ ඀ರโ ಆฑ ಒඨ ಪ౵ ๺ ಆฑ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ ಅൿ 
ඛಜ฿ಜರ෎ಀ  ಅโ ಪರಸ౭ ರ ಸ౭ ๏ბ๯โൽಲ౵  ಅಥ฿ ಅโ ೞൽ๯โൽಲ౵  ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ෮ದಲ ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ, ಅย౵  කโ ಎರഴ ೞൽಸದ ಮൡ౨  ಸ౭ ๏ბಸದ ವಲಯಗಳඝ౬  
ຄಂൽං౪ ೕๅ, 
ಆದ౪ คಂದ ಇโ ಎರഴ ವಲಯಗะಜๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಄ಂದ౳ ವඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇತರฆ ಄ಂದ౳ ವඝ౬  ຄಂൽർ౪ ฉ.  ಎರഴ ಮൡ౨  ನ c c one c two 
ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಆಜರย, ෮ದಲචಯ ಈ අಡ౥  ไತ౨ ದ ൟ౳ ಜ౲ โ ಒಂದರ x one y one nx two y two c one br 
಄ಂದ౳ අಂൽಡ ಮൡ౨  ಄ಂದ౳ අಂൽಡ ೉ಕౙ  ไತ౨ ದ ൟ౳ ಜ౲ โ ಎರഴ ಆಜರย  ಇย౵  ಈ ಉർಹರൕಛಜ ಒಂൿ c r r r 
ಎರಡ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಈಗ කโ ಈ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕವඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ 
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ಆದ౪ คಂದ ಈ ඡರ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕದ ๸ಪಕბದ ෈ಂൿโ ෮ದಲ ವಲಯಃౙ  ಡ ಒಂൿ ෈ಂൿ ಮൡ౨  ๸ಪಕბದ ෈ಂൿ b 
ಅಥ฿ ൮ ಇฆವ ෈ಂൿเಡ ಅವ౽ಶ ෥ലಆല  ඡರ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕโ ಎರಡඡ ไತ౨ ವඝ౬  ಸ౭ ๏ბ๯ತ౨ ං ಆ ෈ಂൿ s b 
ಆಜರย, ಇൿ ಆಜං ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ಈ ಆೕನಗำ 90 ലಜ౳ ಗะಜๅ ಮൡ౨  ไತ౨ ದ ಎರഴ ಄ಂದ౳ ಗಳඝ౬  ๳ฆವ ඡರ ชಒಯඝ౬  a b 
කโ ಪคಗ൐๵ೕಣ, කโ ಅದඝ౬  ෨ಂದಃౙ  เಸ౨ ค๵ೕಣ. ชಒ෷ ඡರ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕವඝ౬  ಃಲโ ງತದย౵  
ೞൽಸยං ಅದರ ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  කโ ಆม౮  ಅಲ౭ เฃಮ ෈ೕഓൽಂದ ๰೉๯൤౨ ೕๅ p 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕವඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ನಮ౱  ෮ದಲ ಃಲಸ ಆม౮  ಅಲ౭ เฃಮ ෈ೕഓ ಮൡ౨  p 
ඦತರ කโ ಈ ඡರ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ല෷൤౨ ೕๅ  ಈಗ ಇൿ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಎರഴ ಈಗr r 
ไತ౨ ದ ಎರഴ ಄ಂದ౳ ಗಳ ನഴเನ ಈ ಅಂತರವඝ౬  කඝ ಒಂದคಂದ ๰೉๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಈ ෈ಂൿ ಮൡ౨  ಎರಡඡ l p 
ไತ౨ ದ ಮಧ౲ ූಗದ ನഴเನ ಅಂತರโ ಎರഴ ಆಜರย කโ ಗಮඛ๯൤౨ ೕๅ ಈ ൟ౳ ಆೕನ฿ದ ಎರഴ ൟ౳ ಆೕನโ ඩ౲ ಋl pbc 
ಒಂದඝ౬  ຄೕฤತ౨ ං ಎಂൿ කโ ಗಮඛ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ ಈ ಎರഴ ൟ౳ ಆೕನಗಳ ಎม౵  ෩ฆ ಆೕನಗำ ಎರഴ pbc 
ಮൡ౨  ඩ౲ ಋ ಒಂൿ ಈ ಎರവ ಆೕನಗำ ಒಂඃ ෩ฆ ಆೕನಗಳඝ౬  ຄಂൽๅ ಏಃಂದฉ ඛೕโ ඣೕഴ๋൤ ಒಂൿ tr 
ಆೕನ 90 ലಜ౳  ಈ ಆೕನโ ಈ ಆೕನಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಆೕನโ ಎರവ ൟ౳ ಆೕನಗัಡ ๬෥ನ౲ ฿ಜං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರവ ൟ౳ ಆೕನಗಳ ಎರഴ ಆೕನಗำ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ๅ ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං.  ෩ರඡ ಆೕನದ ಮච෷ 
ಸಹ ಒಂඃ ಆಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ಈ ಎರഴ ൟ౳ ಆೕನಗัಡ ಎม౵  ෩ฆ ಆೕನಗำ ಒಂඃ ಆಜฆโದคಂದ ಈ ಎರവ ൟ౳ ಆೕನಗำ
ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ๬ಮ౲ ൤ಯ ಅඝඩತಗัಂದ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ຄೕยಃಯ ಅඝඩತಗัಂದ ಅൿ ඪ๭ ಒಂൿ ಉದ౪  ඪ๭ ಒඨ ಎಂൿ ಅඝಸค๯ತ౨ ං  අಡ౥  ൟ౳ ಆೕನವඝ౬  
ಅඝಞಣ฿ದ ඩಶ౷ ბದ ಉದ౪ ൽಂದ ූಜ๭ದ ඪ๭ ಎರഴ ೉ಕౙ  ൟ౳ ಆೕನಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂದคಂದ ඪ๭ ಎರಡคಂದ ಆฑ ಒಂದคಂದ ಆฑ ಎರഴ ಈಗ ඪ๭ ಒಂൿ ෎ฉ ಏඞ ಅಲ౵ , ಎฯ ಒඨ ಪ౵ ๺ ಎฯ pc 
ಎರಡඝ౬  ඪ๭ ಎರಡคಂದ ූಜ๭ದฉ ಎฯ ಎರഴ ಒඨ ಪ౵ ๺ ಎฯ ಒಂದคಂದ ಎฯ ಎರറಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ಆฑ ಒඨ ා 
ಆฑ ಎರറಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂದคಂದ ಎฯ ಎರഴ ಆฑ ಎರಡರ ෬ว ಆฑ ಒඨ ෭ನ๺ ಆฑ ಎರറಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಎฯ ಎರಡಃౙ  ಎฯ n 
ಒಂದಃౙ  ಆฑ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං. ಮൡ౨  ನಮಡ ಈಛಗศ ൟัൽං ಏಃಂದฉ sr two l one 
ನಮಡ ಎರഴ ಄ಂದ౳ ಗಳ ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ඛೕಡมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ಂದ කโ ಈ ඩ෵ಂഡ ನ ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ  p 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඩ෵ಂഡ ෬ว ಇฆವ ౽ರಣ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಡ ๳ฆವ ඡರ ชಒ෷ ෈ೕഓ p c1 c2 
෭ನ๺ ಅඝ౬  ಆม౮  ෭ನ๺ ඛಂದ ූಜಸมಜං ಎಂൿ ಅඝಸค๯ತ౨ ං y1 x1 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ๬ยನ ชಒಯ ಇั೦ฆ ชಒಯ ಇั೦ฆ ಮൡ౨  ಆ ಇั೦ฆ ชಒಯ pc1 pc1 c 1 c 2 
ಇั೦คඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ  ಇൿ ຂಛದง ಅඃ ชಒ෴ಜං ಮൡ౨  ๬ยನ ಇั೦ฆ ಮൡ౨  c 1 c 1 c 2 
๬ยನ ಇั೦ฆ ಮൡ౨  ಇൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ඪ๭ ಎರഴ ๬ยನ ಇั೦คಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಆม౮  ෭ನ๺ ෬ว x 
෈ೕഓ ෭ನ๺ ಎರഴ 2 y 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಉഴ๼ലಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಛಗศ ಇย౵  ಅඝ౬  ರ ಪคූ๣ಯย౵  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ. ಈಗ ಇย౵ ಂದ කโ ඣೕഴโൿ ಈ l 2 l 1 
ಅಂತರโ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං l 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ೓ಕโ ෈ೕഓ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ຂูೕಣ. ๸තಣბ ೓ಕ ಮൡ౨  ಆม౮  ෭ನ๺ l y2 x2 
๸තಣბ ೓ಕವඝ౬  කඝ ෨ಂൽನ ๲౵ ೖി ಡ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච  කโ ຄಂൽದ౪  ๲౵ ೖി  ೓ಕโ ෈ೕഓ ෭ನ๺ l 2 y 2 
๸තಣბ ೓ಕ ಮൡ౨  ಆม౮  ෭ನ๺ ๸තಣბ ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, කඝ ಆม౮  ෭ನ๺ ๸තಣბ x 2 x 2 
೓ಕವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච ಆม౮  ෭ನ๺ ๸තಣბ ೓ಕವඝ౬  ಇದರ ຄರಡ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ ෭ನ๺ ಎರഴ x 2 y 
๸තಣბ ೓ಕൽಂದ ಆม౮  ෭ನ๺ ඛಂದ ಞ൐๭  ಎರഴ ๸තಣბ ೓ಕ ಆದฉ ෈ೕഓ ෭ನ๺ ಎರഴ ಅඝ౬  ಆม౮  x y 
෭ನ๺ ಎರഴ ූಜ๭ದฉ ෎ชඞ ಅಲ౵ , ಎರഴ ವಲಯಗಳ ಄ಂದ౳ ಗಳඝ౬  ๳ฆವ ಈ ಸರಳ ชಒಯ ಇั೦ฆ ಇย౵  ಈ x 
ಪ౳ ෥ಣಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಇย౵  ෰ಲ౲ ൽಂದ ಬದม෵ಸಬ๾ൿ ಎರഴ ೓ಕโ ಆม౮  ෭ನ๺ ಎರഴ ๸තಣბ l x 
೓ಕವඝ౬  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ๸තಣბ ೓ಕದ ෬ว ෭ನ๺ ๸තಣბ ೓ಕ ಎಂൿ y y x 2 x 1 
๰೉๯ತ౨ ං ಆದฉ ಇย౵  ಈ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ කโ ಈಛಗศ ೓ಕโ ಚದರ ಎಂൿ ൟัൽං  ೓ಕൽಂದ l 2 l 1 r 2 r 
ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ๸තಣბ ೓ಕ r 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಬಳ๭ದฉ කโ ಇದඝ౬  ಒಂൿ ಚದರ ಎರഴ ೓ಕൽಂದ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ೓ಕಃౙ  l r r r 
ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಈಗ ಒಂൿ ಚದರ ಒಂൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಎರഴ ವಲಯಗಳ ಄ಂದ౳ ಗำ l l 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ  ಚದರ l 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎರഴ ೓ಕದ ෬ว ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ಇലೕ ೓ಕವඝ౬  ಒಂൿ ೓ಕโ ಎರഴ ෭ನ๺ r r r l y y 
ಒಂൿ ๸තಣბ ೓ಕ ೯൤ಡ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ๸තಣბ ೓ಕ x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಮൡ౨  ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಇದඝ౬  ಇย౵  ๬෥ನ౲  ೞದ฿ಜ 
൤ಡൿಆ ౶ั  ಮൡ౨  ඦತರ ಏකದง ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈ ಎಡූಗದย౵  ಈ ๸තಣბ เಷಯವඝ౬  ಆม౮  
෭ನ๺ ಎರഴ ๸තಣბ ೓ಕൽಂದ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ๸තಣბ ೓ಕൽಂದ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ x x x x x 
ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ  ಇലೕ ಚದರ ೯൤ಡ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ๸තಣბ ೓ಕ ಆದฉ ಈ ๸තಣბ เಷಯโ ಇದಃౙy y 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅൿ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෵ಂದ ಞ൐๭ർಗ ಅൿ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಇൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಒಂඃ ಎಂൿ 
කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆචತำ౶ ൤౨ ೕๅ  ಪഷ෷โൿ ಎಂದฉ ಆม౮  ෭ನ๺ ಎರഴ ಎರഴ คಂದ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴx r r r 

ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಮൡ౨  කโ ಅದඝ౬  ಸರಳತั๭ದฉ කโ ಆม౮ ದ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಎರഴ ೯൤ಡ ಎರഴ x x x r x 
ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಎಂൿ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಆฑ ಒඨ ෭ನ๺ ಆฑ ಎರಡคಂದ ූಜಸมಜං ಅൿ ಆฑ ಒඨ ಎರഴ x x 
෭ನ๺ ಆฑ ಎರഴ ಒಂದඝ౬  ಆฑ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಆฑ ಎರಡคಂದ ූಜ๭ർಗ ಆม౮  ಎಂ්ದඝ౬  චನඪല ಆม౮  ಈ ඡರ x 
๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕඅಂൽಡ ไತ౨ ದ ಄ಂದ౳ ಗಳඝ౬  ๳ฆವ ඡರ ชಒಯ ೞದನದ ಈ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕ฿ಜං, ๻ಡ෻x 
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කโ ෈ೕഓ ಮൡ౨   ಇൿ ๯ಲಭ ಏಃಂದฉ කโ ಇย౵  ಈ ಸ෥ನ൤ಯඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಆม౮  ಈಗ 
ൟัൽฆโದคಂದ කโ ๯ಲಭ฿ಜ ෈ೕഓವඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಕല෫ ಀಶಲ൤෷ ನಮಡ ෭ನ๺ r 1 y 2 r

ಡ ಸ෥ನ฿ದ ෈ೕഓವඝ౬  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ූಜ๭ 2 y 1 r r 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಈ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಆದฉ ಇದರ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಈ ඡರ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბದ p 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ನಮ౱  ಅಂൟಮ ಞค෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ຂಡ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಸಹಜ฿ಜ ಒಂൿ เಷಯๅಂದฉ ಈ ಸ౭ ಶბಕโ ಈ ງತದย౵ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං. 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඡರ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕದย౵  ෴โඃ ෈ಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ಇದ౪ ฉ කโ ෭ನ๺ ಆม౮  ෬ว ෭ನ๺x y x y 
෈ೕഓ 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಆม౮  ෬ว ෭ನ๺ ෈ೕഓ ಈ ඡರ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბದ ಇั೦ฆ ಎಂൿ කโ ຂಳಬ๾ൿ  ಮൡ౨  ಆx y 
ಇั೦ฆ ಡ ಸ෥ನ฿ಜರย m 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಈ ඡರ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბದ ಇั೦ฆ ನಮಡ ൟัൽದ౪ ฉ කโ ಈ ඡರ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  
ಉഴ๼ല෷โದඝ౬  ෨ಜ๭ං౪ ೕๅ ಏಃಂದฉ ಇൿ ඡರ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕದ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಆದฉ ಇൽೕಗ ൟัൽಲ౵   ಇย౵  m 
කโ ಎಂ ಆม౮  ಮൡ౨  ෈ೕഓವඝ౬  ຂಡ ಉഴ๼ല෷൤౨ ೕๅ ಆದฉ කโ ಏನඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽಲ౵  ಆದฉ 
ಇൿ ෮ದಲ ಃಲโ ๲౵ ೖി ಗಳย౵  කโ ඣೕലದ ෮ದಲ ಫย൞ಂಶโ ಒಂൿ ෈ಂൿเನ ಕല෫ ඀ರದย౵ ං  ಆഔౣ ฆವ 
ಸರಳ ชಒ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಫย൞ಂಶโ ൡಂ෇ ಉಪ෷ಕ౨ ฿ಜං ಏಃಂದฉ කโ ಇย౵  ඣೕഴโൿ ෮ದಲ ไತ౨ ದ ಄ಂದ౳ ಗัಂದ ಈ 
ಸ౭ ಶბಕದ ಕല෫ ಅಂತರโ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ไತ౨ ದ ಮಧ౲ ූಗൽಂದ ಎರഴ  r r 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಈ ෰ಲ౲ โ ಇದರ ಕല෫ ಅಂತರವඝ౬  ຄಂൽರ෎ಀ ಏಃಂದฉ เ෗ನ౬ ฿ಜದ౪ ฉ ಕല෫ ಅಂತರโ ಈ m m 
ಎರഴ ವಲಯಗัಂದ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ಆಜฆโൽಲ౵  ಆದฉ ಇൿ ඡರ฿ದ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕ฿ಜං ಎಂൿ ನಮಡ r r 
ൟัൽං  ಈ ಆೕನವඝ౬  ಇย౵  ൧ಂಬൡ౨  ലಜ౳  ඣೕല 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅಂತರโ ಈ ඡರ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕൽಂದ ಈ ಄ಂದ౳ ದ ಕല෫ ඀ರದ ෈ഡ ಆಜං ಒಂൿ ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ c 
ಎರಡඡ ไತ౨ ದ ಄ಂದ౳  ๭ ಎರഴ ಮൡ౨  ಈ ඡರ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕ ನഴเನ ಕല෫ ಅಂತರโ ಎರഴ ಆದฉ ಅൿ ಇರ෎ಀr m 
ಏಃಂದฉ කโ ಇั೦ರඝ౬  ಈ คೕൟ ಬದม෵๭ದฉ ඀ರโ ಮൡ౨  ಆಜฆโൽಲ౵  ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං, ಅಂದฉ r 1 r 2 
කඝ ಇั೦ฆ ෎ฉ ෴โർದง ಆಜದ౪ ฉ කඝ ಉർಹರൕಡ කඝ ຄಂದಬ๾ൿ ඦತರ කඝ ಈ คೕൟಯ ඡರ 
ชಒಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಅൿ ಆม౮  ෈ೕഓ ෩ಲಕ ๻ൿ ຄೕದง ಈ ಕඬ౭  ชಒ෷ ಆม౮  ෈ೕഓ ෩ಲಕ 
๻ൿຄೕಞತ౨ ං ಆದฉ ไತ౨ ൽಂದ ಈ ಕඬ౭  ชಒಯ ಕല෫ ಅಂತರโ ಈ ඛൽბಷౣ  ಕඬ౭  ชಒಡ ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಈ ಎರഴ 
ไತ౨ ಗಳඝ౬  ෨ഖౣ โൽಲ౵  ಅಂದฉ ಈ ಎರഴ ไತ౨ ಗಳ ಮಧ౲ ූಗൽಂದ ಈ ಕඬ౭  ชಒಡ ಇฆವ ಕല෫ ಅಂತರโ 
ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ಮൡ౨  ಆಜฆโൽಲ౵  ಏಃಂದฉ ಅൿ ಮൡ౨  ಆಜದ౪ ฉ ಅൿ ಈ ಕඬ౭  ชಒ෷ r 1 r 2 r 1 r 2 
ඡರ฿ಜರ෎ಀ, ಅൿ ಎರവ ವಲಯಗัಡ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბ฿ಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಪคූ๣ಯย౵  ಃಲโ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಪഷಯฤ ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ಈ ಅඝ౬  m m 
ಪคಹคಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಸತ౲ ವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ  කโ ಈ ೉ತ౳ ದย౵  ಮ൤౨  ๼ಂൟฆಞ൤౨ ೕๅ ඦತರ ൣඪ౨ ಪലಸ෎౽ದ ෮ದಲ m 
ಸ෦ೕಕರಣๅಂದฉ ಆຉ ಈ ඛൽბಷౣ  ಸರಳ ชಒ෷ ಒಂൿ ಒಂൿ ෈ಂൿเඛಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಅಂತರವඝ౬  x y r 
ຄಂൽರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵ ಡ ๼ಂൟฆಜದฉ කโ ಆಸ౾౨  ຄಂൽං౪ ೕๅ කโ ෩ಲ൫ ಒಂൿ ෈ಂൿವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅൿ ๭ 
ಒඨ ನ ඛඃბ๎ಂಕಗูಂൽಡ ಒಂൿ ಒಂൿ ඛඃბ๎ಂಕಗูಂൽಡ ඡರ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕ฿ಜං ಮൡ౨  ಅದರ x y 
ಸ෦ೕಕರಣโ ෭ನ๺ ෈ೕഓ ಅಥ฿ ෩ಲ൫ ಈ ඛൽბಷౣ  ಸ౭ ಶბಕโ ඩ෵ಂഡ ಆม౮  ෈ೕഓದ ෩ಲಕ y 
๻ൿຄೕಞತ౨ ං  ಆม౮  ෈ೕഓದ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ๭ ಒඨ ඛಂದ ಈ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕಃౙ  ಕല෫ ಅಂತರದ ಅ෗ವ౲ ౾౨  
ಆฑ ಒඨ ಆಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಕല෫ ඀ರವඝ౬  วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං.  ಇั೦ฆ d m 
ಆಜฆโದคಂದ ಕല෫ ಅಂತರโ ෇ค ಒಂൿ ෭ನ๺ ಆม౮  ෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෈ೕഓ ๸තಣბ ೓ಕൽಂದ m x y 
ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං m 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಚದರ ඀ರ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ r 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ  ಈ තซಸ෎౽ದ ෮ದಲ ಷರൡ౨  ಎಂದฉ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෷ ෮ದಲ ไತ౨ ದ ಄ಂದ౳ ฿ಜฆವ ಈ ෈ಂൿ m x1 

ಮൡ౨  ಈ ඡರ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕ ಅಥ฿ ಈ ඡರ ชಒ෷ ಇั೦ฆ ಮൡ౨  ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ನഴเನ ಕല෫ y1 m 
ಅಂತರಃౙ   ඩ෵ಂഡ ಆม౮  ෈ೕഓ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇั೦ฆ ಮൡ౨  ಈ ඩ෵ಂഡ ಆม౮  ෈ೕഓ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ಸರಳ ชಒಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ m 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ඀ರವඝ౬  วಕౙ  ๻౾ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඀ರದ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಈ ಎಡූಗ฿ಜං ಆದฉ ಅൿ ඛಜ฿ಜ ಡ r 
ಸಮකಜರ෎ಀ  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ೓ಕದ ಅಂತರ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಆຉ ಈ ಸರಳ ชಒ෷ ඡರ฿ದ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕ฿ಜರ෎౽ದฉ ಕല෫ ಅಂತರโ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ r 
ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ವಗბದ ඀ರಃౙ  ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨   ಒಂൿ ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ಎರಡඡ ไತ౨ ಃౙ  කโ ಇඃ คೕൟಯ ce r 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ ಅඃ ಸರಳ ชಒ෷ ಎರಡඡ ไತ౨ ಃౙ  ಸ౭ ಶბಕ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ຂಡ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෮ದಲචಯൿ  ไತ౨  ಮൡ౨  ಇൿ ಈಗ ಎರಡඡ ไತ౨ ౽ౙ ಜ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಸರัೕಕคಸฤ 
ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ದฉ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಈ ಎರവ ಸ෦ೕಕರಣಗำ ಒಂඃ ಮൡ౨  ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ๅ ಏಃಂದฉ ಮൡ౨  ಆ ෈ಂൿವඝ౬  
ඣೕಡฤ ಒಬ౯ ฆ ಅದඝ౬  ಸ౷ ಲ౭  ๰ౘ౱ ฿ಜ ಗಮඛಸ෎ಀ ಏಃಂದฉ කโ ಇದඝ౬  ඬට ಬฉಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ದฉ කโ 
ಅದඝ౬  ෭ನ๺ ಆม౮  ๸තಣბ ೓ಕ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ x 2 
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ಆದ౪ คಂದ කඝ ಎರಡඡ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ෭ನ๺ ಎರഴ ෭ನ๺ ෈ೕഓವඝ౬  ಎರഴ ෭ನ๺ ಆม౮  තಣბ m y x 
೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ඛೕโ ಅದඝ౬  ೞದದย౵  ຄಂದಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇൿ  ಅඃ เಷಯವඝ౬  ෭ನ๺ m y 
ಎರഴ ෭ನ๺ ෈ೕഓ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಎರഴ ෭ನ๺ ಆม౮  ๸තಣბ ೓ಕൽಂದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ೓ಕโ x m r 
ಎರഴ ೓ಕൽಂದ ಎರഴ ෭ನ๺ ಆม౮  ๸තಣბ ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඃ เಷಯವඝ౬  කโ ෮ದಲ x 
ಸ෦ೕಕರಣඅಂൽಡ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ  n 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಎರഴ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ຂำ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಎರಡคಂದ කโ ಎರഴ ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ 1 ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅದඝ౬  ෥ഴโದคಂದ ෭ನ๺ ಆม౮ ವඝ౬  x 1 
ຄರ൤ಡ෷โൿ ඛಮಡ ൟัൽං  ಇย౵  ෭ನ๺ ෭ನ๺ ෈ೕഓ ෬ว ಒಂൿ ෭ನ๺ ಆม౮  තಣბ ೓ಕൽಂದ m y 1 x x 
ಒಂൿ ೯൤ಡ ವಗბโ ಒಂൿ ೓ಕൽಂದ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಆม౮  ๸තಣბ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං m r x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ಅเූಜ౲  ಮൡ౨  ಎರഴ ಅเූಜ౲  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ಎರഴ ಅเූಜ౲ ฿ಜൡ౨  ಎರഴ ಅเූಜ౲  ಈಗ කโ ಃಲโ ๲౵ ೖി ಗಳඝ౬  ๼ಂದಃౙ  ຄೕದฉ 
ನಮಡ ൟัൽං ಏಃಂದฉ ಇൿ ಈ ඩ෵ಂഡ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಆม౮  ෈ೕഓವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅx 1 y 1 c 2 x 2 y 2 

ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಈಛಗศ ෭ನ๺ ൟัൽං ෈ೕഓ y 1 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ෈ೕഓ ෬ว ෭ನ๺ ಆม౮  ಅಂದฉ ಈ ಪ౳ ෥ಣโ ไತ౨ ದ ಎರഴ ಄ಂದ౳ ಗಳඝ౬  ๳ฆವ ಈ ชಒಯy1 x1 
ಇั೦ฆ ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟಯย౵  ಅൿ ಮൡ౨  ಆ ಇั೦ฆ ෭ನ๺ ෈ೕഓൽಂದ ෭ನ๺ ಆม౮ ൽಂದ ෎ชඞ ಅಲ౵ , y2 x2 
ಇൿ ಈ ಪ౳ ෥ಣ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಇൿ  ನ ಇั೦ฆ ಒಂඃ ඡರ ชಒಯย౵  ಒಂർಜං ಈ ชಒಯ ൡ൒౾ನ ಇั೦คನย౵  t 
ಅವನ ชಒಯ เූಗโ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ಪ౳ ෥ಣಗำ ෩ಲේತ฿ಜ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಅൿ ඛಜ฿ಜ ಇย౵ ಂದ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜದ౪ ฉ ಅൿ 
ಮൡ౨  ಇൿ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕഴโൿ ಈ ಎರവ ಸ෦ೕಕರಣಗಳย౵  ಒಂർಜං  ಮൡ౨  ಇย౵  ಎರഴ ಎಡූಗโ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ಈಗ 
ಬಲූಗದ ಬಡ౛  ಅൿ ಬಲූಗใ ಒಂඃ ಎಂൿ ൟฆಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ කโ චನඪ๭ಆಂಡฉ කโ ಇඃ คೕൟಯ ൟ౳ ಆೕನಗัಡ 
๼ಂൟฆಜದฉ කโ ಎಂൿ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಒಂದคಂದ ಆฑ ಎರಡคಂದ ඪ๭ 1 ා ඪ๭ 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. R 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ චನඪ๭ಆಂಡฉ ಆฑ 1 ා ಆฑ 2 ಎಂ්ൿ ඪ๭ 1 ා ඪ๭ 2 ಆಜං , ಇൿ ಆฑ ಒඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ා ಆฑ ಎ ๲ౙ ౷ ೕฑ 
ඪ๭ ๲ౙ ౷ ೕฑ ා ඪ๭ ഖ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜං ಈಗ ඪ๭ ಒඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ඪ๭ 1 ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඪ๭ 1 ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ಆม౮  රฯ ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ ็ ಒඨ ෭ನ๺ ෈ೕഓ රฯ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෬ว ඪ๭ ഖ x 1 
๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜං ಎರഴ ෭ನ๺ ಆม౮  රฯ ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ ็ ഖ ෭ನ๺ ෈ೕഓ රฯ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ಇൿ ෭ನ๺ x x 1 
ಆม౮  ๸තಣბ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  1 ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ෈ೕഓ ෩ಲಕ ෭ನ๺ ಆม౮  ๸තಣბ ೓ಕದ y 1 x 1 
෬ว ಎರഴ ෭ನ๺ ಆม౮  ๸තಣბ ೓ಕಃౙ  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ෭ನ๺ ෈ೕഓ ෬ว ಎರഴ ෭ನ๺ ಆม౮  x y x 
๲ౙ ౷ ೕฑ 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ෭ನ๺ ෈ೕഓ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෬ว ಎರഴ ෭ನ๺ ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಈಗ කโ ಈಛಗศ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಇย౵  ಈ y x 
ಅඝඩತ ಮൡ౨  ಇย౵  ಈ ಅඝඩತโ ಒಂඃ ಆಜๅ ಏಃಂದฉ ಅโ ไತ౨ ದ ಮಧ౲ ූಗವඝ౬  ๳ฆವ ಸರಳ ชಒಯ ಇั೦คನ 
೓ಕವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  , 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ನಮಡ ๭ಞโದඝ౬  ರൿ౪ ತั๯โൿ ಒಂൿ ೓ಕൽಂದ ಎರഴ ೓ಕ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಇದಃౙ  r r 
ಮൡ౨  ಇದคಂದ ಈ ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ಬಲූಗใ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಎಡූಗโ ಒಂඃ ಆಜฆโದඝ౬  කโ ಈಛಗศ ඣೕലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಬಲූಗโ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗำ ಒಂඃ ಆಜๅ. ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಗಳย౵  ಒಂದඝ౬  ෥ತ౳  ಪคಹคಸ෎౽ಜං, කโ ෴โದක౬ ದง ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಅൿ 
෨ಖ౲ ವಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗಳย౵  ಒಂದඝ౬  ෥ತ౳  ൤ಡൿಆಂഴ ಛಜ ಪคಹค๯൤౨ ೕๅ m 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದಲ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಎย౵ ಂದ ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ  කโ ෦ೕ ෭ನ๺ ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෵ಂದ ಈ ชಒಯ ಇั೦ฆ ๳ฆโದඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං si 
ಆದ౪ คಂದ ಄ಂದ౳ ಗำ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ๳ฆವ ชಒಯ ಇั೦ฆ ಆಜฆತ౨ ං s c1 c2 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෭ನ๺ ๸තಣბ ೓ಕವඝ౬  ಒಂൿ ೯൤ಡ ವಗბโ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං  ಒಂൿ ೓ಕൽಂದ m s m r x 
ಒಂൿ ෭ನ๺ ಆม౮  ๸තಣბ ೓ಕ ಮൡ౨  කโ ಈಛಗศ ಆม౮  ಆม౮ ದ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಒಂൿ r x 
ಎರഴ ෭ನ๺ ಎರഴ ಒಂൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ಮൡ౨  r x r r 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಆม౮  ಅಂದฉ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಆม౮  ಒಂൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ෬ว ಒಂൿ x x r x x r 
෭ನ๺ r 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಸಹ ಇย౵  ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ๻ಀ൤౨ ೕๅ කโ ෭ನ๺ ๸තಣბ ೓ಕವඝ౬  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ m s m 
೓ಕൽಂದ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ๸තಣბ ೓ಕವඝ౬  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ๸තಣბ ೓ಕ r r x x 
ಮൡ౨  ඦತರ  කโ ಇದඝ౬  ಮฆຄಂൽ๭ದฉ කโ ඛಜ฿ಜ ಪഷ෷โൿ ನย౵  ಒಂൿ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං, m 
ಇದರ ಅಥბ ಮൡ౨  ಈ ๸ದಭბದย౵  ಎರഴ ජಜ ෎ฆಗำ ಇฆತ౨ ๅ ಎರഴ ඛಜ฿ದ ෎ฆಗำ ಇฆತ౨ ๅ ಆದฉ ಇದರ 
ಅಥბๆචಂದฉ ಇั೦คನ ಎರഴ เ෗ನ౬  ෰ಲ౲ ಗัๅ කโ ಅඝ౬  ಪคಹค๭ದ ඦತರ ಬ๾๛ ಇๅ ಎಂದಥბ  ಅವඝ t 
ಎರഴ ಪค๻ರಗಳඝ౬  ಪഷ෷൞౨ ච ಸಮකದ ಒಂದಃౙ  ಮൡ౨  ಎರഴ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං m m m m 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಬಲಣ ಪ౳ ෥ಣโ ಅದඝ౬  ඣಂൽಡ ๰೉๯ತ౨ ං ಎಂൿ ຂูೕಣ ಏಃಂದฉ ನಮಡ ಈಛಗศ ಒಂൿ ಮൡ౨k r 

ಎರഴ ನಮಡ ൟัൽං ಏಃಂದฉ ನಮಡ ಒಂൿ ಎರഴ ൟัൽං ಇದඝ౬  ෵ಂದ ๰೉๭ r x x k 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෭ನ๺ ๸තಣბ ೓ಕವඝ౬  1 ೯൤ಡ ವಗბವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  m s m 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಚದರ ෭ನ๺ 2 ೯൤ಡ ೓ಕโ ೯൤ಡ ಚದರ ಎಂൿ ಅඝಸค๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ವಗბ ಎಂൿ m ms s k km m 
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෨ಂං ಬฉಯಬ๾ൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ೓ಕโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං k ms k s 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಚൡෙბಜ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ನย౵  ಪคಹค๭ർಗ කโ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ಎಂಬ ಎರഴ m m m 
ಪค๻ರಗಳඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ಸರಳ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ෭ನ๺ ෈ೕഓ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಆม౮  ಮൡ౨  y  m x 
ಇඣ౬ ಂൿ ෭ನ๺ ෈ೕഓ ෭ನ๺ ಆม౮  ಮൡ౨  ಇๅರവ ෥ನ౲  ඡರ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕಗะಜๅ, ฿ಸ౨ ವ฿ಜ y m 2 x 
කโ ๼ಂൟฆಜ ຄೕದฉ කโ ನಮ౱  ಆฏ෗ಕ ಚ೎ბಯඝ౬  චನඪ๭ಆಂಡฉ කโ ೉ತ౳ ದย౵  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಎರഴ ಇๅ h 
ಎಂൿ ൧ೕคಸมಜං  ෮ದಲ ಪ౳ ಕರಣಃౙ  ಈ ಪ౳ ಕರಣಃౙ  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಎರഴ ඡರ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕಗำ ಇฆತ౨ ๅ ಎಂൿ 
೦๼ೕฃൡ ൧ೕคಸมಜං ಮൡ౨  ಈ ಎರಡರ ಇั೦ฆಗำ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ಆಜฆತ౨ ๅ m m 
ಆದ౪ คಂದ ಇತರ ඡರ ౽ඨ ౽ಮඨ ഓ౲ ಂ೬ಂഡ ಈ คೕൟ෴ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಇತರ ඡರ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕโ ಇฆತ౨ ං  ಆม౮  
෈ೕഓದ ෩ಲಕใ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ ಅൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං ಎಂದฉ ಈ ಇತರ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕโ 
ಸಹ ಈ ෈ಂൿเನ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං ෈ಂൿเඛಂದ p 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕಗำ ಮൡ౨  ಸರಳ ชಒಗำ ไತ౨ ಗಳ ಄ಂದ౳ ಗಳඝ౬  ๳ฆತ౨ ๅ ಎม౵  ಈ ງತದย౵  

ನย౵  ෝഔ෴ಞತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಇඞ౬  ಒಂದඝ౬  ඣೕഴโൿ ๯ಲಭ฿ಜං p 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ඡರ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕಗำ ಈ ງತದย౵  ෝഔ෴ಞತ౨ ๅ ಇൿ ไತ౨ ಗಳ ಄ಂದ౳ ಗಳඝ౬  ๳ฆವ ඡರ p 
ชಒಯย౵ ං ಮൡ౨  ಈ ෈ಂൿ ඡರವඝ౬  เಭ೧๯ತ౨ ං  ชಒ෷ ಅඝ౬  ಅโಗಳ ൟ౳ ಜ౲ ಗಳ ಅඝඩತದย౵  ෇ಹ౲ ฿ಜ p c1 c2 
๳ฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  ຂಳฤ ಉං౪ ೕ๏๭ං౪ ೕචಂದฉ ಇൿ ಆม౮  ෈ೕഓ ೞದನದ ෈ಂൿ฿ಜං ಇൿ ඡರ ชಒಯ 
๳ಪბഷ෴ಜං ಎರഴ ಄ಂದ౳ ಗಳย౵  ಮൡ౨  කโ ಈ ෈ಂൿโ ಈ ಸರಳ ชಒಯඝ౬  ಄ಂದ౳ ಗಳඝ౬  ൟ౳ ಜ౲ ದ ಅඝඩತದย౵  
෇ಹ౲ ฿ಜ เಭ೧๯ತ౨ ං ಎಂൿ කโ ຂำ൤౨ ೕๅ, ಅಂದฉ කโ ಇย౵  ຂำൟ౨ ฆโൿ เಭಜච෷ ෇ಹ౲ ฿ಜฆโದคಂದ 
ಅದರ ಅಥბๆචಂದฉ ඪ๭ ಒಂದคಂದ ූಜಸมಜං  ඪ๭ ഖ ಆฑ ಎರಡคಂದ ಆฑ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಮൡ౨  ಅൿ කโ 
ಈಛಗศ ಉว౵ ೕ಍๭ฆವ เಷಯ฿ಜං ಮൡ౨  ಈ ಎರഴ ൟ౳ ಆೕನಗಳ ຄೕยಃ෵ಂದ ಇದඝ౬  ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ಅඝಸคಸมಜං 
ಎಂൿ කඝ ಅ൵ბ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರ ಅಥბๆචಂದฉ ಈ ඩ෵ಂഡ ඪ ಎರಡರ ඡರ ๬෥ನ౲ ฿ಜං ಸ౭ ಶბಕಗಳ ෝഔ෷ ไತ౨ ದ ಄ಂದ౳ ಗಳඝ౬  
෇ಹ౲ ฿ಜ ๳ฆವ ඡರ ชಒಯඝ౬  คಂದ ಅඝඩತದย౵  ූಜ๯ತ౨ ං r 1 r 2 r 1 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  คಂದ ූಜ๯โൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං คಂದ ූಜ๭ කโ ෨ಂൽನ pc 1 pc 2 r 1 r 2 
ಉಪක౲ ಸದย౵  ಎರവ ไತ౨ ಗำ ಪರಸ౭ ರ ಸ౭ ๏ბಸൽർ౪ ಗ ಅಥ฿ ಪರಸ౭ ರ ೞൽಸൽർ౪ ಗ ಎರവ ವಲಯಗัಡ ಈ ವಲಯಗัಡ 
ಅಡ౥  ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕಗಳ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪഷൿಆ ౶ั  ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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