
  এই বক্তৃতায় বেৃЫর ষѮ বক্তৃতায় Ѿাগত জানাই, আমরা দΜুট বেৃЫ সাধারণ Ѻশ κক έথেক উদ্ভূত হওয়ার িবষেয় আেলাচনা 
করব তেব ზ჈ করার আেগ আসুন আমরা έশষ বক্তৃতায় কভার করেত পািরিন এমন একΜট িবষয় έশষ করা যাক
 তাই এই  এমন িকছΦ র সংϡা সѕিকκত যা একΜট ϕদЫ বেৃЫর পিরচালেকর বЫৃ িহসােব পিরিচত,
 তাই ধ჈ন έয আমােদর এখােন একΜট বЫৃ রেয়েছ যার িকছΦ  έক϶ এবং িকছΦ  বҝাসাধ κ রেয়েছo 
 তাই একΜট বЫৃ έদওয়া হেয়েছ
 তাই এই বЫৃΜট আমােদর έদওয়া হেয়েছ এবং তারপের আমরা িচоা কির  এই বেৃЫর দΜুট Ѻশ κেকর সংেযাগѸেল অবিѸত 
সমѷ িবрরু অবѸান যা 90 িডςী έছদ কেরেছ
 তাই উদাহরণ Ѿ჉প আসুন আমরা এই িবрেুত একΜট Ѻশ κক বিল এবং তারপের আমােদর এই বেৃЫর আেরকΜট Ѻশ κক 
িবেবচনা করেত হেব যা লї হেত চেলেছ  এই ϕথম Ѻশ κক
 তাই আমরা বিল সјবত এখােন আমােদর আেরকΜট Ѻশ κক আেছ
 তাই আমরা এই Ѿাভািবেকর সােথ একΜট লї টাই έরখা ίতির করব 
তাই এΜট অনҝ Ѻশ κক এবং আমরা বিল থা  এই দΜুট Ѻশ κক 90 িডςীেত িমিলত হয় তাহেল আমরা এই έছদ িবрვুিলর t 
অবѸােন আςহী
 তাই এই দΜুট Ѻশ κেকর έছদ িবр ুএকই ϕদЫ বেৃЫ িকᅀ Ѻশ κকΜট 90 িডςীেত িমিলত হওয়া উিচত ϕিতΜটΜটর সােথ লї 
হওয়া উিচত অনҝথায় এΜটেক িবр ু হেত িদনp 
 তাই এই ধরেনর সমѷ িবрরু অবѸান এবং আমরা পরীϠা করেত পাির έয এই সমѷ িবрরু অবѸান আসেল একΜট বЫৃ 
ίতির করেত চেলেছ কারণ আমােদর এখােন যিদ এই িবр ু এর মেতা এমন έকানও িবр ুথােক তেব Ѻѭতই পিরѬারভােব p 
এই έকাণΜট 90 িডিς  কারণ এΜট ϕথম Ѻশ κক একইভােব এই έকাণΜটও 90 িডিς ъাস আমােদর έদওয়া হেয়েছ έয এই দΜুট 
Ѻশ κক 90 িডিςেত িমিলত হেИ
 তাই Ѻѭতই আপিন যিদ এই চতΦ ভΦ κজΜট έদেখন যিদ আপিন এই চতΦ ভΦ κজΜটর িদেক তাকান তেব এই চতΦ ভΦ κেজর oqpsoqps 
িতনΜট έকাণ রেয়েছ  নёই িডিς
 তাই Ѿাভািবকভােবই চতΦ থ κΜটও নёই িডিς হেত হেব এবং
 তাই এই চতΦ ভΦ κজΜট হয় আয়তেϠϏ বা বগ κেϠϏ হেত পাের িকᅀ তারপর  আমরা έদখেত পাΝИ έয এবং উভয়ই os oq 
আমােদর এখােন έদওয়া ϕথম বেৃЫর বҝাসােধ κর সমান 
এবং
 তাই এΜট Ѻѭ έয একΜট বগ κেϠϏ হেত হেবoq ps 
 তাই এর মূল অথ κ হল এই দরূЯΜটও এবং এর সমান  সুতরাং έথেক এই িবр ু এর দরূЯ হেব দুই ვণ এর বগ κমূেলর r o p r 
সমান
 তাই এই ধরেনর έযেকােনা িবр ু যােত আমরা আরও দΜুট Ѻশ κক ίতির করেত পাির যা এেক অপেরর সােথ লї এবং p 
এমনিক উদাহরণѾ჉প আমােদর আরও দΜুট Ѻশ κক থাকেত পাের  আসুন আমরা এই িবрেুত Ѻশ κক বিল এবং তারপের 
আমােদর আেরকΜট Ѻশ κক থাকা দরকার যা এই Ѻশ κেকর সােথ লї,
 তাই আসুন এখােন এই িবрেুত একΜট Ѻশ κক বিল যােত এই দΜুট Ѻশ κক 90 িডিςেত িমিলত হয় এবং যিদ আমরা একই 
িবেѫষণ কির এই িবрরু জনҝ আমরা যা কেরিছ এর মত এই িবрΜুটেক বিলp c 
 তাই যিদ আমরা অনু჉প িবেѫষণ কির তাহেল আমরা যা έদখেত পাব তা হল এΜট আবার এর সমান বাቍর বগ κেϠϏ হেব r 
এবং আবার এই দরূЯ হেব সমান হেত যােИ 2 ვণ এর বগ κমূল έযখােন হল ϕদЫ বেৃЫর বҝাসাধ κoc r r 
 তাই আমরা যা έদখেত পাΝИ তা হল এমন έকান িবр ুযা দΜুট Ѻশ κেকর সংেযাগѸেল অবিѸত যা নёই িডςীেত έছদ করেছ
 তাই এই ধরেনর έযেকােনা িবр ুএকΜট িনিদκѭ দরূেЯ হেত চেলেছ 
ϕদЫ বেৃЫর έক϶ έথেক বগ κমূেলর দুই বার এবংr 
 তাই এই ধরেনর সমѷ িবрরু অবѸান হল আেরকΜট বЫৃ কারণ এটাই িছল মূলত একΜট বেৃЫর সংϡা কারণ ϕিতΜট িবр ুদΜুট 
Ѻশ κেকর সংেযাগѸেল অবিѸত যা 90 িডςীেত έছদ কের
 তাই এই ধরেনর ϕিতΜট িবр ুϕদЫ বেৃЫর έক϶ έথেক একΜট িনিদκѭ দরূেЯ অবѸান করেব এবং
 তাই এই বЫৃΜট έযΜট আমরা পাই যা এই সমѷ িবрরু অবѸানѸলেক ϕদЫ বেৃЫর পিরচালক বЫৃ বলা হয় 
এবং  আমরা έদখেত পাΝИ পিরচালক বেৃЫর έক϶ ϕদЫ বেৃЫর έকে϶র সমান
 তাই এΜট ϕথম পয κেবϠণ 
έয একΜট ϕদЫ বেৃЫর পিরচালক বেৃЫর έক϶ একই ϕদЫ বেৃЫর έকে϶ একΜট পয κেবϠণ রেয়েছ এবং অনҝΜট পয κেবϠণ হল
έয 
পিরচালক বেৃЫর 
বҝাসাধ κ ϕদЫ বেৃЫর বҝাসােধ κর দুই ვেণর বগ κমূল
 তাই আমরা পরবতλ পিরচালক বেৃЫর উপর এই আেলাচনাΜট έশষ করব।
  έযেকান দুΜট ϕদЫ বেৃЫর সাধারণ Ѻশ κক সѕেকκ কথা বলুন তেব আমরা এΜট করার আেগ একΜট έছাট έছাট ফলাফল 
রেয়েছ যা সјবত পূব κবতλ έলকচারვিলর একΜটেত কভার করা হত তেব আমরা এΜট আবার এখােন িনেয় এেসিছ কারণ 
আমােদর িবেѫষেণ আমরা এই ফলাফলΜট বҝবহার করব সুতরাং ফলাফলΜট এরকম হয় এΜট মূলত বেল έয যিদ আমােদর 
এখােন একΜট সরল έরখা থােক তেব ঢালΜট এবং যা এই িবрরু মধҝ িদেয় যায় আলফা িবটাm 
 তাই এবং তারপের আমােদর কােছ আেরকΜট িবр ু আেছ এবং আমােদর έয ϕѨΜট Νজϡাসা করাx naught y naught 
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হেয়েছ তা হল িদেত হেব বগ κ দরূেЯর একΜট অিভবҝΝЅ এই িবрরু নূҝনতম বগ κ দরূЯ এই সরলেরখার έযেকান িবр ুέথেক x 
έকান িকছΦ ই έনই 
তাই Ѻѭতই আমরা উЗ িবদҝালয় έথেক জািন  পরীϠার দরূЯ বা Ϡুϒতম দরূЯ মূলত এই িবр ুέথেক সরলেরখার লї যা এই
লї এবং এই লেїর এই চতΦ ভΦ κজ দরূЯ
 তাই এই িবр ুέথেক এই সরলেরখা পয κо এই έরখার বগ κেϠেϏর দরূЯ এই সূϏ еারা έদওয়া হেয়েছ
 তাই  আসুন আমরা দΜুট বেৃЫর মেধҝ সাধারণ Ѻশ κক সѕেকκ কথা বিল
 তাই আমরা বিল έয এখােন অবশҝই অেনকვিল έϠেϏ রেয়েছ
 তাই আসুন এখােন έয έকানও দুΜট বЫৃ আকুঁন
 তাই এই έϠেϏ যখন দΜুট বЫৃ এেক অপরেক Ѻশ κ করেছ না বা তারা এেক অপরেক έছদ করেছ না  এইვিলেক έক϶ করা 
যাক এক গ দুই তাহেল আমরা έদখেত পাব έয আসেল চারΜট Ѻশ κক আেছc 
 তাই দΜুট Ѻশ κক
 তাই চারΜট সাধারণ Ѻশ κক
 তাই আমরা একΜট সাধারণ Ѻশ κক সাধারণ বলেত যা বুΝঝ তার মােন একই সরলেরখা উভেয়র একΜট Ѻশ κক  বЫৃ উদাহরণ 
Ѿ჉প এই সরলেরখাΜট বিল
 তাই এই সরলেরখাΜট έযΜট আিম আকঁলাম তা এই ϕথম বেৃЫর উভেয়র Ѻশ κক
 তাই এই সরলেরখাΜট একΜট Ѻশ κক এই িবрেুত ϕথম বЫৃ এবং একই সরলেরখাΜট এখােন এই িবрেুত িеতীয় বেৃЫর একΜট 
Ѻশ κক
 তাই এই সরলেরখাΜটেক
 তাই এই উভয় ϕদЫ বেৃЫর একΜট সাধারণ Ѻশ κক বলা হয় 
তাই আমরা এখােন এভােব আেরকΜট সাধারণ Ѻশ κক আকঁেত পাির।ah 
 দুΜট Ѻশ κকেক ϕতҝϠ সাধারণ Ѻশ κক বলা হয় তেব এই দΜুট ছাড়াও আমােদর কােছ এখনও আরও দΜুট Ѻশ κক থাকেব যােক
ϊাхভাস κ টҝানেজл বলা হয় এবং তারা এইরকম έযমন আমরা έদখেত পাΝИ এই লাল έরখাΜট এই িবрেুত ϕথম বেৃЫর একΜট
Ѻশ κক এবং একই  একই লাল έরখাΜট এই িবрেুত এই অনҝ বেৃЫর একΜট Ѻশ κক 
তাই একΜট সরাসির সাধারণ Ѻশ κেকর έϠেϏ উভয় বЫৃ Ѻশ κেকর একপােশ থােক যিদ আপিন এΜট έদখেত পান
 তাই আমরা জািন έয έকােনা সরল έরখা পѮৃΜটেক দΜুট ভােগ ভাগ কের।
 একΜট অেধ κক সরলেরখার এই পােশ, উদাহরণ Ѿ჉প আসুন এই সরলেরখাΜট ধরা যাক এবং বািক অেধ κকΜট সরলেরখার 
অপর পােশ একΜট ϕতҝϠ সাধারণ Ѻশ κেকর έϠেϏ উভয় গ।
  বЫৃვিল Ѻশ κেকর একপােশ থােক অনҝΜট সরলেরখার Ѻশ κেকর একপােশ একইভােব এΜট এমন একΜট Ѻশ κক যার জনҝ 
উভয় বЫৃই এর একপােশ থােক এই ধরেনর Ѻশ κকেক সরাসির সাধারণ Ѻশ κক বলা হয়
 তাই এই সবুজΜট  এΜট একΜট ϕতҝϠ কাব κন Ѻশ κক কারণ উভয় বЫৃই এই সরলেরখার উপর বা নীেচ থােক একইভােব এই 
অনҝ সবুজ Ѻশ κকΜটও একΜট ϕতҝϠ সাধারণ Ѻশ κক কারণ উভয় বЫৃই 
এই সরলেরখার উপের বা একপােশ থােক তেব এর έϠেϏ লাল Ѻশ κকΜট লাল Ѻশ κকΜট Ѻѭতই এই পѮৃΜটেক দΜুট অংেশ 
িবভЅ কের একΜট এই িদেক অনҝΜট এই অংশ এবং লাল Ѻশ κেকর έϠেϏ আমরা έদখেত পাΝИ έয এই বড় বЫৃΜট এই িদেক 
এবং έছাট বЫৃΜট িবপরীত িদেক রেয়েছ
 তাই এমন একΜট Ѻশ κক যার জনҝ দুΜট বЫৃ Ѻশ κেকর একই িদেক থােক না তােক একΜট অনϕুѸ সাধারণ Ѻশ κক বলা হয়
 তাই এΜটও একΜট সাধারণ Ѻশ κক কারণ এই সরলেরখাΜট উভয় তেমর Ѻশ κক।

বЫৃ িকᅀ তারপর বЫৃვিল Ѻশ κক ϊাхভাস κ কমন টҝানেজেлর িবপরীত িদেক থােক e 
 তাই আরও একΜট উম ϊাхভাস κ কমন টҝানেজл থাকেব যা এইরকম
 তাই এই ϕথম έϠেϏ সѕূণ κ চারΜট কমন টҝানেজл থাকেব যার মেধҝ দুΜট ϕতҝϠ এবং বািক দΜুট ϊাхভাস κ
 তাই এই έলকচােরর পরবতλ অংেশ আমরা έদখব িকভােব এই চারΜট ϕতҝϠ সাধারণ সমেয়র সমীকরণ έবর করা যায় এবং 
এই সাধারণ Ѻশ κকვিলর έছদ িবрরু ѸানাВও
 তাই আসুন এর সমীকরেণর উжব িদেয় ზ჈ করা যাক এই ϕথম έϠেϏর জনҝ সরাসির সাধারণ Ѻশ κক
 তাই এই দΜুট বЫৃ হেত িদন έক϶ এক এবং έক϶ দুই এক এর ѸানাВ এক এক দুই এর ѸানাВ দুই c c c x y c x y 
দুই এবং
 তাই যাক ϕথমΜটর বҝাসাধ κ έক϶ এর সােথ একΜট বЫৃ এক হেব এবং অনҝ বেৃЫর έক϶ সহ দুই হেব তাহেল c r c r 
আমরা িকভােব ধের িনব যিদ আমােদর έদওয়া হয় তাহেল আিম বলেত চাই έয বЫৃვিল জҝািমিতকভােব নয়  অΝВত এবং 
আমােদর যা έদওয়া হেয়েছ তা হল এই দΜুট বেৃЫর বҝাসাধ κ এবং বেৃЫর এই έক϶ვিলর ѸানাВ তাহেল আমরা কীভােব পরীϠা 
করব έকসΜট িকনা তা আমরা কীভােব পরীϠা করব έয έকসΜট দΜুট έছদহীন এবং Ѻশ κহীন নয় বЫৃ
 তাই এর জনҝ এΜট খুব কΜঠন নয় έয আমরা বুঝেত পাির έয যিদ দুΜট έকে϶র মেধҝ সরলেরখার দরূেЯর দরূЯ
 তাই যিদ
 তাই হয় তেব দΜুট έকে϶র মেধҝ দরূЯ যা আসেল এই অিভবҝΝЅ যিদ দΜুট έকে϶র মেধҝ এই দরূЯ হয়  বҝাসােধ κর έযাগফেলর 
έচেয় বড় 
তাই এই অবѸাΜট ঘটেছ িকনা তা আমরা সহেজই পরীϠা করেত পাির তারপের আমরা έদখেত পাির έয এই অবѸাΜট ঘটেছ 
িকনা তাহেল এΜট পিরѬার έয কারণ যিদ আমরা বিল έয আমরা একΜট সরল έরখা িদেয় έক϶ვিলেক যুЅ কির তেব এই 
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দরূЯΜট এক  এখান έথেক এখােন এবং এই দরূЯΜট দুইr r 
 তাই Ѻѭতই যিদ দΜুট বЫৃ Ѻশ κ না কের এবং έছদ না কের তেব এΜট পিরѬার έয দΜুট έকে϶র মেধҝ έমাট দরূЯ হেব  r 
ওয়ান ъাস টΦ  ъাস আরও িকছΦ  হেব কারণ দΜুট বЫৃ Ѻশ κ করেছ না বা তারা έছদ করেছ নাr 
 তাই Ѻѭতই যখন এΜট ঘেট তখন এΜট সতҝ হেত হেব এবং এর িবপরীেতও যিদ দরূЯΜট এক ъাস টΦ  এর έবিশ হয় তেব r r 
তা  এছাড়াও έবাঝায় έয তারা এেক অপরেক Ѻশ κ কের না বা তারা এেক অপরেক έছদ কের না
 তাই আসুন এই ϕথম έϠেϏ έনওয়া যাক έযখােন আমােদর দΜুট έছদহীন এবং অ-Ѻশ κকারী বЫৃ রেয়েছ
 তাই বলা যাক এই দΜুট বЫৃ
 তাই একΜটর έক϶ একΜট অনҝΜটর έক϶ রেয়েছ  দুই চলুন এক এবং দুই এর ѸানাВ এক এক দুই c c c c x y nx y 
দুই হেত িদন  এই উদাহরেণর জনҝ একΜট দুই এর έচেয় বড় এখােন এখন এই সাধারণ Ѻশ κকΜট িবেবচনা করা যাকr r 
 তাই 
একΜট িবр ু এবং έযাগােযােগর িবр ুবা িবр ুέযখােন এর ϕথম বЫৃ উভেয়র সােথ এই সরাসির সাধারণ Ѻশ κেকর a thi b 
έযাগােযােগর িবрেুক ধরা যাক।

ϕতҝϠ সাধারণ Ѻশ κকΜট িеতীয় বЫৃΜটেক Ѻশ κ কের έসই িবрΜুটেক হেত িদন  s b 
 তাই এΜট একΜট হল Ѻѭভােব এই έকাণვিল 90 িডিς এবং আসুন আমরা বেৃЫর দΜুট έকে϶র সােথ যুЅ সরলেরখাΜট b 
িবেবচনা কির আসুন আমরা এΜটেক সামেনর িদেক ϕসািরত কির যােত Ѻѭভােব এই έসাজা  έরখাΜট έকােনা 
έকােনা িবр ু এ সরাসির সাধারণ Ѻশ κকেক έছদ করেত চেলেছ যার ѸানাВვিলেক আমরা আলফা কমা িবটা еারা িচিҀত p-
কির
 তাই আমােদর ϕথম কাজ হল এই িবрΜুটর ѸানাВ খুেঁজ έবর করা আলফা কমা িবটা এবং তারপর আমরা এই ϕতҝϠ p 
সাধারণ Ѻশ κকΜটর সমীকরণ খুেঁজ পাব  এখন এΜট এক এবং এΜট দুই এখন বেৃЫর দΜুট έকে϶র মেধҝ এই দরূЯΜটেক r r l
এক еারা έবাঝােত িদন এবং এই িবр ু এবং িеতীয় বেৃЫর έক϶ দুই এর মধҝবতλ দরূЯΜট দুই হেত িদন p c l 
আমরা লϠҝ কির έয ΝϏভΦ জ দুই যা এই ΝϏভΦ জΜট ΝϏভΦ জ পҝাক ওয়ান এর অনু჉প এবং এর কারণ এই দুΜট ΝϏভΦ েজর pbc 
িতনΜট έকাণ
 তাই দুই এবং একΜট উভয়ই এই έকাণვিলর একই িতনΜট έকাণ রেয়েছ কারণ আপিন έদখেত পােИন pbc pac tr 
একΜট έকাণ 90 িডিς এই έকাণΜট এই έকােণর সমান এবং আরও এΜট Ѻѭ έয এই έকাণΜট উভয় ΝϏভΦ েজর জনҝও সাধারণ 
এবং
 তাই এই উভয় ΝϏভΦ েজর দΜুট έকাণ একই  তৃতীয় έকাণ ঘরΜটও একই হেত হেব এবং έযেহতΦ  িতনΜট έকাণই এখন এই দΜুট 
ΝϏভΦ েজর জনҝ একই তা অনুসরণ কের έয এই দΜুট ΝϏভΦ জ একই রকম এবং
 তাই সাদৃশҝ অনুপাত έথেক এবং
 তাই সাদৃশҝ অনুপাত έথেক এΜট অনুসরণ কের έয িপিস এক ίদঘ κҝ িপিস ওয়ান।
  বহৃЫর ΝϏভΦ জΜটর অন჉ুপ বাቍর ίদঘ κҝ еারা ভাগ করেল έছাট ΝϏভΦ েজর দΜুট সমানpc 
 তাই এক еারা দুই এক দুই এখন এক িকছΦ ই নয় এক έযাগ দুই еারা ভাগ করেল দুই হয় দুইpc pc r r pc l l pc l 
যা এক έযাগ এক еারা দুই এবং এক еারা দুইl l r r 
 তাই এক еারা দুই হল এক িবেয়াগ দুই দুই যা έবাঝায় έয দুই সমান একেক দুই িদেয় ভাগ করেল n l r r r l l r r 
এক িমিনট  দুই এবং এক ইিতমেধҝই আমােদর কােছ পিরিচত কারণ দΜুট έকে϶র ѸানাВვিল আমােদর έদওয়া sr l 
হেয়েছ
 তাই এখান έথেক আমরা এই িবр ু এর ѸানাВვিল খুেঁজ έবর করেত সϠম হব  এখনp 
 তাই এর সমীকরণ έযেহতΦ  এই িবрΜুট এর উপর পেড় আেছ সরলেরখা έযাগ করেল এΜট অনুসরণ কের έয িবটা p c1 c2 
মাইনাস έক আলফা িবেয়াগ еারা ভাগ করা হয়y1 x1 
 তাই এΜট এই লাইেনর ঢাল লাইেনর ঢাল হল এবং έসই ঢালΜট লাইন এর ঢােলর সমান কারণ pc1 pc1 c 1 c 2 
যাইেহাক এΜট একই লাইন এবং লাইন এর ঢাল এবং লাইন এর ঢাল এবং এΜট আসেল দুই লাইেনর c 1 c 1 c 2 pc 
ঢােলর সমান যা আলফা মাইনাস এর উপর িবটা মাইনাস দুই 2x y 
 তাই এখন আমরা খুেঁজ έবর করার έচѭা করব
 তাই আমরা ইিতমেধҝই এর পিরেϕিϠেত এখােন έপেয়িছ ।l 1 l 2 
 এখন এখান έথেক আমরা যা έদখিছ তা হল এই দরূЯ দুই সমানl 
 তাই দুই বগ κেϠϏ িবটা িবেয়াগ এর সমান পুেরা বগ κেϠϏ ъাস আলফা িবেয়াগ পুেরা বগ κ যা আিম পরবতλ ѽাইেডl y2 x2 
িনেয় যাব
 তাই আেগরΜটেত  আমােদর ѽাইডΜট িছল বগ κ হল িবটা িবেয়াগ পুেরা বগ κ ъাস আলফা িবেয়াগ পুেরা বগ κ যাl 2 y 2 x 2 
সমান আিম আলফা িবেয়াগ পুেরা বগ κেক সাধারণ িহসােব িনব এর বাইের এক έযাগ িবটা িবেয়াগ দুই পুেরা বগ κেক x 2 y 
আলফা িবেয়াগ еারা ვিণত  দΜুট পুেরা বগ κেϠϏ িকᅀ িবটা িবেয়াগ দুই আলফা িবেয়াগ দুই еারা িবভЅ এই সরল x y x 
έরখার ঢাল দΜুট বেৃЫর έকে϶র সােথ িমিলত হওয়া ছাড়া আর িকছΦ ই নয় যা আসেল এখােন এই পিরমােণর সমান
 তাই আমরা এΜটেক এখােন মান িদেয় ϕিতѸাপন করেত পাির
 তাই  এর মােন হল έয দুই বগ κ হল আলফা িবেয়াগ দুই পুেরা বগ κেϠেϏ এক έযাগ দুই িবেয়াগ একΜট পুেরা l x y y 
বগ κেϠেϏর উপর িবেয়াগ পুেরা বগ κ িকᅀ তারপর এই সমীকরণ έথেক আমরা ইিতমেধҝই জািন έয বগ κ হল x 2 x 1 l 2 

বগ κ বগ κ еারা এক িবেয়াগ দুই পুেরা বগ κl 1 r 2  r r 
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 তাই যিদ আমরা এΜট বҝবহার কির তাহেল আমরা এΜটেক সমান করব এক বগ κ দুই বগ κ বাই এক িবেয়াগ দুই বগ κ l r r r 
যা এখন এক বগ κ এক এর মেধҝ দরূЯ দুΜট বেৃЫর έক϶l l 
 তাই এক  বগ κl 
 তাই এΜট দুই বগ κ হয় এক িবেয়াগ দুই পুেরা বগ κেϠϏ এক বগ κ হয় দুই িবেয়াগ এক পুেরা বগ κ ъাস দুই r r r l y y x 
িবেয়াগ একΜট পুেরা বগ κx 
 তাই এই এবং এই রািশ সমান এবং তারপর আমরা έদখেত পাির έয আমরা পাির  এΜটেক এখােন সাধারণ হর িহসােব িনন 
এবং তারপের এমন িকছΦ  থাকেব যা এবং তারপের আমরা যা
 তাই এই বাম িদেক এই পুেরা ΝজিনসΜটেক আলফা িবেয়াগ দুই পুেরা বগ κ еারা দুই িবেয়াগ এক পুেরা বগ κ দুই x x x x 
িবেয়াগ এক িহসােব έলখা έযেত পাের  পুেরা বগ κ ъাস দুই িবেয়াগ এক পুেরা বগ κ িকᅀ এই পুেরা ΝজিনসΜট সমান যা x y y 
এই রািশ еারা ვন করা হয় এই একই এবং তারপর অবশҝই আমরা έদখেত পাই έয এΜট এবং এΜট একই
 তাই আমরা কী έশষ করব  পাওয়া হল έয আলফা িবেয়াগ দুই সমান দুই еারা এক িবেয়াগ দুই এর দুই িবেয়াগ x r r r x 

এক এবং যিদ আমরা এΜটেক আরও সহজ কির তাহেল আমরা আলফার মানΜট দুই έযাগ দুই এর দুই িবেয়াগ x x r x x 
এক হেব এক িবেয়াগ দুই еারা ভাগ যা এক দুই িবেয়াগ দুই এক এক িবেয়াগ দুই еারা িবভЅr r r x r x r r 
 তাই আলফা মেন রাখেবন আলফা িছল 
এই সরাসির সাধারণ Ѻশ κকΜটর সােথ বেৃЫর έক϶ვিলর সােথ িমিলত সরলেরখার έছদ িবрরু ѸানাВ একইভােব আমরা x 
িবটা এবং খুেঁজ έপেত পাির  এΜট সহজ কারণ আমরা এখােন এই সমতা বҝবহার করেত পাির কারণ έযেহতΦ  আলফা এখন 
পিরিচত আমরা সহেজই িবটা খুেঁজ έপেত পাির এবং সামানҝ έহরেফর আমােদর িবটা έদয় সমান িবেয়াগ r 1 y 2 r 2 y
1 ভাগ কের এক িবেয়াগ দুই িদেয়r r 
 তাই এখন আমােদর কােছ আেছ এই িবр ু এর ѸানাВვিল িকᅀ আমােদর চূড়াо লϠҝ িছল এই সরাসির সাধারণ p 
Ѻশ κেকর সমীকরেণর সমীকরণΜট খুেঁজ έবর করা
 তাই আমরা কীভােব এΜট έপেত পাির
 তাই অবশҝই একΜট Νজিনস হল έয আমরা জািন έয এই Ѻশ κকΜট এই িবрেুত অবিѸত যার ѸানাВ  পিরিচত
 তাই এই ϕতҝϠ সাধারণ Ѻশ κকΜটেত যিদ έকান িবр ু কমা থােক তেব আমরা বলেত পাির έয িবেয়াগ িবটা অন x y y x 
িবেয়াগ আলফা
 তাই িবেয়াগ িবটা অন িবেয়াগ আলফা এই সরাসির সাধারণ Ѻশ κেকর ঢাল হেত চেলেছ  এবং έসই ঢালΜট এর সমান y x m 
έহাক
 তাই এখন যিদ আমরা এই ϕতҝϠ সাধারণ Ѻশ κেকর ঢালΜট জািন তেব আমরা এই ϕতҝϠ সাধারণ Ѻশ κেকর সমীকরণΜট 
খুেঁজ έবর করেত έপেরিছ কারণ তখন এΜট সরাসির সাধারণ Ѻশ κেকর সমীকরণ িকᅀ এখনই জানা έনই  আমােদর কােছm 
 তাই আমরা কীভােব খুেঁজ পাব আলফা এবং িবটা এখােন পিরিচত িকᅀ জানা έনই আমরা যা έদিখ তা হল এবং m m 
এখােনই ϕথম ফলাফল যা আমরা ϕথম কেয়কΜট ѽাইেড έদেখিছলাম যা একΜট িবрরু সব κিনє দরূЯ িছল  একΜট ϕদЫ সরল 
έরখা
 তাই এখােন এই ফলাফলΜট খুব কায κকর হেত চেলেছ কারণ আমরা এখােন যা έদখিছ তা হল ϕথম বেৃЫর έক϶ έথেক এই 
Ѻশ κেকর সবেচেয় কম দরূЯ হল এক এবং অনҝ বেৃЫর έক϶ έথেক দুই r r 
 তাই এর এই মানΜটেক এমন হেত হেব έয এΜটর সব κিনє দরূЯ কারণ যিদ িভт হয় তাহেল এই দΜুট বЫৃ έথেক Ϡুϒতম m- m 
দরূЯΜট এক এবং দুই নাও হেত পাের তেব আমরা জািন έয έযেহতΦ  এΜট একΜট সরাসির সাধারণ Ѻশ κক যিদ আপিন  r r 
এই έকাণΜট έদখুন এখােন নёই িডςী
 তাই এই দরূЯ একΜট ϕকৃতপেϠ এই ϕতҝϠ সাধারণ Ѻশ κক έথেক এই έক϶ এক এর r c 
সংিϠч দরূেЯর িবট এবং একইভােব িеতীয় বেৃЫর έক϶ দুই এবং এই ϕতҝϠ সাধারণ Ѻশ κকΜটর মেধҝ সবেচেয় έছাট c 
দরূЯ হল দুই িকᅀ এমন হেত হেব কারণ এটা পিরѬার έয যিদ আমরা এভােব ঢাল পিরবতκন কির তাহেল দরূЯ r m r 1 
এবং হেব না মােন আিম পারতাম উদাহরণѾ჉প আিম যিদ ঢালΜট অনҝ িকছΦ  হেত পারতাম তাহেল আিম έশষ পয κо r 2 
এর মেতা একΜট সরল έরখা έপেয় যাব যা যিদও আলফা িবটার মধҝ িদেয় যায়
 তাই এই কােলা έরখাΜটও আলফা িবটার মধҝ িদেয় যায় িকᅀ তারপর έযেহতΦ  বЫৃ έথেক এই কােলা έরখাΜটর সব κিনє দরূЯ 
সমান নয় কারণ এই িবেশষ কােলা έরখাΜট এমনিক এই দΜুট বЫৃেকও Ѻশ κ করেছ না যার অথ κ হল এই দΜুট বেৃЫর έক϶ έথেক
এই কােলা έরখার সব κিনє দরূЯΜট Ѻѭতই এবং হেব না কারণ যিদ এΜট এবং হয়  পিরѬার ক჈ন έয r 1 r 2 r 1 r 2 
এই কােলা έরখাΜট একΜট সরাসির হেত হেব এΜট উভয় বেৃЫর একΜট সাধারণ Ѻশ κক হেত হেব
 তাই আমরা এর পিরেϕিϠেত িকছΦ  সমীকরণ έপেত এΜট বҝবহার করব এবং তারপর এই এর সমাধান করার έচѭা করবm m 
 তাই আমরা এই সতҝΜট বҝবহার করব
 তাই যিদ  আমরা এই িচেϏ আবার িফের যাই তারপর ϕথম ϕথম সমীকরণΜট যা সᅀѭ করা উিচত έয আহ এই িনিদκѭ m 
সরলেরখার 
িবр ু এক ওয়ান έথেক এেকর সমান দরূЯ থাকা উিচতx r 
 তাই আমরা আςহী
 তাই যিদ আমরা এখােন িফের আিস আমােদর কােছ মূলত একΜট িবр ুরেয়েছ যা ѸানাВ ওয়ান ওয়ান সহ বЫৃ এেকর x c 
έক϶ িছল এবং έসখােন এই সরাসির সাধারণ Ѻশ κক িছল যার সমীকরণΜট িছল যার লাইন সমীকরণΜট িছল িবেয়াগ িবটা বাy 
মূলত এই িনিদκѭ Ѻশ κকΜট তখন একΜট িবр ুআলফা িবটার মধҝ িদেয় যাΝИল Ѿџতম দরূЯ έথেক আলফা িবটার c one 
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মধҝ িদেয় যাওয়া এই সাধারণ Ѻশ κকΜটর সংিϠчতম দরূেЯর অিভবҝΝЅΜট হেত হেবr 
 তাই এখন এই সূϏΜট বҝবহার কের সংিϠчতম দরূЯ গণনা করা έযেত পাের যা আমরা জািন আমরা ইিতমেধҝই সাইন 
কেরিছ  έয ঢালΜট d m
 তাই সংিϠчতম দরূЯ হেব ვণ এক িবেয়াগ আলফা িবেয়াগ এক িবেয়াগ িবটা পুেরা বগ κ বাই এক έযাগ বগ κm x y m 
 তাই এΜট বগ κ দরূЯ
 তাই এΜট এক বগ κেϠেϏর সমান হেত হেবr 
 তাই এই  ϕথম শতκ যা এই έক অবশҝই পূরণ করেত হেব যাm 
 তাই এই অিভবҝΝЅΜট এই িবр ু এর মেধҝ সবেচেয় কম দরূেЯর জনҝ যা ϕথম বেৃЫর έক϶ এবং এই সরাসির সাধারণx1 y1 
Ѻশ κক বা বরং এই সরল έরখাΜট έযখােন ঢাল রেয়েছ এবং এর মধҝ িদেয় যােИ  িবр ুআলফা িবটাm a 
 তাই আমােদর কােছ একΜট সরল έরখা িছল যার ঢাল এবং এই িবрরু মধҝ িদেয় যাΝИ আলফা িবটাm 
 তাই আমরা এই দরূЯΜট গণনা কেরিছ এবং দরূেЯর অিভবҝΝЅΜট এই বাম িদেকর িকᅀ এΜট অবশҝই এর সমান হেত হেব  r 
সুতরাং এΜট হল বগ κ দরূЯ
 তাই έযেহতΦ  এই সরলেরখাΜট একΜট সরাসির সাধারণ Ѻশ κক হেত হেল সবেচেয় έছাট দরূЯΜট এক এর সমান হেত ah r 
হেব এবং
 তাই বগλয় দরূেЯর জনҝ এই অিভবҝΝЅΜট έক এক বগ κেϠেϏর সমান হেত হেব এবং আমরা িеতীয় বেৃЫর জনҝ ce r 
একΜট অন჉ুপ সমীকরণ পাব কারণ একই সরলেরখাΜট িеতীয় বেৃЫর একΜট Ѻশ κকও 
তাই আমরা এই দΜুট সমীকরণΜট έপেত পাির
 তাই এΜট ϕথমΜটর জনҝ  বЫৃ এবং এΜট এখন িеতীয় বেৃЫর জনҝ যিদ আমরা এই সমীকরণΜটেক সরল করার έচѭা কির 
আসেল এই দΜুট সমীকরণই এক এবং একই, আিম বলেত চাΝИ কারণ এবং 
έসই িবрΜুট έদখার জনҝ একজনেক এΜটেক একটΦ  গভীরভােব পয κেবϠণ করেত হেব কারণ যিদ আমরা এΜট পুনরায় έলখার 
έচѭা কির আমরা এΜটেক িবেয়াগ আলফা পুেরা বগ κেϠϏ িহসােব িলখেত পািরx 2 
 তাই আিম িеতীয় সমীকরণΜট িবেয়াগ দুই িবেয়াগ িবটা еারা দুই িবেয়াগ আলফা পুেরা বগ κেϠϏΜট দুই বগ κেϠেϏরm y x r 
সমান বা আপিন এΜটেক হর -এ রাখেত পােরন।
  একই Νজিনস িবেয়াগ দুই িবেয়াগ িবটা еারা দুই িবেয়াগ আলফা সমς বগ κ еারা এক έযাগ বগ κ সমান দুই বগ κ m y x m r 
বাই দুই িবেয়াগ আলফা সমς বগ κ িহসােব έলখা έযেত পাের এবংx 
 তাই আমরা ϕথম সমীকরেণর সােথ একই Νজিনস করার έচѭা করব  n
 তাই আমােদর আেছ
 তাই এই হল আমােদর আসেল আেছah 
 তাই আিম বলব দুΜট ϕাইম
 তাই দুই έথেক আমরা খুব সহেজ দΜুট ϕাইম έপেত পাির একইভােব ϕথম সমীকরণ έথেক 1 ϕাইম পাওয়া যােব ზধু এটা 
করেল আপিন জােনন ზধু মাইনাস আলফা έবর কের িনেИন  এখােন িমলেব িবেয়াগ িবটা িবটা ওভার x 1 m y 1 x 
এক িবেয়াগ আলফা পুেরা বগ κ বাই এক έযাগ বগ κ সমান এক বগ κ বাই এক িবেয়াগ আলফা পুেরা বগ κm r x 
 তাই এΜট একΜট ϕাইম এবং দুΜট ϕাইম িছল
 তাই এই সমীকরণΜট দΜুট ϕাইম িছল দুইΜট ϕাইম িছল এখন যিদ আমরা িকছΦ  ѽাইড িপছেন িফের যাই তাহেল আমরা জািন 
έয
 তাই এΜট এই িবр ু হল এবং তারপর আমােদর আলফা িবটা আেছx 1 y 1 c 2 x 2 y 2 
 তাই আমরা ইিতমেধҝই জািন έয িবেয়াগ িবটাy 1 
 তাই িবটা িবটা অন িবেয়াগ আলফা যা এই পিরমাণ এই έরখার ঢাল ছাড়া আর িকছΦ ই নয় বেৃЫর দΜুট έকে϶র সােথ y1 x1 
িমিলত হওয়া এবং একইভােব έসই ঢালΜট িবটা িবটা বাই মাইনাস আলফা ছাড়া আর িকছΦ ই নয় যা এই পিরমাণ কারণy2 x2 
এই  একই সরলেরখায় একΜট
 তাই এর ঢাল এই έরখা খেЦর ঢােল তার έরখার অংশΜট একইt 
 তাই এই দΜুট পিরমাণ মূলত একই এবং এΜট যিদ এখান έথেকও Ѻѭ হয় তাহেল এΜট এবং এΜট একই
 তাই আমরা যা έদখেত পাΝИ তা এই উভয় সমীকরেণ একΜট  এবং এখােন দΜুট বাম িদক একই আেছ এখন ডান হােতর 
িদকΜট কী তা έদখা যােИ έয ডান হােতর িদকΜটও একই কারণ আমরা যিদ মেন কির তাহেল আমরা যিদ একই 
ΝϏভΦ জვিলেত িফের যাই তেব আমরা έদখেত পাই έয এক еারা দুই еারা এর সমান।r  r pc 1 pc 2 
 সুতরাং আপিন যিদ মেন কেরন еারা হল еারা যার সমান যা έবাঝায় έয এক বগ κ еারা দুই r 1 r 2 pc 1 pc 2 r r 
বগ κ হল এক বগ κ еারা দুই বগ κ এখন এক বগ κ িপিস 1 বগ κpc pc pc 
 তাই এই হল বগ κ িবেয়াগ আলফা পুেরা বগ κেϠϏ ъাস এক িবেয়াগ িবটা পুেরা বগ κেϠেϏর উপর দুই pc 1 x 1 y pc 
বগ κেϠϏ হল দুই িবেয়াগ আলফা পুেরা বগ κ ъাস দুই িবটা িবটা পুেরা বগ κেϠϏ এবং এই িবেয়াগ আলফা পুেরা x y x 1 
বগ κেϠেϏর সমান  1 ъাস িবটা িবটা еারা িবেয়াগ আলফা পুেরা বগ κেϠেϏ দুই িবেয়াগ আলফা পুেরা বগ κেϠেϏy 1 x 1 x 
এক ъাস দুই িবটা িবটা অন দুই িবেয়াগ আলফা έѴায়ারy x 
 তাই দুই িবটা িবটা έѴায়ােরর উপর দুই িবেয়াগ আলফা বগ κ এখন আমরা ইিতমেধҝই έপেয়িছ  έদেখিছ έয এখােন এই y x 
অনুপাত এবং এখােন এই অনুপাত একই কারণ তারা বেৃЫর έকে϶ έযাগ করা সরলেরখার ঢােলর বগ κ ছাড়া আর িকছΦ ই নয়
 তাই এই দΜুট বািতল কের যা আমরা পাই তা হল এক বগ κ বাই দুই বগ κ সমান এΜট έথেক এবং এΜট έথেক এΜট অনুসরণ r r 
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কের έয এই দΜুট সমীকরেণর ডান হােতর িদকΜটও একই
 তাই আমরা ইিতমেধҝ έদেখিছ έয বাম হাতΜট একই িছল এখন ডান হােতর িদকΜটও একই এবং
 তাই এই দΜুট সমীকরণ এক এবং একই  ზধুমাϏ এবং
 তাই ზধুমাϏ আমােদর এই সমীকরণვিলর মেধҝ ზধুমাϏ একΜট সমাধান করেত হেব আমরা έযেকান একΜট িনেত পাির 
তােত িকছΦ  যায় আেস না
 তাই আমরা ზধুমাϏ এই দΜুট সমীকরেণর একΜট έনব এবং এর জনҝ সমাধান করবm 
 তাই আসুন ϕথম সমীকরণΜট έকাথায় έথেক έনওয়া যাক  আবার আমােদর িবেয়াগ িছলm 
 তাই еারা এই লাইেনর ঢাল έবাঝােব si 
তাই এর সােথ যুЅ হওয়া έরখার ঢাল হেব এবং έকে϶র সােথ িমিলত হওয়াs c1 c2 
 তাই আমরা পাব িবেয়াগ পুেরা বগ κ বাই এক έযাগ বগ κ সমান এক বগ κ বাই এক িবেয়াগ আলফা পুেরা m s m r  x 
বগ κেϠϏ এবং আমরা ইিতমেধҝই আলফা আলফা-এর অিভবҝΝЅΜট এক দুই িবেয়াগ দুই এক еারা এক িবেয়াগr x r x r 

দুই এবংr 
 তাই এক িবেয়াগ আলফা হল এক িবেয়াগ আলফা হল এক এক িবেয়াগ দুই এর উপর এক িবেয়াগ x x r x x r r
 তাই আমরা এই সমীকরণΜট এখােন আবার রািখ আমরা পাব িবেয়াগ পুেরা বগ κ বাই এক έযাগ বগ κ সমান এক m s m r 
িবেয়াগ দুই পুেরা বগ κ বাই এক িবেয়াগ দুই পুেরা বগ κ এবং তারপর  যিদ আমরা এΜটেক পুনিব κনҝাস কির তেব আমরা r x x 
আসেল এ একΜট িеঘাত সমীকরণ পাই যার ϕকৃত অথ κ হল এবং এই έϠেϏ দুΜট বাѷব মূল থাকেব দΜুট বাѷব মূল থাকেব m 
তেব এর অথ κ হল ঢােলর দΜুট িভт মান রেয়েছ যা আমরা সমাধান একবারt 
 তাই সјবত আেছ মােন  তার দΜুট সমাধান পােব সমান এক এবং সমান দুইm m m m 
 তাই আমরা বিল έয এই ডান হােতর পিরমাণΜট িদেয় έবাঝােব কারণ আমরা ইিতমেধҝ এক এবং দুই জািন আমরা k r r x
এক দুই জািনx 
 তাই আসুন আসুন  এটােক еারা িচিҀত ক჈ন তাহেল আমােদর কােছ যা আেছ যিদ আমরাk 
 তাই কির তাহেল আমােদর কােছ িবেয়াগ পুেরা বগ κ বাই 1 έযাগ বগ κ হল এবং έসই έথেক এΜট অনুসরণ কের έয m s m k m
বগ κ িবেয়াগ 2 έযাগ বগ κ হল ъাস িকেলািমটার বগ κ এবং  এΜটেক আরও έলখা έযেত পাের বগ κ έত িবেয়াগ এক ms s k m k 
έযাগ দুই έযাগ িবেয়াগ বগ κ সমান শূনҝms k s 
 তাই যখন আমরা এই িеঘাত সমীকরণΜট এ সমাধান কির তখন আমরা দΜুট সমাধান পাব এক এবং দুই এবংm m m 
 তাই আমরা একইভােব দΜুট সরলেরখার সমীকরণ পাই  িবেয়াগ িবটা সমান একΜট িবেয়াগ আলফােত এবং অনҝΜট y m x 
হল িবেয়াগ িবটা হল এর িবেয়াগ আলফা এবং এই দুΜটই ίবধ ϕতҝϠ সাধারণ Ѻশ κক যিদ আমরা িফের যাই y m 2 x 
তাহেল যিদ আমরা আমােদর ϕাথিমক আেলাচনার কথা মেন কির έদখােনা হেয়েছ έয আমরা িচেϏ আসেল দΜুট আেছ  h 
িবϡাপেন έদখােনা হেয়েছ έয এই έϠেϏ ϕথম έϠেϏর জনҝ ϕকৃতপেϠ দুΜট ϕতҝϠ সাধারণ Ѻশ κক থাকেব এবং এই দুΜটর 
ঢাল হল এক এবং দুইm m 
 তাই অনҝ সরাসির কন কমন টҝানেজлΜট এরকম িকছΦ  হেব এবং এই অনҝ ϕতҝϠ সাধারণ Ѻশ κকΜট হেব  এছাড়াও আলফা 
িবটার মধҝ িদেয় যায় এবং কারণ এই সমীকরণ έথেক এΜট পিরѬার যার মােন এই έয এই অনҝ সাধারণ Ѻশ κকΜটও এই িবрরু 
মধҝ িদেয় έযেত চেলেছ িবр ুέথেকp 
 তাই মূলত সাধারণ Ѻশ κক এবং সরল έরখা দΜুটই বেৃЫর έকে϶ έযাগ έদয়  সকেলই এই িবр ু এ িমিলত হয় এবং আরও p 
একΜট আেছ এΜটও έদখা সহজ έয এই দΜুট ϕতҝϠ সাধারণ Ѻশ κক এই িবр ু এ িমিলত হয় যা সরলেরখায় অবিѸত যা p 
বেৃЫর έক϶ვিলর সােথ িমিলত হয় এবং এই িবрΜুট সরলেক িবভЅ কের  έরখা বািহҝকভােব তােদর বҝাসােধ κর p c1 c2 
অনুপােত έযাগ করেছ
 তাই আিম এখােন যা বলেত চাইিছ তা হল
 তাই এΜট আলফা িবটা έছদ িবр ুএΜট সরল έরখা έযাগ দΜুট έক϶েক ধের έরেখ আমরা বিল έয এই িবр ু এই p 
সরলেরখাΜটেক έক϶ვিলেক বািহҝকভােব έযাগ কের বҝাসােধ κর অনুপােত িবভЅ কের যার মােন
 তাই আমরা এখােন যা বলিছ তা হল έযেহতΦ  িবভাজনΜট বািহҝক এর অথ κ হল এক еারা িবভЅ  দুই এক еারা pc pc r r 
দুই এর সমান এবং এΜট এমন িকছΦ  যা আমরা ইিতমেধҝই উেѣখ কেরিছ এবং আিম বলেত চাΝИ έয এই দΜুট ΝϏভΦ েজর িমল 
έথেক এΜট Ѻѭভােব অনুসরণ করা হেয়েছ
 তাই এর অথ κ হল এই িবр ু έযখােন দΜুট সরাসির সাধারণ Ѻশ κক িমল িবভЅ কের সরলেরখােক বেৃЫর έকে϶র সােথ p 
বািহҝকভােব অনুপােত হল অনুপােতr 1 r 2 r 1 r 
 তাই έক িদেয় ভাগ করেল έক িদেয় ভাগ করেল পেরর έলকচাের আমরা যাΝИ এই বেৃЫর pc 1 pc 2 r 1 r 2 
ϊাхভাস κ কমন টҝানেজেлর সমীকরণΜট উভয় বেৃЫ έবর ক჈ন যখন উভয় বЫৃ এেক অপরেক Ѻশ κ কের না এবং তারা এেক
অপরেক έছদ কের না ধনҝবাদ আপনােক Pru
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