
 ௚ந்ைதய ௳ரி௵ைர௜ல் வட்டங்கள் பற்௣ய ௳ரி௵ைர ஐந்ொற்ஶ வரேவற்ழேறாம்  
எனேவ இந்த ௳ரி௵ைர௜ல் நாம் 
கடந்த ௳ரி௵ைர௜ல் என்ன ெசய்ேதாம் என்பைதத் ொ௠த்ௌவதற்காக ஒ௠ வட்டத்ொற்ஶ 
ெதா௄ேகா௄கள் ெதாடரப்ான ஼ல ஼க்கல்கைள எ௄த்ௌக்ெகாள்ேவாம்.ah 
 இரண்௄ வட்டங்க௬க்ழைட௜லான ெதாடர௖்கைளத் ௌல்௧யமாகப் பூக்கப் ேபாழேறாம் , 
ெகா௄க்கப்படட் ஏேத௑ம் இரண்௄ வட்டங்களின் ெபாௌவான ெதா௄ேகா௄க௬க்கான 
ெவளிப்பாடை்டப்  ெபறப் ேபாழேறாம், எனேவ இரண்௄ ஼க்கல்கைளத் ோரப்்பொல் 
ெதாடங்ஶேவாம், எனேவ இௌ ஒ௠ ெதா௄ேகா௄ என்௥ ெசால்௩ம் ௚தல் ேகள்௳ வட்டம் pt x 
சௌரம் மற்௥ம் சௌரம் ௖ள்ளி ௡ட் ௛ன்௥ கமா ஒன்௥ நான்ஶ சமம் எனேவ ஒ௠ ெதா௄ேகா௄ y 
இந்த ௖ள்ளி௜ல் வட்டம் வைரயப்பட்ட ஒ௠ ேநரே்கா௄ ெதா௄ேகா௄ l pt 
இந்த சமன்பாட்ூன் ௛லம் ெகா௄க்கப்படட் மற்ெறா௠ வட்டத்ொற்கான ெதா௄ேகா௄ மற்௥ம் 
இந்த ேநரே்கா௄ க்ஶ சாத்ொயமான சமன்பா௄கள் என்ன என்௥ ேகடக்ப்ப௄ழேறாம், இௌ l 
௚தல் ெதா௄ேகா௄க்ஶ ெசங்ஶத்தாக இ௠க்ஶம் ஆனால் ேநரே்கா௄ தாேன ேவ௥ ஼ல l 
வட்டத்ொற்ஶ ஒ௠ ெதா௄ேகா௄ எனேவ இைத உ௠வத்ொன் ௛லம் ௳ளக்க ௚யற்஼ப்ேபாம், 
எனேவ ௚தல் வட்டம் சௌரம் மற்௥ம் சௌரம் நான்ஶக்ஶ சமம், எனேவ ஒ௠ங்ழைணப்௖ x y 
அசை்ச இங்ேக வைரேவாம், இௌ அசா் என்௥ம் இௌ அசா் என்௥ம் ெசால்லலாம்.y x 
 ௚தல் வட்டம் சௌரம் மற்௥ம் சௌரம் நான்ஶக்ஶ சமம் எனேவ இந்த ஶ௣ப்௔ட்ட வட்டம் x y 
ெதாடக்கத்ொல் ைமயம் ெகாண்டௌ மற்௥ம் இரண்௄க்ஶ சமமான ஆரம் ெகாண்டௌ எனேவ 
௚தல் வட்டம் ஒன்௥ எனேவ ௚தல் வட்டம் ஒன்௥ இந்த நான்ஶ ௖ள்ளி ௖ள்ளிகைள௞ம் c c 
கடந்ௌ ெசல்௩ம் இௌ இரண்௄க்ஶ சமமான ஆரம் ெகாண்ூ௠ப்பதால் காட்டப்பட௄்ள்ளௌ, 
எனேவ இௌ இப்பூ ேதான்௥ம் எனேவ இௌ எங்கள் வட்டம் ஒன்௥ மற்௥ம் மற்ற வட்டம் c c 
இரண்௄ அதன் சமன்பா௄ க௯த்தல் ௛ன்௥ ௚௱ சௌரம் ஷட்டல் சௌரம் சமமாக இ௠க்ஶம்  x y 

௘க ெவளிப்பைடயாக இந்த வடட்ம் ௛ன்௥ காற்௖ள்ளி ௗஜ்௷யத்ொல் ஒ௠ ைமயத்ைதக் e 
ெகாண்௄ள்ளௌ, அௌ இங்ேக உள்ளௌ மற்௥ம் ஒன்௣ற்ஶ சமமான ஆரம் ெகாண்டௌ எனேவ இௌ 
மற்ற வட்டம் ஆஶம், எனேவ நீங்கள் பாரக்்ஶம்ேபாௌ இந்த இரண்௄ வட்டங்க௬ம் c 2 
ஒவ்ெவான்ைற௞ம் ெதாடப் ேபாழறௌ என்பௌ ெதளிவாழறௌ மற்ெறான்௥ இரண்௄ கமா 
ௗஜ்௷யமாக இ௠க்ஶம் இந்தப் ௖ள்ளி௜ல் , ௛ன்௥ கமா ஒன்௣ன் வரக்்க௛லமான ஒ௠ p 
௖ள்ளி௜ல் ௚தல் வட்டத்ொற்ஶ ஒ௠ ெதா௄ேகா௄ வைரயப்ப௄ம் என்௥ ஷறப்ப௄ழறௌ, pt 
எனேவ என்பௌ 3 கமா 1 இன் வரக்்க௛லமாஶம், எனேவ எங்ேக என்௥ பாரப்்ேபாம்.p 
  இந்த ௖ள்ளி இந்த ௖ள்ளி௜ன் ஒ௠ங்ழைணப்௖ 1 ஆக௵ம் ஆயத்ெதாஶப்௖ எனேவ இௌ இந்தy x 
௖ள்ளியாக இ௠க்க ேவண்௄ம், ஏெனனில் இந்த ௖ள்ளி ௚தல் நான்ழல் உள்ளௌ மற்௥ம் 1 க்ஶ 
சமமான ஒ௠ங்ழைணப்௖ உள்ளௌ, எனேவ ஒ௠ங்ழைணப்௖ 1 க்ஶ சமம்  எனேவ ஒேர ay y 
௖ள்ளி இௌ தான் எனேவ இௌ நமௌ மற்௥ம் இல் உள்ள ௚தல் வட்டம் க்ஶ ெதா௄வானௌp p c 1 
இப்பூ ேதான்௥ம், எனேவ இௌ ெதா௄வான ஆக இ௠க்ஶம், எனேவ இௌேவ நாம் இைத pt d 
என்௥ ஷ௥ேவாம், எனேவ இௌ இௌதான்  ஼வப்௖ ேகா௄ என்பௌ ௚தல் வட்டம் ஒன் மற்௥ம் c 
௔ன்னர ்அௌ க்ஶ ெதா௄ேகா௄ ஆஶம்  கள் க்ஶ ெசங்ஶத்தாக உள்ள ஒ௠ ேநரே்கா௄ i pt pt 
இந்த மற்ற வட்டத்ொற்ஶ ஒ௠ ெதா௄ேகா௄ என்௥ ஷ௣னார,் எனேவ ஐக் கண்௄௔ூக்க ah L 
என்ற ேநரே்கா௄ க்ஶ ெசங்ஶத்தாக உள்ளௌ என்௥ ஷறப்பட்டௌ , ௔ன்னர ்அௌ௵ம் இதற்ஶம் pt 
ஒ௠ ெதா௄ேகா௄ என்௥ ஷறப்ப௄ழறௌ.
  மற்ற வட்டம் , இந்த ெதா௄ேகாட்ூன் சமன்பாடை்ட நாம் உண்ைம௜ல் எப்பூக் கண்௄௔ூக்க 
ேவண்௄ம் என்பௌ உண்ைம௜ல் பொல் இல்ைல, ஏெனன்றால் ஐப் பற்௣ய ஒேர தகவல் நாம் pt 
பயன்ப௄த்தப்ப௄வதால், இந்த ேநரே்கா௄ க்ஶ ெசங்ஶத்தாக உள்ளௌ.l pt 
 ௚க்ழயமானௌ இந்த ெதா௄ேகாட்ூன் சாய்௵, 
எனேவ நீங்கள் இந்த ெதா௄ேகா௄ சரிைவக் கண்ட௣வௌ ௘க௵ம் கூனம் அல்ல, ஆனால் pt 
நாம் ெசால்௩ம் ேபாௌ என்ற ேநரே்கா௄ க்ஶ ெசங்ஶத்தாக உள்ளௌ என்௥ ஷறப்ப௄ழறௌ.L pt 

க்ஶ ெசங்ஶத்தாக உள்ளௌ இதன் ெபா௠ள் என்னெவன்றால் , ஓ என்பௌ ேதாற்றம் என்௥  pt 
ெசால்லலாம், இப்ேபாௌ இந்த ேகா௄ ௔ரி௵ க்ஶ ெசங்ஶத்தாக இ௠க்க ேவண்௄ம் என்பைத pt 
நாம் அ௣ேவாம், எனேவ இௌ 90 ூழரியாக இ௠க்க ேவண்௄ம், ஏெனனில் இௌ ெதா௄ேகாட்ூன் 
பண்௖ காரணமாஶம்.

என்ற ேநரே்கா௄ க்ஶ ெசங்ஶத்தாக இ௠க்ஶம் என்௥ அவரக்ள் ஷ௥ழறாரக்ள்,  elf pt 
அதனால் இதன் ெபா௠ள் என்னெவன்றால், என்ற ேநரே்கா௄ அூப்பைட௜ல் இந்த ேகா௄ L 
௔ரி௵க்ஶ இைணயாக இ௠க்ஶம், 
எனேவ ேநரே்கா௄ க்ஶ இைணயாக இ௠க்ஶம், எனேவ இந்த ேநரே்காட௄்க்ஶ  வரி l op l 
இப்ேபாௌ சரிைவக் கண்௄௔ூப்பௌ ௘க௵ம் எளிதானௌ, எனேவ ேநர ்ேகாடூ்ன் சாய்௵ இன் op 
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சாய்௵க்ஶச ்சமமாக இ௠க்ஶம், அௌ சமமாக இ௠க்ஶம், எனேவ அௌ ௛ன்௥ க௯த்தல் 
ௗஜ்௷யத்ொன் வரக்்க ௛லத்தால் ஒ௠ க௯த்தல் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம் இௌ ௛ன்௣ன் 
வரக்்க௛லத்ொன் ௛லம் ஒன்௥க்ஶ சமம், ஏெனனில் இந்த ௖ள்ளி என்பௌ உண்ைம௜ல் ௛ன்௥ p 
காற்௖ள்ளி ஒன்௣ன் வரக்்க௛லம் மற்௥ம் என்பௌ ேதாற்றம் எனேவ சாய்ைவக் கண்ட௣வௌ o 
௘க௵ம் எளிதானௌ எனேவ இன் சமன்பா௄ வைகையச ்சமமாக இ௠க்ஶம் ௔ளஸ் க்ஶl y mx c 
, அௌ வஶக்ஶம் வைகையச ்ேசரந்்ததாக இ௠க்ஶம், அௌ சாய்வாகப் ெப௠க்கப்ப௄ம், x x c 
என்பௌ மா௣௧, எனேவ இௌ என்ற ேநரே்காட்ூன் சமன்பா௄ l 
மற்௥ம் இந்த நான்ஶ சாத்ொயக்ஷ௥களில் எௌ ெசல்௩பூயாஶம் என்௥ ேகள்௳ ேகடழ்றௌ.

க்கான சமன்பா௄ உண்ைம௜ல் இந்த ேகா௄ தான் இதற்ஶ இந்த வட்டத்ொற்ஶ இந்த ஼௣ய  l l 
வட்டத்ொற்ஶ இப்ேபாௌ ஒ௠ ெதா௄ேகா௄ இ௠க்க ேவண்௄ம் என்றால், இந்த ேநரே்கா௄ ஒ௠ 
ெதா௄ேகா௄ இ௠க்க ேவண்௄ம் என்றால், அதன் அரத்்தம் என்னெவன்றால் , ேநரே்கா௄ இ௠க்க 
ேவண்ூய இடத்ொல் ஒேர ஒ௠ ௖ள்ளி மட௄்ேம உள்ளௌ.

வட்டத்ைதத் ெதாட௵ம், c2 
 அதனால் ஒ௠ ௖ள்ளி இ௠ந்தால் கமா ஐ ஒ௠ ௖ள்ளி௜ல் நான் ஼ ௅ைவத் ெதா௄ழேறன் x y 
என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம், எனேவ ஒ௠ கட்டத்ொல் கமா ஐத் ெதா௄ழறௌ என்௥ x y 
ைவத்ௌக் ெகாள்ேவாம்.

மற்௥ம் இரண்௄ம் ஒன்ைறெயான்௥ ெதா௄வதால், இந்தப் ௖ள்ளி௜ன் ஆயங்கள் இந்த  l c 
சமன்பாடை்ட௞ம் 
இந்த சமன்பாடை்ட௞ம் ொ௠ப்ொப்ப௄த்த ேவண்௄ம், எனேவ இந்த இரண்௄ சமன்பா௄க௬ம் 
ொ௠ப்ொப்ப௄த்தப்பட ேவண்௄ம் , எனேவ இந்த இரண்௄ சமன்பா௄கைள௞ம் ஒேர ேநரத்ொல் 
ோரக்்க ௚யற்஼த்தால் நாம் என்ன ெசய்ய ௚ூ௞ம் என்பைத மாற்றலாம்.

௛லம் ௛லம் ௛லம் ௛ன்௥ ஷட்டல் ஆக ௔றஶ நாம் ெப௥ழேறாம், எனேவ நாம்   y x x c 
அூப்பைட௜ல் இந்த இரண்௄ சமன்பா௄கைள ைவத்ொ௠க்ழேறாம், அைவ வட்டம் ௅௵டன் c l 
ேநராகக் ேகாடூ்ன் ெவட௄்ம் ௖ள்ளி௜ன் மற்௥ம் ஆயத்ெதாஶப்௖களால் x y 
ொ௠ப்ொப்ப௄த்தப்பட ேவண்௄ம், எனேவ நாம் எளிைமயாக இ௠க்க ேவண்௄ம்.
  இந்த சமன்பாட்ூல் இந்த ஐ சமமாக ைவத்ௌ, இப்ேபாௌ இந்த சமன்பாடை்டப் ெப௥ழேறாம், y 
இப்ேபாௌ ேகள்௳௜ல் ஆக இ௠க்க ேவண்௄ம் என்௥ ஷறப்பட்டதால், உண்ைம௜ல் l l a l 
இந்த வட்டம் இரண்௄க்ஶ ஒ௠ ெதா௄ேகா௄ இ௠க்க ேவண்௄ம் என்௥ ஷறப்ப௄ழறௌ.c 

என்பௌ இந்த வட்டம் க்ஶ ஒ௠ ெதா௄ேகா௄, ௔ன்னர ்ேநர ்ேகா௄ மற்௥ம்  l c 2 l c 
இரண்௄க்ஶ இைட௜ல் ஒேர ஒ௠ ௖ள்ளி ெவட௄்ம் ௖ள்ளி மட௄்ேம இ௠க்க ேவண்௄ம், அதாவௌ 
இந்த சமன்பாட்ூன் ஒேர ஒ௠ ோர௵் மட௄்ேம இ௠க்க ேவண்௄ம் என்௥ நீங்கள் பாரத்்தால், இந்த 
சமன்பா௄ உண்ைம௜ல் இ௠பூ ஆஶம்.

இல் இ௠பூ , இன் மொப்ைபப் ெபா௥த்ௌ , ெபாௌவாக இ௠க்கக்ஷூயைத ௳ட அொகமாக  x c 
இ௠க்கலாம் என்௥ உங்க௬க்ஶத் ெதரி௞ம் , க்ஶ இரண்௄ ோர௵்கள் இ௠க்கலாம், ஆனால் x 
அதன் ௔றஶ நாம் இந்த ஐ ேதர௵் ெசய்ய ேவண்௄ம் என்ற எண்ணம் உள்ளௌ.c 
  இங்ேக இந்த சமன்பாட்ூல் இன் ோர௵் அல்லௌ அூப்பைட௜ல் இரண்௄ ேவரக்௬ம் சமமாக x 
இ௠க்க ேவண்௄ம், எனேவ நாம் அத்தைகய ஐ ேதர௵் ெசய்தால், ெதாடர௖்ைடய ேகா௄ ac 
அூப்பைட௜ல் வட்டம் இரண்ைட ஒேர இடத்ொல் ெதா௄ம், எனேவ இந்த சமன்பாடை்டத் c 
ொறந்தால் நமக்ஶ என்ன ழைடக்ஶம் மற்௥ம் ௳ொ௚ைறகைள ம௥஽ரைமத்தால், இந்த t 
சமன்பாடை்ட இங்ேக ெப௥ேவாம், எனேவ ேவரக்ள் சமமாக இ௠க்க நிபந்தைன அூப்பைட௜ல் 
பாஶபா௄ 0 ஆக இ௠க்க ேவண்௄ம், எனேவ இங்ஶ பாஶபா௄ என்பௌ ௡ட் 3 ைமனஸ் 6 ௚௱ 
சௌரம் க௯த்தல் 4 ௚ைற ஆஶம்.
  4 ஆல் 3 பொனா௥ அதாவௌ பொனாறால் ௛ன்௥ ெப௠க்கல் எட௄் ஷட்டல் சௌரம் எனேவ இந்தc 
இ௠பூ சமன்பாட்ூன் இந்த பாஶபா௄ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமாக இ௠ந்தால் மட௄்ேம இந்த 
சமன்பாட்ூற்ஶ சமமான ேவரக்ள் இ௠க்ஶம்.
  இங்ேக ௚தல் ெசால், ௔ன்னர ்இந்தச ்சமன்பாட்ூல் உள்ளௌ, ஏெனனில் அௌ இல் இ௠பூயாகc 
இ௠ப்பைதக் காணலாம், 
எனேவ இைதெயல்லாம் வலௌ ௖றத்ொல் எ௄த்ௌக் ெகாண்டால், 4 சௌரத்ைதக் க௯த்தால் 8 c 
மடங்ஶ ௡ட் 3 மன்னிக்க௵ம் ஷட்டல் எட௄் ௚ைற ழைடக்ஶம்.
  ஒ௠ ௚ைற ௡ட் ௛ன்௣ல் இ௠ந்ௌ ஷட்டல் இ௠பௌ ஆல் ௛ன்௥ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் , ௔ன்னர ்c 

இன் இரண்௄ மொப்௖கள் ைமனஸ் ௡ட் ௛ன்௥ ஷட்டல் ௛ன்௥ க௯த்தல் ஐந்ௌ க௯த்தல் ஐந்ௌ c 
௛ன்௥ ௛ன்௥ எனேவ இன் இரண்௄ மொப்௖கள் இந்த மற்௥ம் நாம் அவற்ைற c n 
எளிதாக்ழனால்  ௔ன்னர ்இந்த மற்ற இரண்௄ மொப்௖கள் எனேவ இைவ இரண்௄ மொப்௖கள் er 
ஆஶம் க்ஶ நாம் ெப௥ம் மொப்௖கள் மற்௥ம் இந்த மொப்௖கைள ௙ண்௄ம் சமன்பாட்ூல் c 
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ைவப்ேபாம், எனேவ சமன்பா௄ ஆக இ௠ந்தௌ, எனேவ என்ற ேநரே்காடூ்ன் சமன்பா௄ ௡ட் l l 
௛ன்௣ன் ௛லம் க்ஶ சமம்.x 
  ௔ளஸ் ஆக ௚தல் வழக்ழல் ஆனௌ ௡ட் ௛ன்௣ன் ௛லம் ைமனஸ் ஆக இ௠க்ஶம் c c 
படச்த்ொல், ேகாடூ்ன் சமன்பா௄ ஆல் ௡ட் 3 ைமனஸ் ஒன் ௡ட் ௛ன்றாக  மா௥ழறௌ.l x 
  இங்ேக சரியானௌ, என்பௌ ௡ட் ௛ன்௣ன் ௛லம் ஐந்ௌ க௯த்தல் ஆஶம், எனேவ அைத a c 
அங்ேக ைவத்தால், ஐக் க௯த்தால் ௡ட் ௛ன்௣ல் ௛ன்௥ சமன்பா௄ ைமனஸ் ௡ட் ௛ன்௥ c y x y
சமம் ஐந்ௌ ழைடக்ஶம்.
 இந்த சமன்பா௄ 
நான்ஶ ௳௠ப்பங்களில் எொ௩ம் இல்ைல, எனேவ ௳௠ப்பம் சரியான ேதரவ்ாஶம் , இந்த ஼க்க௧ல்
இப்ேபாௌ மற்ெறா௠ ஼க்கைல எ௄த்ௌக் ெகாள்ேவாம், மற்௥ம் ஆரம் வட்டத்ொன் pq rs r 
௳ட்டம் இன் ௚ைனகளில் ெதா௄ேகா௄களாக இ௠க்க ேவண்௄ம் என்௥ ஷறப்ப௄ழறௌ.pr 
 நம்௘டம் இ௠ப்பௌ நாம் ஹா  வட்டம் மற்௥ம் என்பௌ வட்டத்ொன் ௳ட்டம் ஆஶம், ve a pr r 
எனேவ இௌ என்௥ ஷறப்ப௄ழறௌ, எனேவ மற்௥ம் இரண்௄ம் இந்த வட்டத்ொன் rs pq rs 
ெதா௄ேகா௄கள், 

மற்௥ம் என்றால் இௌ ேநர ்ேகா௄ என்௥ ஷறப்ப௄ழறௌ.ps rq 
மற்௥ம் இங்ேக என்ற ேநரே்கா௄ உள்ளௌ, எனேவ இந்த இரண்௄ ௖ள்ளிக௬ம்   ps rq q 

மற்௥ம் ஆழயைவ மற்௥ம் ஒ௠ ௖ள்ளி௜ல் ெவட௄்ழன்றன, எனேவ அைவ இங்ேக s ps rq 
ெவட௄்ழன்றன, ேம௩ம் மற்௥ம் இந்த ெவட்௄ப்௖ள்ளி  மற்௥ம் ஆழயைவ q s ps rq 
வட்டத்ொன் ாற்றள௳ல் உள்ளௌ, அௌ நடந்தால், மற்௥ம் நீளங்களின் அூப்பைட௜ல் pq rs 
வட்டத்ொன் ௳ட்டம் இரண்௄ பற்௣ நாம் என்ன ெசால்ல ௚ூ௞ம் , ஏெனனில் ெதாடர௖் இ௠க்க r 
ேவண்௄ம், எனேவ இந்த ௖ரிதைல மற்ெறான்௥க்ஶ எ௄த்ௌச ்ெசல்ழேறாம்.
 அ௄த்த ஸ்ைலூற்ஶ நம்௘டம் உள்ளைதப் ேபான்ற ஒ௠ வட்டம் உள்ளௌ, இௌ ைமயம் நமக்ஶ o 

௳ட்டம் உள்ளௌ என்௥ ெசால்லலாம் pr 
, வட்டத்ொன் ஆரம் ௔ன்னர ்அௌ மற்௥ம் ஆழய இரண்௄ ெதா௄ேகா௄கள் உள்ளன r, rs pq 
என்௥ ஷறப்ப௄ழறௌ.
 இந்த நீளங்கள் எனேவ இைவ இரண்௄ம் ெதா௄ேகா௄கள் என்௥ ஷ௣னார ் என்பௌ dpq 
வட்டத்ொற்கான ெதா௄ேகா௄கள் ஆனால் அவற்௣ன் நீளம் இந்த இரண்௄ ெதா௄ேகா௄களின் 
நீளம் நான் உடன் இைணத்தால் மற்௥ம் ஐ ஐ இைணத்தால் ஼வப்௖ மற்௥ம் பசை்ச p r q 
நிறத்ொல் வைரயப்பட்ட அந்த ேநரே்கா௄கள் ஒ௠ ௖ள்ளி௜ல் சரியாக ெவட்௄ம்.
 வட்டத்ொன் ாற்றள௵ இந்தப் ௖ள்ளியாஶம் , அதனால்தான் நான் ேவண்௄ெமன்ேற 
ேவண்௄ெமன்ேற வைரந்ேதன், இந்தப் ௖ள்ளிையக் கடக்கேவ இந்தப் பசை்சக் ேகாடை்ட 
வைரந்ேதன், ேம௩ம் ஆர ்இந்தப் ௖ள்ளிையக் கடக்கேவ இந்த பசை்சக் ேகாடை்ட வைரந்ேதன், 
ஏெனன்றால் அௌ என்ன என்௥ ேகள்௳ ேகடழ்றௌ , எனேவ இைத எவ்வா௥ ேதர௵் ெசய்வௌ 
என்௥ ேகடழ்றௌ.
  இரண்௄ ௖ள்ளிகள் மற்௥ம் எனேவ இந்த ெவற்௣டங்கள் அூப்பைட௜ல் q s pqnrs 
௳ட்டத்ொன் ெவளிப்பாடை்டக் கண்ட௣௞மா௥ ேகட௄்க் ெகாள்ளப்ப௄ழேறாம்,  அதாவௌ ஒன்௥ 
வைரயப்படூ்௠க்ஶம் இந்த இரண்௄ ேநரே்கா௄கள் இந்த ெதா௄ேகா௄ இன் ௖ள்ளி௜ல் p 
இ௠ந்ௌ இன் ௖ள்ளி வைர இ௠க்ஶம்  மற்ற ெதா௄ேகா௄ மற்௥ம் மற்ெறா௠ ேநரே்கா௄ இந்த p 
மற்ற ெதா௄ேகா௄ ெதாடர௖் ெகாள்௬ம் ௖ள்ளி௜ல் இ௠ந்ௌ வட்டத்ொற்ஶ ௖ள்ளி ௚தல் r 
ெதா௄ேகாட்ூன் ௖ள்ளி வைர இ௠க்ஶம், எனேவ இைவ இரண்௄ம் ஶ௥க்ழ௄வதால் நான் ஒ௠ q 
ெஹக்ேடர ்என்௥ ஷறப்ப௄ழறௌ இந்த இரண்௄ ேகா௄க௬ம் ஒ௠ ௖ள்ளி௜ல் ெவட௄்ம் வைக௜ல்
இந்த நீளத்ைத ேதர௵் ெசய்ய ேவண்௄ம், அந்த ௖ள்ளி ாற்றள௳ல் இ௠க்க ேவண்௄ம், எனேவ 
அௌ வட்டத்ொன் ாற்றள௳ல் இ௠க்க ேவண்௄ம் என்பௌ ௚க்ழயமான நிபந்தைனயாஶம், 
எனேவ நிசச்யமாக இந்த ெவட௄்ப்௖ள்ளி  என்௥ அைழக்கப்ப௄ழறௌ, எனேவ இந்த x 
஼க்கைலத் ோரக்்க இங்ேக நாங்கள் ஐப் பயன்ப௄த்ௌேவாம் , இங்ேக ௘க ௚க்ழயமான ah 
உண்ைம என்னெவன்றால், இந்த இரண்௄ ேகா௄க௬ம் வட்டத்ொன் ாற்றள௳ல் ஒ௠ ௖ள்ளி௜ல் 
ெவட௄்ழன்றன, எனேவ இௌ ௘க௵ம் பய௑ள்ளதாக இ௠க்ஶம் ௘க ௚க்ழயமான உண்ைம.
  உயரந்ிைலப் பள்ளி௜௧௠ந்ௌ 
அைவ ாற்றள௳ல் ஒ௠ ௖ள்ளி௜ல் ெவட௄்வதால், இந்த இரண்௄ ேகா௄களின் ெவட௄்ம் ௖ள்ளி 
வட்டத்ொன் ாற்றள௳ல் இல்லா௳ட்டால், இந்த ேகாணம் ெதாண்ை௥ ூழரிக்ஶ சமமாக 
இ௠க்ஶம் என்பைத நாங்கள் அ௣ேவாம்.
 இப்ேபாௌ இௌ 90 ஆக 
இ௠ப்பதால், இந்தக் ேகாணம் ோட்டா மற்௥ம் இௌ ஒ௠ ேநரே்கா௄ என்பதால் இந்த ேகாணம் 
இப்ேபாௌ ோட்டா என்௥ ஷ௥ேவாம், எனேவ இௌ௵ம் 90 ூழரி எனேவ இந்த வலௌ ேகாண 
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௚க்ேகாணத்ைதப் பாரத்்தால்  கன சௌரம் ௔ன்னர ்எங்களிடம் ோட்டா மற்௥ம் ஒன்பௌ le px t 
உள்ளௌ, எனேவ இந்த ேகாணம் இரண்௄ க௯த்தல் ோட்டாவாக இ௠க்க ேவண்௄ம், ஏெனனில் pi 

ஒ௠ ெதா௄ேகாணம் இந்த ேகாணம் இௌ 90 மற்௥ம் அந்த ேகாணத்ொன் இந்த பஶொ pq opq 90 
ைமனஸ் ோட்டா என்றால் இௌ ௔ன்வ௠மா௥.pi 2 

  ேகாணம் ோட்டாவாக இ௠க்க ேவண்௄ம் , எனேவ இப்ேபாௌ இந்த ௚க்ேகாண ஆரஎ்ஸ்௔ையப் 
பாரத்்தால், அௌ௵ம் ஒ௠ ெசங்ேகாண ௚க்ேகாணமாஶம், இௌ இல் வலௌ ேகாணமாக r 
இ௠க்ஶம், அதன் ேகாணம் ஆகப் ேபாழறௌ, ஏெனனில் இௌ ோட்டாவாக இ௠ப்பதால், இௌ 2 rsp 
ைமனஸ் ோட்டா௳ல் ைப ஆக இ௠க்ஶம்.
 இந்த ெசங்ேகாண ௚க்ேகாணத்ொன் 3 ேகாணங்க௬ம் என்பௌம், இன் ௛ன்௥ ps rpq 
ேகாணங்க௬ம் ஒன்௥தான் என்பௌ இப்ேபாௌ ெதளிவாகத் ெதரிழறௌ, ஏெனனில் ஒன்௥ ஒ௠ 
ேகாணம் 90 ூழரி மற்ெறான்௥ ோட்டா மற்௥ம் ௛ன்றாவௌ ேகாணம் ைப 2 ைமனஸ் ோட்டா pi 
ஆஶம்.
  வழக்ஶகள் ௚க்ேகாணத்ொற்ஶ இந்த ேகாணம் இ௠க்ஶம், ஏெனனில் இௌ 90 மற்௥ம் இௌ rpq 
ோட்டா இந்த ேகாணம் ெவளிப்பைடயாக இரண்௄ க௯த்தல் ோட்டாவால் ைப ஆக இ௠க்ஶம் , 
ேம௩ம் இந்த இரண்௄ ௚க்ேகாணங்களின் ௛ன்௥ ேகாணங்க௬ம் ஒேர மாொரியாக இ௠ப்பதால்
இந்த இரண்௄ ௚க்ேகாணங்க௬ம் ஒேர மாொரியானைவ.
 இந்த ூ வைரதல்  ௚க்ேகாணங்கள் தனித்தனியாக எனேவ நான் ௚த௧ல் இந்த ௚க்ேகாண wo 

ஐ வைரழேறன், எனேவ இௌ இல் வலௌ ேகாணத்ொல் உள்ளௌ, இல் உள்ள ேகாணம் rps r p 
ோட்டாவாஶம் , ௔ன்னர ்நான் ஐ வைரழேறன், இௌ இல் உள்ள ேகாணம் ோட்டாவாஶம்.rpq p 
  

ஆல் வஶக்கப்ப௄ம் ஒற்௥ைம ௳ழதங்கைளப் ேபாலேவ, ஆல் வஶக்கப்ப௄வதற்ஶ rp rp 
சமமாக இ௠க்க ேவண்௄ம் 
.
  ௳ட்டம் இரண்௄ ஐத் த௳ர ேவெறான்௥௘ல்ைல, எனேவ இௌ அூப்பைட௜ல் இந்த இரண்௄ r 
ெதா௄ேகா௄களின் நீளத்ொன் உற்பத்ொ௜ன் வரக்்க ௛லத்ைதத் த௳ர ேவெறான்௥௘ல்ைல  
என்பைத இௌ 
காட௄்ழறௌ.
 ஒ௠ வட்டத்ைதப் ெபா௥த்தமடூ்ல் ஒ௠ ௖ள்ளி 
எனேவ இரண்டாவதாக, இந்த வட்டத்ொன் ைமயத்ைத இங்ேக க௠த்ொல் ெகாள்ேவாம் , ேம௩ம் 
இங்ஶ ௖ள்ளி இ௠ப்பதாக p 
ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம், ேம௩ம் இந்த வட்டத்ைதப் ெபா௥த்தவைர இந்த ௖ள்ளி௜ன் சக்ொைய p 
ஐ வைரய௥க்ழேறாம் இந்த ௖ள்ளி௜ல் இ௠ந்ௌ இந்த வட்டம் வைர௜லான ெதா௄ேகாட்ூன் 
சௌர நீளம் எனேவ என்பௌ ெதா௄ேகா௄ என்பௌ இந்த ௖ள்ளி௜ல் இ௠ந்ௌ வட்டத்ொற்ஶ pt pt p 
ஒ௠ ெதா௄ேகா௄ என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம், ௔ன்னர ்இந்த வட்டத்ைதப் ெபா௥த்தவைர ஒ௠ 
௖ள்ளி௜ன் சக்ொ என்பௌ என்௥ ெசால்லலாம் சௌரம் இந்த நீளத்ொன் சௌரம் மற்௥ம் p c pt pt 
௔ன்னர ்நாம் ஒ௠ ௘க௵ம் ாவாரஸ்யமான ௚ூைவ நி௡௔ப்ேபாம், இப்ேபாௌ நாம் இ௧௠ந்ௌ p 
ெதாடங்ஶம் எந்த ேநரே்காடை்ட௞ம் உ௠வாக்ஶழேறாம், இௌ இந்த வட்டத்ைத மற்௥ம் a b 
என்ற இரண்௄ ௖ள்ளிகளில் ெவட௄்ழறௌ, எனேவ இௌ எந்த ேநரே்காடாக௵ம் இ௠க்கலாம், 
எனேவ இௌ தன்னிசை்சயானௌ.
 ேநரே்கா௄ எனேவ இந்த ேநரே்காடை்ட இங்ேக ஷ௥ேவாம் , அௌ இந்த ேநரே்கா௄ மற்௥ம் a b 
௖ள்ளிகளில் வட்டத்ைத ெவட்௄ழறௌ, ௔ன்னர ் ௚ைறகள் என்பௌ சௌரத்ொற்ஶ சமம் pa pb pt 
என்பைதக் காட௄்ேவாம் , இௌ இந்த ௖ள்ளி௜ன் சக்ொ எனேவ இதன் பலன்  இந்த இரண்௄ p 
நீளங்கள் எனேவ இைவ ௖ள்ளி௜ல் இ௠ந்ௌ இரண்௄ ௖ள்ளிகள் வைர௜லான நீளம் ஆஶம், p 
அங்ஶ ேநரே்கா௄ வட்டத்ைத ெவட௄்ழறௌ , இௌ எந்த ேநரே்காடூ்ற்ஶம் உண்ைமயாஶம், 
எனேவ நான் வைரந்ொ௠ந்தா௩ம் இௌ ேபான்ற மற்ெறா௠ வரிையக் ஷ௥ேவாம்.

மற்௥ம் இப்பூ இ௠ந்தௌ, ௔ன்னர ் ைடம்ஸ் இன்௑ம் எனக்ஶ சௌரத்ொன் அேத  fa b pa pb pt 
மொப்ைபக் ெகா௄க்ஶம், ஏெனனில் இந்த மொப்௖ சௌரம் இந்த ௖ள்ளி௜ன் ஆயங்கைள pt 
மட௄்ேம சாரந்்ௌள்ளௌ என்பைத நிைன௳ல் ெகாள்௬ங்கள் , ௔ன்னர ்நான் இ௧௠ந்ௌ p 
ஏேத௑ம் ேநரக்்ேகாடை்ட வைரந்தால் என்௥ ஷ௥ழேறன்.
  நான் எந்த ஒ௠ தன்னிசை்சயான ேநரே்காடை்ட வைரந்ேதன், 
இந்த ௖ள்ளி மற்௥ம் இந்த தன்னிசை்சயாக டான் வைரயப்பட்ட ௖ள்ளிக௬க்ஶ இைட௜ல் p 
உள்ள இந்த இரண்௄ நீளங்களின் பலன் வட்டத்ைத ெவட௄்ழறௌ, எனேவ அந்த இரண்௄ 
்ரங்களின் பலைன நான் எ௄த்ௌக் ெகாண்டால் அௌ சக்ொக்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம்.
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வட்டத்ைதப் ெபா௥த்தமடூ்ல் இந்த ௖ள்ளி எனேவ இந்த உண்ைமைய நி௡௔ப்ேபாம், இைத p 
நி௡௔க்க ௚த௧ல் இந்த இரண்௄ ௖ள்ளிகைள௞ம் மற்௥ம் ஐ௞ம் இங்ஶள்ள வட்டத்ொன் a b 
ைமயத்ௌடன் இைணப்ேபாம், ேம௩ம் இந்த ௖ள்ளி ஐ இந்த ௖ள்ளி௞டன் இைணப்ேபாம் pb t 
௔றஶ நாம்  மற்௥ம் ஐ௞ம் இைணக்ஶம் இப்ேபாௌ இந்தக் ேகாணம் ோட்டா என்௥ a t 
ஷ௥ேவாம், உயரந்ிைலப் பள்ளி வூவ௳ய௧ல் இ௠ந்ௌ நமக்ஶத் ெதரி௞ம்  .
  ைமயமாக எனேவ நான் இந்த ேகாணத்ைதப் பற்௣ ேபாழேறன், ாற்றள௳ன் எந்தப் 
௖ள்ளி௜௩ம் ஒேர வைள௳ன் ேகாணத்ைத ௳ட இ௠ மடங்ஶ ேகாணமாக இ௠க்ஶம், எனேவ இந்த
௖ள்ளி ஐ எ௄த்ௌக் ெகாண்டால், ாற்றள௳ன் இந்த ௖ள்ளி இல் இந்த ஆரக்் ஆல் t t ab 
ஶைறக்கப்ப௄ம் ேகாணம் ோட்டா ஆஶம்.
 
ைமயத்ொல் அேத வைள௳ன் வழ் உள்ள ேகாணம் இரண்௄ ோட்டாவாக இ௠க்ஶம் அேத ேபால் 
இப்ேபாௌ இந்த வைள௳ன் இந்த ௖ள்ளி௜ல் ாற்றள௵க்ஶ வேழ உள்ள ேகாணத்ொல் இந்த மற்றb 
வைளைவக் க௠ௌங்கள்.
  நாம் ௚ன்௖ பயன்ப௄த்ொய 
வட்டத்ொன் ைமயத்ொல் இந்த வைள௳ன் வழ் உள்ள 
ேகாணமானௌ இந்த ேகாணத்ொன் இ௠மடங்காக இ௠க்ஶம், இௌ இரண்௄ ஆஶம் , இப்ேபாௌphi 
இந்த ேகாணம் ெவளிப்பைடயாக ோட்டா ௔ளஸ் ஃைபக்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம், ஏெனனில் இௌ 
இதன் ெவளிப்௖ற ேகாணம்.
 ௚க்ேகாண ௚க்ேகாண மடை்ட௜ன் ேகாண௚ம் இந்த ௚க்ேகாணப் ேபாடை்டப் பாரத்்தால் இௌ 
ஒ௠ சமபக்க ௚க்ேகாணமாஶம், ஏெனனில் இந்த நீள௚ம் இந்த நீள௚ம் இந்த வட்டத்ொன் 
ஆரத்ொற்ஶச ்சமமாக இ௠ப்பதால் 
இௌ௵ம் இந்தக் ேகாண௚ம் ம௥ சமம் மற்௥ம் அைவ ெதாண்ை௥ ூழரி ைமனஸ் ோட்டா a  
௔ளஸ் ஃைபக்ஶ சமம் எனேவ 90 ூழரி ைமனஸ் ோட்டா ௔ளஸ் ஃைப இப்ேபாௌ இந்த இந்த pt 
வட்டத்ொற்ஶ ஒ௠ ெதா௄ேகா௄ இ௠ப்பதால் ேகாணம் ூழரி ஆஶம் , எனேவ இந்த t pto 90 
ேகாணம் 90 க்ஶ சமமாக இ௠க்க ேவண்௄ம் ூழரி க௯த்தல் ோட்டா ௔ளஸ் இந்த மற்ற ேகாணம் 

க்ஶ சமம் எனேவ இப்ேபாௌ நாம் இந்த ௚க்ேகாணத்ைதப் பாரத்்தால் phi
இந்த ேகாணம் ோட்டா ௔ளஸ் ஃைப இந்த ேகாணம் அேத ேபால் மற்ெறா௠ ௚க்ேகாணம் phi bpt
bptbpt 
எனேவ இல் உள்ள ேகாண௚ம் ஆக உள்ளௌ மன்னிக்க௵ம் .b phi 
  ௚க்ேகாணத்ைத ஐ ேகாணம் என்பௌ ோட்டா ௔ளஸ் ஃைப ஆஶம், எனேவ இந்த btp tp btp 
இரண்௄ ௚க்ேகாணங்கைள௞ம் பாரப்்பதன் ௛லம் ௚க்ேகாணத் தட௄் ௚க்ேகாணம் btp 
ேபான்றௌ என்௥ ஷறலாம், ஏெனனில் இந்த இரண்௄ ௚க்ேகாணங்களின் ௛ன்௥ 
ேகாணங்க௬ம் சமமானைவ மற்௥ம் அைவ இ௠ப்பதால் ஒற்௥ைம ௳ழதங்களில் இ௠ந்ௌ 
ஒற்௥ைமையப் ேபாலேவ,  ஆல் வஶக்கப்படட் என்பௌ ஆல் வஶக்கப்படட் க்ஶ pt ap pv pt 
சமமாக இ௠க்க ேவண்௄ம் 
, ௔ன்னர ்இங்ழ௠ந்ௌ சௌரம் என்பௌ ௚ைற என்பௌ ெதளிவாழறௌ.pt pa pb 
 எனேவ இௌ இந்த அ௣க்ைகைய நி௡௔க்ழறௌ  , எனேவ ௚ந்ைதய ஸ்ைலூல் ஆக pb 
இ௠ந்தைத நாங்கள் நி௡௔த்ௌள்ேளாம் என்பைத ௳ளக்க இங்ேக ஒ௠ ஼௣ய உதாரணம் 
ெகா௄க்க ௚யற்஼ப்ேபாம், இௌ ஆக இ௠ந்தௌ, இௌ சௌரத்ொற்ஶ சமம், எனேவ இௌ pb pt 
ஒ௠ங்ழைணப்௖ அசா் ஆஶம் .

மற்௥ம் அசா் ஆழயைவ இங்ஶ ேதாற்றம் ெகாண்டதாகக் காட்டப்பட௄்   x y 
, இங்ஶ ஐந்ௌ காற்௖ள்ளி௜ல் ௛ன்௥ ைமயத்ொல் ஒ௠ வட்டம் உள்ளௌ 
என்௥ ஷ௥ேவாம், அௌ ஒ௠ தன்னிசை்சயான வட்டம் என்௥ ைவத்ௌக் ெகாள்ேவாம்.
  இப்ேபாௌ ஒ௠ ௖ள்ளி அதன் ஆயத்ெதாஶொகள் இரண்௄ க௯த்தல் இரண்௄ p p, 
ஆ௜௠ப்பைதக் க௠த்ொல் ெகாள்ழேறாம், ௔ன்னர ்ெதளிவாக இந்த வட்டத்ைதப் p 
ெபா௥த்தமடூ்ல் இந்த ௖ள்ளி௜ன் சக்ொயானௌ இந்த ௖ள்ளி௜ல் இ௠ந்ௌ இந்த வட்டம் 
வைர௜லான ெதா௄ேகாட்ூன் சௌர நீளமாக இ௠க்ஶம், 
எனேவ இௌ ெப௠ம்பா௩ம் இ௠க்ஶம்  ெதா௄ேகா௄ எனேவ இந்த ௖ள்ளி௜ன் சக்ொ இந்த p 
நீளத்ொன் சௌரம் p.
 
இப்ேபாௌ இந்த ஐக் கண்௄௔ூப்பௌ கூனம் அல்ல pt 
, இந்த வட்டத்ொன் ைமயத்ௌடன் ஐ இைணப்ேபாம் இல் இந்த ௚க்ேகாணப் பாைன ஒ௠ p o 
ெசங்ேகாண ௚க்ேகாணம் என்பைதக் காண்ழேறாம்.
  தாௌ சௌரம் ௔ளஸ் சௌரம் ௔த்தேகாரஸ் ேதற்றத்ொல் இ௠ந்ௌ சௌரத்ொற்ஶ சமம் pt OT op 
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என்பௌ 
இப்ேபாௌ ெதளிவாக இந்த வட்டத்ொன் ஆரம் இரண்௄ மற்௥ம் எனேவ சௌரம் 4 ஆஶம், OT 
ஏெனனில் என்பௌ வட்டம் சௌரத்ொன் ஆரம், ஏெனனில் மற்௥ம் இரண்ூன் ot op o 
ஆயங்கைள நாம் அ௣ேவாம்.
 
பாப் சௌரம் ஐந்ௌ க௯த்தல் இரண்௄ ௚௱ சௌரம் மற்௥ம் ௛ன்௥ க௯த்தல் க௯த்தல் இரண்௄ 
௚௱ சௌரம் மற்௥ம் இௌ ௚ப்பத்ொ ௚ப்பத்ௌ நான்ஶ ஆஶம் , எனேவ இந்த இரண்௄ 
மொப்௖கைள௞ம் இந்த சமன்பாட்ூல் பயன்ப௄த்ௌம்ேபாௌ நாம் சௌரத்ைத ௚ப்பௌக்ஶ pt 
சமமாகப் ெப௥ழேறாம், எனேவ இந்த ௖ள்ளி௜ன் சக்ொ இந்த வட்டத்ைதப் ெபா௥த்தமடூ்ல்p 2 
கமா ைமனஸ் இரண்௄ ௚ப்பௌ இப்ேபாௌ ேவ௥ ஼ல ௖ள்ளிகைளக் க௠த்ொல் ெகாள்ேவாம் ஆ 
ஒன்பௌ கமா ஐந்தாகக் ஷறலாம், எனேவ இௌ ஒன்பௌ கமா ஐந்தாஶம், ேம௩ம் இந்த ஒன்பௌ pn 
கமா ஐந்ைத௞ம் ஒ௠ ேநர ்ேகாட்ூல் இைணத்ௌ, இைத ேநராகக் ஷ௥ேவாம்  வரியானௌ 
வட்டத்ைத மற்௥ம் என்ற இரண்௄ ௖ள்ளிகளில் ெவட௄்ழறௌ.a b 

நாம் இப்ேபாௌ ௚ந்ைதய ஸ்ைலூல் காண்௔த்ேதாம், இந்த ேநரே்காடை்ட இங்ேக பாரத்்தால் t 
, ேநரே்காட்ூன் சமன்பா௄ என்னெவன்றால், ஏேத௑ம் ௖ள்ளி இ௠ந்தால் கமா என்௥ x y 
ேநரே்காட்ூல் ெசால்லலாம் ௔ன்னர ் ைமனஸ் ைமனஸ் 2 வஶக்கப்ப௄ம்  க௯த்தல் இரண்௄ y x 
இந்த ேகாட்ூன் சாய்௵க்ஶ சமமாக இ௠க்க ேவண்௄ம், இௌ ஐந்ௌ க௯த்தல் க௯த்தல் இரண்ைட 
ஒன்பௌ க௯த்தல் இரண்டால் வஶத்தால் , இைத எளிைமப்ப௄த்ொனால், இந்த ேகாடூ்ன் 
சமன்பா௄ ைமனஸ் 4 க்ஶ சமமாக ைமனஸ் 4 க்ஶ சமமாக வ௠ழறௌ .x y x y 
  சமன்பா௄ எனேவ இப்ேபாௌ நாம் அூப்பைட௜ல் 
இந்த ஼வப்௖க் ேகாட்ூற்ஶம் வட்டத்ொற்ஶம் இைட௜ல் உள்ள இந்த இரண்௄ ௖ள்ளிகளின் 
ஆயத்ெதாைல௵கைளக் கண்ட௣ய ேவண்௄ம்.
 சமன்பா௄ மற்௥ம் இந்த வட்டத்ொன் சமன்பா௄ இப்ேபாௌ என்பௌ க௯த்தல் 4 க்ஶ சமம் y x 
என்பதால், இந்த ஐ க௯த்தல் 4 ஆல் மாற்௣னால், க௯த்தல் ஐந்ௌ ௚௱ சௌர௚ம் y x x x 
ைமனஸ் ஏ௱ ௚௱ சௌர௚ம் நான்ஶ ஆஶம், இப்ேபாௌ நமக்ஶ ழைடத்தைதக் காணலாம்.
 இ௠க்ழறௌ  இல் உள்ள இ௠பூச ்சமன்பா௄ இன் இரண்௄ ெவவ்ேவ௥ மொப்௖கைளப் x x 
ெப௥ேவாம், இௌ இந்த இரண்௄ ெவட௄்ப்௖ள்ளிகளின் ஆயத்ெதாைல௵க௬டன் ஒத்ொ௠க்ஶம், x 
எனேவ நாம் ெவளிப்பைடயாகப் ெப௥ம் இன் ௚தல் மொப்௖ ஐந்ொற்ஶ சமம், ஏெனனில் ஐ x x x 
ஐந்ௌக்ஶ சமமாக ைவக்ழேறாம்.
 இடௌ ைக இடௌ ௖றம் சமமாக இ௠க்ஶம் நான்காக கணக்ழடப்ப௄ம் எனேவ ஒ௠ ோர௵் x 
ஐந்ொற்ஶ சமம் மற்௥ம் ஐந்ொற்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம்ேபாௌ ஒ௠ங்ழைணப்௖ ஒன்றாக இ௠க்கx y 
ேவண்௄ம், எனேவ இௌ ௖ள்ளிகளில் ஒன்றாஶம், இௌ இந்த ௖ள்ளி மற்௥ம் மற்ெறா௠ ோர௵்  இந்த 
சமன்பாட்ூற்ஶ சமம் ஏ௱, ஏெனன்றால் ஏ௱க்ஶ சமமான ேபாௌ இந்த ெசால் x x 
ௗஜ்௷யமாஶம், இௌ ஏ௱ ஆக இ௠க்ஶம் ேபாௌ இௌ நான்ஶ ஆஶம், ௔ன்னர ் ௛ன்௥ ஆஶம், x y 
இௌேவ இப்ேபாௌ இந்த ்ரத்ைத மற்௥ம் ஐ எளிதாகக் கண்ட௣ய ௚ூ௞ம்.p pb pa 
 வரக்்க௛லத்ொற்ஶச ்சமம் பொெனடூ்ன் வரக்்க௛லமாக ெவளிவ௠ழறௌ மற்௥ம் என்பௌ pb 
௛ன்௣ன் வரக்்க௛லத்ைத க௯த்தல் க௯த்தல் இரண்௄ ௚௱ சௌரம் ஷட்டல் ஏ௱ ைமனஸ் 
இரண்௄ ௚௱ சௌரம் ஐம்பௌ இன் வரக்்க௛லமாக ஆக p pb 
ெவளிவ௠ழறௌ, இௌ இப்ேபாௌ பொெனடை்ட௜ன் வரக்்க௛லமாஶம்.

ெப௠க்கல் ஐம்பௌ, இௌ ௚ப்பௌக்ஶ சமம், எனேவ உண்ைம௜ல் மற்௥ம் இன் பலன்   n pa pb 
இந்த ௖ள்ளி௜ன் சக்ொக்ஶ சமம் எனேவ அ௄த்த ௳ரி௵ைர௜ல் இந்த ௳ரி௵ைரைய ௚ூ௵க்ஶ p 
ெகாண்௄ 
வ௠ேவாம்.
 இரண்௄ வட்டங்க௬க்ஶ ெபாௌவான ெதா௄ேகா௄கள் 
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