
 वतुŊळांवरील पाचʩा ʩाƥानात आपले ˢागत आहे मागील ʩाƥानात ˙िशŊकेǉा समीकरणासाठी आʉी सूũे काढली होती आिण 
वतुŊळाला सामाɊ असे  िबंदूपासून वतुŊळापयōतǉा ˙िशŊकेǉा लांबीǉा अंतरासाठी एक अिभʩƅी देखील काढली होती.
 ʉणून या ʩाƥानात आपण मागील ʩाƥानात काय केले होते याची उजळणी करǻासाठी आपण ˙िशŊकेशी संबंिधत काही सम˟ा 

या वतुŊळात घेऊ आिण ȑानंतर वतुŊळाǉा संदभाŊत िबंदूची शƅी ʉणजे काय ते पįरभािषत ah 
कŝ.
 
तंतोतंत होǻासाठी दोन वतुŊळांमधील संबंधांचा अɷास करणार आहोत, आपण िदलेʞा कोणȑाही दोन वतुŊळांǉा सामाईक ˙िशŊकेची 
अिभʩƅी काढणार आहोत, ʉणून आपण फƅ दोन सम˟ा सोडवǻापासून सुŜवात कŝ या, तर येथे पिहला Ůʲ आहे की तो 
˙िशŊका असे ʉणतो.

हे वतुŊळावर काढले जाते चौरस अिधक चौरस िबंदूǉा मुळावर चार बरोबरीचे तीन ˢʙिवराम एक  pt x y 
 ȑामुळे या िबंदूवर वतुŊळात ˙िशŊका काढली जाते ˙िशŊकेला लंब असलेली सरळ रेषा आहे दुस̴ या वतुŊळाची ˙िशŊका जी या l pt 
समीकरणाȪारे िदली जाते आिण आʉाला िवचारले जाते की 
या सरळ रेषेसाठी कोणती संभाʩ समीकरणे आहेत जी पिहʞा ˙िशŊकेला लंब असते परंतु सरळ रेषा ही ˢतः च काही अɊ l l 
वतुŊळाची ˙िशŊका असते.
 तर आकृतीȪारे हे समजावून सांगǻाचा Ůयȉ कŝया 
, ʉणजे पिहले वतुŊळ चौरस अिधक चौरस चार होते, ʉणून आपण येथे समɋय अƗ काढू या, हा अƗ आहे आिण हा अƗ x y y x 
आहे असे ʉणू या.
 पिहले वतुŊळ चौरस आहे अिधक चौरस चार आहे ʉणून या िविशʼ वतुŊळाचे मूळ कŐ ū आहे आिण िũǛा दोन इतकी आहे ʉणून x y 
पिहले वतुŊळ एक आहे ʉणून पिहले वतुŊळ एक या चार िबंदंूǉा िबंदंूमधून जाणार आहे  दाखवले आहे कारण ȑाची िũǛा दोन ǉाc c 
बरोबरीची आहे
 ȑामुळे ते असे काहीतरी िदसेल ʉणजे हे आपले वतुŊळ एक आहे आिण दुसरे वतुŊळ दोन आहे Ǜाचे समीकरण वजा तीन पूणŊ c c x 
चौरस अिधक चौरस वर िदले आहे  y e
 ȑामुळे साहिजकच या वतुŊळाचे कŐ ū उह तीन ˢʙिवराम शूɊावर आहे, जे येथे आहे आिण ितची िũǛा एका बरोबर आहे, ʉणून हे 
दुसरे वतुŊळ दोन आहे, जेणेकŜन तुʉी हे पाš शकता की ही दोɎी वतुŊळे Ůȑेकाला ˙शŊ करणार आहेत.c 
 इतर या िबंदूवर जे दोन ˢʙिवराम शूɊ आहे असे ʉटले जाते की ˙िशŊकेचा पिहʞा वतुŊळात िबंदूवर काढला जातो जो तीन pt p 
ˢʙिवराम एक चे वगŊमूळ आहे ʉणून िबंदू हे 3 ˢʙिवराम 1 चे वगŊमूळ आहे तर आपण कुठे पाš.p 
  हा िबंदू आहे ʉणून या िबंदूचा समɋय 1 आहे आिण समɋय आहे ʉणून तो हा िबंदू असावा कारण हा एकमेव िबंदू आहे हा िबंदूy x 
पिहʞा चतुथाōशात आहे आिण ȑाचा समɋय 1 ǉा बरोबर आहेay 
 ȑामुळे समɋय 1 ǉा बरोबरीचा आहे  तर हा एकच िबंदू आहे ʉणून हा आपला आहे आिण ते पिहʞा वतुŊळ मधील y p p c 1 
˙िशŊका असे काहीतरी िदसेल
 ȑामुळे ही ˙िशŊका होणार आहे ʉणून हे आपले आहे ʉणूया की हे आहे तर हे आहे लाल रेषा ही Ůथम वतुŊळ वन आिण pt d c 
नंतर ची ˙िशŊका आहे  ʉटले की सरळ रेषा ला लंब ही या दुस̴ या वतुŊळाची ˙िशŊका आहे ʉणून ती सरळ रेषा i pt s l pt l 
ही ला लंब आहे ʉणून शोधǻासाठी ʉंटले आहे आिण मग अथाŊतच याला देखील ˙िशŊका आहे असे ʉटले आहे.pt ah 
  इतर वतुŊळ तर आपʞाला या ˙िशŊकेचे समीकरण कसे शोधायचे आहे याचे उȅर खरेच नाही कारण आपण फƅ बȞल फƅ pt 
मािहती वापरत आहोत ती ʉणजे ही सरळ रेषा ला लंब आहेl pt 
 ȑामुळे फƅ काय  या ˙िशŊकेचा उतार हा महȇाचा आहे, 
ʉणून जर तुʉी या ˙िशŊकेचा बिघतला तर या ˙िशŊकेचा चा उतार शोधणे फार कठीण नाही पण असे ʉटले जाते की सरळ pt pt 
रेषा ही ला लंब आहे ʉणून जेʬा आपण ʉणतो की ते ला लंब आहे याचा अथŊ असा आहे की हे मूळ आहे असे ʉणू या l pt pt o 
आता आपʞाला मािहत आहे की हा हा रेषाखंड ला लंब असणे आवʴक आहे कारण हे 90 अंश असणे आवʴक आहे ah op pt 
हे ˙िशŊकेǉा गुणधमाŊमुळे आहे आिण मग ते ʉणतात की सरळ रेषा देखील ला लंब आहेelf l pt 
 ȑामुळे याचा अथŊ काय आहे की सरळ रेषा मुळात या रेषाखंडास समांतर असेल l 
ȑामुळे सरळ रेषा ला समांतर असेल ʉणून या सरळ साठी  रेषा आता उतार शोधणे खूप सोपे आहेl op l 
 ȑामुळे सरळ रेषेचा उतार फƅ ǉा उताराǉा बरोबरीचा असेल जो समान असेल ʉणजे एक वजा शूɊ भािगले तीन वजा l op 
शूɊाचे वगŊमूळ असेल जे तीनǉा वगŊमूळाǉा एकाने समान आहे कारण हा िबंदू हे तीन ˢʙिवराम एकचे वगŊमूळ आहे आिण p o 
मूळ आहे
 ȑामुळे उतार शोधणे खूप सोपे आहे आिण ʉणून चे समीकरण समान असेल अिधक ला ʉणजे भागाकार हा l y mx c x x 
उतार अिधक ने गुणाकार केला असेल जेथे हा İ̾थरांक आहे ʉणून हे सरळ रेषेचे समीकरण आहे आिण कारण Ůʲ आपʞाला c c 
िवचारत आहे की या चार शƐतांपैकी कोणती शƐता वैध आहे साठी समीकरण जसे की ही रेषा आहे या l l 
वतुŊळासाठी या लहान वतुŊळाची ˙िशŊका असणे आवʴक आहे आता जर ही सरळ रेषा ˙िशŊका असायची असेल तर याचा अथŊ असा की
फƅ एक िबंदू आहे िजथे सरळ रेषा असणे आवʴक आहे  वतुŊळाला ˙शŊ करा ʉणून समजा एखादा िबंदू असेल तर समजा की c2 l

दोन ला एखाȨा िबंदूला ˢʙिवराम ला ˙शŊ करतो तर समजा की दोन ला कधीतरी ˢʙिवराम ला ˙शŊ करतो c x y l c x y 
तर हे ˙ʼ होईल की या िबंदूचे समɋय कुठे आहेत  आिण दोन एकमेकांना ˙शŊ करतात या िबंदूǉा समɋयाने या समीकरणाचे l c 
तसेच या समीकरणाचे समाधान करणे आवʴक आहे
 ȑामुळे ही दोɎी समीकरणे समाधानी असणे आवʴक आहे आिण ʉणून आपण ही दोन समीकरणे एकाच वेळी सोडवǻाचा Ůयȉ 
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केला तर आपण काय कŝ शकतो ते आपण बदलू शकतो.
Ȫारे Ȫारे मूळ तीन अिधक ʉणून मग आपʞाला िमळेल ʉणून आपʞाकडे मुळात ही दोन समीकरणे आहेत जी सरळ   y x c 

रेषेǉा छेदनिबंदूǉा िनदőशांक आिण Ȫारे समाधानी असणे आवʴक आहे x y 
वतुŊळ दोन सह या समीकरणात याǉा बरोबर ठेवा आिण आपʞाला हे समीकरण येथे िमळेल आता असे ʉटले जाते की l c y l 

Ůʲात असणे आवʴक आहे असे ʉटले आहे की ŮȑƗात या वतुŊळाची ˙िशŊका दोन असणे आवʴक आहे.l l c 
या वतुŊळाची ˙िशŊका आहे दोन   l c 

तर सरळ रेषा आिण दोन मȯे छेदनिबंदूचा एकच िबंदू असावा ʉणजे या समीकरणाचे फƅ एकच समाधान असले पािहजे जर l c 
तुʉी येथे पािहले तर हे समीकरण ŮȑƗात िȪघात आहे.

म̡ ये चतुभुŊज x 
 ȑामुळे संभाʩत : ǉा मु̵ यावर अवलंबून अस̵ यावर तु̱ हाला माहीत आहे की सवŊसाधारणपणे चे दोन सोʞूशɌ असू शकतात c X 
पेƗा जाˑ असू शकतात परंतु नंतर िवचार असा आहे की आपण हा अशा Ůकारे िनवडला पािहजे की फƅ एक आहे  या c 
समीकरणात चे समाधान येथे िकंवा मुळात दोɎी मुळे समान असणे आवʴक आहे, जर आपण असे िनवडले तर संबंिधत रेषा x ac 
मुळात दोन वतुŊळाला एकाच िठकाणी ˙शŊ करेल ʉणून आपण हे समीकरण उघडले तर आपʞाला काय िमळेल आिण c t.
  जर आपण पदांची पुनरŊचना केली तर आपʞाला येथे हे समीकरण िमळेल
 ȑामुळे मुळे समान असǻासाठी मुळात अट अशी आहे की भेदभाव 0 असावा
 ȑामुळे येथे भेदभाव 2 असेल मूळ 3 वजा 6 पूणŊ वगŊ वजा 4 वेळा  4 बाय 3 सोळा ʉणजे सोळा बाय तीन गुिणले आठ अिधक वगŊc c 
 ȑामुळे या समीकरणाची मुळे समान असतील तरच या िȪघात समीकरणाचा भेदभाव शूɊ असेल आिण मग आपण हे समीकरण आणखी
सोपे कŝ शकतो
 ȑामुळे आपʞाला हे िमळेल येथे पिहले पद आहे आिण नंतर आपʞाकडे या समीकरणात आहे कारण आपण पाš शकतो की ˢतः  c 
मȯे चतुभुŊज आहे ʉणून आपʞाला िमळते ʉणून आपण हे सवŊ उजʩा बाजूला घेतʞास आपʞाला 4 वगŊ वजा 8 गुणा ŝट 3 सॉरीc 
अिधक आठ वेळा िमळेल  गुिणले ŝट तीन मȯे अिधक तेवीस बाय तीन समान शूɊ आिण नंतर ची दोन मूʞे ची समान a c c c 
वजा मूळ तीन अिधक वजा तीन वजा पाच बाय तीन ʉणजे ची दोन मूʞे ही आहेत आिण जर आपण ȑांना आणखी सोपे केले तर  c n 

नंतर ही इतर दोन मूʞे ʉणजे ही दोन मूʞे आहेत जी आपʞाला साठी िमळतात आिण नंतर ही मूʞे समीकरणात परत ठेवूया er c 
ʉणजे समीकरण चे होते ʉणून सरळ रेषेचे समीकरण बरोबर बरोबर ŝट तीन होते  अिधक ʉणून पिहʞा केससाठी l l y x c 
जेथे मूळ तीनने उणे एक आहे रेषेचे समीकरण मूळ तीन वजा एक मूळ तीन Ȫारे होते ʉणजे उणे मूळ 3 मȯे बरोबर 1 c l x x y 
होते आिण हे एक ओʬरǉा शƐतेशी जुळते  येथे बरोबर आहे ʉणून आपण दुसरी शƐता पाš या जेथे हे मूळ तीन Ȫारे उणे a c 
पाच आहे ʉणून जर आपण ते तेथे ठेवले तर जर आपण समान वजा पाच बाय मूळ तीन असे ठेवले तर आपʞाला उणे मूळ तीन c x y
समान पाच असे समीकरण िमळेल आिण हे दुदŔवाने  हे समीकरण 
चारपैकी कोणȑाही पयाŊयामȯे नाही
 ȑामुळे पयाŊय हा योƶ पयाŊय आहे आता दुसरी सम˟ा घेऊ या या सम˟ेमȯे असे ʉटले आहे की आिण हे िũǛा ǉा pq rs r 
वतुŊळाǉा ʩासाǉा टोकाशी ˙िशŊका असू Ȩा.pr 
 आमǉाकडे जे आहे ते आहे  वतुŊळ आिण हे वतुŊळाǉा ʩासाǉा िũǛापैकी एक आहे आिण असे a we ha ve a pr r 
ʉणतात की हे आहे ʉणून आिण दोɎी या वतुŊळाǉा ˙िशŊका आहेत असे ʉणतात की जर आिण असेल तर rs pq rs ps rq 
ही सरळ रेषा आहे  आिण इथे आपʞाकडे ही सरळ रेषा आहे ʉणून असे ʉटले जाते की हे दोन िबंदू आिण असे आहेतps rq q s 
की आिण एका िबंदूला छेदतात Ǜावर आहेत ʉणून ते येथे एकमेकांना छेदतात आिण आिण असे आहेत की हा ps rq q s 
छेदनिबंदू आहे  आिण हे वतुŊळाǉा पįरघावर आहेतps rq 
 ȑामुळे तसे झाʞास आपण वतुŊळाǉा ʩास दोन बȞल आिण या लांबीǉा बाबतीत काय ʉणू शकतो कारण तेथे संबंध r pq rs 
असणे आवʴक आहे ʉणून आपण हे समज दुस̴ याकडे नेतो पुढील ˠाईडवर आपʞाजवळ एक वतुŊळ आहे याŮमाणे आपण असे 
ʉणू या की हे कŐ ū आहे आपʞाकडे ʩास आहे वतुŊळाची िũǛा आहे आिण नंतर असे ʉटले जाते की आपʞाकडे o pr r rs 
आिण या दोन ˙िशŊका आहेत पण ते आहे  ʉंटले की या लांबीpq 
 ȑामुळे या दोन ˙िशŊका आहेत  ही वतुŊळाची ˙िशŊका आहेत परंतु नंतर ȑांची लांबी या दोन ˙िशŊकेची लांबी अशी आहे की जर dpq 
मी ला ला जोडले आिण जर मी ला ला जोडले तर लाल आिण िहरʩा रंगात काढलेʞा ȑा सरळ रेषा ȑा िबंदूवर तंतोतंत p s r q 
छेदतील.
 वतुŊळाचा घेर जो हा िबंदू आहे ʉणून मी हेतुपुरˣर हेतुपुरˣर काढला होता की या िबंदूतून जाǻासाठी मी ही िहरवी रेषा काढली होती 
का आिण कारण हाच Ůʲ िवचारत आहे की काय आहे तर आपण हे कसे िनवडायचे?  दोन िबंदू आिण ʉणून आपʞाला या r q s 
įरƅ ̾थानांǉा ǉा संदभाŊत ʩासाची अिभʩƅी शोधǻास सांिगतले जाते जसे की या दोन सरळ रेषा Ǜा या ˙िशŊकेǉा या pqnrs 
िबंदू ǉा िबंदू पासून िबंदूǉा पयōत आहेत.p p s 
  दुसरी ˙शŊरेषा आिण दुसरी सरळ रेषा या दुस̴ या ˙िशŊकेǉा संपकाŊǉा िबंदूपासून वतुŊळाǉा िबंदूपासून पिहʞा ˙िशŊकेǉा 
िबंदूपासून िबंदूपयōत आहे ʉणून हे दोघे एकमेकांना छेदत आहेत असे ʉणतात की मी एक q ha.

ही लांबी अशा रीतीने िनवडायची की या दोन रेषा एका िबंदूला छेदतात आिण तो िबंदू पįरघावर असला पािहजे ʉणजे ती वतुŊळाǉा  s 
पįरघावर असली पािहजे ही महȇाची अट 
आहे आिण अथाŊतच हा छेदनिबंदू आहे.

ʉणतात ʉणून येथे आपण या सम˟ेचे िनराकरण करǻासाठी चा वापर करणार आहोत, आपण यावर अवलंबून आहोत हे   x ah 
लƗात येते की येथे सवाŊत महȕाची वˑुİ̾थती अशी आहे की या दोन रेषा वतुŊळाǉा पįरघावरील एका िबंदूला छेदतात
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 ȑामुळे हे सवाŊत महȕाचे तȚ आहे जे आपʞाला उपयुƅ ठरेल.
  आʉाला आिण ते हायˋूलपासून पįरघावरील एका िबंदूला छेदतात ʉणून आʉाला मािहत आहे की हा कोन नʫद अंश असेल जर या 
दोन रेषांचा छेदनिबंदू वतुŊळाǉा पįरघावर नसेल तर हा कोन 90 अंश असू शकत नाही आता हा 90 असʞामुळे हा कोन थीटा आहे असे 
ʉणू या कारण हा कोन थीटा आहे आिण ही सरळ रेषा आहे
 ȑामुळे ही सुȠा 90 अंश आहे ʉणून जर आपʞाला हा काटकोन िũकोण िदसत असेल तर Ɛूब नंतर आपʞाकडे थीटा le px 
आिण नऊ आहेतt 
 ȑामुळे हा कोन बाय दोन वजा थीटा असला पािहजे कारण ही ˙िशŊका आहे हा कोन हा 90 आहे आिण ȑा pi pq opq 90 
कोनाचा हा भाग बाय 2 वजा थीटा आहे याचा अथŊ असा होतो की हे  कोन थीटा असणे आवʴक आहे आिण ʉणून आता जर तुʉी pi 
हा िũकोण आरएसपी पािहला जो काटकोन िũकोण आहे तो वर काटकोन आहे ȑाचा कोन आरएसपी असेल कारण हा थीटा आहे हा r 
पाई बाय 2 वजा थीटा असेल आिण नंतर फƅ  आता हे ˙ʼ झाले आहे की या काटकोन िũकोणाचे 3 कोन आहेत आिण चे ps rpq 
तीन कोन सारखेच आहेत कारण एक कोन 90 िडŤी आहे , दुसरा थीटा आहे आिण ितसरा कोन पाई बाय 2 वजा थीटा आहे दोɎी मȯे.
  केसेस कारण िũकोणासाठी हा कोन असणार आहे कारण हा 90 आहे आिण हा थीटा आहे हा कोन साहिजकच बाय दोन rpq pi 
वजा थीटा असेल आिण या दोन िũकोणांचे तीन कोन समान असʞाने हे दोन िũकोण सारखेच आहेत ʉणून मी आहे  फƅ हे टी काढत 
आहे  िũकोण वेगळे ʉणून मी Ůथम हा िũकोण काढत आहेwo rps 
 ȑामुळे तो वर काटकोन आहे वरील कोन आहे आिण नंतर मी देखील काढत आहे जो वर काटकोन आहे r p theta rpq p 
जेʬा मȯे हा कोन थीटा आहे कारण हे दोन िũकोण आहेत समानता गुणोȅराŮमाणे आपʞाकडे आहे की भािगले rpq pqr rs rp
हे याने भागले̵ या ने भागले̵ या ने भागले̵ या सारखे असले पािहजे आिण येथून चा वगŊ गुिणले आहे आिण हे rp pq rp pq rs rp 

गुिणले चे वगŊमूळ आहे पण ʩास दोन िशवाय दुसरे काहीही नाही ʉणून हे मुळात असे दशŊिवते की ʩास हे या pqk rs rp  r 
दोन ˙िशŊकेǉा लांबीǉा गुणाकाराचे वगŊमूळ नसून दुसरे काही नाही आिण तो मुळात पयाŊय आहे तर पुढे आपण पाš या की शƅी 
ʉणजे काय?  वतुŊळाǉा संदभाŊत एक िबंदू ʉणून दुसरा आपण येथे या वतुŊळाचा िवचार कŝ Ǜाचा कŐ ū आहे आिण समजा की o 
आपʞाकडे िबंदू आहे आिण आपण या िबंदू ची शƅी या वतुŊळाǉा संदभाŊत पįरभािषत कŝ.p p 
 या िबंदूपासून या वतुŊळापयōत ˙िशŊकेची चौरस लांबी ʉणून आपण असे ʉणू की ही ˙िशŊका आहे ही ˙िशŊका आहे या pt pt p 
िबंदूपासून वतुŊळापयōत तर या वतुŊळाǉा संदभाŊत िबंदूची शƅी ǉा बरोबर आहे असे ʉणू या या लांबीचा चौरस करा p c pt pt 
आिण नंतर आपण एक अितशय मनोरंजक पįरणाम देखील िसȠ कŝ की समजा आता आपण पासून सुŝ होणारी कोणतीही सरळ p 
रेषा बांधतो जी या वतुŊळाला आिण या दोन िबंदंूवर कट करतेa b 
 ȑामुळे ही कोणतीही सरळ रेषा असू शकते
 ȑामुळे कोणतीही अिनयंिũत सरळ रेषा ʉणून आपण येथे ही सरळ रेषा ʉणू या आिण ती ही सरळ रेषा आिण िबंदंूवर वतुŊळ a b 
कापते आिण नंतर आपण दाखवू की गुणा हा वगाŊǉा बरोबरीचा आहे आिण ही या िबंदूची शƅी आहेpa pb pt p 
 ȑामुळे ȑाचे गुणाकार  या दोन लांबी ʉणजे या िबंदूपासून ते दोन िबंदंूपयōतǉा लांबी आहेत जेथे सरळ रेषेने वतुŊळ कापले आहे p 
आिण हे कोणȑाही सरळ रेषेसाठी खरे आहे, ʉणून जरी मी काढली असती तरीही आपण अशी दुसरी रेषा ʉणू या आिण मी  आिणfa 

असे होते तर वेळा मला अजूनही वगाŊचे समान मूʞ देईल कारण लƗात ठेवा वगŊ हे मूʞ फƅ या िबंदूǉा b pa pb pt pt p 
समɋयांवर अवलंबून असते आिण मग मी दावा करत आहे की जर मी वŝन कोणतीही सरळ रेषा काढली तर  मी फƅ कोणतीही p 
अिनयंिũत सरळ रेषा काढली तर या िबंदू आिण Ǜा िबंदंूमȯे ही अिनयंिũतपणे रेखाटलेली सरळ रेषा वतुŊळ कापते ȑा िबंदंूमधील या p 
दोन लांबीचा गुणाकार
 ȑामुळे मी ȑा दोन अंतरांचा गुणाकार घेतला तर ते िबंदूǉा बळाएवढे होईल हा िबंदू वतुŊळाǉा संदभाŊत आहे ʉणून आपण हे सȑ p 
िसȠ कŝया
 ȑामुळे हे िसȠ करǻासाठी आपण Ůथम येथे वतुŊळाǉा मȯभागी हे दोन िबंदू आिण a b 
जोडू या आिण हा िबंदू या िबंदूशी जोडू या  ला आिण ला देखील जोडेल आता आपण असे ʉणूया की हा कोन थीटा pb t a a t 
आहे मग हायˋूल भूिमतीवŝन आपʞाला मािहत आहे की कोन जर कंसाने कमी केला असेल तर कोन कंसाने कमी केला असेल तर 
आपण हा आकŊ  येथे ʉणू या  कŐ ū ʉणून मी या कोनाबȞल बोलत आहे, पįरघावरील कोणȑाही िबंदूवर समान कमानीने कमी ab 
केलेʞा कोनाǉा दुɔट कोन असतो , ʉणून जर आपण हा िबंदू घेतला तर पįरघावरील या िबंदूवर या चाप Ȫारे कमी केलेला t t ab 
कोन थीटा आहे आिण ʉणून मȯभागी समान कमानीने घटवलेला कोन दोन थीटा असणार आहे ȑाचŮमाणे आता या कंसाने पįरघावरील

या िबंदूवर या कमानीने घटवलेʞा कोनात असलेʞा या दुस̴ या कमानाचा िवचार कŝ या , तो ने दशŊवू या नंतर ȑाच b phi 
पįरणामावŝन वतुŊळाǉा कŐ ū̾थानी या कमानीने कमी केलेला कोन आपण पूवŎ वापरला होता तो  या कोनाǉा दुɔट असणार आहे जो 
दोन फाई आहे आिण आता आपण पािहʞास हा कोन थेटा ɘस फाई ǉा बरोबरीचा आहे कारण तो ȑाचा बा˨ कोन आहे.
 िũकोण िũकोण बॅटचा कोन देखील जर आपण या िũकोणाǉा बॉटकडे पािहले तर तो समिȪभुज िũकोण आहे कारण ही लांबी आिण ही 
लांबी या वतुŊळाǉा िũǛाएवढी आहे आिण ʉणून हा आिण हा कोन समान आिण ते नʫद अंश उणे थीटा अिधक समानa  re phi 
आहेत
 ȑामुळे आता 90 अंश उणे थीटा अिधक आहे कारण हा या िबंदूवर या वतुŊळाची ˙िशŊका आहे कोन अंश phi pt t pto 90 
आहे आिण ʉणून हा कोन ǉा समान असणे आवʴक आहे  अंश उणे थीटा अिधक हा दुसरा कोन जो ǉा बरोबरीचा atp 90 phi 
आहे
 ȑामुळे आता जर आपण हा िũकोण पािहला तर हा कोन अिधक हा कोन आहे ȑाचŮमाणे दुसरा aptapt theta phi phi 
िũकोण आहे bpt bptbpt 
ȑामुळे वरील कोन देखील आहे माफ करा चला चला  िũकोण िवचारात ƽा हा कोन अिधक b phi btp tp btp theta phi
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आहे ʉणून आपण फƅ या दोन िũकोणांकडे पाšन असे ʉणू शकतो की िũकोणाचा टॅप िũकोण सारखा आहे कारण या दोन btp 
िũकोणांचे तीनही कोन समान आहेत आिण ते आहेत समानता गुणोȅरांǉा समानतेवŝन आपʞाला समजते की भािगले हे ap pt pt
भािगले सारखे असले पािहजे pv 
आिण मग येथून हे ˙ʼ होते की वगŊ हा गुणा आहेpt pa pb 
 ȑामुळे हे िवधान िसȠ होते ʉणून आʉी येथे एक छोटेसे उदाहरण देǻाचा Ůयȉ कŝ 
हे सȑ ˙ʼ करǻासाठी आʉी नुकतेच 
मागील ˠाईडमȯे िसȠ केले होते जे मȯे होते ˍेअरǉा बरोबरीचे असतेpb pa pt 
 ȑामुळे हा समɋय अƗ आहे .

आिण अƗ दशŊिवले आहे आपले मूळ येथे आहे आिण आपण असे ʉणूया की आपʞाकडे एक वतुŊळ आहे Ǜाचे कŐ ū येथे पाच   x y 
ˢʙिवराम तीन येथे आहे फƅ एक अिनयंिũत वतुŊळ आिण आपण ʉणू या की ȑाची िũǛा दोन आहे ʉणून ते असे काहीतरी आहे 
आिण चला  आता आपण िबंदूचा िवचार कŝ Ǜाचे समɋय Ǜाचे समɋय दोन वजा दोन आहेत तर ˙ʼपणे या िबंदू ची या p r p 
वतुŊळाǉा संदभाŊत या िबंदू पासून या वतुŊळापयōतǉा ˙िशŊकेची चौरस लांबी असेलp 
 ȑामुळे हे बŠधा असेल  ˙िशŊका ʉणून या िबंदूची शƅी हा या लांबीचा वगŊ आहे आता हा शोधणे फार कठीण नाही चला p pt pt 

ला या वतुŊळाǉा मȯभागी येथे जोडू या आपण पाहतो की हे िũकोण भांडे काटकोन िũकोण आहे आिण ȑानंतर  पायथागोरसǉा p o 
Ůमेयावŝन ओटी ˍेअर अिधक ओटी ˍेअर ऑप ˍेअर बरोबर आहे 
आता ˙ʼपणे या वतुŊळाची िũǛा दोन आहे आिण ʉणून ओटी ˍेअर 4 आहे कारण ही वतुŊळ ˍेअरची िũǛा आहे कारण ot op 
आपʞाला आिण दोɎीचे समɋय मािहत आहेत पॉप ˍेअर ʉणजे पाच वजा दोन पूणŊ ˍेअर अिधक तीन वजा वजा दोन पूणŊ o 
ˍेअर आिण हे चौतीस चौतीस िनघते आिण ʉणून जेʬा आपण या दोन मूʞांचा या समीकरणात वापर करतो तेʬा आपʞाला pt 
चौरस समान तीस िमळतो
 ȑामुळे या िबंदूची पॉवर दोन या वतुŊळाǉा संदभाŊत ˢʙिवराम वजा दोन ही तीस आहे आता आपण आणखी काही मुȟाचा िवचार p 
कŝ या, आपण नऊ ˢʙिवराम पाच ʉणू या ʉणजे हे नऊ ˢʙिवराम पाच आहे आिण आपण या नऊ ˢʙिवराम पाचला एका pn 
सरळ रेषेने जोडू या आिण ʉणू या की हा सरळ  रेषा ˙ʼपणे वतुŊळाला दोन िबंदू आिण वर कापते आता आपण ही लांबी a b pa 
शोधǻाचा Ůयȉ कŝ आिण ȑांचे उȋादन घेईल आिण ते उȋादन 30 ǉा समान आहे की नाही हे सȑािपत कŝ कारण ते pb wha 
आहे  आपण मागील ˠाईडमȯे दाखवले होते आता जर आपʞाला ही सरळ रेषा इथे िदसली तर सरळ रेषेचे समीकरण असे आहे t 
की जर कोणताही िबंदू असेल तर आपण सरळ रेषेवर ˢʙिवराम ʉणू या तर उणे उणे 2 भागले.x y y 

उणे दोन या रेषेǉा उताराǉा बरोबरीने असणे आवʴक आहे जे पाच वजा वजा दोन भािगले नऊ वजा दोन आहे ʉणून जर   x 
आपण हे सोपे केले तर या रेषेचे समीकरण समान वजा 4 बरोबर वजा 4 आता येईल  समीकरण ʉणून आता आपʞाला y x y x 
या लाल रेषा आिण वतुŊळातील छेदनिबंदंूǉा या दोन िबंदंूचे समɋय शोधायचे आहेत आिण या वतुŊळाचे समीकरण या समीकरणाȪारे 
िदलेले आहे हे दोन िबंदू शोधǻासाठी या दोन िबंदंूǉा समɋयांनी या दोɎी सरळ रेषांचे समाधान केले पािहजे समीकरण आिण वतुŊळाचे 
हे समीकरण आता बरोबर उणे 4 आहे कारण या ǉा जागी वजा 4 घेतʞास वजा पाच पूणŊ वगŊ अिधक वजा सात पूणŊy x y x x x 
वगŊ चार आहे आिण आपण पाš शकतो की आपʞाला आता काय िमळाले आहे आहे मधील िȪघात समीकरणx 
 ȑामुळे आपʞाला ची दोन िभɄ मूʞे िमळतील जी छेदनिबंदूǉा या दोन िबंदंूǉा िनदőशांकाशी सुसंगत असतील x x 
ʉणून चे पिहले मूʞ जे आपʞाला ˙ʼपणे िमळते ते बरोबर पाच आहे कारण आपण बरोबर पाच असे ठेवतो  डाʩा हाताची x x x 
बरोबरी डाʩा हाताची बाजू चार असेल ʉणून एक उपाय बरोबर पाच असेल आिण जेʬा पाच असेल तेʬा समɋय एक x x y 
असावा ʉणून हा िबंदू जो हा िबंदू आहे आिण दुसरा उपाय आहे  या समीकरणासाठी सात ǉा बरोबरीचे आहे कारण जेʬा सात x x 
ǉा बरोबरीचे असते तेʬा ही संǒा शूɊ असते आिण हे चार असते तेʬा सात असते तेʬा तीन असते आिण हा छेदाचा दुसरा िबंदू x y 
आहे आता आपण हे अंतर सहज शोधू शकतो आिण आहे  वगŊमूळाǉा बरोबरीचे Ǜाचे वगŊमूळ अठरा इतके येते आिण p pb pa pb
हे तीनचे वगŊमूळ वजा दोन पूणŊ वगŊ अिधक सात वजा दोन पूणŊ वगŊ जे पɄास चे वगŊमूळ मȯे येते ते आता अठरा चे वगŊमूळ आहे  p pb 

गुिणले पɄास जे तीस ǉा बरोबरीचे आहेn 
 ȑामुळे आपण पाहतो की 

आिण चे गुणाकार या िबंदूǉा ǉा बळाǉा बरोबरीचे आहेतpa pb p 
 ȑामुळे आपण हे ʩाƥान संपवून पुढील लेƁरमȯे नवीन िवषय सुŝ कŝ.
 दोन वतुŊळातील सामाईक ˙िशŊका तुमचे धɊवाद 
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