
 മുآെ؋ ْപഭാഷണ؋ിൽ സർׯിളുകെളുׯറിتു׺ അ؀ിന് ْപഭാഷണ؋ിേല്ׯ സٔാഗതം, ഞ׹ൾ
ُ١ർശന؋ിന്െറ സമവാകّ؋ിന് സൂْതവാകّ׹ളും സർׯിളിേലتുׯ സാധാരണവും  ഒരു 
ബിؕുവിൽ നി്ؗ ഒരു വൃ؋؋ിേലتുׯ ദൂര؋ിന്െറ ഒരു പദْപേയാഗവും ഞ׹ൾ ഉരു؋ിരി؁ു. 
അതിനാൽ, ഈ ْപഭാഷണ؋ിൽ, കഴി؁ ْപഭാഷണ؋ിൽ ഞ׹ൾ െചᅃٝത് പരിَരٕിؗുׯതിന് , 
ُ١ർശന׹ളുമായി ബؖെؚ؂ കുറ്׺ ْപٍ׹٠ൾ ഒരു സർׯിളിേല്ׯ ഞ׹ൾ എടുുׯം, ah 
അതിനുേശഷം ഒരു വൃ؋വുമായി ബؖെؚ؂് ഒരു ബിؕുവിന്െറ ശװി എؓാണ് അർ،മാؗുׯത് 
എ്ؗ ഞ׹ൾ നിർവചിുׯം.  ര؇് സർׯിളുകൾ തأിലുت ബؖെ؋ കൃതّമായി പഠിׯാൻ 
േപാകുؗു , നൽകിയിരിؗുׯ ഏെത׸ിലും ര؇് സർׯിളുകളുെട െപാതുവായ ُ١ർശന׹ൾׯായുت 
പദْപേയാഗം ഞ׹ൾ ഉത്പാദിؚിׯാൻ േപാകുؗു, അതിനാൽ നമു്ׯ ര؇് ْപٍ׹٠ൾ പരിഹരിു׺െകാ؇്
ആരംഭിׯാം, അതിനാൽ ഒരു ടാൻെജന്റ് പറയുؗ ആദّ േചാദّം ഇതാ. എؗ വൃ؋ം സ്കٔയർ pt x 
 മൂ്ؗ േകാമയിൽ നാല് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഈ േപായിന്റിൽ y സ് ചതുരം േപായിന്റ് റൂ؂്؛
വൃ؋؋ിേല്ׯ ഒരു ടാൻെജന്റ് വരയ്ുؗുׯ ടാൻെജന്റിന് ലംബമായി ഒരു േനർേരഖ ഈ l l . 
സമവാകّം നൽകുؗ മെئാരു വൃ؋؋ിേലتുׯ ടാൻജന്റ് , ഈ േനർേരഖ ന് സാധّമായ l 
സമവാകّ׹ൾ എؓാെണ്ؗ ഞ׹േളാട് േചാദിുؗുׯ , ഇത് ആദّ ُ١ർശന؋ിന് ലംബമായി 
സംഭവിുؗുׯ, എؗാൽ എؗ േനർേരഖ തെؗ മേئെത׸ിലും വൃ؋؋ിേലتുׯ ഒരു ُ١ർശനമാണ്. l 
അതിനാൽ നമു്ׯ ഇത് ചിْത؋ിലൂെട വിശദീകരിׯാൻ ْശമിׯാം, അതിനാൽ ആദّെ؋ വൃ؋ം x 
ചതുരവും ചതുരവും നാല് തുലّമാണ്, അതിനാൽ നമു്ׯ േകാർഡിേന്ئ അײം ഇവിെട വരയ്ׯാം y 
ഇത് അײമാെണؗും ഇതാണ് അײമാെണؗും നമു്ׯ ഇവിെട ഉ؍വി׺ിരിുؗുׯ ആദّെ؋ y x 
വൃ؋ം ചതുരവും ചതുരവും തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഈ ْപേതّക വൃ؋؋ിന് ഉ؍വرാന്؋ x y 
േകْؕമു؇്, ര؇ിന് തുലّമായ ദൂരമു؇്, അതിനാൽ ആദّെ؋ സർׯിൾ ഒ്ؗ ആണ്, അതിനാൽ c 
ആദّെ؋ സർׯിൾ ഒ്ؗ ഈ നാല് േപായിന്റ ്േഡാ؂ുകളിലൂെട കടؗുേപാകാൻ േപാകുؗു  c 
കാണി׺ത് കാരണം ഇതിന് ര؇ിന് തുലّമായ ആരം ഉتതിനാൽ ഇത് ഇതുേപാെല ദൃശّമാകും, 
അതിനാൽ ഇത് ഞ׹ളുെട സർׯിൾ ഒ്ؗ ആണ് , മേئ സർׯിൾ ര؇് ആണ് , അതിന്െറ c c 
സമവാകّം ൈമനസ് മൂ്ؗ സമചതുരവും ചതുരവും തുലّമാണ്  ഇ വളെര വّװമായും ഈ x y 
സർׯിളിന് മൂ്ؗ േകാമ പൂജّ؋ിൽ ഒരു േകْؕമു؇്, അത് ഇവിെടയു؇് , ഒؗിന് തുലّമായ ദൂരമു؇്, 
അതിനാൽ ഇത് മേئ സർׯിൾ സി ര؇് ആണ്, അതിനാൽ ഈ ര؇് സർׯിളുകളും ഓേരാؗിനും 
ُ١ർശിുׯെമ്ؗ വّװമാണ്  ര؇് േകാമ പൂജّമായ ഈ ബിؕുവിൽ , മൂ്ؗ േകാമ ഒؗിന്െറ വർ״മൂലമായ 

എؗ ബിؕുവിൽ ആദّെ؋ സർׯിളിേല്ׯ ഒരു ടാൻെജന്റ് വരയ്ׯെؚടുؗു എ്ؗ p pt 
പറയെؚടുؗു, അതിനാൽ എؗത് 3 േകാമ 1 ന്െറ വർ״മൂലമാണ്, അതിനാൽ നമു്ׯ എവിെടയാെണ്ؗp 
േനാׯാം  ഈ േപായിന്റ് ഈ േപായിന്റിന്െറ േകാർഡിേന1 ്ئ ആണ് , േകാർഡിേന്ئ y x 
അ׹െന ആയിരിׯണം, കാരണം ഇത് ഈ േപായിന്റായിരിׯണം, കാരണം ഈ േപായിന്റ് ആദّെ؋ 
കٔാْഡന്റിലുتതും 1 ന് തുലّമായ േകാർഡിേന്ئ ഉتതിനാൽ േകാർഡിേന1 ്ئ ന് തുലّവുമാണ്  AI y 
അതിനാൽ ഒേരെയാരു േപായിന്റ് ഇതാണ്, അതിനാൽ ഇത് നുأെട ആണ് , ആദّ സർׯിളിെല p c 
1-േലتുׯ ടാൻെജന്റ് ഇതുേപാെല ദൃശّമാകും, അതിനാൽ ഇത് ടാൻെജന്റ് ആയിരിുׯം, pt 
അതിനാൽ ഇതാണ് എ്ؗ നമു്ׯ പറയാം, ഇത് ഇതാണ്  ചുവ്ؚ വര എؗത് ആദّെ؋ d 
സർׯിളിേലتുׯ ആണ് , തുടർ്ؗ അത് പറ؁ു, ന് ലംബമായ ഒരു േനർേരഖ ഈ മെئാരു pt i  s pt-
വൃ؋؋ിന് ഒരു ടാൻജന്റ് ആണ് , അതിനാൽ കെ؇ؗു؋തിന് എؗ േനർേരഖ ന് ah l pt-
ലംബമാെണ്ؗ പറ؁ു, പിെؗ തീർ׺യായും ഇതും ഇതിന് ഒരു ُ١ർശനമാെണ്ؗ പറയെؚടുؗു.  മെئാരു
സർׯിൾ അേؚാൾ നമു്ׯ ഈ ടാൻെജന്റിന്െറ സമവാകّം ശരിുׯം എ׹െന കെ؇؋ാം, ഉ؋രം 
യഥാർ،؋ിൽ െയ കുറിتു׺ ഒേരെയാരു വിവര׹ൾ മാْതമായതിനാൽ ഈ േനർേരഖ ന് pt l pt-
ലംബമാണ് എؗതാണ് ഉ؋രം.  ഈ ടാൻെജന്റ് യുെട ചരിവാണ് ْപധാനം, അതിനാൽ നി׹ൾ ഈ pt 
ടാൻെജന്റ് യുെട ചരിവ് കെ؇ؗു؋ത് വളെര ബുؑിമുت؂ു കാരّമب, പേײ ഞ׹ൾ പറയുേآാൾ pt 

എؗ േനർേരഖ ന് ലംബമാെണ്ؗ പറയെؚടുؗു. ന് ലംബമാണ്, അതിന്െറ അർ،ം, ഒ എؗത് l pt pt-
ഉ؍വം ആെണ്ؗ പറയാം, ഇത് ഈ ൈലൻ െസഗ് െമന്റ് ന് ലംബമായിരിׯണം എ്ؗ നമു്ׯ ah op pt-
അറിയാം, അതിനാൽ ഇത് 90 ഡിْഗി ആയിരിׯണം, കാരണം ഇത് െതാ؉ൂറിൻെറ ഗുണമാണ് .  എؗ elf 
േനർേരഖയും ന് ലംബമാെണؗും അവർ പറയുؗു, അതിനാൽ അതിന്െറ അർ،ം, എؗ േനർേരഖpt- l 
അടിرാനപരമായി ഈ ൈലൻ െസഗ് െമന്റിന് സമാؓരമായിരിുׯം, അതിനാൽ േനർേരഖ ന് l op-
സമാؓരമാണ്, അതിനാൽ ഈ േനർേരഖയ്്ׯ  ൈലൻ ഇത് ഇേؚാൾ ചരിവ് കെ؇ؗു؋ത് വളെര l 
എളുؚമാണ്, അതിനാൽ േനർേരഖയുെട ചരിവ് ഒപിയുെട ചരിവിന് തുലّമായിരിുׯം, l 
അ׹െന അത് മൂ്ؗ ൈമനസ് പൂജّ؋ിന്െറ വർ״മൂല؋ാൽ ഹരി׺ാൽ ഒരു ൈമനസ് പൂജّ؋ിന് 
തുലّമായിരിുׯം ഇത് മൂؗിന്െറ വർ״മൂലമുت ഒؗിന് തുലّമാണ്, കാരണം ഈ േപായിന്റ ്p 
യഥാർ،؋ിൽ മൂ്ؗ േകാമ ഒؗിന്െറ വർ״മൂലമാണ് , ആണ് ഉ؍വം അതിനാൽ ചരിവ് o 
കെ؇ؗു؋ത് വളെര എളുؚമാണ് , അതിനാൽ ന്െറ സമവാകّം തര؋ിലായിരിുׯം തുലّം l y mx 
 c ׯസ് േല്؛
അ׹െന അത് ഡിവിഡ് എؗ തര؋ിലായിരിുׯം , ചരിവിലും െകാ؇് ഗുണി׺ാൽ ഒരു x x c c 
 ം ആയതിനാൽ ഇതാണ് എؗ േനർേരഖയുെട സമവാകّം , കാരണം ഈ നാല് സാധّതകളിൽ l׸ിരാر
ഏതാണ് സാധുതയുتെത്ؗ േചാദّം നേأാട് േചാദിുؗുׯ. എؗതിനുت സമവാകّം l 
യഥാർ،؋ിൽ ഇത് ഈ േരഖയാണ്, ഇേؚാൾ ഈ വൃ؋؋ിേലتുׯ ഈ െചറിയ വൃ؋؋ിേലتുׯ 
ഒരു ടാൻെജന്റ് ആയിരിׯണം, എ׸ിൽ ഈ േനർേരഖ ഒരു ടാൻെജന്റ് ആയിരിׯണെമ׸ിൽ അതിന്െറ 
അർ،ം േനർേരഖയ്്ׯ ഒരു ബിؕു മാْതേമ ഉൂت എؗതാണ്  സർׯിളിൽ ُ١ർശിുׯക, c2 
അ׹െന ഒരു ബിؕു ഉെ؇׸ിൽ, ഒരു ബിؕു  േകാമ യിൽ ഞാൻ ُ١ർശിുؗുׯ എ്ؗ കരുതുക, x y c 2 
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അ׹െന നമു്ׯ പറയാം, ഒരു ഘ؋؂ിൽ ര؇് േകാമ ُ١ർശിുؗുׯ, അേؚാൾ ഈ ബിؕുവിന്െറ c x y 
േകാർഡിേനുئകൾ എവിെടയാെണ്ؗ വّװമാണ്.  ര؇ും പരُ١രം ُ١ർശിുؗുׯ, ഈ l, c 
േപായിന്റിന്െറ േകാർഡിേനുئകൾ ഈ സമവാകّെ؋യും ഈ സമവാകّെ؋യും തൃلിٝെؚടു؋ണം, 
അതിനാൽ ഈ ര؇് സമവാകّ׹ളും തൃلിٝെؚടുേ؋؇തു؇് , അതിനാൽ ഈ ര؇് സമവാകّ׹ളും 
ഒേരസമയം പരിഹരിׯാൻ ْശമി׺ാൽ നമു്ׯ െചإാൻ കഴിയുؗത് ഇത് മാئിرാപിׯാം  െയ റൂ؂് ْതീ y 
 ൾ c׹ാനപരമായി ഈ ര؇് സമവാകّرഅടി ׯഅതിനാൽ നമു് ,ുؗുׯലഭി ׯസ് ആയാൽ നമു്؛
ഉ؇്, അവ വൃ؋ം ഉت േനർേരഖയായ ഖ؈ിؗുׯ േപായിന്റിന്െറ എؗീ c 2 l x, y 
േകാർഡിേനുئകളാൽ തൃلിٝെؚടു؋ണം, അതിനാൽ ഞ׹ൾ ലളിതമായി  ഈ സമവാകّ؋ിൽ ഈ y 
എؗതിന് തുലّമായി ഇടുക , ഇേؚാൾ നമു്ׯ ഈ സമവാകّം ഇവിെട ലഭിുؗുׯ , േചാദّ؋ിൽ l l a 
ആയിരിׯണം എ്ؗ പറ؁ിരിؗുׯതിനാൽ, യഥാർ،؋ിൽ ഈ സർׯിളിന് ഒരു l 
ُ١ർശനമായിരിׯണം എ്ؗ പറയുؗു ടു c 
അ׹െന എ׸ിൽ  ഈ സർׯിളിേലتുׯ ഒരു ടാൻെജന്റ് ആണ്, അേؚാൾ േനർേരഖയായ നും l l c 
ടുവിനും ഇടയിൽ ഒരു വിഭജന േപായിന്റ ്മാْതേമ ഉ؇ാകൂ, അതായത് ഈ സമവാകّ؋ിന് ഒരു 
പരിഹാരം മാْതേമ ഉ؇ാകൂ എؗാണ് നി׹ൾ ഇവിെട കാണുؗെത׸ിൽ ഈ സമവാകّം 
യഥാർ،؋ിൽ കٔാْഡാئിക് ആണ്. െല കٔാْഡാئിക്, അതിനാൽ യുെട മൂലّെ؋ ആْശയി്׺ x c 
െപാതുെവ ഉ؇ാകാവുؗതിലും കൂടുതൽ ഉ؇ാകാെമ്ؗ നി׹ൾׯറിയാം ന്െറ ര؇് പരിഹാര׹ൾ x 
ഉ؇ാകാം, എؗാൽ ഒ്ؗ മാْതേമ ഉൂت എؗ രീതിയിൽ നأൾ ഈ തിരെ؁ടുׯണം എؗതാണ്.  c 
ഇവിെട ഈ സമവാകّ؋ിൽ ന്െറ പരിഹാരം അെ׸بിൽ അടിرാനപരമായി ര؇് േവരുകളും x 
തുലّമായിരിׯണം, അതിനാൽ നأൾ അ؋രം തിരെ؁ടുുׯകയാെണ׸ിൽ, അനുബؖ േരഖ ac 
അടിرാനപരമായി വൃ؋ം ര؇ിെന ഒരിട്؋ മാْതം ُ١ർശിുׯം, അതിനാൽ ഈ സമവാകّം c 
തുറؗാൽ നമു്ׯ ലഭിؗുׯത് എؓാണ് കൂടാെത ആണ് പദ׹ൾ പുനഃْകമീകരി׺ാൽ നമു്ׯ ഈ t 
സമവാകّം ഇവിെട ലഭിുׯം, അതിനാൽ േവരുകൾ തുലّമാകണെമ׸ിൽ അടിرാനപരമായി 
വിേവചനം 0 ആയിരിׯണം, അതിനാൽ ഇവിെട വിേവചനം 2 സി റൂ؂് 3 ൈമനസ് 6 മുഴുവൻ ചതുരം 
ൈമനസ് 4 മട്׹ ആയിരിുׯം  4 െകാ؇് 3 പതിനാറ്, അതായത് പതിനാറ് മൂ്ؗ തവണ എ؛ ؂്സ് c 
ചതുരം, അതിനാൽ ഈ സമവാകّ؋ിന് തുലّ േവരുകളു؇്, ഈ സമവാകّ؋ിന്െറ ഈ വിേവചനം 
പൂജّ؋ിന് തുലّമാെണ׸ിൽ മാْതേമ നമു്ׯ ഈ സമവാകّം കൂടുതൽ ലളിതമാׯാൻ കഴിയൂ, 
അതിനാൽ നമു്ׯ ഇത് ലഭിുׯം ഇവിെട ആദّേ؋ത് പദമാണ്, തുടർ്ؗ നമു്ׯ ഈ സമവാകّ؋ിൽ 
ഉ؇്, അത് നമു്ׯ സിയിൽ ചതുരാകൃതിയിലാെണ്ؗ കാണാൻ കഴിയും , അതിനാൽ ഇെതبാം 
വലതുവശ്؋ എടു؋ാൽ നമു്4 ׯ സി സ്കٔയർ ൈമനസ് 8 മട്׹ റൂ؂് 3 േസാറി ؛സ് എ؂് തവണ 
ലഭിുׯം  ഒരു തവണ റൂ؂് മൂؗിേല്؛ ׯസ് ഇരുപത് െകാ؇് മൂ്ؗ പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ് , തുടർ്ؗ c c 
യുെട ര؇് മൂലّ׹ളും ൈമനസ് റൂ؂് മൂ്ؗ ؛സ് ൈമനസ് മൂ്ؗ ൈമനസ് അ؀് ൈമനസ് അ؀് മൂ്ؗ മൂ്ؗ 
ആണ്, അതിനാൽ യുെട ര؇് മൂലّ׹ൾ ഈ ആണ് , നأൾ അവെയ ലളിതമാׯിയാൽ  അേؚാൾc n er 
ഈ മ്ئ ര؇് മൂലّ׹ൾ, അതിനാൽ ഇവയാണ് നമു്ׯ ന് ലഭിؗുׯ ര؇് മൂലّ׹ൾ , തുടർ്ؗ നമു്ׯ ഈc 
മൂലّ׹ൾ സമവാകّ؋ിേല്ׯ തിരിെക നൽകാം, അതിനാൽ സമവാകّം ആയിരുؗു, അതിനാൽ l l 
എؗ േനർേരഖയുെട സമവാകّം റൂ؂് മൂ്ؗ ْപകാരം ന് തുലّമാണ്  ؛സ് x c 
അ׹െന ആദّ സؕർഭ؋ിൽ ൈമനസ് ഒ്ؗ മുതൽ റൂ؂് മൂ്ؗ ആകുേآാൾ, വരിയുെട സമവാകّം c l 
എؗ വരിയുെട സമവാകّം -ൽ നി്ؗ മൂ്ؗ ൈമനസ് ഒ്ؗ - റൂ؂് ْതീ ആയി മാറുؗു , അതായത് x x 
ൈമനസ് റൂ؂് 3-ൽ നി്ؗ േല്1 ׯ-ന് തുലّമാണ് , അതിനാൽ ഇത് ഓവർ സാധّതയുമായി y-
െപാരു؋െؚടുؗു.  ഇവിെട ശരിയാണ്, നമു്ׯ മെئാരു സാധّത േനാׯാം, അവിെട ൈമനസ് അ؀് a c 
മുതൽ റൂ؂് മൂ്ؗ ആണ്, 
അ׹െന നأൾ അത് അവിെട െവ׺ാൽ, എؗതിന് ൈമനസ് അ؀് െകാ؇് റൂ؂് മൂ്ؗ ഇ؂ാൽ നമു്ׯ c x
ൈമനസ് റൂ؂് മൂ്ؗ സമം അ؀് എؗ സമവാകّം ലഭിുׯം , നിർഭാഗّവശാൽ ഇത്  ഈ സമവാകّം നാല്y 
ഓപ് ഷനുകളിൽ ഒؗിലും ഇب, അതിനാൽ ഓപ്ഷൻ ശരിയായ േചായ് സ് ആണ്, ഈ ْപശ് ന؋ിൽ നമു്ׯ 
മെئാരു ْപശ് നം എടുׯാം , എؗ േറഡിയസ് വൃ؋؋ിന്െറ വّാസ؋ിന്െറ അ׹ئളിൽ ഉം r pr pq rs
ഉം ടാൻജന്റുകൾ ആയിരിׯെ؂ എ്ؗ പറയെؚടുؗു.  നമുتുׯത് ഞ׹ൾ ഹാ ആണ്  വൃ؋വും ve a 

എؗത് വൃ؋؋ിന്െറ വّാസമുت ഒരു ദൂരമാണ് അതിനാൽ ഇത് ആെണ്ؗ പറയെؚടുؗു, pr r , rs 
അതിനാൽ ഉം ഉം ഈ സർׯിളിന്െറ ُ١ർശന׹ളാണ്, ഉം ഉം ആെണ׸ിൽ ഇതാണ് pq rs ps rq 
േനർേരഖ.  ഇവിെട നമു്ׯ എؗ േനർേരഖയു؇്, അതിനാൽ ഈ ര؇് േപായിന്റുകളും ഉം ps , rq q s 
ഉം ഉം ഉം ഒരു ബിؕുവിൽ വിഭജിؗുׯതിനാൽ അവ ഇവിെട വിഭജിുؗുׯ , ഉം എؗിവയും ps rq q s 
ഈ വിഭജന ബിؕുവാണ്  ഉം ഉം വൃ؋؋ിന്െറ ചുئളവിൽ കിടുؗുׯ, ps rq 
അ׹െന സംഭവിുׯകയാെണ׸ിൽ , നീള؋ിന്െറ അടിرാന؋ിൽ വൃ؋؋ിന്െറ ര؇് pq, rs r 
വّാസെുׯ؋റി്׺ നമു്ׯ എ്ؓ പറയാൻ കഴിയും, കാരണം ഒരു ബؖം ഉ؇ായിരിׯണം, അതിനാൽ 
ഞ׹ൾ ഈ ധാരണെയ മെئാؗിേല്ׯ െകാ؇ുേപാകുؗു. അടു؋ ൈسഡിേല്ׯ നമു്ׯ ഇതുേപാെല 
ഒരു വൃ؋ം ഉെ؇്ؗ നമു്ׯ പറയാം ഇത് േകْؕമാണ് നമു്ׯ വّാസമു؇് , വൃ؋؋ിന്െറ ആരം o pr r
ആണ്, തുടർ്ؗ നമു്ׯ എؗി׹െന ര؇് ُ١ർശന׹ളുെ؇്ؗ പറയെؚടുؗു, പേײ അത് ഈ rs , pq 
നീള׹ൾ അതിനാൽ ഇവ ര؇ും ُ١ർശന׹ളാണ് എ്ؗ പറ؁ു എؗത് വൃ؋؋ിേലتുׯ dpq 
ُ١ർശന׹ളാണ്, എؗാൽ അവയുെട നീളം ഈ ര؇് ُ١ർശന׹ളുെടയും നീളം ഞാൻ െയ േല്ׯ p- s-
ബؖിؚിുׯകയും െയ േല്ׯ ബؖിؚിുׯകയും െചയ ്താൽ, ചുവؚിലും പ׺യിലും വര׺ിരിؗുׯ r- q-
ആ േനർേരഖകൾ ഒരു ബിؕുവിൽ കൃതّമായി വിഭജിുׯം. വൃ؋؋ിന്െറ ചുئളവ് ഈ ബിؕുവാണ് , 
അതുെകാ؇ാണ് ഞാൻ മനഃപൂർجം ഞാൻ വര׺ത്, ഈ േപായിന്റിലൂെട കടؗുേപാകാനാണ് ഞാൻ ഈ 
പ׺ വര വര׺െതؗും ആർ എؗതിനാലും എؓാണ് േചാദّം , അതിനാൽ ഇവ എ׹െന 
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തിരെ؁ടുׯണം എ്ؗ േചാദിുؗുׯ  ര؇് േപായിന്റുകൾ അതിനാൽ ഈ ശൂനّത q, s, pqnrs 
അനുസരി്׺ വّാസ؋ിന്െറ എ٧്ْعപഷൻ കെ؇؋ാൻ ഞ׹േളാട് ആവശّെؚടുؗു, അതായത് ഈ ര؇് 
േനർേരഖകൾ ഒ്ؗ വര׺ിരിؗുׯത് ഈ ُ١ർശന؋ിന്െറ ഈ േപായിന്റ ് യുെട േപായിന്റ ് മുതൽ p p 
േപായിന്റ് വെര  മേئ ടാൻെജന്റും മെئാരു േനർേരഖയും ഈ മേئ ടാൻെജന്റിന്െറ േകാൺടാക്്ئ s 
േപായിന്റിൽ നി്ؗ വൃ؋؋ിേലتുׯതാണ്, അത് ആദّെ؋ ടാൻെജന്റിന്െറ േപായിന്റ് േല്ׯ q r 
ആണ് , അതിനാൽ ഇവ ര؇ും വിഭജിുׯേآാൾ ഞാൻ ഒരു െഹعർٚ ആയിരിുׯം എ്ؗ പറയെؚടുؗു. 
ഈ ര؇് വരികളും ഒരു ബിؕുവിൽ വിഭജിؗുׯ തര؋ിൽ ഈ നീളം തിരെ؁ടുുׯകയും ആ ബിؕു 
ചുئളവിൽ ഉ؇ായിരിുׯകയും േവണം, അതിനാൽ അത് വൃ؋؋ിന്െറ ചുئളവിൽ കിടׯണം 
എؗതാണ് ْപധാന വّവر.  എ്ؗ വിളിുؗുׯ, അതിനാൽ ഈ ْപٍ٠ം പരിഹരിׯാൻ ഞ׹ൾ x ah 
ഉപേയാഗിുؗുׯ, ഇവിെട ഏئവും ْപധാനെؚ؂ വُٝു ത, ഈ ര؇് വരികളും വൃ؋؋ിന്െറ ചുئളവിൽ 
ഒരു ബിؕുവിൽ വിഭജിുؗുׯ എؗതാണ് , അതിനാൽ ഇത് ഉപേയാഗْപദമാകുؗ ഏئവും ْപധാനെؚ؂ 
വُٝു തയാണ്. ൈഹُٕൂ ളിൽ നിؗുت ചുئളവിലുت ഒരു ബിؕുവിൽ അവ വിഭജിؗുׯതിനാൽ, ഈ ര؇് 
വരികളും കൂടിേ׺രുؗ ഈ േപായിന്റ ്വൃ؋؋ിന്െറ ചുئളവിൽ ഇെ׸بിൽ ഈ േകാണിന് െതാ؉ൂറ് 
ഡിْഗി്ׯ തുലّമാകുെമ്ؗ ഞ׹ൾׯറിയാം. ഇേؚാൾ ഇത് 90 ആയതിനാൽ നമു്ׯ ഇേؚാൾ ഈ ആംഗിൾ 
തീئ ആെണ്ؗ പറയാം, കാരണം ഈ േകാൺ തീئയാണ് , ഇത് ഒരു േനർേരഖയാണ്, അതിനാൽ ഇതും 90 
ഡിْഗിയാണ്, അതിനാൽ ഈ വലത് േകാണ ْതിേകാണം ക؇ാൽ  കّൂബ് അേؚാൾ നമു്ׯ തീئയുംle px 
ഒൻപത് ടിയും ഉ؇്, അതിനാൽ ഈ ആംഗിൾ ര؇് ൈമനസ് തീئ ആയിരിׯണം, കാരണം ഒരു pq 
ടാൻെജന്റ് ആയതിനാൽ ഈ ആംഗിൾ ആണ്, ഇത് 90 ആണ്, ആ േകാണിന്െറ ഈ ഭാഗം 2 opq 90 
ൈമനസ് തീئയാണ്, അതായത് ഇത് പിؓുടരുؗു.  ആംഗിൾ തീئ ആയിരിׯണം , അതിനാൽ നി׹ൾ 
ഇേؚാൾ ഈ ْതിേകാണം േനാുׯകയാെണ׸ിൽ, അത് ഒരു വലത് േകാണ ْതിേകാണം കൂടിയാണ്, rsp 
അത് ൽ വലത് േകാണാണ്, അതിന്െറ േകാൺ ആകാൻ േപാകുؗു, കാരണം ഇത് തീئയാണ്, ഇത് 2 r- rsp 
ൈമനസ് തീئയിൽ ൈപ ആകും . ഈ വലത്േകാണ ْതിേകാണ؋ിന്െറ 3 േകാണുകൾ ആെണؗും ps 

യുെട മൂ്ؗ േകാണുകൾ ഒؗുതെؗയാെണؗും ഇേؚാൾ വّװമാണ്, കാരണം ഒ്ؗ 90 ഡിْഗിയാണ് , rpq 
മെئാ്ؗ തീئയാണ് , മൂؗാമെ؋ േകാൺ 2 ൈമനസ് തീئയാണ് .  േകസുകൾ കാരണം rpq 
ْതിേകാണ؋ിന് ഈ ആംഗിൾ ആയിരിുׯം കാരണം ഇത് 90 ആണ്, ഇത് തീئയാണ് ഈ ആംഗിൾ 
വّװമായും ര؇് ൈമനസ് തീئയുെട ൈപ ആയിരിുׯം , ഈ ര؇് ْതിേകാണ׹ളുെടയും മൂ്ؗ 
േകാണുകൾ ഒؗുതെؗയായതിനാൽ ഈ ര؇് ْതിേകാണ׹ളും സമാനമാണ്, അതിനാൽ ഞാൻ ഈ ടി 
വരയ്ുؗുׯ  ْതിേകാണ׹ൾ െവേجെറയാണ്, അതിനാൽ ഞാൻ ആദّം ഈ ْതിേകാണം wo rps 
വരയ്ുؗുׯ, അതിനാൽ ഇത് ൽ വലത് േകാണാണ്, യിെല േകാണാണ് തീئ , തുടർ്ؗ ൽ ഈ r- p- rpq-
ആംഗിൾ തീئ ആയതിനാൽ ൽ വലത് േകാണായ യും വരയ്ുؗുׯ. സമാനത pqr p- rpq 
അനുപാത؋ിൽ നി്ؗ സമാനമായി  , െകാ؇് ഹരി׺ാൽ പി.കّു െകാ؇് ഹരി׺ാൽ ഇതു െകാ؇് rp r. 
ഹരി׺ാൽ തുലّമായിരിׯണം, ഇവിെട നി്ؗ സ്കٔയർ തവണ ആണ് , അതിനാൽ എؗത് rp pq rs rp 

തവണ ന്െറ വർ״മൂലമാണ്, എؗാൽ വّാസം ര؇് അبാെത മെئാؗുമب, അതിനാൽ ഇത് pqk rs rp  r 
അടിرാനപരമായി കാണിؗുׯത് വّാസം മെئാؗുമب , ഇവയുെട ഉൽؚؗ؋ിന്െറ വർ״മൂലമാണ് 
ഈ ര؇് ُ١ർശന׹ളുെടയും നീളം അതിനാൽ ഇത് അടിرാനപരമായി ഓപ്ഷൻ ആണ് അതിനാൽ a 
അടു؋തായി നമു്ׯ േനാׯാം ശװി ഒരു വൃ؋വുമായി ബؖെؚ؂് ഒരു ബിؕു , അതിനാൽ 
ര؇ാമതായി നമു്ׯ ഇവിെട ഈ വൃ؋ം പരിഗണിׯാം , അതിന്െറ േകْؕം ആണ്, നമു്ׯ ഇവിെട o p 
ഒരു േപായിന്റ് ഉെ؇്ؗ കരുതുക, ഈ വൃ؋വുമായി ബؖെؚ؂് ഈ േപായിന്റിന്െറ ശװി ഞ׹ൾ 
നിർجചിׯാം ഈ ബിؕുവിൽ നി്ؗ ഈ വൃ؋؋ിേലتുׯ ടാൻെജന്റിന്െറ ചതുരാകൃതിയിലുت p 
നീളം, അതിനാൽ എؗത് ُ١ർശനമാണ് എؗത് ഈ ബിؕുവിൽ നി്ؗ വൃ؋؋ിേലتുׯ ഒരു pt pt p 
ടാൻജന്റ ്ആെണ്ؗ പറയാം, തുടർ്ؗ ഈ വൃ؋വുമായി ബؖെؚ؂് ഒരു ബിؕുവിന്െറ ശװി എؗത് p 

എ്ؗ പറയാം ചതുരം ഈ നീള؋ിന്െറ ചതുരം തുടർ്ؗ ഞ׹ൾ വളെര രസകരമായ ഒരു c pt pt , 
ഫലം െതളിയിുׯം, ഇേؚാൾ നأൾ യിൽ നി്ؗ ആരംഭിؗുׯ ഏെത׸ിലും േനർേരഖ നിർأിുؗുׯ, p-
അത് ഈ വൃ؋െ؋ എؗീ ര؇് േപായിന്റുകളായി മുറിുؗുׯ, അതിനാൽ ഇത് ഏെത׸ിലും a, b 
േനർേരഖയായിരിׯാം, അതിനാൽ ഏെത׸ിലും ഏകപײീയമായ േനർേരഖ, അതിനാൽ നമു്ׯ ഈ 
േനർേരഖ ഇവിെട പറയാം , അത് ഈ േനർേരഖ എؗീ േപായിന്റുകളിൽ വൃ؋െ؋ മുറിുؗുׯ, a , b 
തുടർ്ؗ തവണ എؗത് ചതുര؋ിന് തുലّമാെണؗും ഈ േപായിന്റിന്െറ ശװിയാണ് pa pb pt p 
എؗും കാണിുׯം .  ഈ ര؇് നീളം അതിനാൽ എؗ ബിؕുവിൽ നി്ؗ േനർേരഖ വൃ؋െ؋ മുറി׺ p 
ര؇് ബിؕുׯൾ വെരയുت ൈദർഘّ׹ളാണ് ഇവ,  ഏത് േനർേരഖയ്ുׯം ഇത് ശരിയാണ്, അതിനാൽ 
ഞാൻ വര׺ി؂ുെ؇׸ിലും നമു്ׯ ഇതുേപാെല മെئാരു േരഖ പറയാം. ഉം ഉം ഇതുേപാെല ആയിരുؗുfa b 
അേؚാൾ ൈടംസ് ഇേؚാഴും എനി്ׯ ചതുര؋ിന്െറ അേത മൂലّം നൽകും, കാരണം ഈ PA pb pt 
മൂലّം ഓർുׯക സ്കٔയർ ഈ േപായിന്റിന്െറ േകാർഡിേനുئകെള മാْതേമ ആْശയി׺ിരിൂتുؗുׯ pt 
എؗതിനാൽ എؗതിൽ നി്ؗ ഏെത׸ിലും േനർേരഖ വര׺ാൽ ഞാൻ െױയിം െചുؗുإ  ഞാൻ p 
ഏെത׸ിലും ഏകപײീയമായ േനർേരഖ വരു׺ , ഈ േപായിന്റ് എؗ ബിؕുവിനും ഈ p 
ഏകപײീയമായി േഡാൺ വര׺ിരിؗുׯ ബിؕുׯൾുׯം ഇടയിലുت ഈ ര؇് നീള׹ളുെട 
ഗുണനഫലം വൃ؋െ؋ മുറിുؗുׯ, അതിനാൽ ഞാൻ ആ ര؇് ദൂര׹ളുെട ഗുണനെമടു؋ാൽ അത് 
ശװി്ׯ തുലّമായിരിുׯം സർׯിളുമായി ബؖെؚ؂് ഈ േപായിന്റ ് അതിനാൽ നമു്ׯ ഈ വُٝു തp, 
െതളിയിׯാം, അതിനാൽ ഇത് െതളിയിׯാൻ നമു്ׯ ആദّം ഈ ര؇് േപായിന്റുകളും എؗിവ a , b 
ഇവിെടയുت സർׯിളിന്െറ മധّഭാഗവുമായി ബؖിؚിׯാം, കൂടാെത ഈ േപായിന്റ ് േല്ׯ ഈ pb- 
േപായിന്റുമായി ബؖിؚിׯാം തുടർ്ؗ നമു്ׯ േയാടും േയാടും കൂടി ബؖിؚിുׯം, ഇേؚാൾ ഈ t a t 
ആംഗിൾ തീئ ആെണ്ؗ പറയാം, ൈഹُٕൂ ൾ ജّാമിതിയിൽ നി്ؗ നമു്ׯ മനشിലാׯാം , േകാണിെന ഒരു
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ചാപ؋ാൽ കീഴ്െؚടുؗു؋ േകാണിെന ഒരു ചാപ؋ാൽ കീഴ്െؚടുؗു؋ േകാണിെന നമു്ׯ ഈ 
ആർ്ׯ എ്ؗ പറയാം മധّഭാഗ്؋, അതിനാൽ ഞാൻ ഈ േകാണിെനുׯറി׺ാണ് സംസാരിؗുׯത്, ab 
ചുئളവിൽ ഏത് ബിؕുവിലും ഒേര ആർ്ׯ കീഴ്െؚടുؗു؋ േകാണിന്െറ ഇര؂ി േകാണാണ് , അതിനാൽ 
നأൾ ഈ േപായിന്റ് എടുുׯകയാെണ׸ിൽ, ചുئളവിൽ ഈ േപായിന്റിൽ ഈ ആർ്ׯ t t ab 
കീഴ്െؚടുؗു؋ േകാൺ തീئയാണ് , അതിനാൽ മധّഭാഗ്؋ ഒേര ആർ്ׯ കീഴ്െപടു؋ിയിരിؗുׯ 
േകാൺ ര؇് തീئ ആകും അതുേപാെല തെؗ ഇേؚാൾ ഈ ആർ്ׯ ചുئളവിൽ ഈ ബിؕുവിൽ ഈ b 
ആർ്ׯ കീഴ്െപടു؋ിയ േകാണിൽ ഈ മെئാരു ആർ്ׯ പരിഗണിുׯക, നമു്ׯ അതിെന െകാ؇് phi 
സൂചിؚിുׯക, തുടർ്ؗ അേത ഫല؋ിൽ നി്ؗ വീ؇ും സൂചിؚിׯാം. വൃ؋؋ിന്െറ മധّഭാഗ്؋ ഈ 
കമാനം ഘടിؚി׺ േകാണിന്െറ ഇര؂ി േകാണാണ് ഞ׹ൾ മു്آ ഉപേയാഗി׺ത്,  ഇത് ര؇് ൈഫ ആണ് , 
ഇേؚാൾ നأൾ കാണുകയാെണ׸ിൽ ഈ ആംഗിൾ തീ؛ ئസ് ഫി്ׯ തുലّമാണ്, കാരണം ഇത് ഇതിന്െറ 
ബാഹّേകാണാണ്. ْതിേകാണ ْതിേകാണ ബാئിന്െറ േകാണും നأൾ ഈ ْതിേകാണ േബാ؂് 
േനാׯിയാൽ ഇെതാരു ഐേസാസിലിസ് ْതിേകാണമാണ്, കാരണം ഈ നീളവും ഈ നീളവും ഈ 
വൃ؋؋ിന്െറ ആര؋ിന് തുലّമാണ് , അതിനാൽ ഇതും ഈ േകാണും വീ؇ും തുലّമാണ്, അവ a  
െതാ؉ൂറ് ഡിْഗി ൈമനസ് തീ؛ ئസ് ൈഫ്ׯ തുലّമാണ്, അതിനാൽ 90 ഡിْഗി ൈമനസ് തീ؛ ئസ് 
ൈഫയ് ്ׯ തുലّമാണ്, കാരണം ഈ േപായിന്റ ്ഈ വൃ؋؋ിന് ഒരു ടാൻെജന്റ ്ആയതിനാൽ ഈ ബിؕു 

ആംഗിൾ ഡിْഗിയാണ് , അതിനാൽ ഈ ആംഗിൾ എടിപി 90 ന് തുലّമായിരിׯണം  ഡിْഗി t pto 90 
ൈമനസ്  തീئയും ഈ മെئാരു േകാണും ൈഫ്ׯ തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇേؚാൾ നأൾ ഈ ْതിേകാണം 
അനുേയാജّമാؗുׯത് ഈ േകാണാണ് തീ؛ ئസ് ൈഫ ഈ ആംഗിൾ ൈഫ േപാെല മെئാരു ْതിേകാണം 

ആണ് അതിനാൽ യിെല േകാണും ആണ്, ײമിׯണം നമു്ׯ  ْതിേകാണം bpt bptbpt b phi btp, tp 
ആംഗിൾ എؗത് തീ؛ ئസ് ൈഫ ആണ്, അതിനാൽ ഈ ര؇് ْതിേകാണ׹ളും േനാׯിയാൽ നമു്ׯ btp 
ْതിേകാണം ْതിേകാണ؋ിന് സമാനമാെണ്ؗ പറയാൻ കഴിയും, കാരണം ഈ ര؇് btp 
ْതിേകാണ׹ളുെടയും മൂ്ؗ േകാണുകളും തുലّമാണ് , കാരണം അവ  സമാന അനുപാത׹ളിൽ 
നിؗുت സമാനതയിൽ നി്ؗ നമു്ׯ ലഭിؗുׯത് െകാ؇് ഹരി׺ാൽ െകാ؇് ഹരി׺ാൽ ap pt pv pt 
തുലّമായിരിׯണം , തുടർ്ؗ ഇവിെട നി്ؗ ചതുരം തവണ ആെണ്ؗ വّװമാണ്. അതിനാൽpt pa pb 
ഇത് ഈ ْപُാٝവന െതളിയിുؗുׯ, അതിനാൽ ഞ׹ൾ  മുآെ؋ ൈسഡിൽ പിബിയിേല്ׯ പി ടി 
സ് കٔയറിന് തുലّമാെണ്ؗ െതളിയിു׺െവؗ വُٝു ത വّװമാׯാൻ ഞ׹ൾ ഇവിെട ഒരു െചറിയ 
ഉദാഹരണം നൽകാൻ ْശമിുׯം, അതിനാൽ ഇതാണ് ഏേകാപന അײം അതിനാൽ  ഉം അײവും x y 
കാണിുؗുׯ , ഇവിെട നമു്ׯ ഉ؍വം ഉെ؇്ؗ നമു്ׯ പറയാം, നമു്ׯ ഒരു സർׯിൾ ഉെ؇്ؗ പറയാം, 
അതിന്െറ േകْؕം ഇവിെട അ؀് േകാമ മൂؗിൽ ഒരു ഏകപײീയമായ വൃ؋ം മാْതമാണുتത് , 
അതിന് ര؇് ആരം ഉെ؇്ؗ പറയാം, അതിനാൽ ഇത് ഇതുേപാെലയാണ്. നأൾ ഇേؚാൾ ഒരു േപായിന്റ് p
പരിഗണിുؗുׯ, അതിന്െറ േകാർഡിേന്ئ അതിന്െറ േകാർഡിേനുئകൾ ര؇് ൈമനസ് ര؇് ആണ്, r 
അേؚാൾ ഈ വൃ؋വുമായി ബؖെؚ؂് ഈ േപായിന്റിന്െറ ശװി ഈ ബിؕുവിൽ നി്ؗ ഈ p 
വൃ؋؋ിേലتുׯ ടാൻെജന്റിന്െറ ചതുര ൈദർഘّമായിരിുׯം അതിനാൽ ഇത് മിׯവാറും 
ആയിരിുׯം  ടാൻെജന്റ് ആയതിനാൽ ഈ ബിؕുവിന്െറ ശװി ഈ നീളം യുെട ചതുരമാണ്, p pt 
ഇേؚാൾ ഈ കെ؇ؗു؋ത് വളെര ബുؑിമുت؂ു കാരّമب, നമു്ׯ ഈ വൃ؋؋ിന്െറ മധّഭാഗ്؋ pt 

യുമായി േചരാം യിൽ ഈ ْതിേകാണ പാْതം ഒരു വലത്േകാണ ْതിേകാണമാെണ്ؗ കാണാം.  അയിര്p o 
സ്കٔയർ ؛സ് സ്കٔയർ ൈപതേഗാറസ് സിؑാؓ؋ിൽ നിؗുت സ്കٔയറിനു തുലّമാണ്, pt Ot op 

ഇേؚാൾ വّװമായി ഈ വൃ؋؋ിന്െറ ആരം ര؇ാണ് അതിനാൽ സ്കٔയർ 4 ആണ്, കാരണം Ot O 
എؗ വൃ؋؋ിന്െറ ഒരു ദൂരമാണ് എؗതിന്െറയും േകാർഡിേനുئകൾ നമു്ׯ O 
അറിയാവുؗതിനാലും േപാ്ؚ സ്കٔയർ അ؀് ൈമനസ് ര؇് പൂർ؉ ചതുരവും മൂ്ؗ ൈമനസ് ൈമനസ് 
ര؇് പൂർ؉ ചതുരവുമാണ് , ഇത് മുؚ؋ി മുؚ؋ി നാല് ആണ് , അതിനാൽ ഈ സമവാകّ؋ിൽ ഈ ര؇്
മൂലّ׹ളും ഉപേയാഗിുׯേآാൾ നമു്ׯ മുؚതിന് തുലّമായ സ്കٔയർ ലഭിുؗുׯ, അതിനാൽ ഈ pt 
േപായിന്റിന്െറ ശװി ര؇് ഈ സർׯിളുമായി ബؖെؚ؂് േകാമ ൈമനസ് ര؇് ഇേؚാൾ നമു്ׯ p 
മെئാരു േപായിന്റ് പരിഗണിׯാം നമു്ׯ ഒآത് േകാമ അ؀് എ്ؗ പറയാം, അതിനാൽ ഇത് ഒآത് ah 
േകാമ അ؀് ആണ് , നമു്ׯ ഈ ഒآത് േകാമ അ؀് ഒരു േനർേരഖയിൽ േചരാം , ഇത് േനെരയാെണ്ؗ pn 
പറയാം വരി വّװമായും എؗീ ര؇് േപായിന്റുകളിൽ സർׯിളിെന മുറിുؗുׯ, ഇേؚാൾ a, b 
ഞ׹ൾ ഈ നീളം കെ؇؋ാൻ ْശമിുׯം, അവരുെട ഉൽؚؗം എടു്؋ ആ ഉൽؚؗം 30 ന് pa pb 
തുലّമാേണാ അبേയാ എ്ؗ പരിേശാധിുׯം, കാരണം അതാണ് നأൾ മുآെ؋ ൈسഡിൽ wha  t 
ഇേؚാൾ കാണി׺ത് ഈ േനർേരഖ ഇവിെട കാണുകയാെണ׸ിൽ, േനർേരഖയുെട സമവാകّം, 
എെؓ׸ിലും േപായിന്റ ്ഉെ؇׸ിൽ , േനർേരഖയിൽ േകാമ എ്ؗ പറയാം, തുടർ്ؗ ൈമനസ് x y y 
ൈമനസ് 2 വിഭജിുׯക  ൈമനസ് ര؇് ഈ േരഖയുെട ചരിവിന് തുലّമായിരിׯണം, അത് അ؀് x 
ൈമനസ് ൈമനസ് ര؇ിെന ഒآത് ൈമനസ് ര؇് െകാ؇് ഹരി׺ാൽ , ഈ േരഖയുെട സമവാകّം x 
ൈമനസ് 4 ന് തുലّമായ േല്ׯ ൈമനസ് 4 ന് തുലّമായിരിׯണം .  സമവാകّം അതിനാൽ , ഈ y y x 
ചുവؗ വരയ്ുׯം വൃ؋؋ിനും ഇടയിലുت ഈ ര؇് േപായിന്റുകളുെട േകാർഡിേനുئകൾ 
കെ؇േ؋؇തു؇്. സമവാകّവും വൃ؋؋ിന്െറ ഈ സമവാകّവും ഇേؚാൾ എؗത് ൈമനസ് 4 ന്y x 
തുലّമായതിനാൽ, ഈ െയ ൈമനസ് 4 െകാ؇് മാئിرാപി׺ാൽ നമു്ׯ ൈമനസ് അ؀് പൂർ؉ y x x 
ചതുരവും ൈമനസ് ഏഴ് സൂآർ؉ ചതുരവും ലഭിുׯം , നമു്ׯ ഇേؚാൾ എؓാണ് ലഭി׺െത്ؗ നമു്ׯ x 
കാണാൻ കഴിയും ആണ് െല കٔാْഡാئിക് സമവാകّം, അതിനാൽ നമു്ׯ ന്െറ ര؇് വّതُّ ٝx x 
മൂലّ׹ൾ ലഭിുׯം, അത് ഈ ര؇് കവല ബിؕുׯളുെട േകാർഡിേനുئകളുമായി െപാരു؋െؚടും, x 
അതിനാൽ നമു്ׯ വّװമായും ലഭിؗുׯ ന്െറ ആദّ മൂലّം അ؀് ആണ്, കാരണം നأൾ x x x 
എؗത് അ؀ിന് തുലّമാണ്. ഇടത് ൈക ഇടത് വശ؋ിന് തുലّമായിരിുׯം, അതിനാൽ ഒരു പരിഹാരം x
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അ؀ിന് തുലّമാണ് , എؗത് അ؀ിന് തുലّമാകുേآാൾ േകാർഡിേന്ئ ഒؗായിരിׯണം, x y 
അതിനാൽ ഇത് േപായിന്റുകളിൽ ഒؗാണ്, ഈ േപായിന്റ ്മെئാؗാണ്.  ഈ സമവാകّ؋ിന് എؗത് x 
ഏഴിന് തുലّമാണ്, കാരണം എؗത് ഏഴിന് തുലّമായാൽ ഈ പദം പൂജّമാണ്, ഇത് നാല് ആകുേآാൾ x x
ഏഴ് ആകുേآാൾ മൂ്ؗ ആകുേآാൾ ഇതാണ് കവലയുെട മെئാരു േപായിന്റ്, ഇതാണ് ഇേؚാൾ നമു്ׯ y 
ഈ ദൂര׹ൾ എؗിവ എളുؚ؋ിൽ കെ؇؋ാൻ കഴിയും. പതിെന؂ിന്െറ വർ״മൂലവും p, pb pa pb 
എؗത് മൂ്ؗ ൈമനസ് ൈമനസ് ര؇് സൂآർ؉ സ്കٔയർ ؛സ് ഏഴ് ൈമനസ് ര؇് സൂآർ؉  ചതുരവും 
വർ״മൂല؋ിന് തുലّമാണ്  തവണ അآത് മുؚതിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ എؗിവയുെട n pa, pb 
ഗുണനം ഈ േപായിന്റിന്െറ ശװി്ׯ തുലّമാെണ്ؗ ഞ׹ൾ കാണുؗു, അതിനാൽ അടു؋ 
ْപഭാഷണ؋ിൽ ഈ ْപഭാഷണം അവസാനിؚി്׺ ഞ׹ൾ ഒരു പുതിയ വിഷയം ആരംഭിുׯം. ര؇് 
സർׯിളുകളിേലتുׯ െപാതുവായ ُ١ർശന׹ൾ നി׹ൾ്ׯ നؕി 
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