
 ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  ไತ౨ ಗಳ ಀคൡ ಐൿ ಉಪක౲ ಸಃౙ  ๬౷ ಗತ කโ ಸ౭ ಶბದ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ๰ತ౳ ಗಳඝ౬  
ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ไತ౨ ಃౙ  ๬෥ನ౲ ฿ದโಗಳඝ౬  කโ ಒಂൿ ෈ಂൿเඛಂದ ไತ౨ ಃౙ  ಸ౭ ಶბಕದ ಉದ౪ ದ ಅಂತರದ 
ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಸಹ ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ. 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ಕึದ ಉಪක౲ ಸದย౵  ෥ലದ౪ ඝ౬  ಪคಷౙ คಸฤ ಸ౭ ಶბಕಗัಡ ๸ීඌ๭ದ ಃಲโ 
ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಆຉ ಅඝ౬  ไತ౨ ಃౙ  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ไತ౨ ಃౙ  ๸ීඌ๭ඈ൤ ಒಂൿ ෈ಂൿเನ ಶ౾౨ ෵ಂದ 
ಏನඝ౬  ಅ൵ბ๯൤౨ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ  ಎರഴ ವಲಯಗಳ ನഴเನ ๸ීಧವඝ౬  ඛಖರ฿ಜ ಅಧ౲ ಯನ 
෥ಡยං౪ ೕๅ කโ ෴โඃ ಎರഴ ವಲಯಗಳ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕಗัಡ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಪഷಯยං౪ ೕๅ  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆຉ ಄ವಲ ಎರഴ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๯ವ ෩ಲಕ ඩ౳ ฏ෗๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಸ౭ ಶბಕ ಎಂൿ ຂำವ ෮ದಲ ಪ౳ ๔౬  ಇย౵ ං  ಅඝ౬  ไತ౨ ಃౙ  ಎึಯมಞತ౨ ං ೓ಕ ಮൡ౨  ೓ಕโ pt x y 
ඩ෵ಂഡ ෩ಲ ෩ฆ ಅಲ౭ เฃಮ ಒಂದರย౵  කฤౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ງತದย౵  ไತ౨ ಃౙ  ಸ౭ ಶბಕವඝ౬  ಎึಯมಞತ౨ ං ഓ౲ ಂ೬ಂഡ ಡ อಬ฿ಜฆವ ඡರ ชಒ ಈ l pt 
ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ ඛೕಡมದ ಮ൧౨ ಂൿ ไತ౨ ಃౙ  ಸ౭ ಶბಕ ಮൡ౨  ಈ ඡರ ชಒ ಡ ๸ಭವඛೕಯ ಸ෦ೕಕರಣಗำ ෴โโ l 
ಎಂൿ කโ ಄ำ൤౨ ೕๅ, ಇൿ ෮ದಲ ಸ౭ ಶბಃౙ  อಬ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ඡರ ชಒ ಸ౷ ൫ ಇತರ ಃಲโ ไತ౨ ಃౙ  ಸ౭ ಶბ฿ಜฆತ౨ ංl 

ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಆಂൟಯ ෩ಲಕ เವคಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ไತ౨ โ ಚದರ ಮൡ౨  ೓ಕโ කฤౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඛඃბ๎ಂಕ ಅౘವඝ౬  ಇย౵  ๲ึ෽ೕಣ, ಇൿ ಅౘ ಮൡ౨  ಇൿ ಅౘ฿ಜං ಎಂൿ ຂูೕಣ. ෮ದಲ y x 
ไತ౨ โ ಚದರ ಮൡ౨  ೓ಕโ කಲౙ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං x y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඛൽბಷౣ  ไತ౨ โ ෩ಲದย౵  ಄ಂದ౳ ವඝ౬  ຄಂൽං ಮൡ౨  ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ൟ౳ ಜ౲ ವඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ไತ౨  ಒಂൿ c 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ไತ౨ โ ಈ ಎม౵  කฤౙ  ෈ಂൿಗಳ ೋಃౙ ಗಳ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං ൧ೕค๭ං౪ ೕๅ ಏಃಂದฉ ಅൿ 
ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ൟ౳ ಜ౲ ವඝ౬  ຄಂൽฆโದคಂದ ಅൿ ಈ คೕൟ ౽൐๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನಮ౱  ไತ౨  ๭ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ไತ౨  ๭ ಎರഴ ಇದರ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ෭ನ๺ ෩ฆ ๸තಣბ x 
೓ಕ ಮൡ౨  ವಗბโ ಸಮකಜฆತ౨ ං  ಇ y 
ಆದ౪ คಂದ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ಈ ไತ౨ โ ಉຉ ෩ฆ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲ ದย౵  ಄ಂದ౳ ವඝ౬  ຄಂൽං ಮൡ౨  ಅൿ ಇย౵  ಮൡ౨  
ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ൟ౳ ಜ౲ ವඝ౬  ຄಂൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇඣ౬ ಂൿ ไತ౨  ๭ ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ඣೕഴ๋൤ ಈ ಎರവ ವಲಯಗำ ಪ౳ ൟ෽ಂದඝ౬  ಸ౭ ๏ბಸยๅ ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං  ಎರഴ ಅಲ౭ เฃಮ
๒ನ౲ ฿ಜฆವ ಈ ງತದย౵  ಒಂൿ ഓ౲ ಂ೬ಂഡ ಅඝ౬  ෮ದಲ ไತ౨ ಃౙ  ಎึಯมಞತ౨ ං ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං ಇൿ pt p 
෩ฆ ಅಲ౭ เฃಮದ ವಗბ෩ಲ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඩ෵ಂഡ ಅಲ౭ เฃಮ 1 ರ ವಗბ෩ಲ฿ಜං p 3 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎย౵  ඣೕഺೕಣ  ಈ ෈ಂൿโ ಈ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕโ 1 y 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ඛඃბ๎ಂಕโ x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ෈ಂൿ฿ಜರ෎ಀ ಏಃಂದฉ ಈ ෈ಂൿโ ෮ದಲ ಚൡෙბಜದย౵  ಇฆವ ಏಅಕ ෈ಂൿ฿ಜං ಮൡ౨  1 ಡ 
ಸಮකದ ඛඃბ๎ಂಕವඝ౬  ຄಂൽං ay 
ಆದ౪ คಂದ ඛඃბ๎ಂಕ 1 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂඃ ಅಂಶ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನಮ౱  ಆಜං ಮൡ౨  ನย౵ ನ ಸ౭ ಶბಕโ ෮ದಲ ไತ౨ ದ ಡ ಈ คೕൟ ౽൐๯ತ౨ ං p p c 1 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸ౭ ಶბಕ ಆಜฆತ౨ ං pt 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನಮ౱ ൿ ಇದඝ౬  ಎಂൿ ຂูೕಣ d 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇൿ  ಃಂඬ ชಒ෷ ෮ದಲ ไತ౨  ๭ ಒඨ ಮൡ౨  ඦತರ ಅൿ ಡ ಸ౭ ಶბಕ ಆಜං  ಗำ ಡ i pt pt 
อಬ฿ಜฆವ ඡರ ชಒ෷ ಈ ಇತರ ไತ౨ ಃౙ  ಸ౭ ಶბ฿ಜං ಎಂൿ ຂัದฆ 
ಆದ౪ คಂದ ඡರ ชಒ෷ ಡ อಬ฿ಜං ಎಂൿ ຂಳมಜං pt 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಮൡ౨  ඦತರ ಇൿ ಸಹ ಇದಃౙ  ಸ౭ ಶბ฿ಜං ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං  ಇತರ ไತ౨  ah 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඛಜ฿ಜ෸ ಈ ಸ౭ ಶბದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຂಡ ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಎಂದฉ ಉತ౨ ರโ ඛಜ฿ಜ෸ ಅಲ౵ , 
ಏಃಂದฉ කโ ಄ವಲ ಬಡ౛  ಄ವಲ ෥๼ൟ෴ಜฆโದคಂದ ಬಳಸมಞൟ౨ ฆವ ಈ ಸರಳ ชಒ ಡ อಬ฿ಜฆತ౨ ං pt l pt 
ಆದ౪ คಂದ ಏඝ  ಈ ഓ౲ ಂ೬ಂഡ ನ ಇั೦ฆ ෨ಖ౲ ฿ಜං pt 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ಸ౭ ಶბಕ ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ಈ ಸ౭ ಶბಕ ಯ ಇั೦ರඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ൡಂ෇ ಕಷౣ ವಲ౵  ಆದฉpt pt 
ඦತರ ಅದඝ౬  ຂಳมಞತ౨ ං ඡರ ชಒ ಡ อಬ฿ಜฆತ౨ ං l pt 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ຂัർಗ ಅൿ ಡ อಬ฿ಜං ಎಂದฉ ಅದರ ಅಥბๆචಂದฉ, ಓ ෩ಲ ಎಂൿ ຂูೕಣ , ಈ pt 
ಆຉ ಈ ๬ยನ เූಗโ ಡ อಬ฿ಜರ෎ಀ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං pt 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 90 ലಜ౳ ಗะಜರ෎ಀ ಏಃಂದฉ ಇൿ ಸ౭ ಶბಕದ ಞಣಲౘಣൽಂർಜ ಎฯ౮  ಮൡ౨  ඦತರ ಅವฆ ඡರ ชಒ ಎฯ 
ಁಡ ಡ อಬ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಅವฆ ຂำ൞౨ ฉ pt 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರ ಅಥბๆචಂದฉ ඡರ ชಒ ෩ಲ൫ ಈ ๬ยನ เූಗದ ಡ ಸ෥කಂತರ฿ಜฆತ౨ ං l op 
ಆದ౪ คಂದ ඡರ ชಒ ಡ ಸ෥කಂತರ฿ಜฆತ౨ ං l op 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඡರಃౙ  ชಒ෷ ಈಗ ಇั೦ರඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ൡಂ෇ ๯ಲಭ L 
ಆದ౪ คಂದ ඡರ ชಒಯ ಇั೦ฆ ನ ಇั೦คಡ ಸರಳ฿ಜ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං op 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ෩ฆ ෭ನ๺ ๵ච౬ ಯ ವಗბ෩ಲൽಂದ ූಜ๭ದ ಒಂൿ ෭ನ๺ ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ ෩ರರ 
ವಗბ෩ಲൽಂದ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಈ ඩ෵ಂഡ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ෩ฆ ಅಲ౭ เฃಮ ಒಂದರ p 
ವಗბ෩ಲ฿ಜං ಮൡ౨  ෩ಲ฿ಜං o 
ಆದ౪ คಂದ ಇั೦ರඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ൡಂ෇ ๯ಲಭ ಮൡ౨  
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ಆದ౪ คಂದ ನ ಸ෦ೕಕರಣโ ಪ౳ ౽ರ฿ಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ ಡ l y mx c 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ല็ി ಅඝ౬  ಇั೦คನ ೯൤ಡ ಞ൐๭ർಗ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං x x c c 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඡರ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಮൡ౨  ಈ කฤౙ  ๬ಧ౲ ൤ಗಳย౵  ෴โൿ ෥ನ౲ ฿ಜං ಎಂಬ ಪ౳ ๔౬ ෷ l 
ನಮ౱ ඝ౬  ಄ำൟ౨ ං ಛಜ ಸ෦ೕಕರಣ ಅಂದฉ ಇൿ ඛಜ฿ಜ ಈ ชಒ෻ ಇದಃౙ  ಈ ไತ౨ ಃౙ  ಈ ไತ౨ ಃౙ  ಈ ೉ಕౙ  ไತ౨ ಃౙ  l l 
ಸ౭ ಶბಕ฿ಜರ෎ಀ, ಆದฉ ಈ ಸರಳ ชಒ෷ ಸ౭ ಶბಕ฿ಗ෎౽ದฉ ಅದರ ಅಥბๆචಂದฉ ಸರಳ ชಒ෷ ಇರ෎౽ದ ಒಂඃ 
ಒಂൿ ෈ಂൿเං ไತ౨ ವඝ౬  ಸ౭ ๏ბ๭ c2 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ෈ಂൿเං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಃಲโ ງತದย౵  ಎರഴ ಅඝ౬  ಅಲ౭ เฃಮ ಅඝ౬  ෨ഖౣ ತ౨ ං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ c x y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಃಲโ ງತದย౵  ಎರഴ ಅඝ౬  ಸ౭ ๏ბ๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಅಲ౭ เฃಮ ಆಗ ಈ ෈ಂൿเನ c x y 
ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಇย౵ ๅ ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಎರഴ ಪರಸ౭ ರ ಸ౭ ๏ბ๯โದคಂದ ಈ ෈ಂൿเನ l c 
ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಮൡ౨  ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  තซಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರവ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ൣඪ౨ ಪലಸ෎౽ಞತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಏಕ౽ಲದย౵  ಪคಹคಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ದฉ කโ ಏඝ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  
කโ ಬದม෵ಸಬ๾ൿ  ෩ಲಕ ෩ಲಕ ෩ಲ ෩ฆ ೯൤ಡ ඦತರ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ y x x c 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෩ಲ൫ ಈ ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ, ಇโಗಳඝ౬  ಎರഴ ไತ౨ අಂൽಡ ඡರ ชಒಯ c 
ೞದನದ ෈ಂൿเನ ಮൡ౨  ඛඃბ๎ಂಕಗัಂದ ൣඪ౨ ಪലಸ෎ಀ x y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಸರಳ฿ಜ  ಈ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ಈ ಅඝ౬  ಇದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ಇค๭ ಮൡ౨  කโ ಈಗ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  y 
ಇย౵  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං, ಪ౳ ๔౬ ಯย౵  ಇರ෎ಀ ಎಂൿ ຂัฆโದคಂದ, ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಈ ไತ౨ ಃౙ  l l l 
ಸ౭ ಶბಕ฿ಜರ෎ಀ ๭ ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ ๆึ  ಎಂ්ൿ ಈ ไತ౨ ದ ๭ ഖಡ ಸ౭ ಶბಕ฿ಜං ඦತರ ඡರ ชಒಯ ಎฯ ಮൡ౨  ๭ ഗ ನഴๅ ೞದನದ ಒಂൿ l 
෈ಂൿ ෥ತ౳  ಇರ෎ಀ ಅಂದฉ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದ ಒಂඃ ಒಂൿ ಪค๻ರ ಇರ෎ಀ ಇย౵  ඛೕโ ඣೕലದฉ ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ 
฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಚൡෙბಜ฿ಜං ಈ ಸ෦ೕಕರಣ ನย౵  ౽౷ റ౳ ഔಋ x 
ಆದ౪ คಂದ ๸ූವ౲ ฿ಜ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಅವอ෈๭ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಇฆโದ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ನโ ಇರಬ๾ංಂൿ ඛಮಡ c 
ൟัൽං ನ ಎರഴ ಪค๻ರಗำ ಇರಬ๾ൿ ಆದฉ ඦತರ කโ ಈ ಅඝ౬  ಒಂඃ ಒಂൿ คೕൟಯย౵  ಆ෺ౙ  ෥ಡ෎ಀ  x c 
ಇย౵  ಈ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ನ ಪค๻ರ ಅಥ฿ ෩ಲේತ฿ಜ ಎರവ ෎ฆಗำ ಸ෥ನ฿ಜರ෎ಀ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅಂತಹ ಅඝ౬  ಆค๭ದฉ ಅඝಞಣ฿ದ ชಒ෷ ෩ಲ൫ ಒಂൿ ಸ౩ ಳದย౵  ಎರഴ ไತ౨ ವඝ౬  ac c 
ಸ౭ ๏ბ๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ൤ฉದฉ ನಮಡ ๭ಞโൿ ಮൡ౨  කโ ಪದಗಳඝ౬  ಮฆຄಂൽ๭ದฉ කโ ಇย౵  ಈ t  
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෎ฆಗำ ಸ෥ನ฿ಜರฤ ಷರൡ౨  ෩ಲේತ฿ಜ ൞ರತಮ౲ โ 0 ಆಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ൞ರತಮ౲ โ 2 ๭ ෩ಲൽಂದ 3 ෭ನ๺ 6 ๸තಣბ ಚದರ ෭ನ๺ 4 ෇ค ಇฆತ౨ ං  4 คಂದ 3 ಹൽකฆ 
ಅಂದฉ ಹൽකರคಂದ ෩ฆ ෇ค ಎಂഖ ೯൤ಡ ๭ ವಗბ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ಸ෥ನ฿ದ ෎ฆಗಳඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಚൡෙბಜ ಸ෦ೕಕರಣದ ಈ ൞ರತಮ౲ โ ๒ನ౲ ಃౙ  
ಸಮකಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಇನ౬ ๠ౣ  ಸರಳತัಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಇൿ ಇย౵  ෮ದಲ ಪದ฿ಜං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಏಃಂದฉ කโ ಸ౷ ൫ ನย౵  ಚൡෙბಜ฿ಜං c 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎಲ౵ ವඞ౬  ಬಲූಗದย౵  ൤ಡൿಆಂಡฉ කโ 4 ๭ ಚದರ ෭ನ๺ 8 ෇ค งഡ 3 ౘ෦๭ ೯൤ಡ ಎಂഖ ෇ค
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ಒಂൿ ෇ค ෩ಲ ෩ರคಂದ ๭ ಮൡ౨  ಇಪ౭ ತ౨ คಂದ ෩ฆ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ๭ ಯ 
ಎರഴ ෰ಲ౲ ಗำ ๭ ෭ನ๺ งഡ ෩ฆ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ෩ฆ ෭ನ๺ ಐൿ ෩ฆ ෩ฆ 
ಆದ౪ คಂದ ๭ ಯ ಎರഴ ෰ಲ౲ ಗำ ಈ ಎඨ ಮൡ౨  කโ ಅโಗಳඝ౬  ಸರಳತั๭ದฉ  ඦತರ ಈ ಇತರ ಎರഴ ෰ಲ౲ ಗำ er 
ಆದ౪ คಂದ ಇโಗำ කโ ๭ ಛಜ ಪഷ෷ವ ಎರഴ ෰ಲ౲ ಗะಜๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  
๼ಂൟฆಜ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෦ೕಕರಣโ ನർ౪ ಜൡ౨  l 
ಆದ౪ คಂದ ಎฯ ඡರ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣโ ෩ಲൽಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ೯൤ಡ y x c 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ಪ౳ ಕರಣದย౵  ෵ಂದ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෩ಲ ෩ฆ ಆಜದ౪ ฉ , ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣโ ඛಂದ c l x 
งഡ ෩ฆ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෩ಲಕ งഡ ෩ฆ ಆಞತ౨ ං ಅಂದฉ ෭ನ๺ งഡ 3 คಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 1 x y 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಇൿ ಓವฑ ನ ๬ಧ౲ ൤෽ಂൽಡ ຄಂർ൐ಃ෴ಞತ౨ ං  ಇย౵  ಸค෴ಜං, කโ ಇඣ౬ ಂൿ a 
๬ಧ౲ ൤ಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ, ಅย౵  ๭ ෭ನ๺ ಐൿ งഡ ෩คඛಂದ ಆಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಅย౵  ๻౾ದฉ කโ ๭ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ෭ನ๺ ಐದคಂದ งഡ ෩ರคಂದ ๻౾ದฉ කโ 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ෭ನ๺ งഡ ෩ฆ ็ ಸ෦ೕಕರಣ ಐൿ ಮൡ౨  ಇൿ ൿರඁಷౣ ವ๎൬  ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ x 
කฤౙ  ಆ෺ౙ ಗಳย౵  ෴โ඀ ಇಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಆ෺ౙ ෷ ಸค෴ದ ಆ෺ౙ ෴ಜං ಈ ಸಮ๲౲ ಯย౵  ಈಗ ಇඣ౬ ಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಎಂൿ 
ຂಳมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ൟ౳ ಜ౲ ದ ไತ౨ ದ ฿౲ ಸದ ൡൽಗಳย౵  ಸ౭ ಶბಕಗะಜರಬ๾ൿ. ನಮ౱ ย౵ ฆโൿ කโ ๻  pq rs pr ve 
ಒಂൿ ไತ౨  ಮൡ౨  ಎಂ්ൿ ไತ౨ ದ ಅದರ ฿౲ ಸದ ൟ౳ ಜ౲ ಗಳย౵  ಒಂർಜං ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං pr r rs 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಎರവ ಈ ไತ౨ ಃౙ  ಸ౭ ಶბಕಗะಜๅ, ಮൡ౨  pq rs ps rq 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸರಳ ชಒ෴ಜං ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං  ಮൡ౨  ಇย౵  කโ ಸರಳ ชಒಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ps rq 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗำ ಮൡ౨  ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං q s 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಗำ ಒಂൿ ງತದย౵  ೞൽ๯ತ౨ ๅ ps rq 
ಆದ౪ คಂದ ಅโ ಇย౵  ೞൽ๯ತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಮൡ౨  ಈ ೞದನದ ෈ಂൿ฿ಜං  ಮൡ౨  ไತ౨ ದ ๯ತ౨ ಳ൤ಯ ෬ว q s ps rq 
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ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ๸ಭเ๭ದย౵  , ಮൡ౨  ಉದ౪ ಗಳ เಷಯದย౵  ไತ౨ ದ ಎರഴ ฿౲ ಸದ ಬಡ౛  කโ ಏඝ ຂಳಬ๾ൿ pq rs r 
ಏಃಂದฉ ๸ීಧเರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ൟำವัಃಯඝ౬  ಇඣ౬ ಂದಃౙ  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ෨ಂൽನ ๲౵ ೖി ಡ ನಮ౱  ಬั ಈ คೕൟಯ ไತ౨ เං ಎಂൿ 
ຂูೕಣ, ಇൿ ಄ಂದ౳ ฿ಜං කโ ฿౲ ಸವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ไತ౨ ದ ൟ౳ ಜ౲ โ ಮൡ౨  ඦತರ ನಮಡ ಎರഴ o pr r 
ಸ౭ ಶბಕಗำ ಮൡ౨  ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං ಆದฉ ಅൿ ಈ ಉದ౪ ಗำ rs pq 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ಸ౭ ಶბಕಗำ ಎಂൿ ຂัದฆ ไತ౨ ಃౙ  ಸ౭ ಶბಕಗำ ಆದฉ ಅโಗಳ ಉದ౪ ಗำ ಈ ಎರഴ ಸ౭ ಶბಕಗಳ dpq 
ಉದ౪ ಗำ කඝ ಡ ๸ಪ౾ბ๭ದฉ ಮൡ౨  කඝ ಡ ಅඝ౬  ๸ಪ౾ბ๭ದฉ ಃಂඬ ಮൡ౨  ಹ๭ฆ ಬಣ౧ ದย౵  ೉ൟ౳ ๭ದ ඡರ p r q 
ชಒಗำ ඛಖರ฿ಜ ಒಂൿ ෈ಂൿเನ ෬ว ೞൽ๯ತ౨ ๅ. ಈ ෈ಂൿ฿ಜฆವ ไತ౨ ದ ๯ತ౨ ಳ൤ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಉං౪ ೕಶතವბಕ฿ಜ කඝ ಉං౪ ೕಶතವბಕ฿ಜ ೉ൟ౳ ๭ං౪ ೕච ಮൡ౨  ಈ ෈ಂൿเನ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಗฤ 
කඝ ಈ ಹ๭ฆ ชಒಯඝ౬  ಎึൽං౪ ೕච ಮൡ౨  ಆฑ ಏಃಂದฉ ಅൿ ಏඝ ಎಂൿ ಪ౳ ๔౬  ಄ำൟ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇโಗಳඝ౬  ຂಡ ಆคಸ෎ಀ  ಎರഴ ಅಂಕಗำ ಮൡ౨  q s 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಌย เಷಯದย౵  ฿౲ ಸದ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ನಮ౱ ඝ౬  ಄ಳมಞತ౨ ං, ಅಂದฉ ಈ ಎರഴ pqnrs 
ಸರಳ ชಒಗำ ಒಂದඝ౬  ಎึಯมಞತ౨ ං , ಈ ಸ౭ ಶბದ ಈ ෈ಂൿเನ ෵ಂದ ෈ಂൿเನ ෈ಂൿเನವฉಡ ಇฆತ౨ ං  ಇತರ p p 
ಸ౭ ಶბಕ ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ඡರ ชಒ෷ ಈ ಇඣ౬ ಂൿ ಸ౭ ಶბದ ๸ಪಕბದ ෈ಂൿเඛಂದ ไತ౨ ಃౙ  ಇൿ ෈ಂൿเನ ෮ದಲ r 
ಸ౭ ಶბಕದ ෈ಂൿ q 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ೞൽ๯ൟ౨ ๅ ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං කඝ ಒಂൿ ກ. ಈ ಎರഴ ชಒಗำ ಒಂൿ ງತದย౵  ೞൽ๯ವ 
คೕൟಯย౵  ಈ ಉದ౪ ವඝ౬  ಆคಸฤ ಮൡ౨  ಆ ෈ಂൿโ ๯ತ౨ ಳ൤ಯ ෬ว ಇರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ไತ౨ ದ ๯ತ౨ ಳ൤ಯ ෬ว ಇರ෎౽ದ ಪ౳ ෨ಖ ಷರൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಸಹಜ฿ಜ ಈ ೞದನದ ෈ಂൿ  ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං, x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹคಸฤ ಆຉ ಅඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ, ಇย౵  ಪ౳ ෨ಖ฿ದ ๸ಗൟ෺ಂದฉ, ಈ ಎರഴ 
๬ฤಗำ ไತ౨ ದ ๯ತ౨ ಳ൤ಯ ෬ว ಒಂൿ ෈ಂൿเನ ෬ว ೞൽ๯ತ౨ ๅ ಎಂൿ කโ ಅคൡಆಂലං౪ ೕๅ.  කโ ಮൡ౨  ಅโ 
ප౳ ಢ๎ว෵ಂದ ๯ತ౨ ಳ൤ಯ ෬ว ಒಂൿ ෈ಂൿเನ ෬ว ೞൽ๯โದคಂದ ಈ ಎರഴ ชಒಗಳ ೞದನದ ෈ಂൿโ ไತ౨ ದ 
๯ತ౨ ಳ൤ಯ ෬ว ಇಲ౵ ൽದ౪ ฉ ಈ ಆೕನโ ൧ಂಬൡ౨  ലಜ౳ ಗัಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, ಆಗ ಈ ಆೕನโ 90 
ലಜ౳ ಗะಜฆโൽಲ౵  ಈಗ ಇൿ 90 ಆಜฆโದคಂದ ಈ ಆೕನ ಈಗ ൮ೕഓ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಏಃಂದฉ ಈ ಆೕನ ൮ೕഓ ಮൡ౨  ಇൿ
ಸರಳ ชಒ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಁಡ 90 ലಜ౳ , 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ อಬ ಆೕನ ൟ౳ ಆೕನವඝ౬  ඣೕലದฉ  ౲ಁ ෕ ඦತರ කโ ൮ೕഓ ಮൡ౨  ಒಂಬൡ౨  ಅඝ౬  le px t 
ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಆೕನโ ಎರഴ ෭ನ๺ ൮ೕഓൽಂದ න ಆಜರ෎ಀ ಏಃಂದฉ ಒಂൿ ಸ౭ ಶბಕ ಈ ಆೕನ ಇൿ 90 pq opq 90 
ಮൡ౨  ಆ ಆೕನದ ಈ ූಗโ 2 ෭ನ๺ ൮ೕഓ ಅಂದฉ ಅൿ ಅඝಸค๯ತ౨ ං  ಆೕನโ ൮ೕഓ ಆಜರ෎ಀ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈಗ ಈ ൟ౳ ಆೕನದ ಆฑ ಎ๺ ඪಯඝ౬  ඣೕലದฉ ಅൿ อಬ ಆೕನ ൟ౳ ಆೕನใ ಆಜං ಅൿ ಆฑ ನย౵  อಬ 
ಆೕನ฿ಜฆತ౨ ං ಅದರ ಆฑ ಎ๺ ඪ ಆೕನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇൿ ൮ೕഓ ಆಜฆโದคಂದ ಇൿ න ಆಜฆತ౨ ං  ෭ನ๺ 2
൮ೕഓ ಮൡ౨  ඦತರ ಈ อಬಆೕನ ൟ౳ ಆೕನದ 3 ಆೕನಗำ ಮൡ౨  ನ ෩ฆ ಆೕನಗำ ಒಂඃ ಆಜๅ ಏಃಂದฉ ps rpq 
ಒಂൿ ಆೕನโ 90 ലಜ౳ ಗำ ಇඣ౬ ಂൿ ൮ೕഓ ಮൡ౨  ෩ರඡ ಆೕನโ 2 ෭ನ๺ ൮ೕഓ ಎರಡರล౵  ಇฆತ౨ ං ಎಂ්ൿ ಈಗ 
ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං. ൟ౳ ಆೕನ ಡ ಈ ಆೕನโ ಇฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇൿ 90 ಮൡ౨  ಇൿ ൮ೕഓ ಈ ಆೕನโ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ಎರഴ rpq 
෭ನ๺ ൮ೕഓൽಂದ න ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಎರഴ ൟ౳ ಆೕನಗಳ ෩ฆ ಆೕನಗำ ಒಂඃ ಆಜฆโದคಂದ ಈ ಎರഴ 
ൟ౳ ಆೕನಗำ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ  ಄ವಲ ಈ ഔ റ౳ ෵ಂ಩  ൟ౳ ಆೕನಗำ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ಜ wo 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෮ದฤ ಈ ൟ౳ ಆೕನ ಅඝ౬  ೉ൟ౳ ๯ൟ౨ ං౪ ೕච rps 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನย౵  อಬಆೕನ฿ಜฆತ౨ ං, ನย౵ ನ ಆೕನโ ൮ೕഓ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කඝ ಅඝ౬  r p rpq 
೉ൟ౳ ๯ൟ౨ ං౪ ೕච ಇൿ ನย౵  อಬ ಆೕನ฿ಜං ಮൡ౨  ನย౵  ಈ ಆೕನ ൮ೕഓ ಆಜฆโದคಂದ ಈ ಎರഴ p rpq pqr 
ൟ౳ ಆೕನಗำ  ಸ෥ನ൤ಯ ಅඝඩತൽಂದ කโ ຄಂൽฆವ ಸ෥ನ൤ಯ ಅඝඩತಗಳඝ౬  ෵ಂದ ූಜ๭ർಗ ಇದಃౙ  rp 
ಸಮකಜರ෎ಀ, ಇൿ ಅඝ౬  ඛಂದ ූಜ๭ ಮൡ౨  ಇย౵ ಂದ ವಗბโ ෇ค ಆಜං ಮൡ౨  rp pq rp pq rs 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂ්ൿ ෇ค ನ ವಗბ෩ಲ฿ಜං ಆದฉ ಆಜං  ಎರഴ ฿౲ ಸವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞrp pqk rs rp r 
ಅಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ಲ൫ ฿౲ ಸโ ಈ ಎರഴ ಸ౭ ಶბಕಗಳ ಉದ౪ ದ ಉತ౭ ನ౬ ದ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  
ಎಂൿ ൧ೕค๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ෩ಲේತ฿ಜ ಆ෺ౙ ෴ಜං a 
ಆದ౪ คಂದ ෨ಂං කโ ಇದರ ಶ౾౨ ෵ಂದ ಏನඝ౬  ಅ൵ბ๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ  ไತ౨ ಃౙ  ๸ීඌ๭ඈ൤ ಒಂൿ ෈ಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಎರಡචಯർಜ කโ ಈ ไತ౨ ವඝ౬  ಇย౵  ಪคಗ൐๵ೕಣ, ಅದರ ಄ಂದ౳ โ ಆಜං ಮൡ౨  කโ ಇย౵  ෈ಂൿವඝ౬o p 
ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಮൡ౨  ಈ ไತ౨ ಃౙ  ๸ීඌ๭ඈ൤ ಈ ෈ಂൿ ಯ ಶ౾౨ ಯඝ౬  කโ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ ಈ p 
෈ಂൿเඛಂದ ಈ ไತ౨ ದವฉಜನ ഓ౲ ಂ೬ಂഡ ನ ೓ಕದ ಉದ౪ ವඝ౬  කโ ຂูೕಣ, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ಸ౭ ಶბಕ ಈ ෈ಂൿเඛಂದ ไತ౨ ಃౙ  ಸ౭ ಶბಕ ಎಂൿ ຂูೕಣ ඦತರ ಈ ไತ౨ ಃౙ  ๸ීඌ๭ඈ൤ pt pt 
ಒಂൿ ෈ಂൿเನ ಶ౾౨ ෷ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂูೕಣ ಚದರ ಈ ಉದ౪ ದ ೓ಕವඝ౬  ಮൡ౨  ඦತರ කโ c pt pt 
ಒಂൿ ಀൢಹಲ౽ค ಫย൞ಂಶವඝ౬  ಸಹ ๬෈ೕൡಪല๯൤౨ ೕๅ, ಈಗ කโ ඛಂದ ඩ౳ ฏಭ฿ಞವ ෴โඃ ಸರಳ p 
ชಒಯඝ౬  ඛ෦ბ๯൤౨ ೕๅ , ಅൿ ಈ ไತ౨ ವඝ౬  ಮൡ౨  ಎರഴ ෈ಂൿಗಳย౵  ಕತ౨ ค๯ತ౨ ං a b 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෴โඃ ಸರಳ ชಒ෴ಜರಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ෴โඃ ಅඛ฀ൟ౳ ತ ಸರಳ ชಒ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಈ ಸರಳ ชಒಯඝ౬  ຂูೕಣ ಮൡ౨  ಈ ಸರಳ ชಒ෷ ಮൡ౨  ෈ಂൿಗಳย౵  ไತ౨ ವඝ౬  ಕತ౨ ค๯ತ౨ ංa b 
ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಸಮಯಗำ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ൧ೕค๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ ಈ ෈ಂൿเನ pa pb pt 
ಶ౾౨ ෴ಜං p 
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ಆದ౪ คಂದ ಉತ౭ ನ౬   ಈ ಎರഴ ಉದ౪ ಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ಇโಗำ ෈ಂൿเඛಂದ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳವฉಜನ ಉದ౪ ಗะಜๅ, ಅย౵  ඡರ ชಒ෷ ไತ౨ ವඝ౬  ಕತ౨ ค๭ං ಮൡ౨  p 
ಇൿ ෴โඃ ಸರಳ ชಒಡ ඛಜ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಎึൽದ౪ ง ಸಹ කโ ಈ คೕൟಯ ಇඣ౬ ಂൿ ชಒಯඝ౬  ຂูೕಣ ಮൡ౨  කඝ  ಮൡ౨  ಈ fa b 
คೕൟ෴ಜದ౪ โ ඦತರ ෇ค ಇඞ౬  ನನಡ ೓ಕದ ಅඃ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಈ ෰ಲ౲ ವඝ౬  චನඪല pa pb pt 

೓ಕโ ಈ ඩ෵ಂഡ ನ ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ෥ತ౳  ಅವอ෈๭ฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කඝ ඛಂದ ෴โඃ ಸರಳ pt p p 
ชಒಯඝ౬  ಎึದฉ ಎಂൿ කඝ ຂัಆำ౶ ൤౨ ೕච  කඝ ෴โඃ ಅඛ฀ൟ౳ ತ  ಸರಳ ชಒಯඝ౬  ಎึൽං౪ ೕච ඦತರ ಈ 
෈ಂൿ ಮൡ౨  ಈ ඛฏಀಶ฿ಜ റඨ ಎึ෷ವ ෈ಂൿಗಳ ನഴเನ ಈ ಎರഴ ಉದ౪ ಗಳ ಉತ౭ ನ౬ โ ไತ౨ ವඝ౬  ಕತ౨ ค๯ತ౨ ං p 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಆ ಎರഴ ඀ರಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಅൿ ಶ౾౨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ไತ౨ ಃౙ  ๸ීඌ๭ඈ൤ ಈ 
ඩ෵ಂഡ p 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಸತ౲ ವඝ౬  ๬෈ೕൡಪല๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ๬෈ೕൡಪലಸฤ කโ ෮ದฤ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಇย౵ ฆವ ไತ౨ ದ ಮಧ౲ ූಗಃౙ  a b 
๸ಪ౾ბ๵ೕಣ ಮൡ౨  ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ಅඝ౬  ಈ ງತಃౙ  ๸ಪ౾ბ๵ೕಣ ඦತರ කโ  ಮൡ౨  ಟ ಸಹ pb t a t 
๸ಪ౾ბ๯ತ౨ ං ಈಗ ಈ ಆೕನ ൮ೕഓ ಎಂൿ ຂูೕಣ ඦತರ ຃๰ౙ ฯ ชಌಗ൐ತൽಂದ ಆೕನโ ಒಂൿ ೈಪൽಂದ ಃಳಜัದ
ಆೕನโ ಒಂൿ ೈಪൽಂದ ಃಳಜัದ ಆೕನವඝ౬  කโ ಈ ಆಋბ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ab 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ಆೕನದ ಬಡ౛  ෥ತකഴൟ౨ ං౪ ೕච ๯ತ౨ ಳ൤ಯ ෴โඃ ෈ಂൿเನย౵  ෴฿ಗล ಅඃ ೈಪൽಂದ 
ಎರഴ ಪഖౣ  ಆೕನವඝ౬  කโ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಈ ງತದย౵  ๯ತ౨ ಳ൤ಯ ෬ว ಈ ಆಋბ ෵ಂದ ಉಪಕ౳ ෦๭ದ t t ab 
ಆೕನโ ൮ೕഓ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಄ಂದ౳ ದย౵  ಒಂඃ ಆಋ ბඛಂದ ಒಳತำ౶ ವ ಆೕನโ ಎರഴ ൮ೕഓ ಆಜฆತ౨ ං ಅඃ คೕൟ ಈಗ ಈ ೈಪൽಂದ 
๯ತ౨ ಳ൤ಯ ෬ว ಈ ງತದย౵  ನย౵  ಈ ೈಪൽಂದ ಃಳಜัದ ಆೕನದย౵  ಈ ಇඣ౬ ಂൿ ೈಪವඝ౬  ಪคಗ൐๭ කโ ಅದඝ౬b 

෵ಂದ ๰೉๵ೕಣ ඦತರ ಅඃ ಫย൞ಂಶൽಂದ ಮ൤౨  ไತ౨ ದ ಮಧ౲ ದย౵  ಈ ೈಪൽಂದ ಒಳತำ౶ ವ ಆೕನವඝ౬  කโphi 
෮ದฤ ಬಳ๭ං౪ ೕๅ , ಇൿ ಎರഴ ව ಆಜฆವ ಆೕನದ ಎರഴ ಪഖౣ  ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈಗ කโ ඣೕലದฉ ಈ ಆೕನโ 
ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ඹಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇൿ ಇದರ ෇ಹ౲  ಆೕನ฿ಜං. ൟ౳ ಆೕನ ൟ౳ ಆೕನ ෇౲ ഡ ನ 
ಆೕನโ කโ ಈ ൟ౳ ಆೕನ ැೕഡ ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ಇൿ ಸಮൽ౷ ෇๾ ൟ౳ ಆೕನ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಈ ಉದ౪  ಮൡ౨  ಈ ಉದ౪ โ 
ಈ ไತ౨ ದ ൟ౳ ಜ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಮൡ౨  ಈ ಆೕನ ಮฆ ಸ෥ನ ಮൡ౨  ಅโ ൧ಂಬൡ౨  ലಜ౳  ෭ನ๺ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ඹಡ ಸ෥ನ฿ಜๅ a  
ಆದ౪ คಂದ 90 ലಜ౳  ෭ನ๺ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ඹ ಈಗ ಈ ಈ ไತ౨ ಃౙ  ಸ౭ ಶბಕ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಈ ງತದย౵  ಆೕನ ലಜ౳  pt t pto 90 
ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಆೕನ ಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ  ലಜ౳  ෭ನ๺ ൮ೕഓ ೯൤ಡ ಈ ಇඣ౬ ಂൿ ಆೕನโ වಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං,atp 90 

ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಈ ൟ౳ ಆೕನವඝ౬  ඣೕലದฉ ಈ ಆೕನವඝ౬  ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ඹ ಈ ಆೕನโ ව ಆಜං ๻ಡ෻ ಇඣ౬ ಂൿ 
ൟ౳ ಆೕನโ ಆಜං bpt bptbpt 
ಆದ౪ คಂದ ನย౵ ನ ಆೕನใ ಸಹ ව ಆಜං ౘ෦๭ ನಮಡ ෈ല  ൟ౳ ಆೕನವඝ౬  ಪคಗ൐๭ ಆೕನ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ඹ b btp tp btp 
ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಎರഴ ൟ౳ ಆೕನಗಳඝ౬  ඣೕഴವ ෩ಲಕ කโ ൟ౳ ಆೕನ ഓ౲ භ ಅඝ౬  ൟ౳ ಆೕನ ಡ ຄೕฤತ౨ ං btp 
ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಈ ಎರഴ ൟ౳ ಆೕನಗಳ ಎม౵  ෩ฆ ಆೕನಗำ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಅโಗำ ຄೕยಃಯ
ಅඝඩತಗัಂದ ຄೕยಃ෵ಂದ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಎಂൿ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅඝ౬  ෵ಂದ ූಜ๭ർಗ ಡ ap pt pt 
ಸ෥ನ฿ಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ෵ಂದ ූಜ๭ർಗ ಇย౵ ಂದ ೓ಕโ ෇ค ಎಂൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං pv pt pa pb 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ຂัಃಯඝ౬  ๬෈ೕൡಪല๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಆຉ කโ  ๼ಂൽನ ๲౵ ೖി ನย౵  ಆಜ ಎಂൿ ๬෈ೕൡಪല๭ං౪ ೕๅ ಎಂಬ ಅಂಶವඝ౬  เವคಸฤ කโ ಇย౵  pb pb 
ಸ౷ ಲ౭  ಉർಹರൕಯඝ౬  ඛೕಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං pt 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛඃბ๎ಂಕ ಅౘ฿ಜං ಮൡ౨  ಅౘವඝ౬  ൧ೕคಸมಜං, කโ ಇย౵  ෩ಲವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  x y 
කโ ไತ౨ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  ಅದರ ಄ಂದ౳ โ ಇย౵  ಐൿ ಅಲ౭ เฃಮ ෩ฆ ಄ವಲ ಒಂൿ 
ಅඛ฀ൟ౳ ತ ไತ౨ ฿ಜං ಮൡ౨  ಅൿ ಎರഴ ൟ౳ ಜ౲ ವඝ౬  ຄಂൽං ಎಂൿ ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಈ คೕൟ෴ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅವ౽ಶ ෥ലಆല  කโ ಈಗ ෈ಂൿವඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ, ಅದರ p 
ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಎರഴ ෭ನ๺ ಎರഴ ಆಜฆವ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಆಜದ౪ ฉ, ಈ ไತ౨ ಃౙ  ๸ීඌ๭ඈ൤ ಈ ෈ಂൿเನ r 
ಶ౾౨ ෷ ಈ ෈ಂൿเඛಂದ ಈ ไತ౨ ಃౙ  ಸ౭ ಶბಕದ ಉದ౪ ฿ಜฆತ౨ ං p 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ກೈ౞ ಜ ಇฆತ౨ ං  ಸ౭ ಶბಕ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈ಂൿเನ ಶ౾౨ ෷ ಈ ಉದ౪ ದ ನ ವಗბ฿ಜං ಈಗ ಈ ಅඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ൡಂ෇ ಕಷౣ ವಲ౵  කโ pt pt 
ಈ ไತ౨ ದ ಮಧ౲ ූಗඅಂൽಡ ಅඝ౬  ನย౵  ๳ค๵ೕಣ කโ ಈ ൟ౳ ಆೕನ ಮಡಃ อಬ ಆೕನ ൟ౳ ಆೕನ฿ಜං ಮൡ౨  p o 
ಅย౵ ಂದ  ಅൽฆ ಚದರ ಪ౵ ๺ ೓ಕโ න൭ಗರ๺ ಪ౳ ෬ಯൽಂದ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಈಗ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ಈ ไತ౨ ದ pt Ot op 
ൟ౳ ಜ౲ โ ಎರഴ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ೓ಕโ 4 ಆಜං ಏಃಂದฉ ಮൡ౨  ไತ౨ ದ ൟ౳ ಜ౲ โ ೓ಕದ ൟ౳ ಜ౲ ฿ಜං ಏಃಂದฉ කโ ಮൡ౨  ಎರಡರ Ot O op o 
ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ൟัൽං౪ ೕๅ ඩභ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಐൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ๸තಣბ ೓ಕ ಮൡ౨  ෩ฆ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಎರഴ 
๸තಣბ ೓ಕ ಮൡ౨  ಇൿ ෩ವൡ౨  ෩ವൡ౨  කฤౙ  ಎಂൿ ຄರຄ෨౱ ತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ಈ ಎರഴ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಬಳ๭ർಗ කโ ෩ವತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ೓ಕವඝ౬  pt 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈ಂൿเನ ಶ౾౨  ಎರഴ ಈ ไತ౨ ಃౙ  ๸ීඌ๭ඈ൤ ಅಲ౭ เฃಮ ෭ನ๺ ಎರഴ ෩ವൡ౨  ಈಗ කโ ෎ฉ p 
ಃಲโ ಅಂಶವඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ කโ ಒಂಬൡ౨  ಅಲ౭ เฃಮ ಐൿ ಎಂൿ ຂูೕಣ ah 
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ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂಬൡ౨  ಅಲ౭ เฃಮ ಐൿ ಮൡ౨  කโ ಈ ಒಂಬൡ౨  ಅಲ౭ เฃಮ ಐൿ ಮൡ౨  ಸರಳ ชಒ෵ಂದ ಈ pn pn 
ಒಂಬൡ౨  ಅಲ౭ เฃಮ ಐൿ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ඡರ฿ಜ ຂูೕಣ  ๬ฤ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ไತ౨ ವඝ౬  ಮൡ౨  ಎರഴ a b 
෈ಂൿಗಳย౵  ಕತ౨ ค๯ತ౨ ං ಈಗ කโ ಈ ಉದ౪ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅವರ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  pa pb 
൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ಆ ಉತ౭ ನ౬ โ 30 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං෻ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  ಪค๏ೕย๯ತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಅൿ wha

කโ ๼ಂൽನ ๲౵ ೖി ನย౵  ൧ೕค๭ං౪ ೕๅ ಈಗ කโ ಈ ಸರಳ ชಒಯඝ౬  ಇย౵  ඣೕലದฉ , ಸರಳ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣโ  t 
෴โඃ ෈ಂൿเದ౪ ฉ කโ ಅಲ౭ เฃಮ ಎಂൿ ಸರಳ ชಒಯย౵  ຂูೕಣ ඦತರ ෭ನ๺ ෭ನ๺ 2 ූಜ๭  x y y x 
෭ನ๺ ಎರഴ ಈ ชಒಯ ಇั೦คಡ ಸಮකಜರ෎ಀ ಅൿ ಐൿ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಎರಡඝ౬  ಒಂಬൡ౨  ෭ನ๺ ಎರಡคಂದ 
ූಜ๭ർಗ කโ ಇದඝ౬  ಸರಳತั๭ದฉ ಈ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣโ ෭ನ๺ 4 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ 4 ಡ x y x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ಸ෦ೕಕರಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ෩ಲේತ฿ಜ ಈ ಃಂඬ ชಒ ಮൡ౨  ไತ౨ ದ ನഴเನ ೞದನದ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ 
ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ, ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಈ ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಈ 
ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ ඛೕಡมಜං ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಈ ಎರവ ಸರಳ ชಒಯඝ౬  තซಸ෎ಀ  ಸ෦ೕಕರಣ 
ಮൡ౨  ไತ౨ ದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ಈಗ ෭ನ๺ 4 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆโದคಂದ කโ ಈ ಅඝ౬  ෭ನ๺ 4 คಂದ y x y x 
ಬದม෵๭ದฉ කโ ෭ನ๺ ಐൿ ๸තಣბ ೓ಕವඝ౬  ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಏำ ๸තಣბ ೓ಕವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ x x 
ಮൡ౨  කโ ಈಗ ಏඝ ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಇං ನย౵  ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣโ ನ x x 
ಎರഴ เ෗ನ౬  ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಪഷ෷ತ౨ ං, ಇൿ ೞದನದ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ ඛඃბ๎ಂಕಗัಡ ຄಂൽಃ෴ಞತ౨ ං, x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ಪഷ෷ವ ನ ෮ದಲ ෰ಲ౲ โ ಐൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ කโ ಅඝ౬  x x x 
ಐದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං. ಎಡಣ ಎಡಣಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කฤౙ  ಎಂൿ ว౽ౙ ೈರ ෥ഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಪค๻ರโ ಐൿ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಐದಃౙ  ಸ෥ನ฿ർಗ ඛඃბ๎ಂಕโ ಒಂർಜರ෎ಀ x x y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ෈ಂൿ ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ಪค๻ರ฿ಜං  ಈ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ಏಳಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಏಳಃౙ  x x 
ಸ෥ನ฿ർಗ ಈ ಪದโ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ කฤౙ  ಆಜฆ฿ಗ ಏำ ಆಗ ෩ฆ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ x y 
ೞದನದ ಇඣ౬ ಂൿ ෈ಂൿ฿ಜං ಈಗ කโ ಈ ඀ರವඝ౬  ಮൡ౨  ಅඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ  p pb pa 
ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකದ ವಗბ෩ಲโ ಹൽචಂಟರ ವಗბ෩ಲ฿ಜ ຄರຄ෨౱ ತ౨ ං ಮൡ౨  ෩ฆ ෭ನ๺ ෭ನ๺ pb 
ಎರഴ ๸තಣბ ವಗბದ ೯൤ಡ ಏำ ෭ನ๺ ಎರഴ ๸තಣბ ವಗბโ ಐವൡ౨  ಯ ವಗბ෩ಲ฿ಜ ಆಜ p pb 
ຄರຄ෨౱ ತ౨ ං ಈಗ ಹൽචಂಟರ ವಗბ෩ಲ฿ಜං  ෇ค ಐವൡ౨  ಅൿ ෩ವತ౨ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, n 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඛಜ฿ಜ෸ ಮൡ౨  ಯ ಞಣಲಬ౫ โ ಈ ෈ಂൿเನ ಶ౾౨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ pa pb p

ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಉಪක౲ ಸವඝ౬  ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  ಆචತั๯൤౨ ೕๅ. ಎರഴ ವಲಯಗัಡ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಕಗำ 
ಧನ౲ ฿ದಗำ ඛಮಡ 
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