
 वतुŊळांवरील चौȚा ʩाƥानात आपले ˢागत आहे,
 ȑामुळे मागील ʩाƥानात आपण रेषा आिण वतुŊळ यांǉातील संबंधावर चचाŊ केली होती 
आिण आिण अƗावर वतुŊळाने बनवलेʞा इंटरसेɐची गणना कशी करायची हे देखील पािहले होते.x y 
  लेƁरमȯे आपण अƗावरील वतुŊळाने बनवलेले 
इंटरसेɐ्स कसे शोधायचे 
आिण कोणȑाही अिनयंिũत सरळ रेषेवर वतुŊळाने बनवलेले इंटरसेɐ कसे शोधायचे यावरील काही सम˟ा घेणार आहोत आिण ȑानंतर 
आपण एक नवीन उपिवषय सुŝ कŝ िजथे आपण िमळवू.
 िदलेʞा िबंदूवर वतुŊळासाठी ˙िशŊका आिण सामाɊ यांचे समीकरण आिण ते वतुŊळाǉा संदभाŊत अह िबंदूǉा बळाǉा ʩाƥेनुसार 
येईल, ʉणून आपण ही सम˟ा येथे घेऊया असे ʉटले आहे की ʉणून आपʞाला शोधायचे आहे  वतुŊळाचे समीकरण जे 
उȋȅीपासून 3 एककांǉा अंतरावर अƗाला ˙शŊ करते आिण पुढे वतुŊळाǉा लांबीǉा अƗावर सातǉा वगŊमूळाǉा दुɔट अंतर x y 
आहे ʉणून पुढील चौरस अिधक वगŊ अिधक दोन अिधक 2 असू Ȩा  वतुŊळाǉा सामाɊ समीकरणासह y gx fi pl  us c 0 
बरोबर आहे आिण असे ʉटले जाते की वतुŊळ मूळपासून 3 एककांǉा अंतरावर अƗाला ˙शŊ करते ʉणून असे नमूद केले आहे की x 
वतुŊळ अƗला ˙शŊ करते ʉणून ˙शाŊने आपला अथŊ असा होतो की जर  हे मूळ आहे हा आहे आिण हा अƗ आहे आपण असे x x y 
ʉणू इİǅतो की वतुŊळ अƗाला एका िबंदूवर ˙शŊ करते जे उȋȅीपासून तीन एकके आहे ʉणून एक पįरİ̾थती आहे िजथे वतुŊळ x 
˙शŊ करते ʉणून हे वतुŊळ आहे  आिण ते अƗाला अगदी एका िबंदूवर ˙शŊ करते जे तीन ˢʙिवराम शूɊ आहेxx 
 ȑामुळे ही एक संभाʩ केस आहे कारण याचा अथŊ असा होतो की जर आपण 3 ˢʙिवराम 0 ही केस घेतली तर दुसरी केस अशी असू 
शकते की वतुŊळ ला ˙शŊ करते या दुस̴ या िबंदूवर अƗ वजा तीन ˢʙिवराम शूɊ जो अƗावर देखील आहे आिण जो इथʞा x x 
उȋȅीपासून तीन एककांǉा अंतरावर देखील आहे आिण हे दोɎी तीन आहेत ʉणून जर आपण उदाहरणाथŊ ही केस घेतली तर  एकमाũ
मुȞा जो बॉटमȯे आहे  वतुŊळावर आिण अƗ तीन ˢʙिवराम शूɊ आहे आता आपण पाš या अƗावरील ते िबंदू कोणते आहेत h x x 
जे या वतुŊळावर देखील असू शकतात ʉणून आपण सामाɊत: या िनदőशांकांȪारे अƗावरील िबंदू दशŊवू शकतो x 
.

समɋय शूɊ आहे आिण या Ůकारचे हे िबंदू कोणते आहेत िकंवा इǅेǉा कोणȑा मूʞांसाठी असा िबंदू या वतुŊळावर आहे ते पाš   y 
या ʉणजे मुळात हे समीकरण समान बरोबर शूɊावर समाधानी असणे आवʴक आहे.x ay 
 हे समीकरण आपʞाला िमळते आिण वतुŊळ अƗाला अगदी एका िबंदूवर ˙शŊ करत असʞाने याचा अथŊ असा होतो की जरी या x 
िȪघात समीकरणाला दोन मुळे आहेत
 ȑामुळे सवŊसाधारणपणे ची दोन िभɄ मूʞे आहेत जी हे समीकरण पूणŊ करतील परंतु नंतर आिण ती दोन मूʞे  मूलत: अƗावरील a x 
दोन िभɄ िबंदंूशी संबंिधत असेल जे या वतुŊळावर असतील परंतु या सम˟ेमȯे आपʞाला मािहत आहे की वतुŊळ अƗाला अगदी एका x 
िबंदूला ˙शŊ करते हे िनिहत आहे की दोɎी या समीकरणाचे हे तीन समान असणे आवʴक आहे आिण हे केवळ तेʬाच roo  ts 
शƐ आहे जेʬा या िȪघात समीकरणाचा भेदक शूɊ असेल Ǜाचा अथŊ असा होतो की वगŊ पुढे ǉा बरोबरीचा आहे कारण तीन g c 
ǉा समान हे या समीकरणाचे मूळ आहे तेʬा यावर समाधानी असावे  आपण येथे तीन बरोबर तीन ठेवले तर मग आपण तीन बरोबर 
ठेवले तर आपʞाला नऊ अिधक 6 अिधक समान 0 िमळेल परंतु वगŊ आहे ʉणजे 9 अिधक 6 अिधक वगŊ शूɊ असेg c c g g g 
िलिहǻासारखे आहे आिण हे आहे  काहीही नाही पण ʉणून ही डाʩा हाताची बाजू आहे अिधक तीन पूणŊ चौरस समान शूɊ आहे g 
याचा अथŊ समान वजा तीन आहे आिण ʉणून आहे वगŊ नऊ ǉा बरोबरीने असे देखील ʉटले जाते की समान वतुŊळाचा g c g c 
इंटरसेɐ अƗावर लांबीǉा दोन पट मूळ सात एकके आहेत आता मागील लेƁरमȯे आपण पािहले आहे की y 

अƗावरील वतुŊळाǉा इंटरसेɐची लांबी या समीकरणाने िदली आहे जी वगाŊǉा वगŊमूळाǉा दोन बरोबर आहे.y f 
  उणे नऊ कारण नुकतेच पािहले आहे की मागील ओळीत समान नऊ आहे आिण याला दोन गुिणले मूळ सात असे िदले आहेw  e c 
येथून ते पुढे येते की समान वजा चार ʉणजे मूलत: आपʞाला दोन िभɄ वतुŊळे िमळतील जर आपण Ůकरणाचा िवचार केला तर  f 
वतुŊळ या िबंदूवर तीन शूɊावर अƗाला ˙शŊ करते आिण ते अगदी नैसिगŊक देखील आहे ʉणून पिहले वतुŊळ एक ǉा मूʞाशी x c g 
संबंिधत आहे जे उणे तीन होते आपण समान वजा चार ʉणू या ʉणून वतुŊळाचे कŐ ū वजा वजा आहे तीन ˢʙिवराम चार ǉा f g f 
बरोबरीचा जो हा िबंदू आहे आिण जर तुʉी वतुŊळ काढले तर ते असे काहीतरी असेल ʉणजे हे एक वतुŊळ आहे आिण जर आपण c f 
समान बरोबर वजा चार घेǻाऐवजी जर आपण इƓल टू ɘस घेतले तर  चार नंतर आपʞाला दुसरा उपाय िमळेल जर तुʉी f f 
बरोबर अिधक चार घेतले तर आʉाला कŐ ū वजा वजा हे तीन वजा चार िमळतील आिण ते हे आहे आिण हे लाल वतुŊळ आहे आिण g f 
ȑाचŮमाणे जर आपण 3 0 ने सुŜवात करǻाऐवजी सुŜवात केली असती तर 

ʉणून  या वतुŊळाला ˙शŊ करणा̴ या अƗावर poi nt x 
जर आपण उणे तीन ˢʙिवरामाने शूɊाने सुŜवात केली असती तर आपʞाला पुɎा दोन वतुŊळे िमळतील जे एक येथे असेल आिण दुसरे 
असे असेल
 ȑामुळे संपूणŊपणे चार वतुŊळे असतील चार संभाʩ वतुŊळे  Ůʲातील या दोन अटीचंी पूतŊता 
करणार आहे ʉणून मी येथे इतर दोन वतुŊळे काढेन तसेच आणखी एक असेल ʉणजे ही दोन इतर दोन वतुŊळे आहेत जी उȋȅीपासून 
तीन एककांǉा अंतरावर असलेʞा अƗाला ˙शŊ करतात आिण Ǜांचे इंटरसेɐ चालू आहे  अƗ 2 गुिणले ŝट 7 आहे ʉणून x y 
आपण इंटरसेɐ दाखवला नाही पण ते फार कठीण नसावे आपʞाला फƅ हा अƗ वरǉा िदशेने वाढवावा लागेल आिण नंतर आपण y 
हे िदसेल की जर आपण हे वतुŊळ काढले तर पूणŊतः  असे काहीतरी आहे.c 
 आिण हा एक अƗाला दोन िबंदंूनी छेदणार आहे आिण ही लांबी तुʉी तपासू शकता की सातǉा वगŊमूळाǉा दुɔट असेल आिण c y 
इतर तीन वतुŊळांचे इंटरसेɐ देखील समान असतील  शेवटǉा लेƁरमȯे आʉी दोɎी अƗांवर वतुŊळाने बनवलेले इंटरसेɐ शोधǻाचे सूũ 
काढले होते, 
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परंतु आʉाला पुढील Ůʲ िवचारʞास काय होईल,
 ȑामुळे आʉाला वतुŊळ िदले जाईल आिण आʉाला एक सरळ रेषा देखील िदली जाईल आिण आʉाला हे शोधǻास सांिगतले जाईल.
  लांबी जी आहे
 ȑामुळे या लांबीला या वतुŊळाने या सरळ रेषेवर बनवलेला इंटरसेɐ असे ʉणतात
 ȑामुळे आपण असे कोणतेही सामाɊ सूũ काढले नाही परंतु तसे करणे फार कठीण नाही आिण हेच आपण या पुढील सम˟ेतून ˙ʼ 
कŝ.
  दुसरी सम˟ा घेऊ या एक ʉणजे मूळ उगमातून जाणारी एक सरळ रेषा आिण दोन ही सरळ रेषा अिधक समान आहे l l x y 
आणखी एक असे ʉटले जाते की या वतुŊळाȪारे बनिवलेले अवरोध हे दोɎी सरळ रेषांवर समान आहेत.
  समान लांबी ʉणजे लांबीची लांबी एक लांबीची लांबी समान असते मग असे िवचारले जाते कारण पिहʞा ओळीचे समीकरण एकl l 
िदलेले नाही
 ȑामुळे या चार समतुʞांपैकी कोणते हे िवचारले जाते हे शƐतो चे समीकरण असू शकते, ʉणून आपण Ůथम ons l one 
इंटरसेɐचे मूʞ शोधू या ʉणजे आपʞाकडे हे वतुŊळ आहे आिण आपʞाकडे एक सरळ रेषा दोन आहे Ǜाचे समीकरण अिधक l x 

एक ǉा बरोबरीचे आहेy 
 ȑामुळे कदािचत कुठे करावे  काढा मग हे मूळ असेल आिण ˙ʼपणे ही सरळ रेषा ती आहे जी िनʨा रंगात काढली आहे आिण वतुŊळ 
जर आपण पािहले तर ȑाचे कŐ ū समान अȯाŊ आिण समान आहे वजा तीन बाय दोन आिण वतुŊळाची िũǛा इतकी आहे  जसे x y 
आपण हे वतुŊळ उगम̾थानातून जाते हे देखील पाš शकतो
 ȑामुळे मूलत: हे अंतर जे 5 बाय 2 चे वगŊमूळ आहे ते या वतुŊळाची िũǛा असणार आहे ʉणून मी ते अंदाजे काढले आहे आिण जसे 
आपण हे वतुŊळ सरळ रेषेला छेदते ते पाš शकतो.

दोन दोन िबंदंूवर आिण ही   l 
या वतुŊळाने या रेषेवर बनवलेʞा इंटरसेɐची लांबी आहे दोन तर आता Ůʲ असा आहे की आपण ही लांबी कशी शोधू शकतोl 
 ȑामुळे ˙ʼपणे हे दोɎी छेदनिबंदू शोधणे ही सोपी पȠत आहे.
  या सरळ रेषेवर याचे समाधान होणार आहे, ʉणून समजा आपʞाकडे ˢʙिवराम िबंदू असेल तर या आिण ला हे x y x y 
समीकरण पूणŊ करावे लागेल कारण हा िबंदू या सरळ रेषेवर आहे,
 ȑामुळे सवŊसाधारणपणे कोणȑाही तर येथून आपʞाला आहे असे िदसते.y 
 एक वजा ǉा बरोबरीने सरळ रेषेवरील कोणताही सामाɊ िबंदू Ȫारे िदला जाईल समɋय आहे आिण समɋय एक x xn x x y 
वजा आहे ʉणून आपण दोɎी समɋय जोडʞास आपʞाला एक िमळेल ʉणजे यातील सवŊ िबंदू Ůकार मुळात या सरळ रेषेवर x 
असतात आिण मग आʉी अशा Ůकारचे िबंदू शोधत आहोत जे वतुŊळावर देखील असतात कारण आʉाला हे छेदनिबंदू शोधǻात रस 
आहे
 ȑामुळे छेदनिबंदू हे ते िबंदू असतील जे दोɎी आहेत.
  सरळ रेषेवर तसेच वतुŊळावर आिण ʉणून सरळ रेषेवर असलेʞा आिण वतुŊळावर देखील असलेʞा कोणȑाही िबंदूने हे समीकरण y 
बरोबर 1 वजा बरोबर पूणŊ केले पािहजे ʉणून आपण ते समीकरण िलš.x 

चौरस अिधक एक वजा संपूणŊ चौरस वजा अिधक तीन मȯे एक वजा बरोबर शूɊ आिण जर तुʉी हे सोपे केले तर  x x x x 
आपʞाला चौरस वजा तीन अिधक दोन समान शूɊ िमळतील Ǜाचा अथŊ एक िकंवा दोन आहे आिण ते मुळात शी x x x ah 
संबंिधत आहे छेदनिबंदूचे दोन िबंदू ʉणून जेʬा एक असेल तेʬा समɋय शूɊ असेल ʉणून छेदनिबंदंूचा एक िबंदू एक x y 
ˢʙिवराम शूɊ असेल ʉणजे बरोबर एक घेǻाशी संबंिधत x 
असेल ʉणजे आपʞाला हा िȪघात सोडवता आला आहे  समीकरण आिण चे दुसरे संभाʩ मूʞ दोन आहे परंतु नंतर िबंदू दोन x n 
एक वजा दोन असेल
 ȑामुळे छेदनिबंदूǉा दुस̴ या िबंदूचा समɋय दोन वजा एक असेलn 
 ȑामुळे आता आपʞाकडे छेदनिबंदूचे दोɎी िबंदू आहेत  इंटरसेɐ हे दोनचे वगŊमूळ असʞाचे सहज िदसून येते आिण नंतर Ůʲाǉा 
दुस̴ या भागात येताना असे ʉटले आहे की आणखी एक सरळ रेषा  आहे जी उगम̾थानातून जाते ʉणून दुसरी सरळ रेषा आहे जी l 1

उȋȅीतून जातेpa  sses 
 ȑामुळे ते असे काहीतरी असू शकते ʉणून ही दुसरी सरळ रेषा आहे जी उगम̾थानातून जाते आिण असे ʉटले जाते की ही सरळ l 
रेषा 
वतुŊळावर एक अवरोध देखील करते आिण इंटरसेɐची लांबी असावी 

दोन ने बनवलेʞा इंटरसेɐǉा इंटरसेɐ लांबी Ůमाणे असेल जे दोन चे वगŊमूळ आहे कारण ही रेषा उगम̾थानातून जाते कारण या रेषेचे l 
सामाɊ समीकरण समान असेल जेथे या रेषेचा उतार आहे आिण नंतर  आपण रेषा दोन साठी केले आहे आपʞाला y mx m l 
वतुŊळासह या रेषेǉा छेदनिबंदूचे िबंदू देखील शोधावे लागतील जेथे कायŊ थोडे सोपे केले जाते कारण आपʞाला आधीच मािहत आहे की 
मूळ छेदनिबंदंूपैकी एक आहे कारण सरळ रेषा आिण दोɎी वतुŊळ उȋȅीतून जाते आिण नंतर छेदनिबंदूचे िनदőशांक काय आहेत ते 
पाहǻाचा Ůयȉ कŝ या,
 ȑामुळे या सरळ रेषेवरील कोणताही िबंदू ˢʙिवराम Ůकारचा असेल कारण समɋय  हा समɋयाǉा पट आहेx mx y te x m 
आिण असा कोणताही िबंदू या वतुŊळावर असǻासाठी वतुŊळाचे समीकरण ǉा वर समाधानी असणे आवʴक आहे , ʉणजे y mx ms
ǉा बरोबर ठेवʞास आपʞाला हे समीकरण िमळेलy 
 ȑामुळे ȑाची दोन मूʞे आहेत.

जे या चतुभुŊज समीकरणाचे समाधान करतात आिण ती दोन मूʞे मूलभूतपणे Ůितǅेदनाǉा दोन िबंदंूशी संबंिधत असतील  x 
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 ȑामुळे दोन मुळे समान शूɊ आिण समान एक वजा तीन बाय एक अिधक चौरस आहेतx x m m 
 ȑामुळे समाधान शूɊ बरोबर आहे िबंदू शूɊ ˢʙिवराम शूɊ छेदनिबंदूचा छेदनिबंदू शूɊ ˢʙिवराम शूɊ आिण समान एक x x 
वजा तीन मीटर Ůती एक अिधक चौरस या छेदनिबंदूǉा इतर िबंदूशी संबंिधत आहे Ǜाचे समɋय असतील ʉणून आता आपʞाला m 
दोɎी िबंदंूचे समɋय िमळाले आहेत  छेदनिबंदू ʉणून एक जो ǉा बरोबरीचा आहे तो वतुŊळाला मूळ आिण या दुस̴ या िबंदूला l mx 
छेदतो आिण ʉणून इंटरसेɐची लांबी ने केलेʞा इंटरसेɐची लांबी असेल वतुŊळावरील ही रेषा एक या दोन िबंदंूमधील अंतर t c l 
असणार आहे आिण हे वरील रेषा दोनने केलेʞा छेदनाǉा बरोबरीचे असावे जे दोनचे वगŊमूळ आहे, ʉणून आपʞाकडे समीकरणc l 
आहे जे वगŊमूळ आहे  दोनचे दोन हे या दोन िबंदंूमधील अंतराǉा बरोबरीचे असले पािहजे जे हे सोपे केʞावर आपʞाला िमळेल
 ȑामुळे ŮȑƗात ची दोन िभɄ मूʞे आहेत एक चे अंतर दोनचे वगŊमूळ असेलm l 
 ȑामुळे येथून एकतर एक िकंवा वजा एक असेल सात ने तर एक चे समीकरण असू शकते एक बरोबर असू शकते िकंवाm l l y x 
ʉणून या दोɎी सरळ रेषांना वतुŊळावरील दोनǉा वगŊमूळाचा समान इंटरसेɐ असेल ʉणून आपण सवŊ संभाʩ िनवडीमंधून पाहतो मग 
आपʞाला ती िनवड िदसते या समतुʞ एक दोन सरळ रेषेशी संबंिधत आहे बरोबर समान आहे जी आपʞाला b y x sb y x 
सापडलेʞा शƐतांपैकी एक आहे आिण िनवड ही आपʞाला सापडलेʞा दुस̴ या शƐतेशी सुसंगत आहे ʉणून पुढे आपण याचे c 
समीकरण काढूया  िदलेʞा िबंदूवर वतुŊळाची ˙िशŊका ʉणून समजा आपʞाकडे हे वतुŊळ आहे आिण आपʞाला x one y one 
समɋय असलेʞा एका िबंदूवर वतुŊळाǉा ˙िशŊकेचे समीकरण शोधायचे आहे 
तर आपʞाकडे हे वतुŊळ येथे कŐ ū उणे उणे आहे  नंतर आपʞाकडे एक िबंदू आहे जो वतुŊळावर सह g f p x one y one 
िनदőशांक आहे आिण आपʞाला सरळ रेषेचे समीकरण शोधायचे आहे जी या िबंदूवर वर वतुŊळाची ˙िशŊका आहे ʉणून ही ˙िशŊका p 
आहे आिण आपʞाला पािहजे आहे या ˙िशŊकेचे समीकरण काढा आता समजा या ˙िशŊकेवर िबंदू असेल तर ˙िशŊकेचा उतार xy y 
वजा एक भािगले वजा एक हा िबंदू ला वतुŊळाǉा मȯभागी जोडणा̴या रेषेचा उतार असेल तर  या रेषेचा उतार एक वजा y x x p y 
वजा ने भािगले एक वजा वजा ने भािगले एक अिधक ला एक अिधक ने भागले तर हा रेषेचा उतार f x g y f x g 
आहे चा हा उतार आता आपʞाला मािहत आहे की येथे ˙िशŊका  वतुŊळावरील कोणताही िबंदू करतो  रेषेचा अंश Ǜा िबंदू op p 90 

ला वतुŊळाǉा मȯभागी जोडतोp 
 ȑामुळे मूलत: ही रेषा आिण ˙िशŊका एकमेकांना लंब असतात आिण ʉणून या रेषा रेषाखंड आिण ˙िशŊकेǉा उताराचाop op op 
गुणाकार वजा एक असावा.
 ˙िशŊकेचा उतार हा िलनो चा उतार वजा एक आहे याचा अथŊ असा होतो की नंतर थोडेसे सरलीकरण आपʞाला देते परंतु िबंदू हाp p 
वतुŊळ वर असʞामुळे या िबंदूǉा समɋयाने वतुŊळाचे समीकरण देखील पूणŊ केले पािहजे.c p 
 आिण ʉणून हे खरे असले पािहजे िकंवा ʉणून मूलत: आपण ˙िशŊकेǉा समीकरणामȯे ही उजवी बाजू या पįरमाणाने बदलू शकतो  
आिण ʉणून आपʞाला ˙िशŊकेचे समीकरण िमळते जे सोपे केले जाऊ शकते ʉणून हे ˙िशŊकेचे समीकरण आहे चौरस अिधक x y 
वगŊ अिधक दोन अिधक दोन अिधक हे सामाɊ समीकरण असलेले वतुŊळ िबंदूवर शूɊ असते जे gx fy c p x one y one 
आहे ʉणून आपण काढले होते िदलेʞा िबंदू वर वतुŊळाǉा ˙िशŊकेचे समीकरण पुढे आपʞाला वतुŊळावरील एका िबंदूवर िदलेʞा p 
वतुŊळाचे सामाɊ आिण िदलेʞा वतुŊळाचे समीकरण सापडते 
ʉणून समजा आपʞाकडे हे वतुŊळ आहे आिण हे कŐ ū आहे आिण आपʞाकडे िबंदू आहे.p 
  पįरघ ʉणून सामाɊ या िबंदूला कŐ ū जोडणा̴या रेषेȪारे िदले जाते जी ही रेषा आहेp 
 ȑामुळे आता उिȞʼ असे आहे की जर आपʞाला वतुŊळाचे समीकरण िदले 
असेल आिण जर आपʞाला या िबंदू चे िनदőशांक िदले असतील तर  वतुŊळाचा घेर मग हे सामाɊ समीकरण शोधणे हे उिȞʼ आहे p 
ʉणून समजा की वतुŊळाचे समीकरण हे वजा वजा या कŐ ūासह आहे आिण समजा मȯे दोन दोन समɋय असलेला एक g f p x y 
िबंदू आहे जो वर आहे.
 जे वतुŊळाǉा पįरघावर आहे मग आपले उिȞʼ या सामाɊ रेषेचे समीकरण िकंवा समीकरण शोधणे हे आहे तेʬा आपले उिȞʼ 
िदलेले िबंदू वर वतुŊळाचे सामाɊ समीकरण शोधणे आहे आता ते आहे  की वर सामाɊ ǉा सामाɊ उताराचा उतार p cle ar p y
दोन वजा ला भािगले दोन वजा वजा आता आपʞाकडे आणखी एक िबंदू आहे िजथे आपʞाकडे या सामाɊ वर कोणताही f x g 
सामाɊ िबंदू असेल 
तर ʉणा तर उतार िकंवा समजा आपʞाकडे आहे  हा िबंदू हा या सामाɊ रेषेवरील कोणताही सामाɊ िबंदू आहे तर हा उतार xy 
देखील सामाɊ रेषेवरील कोणȑाही िबंदू आिण वतुŊळाǉा मȯभागी असलेʞा रेषेǉा िवभागाǉा उताराǉा समान असणे आवʴक 
आहे ʉणून कŐ ū आिण िबंदूमधील रेषेचा हा उतार p 
हा या सामाɊ रेषेवरील कोणȑाही िबंदूमधील रेषेचा उतार सारखाच असला पािहजे आिण वतुŊळाचा कŐ ū असे ʉणू या कारण मूलत: याq 
दोɎी रेषा एकच रेषा आहेत ȑा मुळात सामाɊ आहेत ʉणून या उताराǉा समान असणे आवʴक आहे.

रेषाखंडाचा जो उणे उणे ओʬर उणे वजा वर समान आहे आिण जर आपण ते आणखी सोपे केले तर आपʞाला  o oq y f x g 
असे समजते की हे असे आहे की हे ȑा वतुŊळाचे सामाɊ समीकरण आहे 

िबंदूǉा पुढे आपण डी  िदलेʞा िबंदूपासून p 
िदलेʞा वतुŊळात ˙िशŊकेची लांबी काढा , ʉणून आपण असे ʉणू की आपʞाकडे येथे एक वतुŊळ आहे Ǜाचे समीकरण हे आहे आिण हे
वतुŊळाचे कŐ ū आहे आिण समजा आपʞाला एक एक समɋय असलेला एक िबंदू िदला आहे आिण  मग आपʞाला या x y p 
˙िशŊकेची लांबी शोधǻास सांिगतले जाते ʉणजे ही लांबी िजथे या िबंदूवर या वतुŊळाची ˙िशŊका आहे ʉणजे ˙ʼपणेpt pt pt t 
हे 90 अंश आहे आिण आपʞाला हा िबंदू शोधǻास सांिगतले जाते आिण आपʞाला ही लांबी शोधǻास सांिगतले जाते आपʞाला 
मािहत आहे की ही लांबी ही िदलेʞा वतुŊळाची िũǛा आहे जी वगŊ अिधक आहे जी वगŊ अिधक वगŊ वजा चे वगŊमूळ ot g g f c 
आहे आिण हे अंतर देखील मोजले जाऊ शकते ते या अिभʩƅीǉा वगŊमूळाȪारे िदले जाते जे चौरस आहे  चे वगाŊचे मूळ ops x x 
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एक अिधक संपूणŊ चौरस अिधक एक अिधक संपूणŊ वगŊ आपʞाला हे समजते की हा काटकोन िũकोण आहे आिण g y f opt 
ʉणून पायथागोरसǉा Ůमेयावŝन आपʞाला मािहत आहे की ˍेअर हा ओटी ˍेअर अिधक ˍेअर आहे जो आहे op pt pte 

वगाŊचे वगŊमूळ वजा ओटी वगŊ जो इतका वगŊ आहे या समीकरणावŝन शोधता येईल ʉणून वगŊ हा एक अिधकop quals op p x 
पूणŊ वगŊ अिधक एक अिधक पूणŊ वगŊ असेल आिण वगŊ हा िũǛाचा वगŊ आहे जो आहे  चौरस अिधक चौरस वजा g y f ot d f c 

ʉणून शेवटी िदलेʞा िबंदू पासून या वतुŊळापयōत ˙िशŊकेǉा ǉा लांबीची ही अिभʩƅी आहे Ǜाचे समीकरण हे इतके p pt 
आवʴक आहे की येथे आपʞाला सामाɊतः  समीकरणाचे वतुŊळ िदले जाईल या वतुŊळाचे आपʞाला िदले जाईल ʉणून हे गुणांक gf 
आिण ओळखले जातील ȑाचŮमाणे या िबंदूचे चे समɋय आपʞाला िदले जातील ते देखील ओळखले जातील आिण नंतर ही लांबी c p 
या ˙िशŊकेची लांबी शोधǻास सांिगतले जाईल.
  हे सूũ सहज वापरता येते,
 ȑामुळे हे सवŊ ओळखले जातात आिण आिण देखील ǒात आहेत, आपण पुढील ʩाƥानात वतुŊळाǉा x one y one gf c 
संदभाŊत िबंदूǉा बळाचा अथŊ काय आहे ते पįरभािषत कŝ आिण आपण चचाŊ देखील कŝ.

Ůॉɰेʈ िदलेʞा िबंदूवर वतुŊळाǉा ˙िशŊकेशी संबंिधत काही सम˟ा सोडवतात आिण वतुŊळावरील िदलेʞा िबंदूवर  s  ome 
वतुŊळासाठी सामाɊ देखील असतात 
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