
 मंडिलयो ंपर चौथे ʩाƥान मŐ आपका ˢागत है,
 इसिलए िपछले ʩाƥान मŐ हमने एक रेखा और एक वृȅ के बीच के संबंध पर चचाŊ की थी  ʩाƥान हम कुछ सम˟ाओ ंको लेने जा रहे
हœ 
िक कैसे अƗ पर एक वृȅ Ȫारा िकए गए अवरोधो ंको खोजने के िलए 
और िकसी भी मनमानी सीधी रेखा पर एक वृȅ Ȫारा बनाए गए अवरोधन को खोजने के िलए और उसके बाद हम एक नया उप िवषय 
शुŝ करŐ गे जहां हम Ůाɑ करŐ गे 
िकसी िदए गए िबंदु पर एक वृȅ की ˙शŊरेखा और अिभलंब का समीकरण और उसके बाद एक वृȅ के संबंध मŐ एक िबंदु की घात ah 
की पįरभाषा दी जाएगी, तो आइए हम इस सम˟ा को यहाँ लेते हœ , ऐसा कहा जाता है िक
 इसिलए हमŐ इसे खोजना होगा  सकŊ ल का समीकरण जो मूल से 3 इकाइयो ंकी दूरी पर एƛ अƗ को छूता है और आगे सकŊ ल की लंबाई
के वाई अƗ पर सात के वगŊमूल का दो गुना है तो अगला वगŊ ɘस वाई वगŊ ɘस दो जीएƛ ɘस 2  फाई ɘ  हम वृȅ के सामाɊ 
समीकरण के साथ 0 के बराबर हœ और यह कहा जाता है िक वृȅ मूल िबंदु से 3 इकाई की दूरी पर अƗ को ˙शŊ करता है,x 
 इसिलए यह उʟेख िकया गया है िक वृȅ अƗ को ˙शŊ करता हैx 
 इसिलए ˙शŊ करने से हमारा मतलब है िक यिद  यह मूल है यह एƛ है और यह वाई अƗ है जो हमारे कहने का मतलब है िक सकŊ ल 
एƛ अƗ को एक िबंदु पर छूता है जो मूल से तीन इकाई है
 इसिलए एक İ̾थित यह है िक सकŊ ल ˙शŊ करता है तो यह सकŊ ल है  और यह अƗ को ठीक एक िबंदु पर ˙शŊ करता है जो िक xx 
तीन अʙिवराम शूɊ है
 इसिलए यह एक संभािवत मामला है,
 इसिलए इसका मूल ŝप से ताȋयŊ यह है िक यिद हम 3 अʙिवराम 0 के इस मामले को लेते हœ तो दूसरा मामला यह हो सकता है िक 
वृȅ को छूता है इस अɊ िबंदु पर अƗ शूɊ से तीन अʙिवराम शूɊ जो िक अƗ पर भी है और जो यहां से मूल से तीन इकाइयो ंx x 
की दूरी पर भी है 
और यह दोनो ंतीन हœ
 इसिलए यिद हम उदाहरण के िलए यिद हम इस मामले को लेते हœ तो  एकमाũ िबंदु जो bot .
 है सकŊ ल पर है और अƗ तीन अʙिवराम शूɊ है अब देखते हœ िक वे Ɛा हœ अƗ पर वे कौन से िबंदु हœ h x ah x 
जो इस सकŊ ल पर भी İ̾थत हो सकते हœ
 इसिलए हम आम तौर पर इन िनदőशांको ंȪारा अƗ पर एक िबंदु को िनŝिपत कर सकते हœ x 

िनदőशांक शूɊ है और देखते हœ िक इस Ůकार के ये िबंदु कौन से हœ या वसीयत के िकन मानो ंके िलए ऐसा िबंदु इस वृȅ पर İ̾थत है,y 
 इसिलए मूल ŝप से इसका अथŊ यह है िक इस समीकरण को के बराबर के बराबर शूɊ से संतुʼ होना है।x y 
  हमŐ जो िमलता है वह यह समीकरण है और चंूिक वृȅ ठीक एक िबंदु पर अƗ को छूता है, इसका मतलब है िक हालांिक इस िȪघात x 
समीकरण की दो जड़Ő हœ,
 इसिलए सामाɊ तौर पर मूल ŝप से दो अलग-अलग मान होते हœ जो इस समीकरण को संतुʼ करŐ गे लेिकन िफर और वे दो मान  मूल 
ŝप से एƛ अƗ पर दो अलग-अलग िबंदुओ ंके अनुŝप होगा जो इस सकŊ ल पर İ̾थत होगें लेिकन इस सम˟ा मŐ चंूिक हम जानते हœ िक
सकŊ ल एƛ अƗ को िबʋुल एक िबंदु पर छूता है, यह िनिहत है िक दोनो ंŝट  इस समीकरण का तीन के बराबर होना चािहए और ts 
यह तभी संभव है जब इस िȪघात समीकरण का िववेचक शूɊ हो िजसका अथŊ है िक वगŊ आगे के बराबर है Ɛोिंक तीन के बराबर g c 
इस समीकरण का मूल है, इसे कब से संतुʼ होना चािहए  हम यहां तीन के बराबर डालते हœ तो अगर हम तीन के बराबर डालते हœ तो हमŐ 
नौ ɘस 6 Ťाम ɘस सी बराबर 0 िमलता है लेिकन सी जी वगŊ होता है
 इसिलए 9 जमा 6 जी ɘस जी वगŊ शूɊ के बराबर होता है और यह है  कुछ भी नही,ं
 इसिलए यह बायी ंओर है जी ɘस तीन पूणŊ वगŊ शूɊ के बराबर है िजसका अथŊ है िक जी शूɊ से तीन के बराबर है और
 इसिलए चंूिक सी जी वगŊ है सी नौ के बराबर है, यह भी कहा जाता है िक एक ही सकŊ ल का अवरोधन अƗ पर लंबाई दो गुना मूल सातy 
इकाई है अब िपछले ʩाƥान मŐ हम पहले ही देख चुके हœ िक 

अƗ पर एक वृȅ के अंतः खंड की लंबाई इस समीकरण Ȫारा दी गई है जो वगŊ के दो गुणा वगŊमूल के बराबर है  शूɊ से नौ Ɛोिंक y f 
ई ने अभी देखा है िक सी िपछली पंİƅ मŐ नौ के बराबर है और इसे दो गुणा मूल सात िदया गया है , यहां से यह िनɻानुसार है िक w  

एफ ɘस माइनस चार के बराबर है,
 इसिलए अिनवायŊ ŝप से हमŐ दो अलग-अलग सकŊ ल िमलते हœ यिद हम उस मामले पर िवचार करते हœ जहां  सकŊ ल इस िबंदु तीन शूɊ 
पर एƛ अƗ को छूता है और यह बŠत ˢाभािवक भी है
 इसिलए पहला सकŊ ल सी एक जी के मान से मेल खाता है जो शूɊ से तीन था मान लŐ िक एफ बराबर शूɊ से चार है
 इसिलए सकŊ ल का कŐ ū शूɊ से जी घटाकर एफ है तीन अʙिवराम चार के बराबर जो िक यह िबंदु है और यिद आप वृȅ खीचंते हœ तो 
यह कुछ इस तरह होने वाला है
 इसिलए यह वृȅ एक है और यिद हम के बराबर ऋण चार लेने के बजाय लेते हœ यिद हम के बराबर जोड़ लेते हœ  चार तो हमŐ c f f 
दूसरा हल िमलता है यिद आप जमा चार के बराबर लेते हœ तो हमŐ कŐ ū शूɊ से घटा तीन घटा चार के ŝप मŐ िमलता है और वह f g f 
यह है और यह लाल रंग मŐ वृȅ है और इसी तरह यिद हमने 3 0 से शुŝ करने के बजाय शुŝ िकया था किवता के ŝप मŐ  एƛ अƗ पर 
एनटी जो सकŊ ल को छूता है यिद हमने शूɊ से तीन कॉमा शूɊ से शुŝ िकया था तो हमŐ िफर से दो सकŊ ल िमलŐगे जो एक यहां होगें और 
दूसरा इस तरह होगा
 इसिलए पूरी तरह से चार सकŊ ल चार संभािवत सकŊ ल होगें जो हœ  Ůʲ मŐ इन दो शतŘ को पूरा करने जा रहा  šं,
 इसिलए मœ यहां अɊ दो सकŊ ल भी खीचंूंगा, एक और भी होगा
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 इसिलए ये दो अɊ दो सकŊ ल हœ जो मूल से तीन इकाइयो ंकी दूरी पर एƛ अƗ को छूते हœ और िजनके अंतः खंड पर  अƗ 2 गुना ŝटy 
7 है
 इसिलए हमने अवरोधन नही ंिदखाया लेिकन यह बŠत मुİʭल नही ंहोना चािहए, हमŐ बस इस अƗ को ऊपर की ओर बढ़ाना है और y 
िफर हम देखŐगे िक अगर हम इस सकŊ ल को पूरी तरह से कुछ इस तरह से खीचंते हœ और यह एक अƗ को दो िबंदुओ ंपर Ůितǅेदc y 
करने जा रहा है और आप िजस लंबाई की जांच कर सकते हœ वह सात के दो गुणा वगŊमूल के बराबर होगी और अɊ तीन मंडिलयो ंके 
अंतः खंड भी समान होगें िपछले ʩाƥान मŐ हमने दोनो ंअƗो ंपर एक वृȅ Ȫारा बनाए गए अवरोधन को खोजने के िलए सूũ Ůाɑ िकया 
था, लेिकन Ɛा होगा यिद हमसे िनɻिलİखत Ůʲ पूछा जाए तो हमŐ एक वृȅ िदया जाता है और हमŐ एक सीधी रेखा भी दी जाती है और हमŐ
इसे खोजने के िलए कहा जाता है  लंबाई जो इतनी है िक 
इस सीधी रेखा पर इस वृȅ Ȫारा बनाया गया अवरोध कहा जाता है,
 इसिलए हमने ऐसा कोई सामाɊ सूũ नही ंिनकाला था , लेिकन ऐसा करना बŠत मुİʭल नही ंहै और यही हम इस अगली सम˟ा के 
माȯम से ˙ʼ करŐ गे।
 आइए एक और सम˟ा लेते हœ एक मूल से गुजरने वाली एक सीधी रेखा है और दो यह सीधी रेखा है जमा एक के बराबर है l l x y 
, ऐसा कहा जाता है िक इस वृȅ Ȫारा बनाए गए अंतः खंड 
दोनो ंसीधी रेखाओ ंपर समान हœ  समान लंबाई
 इसिलए लंबाई लंबाई है अंतः खंडो ंकी एक लंबाई बराबर होती है तो यह पूछा जाता है Ɛोिंक पहली पंİƅ एक का समीकरण नही ंl l 
िदया जाता है
 इसिलए यह पूछा जाता है िक इन चार समीकरणो ंमŐ से कौन सा है  ओɌ संभवतः  एल एक का समीकरण हो सकता है,
 इसिलए आइए पहले इंटरसेɐ का मान ǒात करŐ  तािक हमारे पास यह सकŊ ल हो और हमारे पास एक सीधी रेखा एल दो हो िजसका 
समीकरण एƛ ɘस वाई एक के बराबर हो, तो यह कुछ ऐसा है जहां हो सकता है  डŌ ा करŐ  तो यह मूल है और ˙ʼ ŝप से यह सीधी 
रेखा वह है जो नीले रंग मŐ खीचंी गई है और वृȅ यिद हम देखते हœ िक इसका कŐ ū के बराबर आधा और माइनस Ūी बटा टू के x y 
बराबर है और वृȅ की िũǛा इतनी है  जैसा िक हम यह भी देख सकते हœ िक यह वृȅ मूल से होकर गुजरता है
 इसिलए अिनवायŊ ŝप से यह दूरी जो 5 बटा 2 का वगŊमूल है, इस वृȅ की िũǛा होने वाली है
 इसिलए मœने इसे लगभग इसी तरह खीचंा है और जैसा िक हम देख सकते हœ िक यह वृȅ सीधी रेखा को काटता है  दो दो िबंदुओ ंपर l 
और यह 
इस रेखा दो पर इस सकŊ ल Ȫारा बनाए गए अवरोध की लंबाई है तो अब सवाल यह है िक हम इस लंबाई को कैसे ढंूढते हœ तो ˙ʼ ŝपl 
से सरल िविध चौराहे के इन दोनो ंिबंदुओ ंको अब िकसी भी िबंदु को ढंूढना है  इस सीधी रेखा पर इसे संतुʼ करने जा रहा है,
 इसिलए मान लीिजए िक यिद हमारे पास एक िबंदु अʙिवराम है तो इस और को इस समीकरण को संतुʼ करना होगा Ɛोिंक x x y 
यह िबंदु इस सीधी रेखा पर है
 इसिलए सामाɊ तौर पर यहाँ से हम देखते हœ िक है एक ऋण के बराबर है,y x 
 इसिलए सीधी रेखा पर कोई भी सामाɊ िबंदु िनदőशांक Ȫारा िदया जाएगा िनदőशांक है और िनदőशांक एक ऋण है,xn x x y x 
 इसिलए यिद हम दोनो ंिनदőशांक जोड़ते हœ तो हमŐ एक िमलेगा तो इसके सभी िबंदु Ůकार मूल ŝप से इस सीधी रेखा पर हœ और िफर हम 
ऐसे िबंदुओ ंकी तलाश कर रहे हœ जो सकŊ ल पर भी İ̾थत हœ Ɛोिंक हम चौराहे के इन िबंदुओ ंको खोजने मŐ Ŝिच रखते हœ,
 इसिलए चौराहे के िबंदु वे िबंदु होगें जो दोनो ंपर भी हœ  सीधी रेखा के साथ -साथ वृȅ पर और
 इसिलए कोई भी ऐसा िबंदु जो सीधी रेखा पर है और जो वृȅ पर भी है , इस समीकरण को के बराबर 1 घटा से संतुʼ करना y x 
चािहए,
 इसिलए हम उस समीकरण को िलखते हœ जो हमŐ िमलता है एƛ ˍायर ɘस वन माइनस एƛ ɘस Ūी इन वन माइनस एƛ शूɊ के 
बराबर है और यिद आप इसे सरल बनाते हœ तो हमŐ एƛ ˍायर माइनस Ūी एƛ ɘस टू बराबर शूɊ िमलता है िजसका अथŊ है िक या 
तो एƛ एक या दो है और मूल ŝप से आह से मेल खाता है चौराहे के दो िबंदु
 इसिलए जब एक है तो िनदőशांक शूɊ होगाx y 
 इसिलए Ůितǅेदन के िबंदुओ ंमŐ से एक एक अʙिवराम शूɊ होगा, जो िक को एक के बराबर लेने के अनुŝप होगा x 
तािक हमŐ इस िȪघात को हल करके िमल जाए  समीकरण और का अɊ संभािवत मान दो है, लेिकन िफर िबंदु दो एक घटा दो x n 
होगा,
 इसिलए चौराहे के दूसरे िबंदु का समɋय दो घटा एक होगा,n 
 इसिलए अब हमारे पास चौराहे के दोनो ंिबंदु हœ इसकी लंबाई  अवरोधन को बŠत आसानी से दो का वगŊमूल माना जाता है और िफर Ůʲ 
के दूसरे भाग मŐ आने पर यह कहता है िक एक और सीधी रेखा है जो मूल से होकर गुजरती हैl 1 
 इसिलए एक और सीधी रेखा है जो िक  मूल के माȯम से sses
 इसिलए यह हो सकता है िक यह कुछ इस तरह हो सकता है
 इसिलए यह दूसरी सीधी रेखा है जो मूल से होकर गुजरती है और ऐसा कहा जाता है िक यह सीधी रेखा l 
वृȅ पर एक अवरोधन भी बनाती है और अवरोधन की लंबाई चािहए 
एल दो Ȫारा बनाए गए इंटरसेɐ की लंबाई के समान हो जो िक दो का वगŊमूल है Ɛोिंक यह रेखा मूल के माȯम से गुजरती है, इस रेखा 
का सामाɊ समीकरण बराबर एमएƛ होगा जहां एम इस रेखा की ढलान है और िफर के ŝप मŐ  हमने लाइन एल दो के िलए िकया y 
था, हमŐ इस रेखा के सकŊ ल के साथ चौराहे के िबंदु भी खोजने होगें जहां एक काम थोड़ा आसान हो गया है Ɛोिंक हम पहले से ही जानते 
हœ िक मूल चौराहे के िबंदुओ ंमŐ से एक है Ɛोिंक दोनो ंसीधी रेखा और  वृȅ मूल िबंदु से होकर गुजरता है और िफर आइए हम यह देखने 
का Ůयास करŐ  िक Ůितǅेदन िबंदु के िनदőशांक Ɛा हœ
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 इसिलए इस सीधी रेखा पर कोई भी िबंदु अʙिवराम Ůकार का होगा Ɛोिंक समɋय  ते िनदőशांक का गुना है और ऐसेx mx y x m 
िकसी भी िबंदु के भी इस वृȅ पर होने के िलए वृȅ के समीकरण को के बराबर से संतुʼ होना चािहए, अथाŊत यिद हम को y mx y ms
के बराबर रखते हœ तो हमŐ यह समीकरण िमलता है,
 इसिलए दो मान हœ  जो इस िȪघात समीकरण को संतुʼ करता है और वे दो मान मूल ŝप से Ůितǅेदन के दो िबंदुओ ंके अनुŝप x 
होगें,
 इसिलए दो जड़Ő के बराबर शूɊ और एक शूɊ से तीन मीटर बटा एक ɘस मीटर वगŊ के बराबर हœ,x x 
 इसिलए समाधान शूɊ के बराबर है िबंदु शूɊ अʙिवराम शूɊ से मेल खाती है Ůितǅेदन का Ůितǅेदन िबंदु शूɊ अʙिवराम शूɊ x 
और एक शूɊ से तीन मीटर अिधक एक ɘस मीटर वगŊ से मेल खाता है जो चौराहे के इस अɊ िबंदु से मेल खाता है िजसका िनदőशांकx 
ऐसा होगा अब हमŐ दोनो ंिबंदुओ ंके िनदőशांक िमल गए हœ  Ůितǅेदन
 इसिलए एक जो िक के बराबर है, वृȅ को मूल िबंदु और इस अɊ िबंदु पर Ůितǅेद करता है औरl y mx 
 इसिलए अवरोधन की लंबाई Ȫारा बनाए गए अवरोधन की लंबाई होगी वह रेखा एक वृȅ पर इन दो िबंदुओ ंके बीच की दूरी t l c 
होने जा रही है और यह पर रेखा दो Ȫारा बनाए गए Ůितǅेद के बराबर होना चािहए जो िक दो का वगŊमूल है तो हमारे पास c l 
समीकरण है जो वगŊमूल है  दो का इन दो िबंदुओ ंके बीच की दूरी के बराबर होना चािहए, जो इसे सरल बनाने पर होगा,
 इसिलए वाˑव मŐ के दो अलग-अलग मान हœ , का अवरोधन दो का वगŊमूल होगा,m l 
 इसिलए यहां से या तो एक है या घटा एक सात सेm 
 इसिलए एक का समीकरण हो सकता है, एक के बराबर हो सकता है याl y x 
 इसिलए इन दोनो ंसीधी रेखाओ ंमŐ वृȅ पर दो के वगŊमूल का समान अंत:खंड होगा
 इसिलए हम सभी संभािवत िवकʙो ंमŐ से देखते हœ तो हम उस िवकʙ को देखते हœ इस से मेल खाती है के बराबर एक दो b y x sb

के बराबर सीधी रेखा से मेल खाती है जो हमŐ िमली संभावनाओ ंमŐ से एक है और िवकʙ भी दूसरी संभावना से मेल खाता है जो x y c 
हमने पाया है तो आइए हम समीकरण Ůाɑ करŐ   िकसी िदए गए िबंदु पर एक वृȅ की ˙शŊरेखा तो मान लीिजए िक हमारे पास यह वृȅ है
और हम वृȅ की ˙शŊरेखा के समीकरण को एक ऐसे िबंदु पर खोजना चाहते हœ, िजसका िनदőशांक एक एक है,x y 
 इसिलए हमारे पास यह वृȅ यहाँ कŐ ū ऋणाȏक ऋण के ŝप मŐ है  तो हमारे पास एक िबंदु है जो एक एक िनदőशांक g f p x y 
वाले वृȅ पर है 
और हम उस सीधी रेखा के समीकरण को खोजना चाहŐगे जो इस िबंदु पर वृȅ की ˙शŊरेखा है,p 
 इसिलए यह ˙शŊरेखा है और हम चाहते हœ  इस ˙शŊरेखा के समीकरण को Ůाɑ करŐ  
अब मान लीिजए िक हमारे पास इस ˙शŊरेखा पर एक िबंदु है, तो ˙शŊरेखा का ढलान घटा है िजसे घटा एक से xy y y x x 
िवभािजत िकया जाता है, इस िबंदु को वृȅ के कŐ ū से जोड़ने वाली रेखा का ढलान है,p 
 इसिलए  इस रेखा का ढलान एक घटा ऋण है जो एक ऋण घटा से िवभािजत है जो िक एक जमा के बराबर एक y f x g y f x 
जमा से िवभािजत है,g 
 इसिलए यह रेखा का ढलान है का यह ढलान अब हम जानते हœ िक ˙शŊरेखा पर  वृȅ पर कोई िबंदु op p 90 .
 बनाता है उस िबंदु को वृȅ के कŐ ū से जोड़ने वाले रेखा खंड के साथ िडŤी अिनवायŊ ŝप से यह रेखा और ˙शŊरेखा एक दूसरे केp op 
लंबवत हœ और
 इसिलए इस रेखा रेखा खंड और ˙शŊरेखा के ढलानो ंका गुणनफल ऋणाȏक होना चािहए।op op 
 
˙शŊरेखा समय की ढलान लीनो पी की ढलान शूɊ से एक है िजसका अथŊ है िक िफर थोड़ा सा सरलीकरण हमŐ देता है लेिकन चंूिक िबंदु 
पी सकŊ ल सी पर İ̾थत है, इस िबंदु के िनदőशांक को सकŊ ल के समीकरण को भी संतुʼ करना चािहए और
 इसिलए यह सच होना चािहए या
 इसिलए अिनवायŊ ŝप से हम इस माũा से ˙शŊरेखा के समीकरण मŐ इस दािहनी ओर को Ůित̾थािपत कर सकते हœ  और
 इसिलए हमŐ ˙शŊरेखा का समीकरण िमलता है िजसे सरल बनाया जा सकता है
 इसिलए यह ˙शŊरेखा का समीकरण है  एक वृȅ िजसमŐ सामाɊ समीकरण वगŊ जोड़ वगŊ जोड़ दो जमा दो जोड़ x y gx fy c , 
िबंदु पर शूɊ के बराबर होता है, जो एक एक है, ठीक उसी तरह जैसे हमने ʩुȋɄ िकया था िकसी िदए गए िबंदु पर एक p x y p 
वृȅ की ˙शŊरेखा का समीकरण, हम अगली बार वृȅ के एक िबंदु पर िदए गए वृȅ के अिभलंब के समीकरण को Ůाɑ करते हœ,  तो मान 
लीिजए िक हमारे पास यह वृȅ है और यह कŐ ū है और हमारे पास एक िबंदु है  पįरिधp 
 इसिलए अिभलंब को कŐ ū को इस िबंदु से िमलाने वाली रेखा Ȫारा िदया जाता है जो िक यह रेखा हैp 
 इसिलए अब उȞेʴ यह है िक यिद हमŐ वृȅ का समीकरण िदया जाता है 
और यिद हमŐ इस िबंदु के िनदőशांक िदए जाते हœ जो िक इस िबंदु पर है  सकŊ ल की पįरिध तो उȞेʴ इस सामाɊ के समीकरण को p 
ढंूढना है,
 इसिलए मान लीिजए िक सकŊ ल का समीकरण यह है िक कŐ ū के साथ शूɊ से जी घटाकर एफ है और मान लीिजए िक एक िबंदु पी है 
िजसमŐ िनदőशांक दो दो है जो पर है जो वृȅ की पįरिध पर है तो हमारा उȞेʴ इस सामाɊ रेखा या तǽालीन के समीकरण का x y 
समीकरण ǒात करना है हमारा उȞेʴ 
िदए गए िबंदु पर वृȅ के अिभलंब का समीकरण ǒात करना है अब यह है  िक पर सामाɊ के सामाɊ ढलान का ढलानp cle ar p 

दो घटा माइनस के बराबर दो घटा घटा से िवभािजत होता है अब हमारे पास एक और िबंदु है जहां हमारे पास इस सामाɊ y f x g 
िबंदु पर कोई सामाɊ िबंदु है तो ढलान या तो मान लीिजए िक हमारे पास है  यह िबंदु इस xy 
सामाɊ रेखा पर कोई सामाɊ िबंदु है तो यह ढलान भी सामाɊ रेखा पर िकसी भी िबंदु और वृȅ के कŐ ū के बीच रेखा खंड के ढलान के 
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बराबर होना चािहए,
 इसिलए कŐ ū और िबंदु के बीच की रेखा का यह ढलान p 
इस सामाɊ रेखा पर िकसी भी िबंदु के बीच की रेखा के ढलान के समान होना चािहए, आइए हम और वृȅ का कŐ ū कहŐ Ɛोिंक q 
अिनवायŊ ŝप से ये दोनो ंरेखाएँ एक ही रेखा हœ, वे मूल ŝप से सामाɊ हœ
 इसिलए यह ढलान के बराबर होना चािहए रेखा खंड जो माइनस माइनस बटा माइनस माइनस के बराबर है और o oq y f x g 
यिद हम इसे और सरल करते हœ तो हम Ůाɑ करते हœ िजसका अथŊ है िक यह उस िबंदु पर वृȅ के अिभलंब का समीकरण है।p 
  
िकसी िदए गए िबंदु से िकसी िदए गए वृȅ की ˙शŊरेखा की लंबाई को राइव करŐ , 
तो मान लीिजए िक हमारे यहाँ एक वृȅ है िजसका समीकरण यह है और यह वृȅ का कŐ ū है और मान लीिजए िक हमŐ एक िबंदु िदया p 
गया है िजसमŐ िनदőशांक एक एक है और  िफर हमŐ इस ˙शŊरेखा पीटी की लंबाई खोजने के िलए कहा जाता है,x y 
 इसिलए यह लंबाई पीटी जहां पीटी इस िबंदु पर इस सकŊ ल के िलए एक ˙शŊरेखा है,
 इसिलए ˙ʼ ŝप से यह 90 िडŤी है और हमŐ इस िबंदु को खोजने के िलए कहा जाता है, हमŐ इस लंबाई को खोजने के िलए कहा जाता है
हम जानते हœ िक यह लंबाई ओटी िदए गए सकŊ ल की िũǛा है जो िक जी वगŊ ɘस है जो िक जी वगŊ का वगŊमूल है और यह दूरी भी गणना
की जा सकती है यह इस अिभʩİƅ के ऑɛ वगŊमूल Ȫारा िदया गया है जो वगŊ है  का वगŊमूल एक जमा पूरा वगŊ जमा एक x x g y 
जमा पूरा वगŊ हमŐ पता चलता है िक ऑɐ एक समकोण िũभुज है औरf 
 इसिलए पाइथागोरस Ůमेय से हम जानते हœ िक वगŊ वगŊ और वगŊ है जो है Ɠʤ ऑप ˍायर माइनस ओटी ˍायर op ot pt pte 
का वगŊमूल जो इतना ऑप ˍायर है इस समीकरण से पाया जा सकता है
 इसिलए पी वगŊ एक ɘस जी पूरा वगŊ ɘस वाई एक ɘस एफ पूरा वगŊ होगा और ओटी वगŊ िũǛा का वगŊ है जो डी है  वगŊ जोड़ x f 
वगŊ ऋण तो अंत मŐ यह िकसी िदए गए िबंदु से इस वृȅ तक ˙शŊरेखा की लंबाई का ʩंजक है, िजसका समीकरण यह हैc p pt 
 इसिलए अिनवायŊ ŝप से यहाँ हम यिद आमतौर पर समीकरण का वृȅ िदया जाएगा इस वृȅ का हमŐ िदया जाएगा
 इसिलए यह गुणांक और इसी तरह ǒात होगें इस िबंदु के िनदőशांक हमŐ िदए जाएंगे, उɎŐ भी जाना जाएगा और िफर इस gf c p 
लंबाई को इस ˙शŊरेखा की लंबाई खोजने के िलए कहा जाएगा तािक हम  इस सूũ का आसानी से उपयोग कर सकते हœ जहां ये सभी x 
एक एक ǒात हœ और और भी ǒात हœ हम अगले ʩाƥान मŐ हम पįरभािषत करŐ गे िक एक वृȅ के संबंध मŐ एक िबंदु की शİƅy gf c 
का Ɛा अथŊ है और हम इस पर भी चचाŊ करŐ गे एस  कुछ सम˟ाएँ िकसी िदए गए िबंदु पर वृȅ की ˙शŊरेखा से संबंिधत कुछ सम˟ाओ ं
को हल करती हœ और वृȅ पर िदए गए िबंदु पर वृȅ के िलए सामाɊ भी धɊवाद 
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