
 वतुŊळांवरील ितस̴ या ʩाƥानात आपले ˢागत आहे शेवटǉा लेƁरमȯे िबंदू वतुŊळात आहे की नाही हे ठरवǻाǉा पȠतीसह आʉी 
समाɑ केले या ʩाƥानात आपण पुढे जाऊ आिण िदलेली ओळ कशी शोधता येईल ते पाš.
 आिण िदलेले वतुŊळ एकमेकांना छेदतात आिण ते दोन िबंदंूनी िकंवा एका िबंदूवर छेदतात िकंवा ते समान रीतीने छेदत नाहीत का ते 
आपण पाš या दोɎी अƗावरील वतुŊळाचा इंटरसेɐ कसा शोधायचा आिण ȑानंतर काही सम˟ा येतात आिण जर आपʞाला या 
ʩाƥानात वेळ असेल तर िदलेʞा िबंदूवर ˙िशŊका आिण वतुŊळाचे सामाɊ समीकरण शोधǻाची पȠत देखील आपण कʬर कŝ, 
ʉणून आपण शेवटǉा ʩाƥानात काय िनʺषŊ काढला आहे याची थोडीशी पुनरावृȅी कŝ , ʉणून समजा आपʞाकडे एक वतुŊळ c 
असेल Ǜाचे समीकरण चौरस आहे.x 
  अिधक चौरस अिधक दोन अिधक दोन अिधक समान शूɊ आहे ʉणून आपʞाला मािहत आहे की हे वतुŊळ पįरभािषतy gx fy c 
करते 
वजा वजा आिण िũǛा समान वगाŊचे वगŊमूळ अिधक वगŊ वजा आता g f r g f c sup.
  पोझ आʉाला एक िबंदू िदला आहे Ǜाचे िनदőशांक आिण आहेत आता Ůʲ असा आहे की हा िबंदू या वतुŊळाǉा आत आहे कीp a b 
तो बाहेर आहे िकंवा तो या वतुŊळाǉा पįरघावर अगदी भौिमतीय̊̽Ǩा आहे की नाही हे कसे तपासायचे?  आपण ही आकृती येथे पाहतो 
की, जर िबंदू वतुŊळाǉा बाहेर असेल तर हा िबंदू आिण वतुŊळाǉा मȯभागी अंतर असेल तर हे अंतर  वतुŊळाǉा िũǛापेƗा जाˑ p p 
असले पािहजे.
  िबंदू आत असेल तर हा िबंदू आिण कŐ ū यांǉातील हे अंतर वतुŊळाǉा िũǛापेƗा कमी असेल आिण जर हा िबंदू आिण कŐ ū यांǉातील 
अंतर वतुŊळाǉा िũǛाएवढे असेल तर साहिजकच हा िबंदू आहे.p 
  वतुŊळाǉा पįरघावर
 ȑामुळे आपण हे कसे शोधू शकतो, मग आपʞाला हे अंतर शोधायचे आहे ʉणजे ʉणजे वजा वजा संपूणŊ वगŊ अिधक िम ǉा op g 
वगŊमूळ बरोबर आहे  वजा पूणŊ चौरस जो समान आहे ʉणून आता आपण ʉणतो की जर पेƗा कमी असेल तर ते us f b op r 
असे आहे की या वतुŊळात पेƗा मोठा आहे का ते पहा नंतर हे वतुŊळाǉा बाहेर आहे आिण समान असʞास  आधीǉा p r p op 
ˠाईडवŝन 

ची अिभʩƅी वापŝन आता वतुŊळावर आहेop p 
 ȑामुळे हे आहे आिण op 
ते वतुŊळाǉा िũǛा पेƗा कमी आहे की नाही हे शोधǻासाठी आपण तपासत आहोत जे चौरस अिधक वगŊ वजा असेल तर  r d f c 
तुʉी दोɎी बाजंूचे वगŊ कŝन ही अट सोपी करा मग शेवटी काय िमळेल ही İ̾थती चौरस अिधक चौरस अिधक दोन अिधक दोन b ag 

अिधक नकाराȏक आहे आिण लƗात ƽा की ही डावी बाजू यािशवाय दुसरे काहीही नाही fb c 
आिण सह चतुभुŊज ŝप अनुŢमे आिण ने बदलले आहे ʉणून आपʞाला फƅ या िबंदूचे चे िनदőशांक या चौकोन x y a b p 

फॉमŊमȯे ठेवावे लागतील आिण नंतर आपʞाला जे िमळते ते शूɊापेƗा कमी आहे की शूɊापेƗा मोठे आहे िकंवा शूɊ असेल तर ते 
तपासावे लागेल.
  शूɊापेƗा कमी िबंदू वतुŊळाǉा आत आहे जर शूɊ असेल तर ते वतुŊळावर आहे आिण जर हे शूɊापेƗा मोठे असेल तर ते वतुŊळाǉा p 
बाहेर आहे उदाहरणाथŊ समजा जर आपʞाला हे वतुŊळ िदले आहे Ǜाचे समीकरण चौरस अिधक वगŊ अिधक सहा आहे उणेc x y x 
आठ अिधक चार समान शूɊy 
 ȑामुळे हे वतुŊळ दोन सहा ʉणजे तीन ʉणजे कŐ ū समɋय कŐ ūाचा समɋय कŐ ūाचा समɋय वजा तीन आहे ȑाचŮमाणेg g x x x 
कŐ ūाचा समɋय चार असेल कारण उणे चार आहे आिण समɋय उणे आहे जो चार ǉा बरोबरीचा आहे आिण िũǛा वगŊy f y f g 
अिधक वगाŊचे वगŊमूळ असेल ʉणजे ते 25 उणे असेल जे चार असेल तर िũǛा एकवीसचे वगŊमूळ आहे आिण समजा आता f c 
आपʞाला एक िबंदू दोन ˢʙिवराम वजा एक िदला आहे आिण आपʞाला हा िबंदू वतुŊळाǉा आत आहे की वतुŊळाǉा बाहेर आहे की 
वतुŊळावर आहे हे शोधǻास सांिगतले आहे, तर आपʞाला हे अंतर शोधायचे आहे जे वगŊमूळाǉा समान असेल उणे उणे दोनth  ee 
ʉणजे वजा पाच पूणŊ चौरस अिधक चार वजा वजा एक ʉणजे पाच पूणŊ चौरस
 ȑामुळे हे ५० चे वगŊमूळ आहे जे िũǛापेƗा मोठे आहे आिण ʉणून हे ˙ʼ नाही की हा िबंदू या वतुŊळाǉा बाहेर आहे पुढे समजा की p 
आपण  एक रेषा आिण वतुŊळ िदले आहे ʉणून समजा आपʞाला हे समीकरण असलेले वतुŊळ िदले आहे आिण आपʞाला एक सरळ 
रेषा िदली आहे Ǜाचे समीकरण हे अिधक ǉा बरोबरीचे आहे तर आता मनात येणारा पिहला Ůʲ हा आहे की आपण l y mx d 
भूिमतीय̊̽Ǩा पािहले तर  मग समजा आपʞाकडे वतुŊळ असेल तर हे येथे वतुŊळ आहे आिण मग सरळ रेषा एकतर अशी असू शकते, 
तर ही एक केस आहे िजथे रेषा वतुŊळावरील कोणȑाही िबंदूला छेदत नाही तर दुसरी केस अशी असू शकते िजथे सरळ रेषा वतुŊळातून 
कापते.
  वतुŊळ ʉणजे ते वतुŊळाला अगदी दोन िबंदंूनी छेदते आिण ितसरी केस अशी असू शकते िजथे सरळ रेषा ŮȑƗात वतुŊळाची ˙िशŊका 
असते ʉणून ही ितसरी केस आहे
 ȑामुळे या Ůकरणात सरळ रेषा हा वतुŊळाǉा एका िबंदूला ˙शŊ करतो ʉणून आपʞाला फƅ ही दोन समीकरणे िदली आहेत कीly 
नाही हे आपʞाला कसे कळेल यापैकी कोणते Ůकरण खरे आहे हे आपण कसे शोधू शकतो 
अथाŊतच एक सोपा मागŊ ʉणजे आपण वतुŊळ आिण सरळ रेषा काढतो पण  हे कदािचत वेळ घेणारे असू शकते आिण अथाŊतच यात ũुटीचंा
धोका आहे , दुसरा मागŊ ʉणजे ही समीकरणे सोडवǻाचा Ůयȉ करणे ʉणजे हे अिधक ǉा बरोबरीचे आहे असे िदलेले आहेy mx d 
कारण आपण हे तȚ पिहʞा समीकरणात वापŝ या 
की वतुŊळ आिण सरळ रेषा एखाȨा िबंदूवर छेदतात असे ʉणू Ȩा, ʉणून वतुŊळ आिण सरळ रेषा काही िबंदूवर छेदू Ȩा ते c l p 
िनदőशांक आिण आहेत, तर याचा अथŊ असा आहे की हा िबंदू वतुŊळ आिण ते दोɎीवर आहे  सरळ रेषेवर देखील İ̾थत आहे आिण a b 
ʉणून या िबंदूǉा समɋयाने 
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दोɎी समीकरणे पूणŊ करणे आवʴक आहे,
 ȑामुळे याचा अथŊ असा आहे की हा िबंदू वतुŊळावर असायला हवा ʉणून हे समीकरण समान सह समाधानी असले पािहजे आिण x a y
बरोबर ʉणून हे समीकरण आता समाधानी असले पािहजे कारण हा िबंदू देखील या सरळ रेषेवर आहे हे समीकरण देखील बरोबर b x 

आिण बरोबर वर समाधानी असले पािहजे आिण ʉणून आपʞाकडे देखील हे समीकरण आहे आिण आता आपण काय  या a y b 
पिहʞा समीकरणात आपण समान अिधक ला बदलतो का ʉणून या पिहʞा समीकरणात िजथे असेल ितथे आपण b ma d b ma 
अिधक ने बदलतो मग आपʞाला खालील समीकरण िमळेल आिण जर आपण ते सोपे केले तर आपʞाला हे उघडायचे आहे  d 
अिभʩƅी आिण हे येथे आहे ʉणून जर आपण हे समीकरण पािहले तर ते ȑाǉा चतुभुŊज समीकरणातील िȪतीय ŵेणीचे समीकरण आहे
आिण ʉणून ते जाˑीत जाˑ दोन वाˑिवक मुळे असू शकतात जी दोन िभɄ वाˑिवक मुळे आहेत ʉणून जर आपʞाला दोन िभɄ 
वाˑिवक मुळे िमळाली तर जर आपʞाला दोन िमळाले तर आपʞाला या समीकरणात दोन िभɄ वाˑिवक मुळे िमळाली तर याचा अथŊ 
काय होतो याचा अथŊ असा होतो की दोन िभɄ वाˑिवक मूʞे आहेत, उदाहरणाथŊ आपʞाकडे ही मूʞे शूɊ आिण एक असू शकतात 
आिण नंतर अनुŝप  शूɊासाठी हा अिधक ǉा बरोबरीचा आहे ʉणून जेʬा शूɊ असेल तेʬा हा शूɊ अिधक b ma d a b ma d
ǉा बरोबरीचा असेल तर मग आपʞाकडे हा छेदनिबंदूचा एक संभाʩ िबंदू आहे ʉणून हा छेदनिबंदूचा एक िबंदू असू शकतो ʉणून हे 
दोन  या समीकरणाची वेगळी मुळे आहेत का येथे छेदनिबंदूचा दुसरा िबंदू एकाशी सुसंगत असेल ʉणून जेʬा समɋय एक ah x 
असेल तेʬा समɋय एक अिधक असेल तेʬा जेʬा आपʞाकडे दोन िभɄ वाˑिवक मुळे असतील तेʬा आपʞाकडे असेलy ma d 
 दोन िभɄ िबंदू जेथे सरळ रेषा वतुŊळाला छेदणार आहे जेणेकŜन या िहरʩाशी सुसंगत असेल या Ůकरणात िजथे आपʞाकडे िहरवी रेषा 
हे वतुŊळ दोन िभɄ िबंदंूवर कापत आहे दोन िभɄ िबंदू आणखी एक Ůकरण असू शकते जेथे या समीकरणात आपण समान आहोत  
वाˑिवक मुळे आपʞाकडे समान वाˑिवक मुळे आहेत
 ȑामुळे मुळात याचा अथŊ असा आहे की आपʞाकडे फƅ एक मूळ आहे Ǜाची पुनरावृȅी होते 
ʉणून या Ůकरणासाठी या समीकरणाचे मूळ असू Ȩा Ǜामȯे शूɊ Ȫारे दशŊिवले जाते .
  या केसमȯे िजथे दोɎी मुळे शूɊाǉा समान आहेत, आपʞाकडे छेदनिबंदूचा फƅ एक िबंदू असेल आिण तो िबंदू शूɊ ˢʙिवराम 
मा नॉट ɘस डी असेल आिण ही केस मुळात अशी आहे िजथे सरळ रेषा अशी आहे की ती ˙िशŊका आहे.
  काही िठकाणी वतुŊळ करा ʉणजे ही अशी पįरİ̾थती आहे िजथे आपʞाकडे फƅ हेच आहे िजथे आपʞाकडे या समीकरणाची समान 
मुळे आहेत आिण अथाŊतच ितसरी शƐता अशी आहे की दोɎी मागŊ जिटल आहेत ʉणून कोणताही वाˑिवक मागŊ नाही कारण 
आपʞाकडे वाˑिवक मागŊ नाही मुळात याचा अथŊ असा आहे की चे कोणतेही वाˑिवक मूʞ नाही Ǜासाठी ही गोʼ शूɊ बरोबर a 
आहे याचा अथŊ असा आहे की वतुŊळ आिण सरळ रेषा या आकृतीमȯे कधीही छेदत नाहीत की ही गोʼ या लाल रेषेशी संबंिधत आहे.
  लाल रेषा या वतुŊळाला कधीच छेदत नाही हे पाš शकतो आिण पुढे हे गुणांक बघून आिण खरं तर या चतुभुŊज समीकरणाǉा 
भेदभावाकडे पाšन Ůकरणे देखील पाहणे खूप सोपे आहे.
 या तीनपैकी कोणती Ůकरणे लागू आहेत हे समजू शकते, ही िविशʼ कʙना ˙ʼ करǻासाठी आपण येथे एक छोटेसे उदाहरण घेऊ या 
, आपण वतुŊळ चौरस अिधक वगŊ अिधक दोन वजा चार वजा चार समान शूɊ याचा िवचार कŝया.x y x y 
 वतुŊळाचे कŐ ū उणे एक ˢʙिवराम दोन वर आहे िũǛा तीन एकके आहे हे समɋय अƗ असू Ȩा आिण आपʞाकडे मूळ येथे आहे 
ʉणून कŐ ū उणे एक दोन वर आहे ʉणून हे येथे कŐ ū आहे
 ȑामुळे हा िबंदू उणे एक आहे आिण दोन आिण िũǛा तीन एकके आहेत ʉणून वतुŊळ अंदाजे असे काहीतरी आहे 
आिण आता समजा जर आपʞाला सरळ रेषा अिधक समान उणे पाच िदली तर ही सरळ रेषा अƗ या िबंदूवर उणे 5 छेदेल  0 x y x 
आिण ती अƗावरील या िबंदूतूनही जाणार आहे y 
ȑामुळे सरळ रेषा ही अशीच आहे ʉणून या Ůकरणात ˙ʼपणे आपण भौिमतीय पȠतीने रेखाटून आपण पाš शकतो की छेदनिबंदूचा 
कोणताही िबंदू नाही.
 वतुŊळ आिण रेषा यांǉामȯे पण आपण गिणतीय̊̽Ǩा कसे पाš शकतो की आपण आता चालत होतो ȑाŮमाणेच पुढे जाऊ शकतो 
जर या वतुŊळावर आिण या रेषेवर आिण चे समɋय असलेला एखादा िबंदू असेल तर या दोɎी समीकरणाचे समाधान केले पािहजे  x y 
ȑा िबंदू ǉा समɋयाने समजा आता आपʞाकडे िबंदू आहे इथून आपʞाला कळते की ते समान आहे कारण हा िबंदू xy xy als 
सरळ रेषेवर आहे अिधक समान उणे 5 समɋय ɘस ǉा वजा समान असावा  5 जेथे हा या िबंदूचा समɋय आहे येथेx y y x x x 
या समीकरणात ही वˑुİ̾थती वापŝन छेदनिबंदूचा हा िबंदू वतुŊळाचे हे समीकरण देखील पूणŊ करेल ʉणून समान वापŝन समान y y 
वापŝन अिधक पाचचे वजा येथे आपʞाला िमळेल आिण  जर आपण हे सोपे केले तर आपʞाला हेच िमळते आिण या समीकरणाची x 
मुळे सोळा चौरस आहे दोन छɔन वजा आठ गुिणले चाळीस आठ गुिणले चाळीस एक तीन अǪावीस ʉणजे आपण दोɎी उपाय पाš 
शकतो.
 कॉ̱ɘेƛचे मूʞ आहे कारण भेदभाव ऋणाȏक आहे आिण दोɎी मुळे जिटल असʞाने दोɎी मुळे जिटल 
असʞाने छेदनिबंदू नाही आिण तेच आपण येथे या आकृतीमȯे पािहले आहे, ȑाचŮमाणे िवȨाȚाŊने देखील काही उदाहरण घेǻाचा Ůयȉ
केला पािहजे.
  दुसरी काही रेषा जी ŮȑƗात या वतुŊळातून जात आहे,
 ȑामुळे ितची काही रेषा तुʉाला माहीत आहे जी दोघांना ˙शŊ करते, चला वतुŊळावरील दोन िबंदू ʉणू या आिण नंतर दुस̴या पदवीचे 
समीकरण िमळिवǻाचा Ůयȉ करǻासाठी आʉी कʬर केलेले िवʶेषण वापŝन दाखवǻाचा Ůयȉ कŝया 
आिण नंतर  ȑा दुस̴या अंशाǉा समीकरणामȯे ŮȑƗात दोन िभɄ वाˑिवक समाधाने आहेत का ते तपासा
 ȑामुळे पुढील िवषय ʉणजे 
इंटरसेɐ्स आिण 
समɋय अƗावरील वतुŊळ कसे शोधायचे ते ʉणजे इंटरसेɐ ʉणजे काय ते पाš या समजा हा अƗ आहे  अƗ आहे का आपण येथे x y 
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मूळ आहे आता समजा आपʞाकडे एक वतुŊळ आहे Ǜाचे कŐ ū एक ˢʙिवराम आहे आिण ितची िũǛा तीन एकके आहे ʉणून वतुŊळ 
काहीतरी आहे  हे जसे की आपण पाš शकतो की हे वतुŊळ या दोन िबंदंूवर अƗाला कापत आहे िकंवा छेदत आहे आिण ते या दोन l x 
िबंदंूवर अƗाला छेदत आहे ʉणून हे अंतर िकंवा ही लांबी येथे आहे ʉणून ही लांबी दोन िबंदंूमधील वतुŊळात अƗाला छेदतो ʉणून y x 
या लांबीला अƗावरील वतुŊळाने बनवलेला इंटरसेɐ ʉणतात ʉणून हा इंटरसेɐ िकंवा िकंवा अƗावरील वतुŊळाने बनवलेला x x x 
इंटरसेɐ ʉणजे ही लांबी आिण ȑाचŮमाणे या भागाची लांबी  दोन िबंदंूमधील अƗाचा जेथे हवामान वतुŊळाचे वतुŊळ अƗाला छेदतेy y 
 ȑामुळे ȑा दोन िबंदंूमधील अंतर हे मुळात अƗावरील वतुŊळाने केलेले y 
इंटरसेɐ आहे िकंवा थोडƐात इंटरसेɐȪारे आता Ůʲ असा आहे की जर  आपʞाला वतुŊळाचे समीकरण िदले आहे की आपण या 
इंटरसेɐ्सचे मूʞ कसे शोधू शकतो ʉणून पुढे आपण एका पȠतीची चचाŊ कŝ िजथे आपʞाला वतुŊळाचे समीकरण िदले तर आपण 
सƗम होऊ शकू.
 या वतुŊळाने आिण अƗावर केलेʞा ʩȑयाची अिभʩƅी शोधा, ʉणून समजा हा तुमचा आहे हा आमचा अƗ आहे आिण x y x x 
ʉणून हा अƗ आहे हा अƗ आहे Ǜाची उȋȅी येथे आहे आिण समजा तसे असʞास समजा  हे येथे एक वतुŊळ आहे आिण हे कŐ ūx y 
आहे असे ʉणू या ʉणून इंटरसेɐ शोधǻासाठी इंटरसेɐ शोधǻासाठी Ůथम या दोन िबंदंूचे समɋय शोधावे लागतील आता हा x x 
िबंदू िजथे वतुŊळ अƗांना छेदत आहे ते ˙ʼपणे िदसेल  ȑाचा समɋय शूɊाǉा बरोबरीचा असावा ʉणून हे दोन िबंदू ˢʙिवराम x y 
शूɊाचे आहेत ʉणून आपʞाकडे या Ůकारचा एक िबंदू आहे जो अƗावर आहे तर हा िबंदू देखील वतुŊळावर आहे कारण आपण पाš x 
शकतो ʉणून तो असणे आवʴक आहे  या िबंदूǉा समɋयाने वतुŊळाचे समीकरण पूणŊ करणे आवʴक आहे जे एक चौरस अिधक शूɊ 
चौरस आहे शूɊ अिधक दोन अिधक समान शूɊ आहे कारण आपण पुɎा पाš शकतो की हे एक िȪघात समीकरण आहे आिण ga c 
दोन मुळे 
वजा अिधक वजा वगŊमूळ िदली आहेत  ǉा चौरस मी  ʉणून सावधिगरीचा एक शɨ असा आहे की मी वतुŊळ g g inus c 
दशŊिवǻासाठी वापरत आहे आिण हा वरचा केस ʉणतो आिण हा लोअर केस ai c c c 
वतुŊळाǉा समीकरणाǉा डाʩा बाजूला İ̾थर पदासाठी आहे ʉणून हा लोअर केस आहे  तर हे देखील लोअरकेस आहे आता c c 
आपण येथून ˙ʼपणे पाš शकतो की जर वगŊ या पेƗा लहान असेल तर वगŊ पेƗा लहान असेल तर g c g c 
या समीकरणाची कोणतीही वाˑिवक मुळे नाहीत कारण या समीकरणाची कोणतीही वाˑिवक मुळे नाहीत याचा अथŊ असा की या 
वतुŊळावर ˢʙिवराम 0 या फॉमŊचा कोणताही िबंदू नाही आिण ȑाचा अथŊ असा आहे की वतुŊळ कधीही अƗांना छेदत नाही ʉणून जरx 

वगŊ पेƗा कमी असेल तर वतुŊळ g c 
अƗांना छेदत नाही.x 

 Ǜा केसमȯे इंटरसेɐ असेल तेथे कोणतेही इंटरसेɐ नसते ʉणून हे अƗासह कोणतेही इंटरसेɐ नसलेले केस आहे, दुसरे केस जर x g 
ˍेअर ǉा बरोबरीचे असेल तर हे िविशʼ केस असू शकते ʉणून ही आकृती या केसशी संबंिधत नाही c ah 
कारण  मȯे  ȑाǉा आकृतीत आपण पाहतो की तेथे दोन िबंदू आहेत कारण या आकृतीमȯे आपण पाहतो की वतुŊळ अƗाला दोनt x 
िबंदंूनी छेदत आहे आता जर वगŊ ǉा समान असेल तर हे शूɊ आहे आिण दोɎी मुळे वजा ǉा समान आहेत.g c g 
 जर वगŊ ǉा बरोबरीचा असेल तर आपʞाकडे दोन समान मुळे आहेत Ǜाचा अथŊ असा होतो की वतुŊळ अƗाला छेदतो तेथे g c x 
एकच िबंदू आहे  परंतु मुळात फƅ एकच िबंदू आहे जो अƗावर तसेच वर दोɎी आहे.x 
  वतुŊळ आिण तो िबंदू अथाŊतच मग ʉणून जर वगŊ ǉा बरोबरीचा असेल तर वतुŊळ g c 
ȑा िबंदूवर अƗाला ˙शŊ करते ʉणून चे मूʞ वजा आहेx a g 
 ȑामुळे िबंदू उणे ˢʙिवराम शूɊ असेल आिण या Ůकरणात दोɎी कारण  मुळे समान आहेत इंटरसेɐचे मूʞ शूɊ असेल ʉणून g 
जर चौरस ǉा समान असेल तर g c 

अƗ असलेʞा या वतुŊळाचा इंटरसेɐ शूɊ असेल आिण ितसरा केस जेʬा वगŊ पेƗा मोठा असेल तर वगŊ पेƗा मोठा असेल x g c d 
तर  नंतर आपʞाकडे दोन आहेत  िटंƃ ŝट्स ʉणजे मुळांपैकी एक ʉणजे या समीकरणाची आपʞाकडे दोन वेगळी मुळे c dis 
असतील
 ȑामुळे दोन मुळे वजा अिधक वगाŊचे वगŊमूळ वजा दुसरे मूळ उणे वजा वगŊ वजा असेलg g c g d c 
 ȑामुळे या Ůकरणात  जेथे वगŊ पेƗा मोठा असतो तेʬा हे वतुŊळ अƗाला दोन िभɄ िबंदंूनी छेदते जे ʉणजे हा एक िबंदू आहे g c x 
आिण दुसरा िबंदू हा आहे आिण नंतर अƗावरील वतुŊळाने केलेʞा इंटरसेɐचे मूʞ असेल या दोन िबंदंूमधील अंतर x 

अƗावरील वतुŊळाȪारे अƗावर समान असेल ʉणून या दोन िबंदंूमधील अंतर x x 
वगŊ वजा ǉा वगŊमूळाǉा दुɔट असेल ʉणून ही अिभʩƅी आहे g c 
अƗावरील वतुŊळाने बनवलेले इंटरसेɐ आिण ȑाचŮमाणे हे दाखवǻासाठी ʩायाम ʉणून सोडले जाते की जर वगŊ पेƗा मोठा x f c 

असेल तर अƗावरील वतुŊळाने बनवलेला इंटरसेɐ वगŊ वजा ǉा दोन पट वगŊमूळ आहे.y f c 
 जर वगŊ  हे ǉा बरोबरीचे असेल तर अƗावरील वतुŊळाने बनवलेला इंटरसेɐ शूɊ असेल आिण जर वगŊ पेƗा कमी f e c y f c 
असेल तर या Ůकरणात वतुŊळ मुळात िबंदूवरील अƗाला ˙शŊ करते आिण िबंदू आिण िनदőशांकांǉा समɋयांना ˙शŊ करते.y 
  तो िबंदू शूɊ ˢʙिवराम वजा असेल आिण या ितस̴या Ůकरणात वगŊ पेƗा कमी असेल तर वतुŊळ अƗाला छेदत नाही पुढे f f c y 
आपण काही सम˟ा पाš या ʉणून येथे एक सम˟ा आहे िजथे असे ʉटले जाते की आपʞाकडे एक आहे Ǜा वतुŊळाचे समीकरण हे x
चौरस अिधक चौरस वजा दोन वजा सहा अिधक सहा समान शूɊ आहेy x y 
 ȑामुळे या वतुŊळाचे कŐ ū एक ˢʙिवराम तीन आहे ʉणून हे मȯवतŎ हे वतुŊळ येथे िहरʩा रंगात काढले आहे आिण या वतुŊळाची िũǛा 
दोन एकके आहेत आिण नंतर असे ʉटले जाते की या िहरʩा वतुŊळाचा एक ʩास जो िहरʩा रंगात काढला आहे, ʉणून या ʩासाचा 

ते िवचार कŝया, तर हा ʩास ŮȑƗात लाल आिण मȯे अधŊवट काढलेʞा दुसयाŊ वतुŊळात रेकॉडŊ केला जातो.pqp q  t 
 ȑाचे लाल वतुŊळ दोन ˢʙिवराम िबंदूवर कŐ िūत आहे एक Ůʲ आʉाला या लाल वतुŊळाची िũǛा शोधǻासाठी िवचारत आहे 
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ʉणून ते फार कठीण नाही कारण हे िदले आहे की हा िहरवा रेषाखंड या िहरʩा वतुŊळाचा ʩास आहे ʉणून Ȩा  आपण ʉणतो की 
िहरʩा वतुŊळाचे कŐ ū आहे जे येथे उम आहे िनदőशांक एक आहेत िकंवा एक आिण तीनचे समɋय आहेत आिण या िहरʩा वतुŊळाचा o 
ʩास लाल वतुŊळाचा एक समूह असʞाने हे ˙ʼ आहे की ȑाला दोन िबंदू असतील  आिण जे ʩासाचे शेवटचे िबंदू आहेत परंतु p q 
नंतर हे आिण देखील लाल वतुŊळावर पडतील p q 
कारण ही देखील या लाल वतुŊळाची जीवा आहे या लाल वतुŊळाचा कŐ ū हा िबंदू असू Ȩा Ǜाचा समɋय िदला आहे दोन ˢʙिवराम pq 
एक असǻासाठी हा समɋय दोन ˢʙिवराम एक असेल आिण आʉाला हे अंतर शोधǻास सांिगतले जाईल जे या लाल वतुŊळाची ap 
िũǛा असेल तर आता आपण हा िबंदू या िबंदूशी जोडला तर  आʉाला मािहती आहे  हा कोन अंश असणार आहे कारण a poa 90 
आपण ला ला जोडतो मग आपण पाहतो की आिण हे दोन िũकोण a q poa qoa 
एकŝप आहेत कारण ही बाजू या बाजूने आहे
 ȑामुळे ची ही बाजू ǉा या बाजूǉा समान आहे poa qaqoa 
कारण दोɎी  ही लांबी लाल वतुŊळाची िũǛा आहे आिण नंतर या दोन िũकोणांमधील ही बाजू पुढे सामाɊ आहे कारण िũकोण o poa 
ǉा िहरʩा वतुŊळाचे कŐ ū आहे िũकोण ǉा ǉा बरोबर आहे कारण कारण हे कŐ ū आहे  ʩास आिण हे दोन po qa qo p ah 
िũकोण एकŝप असʞामुळे हे दोन कोन समान असतील आिण ʉणून ही सरळ रेषा असʞाने हे दोɎी कोन 90 अंश असतील p oq 
आता जर तुʉी हा काटकोन िũकोण पािहला तर तो झमू कŝन दाखवला तर हे आहे जे दोन ˢʙिवराम आहे एक हा एक poa a o 
ˢʙिवराम तीन आहे आिण हा आहे ʉणून आता हे अंतर शोधǻास सांिगतले आहे ही िहरʩा वतुŊळाची िũǛा आहे आिण या p po 
समीकरणावŝन आपण या समीकरणावŝन आपण पाš शकतो की िहरʩा वतुŊळाची िũǛा दोन एकके आहे आिण ʉणून हे अंतर op 
दोन एककांǉा बरोबरीचे आहे 
हे अंतर सहज काढले जाऊ शकते कारण आपʞाकडे आिण दोɎीसाठी समɋय आहेत आिण ते समान आहेत.oa o a 
  पाचचे वगŊमूळ आिण नंतर हे पाहणे अगदी सोपे आहे की जर आपण पायथागोरसचे Ůमेय लागू केले तर या िũकोणी ओपची ही लांबी 
एकक होईल आिण ʉणून लाल रंगात दशŊिवलेʞा इतर वतुŊळाची िũǛा 3 एकके आहे ʉणून आपण ȑासह  हे ʩाƥान पूणŊ करा पुढील
लेƁरमȯे आपण आणखी काही सम˟ा पाš आिण िदलेʞा िबंदूवर वतुŊळात ˙िशŊका आिण सामाɊ यांचे समीकरण कसे काढायचे ते 
देखील पाš .
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