
ಆචಯ ಉಪක౲ ಸದย౵  ವಲಯಗಳ ಀคൡ ෩ರඡ ಉಪක౲ ಸಃౙ  ๬౷ ಗತ, ಈ ಉಪක౲ ಸದย౵  ಒಂൿ ෈ಂൿโ ไತ౨ අಳಡ 
ಇං෻ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  ඛಧბค๯ವ เඋನඅಂൽಡ කโ ෨౽౨ ಯತั๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ಉಪක౲ ಸದย౵  
කโ ෨ಂං ๬ಞ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಆഔౣ ฆವ ชಒ ಮൡ౨  ඛೕಡมಜං෻ ಎಂൿ කโ ຂಡ ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಎಂൿ 
ඣೕഺೕಣ. ไತ౨ โ ೞൽ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಅโ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳย౵  ಅಥ฿ ಒಂൿ ෈ಂൿเನย౵  ೞൽ๯ತ౨ ๅ෻ ಅಥ฿ ಅโ 
ಒಂඃ คೕൟ ೞൽ๯โൽಲ౵ ่ೕ ಅಥ฿ ಅඃ คೕൟ ೞൽಸൽದ౪ ง ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳ ඦತರ ไತ౨ ದ ಪ౳ ൟීಧವඝ౬  
ಉഴ๼ല෷โൿ ຂಡ ಎಂൿ කโ ඣೕഺೕಣ ಮൡ౨  ಈ ಉಪක౲ ಸದย౵  ನಮಡ ಸಮಯเದ౪ ฉ කโ ಸಹ ෥ഴ൤౨ ೕๅ 
ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  ງತದย౵  ไತ౨ ಃౙ  ಸ౭ ಶბಕ ಮൡ౨  ๬෥ನ౲  ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ല෷ವ เඋನವඝ౬  ಕವฑ ෥ല,
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆචಯ ಉಪක౲ ಸದย౵  ಏඝ ൟೕ෥ბඛ๭ං ಎಂ්ದರ ಀคൡ ಸ౷ ಲ౭  คೕ౽౲ භ ෥ല,
ಆದ౪ คಂದ කโ ไತ౨ ವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ไತ౨ ವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಅದರ ಸ෦ೕಕರಣโ ವಗბ ಮൡ౨  ವಗბ฿ಜං. ೯൤ಡ c x y 
ಎರഴ ೯൤ಡ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ංgx fy c 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ไತ౨ ವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯ತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, ෭ನ๺ ෭ನ๺ ನย౵  ಄ಂದ౳ අಂൽಡ ಇย౵  ຂูೕಣ g f 
ಮൡ౨  ವಗბದ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಮൡ౨  ವಗბ ෭ನ๺ ಈಗ ನಮಡ ඛೕಡมಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಒಂൿ g r f c 
ඩ෵ಂഡ ಇದರ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಮൡ౨  ಈಗ ಪ౳ ๔౬ ෺ಂದฉ, ಈ ෈ಂൿโ ಈ ไತ౨ ದ ಒಳಡ ಇං෻ ಅಥ฿ p a re a b 
ಅൿ ຄರಡ ಇං෻ ಅಥ฿ ಅൿ ඛಖರ฿ಜ ಈ ไತ౨ ದ ๯ತ౨ ಳ൤ಯ ෬ว ಇං෻ ಎಂൿ කโ ຂಡ ಪค๏ೕย๯൤౨ ೕๅ 
ಎಂ්ൿ ೦౲ ෦ൟೕಯ฿ಜ කโ ಈ ಆಂൟಯඝ౬  ಇย౵  ඣೕലದฉ ಒಬ౯ ฆ ๯ಲಭ฿ಜ ඣೕಡಬ๾ൿ ಒಂൿ ๆึ p 
෈ಂൿโ ไತ౨ ದ ຄರಡ ಇದ౪ ฉ ಈ ෈ಂൿ ಮൡ౨  ไತ౨ ದ ಮಧ౲ ූಗದ ನഴเನ ಅಂತರโp 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅಂತರโ ไತ౨ ದ ൟ౳ ಜ౲ ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜರ෎ಀ, ಮ൧౨ ಂංഷ ෈ಂൿโ ಒಳಜದ౪ ฉ ಈ ෈ಂൿเನ ನഴเನ ಅಂತರ 
ಮൡ౨  ಄ಂದ౳ โ ไತ౨ ದ ൟ౳ ಜ౲ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ෈ಂൿ ಮൡ౨  ಄ಂದ౳ ದ ನഴเನ ಅಂತರโ ไತ౨ ದ ൟ౳ ಜ౲ ಃౙ  
ඛಖರ฿ಜ ಸಮකಜದ౪ ฉ, ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ಈ ෈ಂൿ ไತ౨ ದ ๯ತ౨ ಳ൤ಯ ෬ยฆತ౨ ංp 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ කโ ຂಡ ෩ಲේತ฿ಜ ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ඦತರ කโ ෥ಡ෎౽ಜฆโൿ ಈ ඀ರದ ಅඝ౬  op 
ಉഴ๼ല෷โൿ,
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ನ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಒಂൿ ๸තಣბ ೓ಕದ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ෭ನ๺ op g f b 
๸තಣბ ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ ಜಂತ ඦತರ ಅൿ ಆಜං ಈ ไತ౨ ದ ಒಳಡ ಇฆತ౨ ං op r f p 
ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕല ಜಂತ ກ೉౞ ං෻ ಎಂൿ ඣೕല ඦತರ ಅൿ ไತ౨ ದ ຄರಡ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ r p op r 

ಈಗ ๼ಂൽನ ๲౵ ೖി ඛಂದ ನ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ไತ౨ ದ ෬ว ಇฆತ౨ ංp op 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಮൡ౨  ไತ౨ ದ ൟ౳ ಜ౲  ಜಂತ ಕല෫෵ං෻ ಎಂൿ කโ ಪค๏ೕย๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಅൿ ಚದರ ೯൤ಡ op r d f 
ಚದರ ෭ನ๺ ಆಜංc 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಎರവ ಬൽಗಳඝ౬  ವಜೕბಕค๯ವ ෩ಲಕ ಈ ๭౩ ൟಯඝ౬  ಸರಳತั๭ದฉ ඦತರ කโ ಆචಯย౵  
ಪഷ෷โൿ ಈ ๭౩ ൟ෷ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ಚದರ ೯൤ಡ ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ ಎರഴ ಎ೧ ೯൤ಡ ಎರഴ ಎෆ ෈ ಪ౵ ๺ ๭
ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಎಡූಗโ ಈ ಚൡෙბಜದ งಪವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭ x
ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಕ౳ ಮ฿ಜ ಮൡ౨  ෵ಂದ ಬದม෵ಸมಜංy a b 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ๻ಕ෎౽ಜං ಈ ಚൡෙბಜ งಪದย౵  ಮൡ౨  ඦತರ කโ p 
ಪഷ෷โൿ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං෻ ಅಥ฿ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ං෻ ಅಥ฿ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ๒ನ౲ ಃౙ  
ಸ෥ನ฿ಜං෻ ಎಂൿ ಪค๏ೕย๭ ඦತರ ඩ෵ಂഡ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜದ౪ ฉ ไತ౨ ದ ಒಳಡ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ไತ౨ ದ p 
෬ว ಇฆತ౨ ං ๵ච౬ ಜಂತ අಡ౥ ർಜං , ಉർಹರൕಡ ไತ౨ ದ ຄರಡ ನಮಡ ಈ ไತ౨ ವඝ౬  ඛೕലದฉ ಅඝ౬  ඛೕലದฉ ಅದರc 
ಸ෦ೕಕರಣโ ವಗბ ಮൡ౨  ವಗბ ೯൤ಡ ಆฆ ෭ನ๺ ಎಂഖ ೯൤ಡ කฤౙ  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංx y x y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ไತ౨ โ ಎರഴ ಆฆg 
ಆದ౪ คಂದ ෩ฆg 
ಆದ౪ คಂದ ಄ಂದ౳ โ ඛඃბ๎ಂಕ฿ಜං ಄ಂದ౳ ದ ඛඃბ๎ಂಕโ ෭ನ๺ ෩ฆ ಆಜං ಅඃ คೕൟ ಄ಂದ౳ ದ x x y 
ඛඃბ๎ಂಕโ කฤౙ  ಆಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ෭ನ๺ කฤౙ  ಮൡ౨  ඛඃბ๎ಂಕโ ෭ನ๺ ಆಜൿ౪  ಅൿ කಲౙ ಃౙ  f y f 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ൟ౳ ಜ౲ โ ವಗბದ ವಗბ෩ಲ ಮൡ౨  ವಗბ฿ಜฆತ౨ ංg f 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ 25 ෭ನ๺ ๭ ಆಜฆತ౨ ං ಅൿ කฤౙ  ಆಜฆತ౨ ං
ಆದ౪ คಂದ ൟ౳ ಜ౲ โ ಇಪ౭ ൧౨ ಂದರ ವಗბ෩ಲ฿ಜං ಮൡ౨  ಈಗ ನಮಡ ಎರഴ ಅಲ౭ เฃಮ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ඛೕಡมಜං 
ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಮൡ౨  ಈ ෈ಂൿโ ไತ౨ ದ ಒಳಡ ಅಥ฿ ไತ౨ ದ ຄರಡ ಇං෻ ಎಂൿ ๾ഴಕฤ ನಮ౱ ඝ౬  
಄ಳมಞತ౨ ං ಅಥ฿ ไತ౨ ದ ෬ว කโ ෩ಲේತ฿ಜ ಈ ඀ರವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಇൿ ෭ನ๺ ෩ฆ o p 
෭ನ๺ ಎರഴ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ෭ನ๺ ಐൿ ๸තಣბ ಚದರ ೯൤ಡ කฤౙ  ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಒಂൿ 
ಇൿ ಐൿ ๸තಣბ ೓ಕ฿ಜං
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 50 ರ ವಗბ෩ಲ฿ಜං ൟ౳ ಜ౲ ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಅಲ౵  ಈ ෈ಂൿ ಈ ไತ౨ ದ ຄರಡ ಇං ಎಂ්ದඝ౬  ಸ౭ ಷౣ ಪല๭, ෨ಂං ನಮಡ ಒಂൿ ชಒ ಮൡ౨  p 
ไತ౨ ವඝ౬  ඛೕಡมಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ,
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຄಂൽฆವ ಈ ไತ౨ ವඝ౬  ನಮಡ ඛೕಡมಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಮൡ౨  ನಮಡ ඡರ 
ชಒಯඝ౬  ඛೕಡมಜං ಅದರ ಸ෦ೕಕರಣโ ಆಜൿ౪  ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. කโ ೦౲ ෦ൟೕಯ฿ಜ l y mx d 
ඣೕലದฉ ನಮಡ ಬฆವ ෮ದಲ ಪ౳ ๔౬ ෺ಂದฉ, කโ ไತ౨ ವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಅൿ ಇย౵  ไತ౨ ฿ಜං ಮൡ౨  ඦತರ ಸರಳ 
ชಒ෷ ಈ คೕൟ ಇರಬ๾ൿ
ಆದ౪ คಂದ ชಒ෷ ෴โඃ ෈ಂൿವඝ౬  ೞൽಸൽฆವ ಒಂൿ ๸ದಭბ฿ಜං ไತ౨ โ ไತ౨ ದ ෩ಲಕ ඡರ ชಒ෷ 
ಕತ౨ ค๭ർಗ ಅൿ ไತ౨ ವඝ౬  ඛಖರ฿ಜ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳย౵  ೞൽ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ෩ರඡ ಪ౳ ಕರಣದย౵  ඡರ ชಒ෷ 
฿ಸ౨ ವ฿ಜ ไತ౨ ಃౙ  ಸ౭ ಶბಕ฿ಜං
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ರඡ ಪ౳ ಕರಣ฿ಜං
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಸರಳ ชಒ෷ ไತ౨ ದ ෬ว ඛಖರ฿ಜ ಒಂൿ ෈ಂൿವඝ౬  ෥ತ౳  ಸ౭ ๏ბ๯ತ౨ ං
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಈ ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ෥ತ౳  ඛೕലದฉ ನಮಡ ຂಡ ൟั෷โൿ ಈ ಪ౳ ಕರಣಗಳย౵  ෴โൿ 
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ඛಜ฿ಜං ಎಂ්ದඝ౬  කโ ಉഴ๼ല෷โൿ ຂಡ ಒಂൿ ๯ಲಭ฿ದ ෥ಗბๅಂದฉ කโ ไತ౨ ವඝ౬  ಮൡ౨  ඡರ ย ne
ಆದฉ ಅൿ ಸಮಯ ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ಸಹಜ฿ಜ ಇൿ අೕಷಗัಡ ಞค෴ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ෎ฉ คೕൟಯย౵  ಈ 
ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ಪคಹคಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯โൿ,
ಆದ౪ คಂದ කโ ೯൤ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ඛೕലฆโದคಂದ කโ ಈ ಸತ౲ ವඝ౬  ෮ದಲ y mx d 
ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ಬಳ๵ೕಣ ಏಃಂದฉ ไತ౨  ಮൡ౨  ඡರ ชಒ෷ ಃಲโ ງತದย౵  ೞൽ๯ತ౨ ๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ
ಆದ౪ คಂದ ไತ౨  ಮൡ౨  ඡರ ชಒ ಃಲโ ງತದย౵  ೞൽಸย ಆ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಮൡ౨  ಆಜฆತ౨ ๅc l p a b 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರ ಅಥბๆචಂದฉ ಈ ෈ಂൿโ ไತ౨ ದ ෬ว ಎರവ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಸರಳ ชಒಯย౵ ං ಮൡ౨
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಎರവ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  තซಸ෎ಀ
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈ಂൿโ ไತ౨ ದ ෬ว ಇರ෎౽ಜฆโದคಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ x b 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಈಗ ൣඪ౨ ಪലಸ෎ಀ ಏಃಂದฉ ಈ ງತโ ಈ ಸರಳ ชಒಯย౵ ං, ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ಡ x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಈಗ කโ ෥ഴൟ౨ ฆโൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ ല ಒಳಡb 
ಈ ෮ದಲ ಸ෦ೕಕರಣ
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෮ದಲ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  කโ ಅඝ౬  ຄಂൽฆವว౵ ม౵  කโ ಅದඝ౬  ಪ౵ ๺ ඣಂൽಡ b ma d 
ಬದม෵๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈ ಃಳಜನ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಅದඝ౬  ಸರಳತั๭ದฉ කโ 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ කโ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಇย౵  ൤ฉಯ෎ಀ
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ඣೕലದฉ ಅൿ ಇൿ ಒಂൿ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ಎರಡඡ ງತದ 
ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಮൡ౨
ಆದ౪ คಂದ ಅโಗำ ಎರഴ เ෗ನ౬  ජಜ ෎ฆಗะಜฆವ ಎರഴ ජಜ ෎ฆಗಳඝ౬  ຄಂൽರಬ๾ൿ
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ เ෗ನ౬  ජಜ ෎ฆಗಳඝ౬  ಪഷದฉ ಛಜ ඛೕโ ಎರഴ เ෗ನ౬  ජಜ ෎ฆಗಳඝ౬  ಪഷದฉ කโ a 
ಎರഴ ಪഷದฉ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ಅൿ ಏನඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ಎಂದฉ ಯ ಎರഴ เ෗ನ౬  ජಜ ෰ಲ౲ ಗัๅa 
ಆದ౪ คಂದ ಉർಹರൕಡ කโ ಈ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಒಂൿ කഔ ಮൡ౨  ಒಂದඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ ಒಂൿ කഔಡ 
ಅඝಞಣ฿ಜರಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ b ma d
ಆದ౪ คಂದ ಆಜฆತ౨ ං เฯ ෈ ෥ කഡ ಪ౵ ๺ ല ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංa a naught b 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ೞದನದ ಒಂൿ ๸ಭವඛೕಯ ෈ಂൿ฿ಜ ຄಂൽං౪ ೕๅ
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ೞದನದ ಒಂൿ ෈ಂൿ฿ಜರಬ๾ൿ
ಆದ౪ คಂದ ಇๅರവ ಆຉ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದ เ෗ನ౬  ෩ಲಗะಜๅ ಇย౵  ೞದನದ ಇඣ౬ ಂൿ ෈ಂൿ ಡ ao 
ಅඝಞಣ฿ಜฆತ౨ ං ಇಲ౵
ಆದ౪ คಂದ ඛඃბ๎ಂಕโ ಒಂൿ ಆಜฆ฿ಗ ඛඃბ๎ಂಕโ ෥ ಒඨ ಪ౵ ๺ ല ಆಜฆತ౨ ංx y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ เ෗ನ౬  ජಜ ෎ฆಗಳඝ౬  ຄಂൽฆ฿ಗ කโ ಎರഴ เ෗ನ౬  ෈ಂൿಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ , ಅย౵  ඡರ
ชಒ෷ ไತ౨ ವඝ౬  ೞൽ๯ತ౨ ං
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಇದಃౙ  ಅඝಞಣ฿ಜฆತ౨ ං ಈ ๸ದಭბದย౵  ಹ๭ฆ ชಒ෷ ಈ ไತ౨ ವඝ౬  ಎರഴ เ෗ನ౬  ෈ಂൿಗಳย౵  
ಎರഴ เ෗ನ౬  ෈ಂൿಗಳย౵  ಕತ౨ ค๯ವ ಹ๭ฆ ชಒ෷ ಇඣ౬ ಂൿ ๸ದಭბದย౵  ಈ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  කโ ಸ෥ನ ජಜ 
෎ฆಗಳඝ౬  ຄಂൽฆ฿ಗ කโ ಸ෥ನ ජಜ ෎ฆಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ ಇದರ ಅಥბๆචಂದฉ කโ ಄ವಲ ಒಂൿ ෩ಲವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಇದඝ౬  
ඬನฃವൟბಸมಞತ౨ ං
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ಕರಣದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದ ෩ಲವඝ౬  ඛಷ౭ ი෽ೕಜಕൽಂದ ๰೉๵ೕಣ b
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಎರവ ෎ฆಗำ ඛಷ౭ ი෽ೕಜಕ฿ಜ ಸ෥ನ฿ಜฆ฿ಗ කโ ಒಂൿ ෈ಂൿವඝ౬  ෥ತ౳  
ೞൽ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಆ ෈ಂൿโ ಅಲ౭ เฃಮ฿ಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ ಮൡ౨  ಈ ಪ౳ ಕರಣโ ෩ಲේತ฿ಜ ಸರಳ ชಒ෷ d 
ಃಲโ ງತದย౵  ไತ౨ ಃౙ  ಸ౭ ಶბಕ฿ಜං
ಆದ౪ คಂದ කโ ຄಂൽฆವ ๸ದಭბದย౵  ಇൿ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ෎ฆಗಳඝ౬  ຄಂൽฆವ ๸ದಭბದย౵  
ಮൡ౨  ಸಹಜ฿ಜ ಇ ෩ರචಯ ๬ಧ౲ ൤෺ಂದฉ, ಎರവ ෥ಗბಗำ ๸౾ೕಣბ฿ಜๅ
ಆದ౪ คಂದ ෴โඃ ඛಜ฿ದ ෥ಗბเಲ౵  ಏಃಂದฉ ನಮಡ ඛಜ฿ದ ෥ಗბเಲ౵ , ಇದರ ಅಥბๆචಂದฉ, ಇದರ 
ಅಥბๆචಂದฉ, ಈ ವ๯౨ โ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆವ ෴โඃ ජಜ ෰ಲ౲ เಲ౵ , ಇದರ ಅಥბๆචಂದฉ ไತ౨  ಮൡ౨  ඡರ 
ชಒ෷ ಈ ೉ತ౳ ದย౵  ಎಂൽಟ ೞൽ๯โൽಲ౵ , ಈ เಷಯโ ಈ ಃಂඬ ชಒಯ ಪ౳ ಕರಣಃౙ  ಅඝಞಣ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಃಂඬ
ชಒ෷ ಈ ไತ౨ ವඝ౬  ಎಂൽಟ ೞൽ๯โൽಲ౵  ಮൡ౨  ಈ ಞ൏ಂಕವඝ౬  ඣೕഴವ ෩ಲಕ ಪ౳ ಕರಣಗಳඝ౬  ඣೕഴโൿ 
ൡಂ෇ ๯ಲಭ. ಮൡ౨  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಈ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣದ ൞ರತಮ౲ ವඝ౬  ඣೕഴವ ෩ಲಕ ಈ ෩ฆ ಪ౳ ಕರಣಗಳย౵  
෴โൿ ಅನ౷ ෵๯ತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ , ಈ ඛൽბಷౣ  ಕಲ౭ චಯඝ౬  เವคಸฤ කโ ಇย౵  ಒಂൿ ಸಣ౧  
ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ, කโ ไತ౨  ೓ಕ ಮൡ౨  ವಗბ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ ಎರഴ ෭ನ๺ කฤౙ  x y x y
෭ನ๺ කฤౙ  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮ
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ไತ౨ ದ ಮಧ౲ ූಗโ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ಎರഴ ൟ౳ ಜ౲  ෩ฆ ಘಟಕಗำ ಇโಗำ ඛඃბ๎ಂಕ 
ಅౘ฿ಜರย ಮൡ౨  කโ ಇย౵  ෩ಲವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ
ಆದ౪ คಂದ ಄ಂದ౳ โ ෭ನ๺ ನย౵ ං ಒಂൿ ಎರഴ
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇย౵  ಄ಂದ౳ ฿ಜං
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈ಂൿโ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ಮൡ౨  ൟ౳ ಜ౲ โ ෩ฆ ಘಟಕಗำ
ಆದ౪ คಂದ ไತ౨ โ ಸค๯෥ฆ ಈ คೕൟ෴ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈಗ ನಮಡ ෭ನ๺ ಐൿ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ඛೕലದฉx y 
ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ඡರ ชಒ෷ ಈ ງತದย౵  ෭ನ๺ 5 0 ನย౵  ಅౘವඝ౬  ೞൽಸยං ಮൡ౨  ಇൿ ಅౘದ ෬ว ಈ x y 
෈ಂൿเನ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං
ಆದ౪ คಂದ ඡರ ชಒ෷ ಈ คೕൟಯർ౪ ಜං
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ කโ ಅದඝ౬  ೉ൟ౳ ๯ವ ෩ಲಕ ೦౲ ෦ൟೕಯ฿ಜ ෥ಡಬ๾ൿ ไತ౨  ಮൡ౨  
ชಒಯ ನഴๅ ೞದನದ ෈ಂൿเಲ౵  ಎಂൿ ඣೕല ಆದฉ ಈ ไತ౨  ಮൡ౨  ಈ ಎರಡರ ෬ว෸ ಇฆವ ಮൡ౨  x y 
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ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ຄಂൽฆವ ෈ಂൿเದ౪ ฉ කโ ಈಗ ෥ലඈ൤෻ කโ ಗ൐ತದ ಪ౳ ౽ರ ඛಖರ฿ಜ 
෨ಂൿವคಯಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ຂಡ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ชಒಯ ඦತರ ಈ ಎರവ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಆ ෈ಂൿ ನ xy 
ඛඃბ๎ಂಕಗัಂದ ൣඪ౨ ಪലಸ෎ಀ,
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ෈ಂൿವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ, ಇย౵ ಂದ ನಮಡ ൟัൽං ಏಃಂದฉ ಈ ෈ಂൿโ ಸರಳ xy 
ชಒಯ ෬ว ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 5 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ඛඃბ๎ಂಕ ෭ ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ ನ ನ ಪ౵ ๺ 5 ಇย౵  ಈ x y y x nus x 
ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ಈ ಅಂಶವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಈ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಈ ೞದನದ ෈ಂൿโ ไತ౨ ದ x x 
ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಸಹ තซ๯ತ౨ ං
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  ಇದಃౙ  ಸಮකದ ಅඝ౬  ಬಳ๭ ನ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකದ ಅඝ౬  ಬಳ๭ ಐൿ ೯൤ಡ ಇย౵  කโ y y x y 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಇದඝ౬  ಸರಳತั๭ದฉ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ಸ෦ೕಕರಣದ ෎ฆಗำ ಹൽකฆ ೓ಕಗำ ಎರഴ ಐವ൞౨ ฆ ෭ನ๺ ಎಂഖ ෇ค 
ನಲವ൤౨ ಂഖ ෇ค ನಲವ൧౨ ಂൿ ෩ฆ ಇಪ౭ ൤౨ ಂഖ
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರവ ಪค๻ರಗಳඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ ๸౾ೕಣბ ෰ಲ౲ ෷ತ฿ಜං ಏಃಂದฉ ൞ರತಮ౲ โ 
ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜං ಮൡ౨  ಎರവ ෎ฆಗำ ๸౾ೕಣბ฿ಜฆโದคಂದ ಎರവ ෎ฆಗำ ๸౾ೕಣბ฿ಜฆโದคಂದ ೞದನದ 
෈ಂൿเಲ౵  ಎಂൿ ಅඝಸค๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಅದඝ౬  කโ ಇย౵  ඛಖರ฿ಜ ಈ ೉ತ౳ ದย౵  ඣೕലං౪ ೕๅ
ಆದ౪ คಂದ เർ౲ ൮ბ෷ ಸಹ ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸ෎ಀ ಈ ไತ౨ ದ ෩ಲಕ ඛಜ฿ಜ 
๻ൿຄೕಞವ ಇತರ ಃಲโ ๬ฤಗำ ඛಮಡ ൟัൽฆವ ಃಲโ ๬ฤಗำ ಎರಡඞ౬  ಸ౭ ๏ბ๯ತ౨ ๅ, කโ ไತ౨ ದ ෬ว ಎರഴ 
෈ಂൿಗಳඝ౬  ຂูೕಣ ಮൡ౨  ඦತರ ಎರಡඡ ല ಪഷಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ದ เ๔౵ ೕಷൕಯඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಅದඝ౬  ൧ೕคಸฤ 
ಪ౳ ಯൟ౬ ๭. ಜ౳ ೕ๺ ಸ෦ೕಕರಣ ಮൡ౨  ඦತರ ಆ ಎರಡඡ ງತದ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಎರഴ เ෗ನ౬  ජಜ 
ಪค๻ರಗัๅ෻ ಎಂൿ ಪค๏ೕย๭,
ಆದ౪ คಂದ ෨ಂൽನ เಷಯโ ಪ౳ ൟීಧಕಗಳඝ౬  ಮൡ౨  ඛඃბ๎ಂಕದ ಅౘದ ไತ౨ ದ ෩ಲಕ ຂಡ ಉഴ๼ല෷โൿ 
ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ,
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪ౳ ൟීಧದ ಅಥბವඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಇൿ ಇൿ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಅౘโ ಇൿ ಅౘ฿ಜං කโ ಇย౵  x y 
෩ಲವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ, ಅದರ ಄ಂದ౳ โ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮದย౵  ಮൡ౨  ෩ฆ ಘಟಕಗಳ ൟ౳ ಜ౲ ವඝ౬  ຄಂൽฆವ 
ไತ౨ ವඝ౬  කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ
ಆದ౪ คಂದ ไತ౨ โ ಈ คೕൟ෴ಜฆತ౨ ං
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ไತ౨ ವඝ౬  ಕತ౨ ค๯โದඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳย౵  ಅౘඅಂൽಡ ೞൽ๯ತ౨ ං x 
ಮൡ౨  ಇൿ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳย౵  ಅౘඅಂൽಡ ೞൽ๯ತ౨ ං,y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඀ರ ಅಥ฿ ಈ ಉದ౪  ಇย౵
ಆದ౪ คಂದ ไತ౨ โ ಅౘඅಂൽಡ ೞൽ๯ವ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ ನഴเನ ಈ ಉದ౪ ವඝ౬  ಪ౳ ൟීಧ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං. x x 
ಅౘದ ෬ว ไತ౨ ൽಂದ ෥ಡಲ౭ ഔౣ ං
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಪ౳ ൟීಧ ಅಥ฿ ಅಥ฿ ಅౘದ ෬ว ไತ౨ ൽಂದ ෥ലದ ಪ౳ ൟීಧ฿ಜංx x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ಉದ౪ ฿ಜං ಮൡ౨  ไತ౨ โ ಪ౳ ൟීඌ๯ವ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ ನഴเನ ಅౘದ ಈ ූಗದ ಉದ౪ ฿ಜං ්ൽ౫y 

ಹ฿෥ನ ไತ౨ โ ಅౘඅಂൽಡ ೞൽ๯ತ౨ ංh y 
ಆದ౪ คಂದ ಆ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ ನഴเನ ಅಂತರโ ෩ಲ൫ ಅౘದ ไತ౨ ൽಂದ ෥ലದ ಪ౳ ൟීಧ฿ಜං ಅಥ฿ y 
๸౾౹ ಪ౨ ฿ಜ ಪ౳ ൟීಧದ ෩ಲಕ ಈಗ ಪ౳ ๔౬ ෺ಂದฉ ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ನಮಡ ඛೕലದฉ කโ ຂಡ ಉഴ๼ല෷൤౨ ೕๅ 
ಈ ಪ౳ ൟීಧಕಗಳ ෰ಲ౲ ವඝ౬  කโ ෨ಂൽನ เඋನವඝ౬  ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ, ಅย౵  ನಮಡ ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ඛೕലದฉ, ಈ 
ไತ౨ โ ಮൡ౨  ಅౘದ ෬ว ෥ലದ ಪ౳ ൟීಧದ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ನಮಡ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ංx y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮ౱ ൿ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ. ಇൿ ನಮ౱  ಅౘ ಮൡ౨x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅౘ ಇൿ ಅౘ කโ ಇย౵  ෩ಲವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ๻ಜದ౪ ย౵  ಇൿ ಇย౵  ไತ౨ ฿ಜං ಎಂൿ x y 
ූเ๵ೕಣ ಮൡ౨  ಇൿ ಄ಂದ౳ ฿ಜං ಎಂൿ ຂูೕಣ
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ൟීಧವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಇಂಟ๲ბභౣ  ಅඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ x x 
ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಈಗ ಈ ไತ౨ โ ಅౘವඝ౬  ೞൽ๯ವ ಈ ෈ಂൿโ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ಅದರ x y 
ඛඃბ๎ಂಕವඝ౬  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗำ ಅಲ౭ เฃಮ ๵ච౬ ಯ งಪದย౵ ฆತ౨ ๅ කโ ಈ คೕൟಯ ಒಂൿ ෈ಂൿವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ x
ಅౘದย౵  ඦತರ ಈ ෈ಂൿโ කโ ඣೕഴ๋൤ ไತ౨ ದ ෬ยฆತ౨ ං
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  තซಸ෎ಀ ಅൿ ೓ಕ ಮൡ౨  ๒ನ౲  ೓ಕโ ๵ච౬ ಯ 
೯൤ಡ ಎರഴ ಪ౵ ๺ කโ ๬ಧ౲ ฿ಞ๋൤ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮ൧౨ ෫౱  ඣೕല ಇൿ ౽౷ റ౳ ഔಋ ga c 
ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಮൡ౨  ಎರഴ ෎ฆಗಳඝ౬  ෭ನ๺ ೯൤ಡ ವಗბ ෭ನ๺ ನ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲൽಂದ ඛೕಡมಜංg g c 
ಆದ౪ คಂದ ಎಚ౞ คಃಯ ಒಂൿ ಪದๅಂದฉ කඝ ಅඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ං౪ ೕච ไತ౨ ವඝ౬  ๰೉ಸฤ අಡ౥ ౘರ ಅඝ౬  ຂำ൤౨ ೕචAI c 
ಮൡ౨  ಇൿ ಕല෫ ಄๺ ๭ ಎಂ්ൿ ไತ౨ ಗಳ ಸ෦ೕಕರಣದ ಎಡූಗದย౵  ๭౩ ರ ಪದ฿ಜං
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ สೕವฑ ಄๺ ๭ ಆಜං
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ สೕವ಄ბ๺ ๭ ಆಜං, ಈಗ කโ ಇย౵ ಂದ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ඣೕಡಬ๾ൿ ೓ಕโ ಈ ๭ಜಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉg 
ಆದ౪ คಂದ ವಗბ฿ಜದ౪ ฉ ಜಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದ ඛಜ฿ದ ෎ฆಗัಲ౵  ඦತರ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದ ඛಜ฿ದ g c 
෎ฆಗัಲ౵ ದ ౽ರಣ ಈ ไತ౨ ದ ෬ว ಇฆವ ಅಲ౭ เฃಮ 0 งಪದ ෴โඃ ෈ಂൿเಲ౵  ಮൡ౨  ಅದರ ෩ಲේತ฿ಜ 
ಅಥბๆචಂದฉ ไತ౨ โ ಎಂൽಟ ಅౘವඝ౬  ೞൽ๯โൽಲ౵x 
ಆದ౪ คಂದ ೓ಕโ ಜಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ൽ ไತ౨ โ ಅౘವඝ౬  ೞൽ๯โൽಲ౵ , ಈ ๸ದಭბದย౵  ಪ౳ ൟීಧโ g c x 
෩ಲේತ฿ಜ ෴โඃ ಪ౳ ൟීಧเಲ౵ ,
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅౘඅಂൽಡ ෴โඃ ಪ౳ ൟීಧเಲ౵ ದ ๸ದಭბ฿ಜං , ಆದฉ ೓ಕโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ ಈ x g c 
ඛൽბಷౣ  ಪ౳ ಕರಣโ ಆಜರಬ๾ൿah 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅಂ౾ ಈ ಪ౳ ಕರಣಃౙ  ຄಂൽಃ෴ಞโൽಲ౵  ಏಃಂದฉ ಈ ೉ತ౳ ದย౵  ಎರഴ ෈ಂൿಗัๅ ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಏಃಂದฉ ಈ ೉ತ౳ ದย౵  ไತ౨ โ ಅౘವඝ౬  ಎರഴ ෈ಂൿಗಳย౵  ೞൽ๯ൟ౨ ං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ೓ಕโ ಡ x g c 
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ಸಮකಜದ౪ ฉ ಇൿ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ಎರവ ෎ฆಗำ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංg 
ಆದ౪ คಂದ ವಗბโ ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ කโ ಎರഴ ಸ෥ನ ෎ฆಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅൿ ไತ౨ โ ಅౘඅಂൽಡ g c x 
ೞൽ๯ವย౵  ඛಖರ฿ಜ ಒಂൿ ෈ಂൿเං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಆದฉ ෩ಲ൫ ಒಂඃ ಒಂൿ ෈ಂൿเං ಅൿ ಎರവ 
ಇฆತ౨ ං ಅౘದ ෬ว ಮൡ౨  ไತ౨ ದ ෬ว ಮൡ౨  ಆ ෈ಂൿเನ ෬ว ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜx 
ಆದ౪ คಂದ ವಗბโ ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ไತ౨ โ ಅౘವඝ౬  ෈ಂൿเನย౵  ಸ౭ ๏ბ๯ತ౨ ංg c x 
ಆದ౪ คಂದ ನ ෰ಲ౲ โ ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ංa g 
ಆದ౪ คಂದ ඩ෵ಂഡ ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ಈ ๸ದಭბದย౵  ಎರവ คಂದ ෎ฆಗำ g 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಪ౳ ൟීಧದ ෰ಲ౲ โ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං
ಆದ౪ คಂದ ವಗბโ ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ಅౘඅಂൽಜನ ಈ ไತ౨ ದ ಪ౳ ൟීಧโ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෩ರඡ g c x 
ಪ౳ ಕರಣโ ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ංc 
ಆದ౪ คಂದ ವಗბโ ಜಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ ඦತರ කโ ಎರഴ เ෗ನ౬  ෎ฆಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅd c 
ಆದ౪ คಂದ ෎ฆಗಳย౵  ಒಂൿ
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದ ಎರഴ เ෗ನ౬  ෎ฆಗಳඝ౬  ຄಂൽฆ൤౨ ೕๅ
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ෎ฆಗำ ෭ನ๺ ಮൡ౨  ವಗბದ ವಗბ ෭ನ๺ ๭ ಆಜฆತ౨ ං ಇඣ౬ ಂൿ ෩ಲโ ෭ನ๺ ෭ನ๺ g g g d
ಚದರ ෭ನ๺ ๭
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ೓ಕโ ಜಂತ ກ೉౞ ฆ฿ಗ ಈ ไತ౨ โ ಅౘವඝ౬  ಎರഴ เ෗ನ౬  ෈ಂൿಗಳย౵  ೞൽ๯ತ౨ ං,g c x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ෈ಂൿ฿ಜං ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ෈ಂൿ ಇൿ ಮൡ౨  ඦತರ ไತ౨ ൽಂದ ෥ലದ ಪ౳ ൟීಧದ ෰ಲ౲  x 
ಅౘโ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ ನഴเನ ಅಂತರโ ಅౘದ ෬ว ไತ౨ ൽಂದ ෥ಡಲ౭ ಟౣ  ಅౘದ ෬ว ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංx x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ ನഴเನ ಅಂತರโ ಚದರ ෭ನ๺ ನ ಎರഴ ಪഖౣ  ವಗბ෩ಲ฿ಜฆತ౨ ංg c 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅౘದ ෬ว ไತ౨ ൽಂದ ෥ലದ ಪ౳ ൟීಧದ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ೓ಕโ ಜಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ , x f c y 
ಅౘದ ෬ว ไತ౨ ൽಂದ ෥ലದ ಪ౳ ൟීಧโ ಚದರ ෭ನ๺ ಯ ಎರഴ ಪഖౣ  ವಗბ෩ಲ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ൧ೕคಸฤ f c 
ಒಂൿ ฿౲ ෴ಮ฿ಜ ෈ಡมಜං ವಗბโ ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ඦತರ ಅౘದ ෬ว ไತ౨ ൽಂದ ෥ലದ ಪ౳ ൟීಧโ f c y 
๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ೓ಕโ ಜಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಈ ๸ದಭბದย౵  ไತ౨ โ ෩ಲ൫ ಅౘವඝ౬  ෈ಂൿเನย౵  f c y 
ಸ౭ ๏ბ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಆ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಮൡ౨  ඛඃბ๎ಂಕಗำ ๒ನ౲  ಅಲ౭ เฃಮ ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಈ f 
෩ರඡ ಪ౳ ಕರಣದย౵  ವಗბโ ಜಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ไತ౨ โ ಅౘඅಂൽಡ ೞൽ๯โൽಲ౵  , ෨ಂං කโ ಃಲโ f c y 
ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಒಂൿ ಸಮ๲౲  ಇං, ಅย౵  කโ ไತ౨ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං, ಅದರ ಸ෦ೕಕರಣโ ಈ x 
೓ಕ฿ಜං ೯൤ಡ ಚದರ ෭ನ๺ ಎರഴ ෭ನ๺ ಆฆ ೯൤ಡ ಆฆ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංy x y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ไತ౨ ದ ಮಧ౲ ූಗโ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ෩ฆ ಆಜฆತ౨ ං
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಄ಂದ౳ โ ಈ ไತ౨ ವඝ౬  ಇย౵  ಹ๭ฆ ಬಣ౧ ದย౵  ೉ൟ౳ ಸมಜං ಮൡ౨  ಈ ไತ౨ ದ ൟ౳ ಜ౲ โ ಎರഴ ಘಟಕಗำ ಮൡ౨  
ඦತರ ಅൿ ಡ౳ ೕ ನย౵  ೉ൟ౳ ಸมದ ಈ ಹ๭ฆ ไತ౨ ದ ฿౲ ಸಗಳย౵  ಒಂർಜං ಎಂൿ ຂัದฆ en
ಆದ౪ คಂದ ಈ ฿౲ ಸವඝ౬  ඛಂದ ಡ ಪคಗ൐๵ೕಣpq p q 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ฿౲ ಸโ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಮ൧౨ ಂൿ ไತ౨ ಃౙ  ฉ౽ിბ ಆಜฆತ౨ ං, ಅൿ ූಗ๛ ಃಂඬ ಬಣ౧ ದย౵  ೉ൟ౳ ಸಲ౭ ഔౣ ං ಮൡ౨  
ಈ ಃಂඬ ไತ౨ โ ಎರഴ ಅಲ౭ เฃಮದย౵  ಄ಂൽ౳ ೕಂತ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಃಂඬ ൟ౳ ಜ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಪ౳ ๔౬ ෷ 
ನಮ౱ ඝ౬  ಄ำತ౨ ං ไತ౨
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ൡಂ෇ ಕണಣವಲ౵  ಏಃಂದฉ ಈ ಹ๭ฆ ชಒಯ เූಗโ ಈ ಹ๭ฆ ไತ౨ ದ ฿౲ ಸ฿ಜฆโದคಂದ ಹ๭ฆ 
ไತ౨ ದ ಄ಂದ౳ โ ಎಂൿ ຂูೕಣ, ಅൿ ಇย౵  ಉෳ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಒಂൿ ಅಥ฿ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಒಂൿ ಮൡ౨  ෩ฆ o 
ಮൡ౨  ಈ ಹ๭ฆ ไತ౨ ದ ಈ ฿౲ ಸโ ಃಂඬ ไತ౨ ದ ಸ෩ಹ฿ಜฆโದคಂದ ฿౲ ಸದ ಅಂൟಮ ෈ಂൿಗะದ ಮൡ౨  ಎಂಬ p q 
ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං ಆದฉ ඦತರ ಈ ಮൡ౨  ಃಂඬ ไತ౨ ದ ෬ว ಇฆತ౨ ං p q 
ಏಃಂದฉ ෷ ಈ ಇತರ ಃಂඬ ไತ౨ ದ ಸ౷ ರ෬ಳ฿ಜං, ಈ ಃಂඬ ไತ౨ ದ ಮಧ౲ ූಗโ ಈ ෈ಂൿ฿ಜರย , ಇದರ pq
ඛඃბ๎ಂಕವඝ౬  ಎರഴ ಅಲ౭ เฃಮವඝ౬  ඛೕലದฉ ಈ ඛඃბ๎ಂಕವඝ౬  ಎರഴ ಅಲ౭ เฃಮ ಒಂದಃౙ  ඛೕಡมಜං ಮൡ౨  
ಈ ඀ರದ ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ನಮಡ ಄ಳมಞತ౨ ං ಇൿ ฃല ಆಜฆತ౨ ං කโ ಈ ಃಂඬ ไತ౨ ದap 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ಡ ಈ ෈ಂൿเಡ ๸ಪ౾ბ๭ದฉ ಆಗ ಈ ಆೕನ ലಜ౳ ಗะಗยං ಎಂൿ ನಮಡ a o poa 90 
ൟัൽං, ಏಃಂದฉ කโ ಡ ಅඝ౬  ๸ಪ౾ბ๯൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ ಈ ಎರഴ ൟ౳ ಆೕನಗำ ಮൡ౨  ಸವბಸ෥ನ฿ಜං a q poa qoa 
ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ ಈ ಬൽ෵ಂದ ಈ ූಗโ ದ ಈ ಬൽಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಈ ಎರവ qaqoa 
ಉದ౪ ಗำ ಃಂඬ ไತ౨ ದ ൟ౳ ಜ౲ ฿ಜං ಮൡ౨  ඦತರ ಈ ಎರഴ ൟ౳ ಆೕನಗಳ ನഴๅ ಈ ಬൽ෷ ๬෥ನ౲ ฿ಜං ಏಃಂದฉ o 
ಹ๭ฆ ไತ౨ ದ ಄ಂದ౳ ฿ಜං ൟ౳ ಆೕನದ ൟ౳ ಆೕನದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇൿ ฿౲ ಸದ ಄ಂದ౳ ฿ಜං poa qo p ah 
ಮൡ౨  ಈ ಎರഴ ൟ౳ ಆೕನಗำ ಸವბಸ෥ನ฿ಜฆโದคಂದ ಈ ಎರഴ ಆೕನಗำ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨
ಆದ౪ คಂದ ඡರ ชಒ෴ದ౪ คಂದ ಈ ಎರവ ಆೕನಗำ 90 ಆಜฆತ౨ ං ലಜ౳ ಗำ ಈಗ ඛೕโ ಈ อಬ ಆೕನ ൟ౳ ಆೕನ p oq poa 
ಅඝ౬  ඣೕലದฉ කโ ಅದඝ౬  ೹ෳ ෥ല ಮൡ౨  ಇย౵  ൧ೕค๭ದฉ ಇൿ ಎರഴ ಅಲ౭ เฃಮ ಒಂൿ ಇൿ ಒಂൿ o 
ಅಲ౭ เฃಮ ෩ฆ ಮൡ౨  ಇൿ ಎಂൿ ຂูೕಣp 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ಈ ඀ರವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಄ำ൤౨ ೕๅ ಎಂ්ൿ ಹ๭ฆ ไತ౨ ದ ൟ౳ ಜ౲  ಮൡ౨  ಇಂದ ಈ po 
ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ කโ ಹ๭ฆ ไತ౨ ದ ൟ౳ ಜ౲ โ ಎರഴ ಘಟಕಗำ ಎಂൿ කโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಮൡ౨
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඀ರ ಎರഴ ಘಟಕಗัಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈ ඀ರ ಅඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ op oa 
ಏಃಂದฉ කโ ಮൡ౨  ಮൡ౨  ಎರಡ ౙಁ  ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅൿ ಐൿ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං o a 
ಮൡ౨  ඦತರ කโ න൭ಗರ๺ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ದฉ ಈ ൟ౳ ಆೕನ ಓභ ಈ ಉದ౪ ವඝ౬  ಘಟಕಗะಜ ಪഷ෷ತ౨ ං ಮൡ౨
ಆದ౪ คಂದ ಃಂඬ ಬಣ౧ ದย౵  ൧ೕค๭ฆವ ಇತರ ไತ౨ ದ ൟ౳ ಜ౲ โ 3 ಘಟಕಗำ ಎಂൿ ඣೕഴโൿ ൡಂ෇ ๯ಲಭ ෨ಂൽನ 
ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ಈ ಉಪක౲ ಸವඝ౬  ෨ಜ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಇඞ౬  ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඛൽბಷౣ  
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