
 বেৃЫর উপর তৃতীয় বক্তৃতায় Ѿাগত έশষ বক্তৃতায় আমরা একΜট িবр ুএকΜট বেৃЫর িভতের আেছ িকনা তা িনধ κারণ করার 
পдিত িদেয় έশষ কেরিছ এই বক্তৃতায় আমরা এিগেয় যাব এবং έদখব িকভােব আমরা একΜট ϕদЫ έরখা খুেঁজ έপেত পাির।
 এবং একΜট ϕদЫ বЫৃ έছদ কের এবং তারা দΜুট িবрেুত বা একΜট িবрেুত έছদ কের বা তারা একইভােব έছদ কের না আমরা 
έদখব িকভােব উভয় অেϠর উপর একΜট বেৃЫর ইлারেসц έবর করেত হয় এবং িকছΦ  সমসҝা έদখা έদয় এবং যিদ আমােদর 
এই έলকচাের সময় থােক তাহেল আমরা একΜট িনিদκѭ িবрেুত একΜট বেৃЫর Ѻশ κক এবং Ѿাভািবেকর সমীকরণ খুেঁজ έবর 
করার পдিতΜটও কভার করব
 তাই আমরা έশষ বক্তৃতায় যা িদেয় উপসংহাের এেসিছ তার সামানҝ সংিϠч িববরণ
 তাই ধ჈ন যিদ আমােদর কােছ একΜট বЫৃ থােক যার সমীকরণ বগ κেϠϏ।c x 
  ъাস ওয়াই বগ κ ъাস টΦ  ΝজএЊ ъাস টΦ  ফাই ъাস িস সমান শূনҝ
 তাই আমরা জািন έয এΜট একΜট বЫৃেক সংϡািয়ত কের, আসুন আমরা এখােন বিল έকে϶ িবেয়াগ িবেয়াগ এবং g f 
বҝাসাধ κ সমান বগ κমূেলর বগ κমূল ъাস বগ κ িবেয়াগ এখন ভিДেত আমােদর একΜট িবр ু έদওয়া হেয়েছ r g f c sup  p 
যার ѸানাВ হল এবং এখন ϕѨ হল আমরা িকভােব পরীϠা করব έয এই িবрΜুট এই বেৃЫর িভতের রেয়েছ নািক এΜট a b 
বাইের থােক নািক এΜট Μঠক এই বেৃЫর পিরিধেত থােক
 তাই জҝািমিতকভােব যিদ  আমরা এখােন এই িচϏΜট έদিখ έয έকউ সহেজই έদখেত পাের έয যিদ িবрΜুট বেৃЫর বাইের p 
থােক তেব এই িবр ু এবং বেৃЫর έকে϶র মেধҝ দরূЯp 
 তাই এই দরূЯΜটেক বেৃЫর বҝাসােধ κর έচেয় έবিশ হেত 
হেব যিদ  িবр ুিভতের থােক তাহেল এই িবр ুএবং έকে϶র মেধҝ এই দরূЯΜট বেৃЫর বҝাসােধ κর έচেয় কম হেব এবং যিদ এই 
িবр ুএবং έকে϶র মধҝবতλ দরূЯ বেৃЫর বҝাসােধ κর Μঠক সমান হয় তেব Ѻѭতই এΜট এই িবрΜুট বেৃЫর পিরিধর উপরp  
 তাই এইভােব আমরা খুেঁজ έবর করেত পাির
 তাই মূলত তাহেল আমােদর যা করেত হেব তা হল এই দরূЯΜট খুেঁজ έবর করেত হেব op
 তাই হল িবেয়াগ Νজ িবেয়াগ একΜট পুেরা বগ κ ъাস িমিনেটর বগ κমূেলর সমান  িবেয়াগ পুেরা বগ κেϠϏ যা সমানop us f b 
 তাই এখন আমরা বিল έয যিদ এর έথেক কম হয় তেব এΜট অনুসরণ কের έয এই বেৃЫর িভতের থােক έদখুন op r p r 
এর έথেক বড় িকনা তারপর এΜট অনুসরণ কের έয বেৃЫর বাইের এবং যিদ সমান হয়  έথেক তারপর এখন p op r r p 
বেৃЫর উপর ზেয় আেছ আেগর ѽাইড έথেক এর অিভবҝΝЅ বҝবহার কেরop 
 তাই এΜট এবং আমরা এΜট পরীϠা করিছ έয এΜট বেৃЫর বҝাসাধ κ έথেক কম যা বগ κ ъাস বগ κ িবেয়াগ op r d f c
 তাই যিদ  আপিন উভয় িদকেক বগ κ কের এই শতκΜট সরল ক჈ন তাহেল আমরা έশেষ যা পাব তা হল এই শতκΜট একΜট বগ κ 
ъাস িব বগ κ ъাস টΦ  এΝজ ъাস টΦ  এফিব ъাস িস έনিতবাচক এবং মেন রাখেবন έয এই বাম িদেকর িদকΜট এΜট ছাড়া আর 
িকছΦ ই নয় 

এবং এর সােথ িеঘাত ჉প যথাοেম এবং еারা ϕিতѸািপত হেয়েছx y a b 
 তাই আমােদর ზধু এই িবр ু এর ѸানাВვিলেক এই িеঘাত আকাের রাখেত হেব এবং তারপের আমরা যা পাই তা শূেনҝর p 
έচেয় কম বা শূেনҝর έচেয় বড় বা শূেনҝর সমান িকনা তা পরীϠা করেত হেব  শূনҝ έথেক কম তারপর  িবр ু বেৃЫর িভতের p 
অবিѸত যিদ শূেনҝর সমান হয় তেব এΜট বেৃЫর উপর এবং যিদ এΜট শূেনҝর έচেয় বড় হয় তেব এΜট বেৃЫর বাইের উদাহরণ 
Ѿ჉প ধ჈ন যিদ আমােদর এই বЫৃΜট έদওয়া হয় যার সমীকরণ হল বগ κ ъাস বগ κ ъাস ছয় িবেয়াগ আট ъাস c x y x y 
চার সমান শূনҝ সুতরাং এই বЫৃΜট
 তাই দুই Νজ ছয়
 তাই িতনΜটg 
 তাই έক϶ হল ѸানাВ έকে϶র ѸানাВ হল িবেয়াগ িতন একইভােব έকে϶র ѸানাВ চার হেব কারণ হল িবেয়াগ x x y f 
চার এবং ѸানাВ হল িবেয়াগ যা চােরর সমান এবং বҝাসাধ κ হেব বগ κ ъাস বগ κেϠেϏর বগ κমূল যােত এΜট হেব 25 y f g f 
িবেয়াগ যা চারc 
 তাই বҝাসাধ κΜট একুেশর বগ κমূল এবং ধ჈ন এখন আমােদর একΜট িবр ুদুই কমা িবেয়াগ έদওয়া হেয়েছ এবং আমােদর খুেঁজ 
έবর করেত বলা হেয়েছ এই িবрΜুট বেৃЫর িভতের আেছ নািক বেৃЫর বাইের নািক বেৃЫর উপর
 তাই আমােদর মূলত এই দরূЯΜট খুেঁজ έবর করেত হেব যা এর বগ κমূেলর সমান হেব িবেয়াগ িϑ  িবেয়াগ দুই যা িবেয়াগ ee 
পাচঁ পুেরা বগ κ এবং চার িবেয়াগ িবেয়াগ এক যা পাচঁΜট পুেরা বগ κ
 তাই এΜট 50 এর বগ κমূল যা বҝাসােধ κর έচেয় বড় এবং
 তাই এΜট পিরѬার নয় έয এই িবр ু এই বেৃЫর বাইের রেয়েছ পেরর ধ჈ন আমরা  একΜট έরখা এবং একΜট বЫৃ έদওয়া p 
হেয়েছ,
 তাই ধ჈ন আমােদর এই সমীকরণ সহ এই বЫৃ έদওয়া হেয়েছ এবং আমােদরেক একΜট সরল έরখা έদওয়া হেয়েছ যার l 
সমীকরণ সমান ъাস y mx d
 তাই এখন মেনর মেধҝ ϕথম ϕѨΜট হল আমরা যিদ জҝািমিতকভােব έদিখ  তাহেল ধ჈ন যিদ আমােদর একΜট বЫৃ থােক 
তাহেল এΜট এখােন একΜট বЫৃ এবং তারপর একΜট সরল έরখা হয় এরকম হেত পাের
 তাই এΜট এমন একΜট έϠেϏ έযখােন έরখাΜট বেৃЫর έকােনা িবрেুক έছদ কের না আেরকΜট έϠেϏ έযখােন সরলেরখাΜট 
বেৃЫর মধҝ িদেয় έকেট যায়।
  বЫৃ
 তাই এΜট বЫৃΜটেক Μঠক দΜুট িবрেুত έছদ কের এবং তৃতীয় έϠেϏ হেত পাের έযখােন সরলেরখাΜট আসেল বেৃЫর একΜট 
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Ѻশ κক
 তাই এΜট তৃতীয় έϠেϏ
 তাই এই έϠেϏ সরলেরখা  বেৃЫর Μঠক একΜট িবрেুক Ѻশ κ কেরly 
 তাই আমরা কীভােব জানব যিদ আমােদর ზধুমাϏ এই দΜুট সমীকরণ έদওয়া হয় তেব আমরা কীভােব এΜট খুেঁজ পাব έয এই 
έϠেϏ έকানΜট সতҝ িকনা অবশҝই একΜট সহজ উপায় হল আমরা বЫৃ এবং সরলেরখাΜট ъট কির 
িকᅀ  এΜট সময়সােপϠ হেত পাের এবং অবশҝই এΜট ሺΜটর ϕবণতা অনҝ উপায় হল আসেল এই সমীকরেণর িসেѶমΜট 
সমাধান করার έচѭা করা
 তাই έযেহতΦ  আমােদর έদওয়া হেয়েছ έয সমান ъাস এর ϕথম সমীকরেণ এই সতҝΜট বҝবহার করা যাক কারণ y mx d 
ধ჈ন  এটা বলা যাক έয বЫৃ এবং সরলেরখা έকােনা িবрেুত έছদ কের
 তাই 
বЫৃ এবং সরলেরখা έকােনা িবрেুত έছদ  কের  এছাড়াও সরলেরখার উপর অবিѸত এবংc l 
 তাই এই িবрরু ѸানাВვিল অবশҝই 
উভয় সমীকরণেক সᅀѭ করেব
 তাই এর অথ κ হল έয এই িবрΜুট বেৃЫর উপর থাকা উিচত এই সমীকরণΜট সমান িদেয় সᅀѭ হওয়া উিচত এর এবং x b a y
সমান
 তাই এই সমীকরণΜট এখন সᅀѭ হওয়া উিচত έযেহতΦ  এই িবрΜুটও এই সরলেরখায় রেয়েছ এই সমীকরণΜটও সমান x a 
এবং সমান এর সােথ সᅀѭ হওয়া উিচত এবংy b 
 তাই আমােদরও এই সমীকরণΜট রেয়েছ এবং এখন আমরা কী আমরা িক এই ϕথম সমীকরেণ এর সমান ъাস এরb ma d 
ϕিতѸাপন করব
 তাই এই ϕথম সমীকরেণ έযখােনই আেছ আমরা এΜটেক ъাস িদেয় ϕিতѸাপন করব তারপর িনєিলিখত b ma d 
সমীকরণΜট পাব এবং যিদ আমরা এΜটেক সরলীকরণ কির তেব আমােদর এΜট খুলেত হেব  অিভবҝΝЅ এবং এΜট এখােন
 তাই যিদ আমরা এই সমীকরণΜট έদিখ এΜট একΜট িеঘাত সমীকরেণ একΜট িеতীয় িডিς সমীকরণ এবং
 তাই তারা সব κািধক দΜুট বাѷব মূল হেত পাের যা দΜুট Ѿতϴ বাѷব মূল
 তাই যিদ আমরা একΜটর জনҝ দুΜট Ѿতϴ বাѷব মূল পাই যিদ আমরা দΜুট পাই যিদ আপিন এই সমীকরেণ দΜুট Ѿতϴ বাѷব 
মূল পান তেব এর অথ κ কী έবাঝায় έয  একΜটর দΜুট িভт বাѷব মান রেয়েছ
 তাই উদাহরণѾ჉প আমােদর কােছ এই মানვিল একΜট শূনҝ এবং একΜট এবং তারপের অনু჉প হেত পাের  একΜট শূেনҝর 
জনҝ έযেহতΦ  সমান ъাস b ma d
 তাই যখন একΜট হেব হেব হেব এর সমানa naught b b ma nought plus d 
 তাই আমােদর কােছ এΜট একΜট সјাবҝ έছদ িবр ুিহসােব রেয়েছ
 তাই এΜট έছদΜটর একΜট িবр ুহেত পাের
 তাই এই দΜুট  এই সমীকরেণর Ѿতϴ িশকড় িক এখােন έছদΜটর অনҝ িবрΜুট একΜটর সােথ সДিতপূণ κ হেবah 
 তাই যখন ѸানাВΜট একΜট হেব তখন ѸানাВ হেব এক έযাগ সুতরাং যখন আমােদর দΜুট Ѿতϴ ϕকৃত মূল x y ma d 
থাকেব তখন আমােদর থাকেব  দুΜট িভт িবр ুέযখােন সরলেরখাΜট বЫৃΜটেক έছদ করেত যােИ 
যােত এΜট এই সবুেজর সােথ িমেল যায় এই έϠেϏ έযখােন আমােদর সবুজ έরখাΜট এই বЫৃΜটেক দΜুট িভт িবрেুত কাটেছ দΜুট
পৃথক িবрেুত আেরকΜট έকস হেত পাের έযখােন এই সমীকরেণ আমােদর সমান আেছ  বাѷব িশকড় আমােদর সমান বাѷব
িশকড় রেয়েছ
 তাই মূলত এর অথ κ হল আমােদর έকবল একΜট মূল রেয়েছ যা পুনরাবিৃЫ হয়
 তাই এই έϠেϏ এই সমীকরেণর মূলΜট একΜট শূনҝ еারা িচিҀত করা যাক এই έϠেϏ έযখােন উভয় িশকড় একΜট শূেনҝর 
সমান, আমােদর ზধুমাϏ একΜট έছদ িবр ুথাকেব এবং έসই িবрΜুট হেব একΜট শূনҝ কমা ъাস এবং এই ma naught d 
έϠেϏΜট মূলত এমন έযখােন সরলেরখাΜট এমন έয এΜটর Ѻশ κক  িকছΦ  সমেয় বЫৃাকার
 তাই এΜট এমন ঘটনা έযখােন আমােদর ზধুমাϏ এΜটই আেছ έযখােন আমােদর এই সমীকরেণর সমান িশকড় রেয়েছ এবং 
অবশҝই তৃতীয় সјাবনা হল έয উভয় ჈ট জΜটল
 তাই έকান বাѷব ჈ট έনই έযেহতΦ  আমােদর কােছ এΜটর έকান বাѷব ჈ট έনই মূলত এর মােন হল έয এর έকান ϕকৃত a 
মান έনই যার জনҝ এই ΝজিনসΜট শূেনҝর সমান তার মােন হল έয বЫৃ এবং সরলেরখা কখেনাই এই িচেϏ έছদ কের না έয এই 
ΝজিনসΜট এই লাল έরখার έϠেϏ আপনার মত কের  έদখেত পােИন লাল έরখা কখনই এই বЫৃেক έছদ কের না এবং আরও 
সহেজ έদখা যায় έসই έϠেϏও έযখােন ზধুমাϏ এই সহগΜট έদেখ এবং ϕকৃতপেϠ ზধুমাϏ এই িеঘাত সমীকরেণর 
ίবষমҝেক έদেখ  এই িতনΜট έϠেϏ έকানΜট ϕেযাজҝ তা আমরা έবর করেত পাির এই িবেশষ ধারণাΜট বҝাখҝা করার জনҝ 
আসুন আমরা এখােন একΜট έছাট উদাহরণ 
িনই, আসুন বЫৃ বগ κ ъাস ওয়াই বগ κ ъাস দুই িবেয়াগ চার িবেয়াগ চার সমান শূনҝ িবেবচনা কির।x x y 
  έদখেত পাΝИ বেৃЫর έক϶ িবেয়াগ এক কমা দুই এবং বҝাসাধ κ িতনΜট একক এইვিলেক ѸানাВ অϠ হেত িদন এবং 
আমােদর এখােন উৎপিЫ আেছ
 তাই έক϶Μট িবেয়াগ এক দুই এ
 তাই এΜট এখােন έক϶
 তাই এই িবр ুিবেয়াগ এক এবং দুই এবং বҝাসাধ κ হল িতনΜট একক
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 তাই বЫৃΜট ϕায় এরকম িকছΦ  
এবং এখন ধ჈ন যিদ আমােদরেক একΜট সরলেরখা έদওয়া হয় ъাস সমান িবেয়াগ পাচঁ তাহেল এই সরলেরখাΜট এই x y 
িবр ুিবেয়াগ 5 এ অϠেক έছদ করেব  0 এবং এΜট অেϠর এই িবрরু মধҝ িদেয়ও έযেত চেলেছx y 
 তাই সরলেরখাΜট এরকম িকছΦ
 তাই এই έϠেϏ Ѻѭতই আমরা জҝািমিতকভােব এΜট অВন কের έদখেত পাির έয έছদ িবрরু έকান িবр ুέনই বЫৃ এবং 
έরখার মেধҝ িকᅀ আমরা িকভােব έদখেত পাব έয গািণিতকভােব আমরা Μঠক Μঠক Μঠক έযমনΜট আমরা এখন কেরিছলাম 
Μঠক έসভােব এেগােত পাির 
যিদ এই বЫৃ এবং এই έরখা উভেয়র উপর অবিѸত এবং ѸানােВর একΜট িবр ুথােক x y 
তেব এই সমীকরণ উভয়ই সᅀѭ হওয়া উিচত έসই িবр ু এর ѸানাВ еারাxy 
 তাই ধ჈ন আমােদর কােছ এখন একΜট িবр ু আেছ এখান έথেক আমরা জািন έয এΜট সমান έযেহতΦ  এই িবрΜুট xy als 
সরলেরখার উপর অবিѸত έযাগ সমান িবেয়াগ 5 এর ѸানাВΜট ъােসর িবেয়ােগর সমান হওয়া উিচত 5 έযখােন x y y x x
হল এই িবрΜুটর ѸানাВ এখােন এই সমীকরেণ এই সতҝΜট বҝবহার কের কারণ এই έছদ িবрΜুট বেৃЫর এই সমীকরণেকও x 
সᅀѭ করেব
 তাই এর সমান বҝবহার কের সমান বҝবহার কের এর িবেয়াগ έযাগ পাচঁ এখােন আমরা έপেয়িছ এবং  যিদ আমরা y y x 
এΜটেক সরলীকরণ কির তাহেল আমরা এΜটই পাই এবং এই সমীকরেণর মূল হল έষাল বগ κ হল দুই পНাশ ছয় িবেয়াগ আট 
ვণ চিѣশ আট ვণ চিѣশ এক িতন আঠাশ যােত আমরা উভয় সমাধান έদখেত পাির জΜটল মূলҝবান কারণ ίবষমҝকারী 
έনিতবাচক এবং έযেহতΦ  উভয় িশকড় জΜটল উভয় িশকড় জΜটল
 তাই অনুসরণ কের έয έছদ করার έকান িবр ুέনই এবং আমরা এখােন এই িচϏΜটেত Μঠক যা έদেখিছ
 তাই একইভােব িশϠাথλরও িকছΦ  উদাহরণ έনওয়ার έচѭা করা উিচত  অনҝ িকছΦ  έরখা যা আসেল এই বেৃЫর মধҝ িদেয় যােИ
 তাই আপিন িকছΦ  έরখা জােনন যা উভয়েক Ѻশ κ কের বেৃЫর দΜুট িবр ুবিল এবং তারপের িеতীয় িডিς সমীকরণ পাওয়ার 
έচѭা করার জনҝ আমরা কভার করা িবেѫষণΜট বҝবহার কের এΜট έদখােনার έচѭা কির 
এবং তারপর  পরীϠা ক჈ন 
έয έসেকн িডςী সমীকরেণর ϕকৃতপেϠ দুΜট Ѿতϴ বাѷব সমাধান রেয়েছ
 তাই পরবতλ িবষয় হল কীভােব ইлারেসцვিল খুেঁজ έবর করা যায় এবং 
ѸানাВ অেϠর একΜট বЫৃ еারা
 তাই আসুন আমরা έদিখ ইлারেসц বলেত আমরা কী বুΝঝ, ধ჈ন এΜট হল অϠ  অϠ িক আমােদর এখােন উৎপিЫ x y 
আেছ এখন ধ჈ন আমােদর একΜট বЫৃ আেছ যার έক϶ একΜট কমা এক এবং যার বҝাসাধ κ িতনΜট একক
 তাই বЫৃΜট হল িকছΦ  এΜটেক আইক ক჈ন যােত আমরা έদখেত পাই এই বЫৃΜট এই দΜুট িবрেুত অেϠর সােথ কাটেছ l  x 
বা έছদ করেছ 
এবং এΜট এই দΜুট িবрেুত অেϠর সােথ έছদ করেছy 
 তাই এই দরূЯ বা এই ίদঘ κҝ এখােন
 তাই এই ίদঘ κҝ দুΜট িবрরু মেধҝ έযখােন বЫৃ অেϠর সােথ έছদ কেরx 
 তাই এই ίদঘ κҝেক বলা হয় অেϠর উপর বЫৃ еারা ίতির ইлারেসцx 
 তাই এΜট হল ইлারেসц বা বা অেϠর বЫৃ еারা ίতির ইлারেসц যােত এই ίদঘ κҝ এবং একইভােব এই অংেশর ίদঘ κҝ।x x 
  দΜুট িবрরু মেধҝ অেϠর έযখােন আবহাওয়া বেৃЫর সােথ বЫৃΜট অেϠর সােথ έছদ কেরy y 
 তাই এই দΜুট িবрরু মধҝবতλ দরূЯΜট মূলত অেϠর বЫৃ еারা ίতির বাধা বা সংেϠেপ ইлারেসц এখন ϕѨ হল যিদ  y 
আমােদরেক একΜট বেৃЫর সমীকরণ έদওয়া হেয়েছ 
িকভােব আমরা এই ইлারেসцვিলর মান খুেঁজ έবর  করব
 তাই পরবতλেত আমরা একΜট পдিত িনেয় আেলাচনা করব έযখােন আমােদর যিদ বেৃЫর সমীকরণ έদওয়া হয় তাহেল 
আমরা সϠম হব এবং অেϠর উপর এই বЫৃ еারা ίতির ইлারেসেцর এЊেϕশনΜট খুেঁজ έবর ক჈নx y 
 তাই ধ჈ন এΜট আপনার এΜট আমােদর অϠ এবংx x 
 তাই এΜট অϠ এΜট অϠ এখােন আমােদর উৎপিЫ আেছ এবং ধ჈ন যিদx y 
 তাই হয়  এΜট এখােন একΜট বЫৃ έযখােন আমরা বিল এΜট έক϶
 তাই ইлারেসц έবর করেত ইлারেসц έবর করেত ϕথেম এই দΜুট িবрরু ѸানাВ খুেঁজ έবর করেত হেব x x 
এখন এই িবр ুέযখােন বЫৃΜট অϠেক έছদ করেছ Ѻѭতই  এর ѸানাВΜট শূেনҝর সমান হেবx y 
 তাই এই দΜুট িবр ুএকΜট কমা শূনҝ আকােরর
 তাই আমােদর কােছ এই ধরেণর একΜট িবр ুআেছ যা অেϠর উপর থােক তারপর এই িবрΜুটও বেৃЫর উপর থােক x 
έযমনΜট আমরা έদখেত পাΝИ
 তাই এΜট অবশҝই  এই িবрরু ѸানাВვিলেক অবশҝই বেৃЫর সমীকরণΜট পূরণ করেত হেব যা একΜট বগ κ ъাস শূনҝ বগ κ হল 
শূনҝ έযাগ দুই ъাস সমান শূনҝ কারণ আমরা আবার έদখেত পাΝИ এΜট একΜট িеঘাত সমীকরণ এবং দΜুট মূল ga c 
িবেয়াগ Νজ ъাস িবেয়াগ বগ κমূল еারা έদওয়া হেয়েছ  এর বগ κ িম  g inus c
 তাই সতকκতার একΜট শя হল έয আিম বҝবহার করিছ ai 
একΜট বЫৃ έবাঝােত একΜট বড় হােতর বলব এবং এই έছাট হােতর c c 
হল বЫৃ সমীকরেণর বাম িদেক ቀবক পেদর জনҝ
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 তাই এΜট হল έছাট হােতর সুতরাং এΜটও έছাট হােতর এখন আমরা এখান έথেক Ѻѭ έদখেত পাΝИ έয যিদ বগ κ c  c g 
এই এর έথেক কম হয়c 
 তাই বগ κ যিদ এর έথেক কম হয় তাহেল এই সমীকরেণর έকান ϕকৃত মূল έনই তাহেল έযেহতΦ  এই সমীকরেণর έকান g c 
ϕকৃত মূল έনই এর মােন হল এই বেৃЫর উপর অবিѸত একΜট কমা 0 ফেম κর έকান িবр ুέনই এবং এর অথ κ হল বЫৃΜট কখনই 

অϠেক έছদ কের নাx 
 তাই বগ κ যিদ এর έথেক কম হয় তাহেল বЫৃΜট g c 

অϠেক έছদ কের না έয έϠেϏ ইлারেসц হয় έসখােন মূলত έকান ইлারেসц έনইx 
 তাই এΜট অেϠর সােথ έনা έনা ইлারেসেцর έϠেϏ অনҝ έকস যিদ বগ κ এর সমান হয়x g c 
 তাই এই িবেশষ έকসΜট আহ হেত পাের
 তাই এই িচϏΜট এই έϠেϏর সােথ সДিতপূণ κ নয় 
কারণ  έত  তার িচেϏ আমরা έদখেত পাই έয দΜুট িবр ুরেয়েছ έযখােন কারণ এই িচϏΜটেত আমরা έদখেত পাΝИ έয বЫৃΜট x
অϠেক দΜুট িবрেুত έছদ করেছ এখন যিদ বগ κ এর সমান হয় তেব এΜট শূনҝ এবং উভয় মূলই িবেয়াগ এর সমান g c g g 
বগ κ যিদ এর সমান হয় তেব আমােদর দΜুট সমান মূল রেয়েছ যা έবাঝায় έয Μঠক একΜট িবр ুরেয়েছ έযখােন বЫৃΜট c x 
অেϠর সােথ έছদ কের িকᅀ মূলত έসখােন ზধুমাϏ একΜট িবр ুআেছ যা অেϠর পাশাপািশ উভয়ই অবিѸত  বЫৃ এবং x 
έসই িবр ুѺѭতই তাহেল
 তাই যিদ বগ κেϠϏ এর সমান হয় তাহেল বЫৃΜট g c 
িবрেুত অϠেক Ѻশ κ কেরx 
 তাই এর মান হল িবেয়াগ a- g
 তাই িবр ুিবেয়াগ হেব কমা শূনҝ এবং এই έϠেϏ έযেহতΦ  উভয়ই  িশকড় সমান হয় ইлারেসেцর মান শূনҝ হেবg 
 তাই বগ κ যিদ এর সমান g c 
হয় অϠ সহ এই বেৃЫর ইлারেসц শূনҝ এবং তৃতীয় έϠেϏ যখন বগ κ এর έচেয় বড়x g c 
 তাই যিদ বগ κ এর έথেক বড় হয়  তারপর আমােদর দΜুট িডস আেছ  সুতরাং একΜট িশকড়d c tinct roots 
 তাই আমােদর এই সমীকরেণর দΜুট Ѿতϴ মূল থাকেব
 তাই দΜুট মূল হেব িবেয়াগ ъাস বগ κমূেলর বগ κ িবেয়াগ অনҝ মূল হল িবেয়াগ িবেয়াগ বগ κ িবেয়াগ g g c g d c
 তাই এই έϠেϏ  έযখােন বগ κ যখন এর έথেক বড় হয় তখন এই বЫৃΜট অϠেক দΜুট Ѿতϴ িবрেুত έছদ কের যাg c x 
 তাই এΜট একΜট িবр ুএবং অনҝ িবрΜুট এΜট এবং তারপর অেϠর উপর বЫৃ еারা ίতির ইлারেসেцর মান হেব অেϠরx x 
সমান অেϠর উপর বЫৃ еারা ίতির করা এই দΜুট িবрরু মধҝবতλ দরূЯ সমান হেবx 
 তাই এই দΜুট িবрরু মেধҝ দরূЯ হেব বগ κ িবেয়াগ এর দুই ვণ বগ κমূলg c 
 তাই এΜট হল এর অিভবҝΝЅ 

অেϠর উপর বЫৃ еারা ίতির ইлারেসц এবং একইভােব এΜটেক একΜট বҝায়াম িহসােব έরেখ έদওয়া হয় কারণ έদখােনার x 
জনҝ έয বগ κ যিদ এর έচেয় বড় f c 
হয় তেব অেϠর বЫৃ еারা ίতির বাধাΜট বগ κ িবেয়াগ এর দুই ვণ বগ κমূল যিদ চ বগ κ  যিদ এর সমান হয় তাহেল y f c e c 

অেϠর বЫৃ еারা ίতির ইлারেসцΜট শূনҝ হয় এবং বগ κ যিদ এর έথেক কম হয় তাহেল এই έϠেϏ বЫৃΜট মূলত y f c 
িবрেুত অϠেক Ѻশ κ কের এবং এর ѸানাВ এবং ѸানাВვিলেক Ѻশ κ কের  έসই িবрΜুট হেব শূনҝ কমা িবেয়াগ এবং y f 
এই তৃতীয় έϠেϏ যিদ বগ κেϠϏΜট এর έথেক কম হয় তেব বЫৃΜট অেϠর সােথ έছদ কের না তারপের f c y 
িকছΦ  সমসҝা έদখা যাক
 তাই এখােন একΜট সমসҝা έযখােন বলা হয় έয আমােদর একΜট  έয বেৃЫর সমীকরণ এই বগ κ ъাস বগ κ িবেয়াগ দুই x y x 
িবেয়াগ ছয় έযাগ ছয় সমান শূনҝy 
 তাই এই বেৃЫর έক϶ একΜট কমা িতেন
 তাই এই έক϶ীয় এই বЫৃΜট এখােন সবুজ রেঙ আকঁা হেয়েছ এবং এই বেৃЫর বҝাসাধ κ দুΜট একক এবং তারপর বলা হয় έয এই 
সবুজ বেৃЫর একΜট বҝাস যা সবুজ রেঙ আকঁা হেয়েছ
 তাই এই বҝাসΜট έথেক িবেবচনা করা যাকpqp q  
 তাই এই বҝাসΜট আসেল অনҝ একΜট বেৃЫ έরকডκ করা হয় যা আংিশকভােব লাল এবং Μট রেঙ আকঁা হয়।
 তার লাল বЫৃΜট দুই কমা িবрেুত έক϶ীভূত একΜট ϕѨΜট আমােদর এই লাল বেৃЫর এই বҝাসাধ κΜট খুেঁজ έবর করেত বলেছ 
তাই এΜট খুব কΜঠন নয় কারণ এΜট έদওয়া হেয়েছ έয έযেহতΦ  এই সবুজ έরখার অংশΜট এই সবুজ বেৃЫর একΜট বҝাস
 তাই যাক  আমরা বিল έয সবুজ বেৃЫর έক϶Μট হল যা এখােন উম রেয়েছ ѸানাВვিল হল এক বা এক এবং িতেনর ѸানাВo 
এবং έযেহতΦ  এই সবুজ বেৃЫর এই বҝাসΜট লাল বেৃЫর একΜট দল এΜট পিরѬার έয দΜুট িবр ুথাকেব  এবং যা বҝােসর έশষp q 
িবр ুিকᅀ তারপর এই এবং ও লাল বেৃЫর উপর থাকেব কারণ ও এই অনҝ লাল বেৃЫর একΜট জҝা এই লাল বেৃЫর p q pq 
έক϶ এই িবр ুহেত িদন যার ѸানাВ έদওয়া হেয়েছ দুই কমা এক হেত হেল এই ѸানাВΜটেক দুই কমা এক হেত έদওয়া হয়a 
এবং আমােদরেক এই দরূেЯর খুেঁজ έবর করেত বলা হয় যা এই লাল বেৃЫর বҝাসাধ κ হেবap 
 তাই এখন যিদ আমরা এই িবрΜুটেক এই িবрরু সােথ সংেযাগ কির তাহেল  আমরা জািন  এই έকাণ িডςী হেত o poa 90 
চেলেছ কারণ আমরা έক এর সােথ সংযЅু কির তাহেল আমরা έদখেত পাΝИ έয এবং এই দুΜট ΝϏভΦ জ a q poa qoa 
সব κসম কারণ এই িদক έথেক
 তাই এর এই িদকΜট এর এই পােশর সমান poa qaqoa 
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কারণ উভয়ই  এই ίদঘ κҝვিল হল লাল বেৃЫর বҝাসাধ κ এবং তারপর এই দুΜট ΝϏভΦ েজর মেধҝ এই িদকΜট আরও সাধারণ কারণ o
হল সবুজ বেৃЫর έক϶ 

ΝϏভΦ জ ΝϏভΦ জ এর সমান কারণ কারণ এΜট এর έক϶  বҝাস এবং έযেহতΦ  এই দΜুট ΝϏভΦ জ po poa qa qo p ah 
সДিতপূণ κ এই দΜুট έকাণ সমান হেব এবং
 তাই έযেহতΦ  একΜট সরল έরখা এই দΜুট έকাণ এখন 90 িডিς হেব যিদ আপিন এই সমেকাণ ΝϏভΦ জ তাকান p oq poa 
তাহেল আমরা এΜট জমু কের এখােন έদখাই আসুন আমরা বিল এΜট একΜট যা দΜুট কমা একΜট এΜট একΜট কমা িতনΜট এবং 
এΜট p
 তাই আমােদর এই দরূЯΜট খুেঁজ έবর করেত বলা হেয়েছ এখন হল সবুজ বেৃЫর বҝাসাধ κ এবং এই সমীকরণ έথেক আমরাpo 
এই সমীকরণ έথেক আমরা έদখেত পাΝИ έয সবুজ বেৃЫর বҝাসাধ κ দুΜট একক এবং
 তাই এই দরূЯ দΜুট একেকর সমান এই দরূЯ সহেজই গণনা করা έযেত পাের কারণ আমােদর কােছ এবং op oa o a 
উভেয়র ѸানাВ রেয়েছ এবং এΜট সমান  পাচঁΜটর বগ κমূেল এবং তারপের এΜট έদখেত খুব সহজ έয আমরা যিদ িপথােগারাস 
উপপাদҝ ϕেয়াগ কির 
তাহেল এই ΝϏভΦ জ ওপΜট এই ίদঘ κҝΜট একক হেব এবং
 তাই লাল রেঙ έদখােনা অনҝ বেৃЫর বҝাসাধ κ 
3 একক
 তাই এর সােথ আমরা করব  এই έলকচারΜট έশষ ক჈ন পরবতλ έলকচাের আমরা আরও িকছΦ  সমসҝা έদখব এবং এΜটও 
έদখব িকভােব একΜট িনিদκѭ িবрেুত একΜট বেৃЫর Ѻশ κক এবং Ѿাভািবেকর সমীকরণ έবর করা যায় 
ধনҝবাদ আপনােক 
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