
 ௚தல் ௳ரி௵ைர௜ல் வட்டங்கள் பற்௣ய இரண்௄ ௳ரி௵ைரக௬க்ஶ வரேவற்ழேறாம் .
 இந்த ௳ரி௵ைர௜ல் ஒ௠ வட்டத்ொன் சமன்பா௄களின் ெவவ்ேவ௥ வூவங்கைளப் ெப௥ழேறாம்
, ெதாடக்கத்ொல் அைதத் ெதாட௠ேவாம், எனேவ கடந்ௌ ெசல்௩ம் ஒ௠ வட்டத்ொன் சமன்பாடை்ட 
எவ்வா௥ ெப௥வௌ என்பைத ௚த௧ல் ௳வாொப்ேபாம்.
 ெகா௄க்கப்படட் ௛ன்௥ ேகா௧னியர ்அல்லாத 
௖ள்ளிகள் ௛லம், எந்த 
௳ட்டத்ொன் இரண்௄ ௚ைனப்௖ள்ளிகள் ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளேதா, அந்த வட்டத்ொன் 
சமன்பாடை்டக் கண்௄௔ூப்பதற்ஶச ்ெசல்ேவாம்.
 வட்டமானௌ 

மற்௥ம் அசா் இரண்ூ௩ம் ஒ௠ வட்டத்ொன் ஶ௥க்வ௄கைளக் கண்ட௣ய ித்ொரங்கைளப் x y 
ெப௥ழறௌ, ேம௩ம் இந்த வ௯த்ேதான்றல்கைள ௳ளக்ஶவதற்ஶ ஼ல ஼க்கல்கைளத் ோரப்்ேபாம், 
எனேவ ௔ன்வ௠வனவற்௣ல் ெதாடங்ஶேவாம், எனேவ 
நமக்ஶ ௛ன்௥ ேகாணல் அல்லாத ௖ள்ளிகள் ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளன என்௥ 
ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம்.
 ௛ன்௥ ௖ள்ளிகள் ஒ௠ ேநரே்காடூ்ல் இல்ைல, உயரந்ிைலப் பள்ளி௜ல் இ௠ந்ௌ நமக்ஶத் 
ெதரி௞ம், நமக்ஶ ௛ன்௥ ௖ள்ளிகள் இ௠ந்தால், அைவ 
ேநரே்காட்ூல் இல்ைல என்றால், ஒ௠ தனித்ௌவமான வட்டம் உள்ளௌ.
 இந்த ௛ன்௥ ௖ள்ளிகள் அல்லௌ 
அூப்பைட௜ல் இந்த ௛ன்௥ ௖ள்ளிக௬ம் இ௠க்ஶம் ஒ௠ தனித்ௌவமான வட்டத்ைத நாம் 
எப்ேபாௌம் ஒ௠ தனித்ௌவமான வட்டத்ைதக் காணலாம், ஆனால் இந்த ௛ன்௥ ௖ள்ளிக௬ம் 
ேநராகக் ேகாடூ்ல் இ௠க்கக்ஷடாௌ, எனேவ இந்த ௛ன்௥ ௖ள்ளிக௬ம் ஒேர ேநரே்காடூ்ல் 
இ௠க்கக்ஷடாௌ.
 இந்த ௛ன்௥ ௖ள்ளிகளின் ஆயத்ெதாைல௵கள் ஒன்௥ ஒன்௥ இரண்௄ இரண்௄ x y x y nx 
௛ன்௥ ௛ன்௥ ஆஶம், இந்த ௛ன்௥ ௖ள்ளிகைள௞ம் கடந்ௌ ெசல்௩ம் வட்டத்ைதக் கண்ட௣ய, y 
நாம் அூப்பைட௜ல் அந்த வட்டத்ொன் ைமயத்ைத௞ம் அதன் ஆரத்ைத௞ம் கண்௄௔ூக்க 
ேவண்௄ம்.
  வட்டம் எனேவ அந்த வட்டத்ொன் ைமயத்ைத௞ம் ஆரத்ைத௞ம் தனித்ௌவமாகக் கண்ட௣ய 
௚ூந்தால் , அந்த வட்டத்ொன் சமன்பா௄ அூப்பைட௜ல் நமக்ஶத் ெதரி௞ம், உயரந்ிைலப் 
பள்ளி௜௧௠ந்ௌ ஒ௠ எளிய ௚ூ௵ ௙ண்௄ம் நமக்ஶத் ெதரி௞ம்.
  இங்ேக கூனமானௌ மற்௥ம் இந்த வரி நாண் ெசங்ஶத்தாக இ௠பக்கமாக உள்ளௌ என்௥ ab 
ஷ௥ேவாம், ௔ன்னர ்உயரந்ிைலப் பள்ளி௜ல் இ௠ந்ௌ , வட்டத்ொன் ைமயம் எப்ேபாௌம் இந்த 
ெசங்ஶத்ௌ ைப௻ல் எங்காவௌ இ௠க்ஶம் என்பைத அ௣ேவாம்.

பல௚ைற மாணவரக்ளிடம்   ctor 
ஒ௠ வட்டம் இ௠க்ழறதா அல்லௌ உங்க௬க்ஶ ஒ௠ வட்டம் ெகா௄க்கப்படட்தா என்௥ 
ைவத்ௌக்ெகாள்௬ங்கள், அந்த வட்டத்ொன் ைமயத்ைதக் கண்ட௣௞ம்பூ உங்களிடம் 
ேகடக்ப்ப௄ம், எனேவ ைமயம் இங்ேக காட்டப்பட௳ல்ைல, எனேவ இந்த வட்டத்ொன் ைமயத்ைத 
எப்பூ கண்௄௔ூப்௕ரக்ள் இந்த ெசாத்ைத பயன்ப௄த்ௌவேத ஒ௠ வ௯,
 அதனால் நாம் என்ன ெசய்ேவாம் என்றால் இரண்௄ தன்னிசை்சயான நாண்கைள 
உ௠வாக்கலாம், இௌ ஒ௠ நாண் இௌ மற்ெறா௠ நாண் , ௔ன்னர ்இந்த இரண்௄ நாண்க௬க்ஶம் 
ெசங்ஶத்தாக இ௠சமங்கைள உ௠வாக்ஶேவாம் , எனேவ இௌ க௠ப்௖ ௖ள்ளி௜டப்பட்ட ேகா௄ 
ஷட்டத்ொன் ெசங்ஶத்ௌ இ௠சமப் ௔ரி௵ மற்௥ம் இந்த நீல நிற ௖ள்ளி௜டப்பட்ட ேகா௄ நாண் cd 
இன் ெசங்ஶத்ௌ இ௠சமப் ௔ரி௵ ஆஶம் .
  இௌ நாண் இன் ெசங்ஶத்தாக இ௠சமயத்ொல் எங்காவௌ வட்டத்ொன் ைமய௚ம் இந்த நீல ab 
நிற ௖ள்ளி௜டப்பட்ட ேகாடூ்ன் ௙ௌ இ௠க்க ேவண்௄ம், இௌ இந்த ிடான ஶ௥வட்௄ வௌ ௚தல் 
ெசங்ஶத்தாக இ௠க்ஶம்.

ைமயம் இந்த க௠ப்௖ ௖ள்ளி௜டப்பட்ட ேகா௄ மற்௥ம் நீல ௖ள்ளி௜டப்பட்ட ேகா௄   e 
இரண்ூ௩ம் இ௠க்க ேவண்௄ம் , இந்த இரண்௄ ேகா௄க௬ம் சரியாக ஒேர இடத்ொல் 
ெவட௄்ழன்றன, இங்ேக இந்த ெவட௄்ப்௖ள்ளி இந்த வட்டத்ொன் ைமயம் என்௥ நாங்கள் 
உ௥ொயாக நம்௖ழேறாம், எனேவ இௌ தான் 
நாம் அூப்பைட ேயாசைன.
  ௚த௧ல் வட்டத்ொன் ைமயத்ைதக் கண்ட௣ய இங்ேக பயன்ப௄த்தப் ேபாழேறாம், எனேவ 
இந்த ௛ன்௥ ௖ள்ளிகைள௞ம் கடந்ௌ ெசல்௩ம் ஒ௠ வட்டம் இ௠ந்தால், இந்த ௛ன்௥ 
௖ள்ளிகைளக் கடக்ஶம் ஒ௠ வட்டம் உள்ளௌ என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம், 
௔ன்னர ் மற்௥ம் ஐ இைணக்ஶம் ேநரே்கா௄  இந்த வட்டத்ொன் ஒ௠ நாண் அேத ேபால் p 1 p 2 p
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மற்௥ம் ஐ இைணக்ஶம் ேநரே்கா௄ அேத வட்டத்ொன் மற்ெறா௠ நாண் ஆஶம் , ௔ன்னர ்two p 3 
நாம் இப்ேபாௌ பாரத்்த ௚ூைவப் பயன்ப௄த்ொ இந்த வட்டத்ொன் ைமயத்ைத எளிதாகக் ah 
காணலாம், ஏெனனில் இப்ேபாௌ நம்௘டம் இரண்௄ வைளயங்கள் உள்ளன.
 நாம் கட்டைமக்க ேவண்௄ம், எனேவ இந்த ேகா௄ ெகாம்௖ இரண்ூன் ெசங்ஶத்தாக p one p 
இ௠சமமாக இ௠க்கட௄்ம், ேம௩ம் இந்த வரி தண்௄ ௛ன்௣ன் ெசங்ஶத்தாக p two p 
இ௠பக்கமாக இ௠க்கட௄்ம் , ௔ன்னர ்நிசச்யமாக இைடப்பட்ட ௖ள்ளியாக இ௠க்கட௄்ம்.
 இந்த இரண்௄ ெசங்ஶத்ௌ இ௠சமப்௔ரி௵க௬ம் வட்டத்ொன் ைமயமாக இ௠க்ஶம், ஆரம் 
கண்௄௔ூக்ஶம் ைமயம் ௘க௵ம் எளிதானௌ என்பைதக் கண்ட௣ந்தால், இந்த ைமயத்ொற்ஶம் 
இந்த ௛ன்௥ ௖ள்ளிக௬க்ஶம் இைட௜லான ்ரத்ைத நாம் அள௳ட ௚ூ௞ம், எனேவ இௌ op1 
சமமாக இ௠க்ஶம்.

ஆனௌ க்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம், அைவ அைனத்ௌம் இந்த வட்டத்ொன் ஆரத்ொற்ஶ  op2 op3 
சமமாக இ௠க்ஶம், ேம௩ம் ைமயத்ொன் ஆய மற்௥ம் வட்டத்ொன் ஆரம் ெதரிந்த௵டன் 
வட்டத்ொன் சமன்பாடை்ட நாம் எ௱தலாம், எனேவ அைத ஼௣ௌ ேநரத்ொல் ெசய்யலாம்  இங்ேக 
ைமயத்ொன் ஆயத்ெதாைல௵கைளப் ெபற, ஒ௠ வ௯ , இந்த இரண்௄ ெசங்ஶத்ௌ 
இ௠சமெவட்ூகளின் சமன்பாடை்ட எ௱ொ, ௔ன்னர ்ெவட௄்ம் ௖ள்ளிையத் ோரப்்பௌ, எனேவ 
இ௠சமயங்களில் ெதாடங்ழ இௌ இ௠சமெவட்ூ இௌ இ௠சமெவட்ூ எனேவ இந்த b1, b2 
இ௠சமெவட்ூ ஒன்௥ இந்த நாண் ந௄ப்௖ள்ளிைய கடந்ௌ ெசல்௩ம் மற்௥ம் ந௄ப்௖ள்ளி௜ன் b  
ஆயத்ெதாைல௵கள் 
இந்த நாண் ந௄ப்௖ள்ளி௜ன் ஆயத்ெதாைல௵கள் ஆஶம்  இந்த மற்ற ிடான ௛ன்௣ன் p two p 
இந்த ந௄ப்௖ள்ளி௜ன் ஆயத்ெதாைல௵கள் ேமல் இரண்௄ ௔ளஸ் x two plus x three ny two 

௛ன்௥ ேமல் இரண்௄, எனேவ இப்ேபாௌ இந்த சார௖் ெசங்ஶத்தாக இ௠சமயத்ொன் y ah 
சமன்பாடை்ட எ௱ௌவௌ ௘க௵ம் கூனமானௌ அல்ல, ஏெனன்றால் நம்௘டம் இ௠ந்தால் என்௥ 
ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம் .
  இங்ேக எந்தப் ௖ள்ளி௞ம் இந்த ெசங்ஶத்ௌ இ௠சமப்௔ரி௵ ஒன்௣ல் ஆயத்ெதாைல௵கள் b x 
மற்௥ம் ஐக் ெகாண்ட ஒ௠ ௖ள்ளிையக் ெகாண்௄ள்ேளாம் என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம், y 
௔ன்னர ்இந்த ெசங்ஶத்ௌ இ௠சமப்௔ரி௵ ஒன்௣ன் சாய்௵ ைமனஸ் ஒன்௥ ஷட்டல் b y y y 
இரண்௄க்ஶ ேமல் இரண்டாக க௯த்தல் ஒன்றால் வஶக்கப்ப௄ம்  ஷட்டல் இரண்௄க்ஶ x x x 
ேமல் இரண்௄க்ஶ ேமல் இந்த நாண் மற்௥ம் இந்த ெசங்ஶத்ௌ இ௠சமப்௔ரி௵ ேசாளத்ொல் d 
ஒன்௥ 90 ூழரி ெவட்டப்பட்ூ௠ப்பைதக் காண்ழேறாம், எனேவ இந்த இரண்௄ ேகா௄களின் 
சரி௵களின் 
ெப௠க்கல் இந்த நாண்களின் ெசங்ஶத்ௌ இ௠சமயங்களின் சாய்௳ன் ைமனஸ் ஒன்௥ ஆஶம்.

இரண்௄ க௯த்தல் ஒன்ைற இரண்௄ க௯த்தல் ஒன்௥ ைமனஸ் ஒன்௥க்ஶ சமம் எனேவ y y x x 
இைத நன்றாக ௙ண்௄ம் எ௱ொனால் அூப்பைட௜ல் இந்த ெசங்ஶத்ௌ இ௠சமயத்ொன் 
சமன்பாடை்டப் ெப௥ேவாம் ஏெனனில் மற்௥ம் ஆயத்ெதாஶப்௖கள்  இந்த ெசங்ஶத்ௌ x y 
இ௠சமயத்ொல் உள்ள எந்த ௖ள்ளி௞ம் இந்த சமன்பாடை்ட ொ௠ப்ொப்ப௄த்த ேவண்௄ம், 
இைத ஼௣ௌ ஼௣தாக ெசம்ைமப்ப௄த்ொனால் இந்த ௚ைற ழைடக்ஶம், 
எனேவ இைத ெசம்ைமப்ப௄த்ொய ௔றஶ இௌ நமக்ஶ ழைடக்ழறௌ, எனேவ இௌ 
ெசங்ஶத்ௌ இ௠சமப்௔ரி௳ன் ௚தல் சமன்பா௄ ஒன் சமன்பா௄ ஆஶம் b 
ிடான இரண்ூன் p one p 
சமன்பா௄ இன் ெசங்ஶத்ௌ இ௠சமப் ௔ரி௳ன் சமன்பா௄ இ௠க்ஶம், ேம௩ம் அௌ p two p 3 y 
ைமனஸ் ேநரங்கள் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்சமம் என்பதால் ேநராக எ௱தலாம்.
 இந்த இரண்௄ சமன்பா௄கைள௞ம் ஒேர ேநரத்ொல் ோரக்்க ேவண்௄ம், ஏெனன்றால் வட்டத்ொன் 
ைமயம் 
இந்த இரண்௄ சமன்பா௄களால் ெகா௄க்கப்படட் இந்த இரண்௄ ெசங்ஶத்ௌ இ௠பக்கங்களின் 
ஶ௥க்ஶெவட௄் ௖ள்ளி என்பைத நாம் அ௣ேவாம், எனேவ இந்த வட்டத்ொன் ைமயத்ைதக் 
கண்௄௔ூக்க இந்த இரண்௄ சமன்பா௄ ேநரியல் ேதைவ.
  சமன்பா௄கள் ஒேர ேநரத்ொல் மற்௥ம் 
இந்த இரண்௄ சமன்பா௄களின் ோரவ்ாக இ௠க்ஶம் மற்௥ம் ஐ நாம் இல்ைல இல்ைலx y x y 
 அதனால் இல்ைல மற்௥ம் இல்ைலy x 
 அதனால் என்௥ ஶ௣ப்௔௄ேவாம்.x 
 இந்த வட்டத்ொன்  ைமயத்ொன் ஆயத்ெதாைல௵கள் ௗஜ்௷யம் ௗஜ்௷யம் அல்லௌ நாட் x y x y 
நாட் ஆழயவற்ைறக் கண்ட௣ந்த ௔றஶ, மற்௥ம் வ௯யாகச ்ெசல்௩ம் p one p two p3 
வட்டத்ொன் ைமயப்பஶொ ஆஶம், எனேவ ஆரம் ஆல் வழங்கப்ப௄ம் y naught r 

ைமனஸ் ௚௱ சௌரம் மற்௥ம் க௯த்தல் ௚௱ சௌரத்ொன் வரக்்க ௛லத்ொற்ஶ x 0 x 2 y 0 y 2 

Pru
tor
@
IIT
K



சமம் , நான் ௚ன்௖ ஷ௣யௌ ேபால் இந்த ்ரத்ைத அல்லௌ இந்த ்ரத்ைத அல்லௌ இந்த 
்ரத்ைத எ௄த்ௌக் ெகாண்டா௩ம் ஆரம் ஒேர மாொரியாக இ௠க்ஶம்.
 ஆரம் மற்௥ம் ைமயம் ஆழயைவ இந்த வட்டத்ொன் சமன்பாடை்ட ைமய ஆரம் வூவத்ொல் 
எளிதாக எ௱தலாம், மற்ற ௚க்ழயமான ௳ஷயம் என்னெவன்றால் , இந்த ௛ன்௥ ௖ள்ளிக௬ம் 
ஒன்௣ைணக்கப்படாத இந்த நிைல நமக்ஶ ஏன் ேதைவப்ப௄ழறௌ, அைதப் பாரப்்பௌ ௘க௵ம் 
கூனமாக இ௠க்கக்ஷடாௌ , ஏெனன்றால் அ௑மொக்க ேவண்௄ம்.
 
இந்த ௛ன்௥ ௖ள்ளிக௬ம் ஒேர ேநரே்காடூ்ல் இ௠ந்தால், இந்த ௛ன்௥ ௖ள்ளிக௬ம் ஒேர 
ேநரே்காட்ூல் இ௠ந்தால், அைவ ஒ௠ேபாௌம் ஒேர வட்டத்ொல் இ௠க்க ௚ூயாௌ என்பைதக் 
காட௄்ேவாம்.

அவரக்ள் ஏேத௑ம் ஒ௠ வட்டத்ொல் ப௄த்ொ௠ந்தால் , அந்த வட்டத்ொன் ைமயம்   y 
இந்த நாண் மற்௥ம் இந்த நாண் இரண்ூன் ெசங்ஶத்ௌ இ௠சமப் ௔ரி௳ன் ஶ௥க்ஶெவடூ்ல் 
இ௠க்க ேவண்௄ம் மற்௥ம் நாம் ஏற்கனேவ பாரத்்ேதாம், ஆனால் இங்ேக நாம் பாரத்்தால் 
ெசங்ஶத்ௌ இ௠சமப்௔ரி௵  ிடான இன் இௌ ேபான்றௌ மற்௥ம் நாண் p1 p2 b1 p two p 
த்ரீ௜ன் இ௠சமெவட்௄ ெசங்ஶத்ௌ இ௠சமெவட்௄, இௌ இரண்௄ என்பௌ இந்த நீல நிற b 
௖ள்ளி௜டப்பட்ட ேகா௄ ஆனால் ஒேர ேநரே்காட்ூல் இ௠ப்பதால், இௌ p one p two p three 
௘க௵ம் எளிதானௌ இரண்௄ ெசங்ஶத்ௌ இ௠சமங்க௬ம் ஒன்௥க்ெகான்௥ இைணயாக 
இ௠ப்பைதப் பாரக்்க௵ம், ஏெனன்றால் நமக்ஶ இங்ேக ஒ௠ ேநரே்கா௄ உள்ளௌ , இௌ௵ம் இௌ௵ம் 
ெதாண்ை௥ ஆஶம் , எனேவ இந்த இரண்௄ ெசங்ஶத்ௌ இ௠பக்கங்க௬ம் இைணயாக உள்ளன, 
எனேவ அைவ ஒ௠ேபாௌம் ெவட௄்வொல்ைல , அைவ ஒ௠ேபாௌம் ெவட௄்வொல்ைல .
  எந்த வடட்௚ம் இ௠க்க ௚ூயாௌ, ஏெனன்றால் இந்த இரண்௄ம் இைண௞ம் ௖ள்ளிைய நாம் 
கண்௄௔ூக்க ௚ூயாௌ, ஏெனனில் அைவ இைணயாக இ௠ப்பதால் எந்த வட்ட௚ம் இ௠க்காௌ 
இந்த ௛ன்௥ம் கடந்ௌ ெசல்௩ம், ஏெனனில் இந்த ௛ன்௥ம் கடந்ௌ ெசல்௩ம் இடத்ொல் இ௠ந்ௌ 
ஒ௠ வட்டம் இ௠ந்தால், ெசங்ஶத்ௌ இ௠சமப்௔ரி௵கள் அந்த வட்டத்ொன் ைமயத்ொல் ெவட்ட 
ேவண்௄ம், ஆனால் இந்த இரண்௄ ெசங்ஶத்ௌ இ௠பக்கங்க௬ம் ஶ௥க்ழடாததால், ௖ள்ளிகள் 
இ௠க்ஶம் இடத்ொல் இந்த இரண்௄ ெசங்ஶத்ௌ இ௠சமங்க௬ம் ெவட்டப்ப௄வொல்ைல .
 ேகா௧னியர ்
இந்த ௛ன்௥ ௖ள்ளிக௬ம் ெபாய் ெசால்௩ம் எந்த வட்ட௚ம் இ௠க்காௌ என்பைதத் ெதாடரந்்ௌ, 
இந்த ஆ நைட௚ைறைய ௳ளக்ஶவதற்ஶ ஒ௠ ஼௣ய உதாரணத்ைத எ௄த்ௌக்ெகாள்ேவாம், 
எனேவ இந்த எ௄த்ௌக்காடூ்ல் நமக்ஶ நான்ஶ ௖ள்ளிகள் ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளன, ேம௩ம் 
அைவ கான் ைசக்ளிக் கான் என்பைதக் காட௄்ம்பூ ேகடக்ப்ப௄ழேறாம்.
  ாழற்஼ என்பௌ இந்த நான்ஶ ௖ள்ளிக௬ம் ஒேர வட்டத்ொல் உள்ளன, எனேவ அைதக் 
காண்௔ப்பதற்கான ஒ௠ வ௯ என்னெவன்றால், ௚தல் ௛ன்௥ ௖ள்ளிகைளக் ஷ௥ேவாம், அைவ 
ேகா௧னியர ்இல்ைலயா என்பைதச ்சரிபாரப்்ேபாம், அைவ ேகா௧னியர ்அல்ல , ௔ன்னர ்
சமன்பாடை்டக் காணலாம்.
 இந்த ௛ன்௥ ௖ள்ளிகைளக் கடந்ௌ ெசல்௩ம் ஒ௠ வட்டத்ொன் சமன்பாடை்டப் ெபற்ற௵டன், இந்த
௖ள்ளி௜ல் நான்காவௌ ௖ள்ளி இல் உள்ளதா என்பைதச ்சரிபாரக்்கலாம்.t 
  ெதாப்௔ வட்டம் அல்லௌ இல்ைல, பூ ஒன்௥ இந்த ௛ன்௥ ௖ள்ளிகள் வ௯யாக ெசல்௩ம் ஒ௠ 
வட்டத்ொன் சமன்பாடை்ட ௚த௧ல் கண்௄௔ூப்பௌ ௚தல் பூயாஶம்,  எனேவ இங்ேக 
ேதாற்றத்ௌடன் ஒ௠ங்ழைணப்௖ அசை்ச வைரந்தால் ௖ள்ளிகளில் ஒன்௥ நாம் 
.
  ௖ள்ளி ஒன்௥ ௗஜ்௷யம் இங்ேக ௚ூந்ௌ௳ட்டௌ, எனேவ இங்ஶ ஒவ்ெவா௠ சௌர௚ம் ஒ௠ அலஶ 
நீளம் ௖ள்ளி இரண்௄ க௯த்தல் ஏ௱ இந்த ெசங்ஶத்ௌ ேகாட்ூல் எங்காவௌ இ௠க்ஶம், எனேவ அௌ
இங்ேக எங்ேகா உள்ளௌ, ஏெனனில் இௌ ஏ௱ அலஶகள் மற்௥ம் ௛ன்றாவௌ ௖ள்ளி எட௄் ஒன்௥ 
ஒ௠ வட்டம் இந்த ௛ன்௥ ௖ள்ளிகைளக் கடக்க ேவண்௄மானால், அைவக௬க்ஶ p one p two p 

என்௥ ெபயரி௄ேவாம், ௔ன்னர ்இந்த இரண்௄ ேநரே்கா௄கைள௞ம் க௠த்ொல் three 
ெகாள்ளலாம், அைவ ெவளிப்பைடயாக வைளயங்களாக இ௠க்ஶம்  மற்௥ம் p 1 p 2 p 3 
வ௯யாகச ்ெசல்௩ம் வட்டம் மற்௥ம் இந்த இரண்௄ ெகாம்௖களின் ெசங்ஶத்ௌ இ௠சமப் 
௔ரி௵களின் சமன்பாடை்டக் கண்௄௔ூப்ேபாம் இ௠சமெவட்ூ ஒன்௥ மற்௥ம் இ௠சமெவட்ூ b 

இரண்௄ என்௥ ெசால்லலாம் , ௔ன்னர ்அைவ எங்ஶ ெவட௄்ழன்றன என்பைதப் பாரப்்ேபாம்.b 
 ஶ௥க்ஶெவட௄் வட்டத்ொன் ைமயம் ௗஜ்௷யம் ௗஜ்௷யமாக இ௠க்ஶம், இௌ x y p one p two 
மற்௥ம் வ௯யாக ெசல்ழறௌ, நிசச்யமாக இந்த ௳ஷயத்ொல் நாம் வூ௳யல் ரீொயாக p three 
இந்த ௛ன்௥ ௖ள்ளிக௬ம் ஒேர ேநரே்காடூ்ல் இல்ைல என்பைதக் காணலாம் .
 எந்த வட்டத்ொன் ௛லம் அைவ அைனத்ௌம் ௚தல் ெசங்ஶத்தாக இ௠சமப் 
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௖ள்ளி௜ல் ஆய ஆயங்கைளக் ெகாண்டேதா , அதற்ஶச ்சமமான சாய்௵ இ௠க்ஶம், எனேவ xy b 
இல் உள்ள எந்தப் ௖ள்ளி௞ம் ௔ன்வ௠ம் சமன்பாடை்ட ௗரத்்ொ ெசய்ய ேவண்௄ம், எனேவ xy 
இந்தக் ஷட்டத்ொன் ந௄ப்௖ள்ளி இங்ேக ஒ௠ ௖ள்ளி ஐந்ௌ மற்௥ம் க௯த்தல் ௛ன்௥ ௖ள்ளி ஐந்ௌ 
எனேவ இந்த ெசங்ஶத்ௌ இ௠சமப்௔ரி௳ன் சாய்௵ க௯த்தல் க௯த்தல் 3.y 
5 ஆஶம், இௌ க௯த்தல் 1.x 
5க்ஶ ேமல் ஷட்டல் 3.y 
5 
ஆஶம், ேம௩ம் இந்த இ௠சமயத்ொன் ெசங்ஶத்ௌ இ௠சமய௚ம் நாண் 90 ூழரி௜ல் இ௠ப்பதால் 
சாய்௳ன் பலன் ெசங்ஶத்ௌ இ௠சமயத்ொன் இந்த ெவளிப்பா௄ தண்௄ இரண்ூன் p one p 
சாய்௳ன் மடங்ஶ ஆஶம் , இௌ ைமனஸ் 7 ைமனஸ் 0 ஆக இ௠க்ஶம் ைமனஸ் ஒன்றால் 
வஶக்கப்ப௄ம்.

ஏ௱ தயாரிப்௖ ைமனஸ் ஒன்றாக இ௠க்க ேவண்௄ம்   nus 
, எனேவ இதன் சமன்பா௄ இந்த இந்த நாண் இரண்ூன் இந்த ெசங்ஶத்ௌ இ௠சமப் ah p one p 
௔ரி௳ன் சமன்பா௄ ஆஶம், எனேவ இௌ இரண்ூன் ெசங்ஶத்தாக இ௠க்ஶம் p one p b one 
என்ற ேகாடூ்ன் சமன்பா௄ 
ஆஶம்.
  இேதேபால் 
, இந்த மற்ற ிடான ௛ன்௣ன் ெசங்ஶத்ௌ இ௠சமப் ௔ரி௳ன் சமன்பாடை்டக் p one p 
கண்௄௔ூப்ேபாம், இந்த நாண் இந்த ந௄ப்௖ள்ளி௜ன் ஒ௠ங்ழைணப்௖ 4.
5 கமா 0.
5 ஆக  இ௠க்ஶம் நாண் ௛ன்௣ன் இந்த ெசங்ஶத்ௌ இ௠சமப்௔ரி௵ ௔ன்னர ்இந்த p one p 
ெசங்ஶத்ௌ இ௠சமப்௔ரி௵ இரண்ூன் சாய்௵ ைமனஸ் ௗஜ்௷யப் ௖ள்ளி ஐந்ைத க௯த்தல் b y x 
4.
5 ஆல் வஶத்தால் இந்த ெசங்ஶத்ௌ இ௠சமய௚ம் ஷட்ட௚ம் 90 ூழரி௜ல் இ௠ப்பதால் அவற்௣ன் 
சரி௵களின் பலன் ைமனஸ் ஒன்றாக இ௠க்ஶம்.
 எனேவ இந்த  
௚ைற ஏ௯ல் ஒன்௣ன் சாய்௵ ைமனஸ் ஒன்௥க்ஶ சமம் ஆஶம்  இ௠சமயத்ொன் அயனி b 
இரண்௄, இௌ இந்தப் ௖ள்ளி௜டப்பட்ட பசை்சக் ேகா௄ மற்௥ம் இப்ேபாௌ இந்த ைமயம் 
இந்த இரண்௄ ெசங்ஶத்ௌ இ௠சமெவட்ூகளின் ஶ௥க்ஶெவட௄்ப் ௖ள்ளி௜ல் உள்ளௌ, இங்ேக ஒ௠ 
஼௣ய ொ௠த்தம் உள்ளௌ, இௌ 31.
5 ஆக இ௠க்ஶம், எனேவ ௚ந்ைதய ஸ்ைலூல் இ௠ந்ௌ ஆயத்ெதாைல௵கைளப் ெப௥ழேறாம் .
 இந்த வட்டத்ொன் ைமயம் இந்த இரண்௄ சமன்பா௄கைள௞ம் ொ௠ப்ொப்ப௄த்ௌழறௌ, ௔ன்னர ்
இந்த இரண்ூல் இ௠ந்ௌ நாம் பாரப்்பௌ என்னெவன்றால் ஏழால் ஆல் இல்ைல, எனேவ நான் x 
இந்த ௛ன்௥ ௖ள்ளி நான்ஶ இந்த பக்கத்ொல் எ௄த்ௌக்ெகாள்ழேறன் , இந்த சமன்பாட்ூல் இங்ேக

எௌ௵ம் இல்ைல, எனேவ எௌ௵ம் இல்ைல  அூப்பைட௜ல் இதற்ஶச ்சமமாக இரண்டாவௌ y y 
சமன்பாட்ூ௧௠ந்ௌ நான் இந்தப் பக்கம் ஐந்தாவௌ ௖ள்ளிைய எ௄த்ௌக் ெகாண்டால் , ைமனஸ் 
ஏ௱ நாட ்ஷட்டல் ௚ப்பத்ொ ஒ௠ ௖ள்ளி ஐந்ௌ ஷட்டல் ௗஜ்௷யப் ௖ள்ளி ஐந்ௌ, அதாவௌ ௚ப்பத்ொx 
இரண்௄, எனேவ இைவ இரண்௄ம் இல்ைல , எனேவ அைவகள் உள்ளன  சமமாக இ௠க்க y 
ேவண்௄ம் , ௔ன்னர ்நாம் 50 ஆல் 7 சமமாகப் ெபறலாம், எனேவ இைத இந்தப் பக்கத்ொல் x 1 
எ௄க்க ேவண்௄ம், எனேவ வட்டத்ொன் ைமயத்ொன் ஒ௠ங்ழைணப்௖ ஐந்ௌ என்பைத நாம் x 
ெப௥ழேறாம்.
  இந்தச ்சமன்பாடூ்௧௠ந்ௌ அல்லௌ அூப்பைட௜ல் இந்தச ்சமன்பாடூ்௧௠ந்ௌ நட் சமம் y 
ைமனஸ் ஏ௱ நாட ்ஷட்டல் ௚ப்பத்ௌ இரண்௄ சமம் க௯த்தல் ஏ௱ ெப௠க்கல் ஐந்ௌ ஷட்டல் x 
௚ப்பத்ௌ இரண்௄ ெவ௥ம் க௯த்தல் ௛ன்௥ வட்டத்ொன் ைமயம் ஐந்ௌ க௯த்தல் ௛ன்௣ல் 
உள்ளௌ , இப்ேபாௌ அதன் ைமயத்ைத நாம் அ௣ேவாம்.
 வட்டம், இௌ ஐந்ௌ கமா க௯த்தல் ௛ன்௥, நீங்கள் எளிதாக ஆரம் கண்௄௔ூக்கலாம், இந்த 
்ரம் இ௠க்ஶம், எனேவ ஆரம் என்பௌ ஐந்ௌ அலஶகளாக வ௠ம் , ௔ன்னர ்வட்டத்ொன் r 
சமன்பாடை்ட எ௱ௌவௌ ௘க௵ம் எளிதானௌ, எனேவ அௌ க௯த்தல் இ௠க்ஶம் நாட் ௚௱ x x 
சௌரம் ஷட்டல் க௯த்தல் நாட் ௚௱ சௌரம் சௌரம் என்பதால் நாட் நாட் ஐந்ௌ y y r x y 
க௯த்தல் ௛ன்௥ , வட்டத்ொன் சமன்பா௄ ஐந்ௌ, சௌரம் இ௠பத்ொ ஐந்ௌ, எனேவ இௌ r r 
வட்டத்ொன் சமன்பா௄ ஆஶம்  இந்த ௛ன்௥ ௖ள்ளிகள் உள்ளன , இப்ேபாௌ இந்த நான்காவௌ 
௖ள்ளி இந்த வட்டத்ொல் உள்ளதா என்பைதச ்சரிபாரக்்க ேவண்௄ம், எனேவ இடௌ ௖றத்ொல் x 
க்ஶ சமமான ஒன்பௌ ஐ ைமனஸ் ஆ௥க்ஶ சமமாக y 
ைவத்தால், இௌ 16 ஷட்டல் 9 ஆஶம், இௌ 25 ஆஶம்.
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 ூ  இடௌ ைகப் பக்கம் சமமானௌ, எனேவ க்ஶ சமமான 9 மற்௥ம் ைமனஸ் 6 என்௥ நாம் xy 
கணக்ழட்ட இடௌ பக்க கம்ப்௟டூ்ற்ஶ இடௌ ௖றம் 25 ஆக இ௠ப்பைதக் காண்ழேறாம் , இௌ 
வட்டத்ொன் சமன்பாட்ூல் வலௌ பக்கத்ொற்ஶ சமம் எனேவ இந்த ௖ள்ளி உண்ைம௜ல் இந்த 
வட்டத்ொன் ௚தல் ௛ன்௥ ௖ள்ளிகைளக் கடந்ௌ ெசல்௩ம் வட்டத்ொல் உள்ளௌ , எனேவ நான்ஶ 
௖ள்ளிக௬ம் அந்த வட்டத்ொல் உள்ளன, எனேவ ௚ந்ைதய ஼க்கைலப் ெபா௥த்தவைர, 
எங்க௬க்ஶ ௛ன்௥ ௖ள்ளிகள் 
ெகா௄க்கப்படட்ன.
  இந்த ௛ன்௥ ௖ள்ளிகைள௞ம் கடந்ௌ ெசல்௩ம் ஒ௠ வட்டத்ொன் சமன்பாடை்டக் கண்ட௣ய௵ம், 
எனேவ நாம் ௳வாொத்த ௚ைறையத் த௳ர மற்ெறா௠ ௚ைற ௔ன்வ௠மா௥ உள்ளௌ, எனேவ 
இந்த மற்ற ௚ைற௜ல் இந்த சமன்பாடூ்ன் ௛லம் வழங்கப்ப௄ம் ஒ௠ வட்டத்ொன் சமன்பாட்ூன் 
ெபாௌவான வூவத்ைதப் பயன்ப௄த்ௌழேறாம்.
  இந்த ௛ன்௥ ௖ள்ளிகள் இந்த வட்டத்ொல் இ௠ப்பதால் இந்த சமன்பா௄ இந்த ௛ன்௥ 
௖ள்ளிகைள௞ம் ஒ௠ங்ழைணப்௖களால் ொ௠ப்ொப்ப௄த்தப்பட ேவண்௄ம், ஏெனனில் இந்த 
சமன்பா௄ ௗரத்்ொ ெசய்யப்பட ேவண்௄ம் ௚தல் ௖ள்ளி ஒன் ஆயத்ெதாஶப்௖கள் b y p x 
மற்௥ம் ஐ ஒன்௥ மற்௥ம் ஒன்ைற மாற்௣னால், ஒன்௧௠ந்ௌ வலௌ ௖றத்ொல் y x y p 
ௗஜ்௷யத்ைதப் ெபற ேவண்௄ம், எனேவ இௌ இல் வட்டத்ொன் ௛லதனம் ஼ ஆஶம் அந்த ஒ௠ c x 
சௌரம் ஷட்டல் ஒ௠ சௌரம் மற்௥ம் இரண்௄ ஒன்௥ ஷட்டல் இரண்௄ ஒன்௥ ஷட்டல் y gx fy c 
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் மற்௥ம் இேதேபால் இரண்௄ மற்௥ம் ௛ன்௥ம் இந்த வட்டத்ொல் p p 
இ௠ப்பதால் மற்ற இரண்௄ சமன்பா௄கைளப் ெப௥ழேறாம் எனேவ இரண்ூற்ஶ இந்த p 
சமன்பா௄ மற்௥ம் க்ஶ ழைடக்ஶம் நமக்ஶத்  ெதரியாத ௛ன்௥ வட்டங்கள் உள்ளன, அைவ p 3 

மற்௥ம் ஆழய வட்டத்ைத ௚௱ைமயாக ௳வரிக்க இந்த ௛ன்றாவௌ சமன்பாடை்டப் gf c 
ெப௥ழேறாம், இங்ேக பாரத்்தால் நம்௘டம் உள்ள ௛ன்௥ சமன்பா௄கள் அைனத்ௌம் மற்௥ம் gf 

இல் ேநரே்காட்ூல் உள்ளன, எனேவ இங்ேக சமன்பா௄களின் ேநரியல் அைமப்௖ உள்ளௌ .c 
  ௛ன்௥ ெதரியாத ௛ன்௥ சமன்பா௄கள் எனேவ அைத ோரக்்க ௚ூ௞ம் எனேவ ோரக்்ஶம் ேபாௌ 
நாம் மற்௥ம் இன் மொப்௖கைளப் ெப௥ேவாம், gf c 
ேம௩ம் இந்த சமன்பாட்ூல் இந்த மொப்௖கைள ௙ண்௄ம் ைவக்ஶம்ேபாௌ வட்டத்ொன் 
௚௱ைமயான சமன்பாட்ைட ெபாௌ வூவத்ொல் ெப௥ழேறாம்.
 வா  ஒ௠ வட்டத்ொன் சமன்பாடை்ட ௳வரிக்ஶம் y, 
நமக்ஶ ஒ௠ வட்டம் உள்ளௌ என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம், அந்த வட்டத்ொன் ஼ல ௳ட்டம் 
ெகாண்ட இரண்௄ ௚ைனப்௖ள்ளிகள் ஒன்௥ ஒன்௥ மற்௥ம் இரண்௄ இரண்௄ மட௄்ேம x y x y 
ெகா௄க்கப்பட௄், அதன் சமன்பாடை்டக் கண்௄௔ூக்ஶம்பூ ேகடக்ப்ப௄ழேறாம்.
 
அைதச ்ெசய்வதற்கான ஒ௠ வ௯ என்னெவன்றால், நாம் ௙ண்௄ம் நமௌ உயரந்ிைலப் பள்ளி 
வூவ௳ய௩க்ஶச ்ெசன்றால் , வட்டத்ொன் ாற்றள௳ல் உள்ள வட்டத்ொல் ௖ள்ளி இ௠ந்தால், xy 
இந்த ௳ட்டத்ொன் இரண்௄ ௚ைனப் ௖ள்ளிக௬டன் இந்தப் ௖ள்ளிைய இைணத்தால் ெதரி௞ம்.
 இங்ேக இந்த ேகாணம் எப்ேபாௌம் 90 ூழரி என்௥ எங்க௬க்ஶத் ெதரி௞ம், எனேவ இங்ஶள்ள 
ேகாணம் 90 ூழரி என்பதால் இந்த வைள௳ன் சாய்௳ன் ைமனஸ் ஒன்றாக இ௠க்க ேவண்௄ம்.
  இந்த ேசாளத்ொன் சாய்௵ இரண்௄ க௯த்தல் ேமல் ௚தல் ைமனஸ் மடங்ஶ இந்த நாண்y y x x 
சாய்௵ ஒ௠ க௯த்தல் ேமல் ஒ௠ க௯த்தல் ௔றஶ இந்த தயாரிப்௖ ைமனஸ் ஒன்றாக y y x x 
இ௠க்க ேவண்௄ம், ௔ன்னர ்அைத ௙ண்௄ம் எ௱ொனால், நமக்ஶ என்ன ழைடக்ஶம்? க௯த்தல் x 

ஒன்௥ க௯த்தல்  சமம் ௗஜ்௷யம் எனேவ x x x two plus y minus y one to y minus y two 
இைத ேம௩ம் ௳ரி௵ப௄த்ொனால் 
இந்த சமன்பா௄ சௌரம் ஷட்டல் சௌரம் க௯த்தல் ஒன்௥ ஷட்டல் இரண்௄ ௚ைற x y x x x 
க௯த்தல் ஒன்௥ ழைடக்ஶம்  ஷட்டல் இரண்௄ ௚ைற ஷட்டல் ஒன்௥ இரண்௄ ஷட்டல் y y y x x 

ஒன்௥ இரண்௄ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் மற்௥ம் இௌ சௌரம் மற்௥ம் சௌரம் ௔ளஸ் y y x y 
இரண்௄ ௔ளஸ் இரண்௄ ஷட்டல் ௗஜ்௷யமாக இ௠ந்த ஒ௠ வட்டத்ொன் ெபாௌவான gx fy c 
வூவத்ொல் உள்ளௌ மற்௥ம் அைதப் பாரப்்பதன் ௛லம் ைமயத்ொன் ஆய மற்௥ம் வட்டத்ொன் 
ஆரம் ஆழயவற்ைற௞ம் நாம் கண்ட௣யலாம், எனேவ ைமயம் ைமனஸ் மற்௥ம் ைமனஸ் g g 
என்பௌ ஒன்௥ ஷட்டல் இரண்௄க்ஶ ேமல் இரண்௄ காற்௖ள்ளிகள் ஒன்௥ ஷட்டல் x x y y 
இரண்௄க்ஶ ேமல் இரண்௄ எனேவ ைமயம் க௯த்தல் கமா க௯த்தல்  மற்௥ம் இந்த g f g 
இரண்ைட௞ம் ஒப்௔௄வதன் ௛லம் ஒன்௥ ஷட்டல் இரண்ூன் ைமனஸஓக்ஶ சமம் ஒன்௥ x x x 
ஷட்டல் இரண்ூன் ேமல் இரண்௄ என்பௌ ஒன்௥ ஷட்டல் இரண்ூன் ைமனஸ் x f y y 
இரண்௄க்ஶ ேமல் ஆஶம் , அேத ேபால் ஆரம் கண்௄௔ூக்கலாம்  .
  ஒ௠ வட்டத்ைதப் ெபா௥த்தமடூ்ல் தன்னிசை்சயான ௖ள்ளி௜ன் ஒ௠ ௖ள்ளி௜ன் நிைல,
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 அதனால் நமக்ஶ ெகா௄க்கப்படட்தாக ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம்  ஼ல ௖ள்ளிகள் அந்த 
ஆயத்ெதாைல௵கள் மற்௥ம் ஆஶம், எனேவ மற்௥ம் ஆயத்ௌடன் ஒ௠ ௖ள்ளி உள்ளௌ a b c b p 
மற்௥ம் ஒ௠ வட்டம் உள்ளௌ, அதன் ெபாௌ வூவத்ொல் சமன்பா௄ சௌரம் மற்௥ம் சௌரம் x y 
மற்௥ம் இரண்௄ மற்௥ம் இரண்௄ ஷட்டல் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் எனேவ இப்ேபாௌ gx fy c 
எப்பூ ௚ூ௞ம் இந்தப் ௖ள்ளி வட்டத்ொன் உள்ேள இ௠க்ழறதா அல்லௌ வட்டத்ொற்ஶ ெவளிேய p 
உள்ளதா என்பைத நாம் இந்த வட்டத்ைதப் பாரத்்தால், வடட்த்ொன் ைமயத்ைத ைமனஸ் g 
க௯த்தல் மற்௥ம் சௌரத்ொன் வரக்்க ௛லத்ொற்ஶச ்சமமான ஆரம் மற்௥ம் சௌரம் f g f 
க௯த்தல் இப்ேபாௌ இ௠ப்பைதக் காண்ழேறாம்  இந்த ௖ள்ளி ஒ௠ கமா இந்த ௳மானத்ொல் c b 
எங்காவௌ இ௠ந்தால், இந்த ௖ள்ளி ஒ௠ கமா வட்டத்ொற்ஶள் இ௠ந்தால் , இங்ேக ஷ௥ேவாம், b 
இந்த ௖ள்ளி மற்௥ம் ைமயத்ொற்ஶ இைடேயயான ்ரம் ஆரம் p r

ஐ ௳ட ஶைறவாக இ௠க்ஶம் என்பௌ ெதளிவாழறௌ. so p 
 வட்டத்ொன் உள்ேள இ௠க்ஶம்  ௖ள்ளி மற்௥ம் வட்டத்ொன் ைமயத்ொற்ஶ இைடேய உள்ள ்ரம் p 
ஆரத்ைத ௳ட ஶைறவாக இ௠ந்தால் மட௄்ேம ஆரம் இ௠க்ஶம் , இைத ேம௩ம் 
எளிைமப்ப௄த்ொனால், இந்த நிைல அூப்பைட௜ல் ஒ௠ சௌர ஷட்டத்ொற்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம் b 
சௌரம் ஷட்டல் இரண்௄ ஷட்டல் இரண்௄ ஷட்டல் என்பௌ ௗஜ்௷யத்ைத ௳ட ஶைறவாகag bf c 
உள்ளௌ ஆனால் இந்த இடௌ ௖றத்ைத நீங்கள் பாரத்்தால் இந்த இரண்டாவௌ ூழரி சமன்பா௄ 
இங்ேக உடன் சமமான க்ஶ சமமானதாக இ௠க்ஶம்.x b 
  உள்ேள நாம் மற்௥ம் ஐ ௚ைறேய மற்௥ம் ஆயத்தால் மாற்௥ேவாம் , ௔ன்னர ்நாம் x y a b  
கணக்ழ௄ம் மொப்௖ ௗஜ்௷யத்ைத ௳ட ஶைறவாக இ௠ந்தால், மற்௥ம் ஐ ெகாண்௄ x y anb 
மாற்௣ய ௔ன் இந்த மொப்௖ ௗஜ்௷யத்ைத ௳ட ஶைறவாக உள்ளதா என சரிபாரக்்ழேறாம்.
 ௖ள்ளி வட்டத்ொற்ஶ ெவளிேய இ௠ந்தால், ௖ள்ளி௞ம் வட்டத்ொன் உள்ேள உள்ளௌ என்௥ அரத்்தம், 
௔ன்னர ்்ரம் ஐ ௳ட அொகமாக இ௠க்ஶம் , ௔ன்னர ்நாம் ெப௥ம் நிபந்தைன r 
என்னெவன்றால், இங்ேக இந்த மொப்௖ ௗஜ்௷யத்ைத ௳ட அொகமாக இ௠க்க ேவண்௄ம் , ௔ன்னர்
நிசச்யமாக இ௠ந்தால்  இந்த ௖ள்ளி என்பௌ வட்டத்ொல் உள்ளௌ, ௔ன்னர ்இௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச்p 
சமமாக இ௠க்ஶம், எனேவ இைவ ௛ன்௥ காட்஼கள் ஒ௠ ௖ள்ளி ஒ௠ காற்௖ள்ளி மற்௥ம்  இந்த b 
சமன்பாடை்டக் ெகாண்ட ஒ௠ வட்டம் ெகா௄க்கப்படட் ௛ன்௥ காட்஼களாஶம்.c 

எனேவ நாம் ஒ௠ சௌரம் மற்௥ம் சௌரம் மற்௥ம் இரண்௄ ௔ளஸ் இரண்௄   int p b ga fb 
ஷட்டல் சமம் எனேவ நாம் இந்த இடௌ ௖றத்ொல் ஐ மற்௥ம் ஐ உடன் மாற்௣னால், c x a y b 
இந்த மொப்ைப இங்ேக ெப௥ழேறாம், ௔ன்னர ்இந்த மொப்ைப சரிபாரக்்ழேறாம்.
  இந்த மொப்௖ ேநரம்ைறயாகேவா 
அல்லௌ எொரம்ைறயாகேவா அல்லௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்சமமாகேவா இ௠க்ஶம்.
 இந்த மொப்௖ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்சமமாக இ௠ந்தால், 
எஃப் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்சமம் என்றால், இந்த மொப்௖ ௗஜ்௷யத்ைத ௳டக் ஶைறவாக இ௠ந்தால், c 
வட்டத்ொல் இ௠க்ஶம் என்பைதப் ௔ன்ெதாடரழ்றௌ.pp 
 இந்த மொப்௖ 0 ஐ ௳ட அொகமாக இ௠ந்தால், என்பௌ வட்டத்ொற்ஶ ெவளிேய உள்ளௌ, இௌ p 
உண்ைமயாக இ௠ந்தால், வட்டத்ொற்ஶ ெவளிேய உள்ளௌ எனேவ அ௄த்த ௳ரி௵ைர௜ல் p c 
இந்த ௳ரி௵ைரைய ௚ூப்ேபாம், இௌ ேபான்ற ௔ற தைலப்௖களில் ெதாட௠ேவாம்.
 இ௠ அச஼்ல் உள்ள அச஼்ல் ஒ௠ வட்டத்தால் ெசய்யப்பட்ட ஶ௥க்வ௄கைளக் கண்ட௣வௌ, 
ஒ௠ ேகா௄ ஒ௠ வட்டத்ொன் வ௯யாக ெசல்ழறதா இல்ைலயா என்பைதச ்சரிபாரக்்ஶம் 
நிைலைமகைளப் ெப௥ழறௌ அல்லௌ அௌ வட்டத்ொன் ைமயத்ொன் வ௯யாக ெசல்ழறதா 
இல்ைலயா என்பைதச ்சரிபாரக்்ஶம் ேம௩ம் ஼ல ஼க்கல்கைள எ௄க்ஶம் நன்௣  நீ நீ 
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