
 ആദّ ْപഭാഷണ؋ിൽ സർׯിളുകെളുׯറിتു׺ ര؇് ْപഭാഷണ׹ൾ്ׯ സٔാഗതം, ഈ 
ْപഭാഷണ؋ിൽ ഒരു വൃ؋؋ിന്െറ സമവാകّ׹ളുെട വّതُّ ٝരൂപ׹ൾ ഞ׹ൾ ഉ؍വിുؗുׯ , 
തുട؋ׯിൽ ഞ׹ൾ അത് തുടരും, അതിനാൽ കടؗുേപാകുؗ ഒരു വൃ؋؋ിന്െറ സമവാകّം 
എ׹െന േനടാെമ്ؗ ഞ׹ൾ ആദّം ചർ׺ െചുإം. നൽകിയിരിؗുׯ മൂ്ؗ േനാൺ േകാളിനിയർ 
േപായിന്റുകളിലൂെട , ഏെത׸ിലും വّാസ؋ിന്െറ ര؇് അവസാന േപായിന്റുകൾ നൽകിയിت؂ു ഒരു 
വൃ؋؋ിന്െറ സമവാകّം കെ؇ؗു؋തിന് ഞ׹ൾ മുേؗാ؂് േപാകും, ◌്നിരിؗുׯ ഒരു േപായിന്റ ്
ഒരു േപായിന്റിന്െറ ആ   ◌്തരിക േമഖലയുേടതാേണാ എ്ؗ പരിേശാധിؗുׯത് എ׹െനെയ്ؗ ന   
 x, y تതിനുؗു؋؇ൾ കെ׹ിന്െറ അؓർഭാഗ؋؋ളിൽ ഒരു വൃ׹ײാം.  അׯ
സൂْതവാകّ׹ളും സർׯിൾ കെ؇ു؋ം , അതിനിടയിൽ ഈ െഡറിേവേئഷനുകൾ 
ചിْതീകരിؗുׯതിന് ഞ׹ൾ ചില ْപശ് ന׹ളും പരിഹരിുׯം, അതിനാൽ നമു്ׯ ഇനിؚറയുؗതിൽ 
നി്ؗ ആരംഭിׯാം, അതിനാൽ നമു്ׯ മൂ്ؗ േകാണിലിയർ േപായിന്റ ്നൽകിയി؂ുെ؇്ؗ കരുതുക. 
മൂ്ؗ േപായിന്റുകളും ഒരു േനർേരഖയിലب, ൈഹസ് കൂളിൽ നി്ؗ നമു്ׯ മൂ്ؗ േപായിന്റുകളുെ؇׸ിൽ 
അവ ഒരു േനർേരഖയിലെ׸بിൽ അതിലൂെട കടؗുേപാകുؗ ഒരു അദٔിതീയ വൃ؋ം ഉെ؇്ؗ നമു്ׯ 
അറിയാം. ഈ മൂ്ؗ േപായിന്റുകളും അെ׸بിൽ അടിرാനപരമായി ഈ മൂ്ؗ േപായിന്റുകളും 
കിടؗുׯ ഒരു അദٔിതീയ വൃ؋ം നമു്ׯ എبായ്േؚാഴും ഒരു അദٔിതീയ വൃ؋ം കെ؇؋ാൻ കഴിയും,
എؗാൽ ഈ മൂ്ؗ േപായിന്റുകളും േകാളിനിയർ അبാ؋ിടേ؋ാളം കാലം മാْതേമ അവ ഒരു ْപُാٝവന
േനർേരഖയിലായിരിׯരുത്, അതിനാൽ നമു്ׯ പറയാം ഈ മൂ്ؗ േപായിന്റ് േകാർഡിേനുئകൾ x one y 

ആണ്, ഈ മൂ്ؗ േപായിന്റുകളിലൂെടയും കടؗുേപാകുؗ one x two y two nx three y three 
വൃ؋ം കെ؇ؗു؋തിന്, അടിرാനപരമായി നമു്ׯ ആ വൃ؋؋ിന്െറ േകْؕവും അതിന്െറ 
ആരവും കെ؇േ؋؇തു؇്. ആ വൃ؋؋ിന്െറ േകْؕവും ആരവും നമു്ׯ അദٔിതീയമായി 
കെ؇؋ാൻ കഴിയുെമ׸ിൽ, നമു്ׯ അടിرാനപരമായി വൃ؋؋ിന്െറ സമവാകّം ഉ؇്, 
ൈഹُٕൂ ളിൽ നിؗുت ഒരു ലളിതമായ ഫലം നമു്ׯ അറിയാം , നമു്ׯ ഒരു വൃ؋മുെ؇׸ിൽ , 
ഉദാഹരണ؋ിന് ഏെത׸ിലും ഒരു കൂ؂ം എടുുׯകയാെണ׸ിൽ. ഇവിെട വളെര ബുؑിമു؂ാണ് , ഈ േരഖ 

എؗ േകാർഡിന്െറ ലംബ ദٔിമുഖമാെണ്ؗ നമു്ׯ പറയാം, തുടർ്ؗ ൈഹُٕൂ ളിൽ നി്ؗ നമു്ׯ ab 
അറിയാം വൃ؋؋ിന്െറ മധّഭാഗം എبായ്േؚാഴും ഈ ലംബ ൈബസിൽ എവിെടെയ׸ിലും 
കിടുׯെമ്ؗ  പലതവണ വിദّാർ،ികേളാട് ഒരു സർׯിൾ ഉേ؇ാ അെ׸بിൽ നി׹ൾ്ׯ ഒരു ctor 
സർׯിൾ നൽകിയി؂ുേ؇ാ എؗ േചാദّം േചാദിുׯകയും സർׯിളിന്െറ മധّഭാഗം കെ؇؋ാൻ 
നി׹േളാട് ആവശّെؚടുകയും െചുؗുإ , അതിനാൽ േകْؕം ഇവിെട കാണിؗുׯിب, അതിനാൽ ഈ 
സർׯിളിന്െറ മധّഭാഗം നി׹ൾ എ׹െന കെ؇ു؋ം  ഈ േْപാؚർ؂ി ഉപേയാഗിؗുׯതാണ് ഒരു വഴി, 
അതിനാൽ നമു്ׯ െചؗുإത് ഏെത׸ിലും ര؇് അനിയْؓിതമായ േകാർഡുകൾ നിർأിׯാം, 
അതിനാൽ ഇത് ഒരു േകാർഡ് ഇതാണ് മെئാരു േകാർഡ് , തുടർ്ؗ ഈ ര؇് േകാർഡുകൾുׯം ലംബമായ 
ദٔിമുഖ׹ൾ ഞ׹ൾ വരയ്ുؗുׯ, അതിനാൽ ഇതാണ് കറു؋ േഡാت؂ു േരഖ േഹാർഡ് എബിയുെട 
ലംബ ദٔിവിഭാഗമാണ് , ഈ മെئാരു നീല േഡാ؂ഡ് ൈലൻ േകാർഡ് സിഡിയുെട ലംബ ദٔിമുഖമാണ് 
ഇേؚാൾ ഈ േْപാؚർ؂ിയിൽ നി്ؗ ഇവിെട നമു്ׯ അറിയാം , വൃ؋؋ിന്െറ മധّഭാഗം ഏെത׸ിലും 
സംഘ؋ിന്െറ ലംബ ദٔിശകല؋ിൽ കിടׯണെമ്ؗ ഞ׹ൾׯറിയാം, അതിനാൽ േകْؕം കിടׯണം  
ഈ േകാണിന്െറ ഈ ലംബ ദٔിശകല؋ിൽ എവിെടെയ׸ിലും വൃ؋؋ിന്െറ മധّഭാഗവും ഈ നീല 
േഡാ؂് ഇ؂ േരഖയിൽ കിടׯണം, ഇത് ഈ ചൂടൻ സിഡിയുെട ലംബ ദٔിമുഖമാണ്. േകْؕം ഈ കറു؋ e 
േഡാ؂ഡ് ൈലനിലും നീല േഡാ؂ഡ് ൈലനിലും കിടׯണം , ഈ ര؇് വരികളും കൃതّമായി ഒരിട്؋ 
വിഭജിുؗുׯ, ഇവിെട ഈ കവല ബിؕുവാണ് ഈ വൃ؋؋ിന്െറ േകْؕെമ്ؗ ഞ׹ൾ്ׯ ഉറؚു؇്, 
അതിനാൽ ഇതാണ് ഞ׹ൾ എؗ അടിرാന ആശയം ആദّം സർׯിളിന്െറ മധّഭാഗം കെ؇؋ാൻ 
ഇവിെട ഉപേയാഗിുؗുׯ , അതിനാൽ ഈ മൂ്ؗ േപായിന്റുകളിലൂെടയും കടؗുേപാകുؗ ഒരു വൃ؋ം 
ഉെ؇׸ിൽ , ഈ മൂ്ؗ േപായിന്റുകളിലൂെട കടؗുേപാകുؗ ഒരു സർׯിൾ ഉെ؇്ؗ കരുതുക, തുടർ്ؗ p
1 ഉം ഉം േചരുؗ േനർേരഖ ഈ സർׯിളിന്െറ ഒരു േകാർഡ് ആയിരിുׯക അതുേപാെല ഉം p 2 p two p 
ْതീയും േചരുؗ േനർേരഖ അേത സർׯിളിന്െറ മെئാരു േകാർഡ് ആയിരിുׯം , തുടർ്ؗ നأൾ ഇേؚാൾ
ക؇ ഫലം ഉപേയാഗി്׺ നമു്ׯ ഈ സർׯിളിന്െറ മധّഭാഗം എളുؚ؋ിൽ കെ؇؋ാനാകും, ah 
കാരണം ഇേؚാൾ നമു്ׯ ര؇് േകാർഡുകൾ ഉ؇് നമു്ׯ നിർأിേׯ؇തു؇്, അതിനാൽ ഈ േരഖ 
െകാآിന്െറ ര؇ിന്െറ ലംബ ദٔിവിഭാഗമായിരിׯെ؂, ഈ വരി ചരടിന്െറ ْതീയുെട p one p p two p 
ലംബമായ ദٔിമുഖമായിരിׯെ؂ , തുടർ്ؗ തീർ׺യായും ഇന്റർെസׯിന്െറ േപായിന്റ് ആകെ؂ ഈ ര؇് 
ലംബ ബിെസعറٚുകളുെടയും േകْؕം വൃ؋؋ിന്െറ േകْؕമാകും , ആരം കെ؇ؗു؋ത് വളെര 
എളുؚമാണ് , ഈ േകْؕവും ഈ േപായിന്റുകളിൽ ഏെത׸ിലും മൂ്ؗ േപായിന്റുകളും തأിലുت ദൂരം 
നമു്ׯ അളׯാൻ കഴിയും, അതിനാൽ ഇത് തുലّമായിരിുׯം. എؗത് ന് op1 op2 op3 
തുലّമായിരിുׯം, അവെയبാം ഈ സർׯിളിന്െറ ആര؋ിന് തുലّമായിരിുׯം , കൂടാെത 
േകْؕ؋ിന്െറ േകാർഡിേനുئകളും വൃ؋؋ിന്െറ ആരവും അറിയുേآാൾ നമു്ׯ വൃ؋؋ിന്െറ 
സമവാകّം എഴുതാം, അതിനാൽ നമു്ׯ അത് കുറ്׺ കഴി؁് െചإാം  ഇവിെട േകْؕ؋ിന്െറ 
േകാർഡിേനുئകൾ ലഭിؗുׯതിനുت ഒരു മാർ״ം ഈ ര؇് ലംബ ദٔിശകല׹ളുെട സമവാകّം 
എഴുതുകയും തുടർ്ؗ വിഭജന؋ിന്െറ േപായിന്റ് പരിഹരിുׯകയും െചുإക, അതിനാൽ 
ൈബെസعറٚിൽ നി്ؗ ആരംഭി്׺ ഇത് ൈബെസعർٚ ബി 1 ആകെ؂, ഇത് ൈബെസعർٚ ബി 2 ആണ് 
അതിനാൽ ഈ ൈബെസعർٚ ബി ഒരാൾ േകാർഡിന്െറ ഈ മധّബിؕുവിലൂെട കടؗുേപാകും , 
◌്യബിؕുവിന്െറ ക   ർഡിേനുئകൾ ഈ േകാർഡിന്െറ മധّബിؕുവിന്െറ േകാർഡിേനുئകളാണ് ഒ ◌്ന് x 
 പി ടു പി ْതീയുെട ഈ x y y േഹാ؂് ئസ് ര؇് ര؇് സ   ◌ാനമാണ്  ഈ മേ؛ സ് ര؇് ര؇് ഒ ◌്ന്؛
മധّബിؕുവിന്െറ േകാർഡിേനുئകൾ ര؇് ؛സ് ْതീ ഓവർ ടു ൈന ടു ؛സ് ْതീ ഓവർ ര؇് ആണ് x x y 
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അതിനാൽ ഇേؚാൾ ഈ ആഹ് ബയസ് ലംബ ൈബെസعർٚ ബി വ؉ിന്െറ സമവാകّം എഴുതുؗത് വളെര 
ബുؑിമുت؂ു കാരّമب, കാരണം നമു്ׯ ഒരു ഉെ؇׸ിൽ കരുതുക. േപായിന്റ ്ഇവിെട ഏത് േപായിന്റും 
നമു്ׯ ഈ ലംബമായ ൈബെസعറٚിൽ ഉം ഉം േകാർഡിേനുئകളുت ഒരു േപായിന്റ ്ഉെ؇്ؗ പറയാംx y 

ഒؗിന്െറ ഈ ലംബ ദٔിവിഭാഗ؋ിന്െറ ചരിവ് ൈമനസ് ഒ്ؗ ؛സ് ര؇് ര؇ിലും ൈമനസ് b y y y x x 
ഒ്ؗ െകാ؇് ഹരിുׯക  കൂടാെത ര؇് ര؇ിൽ കൂടുതൽ, ഈ േകാർഡും ഈ ലംബ ൈബെസക് ടറും x d 
േചാള؋ിൽ ഒ്ؗ 90 ഡിْഗി വിഭജിുؗുׯെവ്ؗ ഞ׹ൾ കാണുؗു, അതിനാൽ ഈ ര؇് 
ൈലനുകളുെടയും ചരിവുകളുെട ഗുണനഫലം ഈ േകാർഡിന്െറ ലംബ ദٔിമുഖ؋ിന്െറ ചരിവിന്െറ 
ൈമനസ് ഒ്ؗ ആയിരിുׯം . ര؇് ൈമനസ് ഒ്ؗ ര؇് ൈമനസ് ഒ്ؗ െകാ؇് ഹരി׺ാൽ ൈമനസ്y y x x 
ഒؗിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ നأൾ ഇത് നؗായി മാئിെയഴുതിയാൽ നമു്ׯ അടിرാനപരമായി ഈ 
ലംബമായ ൈബെസعറٚിന്െറ സമവാകّം ലഭിുׯം, കാരണം േകാർഡിേനുئകൾ  ഈ ലംബ x, y 
ൈബെസعറٚിെല ഏത് േപായിന്റും ഈ സമവാകّെ؋ തൃلിٝെؚടു؋ണം, ഇത് അൽؚം പരിَരٕി׺ാൽ 
നമു്ׯ ഈ സമയം ലഭിുׯം, അതിനാൽ ഇത് പരിَരٕി׺തിന് േശഷം നമു്ׯ ലഭിؗുׯത് ഇതാണ്, 
അതിനാൽ ഇത് ലംബ ദٔിവിഭാഗ؋ിന്െറ ബി വൺ സമവാകّ؋ിന്െറ ആദّ സമവാകّമാണ് േഹാ؂് പി 
വൺ പി ര؇ിന്െറ സമാനമായ രീതിയിൽ , പി ടു പി ْതീയുെട ലംബ ദٔിശകല؋ിന്െറ സമവാകّം 
ആയിരിുׯം, നമു്ׯ േനെര എഴുതാം, കാരണം ഇത് ൈമനസ് സമയം പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ് , ഇേؚാൾ y 
നأൾ ഈ ര؇് സമവാകّ׹ളും ഒേരസമയം പരിഹരിേׯ؇തു؇്, കാരണം ഈ ര؇്  
സമവാകّ׹ളാൽ സമവാകّ׹ൾ നൽകിയിരിؗുׯ ഈ ര؇് ലംബമായ ൈബെസعറٚുകളുെട വിഭജന 
ബിؕുവാണ് വൃ؋؋ിന്െറ േകْؕെമ്ؗ നമുׯറിയാം, അതിനാൽ ഈ വൃ؋؋ിന്െറ േകْؕം 
കെ؇؋ാൻ നമു്ׯ ഈ ര؇് സമവാകّ׹ളുമായി തുലّമാേׯ؇തു؇്.  ഒേരസമയം സമവാകّ׹ൾ , 
ഈ ര؇് സമവാകّ׹ളുെടയും പരിഹാരമായ എؗിവെയ നമു്ׯ ْപതിനിധീകരിׯാം അب x, y x y 
ഒؗും 
അ׹െന അب, അب പിെؗ എؗത്  y x x  naught y Naught p one p two , p three 
എؗിവയിലൂെട കടؗുേപാകുؗ വൃ؋؋ിന്െറ േകْؕമാണ്, ഈ വൃ؋؋ിന്െറ േകْؕ؋ിന്െറ 
േകാർഡിേനുئകൾ പൂജّം പൂജّം അെ׸بിൽ ഒؗുമب , അതിനാൽ ആരം നൽകും x y x Nough y r x 0 
ൈമനസ് സൂآർ؉ ചതുരവും ൈമനസ് പൂർ؉ ചതുരവും തുലّമാണ് , ഞാൻ േനരെ؋ x 2 y 0 y 2 
പറ؁തുേപാെല ഈ ദൂരേമാ ഈ ദൂരേമാ ഈ ദൂരേമാ എടു؋ാലും ആരം തുലّമായിരിുׯം , 
തീർ׺യായും നമു്ׯ ലഭിു׺കഴി؁ാൽ ആരവും േകْؕവും നമു്ׯ ഈ വൃ؋؋ിന്െറ സമവാകّം മധّ
ആര؋ിൽ എളുؚ؋ിൽ എഴുതാം, മെئാരു ْപധാന കാരّം , ഈ മൂ്ؗ േപായിന്റുകളുെട േകാളിനിയറിئി 
ഇبാ؋ ഈ അവر നമു്ׯ ശരിുׯം ആവശّമുتത് എؓുെകാ؇്, അത് കാണാൻ വളെര 
ബുؑിമുت؂ു കാരّമب , കാരണം അനുവദിുׯക ഈ മൂ്ؗ േപായിന്റുകളും 
േകാളിനിയറായിരുؗുെവ׸ിൽ, ഈ മൂ്ؗ േപായിന്റുകളും ഒേര േനർേരഖയിലായിരുെؗ׸ിൽ, അവയ്്ׯ
ഒരിׯലും ഒേര വൃ؋؋ിൽ കിടׯാൻ കഴിയിെ്ؗب ഞ׹ൾ കാണിുׯം.  അവർ ഏെത׸ിലും y 
വൃ؋؋ിൽ കിടുׯകയാെണ׸ിൽ , ആ വൃ؋؋ിന്െറ മധّഭാഗം ഈ േകാർഡിന്െറയും ഈ 
േകാർഡിന്െറ ലംബ ദٔിശകല؋ിന്െറയും ലംബ ദٔിശകല؋ിന്െറ കവലയിലായിരിׯണം , ഞ׹ൾ 
േനരെ؋ ക؇ിت؂ുതും എؗാൽ ഇവിെട കാണുകയാെണ׸ിൽ ലംബ ദٔിമുഖം  ചൂടുت ന്െറ p1 p2 b1 
ഇതുേപാെലയാണ് , എؗ േകാർഡിന്െറ ദٔിമുഖ ലംബമായ ദٔിശകലം ഇതാണ് മെئാരു p two p3 b two 
നീല േഡാت؂ു േരഖ, എؗാൽ ഒേര േനർേരഖയിൽ കിടؗുׯതിനാൽ ഇത് വളെരp one p two p three 
എളുؚമാണ് നമു്ׯ ഇവിെട ഒരു േനർേരഖയു؇് , ഇതും െതാ؉ൂറും ആണ് , അതിനാൽ ഈ ര؇് ലംബ 
ൈബെസعറٚുകളും സമാؓരമാണ്, അതിനാൽ അവ ഒരിׯലും വിഭജിׯിب , അവ ഒരിׯലും 
വിഭജിׯിب എؗതിനാൽ, ലംബമായ ര؇് വിഭാഗ׹ളും പരُ١രം സമാؓരമാെണ്ؗ കാണുക.  ഒരു 
വൃ؋മാകാൻ കഴിയിب, കാരണം അവ സമാؓരമായതിനാൽ ഇവ ര؇ും കൂടിേ׺രുؗ ഒരു ബിؕു 
നമു്ׯ കെ؇؋ാൻ കഴിയിب , അതിനാൽ ഒരു വൃ؋വും ഉ؇ാകിب. ഇവ മൂؗും കടؗുേപാകും, ich 
കാരണം ഇവ മൂؗും ക   ؗുേപാകുؗിട്؋ നി്ؗ ഒരു വൃ؋മുെ؇׸ിൽ, ല  ബമായ ദ   വിമുഖ׹ൾ ആ 
വൃ؋؋ിന്െറ മധّഭാഗ്؋ വിഭജിׯണം, എ   ◌്നാൽ അവ വിഭജിׯാ؋തിനാൽ ഈ   ؇് ലംബ 
ൈബെസعറٚുകളും ഈ   ◌ാഹചരّ؋ിൽ വിഭജിؗുׯിب.  ഈ   മൂ്ؗ േപായിന്റുകളും കിടؗുׯ ഒരു 
സർׯിൾ നിലവിലിب എ്ؗ േകാളിനിയർ പിؓുടരുؗു, ഈ ആ നടപടിْകമം ചിْതീകരിؗുׯതിന് 
ഞ׹ൾ ഒരു െചറിയ ഉദാഹരണം എടുുׯം, അതിനാൽ ഈ ഉദാഹരണ؋ിൽ നമു്ׯ നാല് 
േപായിന്റുകൾ നൽകിയിരിുؗുׯ, അവ േകാൺ ൈസױിക് േകാൺ ആെണ്ؗ കാണിׯാൻ ഞ׹േളാട് 
ആവശّെؚടുؗു ൈസױിക് എؗാൽ ഈ നാല് േപായിന്റുകളും ഒേര സർׯിളിൽ കിടുؗുׯ, 
അതിനാൽ കാണിؗുׯതിനുت ഒരു മാർ״ം, ആദّെ؋ മൂ്ؗ േപായിന്റുകൾ നമു്ׯ പറയാം, അവ 
േകാളിനിയറാേണാ അبേയാ എ്ؗ പരിേശാധി്׺ നമു്ׯ സമവാകّം കെ؇؋ാം. ഈ മൂ്ؗ 
േപായിന്റുകളിലൂെട കടؗുേപാകുؗ ഒരു സർׯിളിന്െറ സമവാകّം ആ വൃ؋؋ിന്െറ സമവാകّം 
ലഭിു׺കഴി؁ാൽ, ഈ ബിؕു ഇവിെടയുت നാലാമെ؋ േപായിന്റ് ടിയിൽ ആേണാ എ്ؗ നമു്ׯ 
പരിേശാധിׯാം. െതാؚി വൃ؋ം അെ׸بിൽ 
അ׹െനയب, ഈ മൂ്ؗ േപായിന്റുകളിലൂെട കടؗുേപാകുؗ ഒരു സർׯിളിന്െറ സമവാകّം ആദّം 
കെ؇ു؋ക എؗതാണ് ആദّ ഘ؂ം,  അതിനാൽ ഇവിെട ഉ؍വ؋ിെനാؚം േകാർഡിേന്ئ അײം 
വരയ്ുׯകയാെണ׸ിൽ േപായിന്റുകളിെലാ്ؗ നأളാണ് .  േപായിന്റ് ഒ്ؗ പൂജّം ഇവിെട അവസാനിു׺,
അതിനാൽ നമു്ׯ പറയാം ഇവിെട ഓേരാ ചതുരവും ഒരു യൂണി്ئ നീളമുت േപായിന്റ് ര؇് ൈമനസ് 
ഏഴ് ഈ ലംബ േരഖയിൽ എവിെടെയ׸ിലും ആയിരിുׯം, അതിനാൽ ഇത് ഇവിെട എവിെടേയാ ആണ്, 
കാരണം ഇത് ഏഴ് യൂണിുئകളും മൂؗാമെ؋ േപായിന്റ് എ؂് ഒ്ؗ ആണ് ഒരു സർׯിൾ ഈ മൂ്ؗ 
േപായിന്റുകളിലൂെട കടؗുേപാകണെമ׸ിൽ അവയ്്ׯ മൂ്ؗ എ്ؗ േപരിടാം, അേؚാൾ p one p two p 
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നമു്ׯ ഈ ര؇് േനർേരഖകൾ പരിഗണിׯാം, അത് വّװമായും േകാർഡുകളായിരിുׯം .  p 1 p 2 , p
3 എؗിവയിലൂെട കടؗുേപാകുؗ വൃ؋ം , ഈ ര؇് െകാുآകളുെടയും ലംബമായ 
ൈബെസعറٚുകളുെട സമവാകّം നമു്ׯ കെ؇؋ാം, ൈബെസعർٚ ബി ഒ്ؗ, ൈബെസعർٚ ബി ര؇് 
എ്ؗ പറയാം , എؗി؂് അവ എവിെടയാണ് വിഭജിؗുׯത് എ്ؗ നമു്ׯ േനാׯാം.  പി വൺ പി ടു, പി ْതീ 
എؗിവയിലൂെട കടؗുേപാകുؗ സർׯിളിന്െറ മധّഭാഗം പൂജّം പൂജّമായിരിുׯം, തീർ׺യായും x y 
ഈ സാഹചരّ؋ിൽ ഈ മൂ്ؗ േപായിന്റുകളും േകാളിനിയറെ്ؗب നമു്ׯ ജّാമിതീയമായി കാണാൻ 
കഴിയും , അതിനാലാണ് ഞ׹ൾ കെ؇؋ലുമായി മുേؗാ؂് േപായത്. ഏത് വൃ؋؋ിലൂെടയാണ് 
അവെയبാം ആദّ ലംബ ദٔിശകല؋ിനായി കിടؗുׯത്, ഒؗിൽ േകാർഡിേനുئകളുت b xy 
ഏെത׸ിലും ബിؕുവിന് തുലّമായ ചരിവ് ഉ؇ായിരിുׯം, അതിനാൽ യിെല ഏത് േപായിന്റും b xy 
ഇനിؚറയുؗ സമവാകّം തൃلിٝെؚടു؋ണം, അതിനാൽ ഈ സംഘ؋ിന്െറ മധّബിؕു ഇവിെട ഒരു 
േപായിന്റ് അ؀്, ൈമനസ് മൂ്ؗ േപായിന്റ് അ؀് , അതിനാൽ ഈ ലംബ ൈബെസعറٚിന്െറ ചരിവ് y 
ൈമനസ് ൈമനസ് 3.5 ആണ്, ഇത് ൈമനസ് 1.5 -േനׯാൾ ؛സ് 3.5 ആണ്, ഈ ദٔിവിഭാഗം ലംബ x y 
ൈബെസعറٚും േകാർഡും േسാؚിന്െറ ഉൽؚؗ؋ിന്െറ 90 ഡിْഗിയിലായതിനാൽ ഈ പദْപേയാഗമായ 
ലംബമായ ദٔിമുഖ؋ിന്െറ ചരടിന്െറ ചരിവ് ൈമനസ് 7 ൈമനസ് 0 ആയിരിുׯം ൈമനസ് p one p 2 
ഒ്ؗ ര؇് ൈമനസ് ഒ്ؗ െകാ؇് ഹരി׺ാൽ  ഏഴ് ഉൽؚؗം ൈമനസ് ഒ്ؗ ആയിരിׯണം , nus 
അതിനാൽ ഇതിന്െറ സമവാകّം എؗ ഈ േകാർഡിന്െറ ഈ ലംബ ദٔിശകല؋ിന്െറ p one p two 
സമവാകّം ര؇് എؗ വരിയുെട സമവാകّം ആണ്.  സമാനമായ രീതിയിൽ , ഈ മെئാരുp one p b one 
േഹാ؂് ْതീയുെട ലംബ ദٔിശകല؋ിന്െറ സമവാകّം നമു്ׯ കെ؇؋ാം , ഈ േകാർഡിന്െറ p one p 
ഈ മധّബിؕുവിന്െറ േകാർഡിേന4.5 ്ئ േകാമ 0.5 ആയിരിുׯം, ഇേؚാൾ നമു്ׯ േകാർഡിേനئിൽ ഉം x y 
ഉം േകാർഡിേനുئകൾ ഉ؇ായിരിുׯം .  ഈ ലംബമായ ദٔിമുഖം ْതീ, പിെؗ ഈ ലംബ ദٔിമുഖം p one p b
ര؇ിന്െറ ചരിവ് ൈമനസ് പൂജّം േപായിന്റ് അ؀ിെന ൈമനസ് 4.5 െകാ؇് ഹരി׺ാൽ ഈ ലംബ y x 
ദٔിമുഖവും സംഘവും 90 ഡിْഗിയിൽ ആയതിനാൽ അവയുെട ചരിവുകളുെട ഗുണഫലം ൈമനസ് ഒ്ؗ 
ആയിരിുׯം അതിനാൽ ഇ؋വണ ചരടിന്െറ ചരിവ് ഒؗിന് ഏഴിന് തുലّമാണ്  ബിെസക് ടറിന്െറ 
അേയാൺ ബി ടു, ഇത് ഈ േഡാ؂ഡ് ْഗീൻ ൈലൻ ആണ് , ഇേؚാൾ ഈ േകْؕമാണ് ഈ ര؇് ലംബ 
ൈബെസعറٚുകളുെടയും കവലയിൽ ഒരു െചറിയ തിരു؋ൽ ഇവിെടയു؇്, ഇത് 31.5 ആയിരിുׯം, 
അതിനാൽ മുൻ ൈسഡിൽ നി്ؗ നമു്ׯ േകാർഡിേനുئകൾ ലഭിുׯം . ഈ സർׯിളിന്െറ മധّഭാഗം ഈ 
ര؇് സമവാകّ׹െള തൃلിٝെؚടുുؗു؋ , തുടർ്ؗ ഈ ര؇ിൽ നിؗും നأൾ കാണുؗത് ഒؗും x 
ഏഴിൽ ആണ്, അതിനാൽ ഞാൻ ഈ മൂ്ؗ േപായിന്റ് നാല് ഈ വശ്؋ എടുുؗുׯ , ഈ സമവാകّ؋ിൽ 
എനി്ׯ ഇവിെട ഒؗുമിب, അതിനാൽ ഒؗുമിب  അടിرാനപരമായി ഇതിന് തുലّമാണ് y y 
ര؇ാമെ؋ സമവാകّ؋ിൽ നി്ؗ ഞാൻ ഈ വശേׯ്؋ േപായിന്റ് അ؀് എടുുׯകയാെണ׸ിൽ, 
എനി്ׯ ൈമനസ് ഏഴ് നൗ؛ ؂്സ് മുؚ؋ിെയാ്ؗ േപായിന്റ് അ؛ ؀്സ് സീേറാ േപായിന്റ ്അ؀് x 
തുലّമായ ഒؗുമിب, അതായത് മുؚ؋ി ര؇് അതിനാൽ ഇവ ര؇ും അب , അതിനാൽ അവയ്്ׯ y y 
ഉ؇്  തുലّമായിരിׯാൻ , അേؚാൾ നമു്50 ׯ ൈബ 7 സമം ലഭിുׯം, അതിനാൽ നأൾ ഇത് ഈ x 1 
വശ്؋ എടുׯണം, അതിനാൽ നമു്ׯ ലഭിؗുׯിട്؋ നി്ؗ വൃ؋؋ിന്െറ േകْؕ؋ിന്െറ x 
േകാർഡിേന്ئ അ؀് ആെണؗും അതിനാൽ ഈ സമവാകّ؋ിൽ നിേؗാ അടിرാനപരമായി ഈ 
സമവാകّ؋ിൽ നിേؗാ നമു്ׯ ഇب എؗത് ൈമനസ് ഏഴ് അبാ؋തും മുؚത് ര؇് തുലّവും y x 
ൈമനസ് ഏഴ് തവണ അ؛ ؀്സ് മുؚ؋ി ര؇് െവറും ൈമനസ് മൂ്ؗ വൃ؋؋ിന്െറ േകْؕം അ؀് 
ൈമനസ് മൂ്ؗ ആണ് , ഇേؚാൾ നമു്ׯ േകْؕം അറിയാം  വൃ؋ം അതിനാൽ ഇത് അ؀് േകാമ ൈമനസ് 
മൂ്ؗ ആണ്, നി׹ൾ്ׯ ആരം എളുؚ؋ിൽ കെ؇؋ാനാകും, ഇത് ഈ ദൂരമായിരിുׯം, അതിനാൽ 
ആരം അ؀് യൂണിുئകളായി വരുؗു , തുടർ്ؗ സർׯിളിന്െറ സമവാകّം എഴുതുؗത് വളെര r 
എളുؚമാണ്, അതിനാൽ ഇത് ൈമനസ് ആയിരിുׯം അبാ؋ത് മുഴുവൻ ചതുരവും ൈമനസ് x x y y 
അبാ؋തും ചതുരമാണ്, കാരണം അ؀് ൈമനസ് മൂ്ؗ ആയതിനാൽ നമു്ׯ r x Naught y Naught 
ഇത് ലഭിുׯം വൃ؋؋ിന്െറ സമവാകّം അ؀്, ചതുരം ഇരുപ؋ിയ؀്, അതിനാൽ ഇതാണ് r r 
വൃ؋؋ിന്െറ സമവാകّം ഈ മൂ്ؗ േപായിന്റുകൾ കിടുؗുׯ , ഇേؚാൾ ഈ നാലാമെ؋ േപായിന്റ് 
ഈ സർׯിളിൽ കിടുؗുׯേ؇ാ എ്ؗ പരിേശാധിേׯ؇തു؇്, അതിനാൽ ഇടതുവശ്؋ തുലّമായ x 
ഒآത് ന് തുലّമായ ൈമനസ് ആറ് ഇ؂ാൽ നമു്ׯ ലഭിുׯം, അതിനാൽ ഇത് 16 ؛സ് 9 ആണ്, അതായത് y 
25 ടി  ഇടത് വശം തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഉപേയാഗി9 ്׺ നും ൈമനസ് 6 നും തുലّമാണ് എ്ؗ ഞ׹ൾ xy 
കണׯാׯിയ ഇടത് വശം വൃ؋؋ിന്െറ സമവാകّ؋ിൽ വലത് വശ؋ിന് തുലّമായ ഇടത് വശം 25 
ആെണ്ؗ കാണുؗു. അതിനാൽ ഈ േപായിന്റ് ഈ സർׯിളിെല ആദّെ؋ മൂ്ؗ േപായിന്റുകളിലൂെട 
കടؗുേപാകുؗ വൃ؋؋ിലാണ് رിതിെചؗുإത് , അതിനാൽ നാല് േപായിന്റുകളും ആ 
വൃ؋؋ിലാണ് കിടؗുׯത്, അതിനാൽ മുآെ؋ ْപശ് നവുമായി ബؖെؚ؂് ഞ׹ൾ്ׯ മൂ്ؗ 
േപായിന്റുകൾ നൽകുകയും ഞ׹േളാട് ആവശّെؚടുകയും െചᅃٝു.  ഈ മൂ്ؗ േപായിന്റുകളിലൂെടയും 
കടؗുേപാകുؗ ഒരു സർׯിളിന്െറ സമവാകّം കെ؇ു؋ക, അതിനാൽ ഞ׹ൾ ചർ׺ െചᅃٝ രീതി്ׯ 
പുറെമ മെئാരു രീതി ഇْപകാരമാണ്, അതിനാൽ ഈ മെئാരു രീതിയിൽ ഈ സമവാകّം നൽകുؗ ഒരു 
വൃ؋؋ിന്െറ സമവാകّ؋ിന്െറ െപാതുവായ രൂപം  ഞ׹ൾ ഉപേയാഗിുؗുׯ.  ഈ മൂ്ؗ 
േപായിന്റുകൾ ഈ സർׯിളിൽ കിടؗുׯതിനാൽ ഈ സമവാകّം ഈ മൂ്ؗ േപായിന്റുകളും 
േകാർഡിേനുئകളാൽ തൃلിٝെؚടു؋ണം, കാരണം ഈ സമവാകّം െയ തൃلിٝെؚടു؋ണം b x, y 
എؗിവെയ ഒ്ؗ, ഒ്ؗ എؗിവ ഉപേയാഗി്׺ മാئിرാപിുׯകയാെണ׸ിൽ, ആദّെ؋ േപായിന്റ് x y y 

വ؉ിന്െറ േകാർഡിേനുئകൾ, നമു്ׯ വൺ മുതൽ വലതുവശ്؋ ഇേؚാഴും പൂജّം ലഭിുׯം, p p 
അതിനാൽ ഒ്ؗ യിൽ കിടؗുׯതിനാൽ ഇത് സർׯിൾ മൂലധനം ആണ്. ഒരു ചതുരവും ഒരു p c c x y 
ചതുരവും ؛സ് ര؇് ഒ്ؗ ؛സ് ര؇് ഒ്ؗ ؛സ് പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ് , അതുേപാെല gx fy c p two, p 
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മൂ്ؗ എؗിവയും ഈ സർׯിളിൽ കിടؗുׯതിനാൽ നമു്ׯ മ്ئ ര؇് സമവാകّ׹ൾ ലഭിുؗുׯ, 
അതിനാൽ ര؇ിന് നമു്ׯ ഈ സമവാകّവും 3-നും ലഭിുׯം നമു്ׯ ഈ മൂؗാമെ؋ സമവാകّം p p 
ലഭിؗുׯത് വൃ؋െ؋ പൂർ؉മായി വിവരിؗുׯതിന് നമു്ׯ മൂ്ؗ അ׾ാത׹ളു؇് , അവ ഉം gf c 
ഉം ആണ്, നി׹ൾ ഇവിെട കാണുؗത് മൂ്ؗ സമവാകّ׹ളാണ്, അവെയبാം ലും ലും േരഖീയമാണ്,gf c 
അതിനാൽ ഇവിെട നമു്ׯ സമവാകّ׹ളുെട ഒരു ലീനിയർ സിزം ഉ؇്  മൂ്ؗ അ׾ാത׹ൾ മൂ്ؗ 
സമവാകّ׹ൾ , അതിനാൽ നമു്ׯ അത് പരിഹരിׯാൻ കഴിയണം, അതിനാൽ പരിഹരിുׯേآാൾ 
നമു്ׯ എؗിവയുെട മൂലّ׹ൾ ലഭിുׯം, ഈ മൂലّ׹ൾ ഈ സമവാകّ؋ിൽ തിരിെക gf, c 
നൽകുേآാൾ നമു്ׯ വൃ؋؋ിന്െറ സൂآർ؉ സമവാകّം െപാതുവായ രൂപ؋ിൽ ലഭിുׯം. വാ  ഒരു 
വൃ؋؋ിന്െറ സമവാകّം വിവരിؗുׯതിന്െറ നമു്ׯ ഒരു വൃ؋ം ഉെ؇്ؗ കരുതുക, അവിെട y, 
നമു്ׯ ആ വൃ؋؋ിന്െറ കുറ്׺ വّാസമുت ഒ്ؗ ഒ്ؗ, ര؇് ര؇് എؗീ ര؇് അവസാന x y x y 
േപായിന്റുകൾ മാْതേമ നൽകിയിൂت؂ു , തുടർ്ؗ ഇതിന്െറ സമവാകّം കെ؇؋ാൻ ഞ׹േളാട് 
ആവശّെؚടും. വൃ؋ം 
അ׹െന െചإാനുت ഒരു മാർഗമാണ് , നأൾ വീ؇ും ൈഹُٕൂ ൾ ജّാമിതിയിേല്ׯ േപായാൽ , 
വൃ؋؋ിന്െറ ചുئളവിൽ വൃ؋؋ിൽ എെؓ׸ിലും േപായിന്റ ്ഉെ؇׸ിൽ, ഈ വّാസ؋ിന്െറ xy 
ര؇് അവസാന േപായിന്റുകളുമായി ഈ േപായിന്റ ്ബؖിؚി׺ാൽ നമുׯറിയാം. ഇവിെട ഈ ആംഗിൾ 
എേؚാഴും 90 ഡിْഗി ആെണ്ؗ ഞ׹ൾׯറിയാം, അതിനാൽ സർകّൂ؂ിന്െറ സമവാകّം ലഭിׯാൻ 
ഞ׹ൾ ഈ േْപാؚർ؂ി ഉപേയാഗിുׯം , കാരണം ഇവിെടയുت േകാൺ ഈ ചരടിന്െറ ചരിവിന്െറ 
ഗുണന؋ിന്െറ 90 ഡിْഗിയാണ്  ഈ േചാള؋ിന്െറ ചരിവ് ര؇് ൈമനസ് ഓവർ മുതൽ ൈമനസ് y y x 

മട്׹  ആണ് ൈമനസ് ഒ്ؗ ൈമനസ്  ര؇് ؛സ് ൈമനസ് ഒ്ؗ ൈമനസ് ര؇് x x x x x y y y y 
പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ നമു്ׯ ഇത് കൂടുതൽ വിപുലീകരിുׯകയാെണ׸ിൽ , നമു്ׯ ഈ 
സമവാകّം ലഭിؗുׯത് ചതുരവും ചതുരവും ൈമനസ് ഒ്ؗ ؛സ് ര؇് മട്׹ ൈമനസ് ഒ്ؗ x y x x x y 
 ിന് തുലّമാണ് , ഇത് കൃതّമായി y y x x y y؋സ് ഒ്ؗ ര؇് പൂജّ؛ ്؇സ് ഒ്ؗ ര؛ സ് ര؇് തവണ؛
ഒരു സർׯിളിന്െറ െപാതുവായ രൂപ؋ിലാണ്, അത് ചതുരവും ചതുരവും ؛സ് ര؇് ؛സ് ര؇് x y gx 

 ിളിന്െറfy cׯകളും സർുئിന്െറ േകാർഡിേന؋ാൾ േകْؕآേുׯിന് തുലّവും അത് േനാ؋സ് പൂജّ؛
ആരവും നമു്ׯ കെ؇؋ാനാകും, അതിനാൽ േകْؕം ൈമനസ് ആണ്, ൈമനസ് എؗത് ഒ്ؗ ؛സ്g g x 

ര؇് ര؇് േകാമ ഒ്ؗ ؛സ് ര؇് േമൽ ര؇് ആകും അതിനാൽ േകْؕം ൈമനസ് േകാമ ൈമനസ് x y y g 
ആണ്  ഉം ഉം ഈ ര؇ും താരതമّെؚടുു؋േآാൾ , ഒ്ؗ ؛സ് ര؇് എؗതിന്െറ ൈമനസിന് f g x x 
തുലّമാണ് എؗത് ഒ്ؗ ؛സ് ര؇് ര؇ിൽ നി്ؗ ൈമനസ് ആണ് , അതുേപാെല തെؗ നമു്ׯ f y y 
ആരം കെ؇؋ാം  .  ഒരു സർׯിളുമായി ബؖെؚ؂് ഒരു അനിയْؓിതമായ േപായിന്റിന്െറ ഒരു 
ബിؕുവിന്െറ رാനം, അതിനാൽ നമു്ׯ നൽകിയി؂ുെ؇്ؗ കരുതുക  ചില േപായിന്റ് ആ 
േകാർഡിേനുئകൾ എؗിവയാണ്, അതിനാൽ നമു്ׯ േകാർഡിേന്ئ എؗിവയ് െׯാؚം ഒരു a, b c, b 
േപായിന്റ് ഉ؇് , നമു്ׯ ഒരു വൃ؋മു؇്, അതിന്െറ െപാതു രൂപ؋ിൽ ചതുരവും ചതുരവും p x y 
കൂടാെത ര؇് ؛സ് ര؇് ؛സ് പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇേؚാൾ എ׹െന കഴിയും ഈgx fy c 
ബിؕു വൃ؋؋ിനുتിൽ ആേണാ അേതാ വൃ؋؋ിന് പുറ്؋ കിടുؗുׯേ؇ാ എ്ؗ നأൾ p 
പറയുؗു, ഈ വൃ؋ം കാണുകയാെണ׸ിൽ, വൃ؋؋ിന് ൈമനസ് ൈമനസ് ലും േറഡിയസും g f g 
സ്കٔയർ ؛സ് സ്കٔയർ ൈമനസ് ന്െറ വർ״മൂല؋ിന് തുലّമായ േകْؕമുെ؇്ؗ ഞ׹ൾ f c 
കാണുؗു.  ഈ േപായിന്റ് ഈ വിമാന؋ിൽ എവിെടെയ׸ിലും ഒരു േകാമ ബി ഉെ؇׸ിൽ, ഈ േപായിന്റ്
േകാമ ബി വൃ؋؋ിനുتിലാെണ׸ിൽ നമു്ׯ ഇവിെട പറയാം, ഈ േപായിന്റും േകْؕവും തأിലുت 
ദൂരം േറഡിേയׯാൾ കുറവായിരിുׯെമ്ؗ വّװമാണ്.   എؗ ബിؕുവും വൃ؋؋ിന്െറ r so p p 
മധّഭാഗവും തأിലുت അകലം ദൂരേׯ؋ാൾ കുറവാെണ׸ിൽ മാْതേമ വൃ؋؋ിനുتിൽ ഉൂت, 
അത് ആരം ആണ് , നأൾ ഇത് കൂടുതൽ ലളിതമാׯിയാൽ, ഈ അവر അടിرാനപരമായി ഒരു ചതുര
 ാൾ കുറവാണ്, bׯ؋സ് സി പൂജّേ؛ സ് ടു ബിഎഫ്؛ സ് ടു എജി؛ ം. സ് കٔയർുׯസ് തുലّമായിരി؛
എؗാൽ നി׹ൾ ഈ ഇടത് വശം കാണുകയാെണ׸ിൽ, ഈ ര؇ാം ഡിْഗി സമവാകّം ഇവിെട x 
എؗതിന് തുലّമായ ബി യ് ്ׯ തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഈ േപായിന്റ് ഉتേؚാൾ േപായിന്റ ്ഉتിലാേണാ
എ്ؗ പരിേശാധിׯാൻ ഉتിൽ നأൾ എؗിവെയ യഥാْകമം എؗീ േകാർഡിേന്ئ x, y a, b 
ഉപേയാഗി്׺ മാئിرാപിുؗുׯ , തുടർ്ؗ എؗിവ മാئി ഉപേയാഗി്׺ ഈ മൂലّം x, y anb 
പൂജّേׯ؋ാൾ കുറവാെണ׸ിൽ നമു്ׯ ലഭിؗുׯ മൂലّം പൂജّേׯ؋ാൾ കുറവാേണാ എ്ؗ 
പരിേശാധിുؗുׯ. അേؚാൾ അതിനർ،ം, േപായിന്റ ്വൃ؋؋ിന് പുറ؋ാെണ׸ിൽ, േപായിന്റ് 
വൃ؋؋ിനുتിൽ ഉെ؇ؗാണ് അർ،മാؗുׯത്, േപായിന്റ് വൃ؋؋ിന് പുറ؋ാെണ׸ിൽ ദൂരം 

േനׯാൾ വലുതായിരിുׯം , തുടർ്ؗ നമു്ׯ ലഭിؗുׯ വّവر ഇവിെട വീ؇ും ഈ മൂലّം r-
പൂജّേׯ؋ാൾ വലുതായിരിׯണം , പിെؗ തീർ׺യായും  ഈ േപായിന്റ ് സർׯിളിൽ കിടുؗുׯ, p 
അേؚാൾ ഇത് പൂജّ؋ിന് തുലّമായിരിുׯം, അതിനാൽ ഒരു േപായിന്റ ്േകാമ ബിയും ഈ സമവാകّം 
ഉت ഒരു സർׯിൾ സിയും നൽകിയിരിؗുׯ മൂ്ؗ സാഹചരّ׹ളാണിവ, ഞ׹ൾ ആദّം ഈ 
പദْപേയാഗം യുെട േകാർഡിേനുئകൾ ഉപേയാഗി്׺ കണׯാുׯം  po int p 
അ׹െന നമു്ׯ ഒരു സ് കٔയർ ؛സ് ബി സ് കٔയർ ؛സ് ടു ؛സ് ടു എഫ് ബി ؛സ് സി തുലّമാണ്, ga 
അതിനാൽ നأൾ ഈ ഇടതുവശ്؋ െന ഉം െയ ഉം ഉപേയാഗി്׺ മാئിرാപി׺ാൽ നമു്ׯ ഈ x- a y b 
മൂലّം ഇവിെട ലഭിുׯം , തുടർ്ؗ നമു്ׯ ഈ മൂലّം പരിേശാധിׯാം.  ഈ മൂലّം േപാസിئീവ് അെ׸بിൽ 
െനഗئീവ് അെ׸بിൽ പൂജّ؋ിന് തുലّമായിരിുׯം , ഈ മൂലّം പൂജّ؋ിന് തുലّമാെണ׸ിൽ f 
പൂജّ؋ിന് തുലّമാെണ׸ിൽ, ഈ മൂലّം പൂജّേׯ؋ാൾ കുറവാെണ׸ിൽ സർׯിളിൽ c pp 
കിടുؗുׯ, തുടർ്ؗ യുെട ഉتിൽ കിടؗുׯത് പിؓുടരുؗു.  ഈ മൂലّം 0-േനׯാൾ കൂടുതലാണ്, c p 
തുടർ്ؗ സർׯിളിന് പുറ്ر ؋ിതിെചുؗുإ, ഇത് ശരിയാെണ׸ിൽ സർׯിളിന് പുറ്؋ p p 
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കിടുؗുׯ, അതിനാൽ അടു؋ ْപഭാഷണ؋ിൽ ഞ׹ൾ ഈ ْപഭാഷണം പൂർ؋ിയാുׯം, ഇത് 
േപാെലയുت മ്ئ വിഷയ׹ളുമായി ഞ׹ൾ തുടരും ര؇് അ׹ײളിെലയും അു׺ത؇ിൽ ഒരു 
സർׯിൾ ഉ؇ാׯിയ ഇന്റർെസപ് ുئകൾ കെ؇ؗു؋ത് ഒരു േരഖ ഒരു സർׯിളിലൂെട 
കടؗുേപാകുؗുേ؇ാ ഇبേയാ എ്ؗ പരിേശാധിؗുׯതിനുت സാഹചരّ׹ൾ സൃذിുׯം, അെ׸بിൽ 
അത് സർׯിളിന്െറ മധّ؋ിലൂെട കടؗുേപാകുؗുേ؇ാ ഇبേയാ എ്ؗ പരിേശാധിׯാനും ചില 
ْപശ് ന׹ൾ േനരിേട؇ി വരും നؕി  നി׹ൾ നി׹ൾ 
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