
  पहले ʩाƥान मŐ मंडिलयो ंपर दो ʩाƥान मŐ आपका ˢागत है, हम इस ʩाƥान मŐ एक सकŊ ल के समीकरणो ंके िविभɄ ŝपो ंको 
Ůाɑ करते हœ, हम शुŜआत मŐ ऐसा करना जारी रखŐगे,
 इसिलए हम पहले चचाŊ करŐ गे िक एक सकŊ ल के समीकरण को कैसे Ůाɑ िकया जाए जो गुजरता है िदए गए तीन असंरेख िबंदुओ ंके 
माȯम से, िफर हम एक वृȅ के समीकरण को खोजने के िलए आगे बढ़Ő गे, िजसके िलए िकसी भी ʩास के दो अंत िबंदु िदए गए हœ, हम 
यह भी देखŐगे िक यह कैसे जांचा जाए िक कोई िबंदु िकसी िदए गए िबंदु के आंतįरक Ɨेũ से संबंिधत है या नही ंसकŊ ल भी एƛ और वाई 
अƗ दोनो ंपर एक सकŊ ल के अंतः खंडो ंको खोजने के िलए सूũ Ůाɑ करेगा और बीच मŐ हम इन ʩुȋिȅयो ंको ˙ʼ करने के िलए कुछ 
सम˟ाओ ंको भी हल करŐ गे, 
तो आइए हम िनɻिलİखत के साथ शुŝ करते हœ ,
 इसिलए मान लीिजए िक हमŐ तीन गैर शंकु िबंदु िदए गए हœ
 इसिलए तीन िबंदु एक सीधी रेखा मŐ नही ंहœ तो हाई ˋूल से हम जानते हœ िक यिद हमारे पास तीन िबंदु हœ और वे एक सीधी रेखा मŐ नही ं
हœ 
तो एक अिȪतीय वृȅ मौजूद है जो इससे होकर गुजरता है ये तीन िबंदु या मूल ŝप से एक अिȪतीय वृȅ , िजस पर ये तीनो ंिबंदु İ̾थत होगें,
हम हमेशा एक अिȪतीय वृȅ पा सकते हœ, लेिकन केवल जब तक ये तीन िबंदु असंरेİखत हœ,
 इसिलए उɎŐ एक सीधी रेखा मŐ नही ंहोना चािहए, 
इसिलए हम कहते हœ िक हम  इन तीन िबंदुओ ंके िनदőशांक हœ एक एक दो दो तीन तीन उस वृȅ को खोजने के िलए x y x y nx y 
जो इन तीनो ंिबंदुओ ंसे होकर गुजरता है, हमŐ मूल ŝप से केवल उस वृȅ के कŐ ū और िũǛा का पता लगाने की आवʴकता है  सकŊ ल तो
अगर हम िविशʼ ŝप से उस सकŊ ल के कŐ ū और िũǛा का पता लगा सकते हœ तो हमारे पास मूल ŝप से सकŊ ल का समीकरण है, हम 
हाई ˋूल से एक साधारण पįरणाम जानते हœ िक अगर हमारे पास एक सकŊ ल है और यिद हम उदाहरण के िलए कोई भीड़ लेते हœ यहाँ 
किठन है और हम कहते हœ िक यह रेखा जीवा का लंबवत समिȪभाजक है तो हाई ˋूल से हम जानते हœ िक वृȅ का कŐ ū हमेशा इस ab 
लंबवत िȪभाजन पर कही ंİ̾थत होगा  कई बार छाũो ंसे यह सवाल पूछा जाता है िक मान लीिजए अगर कोई वृȅ है या आपको ctor 
एक वृȅ िदया गया है और आपको वृȅ का कŐ ū खोजने के िलए कहा गया है तो कŐ ū यहाँ नही ंिदखाया गया है तो आप इस वृȅ का कŐ ū 
कैसे खोजŐगे?  एक तरीका इस संपिȅ का उपयोग करना है, तो हम Ɛा करते हœ िक हम केवल दो मनमानी जीवा बना सकते हœ,
 इसिलए यह एक राग है यह एक और राग है और िफर हम 
इन दोनो ंजीवाओ ंके िलए लंबवत िȪभाजक का िनमाŊण करते हœ,
 इसिलए यह काली िबंदीदार रेखा है होडő एबी का लंबवत िȪभाजक है और यह अɊ नीली िबंदीदार रेखा जीवा सीडी का लंबवत 
िȪभाजक है अब इस संपिȅ से हम जानते हœ िक सकŊ ल का कŐ ū िकसी भी िगरोह के लंबवत िȪभाजक पर İ̾थत होना चािहए
 इसिलए कŐ ū को झठू बोलना चािहए  यह कही ंपर जीवा के इस लंबवत िȪभाजक पर वृȅ के कŐ ū को भी इस नीली िबंदीदार रेखा पर 
İ̾थत होना चािहए जो िक इस गमŊ सीडी का लंबवत िȪभाजक है।
 ई कŐ ū को इस काली िबंदीदार रेखा और नीली िबंदीदार रेखा दोनो ंपर İ̾थत होना चािहए और ये दो रेखाएं िबʋुल एक ही ̾थान पर 
Ůितǅेद करती हœ जो िक यहाँ है हमŐ यकीन है िक यह Ůितǅेदन िबंदु इस वृȅ का कŐ ū है
 इसिलए यह मूल िवचार है िक हम हœ  पहले वृȅ के कŐ ū का पता लगाने के िलए यहां उपयोग करने जा रहे हœ ,
 इसिलए यिद कोई वृȅ है जो इन तीनो ंिबंदुओ ंसे होकर गुजरता है, 
तो मान लीिजए िक इस तरह का एक वृȅ है जो इन तीन िबंदुओ ंसे होकर गुजरता है तो और को िमलाने वाली सीधी रेखा p 1 p 2 
होगी इसी Ůकार दो और तीन को िमलाने वाली सीधी रेखा उसी वृȅ की दूसरी जीवा होगी और िफर पįरणाम का उपयोग p p ah 
करके जो हमने अभी देखा है, हम आसानी से इस वृȅ का कŐ ū ढंूढ सकते हœ Ɛोिंक अब हमारे पास दो जीवाएं हœ हमŐ बस िनमाŊण करने 
की आवʴकता है
 इसिलए इस रेखा को हॉनŊ पी वन पी टू का लंबवत िȪभाजक होने दŐ  और इस रेखा को कॉडŊ पी दो पी तीन का लंबवत िȪभाजक होने दŐ  
और िफर िनिʮत ŝप से Ůितǅेदन का िबंदु इन दोनो ंलंबवत समिȪभाजको ंका कŐ ū वृȅ का कŐ ū होने जा रहा है 
एक बार जब हम कŐ ū पाते हœ तो िũǛा का पता लगाना बŠत आसान होता है, हम इस कŐ ū और इनमŐ से िकɎी ंतीन िबंदुओ ंके बीच की 
दूरी को माप सकते हœ,
 इसिलए यह के बराबर होगा  के बराबर होगा, वे सभी इस सकŊ ल के िũǛा के बराबर होगें और एक बार जब हम op1 op2 op3 
कŐ ū के िनदőशांक और सकŊ ल के िũǛा को जानते हœ तो हम सकŊ ल के समीकरण िलख सकते हœ तो चिलए इसे थोड़ा सा करते हœ  अब 
िवˑार से कŐ ū के िनदőशांक Ůाɑ करने के िलए एक तरीका है इन दो लंबवत िȪभाजक के समीकरण को िलखना और िफर चौराहे के 
िबंदु के िलए हल करना,
 इसिलए िȪभाजक से शुŝ करना यह िȪभाजक है यह िȪभाजक हैb1 b2 
 इसिलए यह िȪभाजक एक जीवा के इस मȯ िबंदु से होकर गुजरेगा और मȯ िबंदु के िनदőशांक इस जीवा के मȯ िबंदु के b  
िनदőशांक हœ एक जोड़ दो बटा दो एक जमा दो बटा दो इसी तरह x x y y 
इस अɊ गमŊ पी दो पी तीन के इस मȯ िबंदु के िनदőशांक दो जोड़ तीन बटा दो दो जोड़ तीन बटा दो हैx x ny y 
 इसिलए अब इस आह पूवाŊŤह लंबवत िȪभाजक बी एक के समीकरण को िलखना बŠत किठन नही ंहै Ɛोिंक मान लीिजए िक हमारे 
पास एक है  यहां िकसी भी िबंदु को इंिगत करŐ  मान लŐ िक हमारे पास इस लंबवत िȪभाजक एक पर िनदőशांक और है, तो इस b x y 
लंबवत िȪभाजक एक का ढलान घटा एक ɘस दो बटा दो घटा एक से िवभािजत होने वाला है  ɘस दो बटा दो b y y y x x x 
आगे हम देखते हœ िक यह जीवा और यह लंबवत िȪभाजक मकई मŐ से एक 90 िडŤी को काटता हैd 
 इसिलए इन दो पंİƅयो ंके ढलानो ंका उȋाद शूɊ से एक होगा
 इसिलए 

Pru
tor
@
IIT
K



इस जीवा के लंबवत िȪभाजक समय ढलान का ढलान जो है दो माइनस एक को दो माइनस एक से िवभािजत करके एक y y x x 
माइनस वन के बराबर है,
 इसिलए यिद हम इसे अǅी तरह से िफर से िलखते हœ तो हमŐ मूल ŝप से इस लंबवत िȪभाजक का समीकरण िमलेगा Ɛोिंक और x y
के िनदőशांक हœ  इस लंबवत िȪभाजक के िकसी भी िबंदु को इस समीकरण को संतुʼ करना होता है और यिद हम इसे थोड़ा सा पįरʺृत 
करते हœ तो हमŐ यह समय िमलता है,
 इसिलए इसे पįरʺृत करने के बाद हमŐ यही िमलता है,
 इसिलए यह 
लंबवत िȪभाजक बी के पहले समीकरण का समीकरण है।
 
गमŊ पी एक पी दो एक समान तरीके 
से पी दो पी तीन के लंबवत िȪभाजक का समीकरण होने जा रहा है और हम सीधे िलख सकते हœ Ɛोिंक यह एक समान अिभʩİƅ होने 
जा रहा है माइनस टाइʈ शूɊ के बराबर है और अब हम बस इन दो समीकरणो ंको एक साथ हल करने की आवʴकता है Ɛोिंक y 
हम जानते हœ िक वृȅ का कŐ ū इन दो लंबवत िȪभाजक का Ůितǅेदन िबंदु है, 
िजसके समीकरण इन दो समीकरणो ंȪारा िदए गए हœ
 इसिलए इस वृȅ का कŐ ū खोजने के िलए हमŐ बस इन दो समान रैİखक की आवʴकता है एक साथ समीकरण और और जो इन x y 
दो समीकरणो ंका समाधान है, आइए हम इसका Ůितिनिधȕ करते हœ िक x naught y naught
 so y naught and x naught

िफर शूɊ शूɊ वृȅ का कŐ ū है जो एक दो और तीन से होकर गुजरता है अब एक बार जब हमŐ िनदőशांक  so x  y p p p x 
शूɊ शूɊ या शूɊ इस वृȅ के कŐ ū का शूɊ िमल जाता है, तो िũǛा Ȫारा दी जाएगी y x y r 

के वगŊमूल के बराबर पूणŊ वगŊ जोड़ घटा पूणŊ वगŊ और जैसा िक मœने पहले कहा था िक िũǛा वही होगी चाहे x 0 x 2 y 0 y 2 
हम यह दूरी या यह दूरी या यह दूरी लŐ , िनिʮत ŝप से एक बार हमŐ िमल गया है िũǛा और कŐ ū हम आसानी से कŐ ū िũǛा मŐ इस 
सकŊ ल के समीकरण को आसानी से िलख सकते हœ दूसरी महȕपूणŊ बात यह थी िक हमŐ वाˑव 
मŐ इन तीन िबंदुओ ंकी गैर-संरेखता की İ̾थित की आवʴकता Ɛो ंहै और यह देखना बŠत मुİʭल नही ंहोना चािहए Ɛोिंक चलो  हम 
कहते हœ िक Ɛा Šआ यिद ये तीन िबंदु संरेख थे तो यिद ये तीन िबंदु केवल संरेख थे अथाŊत वे एक ही सीधी रेखा पर थे तो हम िदखाएंगे 
िक वे कभी भी एक ही वृȅ पर झठू नही ंबोल सकते हœ यिद  यिद वे िकसी वृȅ पर İ̾थत होते तो उस वृȅ का कŐ ū y 
इस जीवा के लɾ समिȪभाजक और इस जीवा के लɾ समिȪभाजक के Ůितǅेदन पर होना चािहए और यह िक हम पहले ही देख चुके 
हœ लेिकन यिद हम यहाँ लंब समिȪभाजक देखते हœ  गमŊ का इस Ůकार है और जीवा का िȪभाजक लंबवत िȪभाजक दो p1 p2 b1 p 

तीन जो दो है, यह अɊ नीली िबंदीदार रेखा है, लेिकन Ɛोिंक एक दो तीन एक ही सीधी रेखा पर İ̾थत हœ,p b p p p 
 इसिलए इसे करना बŠत आसान है  देखŐ िक दोनो ंलंबवत िȪभाजक एक दूसरे के समानांतर हœ Ɛोिंक हमारे यहां एक सीधी रेखा है और 
यह है और यह भी नɬे है और
 इसिलए ये दो लंबवत िȪभाजक समानांतर हœ और
 इसिलए वे कभी भी Ůितǅेद नही ंकरŐ गे और चंूिक वे कभी नही ंकाटŐगे इसका मतलब है िक वहां  कोई वृȅ नही ंहो सकता Ɛोिंक तब 
हम ऐसा कोई िबंदु नही ंखोज सकते जहाँ ये दोनो ंŮितǅेद करते हो ंƐोिंक वे समानांतर हœ और
 इसिलए ऐसा कोई वृȅ नही ंहोगा िजससे होकर  ये तीनो ंगुजरŐ गे Ɛोिंक यिद कोई वृȅ है जहाँ से ये तीनो ंगुजरŐ गे तो लंबवत ich 
िȪभाजक को उस वृȅ के कŐ ū मŐ Ůितǅेद करना होगा, लेिकन चंूिक वे Ůितǅेद नही ंकर रहे हœ,
 इसिलए ये दो लंबवत िȪभाजक इस मामले मŐ Ůितǅेद नही ंकर रहे हœ जहाँ िबंदु हœ  समरेखीय यह इस Ůकार है िक कोई वृȅ मौजूद नही ं
होगा िजस पर ये तीनो ंिबंदु İ̾थत होगें हम इस ŮिŢया को ˙ʼ करने के िलए एक छोटा उदाहरण लŐगे,
 इसिलए इस उदाहरण मŐ हमŐ चार िबंदु िदए गए हœ और हमŐ यह िदखाने के िलए कहा गया है िक वे चŢीय हœ  चŢीय का अथŊ है िक ये 
सभी चार िबंदु एक ही वृȅ पर İ̾थत हœ,
 इसिलए यह िदखाने का एक तरीका यह है िक हम पहले तीन िबंदुओ ंको लेते हœ और हम जाँचते हœ िक Ɛा वे संरेख हœ या नही ंयिद वे 
असंरेİखत हœ तो हम समीकरण पा सकते हœ एक वृȅ जो इन तीन िबंदुओ ंसे होकर गुजरता है, एक बार जब हमारे पास उस वृȅ का 
समीकरण हो जाता है तो हम आसानी से जाँच सकते हœ िक Ɛा यह िबंदु यहाँ चौथा िबंदु पर İ̾थत है  हैट सकŊ ल या नही ंतो चरण एक t 
पहला कदम पहले एक सकŊ ल के समीकरण को ढंूढना है िजसके माȯम से इन तीन िबंदुओ ंसे गुज़रता है,
 इसिलए िबंदुओ ंमŐ से एक हम है अगर हम यहां मूल के साथ समɋय अƗ को आकिषŊत करते हœ तो  िबंदु एक शूɊ यहाँ खȏ हो गया है 
तो मान लŐ िक यहाँ Ůȑेक वगŊ एक इकाई लंबाई का है िबंदु दो घटा सात इस ऊȰाŊधर रेखा पर कही ंहोगा तो यह यहाँ कही ंहै Ɛोिंक यह
सात इकाई है और तीसरा िबंदु आठ एक है  ऐसा है तो ये तीन िबंदु हœ
 इसिलए चचाŊ की गई है िक यिद एक वृȅ को इन तीन िबंदुओ ंसे गुजरना है तो आइए हम उनका नाम पी एक पी दो पी तीन रखŐ तो हम 
इन दो सीधी रेखाओ ंपर िवचार कर सकते हœ जो ˙ʼ ŝप से वह होगी जो जीवा होगी  सकŊ ल जो पी 1 पी 2 और पी 3 से गुजरता है और 
हम इन दो सीगंो ंके लंबवत िȪभाजक के समीकरण का पता लगाएंगे मान लŐ िक िȪभाजक बी एक और िȪभाजक बी दो और िफर हम 
देखŐगे िक वे कहां Ůितǅेद करते हœ
 इसिलए मœ का यह िबंदु Ůितǅेदन उस वृȅ का कŐ ū शूɊ शूɊ होगा जो एक दो और तीन से होकर गुजरता है और x y p p p 
िनिʮत ŝप से इस मामले मŐ हम Ǜािमतीय ŝप से देख सकते हœ िक ये तीन िबंदु संरेख नही ंहœ और इसीिलए हम खोजने के साथ आगे 
बढ़े सकŊ ल िजसके माȯम से वे सभी पहले लंबवत िȪभाजक के िलए झठू बोलते हœ, िकसी भी िबंदु पर बी पर िनदőशांक वाले िकसी xy 
भी िबंदु के बराबर ढलान होगा,
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 इसिलए बी पर िकसी भी िबंदु को िनɻिलİखत समीकरण को संतुʼ करना होगा तािक इस भीड़ का मȯ िबंदु यहां एक िबंदु पांच xy 
और शूɊ से तीन िबंदु पांच है और
 इसिलए इस लंबवत िȪभाजक का ढलान माइनस 3.y 
5 है जो ɘस 3.y 
5 ओवर माइनस 1.x 
5 है और चंूिक यह िȪभाजक लंबवत िȪभाजक और जीवा 
ढलान के उȋाद के 90 िडŤी पर हœ लंब समिȪभाजक का जो िक यह ʩंजक है जो 
कॉडŊ दो के ढलान का गुणा है p one p 
जो िक माइनस 7 माइनस 0 होगा जो दो माइनस एक से िवभािजत होगा जो िक मील है  सात गुणनफल ऋण एक होना चािहए nus 
और
 इसिलए इस का समीकरण इस जीवा एक दो के इस लंबवत िȪभाजक का समीकरण है,ah p p 
 इसिलए यह रेखा एक का समीकरण है जो एक दो का लंबवत िȪभाजक है  इसी तरह से हम इस अɊ गमŊ पी एक पी तीन के b p p 
लंबवत िȪभाजक का समीकरण पाएंगे, इस जीवा के इस मȯ िबंदु का िनदőशांक 4.
5 अʙिवराम 0.
5 होगा अब हमारे पास जीवा के इस िȪभाजक पर िनदőशांक और होने वाला कोई भी िबंदु है जीवा का यह लंबवत िȪभाजक पी एकx y 
पी तीन तो इस लंबवत िȪभाजक बी दो का ढलान घटा शूɊ िबंदु पांच है जो शूɊ से 4.y x 
5 से िवभािजत है Ɛोिंक यह लंबवत िȪभाजक और िगरोह 90 िडŤी पर हœ, उनके ढलानो ंका उȋाद शूɊ से एक होगा
 इसिलए इस बार कॉडŊ का ढलान जो एक बटा सात बराबर घटा एक है हमारे पास घटा शूɊ दशमलव पांच बराबर घटा सात जमा y x 
तीस दशमलव पांच है तो यह बराबर है  िȪभाजक बी दो का आयन जो यह िबंदीदार हरी रेखा है और अब यह कŐ ū इन दो लंबवत 
िȪभाजक के चौराहे के िबंदु पर है, यहां थोड़ा सुधार है यह 31.
5 होगा
 इसिलए िपछली ˠाइड से हमŐ िनदőशांक िमलता है इस सकŊ ल के कŐ ū के इन दोनो ंको संतुʼ करते हœ इन दो समीकरणो ंको संतुʼ करते 
हœ और िफर इन दोनो ंसे हम जो देखते हœ वह है शूɊ से सातx 
 इसिलए मœ इस तरफ इस तीन िबंदु चार को लेता šं मेरे पास इस समीकरण मŐ यहां कुछ भी नही ंहै
 इसिलए कुछ भी नही ंहै  मूल ŝप से इसी तरह दूसरे समीकरण से समान ŝप से अगर मœ इस तरफ पांच अंक लेता šं तो मेरे पास y 
शूɊ शूɊ शूɊ से सात शूɊ ɘस इकतीस िबंदु पांच ɘस शूɊ िबंदु पांच है जो बȅीस हैx 
 इसिलए ये दोनो ंशूɊ हœ और
 इसिलए उनके पास है  बराबर होने के िलए और िफर हम 50 बटा 7 बराबर Ůाɑ कर सकते हœx 1 
 इसिलए हमŐ इसे इस तरफ ले जाना होगा तािक हम जहां से Ůाɑ कर सकŐ  , वहां से हमŐ िमलता है िक सकŊ ल के कŐ ū का िनदőशांक x 
पांच है और
 इसिलए इस समीकरण से या मूल ŝप से इस समीकरण से हमारे पास बराबर माइनस सात नॉट ɘस बȅीस बराबर y naught x 
माइनस सात गुना पांच जमा बȅीस माइनस Ūी है, सकŊ ल का कŐ ū पांच माइनस Ūी पर है और अब हम इसका कŐ ū जानते हœ  वृȅ तो यह 
पाँच अʙिवराम घटा तीन है आप आसानी से िũǛा ǒात कर सकते हœ यह इतनी दूरी होगी
 इसिलए िũǛा वह है जो पाँच इकाइयाँ िनकलती है और िफर वृȅ के समीकरण को िलखना बŠत आसान हैr 
 इसिलए यह माइनस होगा शूɊ पूणŊ वगŊ ɘस घटा शूɊ पूणŊ वगŊ वगŊ है Ɛोिंक शूɊ शूɊ पांच घटा तीन है, हम x x y y r x y 
इसे Ůाɑ करते हœ Ɛोिंक वृȅ का समीकरण पाँच हैr 
 इसिलए वगŊ पǄीस हैr 
 इसिलए यह वृȅ का समीकरण है  जो ये तीन िबंदु झठू बोलते हœ और अब हमŐ केवल यह जांचने की आवʴकता है िक Ɛा यह चौथा 
िबंदु इस वृȅ पर İ̾थत है,
 इसिलए यिद हम 
बाईं ओर के बराबर नौ के बराबर ऋण छह रखते हœ तो हमŐ िमलता है तो यह 16 जमा 9 है जो िक 25 है तो टी  वह बाएं हाथ की x y 
तरफ के बराबर है
 इसिलए बाएं हाथ की तरफ हमने गणना की है िक के बराबर 9 और माइनस 6 के साथ हम देखते हœ िक बाएं हाथ की तरफ 25 है xy 
जो सकŊ ल के समीकरण मŐ दािहने हाथ की तरफ के बराबर है और 
 इसिलए यह िबंदु वाˑव मŐ इस वृȅ पर İ̾थत वृȅ पर है जो पहले तीन िबंदुओ ंसे होकर गुजरता है और
 इसिलए सभी चार िबंदु उस वृȅ पर İ̾थत हœ,
 इसिलए िपछली सम˟ा के संबंध मŐ जहां हमŐ तीन िबंदु िदए गए थे जो गैर-संरेİखत थे और हमŐ कहा गया था एक वृȅ का समीकरण ǒात 
कीिजए जो इन तीनो ंिबंदुओ ंसे होकर गुजरता है 
, िजस िविध पर हमने चचाŊ की है, उसके अलावा एक अɊ िविध इस Ůकार है
 इसिलए इस अɊ िविध मŐ हम एक वृȅ के समीकरण के सामाɊ ŝप का उपयोग करते हœ जो इस समीकरण Ȫारा िदया गया है और हम 
िपछले ʩाƥान मŐ यह पहले ही देख चुके हœ Ɛोिंक ये तीन िबंदु इस सकŊ ल पर İ̾थत हœ, इस समीकरण को इन तीनो ंिबंदुओ ंके िनदőशांक
से संतुʼ होना चािहए Ɛोिंक यह समीकरण संतुʼ होना चािहए।

पहले िबंदु एक के िनदőशांक यिद हम और को एक और एक से Ůित̾थािपत करते हœ तो हमŐ अभी भी एक के   y p x y x y p 
बाद से दािहने हाथ की ओर एक शूɊ Ůाɑ करना चािहए, 
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इसिलए यह वृȅ की राजधानी है Ɛोिंक एक पर İ̾थत है, इसका अनुसरण करता है  िक एक वगŊ जोड़ एक वगŊ जोड़ दो c p c x y 
एक जमा दो एक जमा शूɊ के बराबर है और इसी तरह चंूिक दो और तीन भी इस वृȅ पर İ̾थत हœ,gx f c p p 

 इसिलए हमŐ अɊ दो समीकरण िमलते हœ
 इसिलए दो के िलए हमŐ यह समीकरण िमलता है और तीन के िलए हमŐ यह तीसरा समीकरण ˙ʼ ŝप से उस सकŊ ल का पूरी p p 
तरह से वणŊन करने के िलए िमलता है िजसमŐ हमारे पास तीन अǒात हœ और वे और हœ और यिद आप यहां देखते हœ िक हमारे पासgf c 
तीन समीकरण हœ, तो वे सभी और मŐ रैİखक हœgf c 
 इसिलए यहां हमारे पास समीकरणो ंकी एक रैİखक Ůणाली है  तीन अǒात तीन समीकरण और
 इसिलए हमŐ इसे हल करने मŐ सƗम होना चािहए तािक हल करने पर हमŐ और के मान िमलŐ और जब हम इन मानो ंको इस gf c 
समीकरण मŐ वापस रखते हœ तो हमŐ सामाɊ ŝप मŐ सकŊ ल का पूरा समीकरण िमलता है िजसे हम दूसरे पर िवचार करते हœ  वा  एक वृȅ 
के समीकरण का वणŊन करने के िलए, मान लीिजए िक हमारे पास एक वृȅ है जहाँ हमŐ उस वृȅ के कुछ ʩास के केवल दो अंितम िबंदु x
एक एक और दो दो िदए गए हœ और िफर हमŐ इसका समीकरण खोजने के िलए कहा जाता है  सकŊ ल तो ऐसा करने का एक y x y 
तरीका यह है िक यिद हम िफर से अपने हाई ˋूल Ǜािमित मŐ जाते हœ तो हम जानते हœ िक यिद हमारे पास वृȅ की पįरिध पर वृȅ पर 
कोई िबंदु है xy 
और यिद हम इस िबंदु को इस ʩास के दो अंत िबंदुओ ंसे जोड़ते हœ तब हम जानते हœ िक यहां यह कोण हमेशा 90 िडŤी होता है
 इसिलए हम इस गुण का उपयोग सिकŊ ट के समीकरण को Ůाɑ करने के िलए करŐ गे 
Ɛोिंक यहां का कोण 90 िडŤी है इस कॉडŊ के ढलान के गुणनफल के समय इस वŢ का ढलान शूɊ से एक होना चािहए।
  इस मकई का ढलान दो माइनस से अिधक से माइनस गुना है इस कॉडŊ की ढलान एक माइनस अिधक एक y y x x y y x 
माइनस है तो यह उȋाद माइनस एक होना चािहए और िफर अगर हम इसे िफर से िलखते हœ तो हमŐ जो िमलता है वह है घटा x x x 
एक गुणा घटा  दो जमा घटा एक गुणा घटा दो बराबर शूɊ हैx x y y y y 
 इसिलए हम इसे देख सकते हœ यिद हम इसे और िवˑाįरत करते हœ तो हम देखŐगे िक हमŐ यह समीकरण वगŊ जमा वगŊ घटा एकx y x 
जमा दो गुना घटा एक िमलता है  जमा दो गुना जमा एक दो जमा एक दो शूɊ के बराबर है और यह x x y y y x x y y 
वाˑव मŐ एक वृȅ के सामाɊ ŝप मŐ है जो वगŊ जमा वगŊ जोड़ दो जमा दो जमा शूɊ के बराबर है और इसे देखने परx y gx fy c 
 हम कŐ ū के िनदőशांक और वृȅ की िũǛा का भी पता लगा सकते हœ तािक कŐ ū शूɊ से जी हो और शूɊ से जी एक जोड़ दो बटा x x 
दो अʙिवराम एक जोड़ दो बटा दो हो,y y 
 इसिलए कŐ ū शूɊ से अʙिवराम घटा  और इन दोनो ंकी तुलना करके एक का घटाव दो बटा दो के बराबर है, g f g g x x f y
एक जोड़ दो बटा दो का घटा है और इसी तरह हम िũǛा भी पा सकते हœ, अंत मŐ हम इस सम˟ा को लेते हœ िक कैसे जांच की जाए  y 
एक वृȅ के संबंध मŐ एक मनमाना िबंदु के एक िबंदु की İ̾थित तो मान लीिजए िक हमŐ िदया गया है  कुछ िबंदु वे िनदőशांक ए और बी हœ
 इसिलए हमारे पास समɋय सी और बी के साथ एक िबंदु पी है और हमारे पास एक सकŊ ल है िजसका सामाɊ ŝप मŐ समीकरण एƛ 
वगŊ ɘस वाई वगŊ ɘस दो जीएƛ ɘस दो एफवाई ɘस सी शूɊ के बराबर है तो अब कैसे हो सकता है  हम बताते हœ िक Ɛा यह िबंदु 

वृȅ के अंदर है या यह वृȅ के बाहर है तो Ǜािमतीय ŝप से यिद हम इस वृȅ को देखते हœ तो हम देखते हœ िक वृȅ का कŐ ū ऋणाȏकp 
घटा और िũǛा वगŊ के वगŊमूल के बराबर है और वगŊ ऋण अब  यिद यह िबंदु एक अʙिवराम बी कही ंइस िवमान पर हैg f g f c 

तो अगर यह िबंदु एक अʙिवराम बी सकŊ ल के अंदर है तो हम यहां कहते हœ तो यह ˙ʼ है िक इस िबंदु पी और कŐ ū के बीच की दूरी 
िũǛा आर से कम होगी
 इसिलए पी 
सकŊ ल के अंदर है अगर और केवल अगर िबंदु पी और सकŊ ल के कŐ ū के बीच की दूरी िũǛा से कम है तो िũǛा है और अगर हम इसे 
और सरल बनाते हœ तो यह İ̾थित अिनवायŊ ŝप से बराबर है मूल ŝप से एक वगŊ ɘस बी ˍायर ɘस टू एजी ɘस टू बीएफ ɘस सी 
शूɊ से कम है, लेिकन अगर आप देखते हœ िक यह बाएं हाथ की ओर कुछ भी नही ंहै, लेिकन यह दूसरी िडŤी समीकरण है िजसमŐ एƛ 
के बराबर बी के बराबर है तािक यह जांच सके िक िबंदु अंदर है या नही ंजब यह िबंदु है  अंदर हम Ţमशः  और को िनदőशांक x y a 
और से Ůित̾थािपत करते हœ और िफर हम जाँचते हœ िक Ɛा हमŐ जो मान िमलता है वह शूɊ से कम है यिद यह मान और को b x y 

से बदलने के बाद Ůाɑ होता है यिद हम िजस मान की गणना करते हœ वह शूɊ से कम है तो इसका मतलब है िक िबंदु सकŊ ल के anb 
अंदर है इसी तरह यिद िबंदु सकŊ ल के बाहर है तो दूरी से अिधक होगी और िफर हमŐ जो शतŊ िमलेगी वह यह है िक यहां िफर से यह r 
मान शूɊ से अिधक होना चािहए और िफर िनिʮत ŝप से यिद  यह िबंदु पी सकŊ ल पर İ̾थत है तो यह शूɊ के बराबर होगा
 इसिलए ये तीन पįर̊ʴ हœ िजɎŐ एक िबंदु िदया गया है एक अʙिवराम बी और एक सकŊ ल सी इस समीकरण वाले हम पहले इस 
अिभʩİƅ की गणना पो के िनदőशांक के साथ करŐ गे  तो हमŐ एक ˍायर ɘस ˍायर ɘस टू ɘस टू ɘस int p b GA fb c 
बराबर िमलता है,
 इसिलए यिद हम को से और को इस लेɝ हœड साइड मŐ से įरɘेस करते हœ तो हमŐ यह वैʞू यहां िमलती है और िफर हम x a y b 
इस वैʞू को चेक करते हœ Ɛोिंक  यह मान या तो धनाȏक या ऋणाȏक या शूɊ के बराबर होगा यिद यह मान शूɊ के बराबर है तो f 
शूɊ के बराबर है तो यह िनɻानुसार है िक पीपी सकŊ ल सी पर İ̾थत है यिद यह मान शूɊ से कम है तो यह िनɻानुसार है िक पी सी के 
अंदर है और अंत मŐ यिद  यह मान 0 से अिधक है तो यह इस Ůकार है िक िबंदु पी सकŊ ल सी के बाहर İ̾थत है,
 इसिलए यिद यह सच है तो पी सकŊ ल सी के बाहर İ̾थत है,
 इसिलए हम अगले ʩाƥान मŐ इस ʩाƥान को समाɑ कर दŐ गे, हम अɊ िवषयो ंके साथ जारी रखŐगे जैसे दोनो ंअƗो ंपर अƗ पर एक 
वृȅ Ȫारा िकए गए अंतः खंडो ंको खोजने से यह जाँचने के िलए भी शतŒ Ůाɑ होगंी िक कोई रेखा वृȅ से होकर गुजरती है या नही ंया वह 
वृȅ के कŐ ū से गुजरती है या नही ंऔर कुछ सम˟ाओ ंको भी उठाएगी धɊवाद  आप   आप 
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