
 ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸಗಳ ಸರ൐ಯย౵  ൽೕಘბ౽ಲದ เූಗಗಳ ෮ದಲ ಉಪක౲ ಸಃౙ  ๯๬౷ ಗತ ไತ౨ ಗำ ඩ౲ ฃැೕಲ๺ 
ಎยභ౺  ຃ಪැೕბมಗ฼ತಹ ಅඡಕ เ෗ನ౬  ๚ಀเක౽ರದ ඛಬბಂಧಗಳ ಞಣಲౘಣಗำ ಮൡ౨  ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  
ಚ೉ბಸมಞโൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ವಲಯಗูಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ไತ౨ ವඝ౬  ඣೕഺೕಣ.  ಅಂದฉ ಇย౵  ඣೕಡಬ๾ർඈ൤ කโ ๭౩ ರ ෈ಂൿವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ 
ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ไತ౨ ವඝ౬  ඛൽბಷౣ  ๭౩ ರ ෈ಂൿเඛಂದ ಒಂඃ ඀ರದย౵ ฆವ ಎม౵  ෈ಂൿಗಳ ๲ഡ ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๭౩ ರ ඀ರโ ಎಂൿ ຂูೕಣ  කโ ಒಂൿ ෈ಂൿವඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ඃ, කโ ಈ ๭౩ ರ ෈ಂൿเඛಂದ r 

඀ರದย౵ ฆವ ಃಲโ ෈ಂൿವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ಎಂൿ ຂูೕಣ, R 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඀ರದ ಬಡ౛  ෥ತකഴ฿ಗ කโ ಎರഴ ಆ෴ಮದ ಸಮತಲದ ಸಮತಲದ ಬಡ౛  ෥ತකഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෬ว౱ ೖಯ ಬಡ౛  ෥ತකഴ൤౨ ೕๅ ಈ คೕൟ෴ಜ ಈ ๭౩ ರ ෈ಂൿเඛಂದ ඀ರದย౵ ฆವ ෈ಂൿವඝ౬  r 
ಉഴ๼ലಯฤ කโ ෮ದฤ อಬ ชಒ ಮൡ౨  ಈ ๭౩ ರ ෈ಂൿเನย౵  ೞൽ๯ವ ಸಮತಲ ชಒಯඝ౬  ಎึ෽ೕಣ ಈಗ o 
඀ರದย౵ ฆವ ಇඣ౬ ಂൿ ෈ಂൿವඝ౬  ಪഷ෽ೕಣ  ಈ ෈ಂൿเඛಂದ ಃಲโ ๭౩ ರ ඀ರ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಒಂൿ e r o 
෥ಗბๅಂದฉ කโ ಈ ෈ಂൿเඛಂದ ๻ൿຄೕಞವ ෴โඃ ಸರಳ ชಒಯඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ o 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෴โඃ ಸರಳ ชಒಯඝ౬  ๲ึ෽ೕಣ ಎಂൿ ຂูೕಣ , ಉർಹರൕಡ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ಇದคಂದ o 
๻ൿຄೕಞವ ಈ ಸರಳ ชಒಯඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ.  ಈ ಸಮತಲ ชಒಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ಸರಳ ชಒ෷ ಃಲโ ಆೕನ 
൮ೕഓದย౵ ං ಮൡ౨  ඦತರ ඩ෵ಂഡ ಆฑ ಅඝ౬  ಪഷ෷โൿ ൡಂ෇ ಕಷౣ ವಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ෽ೕ೉ಸಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ කโ ಈ ງತದย౵  ඩ౳ ฏ෗๭ದฉ ಮൡ౨  කโ ಈ ชಒಯ ಉದ౪ ౙಁ  ನഷದฉ o 
කโ ಈ ൽ౾ౙ ನย౵  ຄೕದฉ ಈ ൽ౾ౙ ನย౵  ಈ ൽ౾ౙ ನย౵  ຄೕಗಬ๾ൿ, ಉർಹರൕಡ කโ ಇย౵ ಂದ ಇย౵ ಡ ຄೕದฉ කโ ಸ౷ ಲ౭  
඀ರವඝ౬  ಕ౳ ෦๭ං౪ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  ງತವඝ౬  ತฤඬವವฉಡ ಈ ඀ರವඝ౬  ກ೉౞ ๯ತ౨ ศ ಇฆ൤౨ ೕๅ  ಇൿ කโ ಆฏಭದย౵  p 
ຄಂದฤ ಬಯ๭ದ ಆ ඛಗൽತ ඀ರ ನย౵ ං r 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಹ๭ฆ ඡರ ชಒಯย౵  ಈ ൽ౾ౙ ನย౵  ຄೕಞ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಓ ൽಂದ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ 
ಮൡ౨  කโ ಓ ನഴเನ ಅಂತರൽಂದ ಮತ౨ ๠ౣ  ඀ರ ຄೕർಗ  කโ ಎย౵ ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ๭౩ ರ ෈ಂൿโ කโ en p 
෈ಂൿವඝ౬  ತฤඬವವฉಡ ກೈ౞ ಞತ౨ ං, ಅಂದฉ ಈ ඀ರโ ಈಗ ಆಜං , ಈ ൽ౾ౙ ನย౵  ຄೕಞವ ಬದฤ කโ ಇඣ౬ ಂൿ r 
ൽ౾ౙ ನย౵  ຄೕಗಬ๾ൽൡ౨  ಮൡ౨  කโ ಇඣ౬ ಂൿ ൽ౾ౙ ನย౵  ຄೕದฉ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ කโ ෥ഴ൤౨ ೕๅ  ෎ฉ ෈ಂൿವඝ౬  
ಪഷൿಆ ౶ั  ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ຂูೕಣ q 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඀ರโ ಸಹ ಆಜං r 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಈ ๭౩ ರ ෈ಂൿเඛಂದ ඀ರದย౵ ฆವ ಮൡ౨  ಎಂಬ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ කโ r p q o 
ಈ คೕൟಯ ກ೉౞ ನ ಅಂಕಗಳඝ౬  ಉഴಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಸಹಜ฿ಜ කโ ಅದඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ  ಕಷౣ  ಏಃಂದฉ කโ ಮ൤౨  
๻ൿຄೕಞವ ಮ൧౨ ಂൿ ಸರಳ ชಒಯඝ౬  ๲ึಯಬ๾ൿ ಆದฉ ൮ೕഓ ಬದยಡ ෎ฉ ಆೕನದย౵  ಅൿ ෎ฉ ಃಲโ 
ಆೕನಗะಜರಬ๾ൿ , ಉർಹರൕಡ කโ ಈ ಸರಳ ชಒಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ ಸಮತಲ ชಒಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ 
෎ฉ ಆೕನದย౵ ං ಮ൤౨  ಈ ಸರಳ ชಒಯ ෬ว ಘലತ฿ಜ෸ ಒಂൿ ෈ಂൿ ಇฆತ౨ ං කඝ ಅದඝ౬  ಕฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದඝ౬  ෮ದಲ ๬ยಡ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  ඦತರ ඛಂದ ඩ౳ ฏ෗๭ කඝ ಎರಡඡ p one q o 
๬ยನย౵  ಈ ൽ౾ౙ ನย౵  ຄೕದฉ ಅย౵  ല  ๭ೕ෦ತ฿ಜ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಃಲโ ඩ෵ಂഡ කโ ಎರഴ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಅಂದฉp 

ಎರഴ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ಈ ಬൽಯย౵ ෸ ಸಹ ಒಂൿ ඩ෵ಂഡ ಎರഴ ๭ಞತ౨ ං ಅಂದฉ op r q oq 
ಎರഴ ಸಹ ಆಜฆತ౨ ං r 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ කฤౙ  ಅಂಕಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎರഴ ಒಂൿ ಎರഴ ಈ ๭౩ ರ ෈ಂൿเඛಂದ ಅඃ p one p q q r 
඀ರದย౵ ං ಮൡ౨  කโ ಅඦತ฿ಜ ಅඡಕ ಸರಳ ชಒಗಳඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಈ ๸ದಭბದย౵  ඡರ ชಒ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ๭౩ ರ ෈ಂൿเನ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ඡರ ชಒಗಳඝ౬  ෥ತ౳  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ ಆದฉ ಅย౵  ൮ೕഓ o 
ඛฏತರ฿ಜ ಬದมಞൟ౨ ฆ฿ಗ කโ ಎึ෷ವ ಸಮತಲ ඛೕย ชಒ ಮൡ౨  ඡರ ชಒಯ ನഴเನ ಆೕನ ൮ೕഓವඝ౬  
ಬದม෵ಸ෎౽ಜฆโದคಂದ ಇൿ 0 คಂದ 360 ലಜ౳ ಗಳವฉಡ ಎม౵  ජಜ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ನഴเನ ෴โඃ ๸ಭವඛೕಯ ಆೕನ ൮ೕഓಃౙ  ಅඝಞಣ฿ಜฆತ౨ ං කโ ಆค๯ವ ෴โඃ 
ಆೕನಃౙ  ಅඝಞಣ฿ಜ ෩ฆ ಅರವൡ౨  ಒಂൿ ඡರ ชಒ ಇฆತ౨ ං ಉർಹರൕಡ කโ ๒ನ౲  ലಜ౳ ಡ ಸಮකದ ൮ೕഓವඝ౬  
൤ಡൿಆಂಡฉ කโ ಈ ชಒಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಈ ಸಮತಲ ಸ౷ ൫ ಮൡ౨  ಸಮತಲ ชಒಯย౵  කโ ಈ ඩ෵ಂഡ li  ne 

ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಅಂದฉ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ඩ෵ಂഡ ಅಂದฉ ಸಹ p op r q oq r 
ಆಜฆತ౨ ං කโ ൮ೕഓವඝ౬  ൧ಂಬൡ౨  ലಜ౳ ಗัಡ ಸ෥ನ฿ಜ ൤ಡൿಆಂಡฉ කโ ಈ อಬ ชಒಯย౵ ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ 
කโ  ಈ ඩ෵ಂഡ ಅඝ౬  ಇย౵  ෩ฆ ෩ฆ ಎಂൿ ຂูೕಣ p q 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಁಡ ಇൿ ಆಜං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಒಂൿ ಇಪ౭ ൡ౨  ෴โඃ ๸ಭವඛೕಯ ಆೕನಃౙ  ಸಮකದ r r 
൮ೕഓವඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ๵ච౬  ಮൡ౨  ෩ฆ ಅರವൡ౨  ನഴๅ ಅඦತ ಅඡಕ ಆೕನಗัฆโದคಂದ ಇದರ ಅಥბๆචಂದฉ  කโ ಈ ๭౩ ರ 
෈ಂൿเඛಂದ ಅඃ ඀ರದย౵ ฆವ ಅඦತ ಅඡಕ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಈಗ කඝ ಈ ಎม౵  ಅඦತ ಅඡಕ r 
෈ಂൿಗಳඝ౬  ๳คಆಂಡฉ කඝ ಈ ೋಃౙ ಗಳ ඛೕย ชಒ෽ಂൽಡ ൧ೕค๯ൟ౨ ං౪ ೕච ಈಗ කโ ಇโಗಳඝ౬  ಅඦತ ಅඡಕ 
ಎಂൿ ຂูೕಣ  ඩ෵ಂഡ ಗำ ಸค෴ಜං ๻ಛಜ කඝ ಆ ಎม౵  ෈ಂൿಗಳඝ౬  ඩ౵ ౲ ഡ ෥ലದฉ ಮൡ౨  කඝ 
ಅโಗಳඝ౬  ๸ಪ౾ბ๭ದฉ කโ ನಮ౱  ไತ౨ ವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ๸౾౹ ಪ౨ ฿ಜ ไತ౨ โ ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  ෈ಂൿเඛಂದ ඛಗൽತ ඀ರದย౵ ฆವ ෈ಂൿಗಳ ๸ಗ౳ ಹ฿ಜං ಈ 
๸ದಭბದย౵  ๭౩ ರ ෈ಂൿโ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං.  ඀ರ ಉർಹರൕ෴ಜ ಇย౵  ๭౩ ರ ෈ಂൿโ ನಮ౱  ඛඃბ๎ಂಕ i sr 
ವ౲ ವ๲౩ ಯย౵  ෩ಲ฿ಜರಬ๾ൿ ಈ ෈ಂൿโ ๒ನ౲  ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲ ฿ಜರಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಆಜರಬ๾ൿ ಈ r 
๸ದಭბದย౵  කโ ෩งವฉ ಘಟಕಗಳඝ౬  ຂูೕಣ ಈ ๭౩ ರ ෈ಂൿ ಅඝ౬  ಕฉಯมಞತ౨ ං  ไತ౨ ದ ಄ಂದ౳  ಎಂൿ o 
ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ๭౩ ರ ෈ಂൿโ ไತ౨ ದ ಄ಂದ౳ ฿ಜං ಮൡ౨  ಈ ๭౩ ರ ඀ರವඝ౬  ไತ౨ ದ ൟ౳ ಜ౲  ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං, ಈಗ කโ 
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ไತ౨ ದ ෬ว ෴โඃ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ කโ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ಇย౵  ಮൡ౨  ෎ฉ ෴โದක౬ ದง 
ຂูೕಣ.  ඩ෵ಂഡ කโ ಇದඝ౬  ಇย౵  ຂูೕಣ ಅಥ฿ කโ ಈ ෈ಂൿ ಮൡ౨  ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಎಂൿ 
ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗำ ಅโ ಇฆವ ไತ౨ ಃౙ  ๳คๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ ไತ౨  p 4 n q4 
ಮൡ౨  කโ ಅโಗಳඝ౬  ชಒಯ ූಗൽಂದ ๸ಪ౾ბ๯൤౨ ೕๅ ඦತರ ಅಂತಹ ชಒಯ ූಗವඝ౬  ಸ౷ ರ෬ಳ ಎಂൿ 
ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಸ౷ ರ෬ಳโ ෴โඃ ಎರಡඝ౬  ๳ฆವ ෴โඃ ชಒಯ เූಗ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಸ౷ ರ෬ಳโ ไತ౨ ದ ෬ว ෴โඃ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ๳ฆವ ชಒಯ เූಗ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ  เ๕ಷ ಸ౷ ರ෬ಳ ಎย౵  ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ  ಉർಹರൕಡ කโ ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  r 
൤ಡൿಆಂಡฉ කโ ಮൡ౨  ಒಂದඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ p one q 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಮൡ౨  ಒಂದඝ౬  ຂำ൤౨ ೕๅ, ಇๅರവ ไತ౨ ದย౵ ๅ ಮൡ౨  p one q 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ನഴเನ ಈ ๬ยನ เූಗโ ಒಂൿ ൪ಡ฿ಜං ಆದฉ ಇൿ เ๕ಷ ൪ಡ฿ಜං ಒಂൿ q one p one 
เ๕ಷ ౽ിბ ಆಜං ಏಃಂದฉ ಅൿ ไತ౨ ದ ಮಧ౲ ದย౵  ๻ൿຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂತಹ ಮൡ౨  ಅಂತಹ ൪ಡಃౙ  ฿౲ ಸ ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴವ เ๕ಷ ກಸರඝ౬  ඛೕಡมಜං ฿౲ ಸ ಎಂൿ 
ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಒಂൿ ಒಂൿ ฿౲ ಸ฿ಜං ๻ಡ෻ ಎರഴ ಎರഴ ฿౲ ಸใ ಸಹ ಮൡ౨  ඛೕโ p q p q a 
ඣೕഴ๋൤ ಅඦತ฿ಜ ಹಲโ ฿౲ ಸಗัๅ ಈಗ ಈ ಆຉ ฿౲ ಸದ ಉದ౪  ಎ๠ౣ  ಎಂൿ ඛೕโ ෴โඃ ฿౲ ಸವඝ౬  ඣೕലದฉ
ಈ ชಒಯ ූಗโ ಎರഴ ൟ౳ ಜ౲ ಗัಂದ ಁലං, ಉർಹರൕಡ ಒಂൿ ಒಂൿ ๸ದಭბದย౵  ฿౲ ಸโ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං  p q 
಄ಂದ౳ ದ ෩ಲಕ ಈ ಉದ౪  ೯൤ಡ ಒඨ ಆಜං ಏಃಂದฉ ಒಂൿ ಒಂൿ ಸರಳ p one q one p one o oq p q 
ชಒ෴ಜං ಮൡ౨  ಒಂൿ ಎರവ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං p one onoq 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ෇ค ಆಜฆತ౨ ං ฿౲ ಸโ ෴฿ಗล ഔ ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ  ൟ౳ ಜ౲ ವඝ౬  p one q one r 
ಇย౵ ಯವฉಡ කโ ඛಖರ฿ಜ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯โൿ ຂಡ ಅಥ฿ ไತ౨ ൽಂದ කโ ෩ಲ൫ ಏඝ ಅ൵ბ๯൤౨ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  
ඣೕലං౪ ೕๅ ಆದฉ ಗ൐ತದย౵  කโ ෴฿ಗล  ಸರಳ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯๋൤෻ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ 
ಪคූ๣ಯย౵  ಔಪೈคಕ฿ಜ เಷಯಗಳඝ౬  ವ౲ ಕ౨ ಪലಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๼ಂൟฆಜದฉ ಸರಳ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ಇൿ  ನಮ౱ ൿ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ, ಇโಗำ ನಮ౱  ඛඃბ๎ಂಕದ 
ಅౘ ಈ ෈ಂൿโ ෩ಲ฿ಜං ಮൡ౨  කโ ಈ ಸರಳ ชಒಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸರಳ ชಒಯඝ౬  ෩ಲේತ฿ಜ ಎಲ౵ ง ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൞౨ ฉ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຂಡ ಔಪೈคಕ฿ಜ ඡರವඝ౬  ຂಡ ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ං౪ ೕๅ  ชಒ 
ಆದ౪ คಂದ ಸರಳ ชಒ෷ ಈ ಸರಳ ชಒಯ ෬ว ಇฆವ ಎม౵  ෈ಂൿಗಳ ๸ಗ౳ ಹ฿ಜං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಇย౵  ෴โඃ 
ಅඛ฀ൟ౳ ತ ෈ಂൿವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಅದರ ඛඃბ๎ಂಕโ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ಮൡ౨  ෴ರ x x y 
ඛඃბ๎ಂಕโ ಎಂൿ ຂูೕಣ y 
ಆದ౪ คಂದ කโ  ಇย౵  ಈಗ ඩ෵ಂഡ ಇං ඦತರ කโ ಉഴ๼ലಯฤ ຄೕංโ ඦತರ කโ ಈ ಮൡ౨  ෴ವ p x y 
ಆ๭౨ ಯඝ౬  ൣඪ౨ ಪലಸ෎ಀ ಎಂൿ ๾ഴಀ൞౨  ຄೕංโ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇย౵  ಈ ඡರ ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ಅൿ ಈಗ ಈ ಸರಳ ชಒಯย౵  ಇฆತ౨ ං  ಈ ෈ಂൿเನ ෩ಲಕ ๻ൿ l ine 
ຄೕಞತ౨ ං ๵ච౬  ಒඨ ಅಂದฉ ಈ ෈ಂൿ ෨ಂං ಈ ಆೕನ ಇย౵  ನಲವ൤౨ ೖൿ ലಜ౳ ಗำ ಅಂದฉ ಈ ชಒಯ ಇั೦ฆ x y 
ಒಂൿ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ඣೕಡฤ ൡಂ෇ ๯ಲಭ ಏಃಂದฉ ಈ ಸರಳ ชಒ෷ ಈ ಇඣ౬ ಂൿ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං ಎಂൿ 
කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಇย౵  ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಒಂൿ ಎರഴ ಆಜฆโದคಂದ ชಒಯ ಇั೦ฆ ಎರഴ ෭ನ๺ x y 
ಒಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ූಜ๭ ಅൿ ಒಂൿ ಇั೦ฆ ಒಂದಃౙ  y y x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂದฉ ಈ ಸರಳ ชಒ ಮൡ౨  ൽ  ಸಮತಲ ಅౘโ ಈಗ 45 ലಜ౳ ಗะಜൿ౪  , ಇั೦ฆ 1 ಃౙ  ಸಮකಜฆವ ౽ರಣ 
ಅൿ ಈಗ ൡಂ෇ ๯ಲಭ฿ಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ කඝ ಈ ෈ಂൿ ಅඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಅൿ ಸರಳ ชಒಯย౵ ං ಎಂൿ xy 
ຂัದฉ ಅඃ ಸರಳ ชಒಯย౵ ං ಎಂൿ කඝ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ದฉ කඝ ว౽ౙ ೈರ ෥ലದฉ ಮൡ౨  ๒ನ౲  ಒಂದರ ನഴเನ ಈ p 
ชಒಯ เූಗದ ಇั೦ฆ ඦತರ ಈ ๬ยನ เූಗದ ಇั೦ฆ ಸಹ ಒಂർಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈ಂൿ ඡರ ชಒಯย౵ ದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಈ ชಒಯ เූಗದ ಇั೦ฆ ಆಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಅൿ ಒಂඃ xy y minu 
ಆಜฆತ౨ ං  ಒಂದඝ౬  ෭ನ๺ ๵ච౬ ෵ಂದ ූಜ๭ർಗ ಮൡ౨  ಇั೦ฆ ಒಂർಜರ෎ಀ ಏಃಂದฉ ಈ ಸರಳ ชಒಯ s x 
ಇั೦ฆ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ วಕౙ  ๻౾ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຂಡ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಅದඝ౬  ಸರಳತั๭ದฉ කโ ಡ ಸ෥ನ฿ದ x 

ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ඦತರ කโ ಈ ಸರಳ ชಒ෷ ಆ ಎม౵  ෈ಂൿಗಳ ๸ಗ౳ ಹ฿ಜං ಎಂൿ කโ ຂำ൤౨ ೕๅ , ಇದ౽ౙ ಜ y y
ඛඃბ๎ಂಕโ ඛඃბ๎ಂಕ౾ౙ ಂತ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං, ಉർಹರൕಡ ෴ฃದง ನನಡ ಒಂൿ ෈ಂൿವඝ౬  ඛೕലದฉ x 
ನನಡ ಆฆ ಅಲ౭ เฃಮ ಎಂഖ ಆฆ ಎಂഖ කඝ ತౘಣ ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ ಈ ෈ಂൿโ ಈ ಸರಳ ชಒಡ ๳คං෻ x y 
ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಏಃಂದฉ ಮൡ౨  ಅൿ ๳คಲ౵  ಎಂൿ ಒಬ౯ ฆ ඣೕಡಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಎಂഖ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಒඨ ಏำ ಮൡ౨y x 
ಎಂഖ ಏำ ಅಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅඝ౬  ಎಂഖ ಮൡ౨  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಆฆ ಮൡ౨  ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ಈ ງತൽಂದ ah y x 
ൣಪ౨ ฿ಜಲ౵  ಎಂൿ කඝ ඣೕഴ൤౨ ೕච ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈ಂൿโ ಈ ಸರಳ ชಒಯ ෬ว ಇฆโൽಲ౵  ಮൡ౨  ඦತರ ಇದඝ౬  ಬฉ෷โൿ ൡಂ෇ ๯ಲಭ, 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ කโ ຄಂൽฆವ ๸තಣბ ಸರಳ ชಒಯ ಞಣಲౘಣ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ  ไತ౨ ದ ಪ౳ ಕರಣ ಅಥ฿ ನಮ౱  ಉං౪ ೕಶโ ಒಂඃ คೕൟಯ ಞಣಲౘಣವඝ౬  ಪഷ෷โൿ ಅಥ฿ ෩ಲ൫ ಈ 
คೕൟಯ ಃಲโ คೕൟಯ ඛಯಮವඝ౬  ಪഷ෷โൿ, ಇൿ ไತ౨ ದ ෬ยನ ෴โඃ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕಗำ තซಸ෎ಀ 
කโ ๼ಂൟฆಜ ຄೕತೕಣ ಮൡ౨  ಇൿ ನಮ౱  ౽ඨ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಇโಗำ ඛඃბ๎ಂಕ ಅౘಗำ ෨ಂൽನ ಅౘ ಅౘโ y 
කโ ไತ౨ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಅದರ ಄ಂದ౳ โ ಅಲ౭ เฃಮ ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ຄಂൽං h k 
ಆದ౪ คಂದ ಄ಂದ౳ ದ ඛඃბ๎ಂಕโ ඛඃბ๎ಂಕ ಆಜං ಮൡ౨  ൟ౳ ಜ౲ โ ಆಜං ಎಂൿ ຂูೕಣ, කโ ಒಂൿ x h y k r 
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෈ಂൿเං ಎಂൿ ຂัದฉ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಇದರ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಮൡ౨  ಆಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಈ ไತ౨ ದ ෬ว r x y p 
಄ಂದ౳  ൟ౳ ಜ౲  ಅඝ౬  ຄಂൽං ಎಂൿ ຂูೕಣ, කโ ಈಗ ಈ ಮൡ౨  ಅඝ౬  තซಸ෎౽ದ ඛಯಮವඝ౬  skn r x y 
ರ೉ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಸರಳ ชಒಯ ๸ದಭბದย౵  ෴โඃ ෈ಂൿವඝ౬  ඛೕಡมಜං ಈ ඛಯಮโ ನಮಡ ൟัൽದ౪ ฉ, කโ ಅದರ 
ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ൟัൽದ౪ ฉ, ಆ ෈ಂൿโ ไತ౨ ದ ෬ว ಇฆತ౨ ං෻ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ಪค๏ೕยಸฤ ಮൡ౨  
ຂಳฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದฤ ಄ಂದ౳ ವඝ౬  ฃി ඛಂದ ಈಗ ෈ಂൿඅಂൽಡ ๸ಪ౾ბ๵ೕಣ ಈ ชಒಯ เූಗದ ಉದ౪ โ p ius 

ಆಜฆತ౨ ං, කโ ಮಧ౲ ದ ๬ยನ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ಸಮತಲ ชಒಯඝ౬  ๲ึ෽ೕಣ r 
ಆದ౪ คಂದ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ಅౘ ಮൡ౨  ಈ ชಒ෷ ಈಗ ಸ෥කಂತರ฿ಜං ಮൡ౨  කโ ඩ෵ಂഡ ෩ಲಕ x p 
๻ൿຄೕಞವ อಬ ชಒಯඝ౬  ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ಈ อಬ ชಒಯඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅౘโ ಸ෥කಂತರ฿ಜං y 
ಮൡ౨  ಮൡ౨  ಅౘโ ൧ಂಬൡ౨  ലಜ౳ ಗಳย౵ ฆโದคಂದ ಈ ಆೕನโ ൧ಂಬൡ౨  ലಜ౳  ಎಂൿ ඣೕഴโൿ ๯ಲಭ฿ಜං x y 
ඣೕല කඝ ඛಂದ ඛ෦ბ๭ದ ಈ ಎರഴ ชಒಗಳ ೞದನದ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  කโ ๰೉๵ೕಣ.  ಒಂൿ อಬಆೕನ q have 
ൟ౳ ಆೕನ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ න൭ಗರ๺ ಪ౳ ෬ಯൽಂದ อಬಆೕನ ൟ౳ ಆೕನ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ඦತರ ೓ಕโ ಸค opq op 
೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೓ಕโ ಚದರ ೯൤ಡ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ೓ಕโ ೓ಕโ op oq pq op r oq 
ಎ๠ౣ  ಆಜං ಈ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕ ಇൿ ಈ ಸಮತಲ ಅಂತರโ ಄ಂದ౳ ದ ඛඃბ๎ಂಕ ಆಜං x p x x x o 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕലದฉ ೓౽౽ರ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඀ರโ ๼ೕಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅඝ౬  ඣೕಡฤ ๯ಲಭ฿ಜං ೓ಕದย౵  ෭ನ๺ ಇലೕ ೓ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟಯย౵  th oq x h 
ಈ อಬ ಅಂತರโ ಆಜං ಇൿ ಈ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕ ಈ อಬ ಅಂತರโ ಆಜං ಇൿ ಄ಂದ౳  ನ y y p k o y 
ඛඃბ๎ಂಕ฿ಜං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ೓ಕโ ෭ನ๺ ಆಜං ೓ಕ pq y k 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ෥ತකഴൟ౨ ฆವ ඛಯಮ฿ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ไತ౨ ಗಳ ๸ದಭბದย౵ ෸ ಸಹ ಸರಳ ชಒಗಳ ๸ದಭბದย౵  කโ ๬෥ನ౲  ඛಯಮವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ , ಅൿ 
ไತ౨ ಗಳ ෬ยನ ෴โඃ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ไತ౨ โ ൣඪ౨ ಪലಸ෎ಀ ಉർಹರൕಡ කโ ಒಂൿ ไತ౨ ವඝ౬  
ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ, ಅದರ ಄ಂದ౳ โ ඩ෵ಂഡ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ಎರഴ ಮൡ౨  ൟ౳ ಜ౲ โ ಐൿ ಘಟಕಗำ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ඩ෵ಂഡ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಅൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ෩ฆ ಮൡ౨xy 
ಈಗ කโ ಪค๏ೕยಸ෎౽ಜං  ಈ ෈ಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ෩ฆ ಈ ไತ౨ ದ ෬ว ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ไತ౨ ವඝ౬  ಄ಂದ౳  ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ಎರഴ ಮൡ౨  ಐൿ ൟ౳ ಜ౲ ൽಂದ ඛൽბಷౣ ಪലಸมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಪค๏ೕยಸฤ ൡಂ෇ ಕಷౣ ฿ಞโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಇൿ ಇൿ ಆಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಆಜං ಇൿ ಇൿ r h k x y 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದฤ කโ ಈ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಇย౵  ๻ಕฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಸ෥ನ൤ಯඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ෻ 
ಎಂൿ ಪค๏ೕย๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಎಡූಗโ ಐൿ ೓ಕ฿ಜං, ಅൿ ಬಲූಗದย౵  ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ಆಜං , ನಮ౱ ย౵  ෭ನ๺ ಧ x 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಇං ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಎರഴ ಚದರ කฤౙ  ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಃ ෩ฆ ෭ನ๺ ಎರഴ y ky 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ෩ฆ ෭ನ๺ ಎರഴ ๸තಣბ ೓ಕโ ಒಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಬಲූಗದย౵  කโ ಎಡූಗದย౵  ಐൿ ຄಂൽං౪ ೕๅ ನಮ౱ ย౵  ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ಮൡ౨  ಅโ ಅಲ౵   ಸ෥ನ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈ಂൿเನ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ෩ฆ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ಎರഴ ಮൡ౨  ൟ౳ ಜ౲  ಐದರย౵  ಄ಂದ౳ ವඝ౬  
ຄಂൽฆವ ไತ౨ ದ ෬ว ಇฆโൽಲ౵ , ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣದ ಈ ඛൽბಷౣ  ಆຉ งಪವඝ౬  ಄ಂದ౳  ൟ౳ ಜ౲ ದ งಪ ಎಂൿ 
ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಆ ກಸರඝ౬  ಏಃ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං. ಏಃಂದฉ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ඣೕഴವ 
෩ಲಕ කโ ಄ಂದ౳ โ ಅಲ౭ เฃಮ ಃ ಮൡ౨  ൟ౳ ಜ౲ โ ಎಡූಗದย౵  ಆಜං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಉർಹರൕಡ h r ah 
කඝ ಆಟౣ ฉ කඝ ಅದඝ౬  ຂัದฉ, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಃಲโ ไತ౨ ದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸ෦ೕಕರಣโ ಄ಂದ౳  ൟ౳ ಜ౲ ದ งಪದย౵  ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ඣೕഴವ ෩ಲಕ කโ 
ไತ౨ ದ ಮಧ౲ ූಗโ ෩ฆ ಅಲ౭ เฃಮ ಏำ ಮൡ౨  ൟ౳ ಜ౲ โ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ೓ಕ r 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 8 ൟ౳ ಜ౲ ฿ಜං ಎಂൿ ಬಹಳ ๯ಲಭ฿ಜ ຂಳಬ๾ൿ  ಇൿ ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ๰೉๯ವ ಏಅಕ r 
෥ಗბವಲ౵ , ಃಲโ ಇತರ ෥ಗბಗัๅ, 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂತಹ ಒಂൿ ෥ಗბವඝ౬  ඩ౲ ฃ෫ഔ౳ ಋ งಪ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඩ౲ ฃ෫ഔ౳ ಋ งಪದย౵  ಏನඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂದฉ කโ ಮ൤౨  ඛඃბ๎ಂಕ ಅౘವඝ౬  ๲ึ෽ೕಣ 
෩ಲ ಮൡ౨  කโ ಮ൧౨ ෫౱  ಅಲ౭ เฃಮ ಃ ಮൡ౨  ൟ౳ ಜ౲  ನย౵  ಄ಂದ౳ අಂൽಡ ไತ౨ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ h r 
ූเ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಄ಂದ౳ ದ ಅಲ౭ เฃಮ ൟ౳ ಜ౲  ಆಜං ಎಂൿ ຂูೕಣ ಈಗ කโ ಎม౵  ෈ಂൿಗಳ ඛ෥ბಣಃౙ  k r 
๼ಂൟฆಗ෎౽ಜං ಸರಳ ชಒಯඝ౬  ಎึ෷โದರ ಆඋರದ ෬ว ไತ౨ โ ಄ಂದ౳ ದ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ෴โඃ ಸರಳ
ชಒಯඝ౬  ಎึ෷ವ ෩ಲಕ ಈಗ කโ ಸರಳ ชಒಯඝ౬  ಎึದฉ කโ ಈ ชಒಯඝ౬  ಇย౵  ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ชಒ෷ ಸಹಜ฿ಜ ಅಲ౭ เฃಮ ไತ౨ ದ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಸರಳ ชಒಯඝ౬  ෈ല h k x 
ಅౘඅಂൽಡ ൮ೕഓದ ಆೕನವඝ౬  ෥ല 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜ ೋಃౙ ಗಳ ชಒಯඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಈ ಸರಳ ชಒ෷ ൮ೕഓದ x 
ಆೕನವඝ౬  ෥ഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෴฿ಗล ಪ౳ ದ౾౹ ൏౽ರ฿ಜ ൮ೕഓವඝ౬  ಅึ෵ค 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ คೕൟ ຄೕದฉ කඝ ಧකತ౱ ಕ ൮ೕഓವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච  කඝ ಈ คೕൟ ຄೕದฉ, ನನ౬  ಬั ಋ൏ತ౱ ಕ 
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൮ೕഓ ಇං ಎಂൿ ຂูೕಣ, ಅದರ ಮൡ౨  ඛඃბ๎ಂಕಗಳ ෈ಂൿವඝ౬  කโ ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಅಥ฿ කโ ಈ x y p 
෈ಂൿವඝ౬  ಉഴಆಂಡ คೕൟಯඝ౬  ඛೕโ චನඪ๭ಆಂಡฉ ຂูೕಣ ಈ ൟ౳ ಜ౲ ವඝ౬  ඛೕല කโ ಚยಸฤ p 
ඩ౳ ฏ෗๭ං౪ ೕๅ  ಈ ൽ౾ౙ ನย౵  ಸರಳ ชಒಯย౵  ಮൡ౨  කโ ಈ ງತವඝ౬  ತฤඬವವฉಡ කโ ಚย๭ං౪ ೕๅ ಅಂದฉ p op r 
ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇಂൽನ ಉಪක౲ ಸದ ෮ದಲ ಅಥ฿ ಎರಡඡ ๲౵ ೖി ಡ ๼ಂൟฆಜದฉ කโ ไತ౨ ದ ෬ว ಅಂಕಗಳඝ౬  
๾ഴಕฤ ඩ౳ ฏ෗๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ  r 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  කඝ ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜฆವ ชಒಯඝ౬  ಸಹ ಎึದฉ , ನඛ౬ ಂದ ඛ෦ბಸมದ ಈ r y 
ಎರഴ ಡฉಗำ ൧ಂಬൡ౨  ലಜ౳  ಆೕನದย౵  ಇย౵  ಅඝ౬  ෝഔ෴ಞತ౨ ๅ ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ನನಡ ಈ q 
ಸ౷ ಲ౭  ಹ౾ౙ ං  ಆೕನ ൟ౳ ಆೕನ ಇย౵  ಅย౵  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಆದฉ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ op  q op 
ಅඝඩತಗಳ ෬ยನ ನಮ౱  ೦ౢ ನൽಂದ ಆಜฆโದคಂದ ಇย౵  ಇฆವ ಆฑ ౽๺ ൮ೕഓಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං op r oq 
ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆฑ ౽๺ ൮ೕഓ ಮൡ౨  ౲ಁ ඪ ಆฑ ๭ඨ ൮ೕഓ ಆಜฆತ౨ ං  ಇൿ ಈಗ ಇದคಂದ කโ ไತ౨ ದ ෬ว ಇฆವ ಈ 
෈ಂൿเನ ಎರഴ ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಏඝ ෥ಡยං౪ ೕๅ ಎಂದฉ කโ ಈ ෈ಂൿเನ ನ ಮൡ౨  ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ವ౲ ಕ౨ ಪലಸยං౪ ೕๅ p x y 

ಮൡ౨  ಈ ಆೕನ ൮ೕഓದ ಪคූ๣ಯย౵  ไತ౨  ಮൡ౨  ಇൿ ൡಂ෇ ಕಷౣ ಕರವಲ౵  ಏಃಂದฉ ಈ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕ r x p 
ಈ ඀ರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ pxy 
ಆದ౪ คಂದ ඛඃბ๎ಂಕโ ಇൿ ಆದฉ ಇൿ ಏඞ ಅಲ౵  ಆದฉ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಇൿ ಆಜං ಆದฉ ಈ ಈ ඀ರದ x x x  x x 
೯൤ಡ ಇൿ ෎ชඞ ಅಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅಂತರโ ಄ಂದ౳ ದ ඛඃბ๎ಂಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ಪ౵ ๺ ಮൡ౨  ಈ ඀ರ කโ ಈಛಗศ x x h oq 
ಅದඝ౬  ಎಂൿ ಉഴಆಂലං౪ ೕๅ ಅඃ คೕൟ ඛඃბ๎ಂಕ ಈ ෈ಂൿ ಇൿ ಇย౵  ಈ ಅಂತರ฿ಜංr cos theta y o  f p 
ಇൿ ಆಜං ಆದฉ ಈ ಪ౵ ๺ ಆದฉ ಇൿ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಄ಂದ౳ ದ ඛඃბ๎ಂಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ಆಜං y qp o y k 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಪ౵ ๺ ಆದฉ ಆಜං  ಈಛಗศ y k qp qp r sin theta 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ಈ ෈ಂൿเನ ಮൡ౨  ඛඃბ๎ಂಕ ಛಜ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ຄಂൽං౪ ೕๅ ไತ౨ ದ ಄ಂದ౳ ದ ඛඃბ๎ಂಕಗಳ x y p 
ಪคූ๣ಯย౵  ไತ౨ ದ ൟ౳ ಜ౲  ಮൡ౨  ඡರ ชಒ ಮൡ౨  ಸಮತಲ ಅౘದ ನഴเನ ಆೕನ ൮ೕഓ ಆದฉ ಄ಂದ౳  ൟ౳ ಜ౲ ದ r x 
๰ൟ౳ ೕಕರಣದย౵  කโ ຄಂൽದ౪ ಂ൤෻ ಇದඝ౬  ಃಲโ เಧದ ඛಯಮ฿ಜ งඪಸಬ๾ඃ ಮൡ౨  ಅൿ ൡಂ෇ ಕಷౣ ವಲ౵ , 
කโ ๸තಣბ ไತ౨ ವඝ౬  ಮൡ౨  ಎม౵  ෈ಂൿಗะಜ ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ ಅย౵  ಪ౵ ๺ x y x h r cos theta y  k 

฿ಸ౨ ವ฿ಜ කโ ๼ಂൟฆಜ ຄೕದฉ ෭ನ๺ ๸තಣბ ೓ಕโ ෭ನ๺ ಆಜං plus r sin theta x h x h r cos 
൮ೕഓ ವಗბโ ಚದರ ಚದರ ൮ೕഓ ෭ನ๺ ಆಜං ๭ඨ ൮ೕഓ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜං ಎಂൿ ඣೕಡಬ๾ൿ ඩಪ ಚದರr cos y k r 
൮ೕഓ ಈಗ කโ ಈ ಎರಡඝ౬  ๳ค๯൤౨ ೕๅ ඦತರ ಏඝ  කโ ಪഷ෷โൿ ಆฑ ๲ౙ ౷ ೕฑ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ೯൤ಡ ಆฑ 
๲ౙ ౷ ೕฑ ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ಇൿ ಆฑ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಮൡ౨  කโ ಈಗ ಄ಂದ౳  ൟ౳ ಜ౲ ದ งಪವඝ౬  
ಚ೉ბ๯฿ಗ කโ ಈಗ ඣೕലದ ඛಯಮವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಎರಡඝ౬  ๳ค๭ದฉ කโ  ಇದඝ౬  ಪഷ෷โൿ ಆචತำ౶ ತ౨ ං ಅಂದฉ ไತ౨ ದ ෬ยನ ෴โඃ 
෈ಂൿ ಅඝ౬  ෮ದฤ ไತ౨ ದ ෬ยನ ෴โඃ ෈ಂൿ ನ ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ෴฿ಗล ๼ೕಡ ಬฉಯಬ๾ൿ, ಅย౵  p p 
൮ೕഓโ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ಎರഴ නಗಳ ನഴๅ ಃಲโ ಆೕನ฿ಜฆತ౨ ං. ๒ನ౲  ಮൡ౨  ಪವฑ ಎರഴ ๵ච౬ ෵ಂದ ಎರഴ pi pi
ಡ කโ ಮൡ౨  ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ຄಂൽฆವ ಒಂൿ ෈ಂൿವඝ౬  ರ೉๭ದฉ ೯൤ಡ x y h r cos theta n y 
ඛඃბ๎ಂಕโ ೯൤ಡ ಅඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං, ಅಂತಹ ෈ಂൿโ ไತ౨ ದ ෬ว ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ಇฆತ౨ ං k i sin theta 
ಮൡ౨  ಅൿ ಏඝ  කโ ಇย౵  ๬෈ೕൡಪല๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರവ ฿ದಗูಂൽಡ කโ ൟೕ෥ბඛಸಬ๾ൿ ಏචಂದฉ, ไತ౨ โ ಮൡ౨  ಎม౵  ෈ಂൿಗಳ ಞಂಪඝ౬  x y 
ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵ , ಅย౵  ಮൡ౨  ඛඃბ๎ಂಕโ ෩ಲේತ฿ಜ ಪ౵ ๺ ಆฑ ౽๺ ൮ೕഓ ಎචౙ  ೯൤ಡ ಆฑ x y h 
๭ඨ ൮ೕഓ ൮ೕഓಡ ๳คං  ಮಧ౲ ಂತರ  al zero to two pi 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಮൡ౨  කโ 0 คಂದ 2 ವฉಡ ൮ೕഓವඝ౬  ಬದย๭ർಗ කโ ෩ಲේತ฿ಜ ಚย๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಎಂ්ൿ pi 
ൡಂ෇ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ದ ൮ೕഓโ ಎส౵ ೕ ಇฆ฿ಗ කโ ಈ คೕൟ ಚยಸฤ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ෨ಂං 
ຄೕದฉ  ൮ೕഓವඝ౬  ກ೉౞ ๭ ಇย౵  ಎส౵ ೕ ತฤඬತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵ ಡ ತฤඪದฉ කโ ෩ಲ൫ 90 ലಜ౳ ಗัಡ ಸ෥ನ฿ದ ൮ೕഓವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಏಃಂದฉ ಆ 
๸ದಭბದย౵  ಇൿ ಸರಳ ชಒ෴ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಆೕನโ ಈಗ 90 ലಜ౳ ಗะಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ൮ೕഓ 90 ಮൡ౨  
ඦತರ ຄೕಗಬ๾ൿ  ಒಂൿ ๸තಣბ ౽౳ ಂൟಯඝ౬  තಣბತั๭ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ งಪದย౵  ไತ౨ ವඝ౬  ವ౲ ಕ౨ ಪല๭ർಗ ಅൿ ඩ౲ ฃ෦ೕಟฑ ൮ೕഓದ ಪคූ๣ಯย౵ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ไತ౨ ದ ಈ คೕൟಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ไತ౨ ದ ඩ౲ ฃ෫ഔ౳ ಋ ඩ෵ಂഡ ඩ౲ ฃ෫ഔ౳ ಋ ಸ෦ೕಕರಣ ಎಂൿ 
ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ කโ ຂัൿ౪  කโ ಒಂൿ ෈ಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ಄ಂದ౳  ಮൡ౨  ൟ౳ ಜ౲ ವඝ౬  x y hk r 
ຄಂൽฆವ ไತ౨ ಃౙ  ๳คದ౪ ฉ ಆಜರ෎ಀ ඦತರ ෨ಂൽನൿ ಪ౵ ๺ ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ಃಲโ x s r cos theta y 
൮ೕഓ ๳คದವคಡ ೯൤ಡ ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ  k r sin theta g to zero two pi 
ಆದ౪ คಂದ ಃಲโ ൮ೕഓ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ರ෎ಀ ಅಂದฉ ಇൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಪ౵ ๺ ๭ඨ ൮ೕഓ x y k r 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ เಷಯ฿ಜං, කโ ຂัฆವ ಇඣ౬ ಂൿ เಷಯๅಂದฉ ๒ನ౲ ಃౙ  ๳คದ ෴โඃ ಆೕನ ൮ೕഓಃౙ   
ಎರഴ න ඩ෵ಂഡ ಪ౵ ๺ ಆฑ ౽๺ ൮ೕഓ ಮൡ౨  ಃ ಪ౵ ๺ ಆฑ ๭ඨ ൮ೕഓ s 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඛൽბಷౣ  ෈ಂൿโ ಄ಂದ౳ ವඝ౬  ຄಂൽฆವ ไತ౨ ಃౙ  ๳คං ಅൿ ಅಲ౭ เฃಮ ಃ ಮൡ౨  ൟ౳ ಜ౲  ಆฑ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ เಷಯಗಳඝ౬  කโ ನಮ౱  ಄ಂದ౳  ൟ౳ ಜ౲ ದ งಪಃౙ  ๼ಂൟฆಜದฉ ಮൡ౨  කโ ൧ೕค๭ං౪ ೕๅ ಇൿ ಈ 
งಪದย౵ ൡ౨  ಎಂൿ චನඪ๭ಆ ౶ั  ಆದฉ ඛೕโ ಈ ೓ಕಗಳඝ౬  ൤ฉದฉ කโ ಚದರ ෭ನ๺ ಎರഴ ೯൤ಡ ಚದರ x hx h 
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೯൤ಡ ಚದರ ෭ನ๺ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ಚದರ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಚದರ ಅಥ฿ ಚದರ ೯൤ಡ ಚದರ ෭ನ๺ y ky k r x y 
ಎರഴ ෭ನ๺ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺  ಚದರ ೯൤ಡ ಚದರ ෭ನ๺ ೓ಕโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං hx ky k s r 
ಆದ౪ คಂದ ಄ಂದ౳  ൟ౳ ಜ౲ ದ งಪൽಂದ ඩ౳ ฏ෗๭ කโ ಅಂൟಮ฿ಜ ಇದඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  
๬෥ನ౲ ฿ಜ ಈ คೕൟಯ งಪದย౵  ಬฉಯಬ๾ൿ ಅൿ ಚದರ ಮൡ౨  ೓ಕ x y 
ಆದ౪ คಂದ ಎರಡರ ಞ൏ಂಕ  ಚದರ ಮൡ౨  ೓ಕโ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಆຉ ෩ಲ൫ ಇย౵ ಂದ ඩ౳ ฏಭ฿ಞತ౨ ං x y 
ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಅඝ౬  ಒಳತಂലฆವ ಪದವඝ౬  ಃಲโ ಞ൏ಂಕൽಂದ ෥ತ౳  ಞ൐๯൤౨ ೕๅ x 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ಈ ಪದವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ನย౵  ಇඣ౬ ಂൿ ಪದವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಇൿ ಮ൧౨ ಂൿ y 
ಪದ฿ಜൿ౪  , ෇ค ಃಲโ ๭౩ ರ ಮൡ౨  ๭౩ ರ฿ದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಄ಂದ౳  ൟ౳ ಜ౲ ದ งಪ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಇൿ 2 y c c f 
෭ನ๺ 2 ಆಜං ෭ನ๺ ಎರഴ k 2 g h 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ไತ౨ ದ ಅತ౲ ಂತ ๬෥ನ౲  งಪ฿ಜං ಇൿ ෩ಲ൫ ಮൡ౨  ನย౵  ಎರಡඡ ງತದ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං x y 
ಆದฉ ಇದฌಂൽಡ ಃಲโ เ๕ಷ ಞಣಲౘಣಗูಂൽಡ ೓ಕ ಮൡ౨  ೓ಕದ ಞ൏ಂಕโ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ah x y 
ಎರಡචಯർಜ ಪದವඝ౬  ಒಳತಂലฆವ ෴โඃ ಪದเಲ౵  ಎಂൿ ಇย౵  ෴โඃ ಪದเಲ౵  ಇൿ ಃಲโ ๭౩ ರ ಸಮಯಗำ 

ಆಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ๬෥ನ౲  ಎರಡඡ ലಜ౳  ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ๬෥ನ౲  ಎರಡඡ ലಜ౳  ಸ෦ೕಕರಣโ ಈ งಪದ ಆಡย xy 
ಚದರ ೯൤ಡ ೓ಕൽಂದ ೯൤ಡ ಎರഴ ೯൤ಡ ಎರഴ ೯൤ಡ ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං cxy dx ey f 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನ งಪ a 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๬෥ನ౲  ಎರಡඡ ലಜ౳  ಸ෦ೕಕರಣದ งಪ฿ಜං ಆದฉ ಇย౵  කโ ಒಂൿ ಮൡ౨  ವಗბದ ಞ൏ಂಕವඝ౬x y 
ඣೕലದฉ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಒಂඃ ಆಜฆโൽಲ౵  ೯൤ಡ ಯ ಈ ಞ൏ಂಕโ ๒ನ౲ ฿ಜರ෎౽ಜಲ౵  ಆದฉ ಈ ಎರಡඡ xy 
๬෥ನ౲ ದย౵   ಎರಡඡ ງತದ ಸ෦ೕಕರಣโ ಈ ಎರഴ ಷರൡ౨ ಗಳඝ౬  තซ๭ದฉ කโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ෈ ಮൡ౨  ๭ 
ຄಂൽದ౪ ฉ ಅൿ ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಏಃಂದฉ කโ ಇย౵  ෈ ಮൡ౨  ๭ಡ ಸ෥ನ฿ದ ๒ನ౲ ವඝ౬  ๻౾ದฉ කโ 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಆಡย ಚದರ ಮൡ౨  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಪഷ෵ค ಏಃಂದฉ ಆಜൿ౪  ඦತರ ಕಣ౱ ฉ෴ಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ ay b a cxy 

ಎರഴ ಪ౵ ๺ ಮൡ౨  කโ ಎಲ౵ ವඞ౬  ූಜ๭ದฉ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ಚದರ ೯൤ಡ c 0 dx x y 
ಚದರ ೯൤ಡ ಎರഴ ೯൤ಡ ಎರഴ ೯൤ಡ งಪ฿ಜฆತ౨ ං  ๒ನ౲  gx fy c 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣದ ಅತ౲ ಂತ ๬෥ನ౲  งಪ฿ಜං ಈಗ කโ ಈ งಪದย౵  ไತ౨ ವඝ౬  ຄಂൽฆ฿ಗ කโ
಄ಂದ౳  ಮൡ౨  ൟ౳ ಜ౲ ವඝ౬  ຂಡ ೎ක౬ ಜ ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ කโ ಇದඝ౬  ಸರಳತัಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಎರഴ ಪದಗಳඝ౬  ಒഔౣ ಡ ತฆ൤౨ ೕๅ ೓ಕ ಮൡ౨  ಎರഴ ಡ  ಒഖౣ ಟല๭ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಇದඝ౬y fy 
තಣბತั๯൤౨ ೕๅ ඛೕโ ಪ౵ ๺ ೧ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ೧ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ๻౾ ඛೕโ ಪ౵ ๺ ಎෆ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ෭ನ๺ ಎෆ 
๲ౙ ౷ ೕฑ ಅലಯย౵  ๻౾ค 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ๭ಞโൿ ಪ౵ ๺ ೧ ๸තಣბ ೓ಕ ಮൡ౨  ็ ಪ౵ ๺ ಎෆ ๸තಣბ ೓ಕโ ೧ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ಎෆ ಚದರ x 
෭ನ๺ ಆಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಄ಂದ౳  ൟ౳ ಜ౲ ದ งಪದ งಪವඝ౬  ನಮಡ චನඪ๯ತ౨ ං ಅൿ ෭ನ๺ ๸තಣბ ೓ಕ c x h 
ಮൡ౨  ෭ನ๺ ๸තಣბ ೓ಕโ ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈಗ ಇൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ไತ౨ ವඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ y k r 
ಬಲಣ ಚದರ ೓ಕ฿ಜದ౪ ฉ ෥ತ౳   ෴฿ಗล ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵ ದ ಮൡ౨  r r 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵ ൽದ౪ ย౵  ෥ತ౳  ไತ౨ ವඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪഷದฉ ಈ ๭౩ ൟ෷ ෴฿ಗล ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಈ ๭౩ ൟ෷ ෴฿ಗล 
๼ലൽഖౣ ಆಳ౶ ෎ಀ ಮൡ౨  කโ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ಚದರ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಋ൏ತ౱ ಕ ಎಂൿ ว౽ౙ ೈರ ෥ലದฉ ಇൿ  d f c 
ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣವಲ౵  ಆದฉ ಅൿ ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵ ൽದ౪ ย౵  ಅൿ ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣ ಎಂൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇൿ 
ಇย౵ ฀൤෻ ಇං, ಈ ๸ದಭბದย౵  ൟ౳ ಜ౲ โ ಸರಳ฿ಜං ಏಃಂದฉ ೓ಕโ ಇൿ r 
ಆದ౪ คಂದ ൟ౳ ಜ౲ โ ಆಜං  ಚದರ ಮൡ౨  ಚದರ ෭ನ๺ ನ ෩ಲ ಮൡ౨  ಄ಂದ౳ โ ಅಲ౭ เฃಮ ಆದฉ squ g f c h k h 
෭ನ๺ ಆಜං ಏಃಂದฉ ಇൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಆಜං ಮൡ౨  g k f 
ಆದ౪ คಂದ ಈ งಪದ ๬෥ನ౲  ಸ෦ೕಕರಣโ ไತ౨ ฿ಜං ಎಂൿ ຂำವ ෩ಲಕ කโ ൟೕ෥ბඛಸಬ๾ൿ  ಒಂൿ ๆึ 
ಮൡ౨  ವಗბ ಮൡ౨  ಚದರ ෭ನ๺ ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵ ൽದ౪ ย౵  ෥ತ౳  ಈ ๸ದಭბದย౵  ไತ౨ ದ ൟ౳ ಜ౲ โ ವಗბದ d f c um d 
ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಚದರ ෭ನ๺ ಇย౵ ಂದ ಬฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಈ ೓ಕ ಮൡ౨  ಈ ಪದโ r f c r 
෥ಡ෎ಀ  ಒಂඃ ಆಜರย ಮൡ౨  ไತ౨ ದ ಮಧ౲ ූಗโ ไತ౨ ದ ಮಧ౲ ದย౵ ං ෭ನ๺ ಅಲ౭ เฃಮ ෭ನ๺ g f 
ಆಜฆโದคಂದ කโ ಇย౵ ಂದ ඣೕಡಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ ಮൡ౨  g h 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಅඃ คೕൟ ෭ನ๺ ಆಜರ෎ಀ h g k 
ಆದ౪ คಂದ කโ ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣದ ಈ ๬෥ನ౲  งಪದ ൟำವัಃ෽ಂൽಡ ಈ ಉಪක౲ ಸವඝ౬  ෨౽౨ ಯತั๯൤౨ ೕๅ, 
ಅย౵  ಇൿ ไತ౨ ವඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಚದರ ಮൡ౨  ಚದರ ෭ನ๺ g f c 
ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜಲ౵ ൽದ౪ ฉ ෥ತ౳  ಈ ๸ದಭბದย౵  ಇൿ ൟ౳ ಜ౲ ฿ಜං  ไತ౨  ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಅಲ౭ เฃಮ  ෭ನ๺ ಎෆ ไತ౨ ದ g 
಄ಂದ౳ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಈ งಪದ ෴โඃ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ඛೕലದฉ කโ ෮ದฤ ๾ഴಕฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං ಅൿ ไತ౨ ๆ 
ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  ಪค๏ೕยಸฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ൟ౳ ಜ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං 
ಮൡ౨  ไತ౨ ದ ಮಧ౲ ූಗ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಮൡ౨  ಇತರ เඋನಗಳ ಀคൡ ກ೉౞ ನದඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ෨ಂൽನ ವಗბದย౵  ඛೕโ ไತ౨ ದ 
ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ಇತರ ಪ౳ ౽ರದ งಪಗำ Pru
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