
 ʩाƥान की अगली ŵंृखला मŐ पुराने वगŘ पर पहले ʩाƥान मŐ आपका ˢागत है, कई अलग-अलग शंकु Ůितबंधो ंके गुणो ंऔर 
समीकरणो ंपर चचाŊ की जाएगी जैसे सकŊ ल पैराबोलस इिलɛ हाइपरबोलस
 इसिलए इस ʩाƥान मŐ हम मंडिलयो ंसे शुŝ करŐ गे तो आइए देखŐ िक सकŊ ल Ɛा है  इसका मतलब है िक हम कहते हœ िक हमारे पास 
एक िनिʮत िबंदु है जैसा िक यहां देखा जा सकता हैo 
 इसिलए वृȅ को उन सभी िबंदुओ ंका समूह कहा जाता है जो एक िनिʮत िनिʮत िबंदु से समान दूरी पर हœ तो आइए हम कहते हœ िक यह 
िनिʮत दूरी हैr 
 इसिलए  Ɛा हम एक िबंदु ढंूढ सकते हœ, मान लŐ िक हम उस िबंदु को खोजने की कोिशश करते हœ जो इस िनिʮत िबंदु से दूरी पर है,r 
 इसिलए जब हम दूरी की बात करते हœ तो हम दो आयामी िवमान के बारे मŐ बात कर रहे हœ,
 इसिलए हम एक सतह की बात कर रहे हœ।
 इस तरह से एक िबंदु को खोजने के िलए जो इस िनिʮत िबंदु से दूरी पर है, आइए हम पहले एक लंबवत रेखा और एक Ɨैितज रेखा r 
खीचंते हœ जो इस िनिʮत िबंदु पर Ůितǅेद करती है अब एक और िबंदु Ůाɑ करने के िलए जो एक दूरी पर है मान लीिजए िक इस िबंदु से
कुछ िनिʮत दूरी है ।r 
 एक तरीका यह है िक हम इस िबंदु से गुजरने वाली िकसी भी सीधी रेखा पर िवचार करते हœ, तो मान लŐ िक हम कोई सीधी रेखा खीचंते हœ 
, उदाहरण के िलए आइए इस सीधी रेखा पर िवचार करŐ  जो ˙ʼ ŝप से से गुजरती है।o 
 इस Ɨैितज रेखा के संबंध मŐ सीधी रेखा कुछ कोण थीटा पर है और िफर एक िबंदु Ůाɑ करना बŠत मुİʭल नही ंहै,r 
 इसिलए हम िसफŊ
 इसिलए सोच सकते हœ Ɛोिंक अगर हम इस िबंदु पर शुŝ करते हœ और यिद हम इस रेखा के साथ चलते हœ तो  हम या तो इस िदशा मŐ 
इस िदशा मŐ जा सकते हœ यिद हम इस िदशा मŐ जाते हœ तो उदाहरण के िलए मान लीिजए िक अगर हम यहां से यहां जाते हœ तो हमने कुछ 
दूरी तय की है तािक हम इस दूरी को तब तक बढ़ा सकŐ  जब तक हम एक िनिʮत िबंदु तक नही ंपŠंच जाते।

जो उस िनिʮत दूरी पर है िजसे हम शुŝ मŐ रखना चाहते थे, p r 
 इसिलए हम कहते हœ िक से शुŝ करके हम इस िदशा मŐ इस हरी सीधी रेखा पर जाते हœ और जब हम से और दूर जाते हœ तो बीच o o 
की दूरी  हम कहाँ हœ और यह िनिʮत िबंदु तब तक बढ़ता रहेगा जब तक हम एक िबंदु तक नही ंपŠँच जाते जैसे िक यह दूरी hi o p 

है अब इस िदशा मŐ जाने के बजाय हम दूसरी िदशा मŐ जा सकते थे और यिद हम दूसरी िदशा मŐ जाते हœ तो िनिʮत ŝप से हम करŐ गे  r 
कुछ अɊ िबंदु Ůाɑ करŐ , इस िबंदु को कहŐ,q 
 इसिलए यह दूरी भी हैr 
 इसिलए अब हमारे पास दो िबंदु और हœ जो इस िनिʮत िबंदु से की दूरी पर हœ।p q r 
 मुİʭल है Ɛोिंक हम एक और सीधी रेखा खीचं सकते हœ जो िफर से गुजरती है लेिकन थीटा के बजाय िकसी अɊ कोण पर यह कोई 
अɊ कोण हो सकता है उदाहरण के िलए हमारे पास यह सीधी रेखा है और यह Ɨैितज रेखा के संबंध मŐ िकसी अɊ कोण पर है 
िफर से इस सीधी रेखा पर िनिʮत ŝप से कोई िबंदु मौजूद होगा िजसे मœ इसे कॉल कर सकता šं
 इसिलए मœ पहली पंİƅ के िलए इस को कॉल कŝंगा और िफर से शुŝ करके यिद मœ दूसरी पंİƅ पर इस िदशाp one q one o 
मŐ जाता šं तो  िकसी िबंदु का अंितम ŝप से अİˑȕ है, मान लीिजए िक दो ऐसे हœ िक दो के बराबर है और इसी तरह इस p op r 
तरफ भी एक िबंदु दो Ůाɑ होगा जैसे िक दो भी हैq oq r 
 इसिलए अब हमारे पास चार िबंदु हœ एक दो एक दो जो इस िनिʮत िबंदु से समान दूरी पर हœ और यह पता चला है p p q q o r 
िक चंूिक हम असीम ŝप से कई सीधी रेखाएँ बना सकते हœ Ɛोिंक इस मामले मŐ एक सीधी रेखा
 इसिलए हम केवल उन सीधी रेखाओ ंपर िवचार कर रहे हœ जो इस िनिʮत िबंदु से होकर गुजर रही हœ लेिकन वहाँ  असीम ŝप से कई o 
हœ Ɛोिंक हमŐ Ɨैितज नीली रेखा और सीधी रेखा के बीच के कोण थीटा को बदलने की आवʴकता है िजसे हम िचिũत कर रहे हœ Ɛोिंक 
थीटा लगातार बदलता है यह सभी वाˑिवक मूʞो ंको 0 से 360 िडŤी तक ले जाता है और
 इसिलए शूɊ और के बीच िकसी भी संभािवत कोण थीटा के अनुŝप होता है।
 ऐसे िकसी भी कोण के अनुŝप साठ साठ, िजसे हम चुनते हœ, एक सीधी रेखा मौजूद होगी उदाहरण के िलए यिद हम थीटा को शूɊ िडŤी
के बराबर लेते हœ तो हमारे पास यह रेखा ही यह Ɨैितज ली है  ˢयं और Ɨैितज रेखा पर हम कहते हœ िक हमारे पास यह िबंदु है जैसे p 
िक के बराबर है और यह िबंदु ऐसा है िक भी है यिद हम थीटा को नɬे िडŤी के बराबर लेते हœ तो हम इस ऊȰाŊधर op r q oq r 
रेखा पर हœ और िफर हम  आइए हम इस िबंदु को यहां कहŐ पी तीन Ɛू तीन तो यह भी आर है यह भी आर है और िफर हम थीटा को एक
बीस के बराबर िकसी भी संभािवत कोण पर ले सकते हœ, Ɛोिंक शूɊ और तीन साठ के बीच असीम ŝप से कई कोण हœ इसका मतलब 
यह है िक  हमारे पास अनंत ŝप से कई िबंदु हœ जो इस िनिʮत िबंदु से एक ही दूरी पर हœ और अब अगर मœ जुड़ता šं अगर मœ इन सभी 
असीम ŝप से कई िबंदुओ ंको जोड़ता šं जो मœ यहां इस िबंदीदार नीली रेखा के साथ िदखा रहा šं तो अब हम कहते हœ िक ये अनंत ŝप 
से कई हœ  अंक सही हœ
 इसिलए यिद मœ उन सभी िबंदुओ ंको ɘॉट करता šं और यिद मœ उɎŐ जोड़ता šं तो हमŐ हमारा सकŊ ल िमलता है,
 इसिलए संƗेप मŐ एक सकŊ ल उन िबंदुओ ंका संŤह होता है जो इस मामले मŐ िनिʮत िबंदु से िनिʮत दूरी पर होते हœ, 
िनिʮत िबंदु ओ िनिʮत होता है  दूरी मœ एक उदाहरण के ŝप मŐ एक उदाहरण के ŝप मŐ यहाँ िनिʮत िबंदु हमारे समɋय Ůणालीsr o 
मŐ मूल हो सकता है यह िबंदु शूɊ अʙिवराम शूɊ हो सकता है और इस मामले मŐ हो सकता है, मान लŐ िक साढ़े तीन इकाइयाँ भीo r 
इस िनिʮत िबंदु को कहा जाता है।o 
 को वृȅ का कŐ ū कहा जाता है
 इसिलए िनिʮत िबंदु वृȅ का कŐ ū है और यह िनिʮत दूरी वृȅ की िũǛा कहलाती है अब यिद हम वृȅ पर कोई दो िबंदु लेते हœ तो o 
आइए हम इस िबंदु को यहाँ और कोई अɊ कहŐ  िबंदु हम इसे यहाँ कहते हœ या हम यह नही ंकहते हœ िक मान लŐ िक हम इस िबंदु और 
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इस िबंदु को लेते हœ तो हम मान लेते हœ और हम कहते हœ िक ये दो िबंदु उस वृȅ से संबंिधत हœ िजस पर वे हœ  वृȅ और हम p 4 n q4 
उɎŐ एक रेखा खंड से जोड़ते हœ तो ऐसे रेखा खंड को एक जीवा कहा जाता है,
 इसिलए जीवा िकɎी ंदो को िमलाने वाला कोई भी रेखा खंड है, 
इसिलए जीवा एक रेखा खंड है जो वृȅ पर िकɎी ंदो िबंदुओ ंको िमलाता है,
 इसिलए हमारे पास एक है  िवशेष राग जहां मान लीिजए अगर हम के िलए  उदाहरण यिद हम केस लेते हœ तो मान लीिजए िक हम r p

और लेते हœ, तो हम कहते हœ िक और दोनो ंone q one p one q one 
वृȅ पर हœ और
 इसिलए और के बीच का यह रेखा खंड एक भीड़ है लेिकन यह एक िवशेष भीड़ है।q one p one 
 एक िवशेष काडŊ है Ɛोिंक यह वृȅ के कŐ ū से होकर गुजरता है
 इसिलए ऐसे और ऐसे िगरोह को एक िवशेष नाम िदया जाता 
है िजसे ʩास कहा जाता है
 इसिलए इस मामले मŐ एक एक ʩास है इसी तरह दो दो एक है ʩास भी और जैसा िक आप देख सकते हœ िक अब असीम p q p q 
ŝप से कई ʩास हœ इस रेखा खंड की लंबाई Ɛा है 
यिद आप कोई ʩास देखते हœ तो यह दो िũǛा से बना है उदाहरण के िलए पी एक Ɛू एक के मामले मŐ Ɛोिंक एक ʩास गुजरता है  
कŐ ū के माȯम से यह लंबाई पी एक Ɛू एक पी एक ओ ɘस ओƐू एक है Ɛोिंक पी एक Ɛू एक एक सीधी रेखा है और हम जानते हœ 
िक दोनो ंपी एक ओनोक एक आर के बराबर हœ
 इसिलए पी एक Ɛू एक दो गुना आर है
 इसिलए से  िक हम देखते हœ िक ʩास हमेशा t .
 है अब तक हमने देखा है िक कैसे सटीक ŝप से पįरभािषत िकया जाए या मूल ŝप से एक वृȅ से हमारा Ɛा मतलब है लेिकन गिणत मŐ
हमŐ हमेशा 
समीकरणो ंके संदभŊ मŐ औपचाįरक ŝप से चीजो ंको ʩƅ करना होता है जैसे िक हम एक सीधी रेखा के समीकरण को पįरभािषत करते
हœ,
 इसिलए यिद हम वापस जाते हœ एक सीधी रेखा के समीकरण के िलए मान लीिजए िक यह हमारा है ये हमारी समɋय अƗ हœ यह िबंदु 
मूल है और मान लीिजए िक हमारे पास यह सीधी रेखा है
 इसिलए यह सीधी रेखा अिनवायŊ ŝप से उन सभी Ȫारा पįरभािषत की जाती है तो हम कैसे औपचाįरक ŝप से सीधे पįरभािषत करते हœ  
रेखा इतनी सीधी रेखा कुछ भी नही ंहै, लेिकन इस सीधी रेखा पर İ̾थत सभी िबंदुओ ंका संŤह है और िफर हमने कहा िक मान लŐ िक 
हमारे यहां कोई भी मनमाना िबंदु है िजसका िनदőशांक कहेगा और िजसका िनदőशांक है हम कहते हœ तो हम  अब यहाँ एक x x y y 
िबंदु है िफर हम पता लगाने गए िफर हमने पता लगाया िक यह और िकस गुण को संतुʼ करना चािहए तािक अब यह इस सीधीp x y 
रेखा पर İ̾थत होगा यिद आप यहाँ यह सीधा देखते हœ  इस िबंदु शूɊ एक से होकर गुजरता है जो िक इस िबंदु से आगे हैl ine x y 
यह कोण यहां पœतालीस िडŤी है, Ɛोिंक इस रेखा का ढलान एक है और यह देखना बŠत आसान है Ɛोिंक हम देखते हœ िक यह सीधी 
रेखा भी इस दूसरे से होकर गुजरती है यहां इंिगत करŐ  िजनके िनदőशांक एक दो हœ तोx y 
 इसिलए रेखा का ढलान दो ऋण एक है
 इसिलए दो घटा एक दो घटा एक से िवभािजत है जो िक एक के बराबर एक ढलान है िजसका अथŊ है िक इस सीधी रेखा y y x x 
और के बीच का कोण  Ɨैितज अƗ अब 45 िडŤी है Ɛोिंक ढलान 1 के बराबर है अब यह बŠत आसान हो जाता है Ɛोिंक अगर मœ 
कोिशश करता šं िक हमारे पास यह िबंदु है और अगर यह कहा जाता है िक यह सीधी रेखा पर उसी सीधी रेखा पर है तो अगर मœ xy 
गणना करता šं इस रेखा खंड का ढलान और शूɊ एक के बीच है तो इस रेखा खंड का ढलान भी एक ही होना चािहएp 
 इसिलए यह एक होगा यिद और केवल यिद यह िबंदु सीधी रेखा पर है तो इस रेखा खंड का ढलान है  एक को xy y minu s x 
शूɊ से िवभािजत िकया जाता है और ढलान एक होना चािहए Ɛोिंक हमने गणना की है िक इस सीधी रेखा का ढलान एक के बराबर है
 इसिलए हम इस तरह से यह समीकरण Ůाɑ करते हœ और िफर यिद हम इसे सरल करते हœ तो हमŐ बराबर ɘस वन िमलता है तबy x 
हम कहते हœ िक यह सीधी रेखा उन सभी िबंदुओ ंका एक संŤह है िजसके िलए िनदőशांक से एक अिधक समɋय करता है y x 
उदाहरण के िलए यिद कोई मुझे एक िबंदु देता है तो मुझे एक िबंदु छह अʙिवराम देता है आठ छह है आठ है मœ तुरंत जांच कर x y 
सकता šं यह िबंदु इस सीधी रेखा से संबंिधत है या नही ंƐोिंक और कोई देख सकता है िक यह संबंिधत नही ंहै Ɛोिंक आठ है और y x
जमा एक सात है और आठ सात नही ंहै
 इसिलए मœने को आठ के बराबर और को छह के बराबर रखा है और  मœ देखता šं िक यह समीकरण इस िबंदु से संतुʼ नही ंहैah y x 
और
 इसिलए यह िबंदु इस सीधी रेखा पर नही ंहै और िफर इसे िलखना बŠत आसान है ,
 इसिलए अिनवायŊ ŝप से हमारे पास पूरी सीधी रेखा का एक लƗण वणŊन है ,
 इसिलए अब के िलए  सकŊ ल का मामला या हमारा उȞेʴ एक समान लƗण वणŊन या मूल ŝप से िकसी Ůकार का िनयम Ůाɑ  करना है,
जो सकŊ ल पर िकसी भी िबंदु के िनदőशांक को संतुʼ करना चािहए, आइए हम वापस जाएं और कहŐ िक यह हमारा कॉन है ये समɋय अƗ 
हœ अगला अƗ अƗ मान लीिजए िक हमारे पास एक वृȅ है िजसके कŐ ū मŐ अʙिवराम है,y h k 
 इसिलए कŐ ū का िनदőशांक है और िनदőशांक है और मान लीिजए िक िũǛा है, अब मान लीिजए िक एक िबंदु है x h y k r p 
िजनके िनदőशांक और हœ और हम कहते हœ िक कŐ ū िũǛा वाले इस वृȅ पर İ̾थत है, Ɛा अब हम एक िनयम बना x y p skn r 
सकते हœ िजसके िलए इस और को संतुʼ करना चािहए तािक कोई भी िबंदु िदया जाए जैसे सीधी रेखा के मामले मŐ भी  िकसी भी x y 
िबंदु पर यिद हम इसके िनदőशांको ंको जान रहे हœ यिद हम इस िनयम को जानते हœ तो हमŐ यह जांचने और बताने मŐ सƗम होना चािहए िक
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वह िबंदु वृȅ पर İ̾थत है या नही,ं तो आइए हम पहले कŐ ū को िबंदु से जोड़ते हœ Ɛोिंक रेड  है इस लाइन सेगमŐट की लंबाई p ius r 
होगी आइए हम कŐ ū पंİƅ से गुजरने वाली एक Ɨैितज रेखा खीचंते हœ, op r 

तो जािहर है िक अƗ और यह रेखा अब समानांतर है और हम िबंदु से गुजरने वाली एक लंबवत रेखा बनाते हœ, जािहर है यह लंबवतx p 
रेखा और अƗ समानांतर हœ और Ɛोिंक और अƗ नɬे िडŤी पर हœ, यह देखना आसान है िक यह कोण भी नɬे िडŤी है आइए y x y 
हम इन दो रेखाओ ंके Ůितǅेदन के इस िबंदु को िनŝिपत करŐ  िजसे मœने Ȫारा िनिमŊत िकया है, तो अब हम Ɛा यहाँ एक समकोण q 
िũभुज है
 इसिलए हमारे पास एक समकोण िũभुज है जो अब पाइथागोरस Ůमेय से िमलता है, िफर यह अनुसरण करता है िक वगŊ ठीकopq op 
वगŊ के बराबर है वगŊ वगŊ के बराबर है और वगŊ है लेिकन वगŊ वगŊ है, िकतना है वगŊ अगर हम देखते हœ Ɛोिंकop oq pq op r oq 
इस िबंदु का िनदőशांक यह है यह Ɨैितज दूरी x p x x 
है कŐ ū का िनदőशांक हैo x h 
 इसिलए यह दूरी उतनी ही है और
 इसिलए वŐ देखना आसान है वगŊ पर माइनस पूरा वगŊ होगा और इसी तरह यह लंबवत दूरी है जो इस िबंदु का oq x h y p y 
िनदőशांक है यह लंबवत दूरी है जो कŐ ū का िनदőशांक है औरk o y 
 इसिलए वगŊ घटा संपूणŊ है  वगŊ तो यह वह िनयम है िजसके बारे मŐ हम यहाँ बात कर रहे थे जैसे सीधी रेखाओ ंके मामले मŐ भीpq y k 
वृȅो ंके मामले मŐ भी हमŐ एक सामाɊ िनयम िमलता है जो वृȅो ंके िकसी भी िबंदु के िनदőशांक होते हœ िजस पर िकसी िबंदु का िनदőशांक 
होता है ।
  उदाहरण के िलए वृȅ को संतुʼ करना चािहए मान लीिजए िक हमारे पास एक वृȅ है िजसका कŐ ū िबंदु एक अʙिवराम दो है और 
िũǛा पाँच इकाई है तो मान लीिजए िक हमारे पास एक िबंदु है जो ऋण एक अʙिवराम तीन के बराबर है और अब हमŐ यह जांचना xy 
है िक Ɛा  यह िबंदु शूɊ से एक अʙिवराम तीन इस वृȅ पर İ̾थत है
 इसिलए वृȅ को कŐ ū एक अʙिवराम दो और िũǛा पाँच Ȫारा िनिदŊʼ िकया जाता है,
 इसिलए इसे जांचना बŠत मुİʭल नही ंहै
 इसिलए इस मामले मŐ यह है यह है और यह है यह है यह हैr h k x y 
 इसिलए पहले हम इन मानो ंको यहां रखने की कोिशश करते हœ और जांचते हœ िक Ɛा हमŐ समानता िमलती है , िनिʮत ŝप से बाएं हाथ 
की तरफ पांच वगŊ है जो दािहने हाथ की तरफ पǄीस है, हमारे पास एƛ घटा एच है तो शूɊ से एक शूɊ एक जो माइनस टू है तो 
माइनस टू ˍेयर चार वाई माइनस के माइनस के Ūी माइनस टू है तो एक Ūी माइनस दो पूरा ˍायर एक है
 इसिलए दायी ंतरफ हमारे पास बायी ंतरफ पांच हœ हमारे पास पǄीस हœ और वे नही ंहœ  बराबर
 इसिलए यह िबंदु ऋण एक अʙिवराम तीन उस वृȅ पर İ̾थत नही ंहै िजसका कŐ ū एक अʙिवराम दो और िũǛा पांच पर है , एक वृȅ 
के समीकरण के इस िवशेष आह ŝप को कŐ ū िũǛा ŝप कहा जाता है और यह िबʋुल ˙ʼ है िक हमारे पास वह नाम कŐ ū िũǛा Ɛों
है  Ɛोिंक िसफŊ  इस अिभʩİƅ को देखने से हम देखते हœ िक कŐ ū अʙिवराम है और िũǛा है जो बाईं ओर है उदाहरण के िलए h r 
यिद मœ देता šं तो मœ बताता šं तो आइए हम िकसी वृȅ के इस समीकरण पर िवचार करŐ  तो यह  समीकरण कŐ ū िũǛा के ŝप मŐ एक वृȅ
का एक समीकरण है और इसे देखकर हम बŠत आसानी से कह सकते हœ िक वृȅ का कŐ ū तीन अʙिवराम सात है और िũǛा है
 इसिलए यह वगŊ हैr 
 इसिलए िũǛा है लेिकन  यह एक सकŊ ल के समीकरण को िनिदŊʼ करने का एकमाũ तरीका नही ंहै, कुछ अɊ तरीके भी हœ,r 8 
 इसिलए इस तरह के एक तरीके को पैरामीिटŌ क फॉमŊ के ŝप मŐ जाना जाता है,
 इसिलए हमारे पास पैरामीिटŌ क ŝप मŐ यह है िक आइए हम िफर से समɋय अƗ को आकिषŊत करŐ , यह िनिʮत ŝप से है मूल और मान 
लीिजए िक हमने िफर से मान िलया है िक हमारे पास िफर 
से कॉमा और िũǛा पर कŐ ū वाला एक वृȅ है, तो मान लŐ िक यह कŐ ū अʙिवराम िũǛा है, अब हमŐ उस िनमाŊण पर h k r s k r 
वापस जाने की आवʴकता है जो सभी िबंदुओ ंके िनमाŊण पर है एक सीधी रेखा खीचंने पर आधाįरत एक वृȅ जो कŐ ū से होकर गुजरने 
वाली िकसी भी सीधी रेखा को खीचंता है यिद हम एक सीधी रेखा खीचंते हœ तो आइए हम इस रेखा को यहाँ कहते हœ
 इसिलए यह रेखा जो िनिʮत ŝप से वृȅ के कŐ ū से होकर गुजरती है अʙिवराम और इस सीधी रेखा को जाने दŐ  एƛ अƗ के साथh k 
थीटा का कोण बनाते हœ 
इसिलए मœ एƛ अƗ के समानांतर यहां एक िबंदीदार रेखा खीचंता šं और यह सीधी रेखा थीटा का कोण बनाती है
 इसिलए हमेशा थीटा को घड़ी की िवपरीत िदशा मŐ मापŐ तािक अगर मœ इस तरह जाता šं तो मेरे पास सकाराȏक थीटा है  अगर मœ इस 
तरह जाता šं तो मेरे पास नकाराȏक थीटा है, आइए हम कहŐ िक यहां एक िबंदु पी है िजसका एƛ और वाई िनदőशांक हमŐ ढंूढना है या 
हमŐ कहना है िक अगर आपको याद है िक िजस तरह से हमने इस िबंदु को पाया है, तो यह िũǛा आर था िक हम आगे बढ़ना शुŝ कर 
िदया था इस िदशा मŐ सीधी रेखा पर और हम तब तक चले गए जब तक हम इस िबंदु तक नही ंपŠँच गए, जैसे िक के बराबर p op r 
है,
 इसिलए यिद हम आज के ʩाƥान की पहली या दूसरी ˠाइड पर वापस जाते हœ तो हमने वृȅ पर अंक खोजना शुŝ कर िदया है, 
इसिलए यह है  r
 इसिलए यिद यह है और यिद मœ अƗ के समानांतर एक रेखा भी खीचंता šँ r y 
तो यह ˙ʼ है िक मेरे Ȫारा िनिमŊत ये दो रेखाएँ यहाँ पर िकसी िबंदु पर नɬे िडŤी के कोण पर िमलŐगी और िफर मेरे पास यह थोड़ा q 
अिधकार है  कोण िũभुज यहाँ जहां हम जानते हœ िक के बराबर है, लेिकन िũकोणिमतीय अनुपातो ंपर हमारे ǒान से op  q op r 

है, हम जानते हœ िक थीटा के बराबर होगा जो िक यहां हैop r oq r cos 
 इसिलए यह थीटा है और थीटा होगा जो  Ɛा अब इससे हमŐ इस िबंदु के दो िनदőशांक ǒात करने मŐ सƗम होनाr cos qp r sin 
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चािहए 
जो वृȅ पर İ̾थत है
 इसिलए अब हम जो करने जा रहे हœ वह इस िबंदु के और िनदőशांको ंको ʩƅ करने जा रहे हœ जो इस पर İ̾थत है के संदभŊp x y r 
मŐ वृȅ और यह कोण थीटा और यह बŠत मुİʭल नही ंहै Ɛोिंक इस िबंदु का िनदőशांक इस दूरी के बराबर हैp x 
 इसिलए मान लŐ िक हमारे पास हैpx 
 इसिलए िनदőशांक इतना है यह है लेिकन यह है  कुछ भी नही ंहै लेिकन वाˑव मŐ यह भी एƛ है लेिकन यह एƛ कुछ भी नही ंx x x 
है, लेिकन यह दूरी ɘस यह है
 इसिलए एƛ यह दूरी कŐ ū के एƛ समɋय के बराबर है जो एच ɘस है और यह दूरी हमने पहले ही इसे पाया है थीटा oq r cos 
इसी तरह िनदőशांक यह िबंदु जो िक यहाँ यह दूरी है, यह है, यह जोड़ के अलावा और कुछ नही ंहै, लेिकन यह y o  f p y qp 
और कुछ नही ंबİʋ कŐ ū के िनदőशांक के बराबर है, जो है तो इसके बराबर है जो जमा है लेिकन है  पहले से o y k y k qp qp 
ही पाप थीटाr 
 इसिलए वाˑव मŐ अब हमारे पास इस िबंदु के और िनदőशांक के िलए वृȅ के कŐ ū के िनदőशांक के संदभŊ मŐ वृȅ की िũǛा p x y r 
और सीधी रेखा और Ɨैितज अƗ के बीच के कोण थीटा के िलए अिभʩİƅ है।x 
 लेिकन Ɛा इसे िकसी तरह के िनयम मŐ बनाया जा सकता है जैसा िक हमारे पास कŐ ū िũǛा सूũीकरण मŐ था और यह बŠत मुİʭल 
नही ंहै िक हम पूरे सकŊ ल को उन सभी िबंदुओ ं और के ŝप मŐ पįरभािषत कर सकते हœ जहां एƛ एच ɘस आर कॉस थीटा वाई हैx y 
 के ɘस आर पाप थीटा वाˑव मŐ अगर हम वापस जाते हœ तो हम देख सकते हœ िक एƛ माइनस एच पूरा वगŊ तो एƛ माइनस एच आर 
कॉस थीटा ˍायर है आर ˍायर कॉस ˍायर थीटा वाई माइनस के आर पाप है इसका वगŊ आर वगŊ है  पाप ˍायर थीटा अब हम इन 
दोनो ंको जोड़ते हœ तो Ɛा  हमŐ आर ˍायर कॉस ˍायर थीटा ɘस आर ˍायर पाप पाप ˍायर थीटा िमलता है जो िक आर ˍायर 
के अलावा और कुछ नही ंहै और जो िनयम के अलावा कुछ भी नही ंहै, जब हम कŐ ū िũǛा फॉमŊ पर चचाŊ कर रहे थे,
 इसिलए यिद हम इन दोनो ंको जोड़ते हœ तो हम  अंत मŐ यह Ůाɑ होता है िजसका अथŊ है िक सकŊ ल पर िकसी भी िबंदु पी को पहले 
सकŊ ल पर िकसी भी िबंदु पी के िनदőशांक िलखा जा सकता है, हमेशा इस तरह िलखा जा सकता है जहां थीटा शूɊ और दो पीआई के बीच
कुछ कोण है 
यिद हम िकसी भी थीटा के बीच चुनते हœ  शूɊ और दो पीआई को शİƅ देने के िलए शूɊ से दो पीआई यिद हम एक िबंदु बनाते हœ 
िजसमŐ एƛ और वाई िनदőशांक होते हœ जैसे एच ɘस आर कॉस थीटा एन वाई समɋय मŐ के ɘस आई पाप थीटा है तो ऐसा िबंदु ˙ʼ 
ŝप से सकŊ ल पर İ̾थत होगा और यही वह है  हमने इन दोनो ंतकŘ के साथ यहां सािबत कर िदया िक हम यह िनʺषŊ िनकाल सकते हœ 
िक सकŊ ल और कुछ नही ंबİʋ सभी िबंदुओ ंका सेट है एƛ और वाई जहां एƛ और वाई समɋय अिनवायŊ ŝप से एच ɘस आर कॉस 
थीटा एनके ɘस आर पाप थीटा थीटा से संबंिधत है  इंटरʩू  अल ज़ीरो टू टू पीआई
 इसिलए हम और यह बŠत ˙ʼ है िक जैसे ही हम थीटा को 0 से 2 पीआई मŐ बदलते हœ हम अिनवायŊ ŝप से आगे बढ़ रहे हœ
 इसिलए जब थीटा 0 के बराबर है तो हमारा िबंदु यहां कही ंहै और िफर हम इस तरह आगे बढ़ना शुŝ करते हœ और िफर यिद आप आगे
बढ़ते हœ  थीटा बढ़ाएँ यहाँ कही ंपŠँच जाएँगी
 इसिलए यिद हम यहाँ पŠँचते हœ तो हमारे पास मूल ŝप से थीटा 90 िडŤी के बराबर है Ɛोिंक उस İ̾थित मŐ यह सीधी रेखा होगी और 
यह कोण अब 90 िडŤी होगा और िफर हम थीटा 90 से आगे जा सकते हœ और िफर  एक संपूणŊ Ţांित को पूरा करŐ ,
 इसिलए जब हम वृȅ को इस ŝप मŐ ʩƅ करते हœ तो यह एक पैरामीटर थीटा के संदभŊ मŐ होता है और
 इसिलए एक वृȅ के इस Ůकार के समीकरण को एक वृȅ के पैरामीिटŌ क िबंदु पैरामीिटŌ क समीकरण के ŝप मŐ जाना जाता है, 
इसिलए अिनवायŊ ŝप से हमने जो कहा है वह यह है िक हम  दो बातŐ कही हœ यिद एक िबंदु अʙिवराम कŐ ū और िũǛा x y hk r 
वाले एक वृȅ से संबंिधत है तो होना चािहए तो अगला ɘस थीटा के बराबर होना चािहए और कुछ थीटा संबंिधत के x s r cos y 
िलए ɘस थीटा के बराबर होना चािहए जी से जीरो टू पाईk r sin 
 इसिलए कुछ थीटा मौजूद होना चािहए जैसे िक एƛ यह है और वाई के ɘस आर पाप थीटा है
 इसिलए यह एक बात है जो हमने दूसरी बात कही है जो हमने कहा है िक शूɊ से संबंिधत िकसी भी कोण थीटा के िलए  दो पीआई िबंदु 
एस ɘस आर कॉस थीटा और के ɘस आर पाप थीटा
 इसिलए यह िवशेष िबंदु 
कŐ ū वाले सकŊ ल से संबंिधत है जो िक कॉमा के और िũǛा आर है,
 इसिलए इन दो चीजो ंको हमने िदखाया है यिद हम अपने कŐ ū िũǛा ŝप मŐ वापस जाते हœ और यिद हम  याद रखŐ िक यह इस ŝप का 
था लेिकन यिद आप इन वगŘ को खोलते हœ तो हमŐ वगŊ घटा दो जमा वगŊ जोड़ वगŊ घटा दो जमा वगŊ बराबर वगŊ x hx h y ky k r 
या वगŊ जोड़ वगŊ घटा दो घटा दो जमा ɘस िमलता है  वगŊ जोड़ वगŊ ऋण वगŊ शूɊ के बराबर होता हैx y hx ky k s r 
 इसिलए कŐ ū िũǛा ŝप से शुŝ करके हम अंततः  इसे Ůाɑ करते हœ और हमारा दावा है िक एक वृȅ का समीकरण सामाɊ ŝप से इस
Ůकार के ŝप मŐ िलखा जा सकता है जो िक वगŊ जमा वगŊ हैx y 
 इसिलए दोनो ंका गुणांक  वगŊ और वगŊ समान होगें तो ऐसाx y 
 इसिलए है Ɛोिंक जो मूल ŝप से यहाँ से शुŝ हो रहा है और िफर हमारे पास एक शɨ होगा िजसमŐ केवल कुछ गुणांक के ah x 
साथ गुणा िकया जाता है,
 इसिलए यहाँ जैसे हमारे पास यह शɨ था िफर मŐ एक और शɨ रैİखक था यह एक और शɨ है जो गुना कुछ İ̾थर ɘस एक y y 
İ̾थर सी है इस मामले मŐ कŐ ū िũǛा के मामले मŐ सी यह 2 एफ माइनस 2 के 2 जी माइनस टू एच है
 इसिलए यह एक सकŊ ल का सबसे सामाɊ ŝप है यह मूल ŝप से और मŐ एक दूसरी िडŤी समीकरण है, लेिकन इस जोड़ी के x y 
साथ के साथ कुछ िवशेष गुण हœ िक वगŊ और वगŊ के गुणांक समान हœ और दूसरी बात यह है िक ऐसा कोई पद नही ंहै िजसमŐ ah x y 
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शɨ शािमल नही ंहै यहां कोई शɨ नही ंहै जो कुछ İ̾थर समय है Ɛोिंक सामाɊ दूसरी िडŤी समीकरण मŐ सामाɊ दूसरी िडŤी xy 
समीकरण इस ŝप का होता है कुʥाड़ी वगŊ ɘस वगŊ ɘस सीएƛवाई ɘस दो डीएƛ ɘस दो आई ɘस एफ शूɊ के बराबर होता है
 इसिलए यह है  ए का ŝप तो यह एक सामाɊ दूसरी िडŤी समीकरण का ŝप है, लेिकन यहां अगर हम देखते हœ िक एक और वगŊx y 
का गुणांक सामाɊ ŝप से समान नही ंहै, तो 

का यह गुणांक शूɊ नही ंहोना चािहए, लेिकन यिद इस दूसरे सामाɊ मŐ  दूसरी िडŤी समीकरण यिद हमारे पास बी के बराबर है xy 
और सी शूɊ के बराबर है यिद ये दो शतŒ संतुʼ हœ तो हमŐ जो िमलता है वह एक सकŊ ल का समीकरण होता है Ɛोिंक अगर हम यहां बी के
बराबर और सी को शूɊ के बराबर रखते हœ तो हम करŐ गे कुʥाड़ी वगŊ ɘस आय वगŊ Ůाɑ करŐ  Ɛोिंक बी एक है और िफर सीएƛवाई 
गायब हो जाएगा Ɛोिंक सी 0 दो डीएƛ ɘस और अगर हम सब कुछ िवभािजत करते हœ तो हमŐ िमलता है और यह ˙ʼ ŝप से फॉमŊ 
एƛ ˍायर ɘस वाई ˍायर ɘस टू जीएƛ ɘस टू एफवाई ɘस सी है  शूɊ है
 इसिलए यह एक वृȅ के समीकरण का सबसे सामाɊ ŝप है, अब जब हमारे पास इस ŝप मŐ एक वृȅ है तो हम कŐ ū और िũǛा को 
अǅी तरह से कैसे खोजते हœ हम इसे सरल बना सकते हœ
 इसिलए हम इन दो शɨो ंको एक साथ लाते हœ वगŊ और दो िमलŐ और िफर हम इसे पूरा करते हœ आप एक ɘस जी y fy to  
ˍायर और एक माइनस जी ˍायर डालते हœ आप एक ɘस एफ ˍायर को माइनस एफ ˍायर के नीचे रखते हœ तो हमŐ जो िमलता है 
वह है एƛ ɘस जी पूरा वगŊ ɘस वाई ɘस एफ पूरा वगŊ जी ˍायर ɘस एफ ˍायर माइनस है और यह हमŐ कŐ ū िũǛा ŝप के c 
ŝप की याद िदलाता है 
जो घटा है पूरा वगŊ ɘस घटा पूरा वगŊ बराबर वगŊ अब यह ˙ʼ ŝप से एक वृȅ का Ůितिनिधȕ करता है यिद और x h y k r 
केवल यिद यह दािहना हाथ वगŊ वगŊ है  हमेशा गैर नकाराȏक औरr r 
 इसिलए यह एक वृȅ का Ůितिनिधȕ करता है यिद और केवल अगर यह गैर नकाराȏक है तो यह İ̾थित हमेशा बनी रहनी चािहए यिद 
यह नकाराȏक है यिद हमŐ एक समीकरण िमलता है और यिद हम डी वगŊ ɘस एफ वगŊ माइनस सी को नकाराȏक होने की गणना 
करते हœ तो यह है  एक वृȅ का समीकरण नही ंहै, लेिकन यिद यह ऋणाȏक नही ंहै तो यह ˙ʼ है िक यह एक वृȅ का समीकरण है 
Ɛोिंक यह यहाँ पर वैसा ही है िजस İ̾थित मŐ िũǛा केवल
 इसिलए है Ɛोिंक वगŊ यह हैr 
 इसिलए िũǛा वगŊ है वगŊ जमा वगŊ ऋण के मूल हœ और कŐ ū अʙिवराम है लेिकन ऋण है Ɛोिंक यह और यह g f c h k h g 
बराबर हœ और ऋण है औरk f 
 इसिलए हम यह कहकर िनʺषŊ िनकाल सकते हœ िक इस ŝप का सामाɊ समीकरण एक वृȅ है यिद और केवल यिद वगŊ जमा d f 
वगŊ ऋण गैर ऋणाȏक है, तो इस İ̾थित मŐ वृȅ की िũǛा बराबर वगŊ का वगŊमूल जमा वगŊ घटा है जो िक यहाँ से है c um r d f c 
Ɛोिंक यह वगŊ और इस पद को  समान हो और वृȅ का कŐ ū वृȅ के कŐ ū मŐ शूɊ से अʙिवराम माइनस है िजसे हम िफर से r g f 
यहाँ से देख सकते हœ Ɛोिंक को माइनस के बराबर होना चािहए औरg h 
 इसिलए माइनस है इसी तरह को माइनस होना चािहए  h g k f
 इसिलए हम इस ʩाƥान को एक वृȅ के समीकरण के इस सामाɊ ŝप की समझ के साथ समाɑ करते हœ 
जहाँ हमने देखा िक यह एक वृȅ का Ůितिनिधȕ करता है यिद और केवल यिद वगŊ जमा वगŊ ऋण गैर ऋणाȏक है इस मामले g f c 
मŐ यह िũǛा है  सकŊ ल और माइनस जी कॉमा  ऋण वृȅ का कŐ ū हैf 
 इसिलए अिनवायŊ ŝप से यिद हमŐ इस ŝप का कोई समीकरण िदया जाता है तो हमŐ पहले यह पता लगाने मŐ सƗम होना चािहए िक हमŐ 
यह देखने मŐ सƗम होना चािहए िक यह एक वृȅ है या नही ंऔर िफर हमŐ िũǛा ǒात करने मŐ सƗम होना चािहए और वृȅ का कŐ ū
 इसिलए हम अगली कƗा मŐ इस और अɊ िविधयो ंके अɊ Ůकार के समीकरणो ंके बारे मŐ अिधक जानŐगे ।
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