
 சரி நண்பரக்ேள இப்ேபாௌ இௌ ேநரக்்ேகாட்ூன் கைட஼ அமர௵் மற்௥ம் ௚ந்ைதய அமர௳்ல் 
ஏற்கனேவ ௳வாொத்தௌ ேபால் பல்ேவ௥ வைகயான ௔ரசச்ைனகைளப் பற்௣ ௳வாொத்ௌ 
வ௠ழேறாம், எனேவ அந்த அமரை்வத் ெதாடரழ்ேறாம், எனேவ ௙ண்௄ம் ஼ல ஼க்கல்கள் 
உள்ளன ஒ௠ ௚க்ேகாணத்ொன் இரண்௄ ௚ைனகள் ஐந்ௌ க௯த்தல் ஒன்௥ மற்௥ம் ைமனஸ்b  c 
இரண்௄ ௛ன்௥ ௚க்ேகாணத்ொன் ஆரத்்ேதா ைமயம் ேதாற்றத்ொல் இ௠ந்தால் ௛ன்றாவௌ 
உச஼்ையக் கண்௄௔ூ, எனேவ இங்ேக தகவல் ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ , ௚க்ேகாணத்ொல் abc b 
மற்௥ம் என்ற இரண்௄ ௚ைனகள் உள்ளன மற்௥ம் க௱த்ைத ெநரிக்ஶம் ஆரத்்ேதா ைமயம் c 
ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ.
 ஆரத்்ேதா ெசன்டர ்என்றால் என்ன என்பௌ இப்ேபாௌ ேகள்௳, ஆரத்்ேதா ெசன்டர ்என்பௌ ஒ௠ 
௚க்ேகாணத்ொன் உயரங்களின் ஶ௥க்ஶெவட௄் ௖ள்ளி என்றால் இௌ ஒ௠ ௚க்ேகாணம் abc 
என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம், ேம௩ம் இைவ இ௧௠ந்ௌ உயரம் வைர இ௧௠ந்ௌ a bc b ac 
வைர வைரயப்பட்ட உயரம் மற்௥ம் இ௧௠ந்ௌ வைரயப்பட்ட உயரம் உயரம் ெவட௄்ம் இந்த c 
௖ள்ளி ஆரத்்ேதா ெசன்டர ்என்௥ அைழக்கப்ப௄ழறௌ மற்௥ம் இந்த ௔ரசச்ைன௜ல் இந்த 
ஆரத்்ேதா ெசன்டர ்ஓ ேதாற்றத்ொல் ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ, எனேவ எங்களிடம் ௛ன்௥ 
தகவல்கள் ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளன , அதாவௌ இரண்௄ ெவரூ்  ெகா௄க்கப்பட௄், ஒ௠ ces 
ஆரத்்ேதா ெசன்டர ்ெகா௄க்கப்படட்ௌ, ௔றஶ நாம் ௛ன்றாவௌ உச஼்ையக் கண்௄௔ூக்க 
ேவண்௄ம், சரி ௔ரசச்ைனையத் ெதாடங்ஶேவாம், எனேவ இௌ இ௧௠ந்ௌ க்ஶ b ac 
வைரயப்பட்ட உயரம் என்௥ம் இந்த என்பௌ  இ௧௠ந்ௌ வைரயப்பட்ட உயரம் என்௥ம் cf c 
ெசால்௩ங்கள்.
 இப்ேபாௌ இந்த இரண்௄ உயர௚ம் ஒன்ைறெயான்௥ ெவட௄்ழறௌ என்றால் ேதாற்றம் மற்௥ம் 
இௌ இந்த ௚க்ேகாணத்ொன் ஆரத்்ேதா ைமயம் இப்ேபாௌ இந்த ௚க்ேகாணத்ொன் ைமயமாக 
உள்ளௌ, 
ஏெனனில் இந்த ஆனௌ க்ஶ ெசங்ஶத்தாக உள்ளௌ மற்௥ம் இந்த ஆனௌ க்ஶ ob ac oc ab 
ெசங்ஶத்தாக உள்ளௌ, எனேவ இந்த இன் சாய்வானௌ இன் சாய்வாஶம், எனேவ இௌ ob ob 
ௗஜ்௷யமாஶம்  ௗஜ்௷யம் எனேவ இன் சாய்௵ ௗஜ்௷யம் ௔ளஸ் ஒன்௥ ௗஜ்௷யம் க௯த்தல் ob 
ஐந்ௌ சமம் ைமனஸ் ஒன்௥ ஐந்ௌ ஐந்ௌ அௌ இன் சாய்௵ ைமனஸ் ஒன்௥ ஐந்ௌ ஐந்ௌ சமம் be 
எனேவ இன் சாய்௵ ைமனஸ் ஒன்௥ ஐந்ௌ ஐந்ௌ மற்௥ம் இந்த b b ac

௙ௌ ெசங்ஶத்தாக உள்ளௌ ஏ஼௜ன் சாய்௵ ைமனஸ் ஒன்௥க்ஶ ைமனஸ் ஒன்௥க்ஶ  so 
ஐந்ௌக்ஶ சமம் , இன் ஏ஼ சாய்௵க்ஶ ௔ ெசங்ஶத்தாக ஐந்ொற்ஶ சமம்.oc 
  இந்த மைற௚கத்ொற்ஶ ெசங்ஶத்தாக இன் சாய்௵ ைமனஸ் ஒன்௥ ைமனஸ் த்ரீ ைப ௅ ௅ ௅ ab 
௄ ரீ க்ஶ சமம்  எனேவ இப்ேபாௌ ஏ஼௜ன் சாய்௵ மற்௥ம் ஏ௔௜ன் சாய்௵ உள்ளௌ, எனேவ இந்த 
இரண்௄ ேகாட்ூற்ஶ இன் இரண்௄ தகவல் சாய்௵ ெதரி௞ம், ேம௩ம் இந்த ஏ஼ ௖ள்ளி s c 
வ௯யாக ெசல்ழறௌ.
  ைமனஸ் இரண்௄ ௛ன்௥ மற்௥ம் என்ற ேகாட்ூற்ஶ ௙ண்௄ம் இன் சாய்௵ ெதரி௞ம், ab ab 
இந்த ேகா௄ ஐந்ொல் இ௠ந்ௌ க௯த்தல் ஒன்௥ வ௯யாக ெசல்ழறௌ, எனேவ இந்த இரண்௄ b 
ேகாட்ூன் சமன்பாடை்டக் 
கண்ட௣ய௵ம் எனேவ சாய்௵ ஐந்ௌ மற்௥ம் ைமனஸ் இரண்௄ ௛ன்௣ன் சமன்பாட்ூன் c 
சமன்பா௄ எனேவ ைமனஸ் ௛ன்௥ என்பௌ ஐந்ௌ ஷட்டல் இரண்௄க்ஶ சமம், இௌ 5 y x x 
க௯த்தல் ஷட்டல் 13 என்பௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்சமம் என்௥ ெசால்௩ங்கள், இௌ சமன்பா௄ y 
ஒன்௥ ௙ண்௄ம் சமன்பா௄ என்௥ ெசால்௩ங்கள்.
   இரண்௄க்ஶ ௛ன்௥ க௯த்தல் ஐந்ௌ எனேவ இௌ ௛ன்௥ ஷட்டல் ௛ன்௥ 2 க௯த்தல் 10 x y x 
எனேவ 2 க௯த்தல் 3 க௯த்தல் பொன்௛ன்௥ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் எனேவ இௌ சமன்பா௄ x y 
இரண்டாவௌ எனேவ ஒன்௥ மற்௥ம் இரண்ூ௧௠ந்ௌ ஐந்ௌ க௯த்தல் ஷட்டல் பொன்௛ன்௥ x y 
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் இௌ ஶ௣க்ழறௌ என்பௌ சமம்  ௚தல் 5 ஷட்டல் 13 வைர ஐ y l x y 
சமமாக 5 ஷட்டல் 13 இரண்ூல் ைவத்ௌ இரண்௄ க௯த்தல் ௛ன்௥ ஐந்ௌ ஷட்டல் x x x 
பொன்௛ன்௥ க௯த்தல் பொன்௛ன்௥ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் இௌ ைமனஸ் பொைனந்ௌ எனேவ x 
க௯த்தல் பொன்௛ன்௥ மற்௥ம் க௯த்தல் ஐம்பௌ இரண்௄ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் எனேவ x x 
சமம்  ைமனஸ் நான்ழற்ஶ சமம் ஐந்ௌ ஷட்டல் பொன்௛ன்௥ எனேவ ஐந்ௌ க௯த்தல் நான்ஶ y x 
ஷட்டல் பொன்௛ன்௥ சமம் ைமனஸ் 7 ௛ன்றாவௌ உச஼் ஒ௠ க௯த்தல் நான்ஶ க௯த்தல் ஏ௱ 
பொல் மற்ெறா௠ ௔ரசச்ைன ஒ௠ ேநர ்ேகா௄ ௖ள்ளி ஒ௠ ௗஜ்யம் வ௯யாக வைரயப்பட்டௌ அௌ p 
ெவட௄்ம்  ௖ள்ளி௜ல் இரண்௄ க௯த்தல் ௛ன்௥க்ஶ சமமான என்ற ேநரே்கா௄ என்ற q x y pq 
ேநரே்காட்ூன் சாய்ைவக் கண்ட௣ய௵ம்.
  மற்௥ம் இந்த ேகா௄ ஶ௥க்ழ௄மா இந்த ேகா௄ க்ஶ சமமான இரண்௄ க௯த்தல் ௛ன்௥ pq y x 

மணிக்ஶ ஒ௠ ேநர ்ேகாட்ூன் சாய்ைவ கண்௄௔ூக்க இரண்௄ ௡ட் சமமாக q pq pq 
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ெகா௄க்கப்படட்ால் ேகாடூ்ன் சமன்பா௄ ெகா௄க்கப்படட் ேகாடூ்ன் சமன்பா௄ க்ஶ சமம் y 
இரண்௄ க௯த்தல் ௛ன்௥ எனேவ இந்த ௖ள்ளி ஆல்பா ௕ட்டா௳ற்ஶ சமமாக இ௠க்கட௄்ம், x q q 
என்பௌ ஆல்பா ௕ட்டா௳ற்ஶ சமமாக இ௠க்கட௄்ம், 
ஏெனனில் இந்த ௖ள்ளி இந்த வரி௜ல் இரண்௄ க௯த்தல் ௛ன்௥க்ஶ சமம் எனேவ q y x 

௙ௌ உள்ளௌ இரண்௄ க௯த்தல் ௛ன்௥ எனேவ ௕ட்டா சமம் இரண்௄ ஆல்பா க௯த்தல் y q x 
௛ன்௥ எனேவ என்பௌ என்பௌ ஆல்பா௳ற்ஶ சமம் மற்௥ம் இரண்௄ ஆல்பா க௯த்தல் q q 
௛ன்௥ இப்ேபாௌ இந்த இரண்௄ ேகா௄க௬க்ஶ இைடேய உள்ள ்ரம் இந்த இரண்௄ ௖ள்ளி pq 
என்பௌ ௡ட் இரண்௄ எனேவ ேகள்௳௜ன் பூ ௡ட் இரண்ூற்ஶ சமம் எனேவ இௌ சௌரம் 2pq pq 
க்ஶ சமமாக உள்ளௌ இௌ ஆல்பா ைமனஸ் 1 ௚௱ சௌரம் மற்௥ம் இரண்௄ ஆல்பா ைமனஸ் 
௛ன்௥ க௯த்தல் ௗஜ்௷யம் என்பௌ இரண்௄க்ஶ சமமான ௚௱ சௌரத்ைதக் ஶ௣க்ழறௌ, எனேவ 
ஆல்பா சௌரம் இரண்௄ ஆல்பா ௔ளஸ் ஒன்௥ ஷட்டல் நான்ஶ ஆல்பா சௌரம் க௯த்தல் 
பன்னிரண்௄ ஆல்பா ஷட்டல் 9 சமம் 2 இௌ 5 ஆல்பா சௌரம் க௯த்ௌ 14 ஆல்பாைவக் ஶ௣க்ழறௌ 
ஷட்டல் 1 ஷட்டல் 10 
இரண்௄க்ஶ சமம் இௌ ஐந்ௌ ஆல்பா சௌரம் ைமனஸ் பொனான்ஶ ஆல்பா மற்௥ம் எட௄் 
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் எனேவ 5 ஆல்பா சௌரம் க௯த்தல் 10 ஆல்பா க௯த்தல் 4 ஆல்பா எட௄் 
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் எனேவ ஐந்ௌ ஆல்பா ஆல்பா ைமனஸ் இரண்௄ க௯த்தல் நான்ஶ  ஆல்பா 
ைமனஸ் இரண்௄ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் எனேவ ஐந்ௌ ஆல்பா க௯த்தல் நான்ஶ மற்௥ம் ஆல்பா 
க௯த்தல் இரண்௄ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் எனேவ இௌ ஆல்பாைவ நான்ஶக்ஶ ஐந்ௌ மற்௥ம் 
ஆல்பா இரண்௄க்ஶ சமம் எனேவ ௕ட்டா௳ற்ஶ சமம் ௕ட்டா௳ற்ஶ சமம் 2 ஆல்பா ைமனஸ் 3 
என்பௌ ௕ட்டா௳ற்ஶ சமம் 2 இ௧௠ந்ௌ 4 ஆல் 5 ைமனஸ் ஆல்பா 3 அல்லௌ ௕ட்டா சமம் 2 
இ௧௠ந்ௌ 2 ைமனஸ் 3 8 ைமனஸ் 15 ஆல் 5 அல்லௌ ௕ட்டா சமம் ைமனஸ் ௛ன்௥ எனேவ நான்ஶ 
க௯த்தல் ௛ன்௥ ஒன்௥க்ஶ சமம் எனேவ ௕ட்டா ைமனஸ் ஏ௱ ைப ஐந்ௌ அல்லௌ ௕ட்டா 
ஒன்௥க்ஶ சமம் ௔ரசச்ைன ேநரே்காட௄் உசச்த்ொன் சரிைவக் கண்ட௣வௌ, இந்த ேகாட்ூன் 
சாய்ைவக் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம் எங்களிடம் இரண்௄ ௖ள்ளிகள் உள்ளன, அதாவௌ pq q 
என்பௌ நான்ஶ ஐந்ௌ ஐந்ௌ க௯த்தல் ஏ௱ ஐந்ௌ மற்௥ம் பகைட என்பௌ ெகா௄க்கப்படட் y q 
ஒன்௥க்ஶ சமம் ஒ௠ ௗஜ்௷யம் எனேவ சாய்௵ இன் ைமனஸ் 7 ஆல் 5 ைமனஸ் 0 ஆல் 4 ஆல்p pq 
5 ைமனஸ் 1 என்பௌ ைமனஸ் 7 ஆல் 5 க்ஶ சமம் மற்௥ம் ைமனஸ் ஒன் ைப ஃைபன் ஏ௱க்ஶ சமம்
மற்௥ம் ேகாட்ூன் சாய்௵ ஒன்௥ க௯த்தல் ௗஜ்௷யம் இரண்௄ க௯த்தல் ஒன்௥ எனேவ ஒன்௥ pq 
ஒன்௥க்ஶ சமம் எனேவ இந்த வ௯௜ல் நாம் இந்த இன் சாய்ைவக் கண்௄௔ூக்கலாம், pq 
எனேவ நீங்கள் ோரக்்ஶம்ேபாௌ இரண்௄ மொப்௖ ழைடக்ஶம்  இன் என்பௌ மற்௥ம் q e q q 
ேகா௄ ஆஶம், எனேவ நமக்ஶ மற்௥ம் பகைட௜ன் சாய்௵ உள்ளௌ, எனேவ ேகார ்pq pq 
ேகா௄கள் ேகாடாரி ௔ளஸ் ைமனஸ் ௔ளஸ் ைமனஸ் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்சமமான ேராம்ப௻ல் c 
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்சமம், அதன் பரப்பள௵ இரண்௄ சௌரம் c ab

௚த௧ல் இந்த நான்ஶ ேகா௄க௬ம் ேராம்பைஸ உ௠வாக்ஶழன்றன என்பைதக் காட்ட  so  
ேவண்௄ம், எனேவ இைதப் ௔ரிக்ஶம்ேபாௌ ேகாூற்கான நான்ஶ சமன்பா௄கைளப் ெப௥ேவாம்,
எனேவ ெகா௄க்கப்படட் சமன்பா௄ ேகாடாரி ஷட்டல் க௯த்தல் மற்௥ம் 0 க்ஶ சமமான ைமனஸ் 
஼ என்பௌ 
ௗஜ்௷ய ேகாடாரிக்ஶ சமம்.
 ௔ளஸ் ஆல் ைமனஸ் ஼ க்ஶ சமமான ௗஜ்௷ய ேகாடாரி ைமனஸ் ௔ளஸ் ஼ சமம் 0 ேகாடாரி 
க௯த்தல் ைமனஸ் ஼ 0 க்ஶ சமம் இௌ சமன்பா௄ 1 இௌ சமன்பா௄ 2 இௌ சமன்பா௄ 3 மற்௥ம் 
இௌ சமன்பா௄ 4.
 எனேவ 1 மற்௥ம் 2 ல் இ௠ந்ௌ .
  1 மற்௥ம் 2 மற்௥ம் இன் ஶணகம் சமமாக இ௠ப்பைதக் காண்ழேறாம், எனேவ இந்த x y 
இரண்௄ ேகா௄க௬ம் சமன்பா௄ ௛ன்௥ மற்௥ம் நான்ழல் இைணயாக இ௠ப்பைதப் 
பாரக்்ழேறாம், ௙ண்௄ம் மற்௥ம் ஶணகம் சமமாக இ௠ப்பைதக் காண்ழேறாம், எனேவ x y 
௙ண்௄ம் இௌ இைணயாக இ௠ப்பதால் இரண்௄ ேஜாூகளால் உ௠வான உ௠வம்  இைத நீங்கள் 
ஶைறக்ஶம் ேபாௌ இைண ேகா௄கள் ஒ௠ இைணயான வைரபடமாஶம் சமன்பா௄ இைடம௣ப்௖
வூவம் எனேவ ேகாடாரி ஷட்டல் மற்௥ம் 0 க்ஶ சமமான ஐ ஆல் க௯த்தல் c x c  
ஆல் ெவளிப்ப௄த்தலாம் .

ஆல் 1 ஆக் ைமனஸ் ஆல் ௔ளஸ் ஼ சமம் 0 க்ஶ சமமாக எக்ஸ் ஆல் ைமனஸ் ஼ ஆல் ௔ளஸ்  yyc 
ஒய் ஼ ஆல் ௳ சமமாக 1 ஆக௵ம், ேகாடாரி ைமனஸ் ஆல் ைமனஸ் ஼ ஐ 0 க்ஶ சமமாக எக்ஸ் 
ஆல் ஼ ஆக௵ம் ெவளிப்ப௄த்தலாம்.

ஆல் ைமனஸ் ஆல் ஒன்௥க்ஶ சமம் எனேவ இந்த வரி௜ல் ஶ௥க்வ௄   a plus y c b x 
ைமனஸ் இப்ேபாௌ படத்ைதப் பா௠ங்கள் இந்த நான்ஶ வரிக௬ம் c by a minus c by b 
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இப்பூ பல இைடம௣க்ழன்றன, இௌ ஒ௠ இைணயான வைரபடம் என்பதால் இைத நீங்கள் 
கண்டால் இைணயான வைரபடம் மற்௥ம் அதன் ௛ைல௳ட்டங்கள் ெசங்ஶத்தாக உள்ளன, இௌ 
ஒ௠ இைணயான அேலாழராம், அதன் ௛ைல௳ட்டங்கள் ெசங்ஶத்தாக உள்ளன, எனேவ இௌ 
ஒ௠ ேராம்பஸ் மற்௥ம் இந்த ேராம்ப௻ன் பஶொைய நாம் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம், எனேவ இந்த
படத்ொல் இைவ ேராம்ப௻ன் ெவவ்ேவ௥ ௳ைசகளாஶம், எனேவ நீங்கள் கண்௄௔ூக்க 
ேவண்௄ம் என்றால் இந்த ேராம்ப௻ன் பஶொ இன் பஶொ நமக்ஶத் ெதரி௞ம்  க்ஶ சமம் r hombus 
எனேவ ௚த௧ல் இந்த இந்த ௛ைல௳ட்டத்ொன் நீளத்ைதக் கண்௄௔ூ, இந்த இன் bd bdna ac 
நீளத்ைதக் கண்ட௣ய௵ம், எனேவ க்ஶ வழ் உள்ள ௡டூ்ற்ஶ சமம் ௔ளஸ் ௛லம் bd 0 c v 
ஷட்டல் ௛லம் ௚௱ சௌரம் இரண்௄ க்ஶ சமம் அேத ேபால் மற்ெறா௠ ௛ைல௳ட்ட c v c by b 

க்ஶ சமம் ஒ௠ ஷட்டல் ௛லம் ஒ௠ ௚௱ சௌரம் மற்௥ம் ௗஜ்௷யம் இரண்௄ க்ஶ சமமான ac c c 
ேராம்ப௻ன் பரப்பள௵ பாொக்ஶ சமம் க்ஶ என்றால் பாொ க்ஶ ஆக௵ம் , பாொ d 1 d 2 bd ac 
இரண்௄ சௌரமாக௵ம் ஆஶம், இதன் ௛லம் நாம் பரப்பளைவக் காணலாம்  c rhombus 
பக்கங்களின் ௚௱ சமன்பா௄ ௘க௵ம் ாவாரஸ்யமான ஼க்கைலப் ேபாலேவ 
ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ.
   இந்த இரண்௄ ேகா௄களின் பக்க௚ம் அைமந்ொ௠ப்பதால், இந்த இரண்௄ ேகா௄க௬ம் 
இைணயான ேகா௄களாக இ௠ப்பைதக் காண்ழேறாம், ஏெனனில் அைவ இன் ஶணகம் x 
மற்௥ம் சமம் என்௥ நீங்கள் பாரத்்தால் , இந்த இரண்௄ இைண ேகா௄களின் ்ரம் ேகா௄ y 
சமன்பாட்ூன் ெகா௄க்கப்படட் சமன்பாட்ூற்ஶ இைடேய உள்ள சௌர ்ரத்ொன் பக்கத்ொன் 
நீளத்ைதக் ெகா௄க்ஶம்.
 
வரி௜ன் ௔ளஸ் ஒன்௥க்ஶ சமம் மற்௥ம் ௔ளஸ் ைமனஸ் 2 க்ஶ சமம், ஏெனனில் sx y x y 
ஒன்௥ மற்௥ம் இரண்ூன் சரி௵கள் சமமாக இ௠ப்பதால், ைமனஸ் ஒன்௣ற்ஶ சமமான சாய்வாக 
இ௠ப்பதால், இந்த இரண்௄ இைணக் ேகா௄க௬க்ஶ இைடேய உள்ள ்ரத்ைதக் கண்ட௣ய 
ேகா௄கள் 
இைணயாக இ௠க்ஶம்.
  ஒ௠ சௌரத்ொன் வழ் ௡ட் ௛லம் இரண்௄ க௯த்தல் ஒன்௥ ஷட்டல் சௌரம் எனேவ mod c c ba 
ெகா௄க்கப்படட் சமன்பாட்ூல் ஒன்௥ க௯த்தல் ஒன்௥க்ஶ சமம் மற்௥ம் இரண்௄ c c 
இரண்௄க்ஶ சமம் எனேவ ்ரம் என்பௌ க௯த்தல் க௯த்தல் d c 2 c 1 mod c 2 c 1  
ேதைவ௜ல்லாமல் ஒ௠ சௌரம் ஷட்டல் சௌரம் ேமாட ்2 ௔ளஸ் 1க்ஶ சமம் 1 சௌரத்ொன் வழ் ௡ட் v 
௔ளஸ் 1 சௌரம் என்றால் 3 ௛லம் ௡ட் இரண்௄, எனேவ ெகா௄க்கப்படட் இைண ேகா௄க௬க்ஶ 
இைடேய உள்ள ்ரத்ொற்ஶ சமமான சௌரத்ொன் பக்கங்களின் நீளம்  என்றால் ௛ன்௥ ௛லம் 
இரண்௄ எனேவ சௌரத்ொன் பரப்பள௵ சௌரத்ொற்ஶ சமம் என்றால் 3 ௛லம் ௡ட் 2 சௌரம் d s 
என்றால் 9 ஆல் 2 சௌர அலஶகள் எனேவ இந்த வ௯௜ல் 9 சௌர அலஶகள் 2 சௌர அலஶகள் 
எனேவ இந்த வ௯௜ல் ஒ௠ சௌரத்ொன் பக்கங்கள் ஏேத௑ம் இரண்௄ இைண ேகா௄களில் 
ெகா௄க்கப்படட்ால் நாம் கண்௄௔ூக்கலாம்.
  இைடேய உள்ள ்ரத்ைதக் கண்ட௣ய௵ம் இரண்௄ ேகா௄களில், இரண்௄ இைணயான 
ேகா௄கள் சௌரத்ொன் பக்கத்ொன் நீளத்ைதக் ெகா௄க்ஶம், மற்ெறா௠ ஼க்கல் என்னெவன்றால், 
இரண்௄ ௖ள்ளிகள் ஒ௠ இரண்௄ ௗஜ்௷யம் மற்௥ம் ௛ன்ைற இைணக்ஶம் ேகா௄ ஒ௠ b 
எொெரொர ்ொைச௜ல் ாழற்றப்பட்டால் , பொைனந்ௌ ூழரி ேகாணம் ேகாட்ூன் சமன்பாடை்டக் 
கண்ட௣௞ம்  ௖ொய நிைல௜ல் இந்தப் ௖ள்ளி௜ன் வ௯யாக இரண்௄ ௗஜ்௷யம் மற்௥ம் ௛ன்௥ b 
ஒன்ைறக் ெகா௄த்ௌள்ேளாம் , இந்த ேகாடை்ட எொர ்கூகார ொைச௜ல் ாழற்௥ம்ேபாௌ இந்த 
ொைச௜ல் ாமார ்15 ூழரி ஆஶம், எனேவ பொைனந்ௌ எஞ்஼௜௠ந்தால், இந்த வரிைய 
பொைனந்ௌ ூழரி௜ல் ாழற்௥ேவாம்.
 எனேவ ேகாடூ்ன் ௖ொய நிைல இௌ மற்௥ம் இந்த ாழற்஼ என்பௌ இந்த ௖ள்ளிையப் பற்௣யௌ 
ஒ௠ இரண்௄ ௗஜ்௷யம் என்றால் இௌ ஒ௠ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ நாம் இப்பூச ்ாழற்௥ழேறாம், எனேவ 
இந்த ௖ள்ளி மாறாௌ ஆனால் ௖ள்ளி நிசச்யமாக மா௥ம் ௔ன்னர ்௖ொய நிைல௜ன் a b 
சமன்பாடை்ட நாம் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம் 
ேகாட்ூன் ேகா௄ அசா்டன் ேகாண ோட்டாைவ உ௠வாக்கட௄்ம், எனேவ ேகா௄ டான் x 
ோட்டா௵க்ஶச ்சமம், ேம௩ம் இந்தக் ேகா௄ இரண்௄ ௖ள்ளிகள் வ௯யாகச ்ெசல்௩ம் ேகாட்ூன் 
சாய்௵ இரண்௄ க௯த்தல் ஒ௠ இரண்௄ ைமல் ஆஶம் என்பைத௞ம் நாம் அ௣ேவாம்.y yx 

ஒன்௥ எனேவ ஒன்௥ க௯த்தல் ௗஜ்௷யம் ௛ன்௥ க௯த்தல் இரண்௄ சமம் பத்ௌ ோட்டா   nus x 
இௌ ஒன்௥க்ஶ சமமான டான் ோட்டாைவக் ஶ௣க்ழறௌ எனேவ 1045 ூழரிக்ஶ சமமான டான் 
ோட்டா இௌ 45 ூழரிக்ஶ சமமான ோட்டாைவக் ஶ௣க்ழறௌ இப்ேபாௌ இந்த வரி ாமார ்15 ூழரி 
ாழ௩ம் எனேவ ேகாட்ூன் ௖ொய நிைல ேகாணம் ோட்டா மற்௥ம் பொைனந்ௌ ூழரி என்௥ ௖ொய 
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நிைல௜ல் ேகா௄ எொெரொர ்ொைச௜ல் இரண்௄ ௗஜ்௷யமாக ாழ௩ம் ேபாௌ அதன் ௳ைளவாக 
வ௠ம் ேகாணம் ோட்டா௵க்ஶ சமமான அசா்டன் 15 ூழரி 45 ூழரி மற்௥ம் 15 ூழரி 60 x 
ூழரிக்ஶ சமம் எனேவ 
௖ொய நிைல௜ல் ேகாட்ூன் சாய்௵ சமமாக இ௠க்ஶம் பத்ௌ அ௥பௌ ூழரி ௡ட் ௛ன்௣ற்ஶ சமம் 
எனேவ சாய்௵ ௡ட் 3 உடன் ேகாடூ்ன் சமன்பா௄ மற்௥ம் ௖ள்ளி ௚தல் ௗஜ்௷யம் வைர கடந்ௌa 
ெசல்௩ம் எனேவ க௯த்தல் ௗஜ்யம் ௡ட் ௛ன்௥க்ஶ சமம் க௯த்தல் இரண்௄ எனேவ y x y 
என்பௌ ௡ட் ௛ன்௥ க௯த்தல் க௯த்தல் இரண்௄ ௡ட் ௛ன்௥ சமம்  ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ எனேவ x y 
இௌ இந்த ேகாடூ்ன் சமன்பாடாஶம், இௌ இரண்௄ ௗஜ்௷யத்ொல் ாமார ்பொைனந்ௌ ூழரிக்ஶ 
மா௣யௌ, இப்ேபாௌ மற்ெறா௠ ஼க்கல் என்னெவன்றால் , இங்ழலாந்ௌ ௚க்ேகாண இன் abc 
இ௠சமயத்ொன் சமன்பாடை்டக் கண்௄௔ூப்பௌ.
 

மற்௥ம் எனேவ இந்த ேகாணத்ொன் ெசங்ஶத்ௌகள் a four three b zero zero c two three 
ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளன, ேம௩ம் இந்த ேகாணத்ொன் இ௠சமெவட்ூ௜ன் சமன்பாடை்ட நாம் 
கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம் எனேவ நாம் இந்த ௳ளம்பரத்ைதக் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம், எந்த a 
ேகாணத்ொல் இ௠பக்கமாக இ௠க்ஶம் என்பைத நாம் ஏற்கனேவ அ௣ந்ொ௠க்ழேறாம்.a 
 எந்த ௚க்ேகாணத்ொல் ஐ ஆங்ழள் ைபெசக்டர ்என்௥ ெசான்னால், என்பௌ abc ab by sc bd 
ஆல் க்ஶ சமம், இௌ ௘க௵ம் ௚க்ழயமான ெசாத்ௌ எனேவ எந்த ௚க்ேகாணத்ொல் ௳ளம்பரம் d 
ேகாண இ௠சமமாக இ௠ந்தால், க்ஶ சமம்  அூப்பைட ௳ழதாசச்ார ேதற்றத்ைதப் ab by sc dc 
பயன்ப௄த்ொ நீங்கள் ஏற்கனேவ 10 ஆம் வஶப்௔ல் கற்௥க்ெகாண்ட ௘க ௚க்ழயமான ேதற்றம், 
எனேவ இந்த க௠த்ைதப் பயன்ப௄த்ௌவதன் ௛லம் 
இந்த ௖ள்ளிைய d

௛லம் ௛லம் என்றால் ்ரத்ொற்ஶச ்சமமாகக் கண்ட௣யலாம், எனேவ என்பௌ so ab s ab ab 
4 சௌரம் மற்௥ம் 3 சௌரம் ஆஶம் 25 என்றால் 5.
 மற்௥ம் என்பௌ நான்ஶ க௯த்தல் இரண்௄ கள் சௌரம் மற்௥ம் ௛ன்௥ ைமனஸ் ௛ன்௥ ac 
சௌரம் சமம் இரண்௄ சௌரம் சமம் இரண்௄ எனேவ சமம் சமம்s bd by dc ab by scbd by dc 

சமம் ஐந்ௌ இரண்௄ab by ac 
 அதனால் ூ  அவரௌ ஐந்ௌ மற்௥ம் இௌ இரண்௄ எனேவ ௔ரி௵ ித்ொரத்ைதப் பயன்ப௄த்ொ 
இப்ேபாௌ பயன்ப௄த்ௌவதன் ௛லம் இந்த ௖ள்ளி ஐ இந்த வரி௜ல் இந்த ௗஜ்௷யம் ௗஜ்௷யம்d b 
மற்௥ம் இௌ ௖ள்ளி இௌ 5 இௌ 2 மற்௥ம் இந்த எனேவ ௖ள்ளி இரண்௄  ௗஜ்௷யம் d c 2 3 d 
ஷட்டல் ஐந்ொல் 2 ஆல் 5 ஷட்டல் 2 3 இ௧௠ந்ௌ 5 ஆக 3 ஷட்டல் 2 இ௧௠ந்ௌ 0 ஆல் 5 ஷட்டல் 2 
அதாவௌ 10 ஆல் 7 மற்௥ம் இௌ 15 ஆல் 7 மற்௥ம் இந்த இ௠சமயத்ொன் சமன்பாடை்ட நாம் 
கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம், இௌ நான்ஶ என ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ.
  ௛ன்௥ எனேவ ௳ளம்பரத்ொன் ௳ளம்பரச ்சமன்பாட்ூன் ௳ளம்பரச ்சமன்பா௄ க௯த்தல் y y 
க௯த்தல் ௛ன்௥ சமம் 15 ஆல் 7 க௯த்தல் 3 ஆல் 10 ஆல் 7 க௯த்தல் 4 இௌ ௳ளம்பரத்ொன் சாய்௵ 
மற்௥ம் இௌ க௯த்தல் நான்ஶ எனேவ இௌ ைமனஸ் ௛ன்ைறக் ஶ௣க்ழறௌ, எனேவ நீங்கள் x y 
அைத எளிதாக்ஶம்ேபாௌ எனேவ 21 6 ஆல் 7 மற்௥ம் ைமனஸ் 6 ஆல் 7 மற்௥ம் ைமனஸ் 8 ஆல் 7 
எனேவ இௌ 6 ஆல் 8 என்பௌ ைமனஸ் 18 எனேவ நம்௘டம் 1 ஆல் 3 உள்ளௌ, எனேவ இௌ 1 ஆல் s 

க௯த்தல் 4 எனேவ 3 ைமனஸ் 9 என்பௌ க்ஶ சமம்  ைமனஸ் 4 இௌ க௯த்தல் 3 3 x y x x y 
ஷட்டல் 5 ஐ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமாக ஶ௣க்ழறௌ எனேவ இந்த வ௯௜ல் நீங்கள்  ேகாட்ூன் 
இ௠சமயத்ொன் சமன்பாடை்டக் காணலாம்  ௖ள்ளி ஒன்௥ இரண்ூன் வ௯யாக ெசல்௩ம் ht p 
ேபாௌ 

௖ள்ளி௜ல் அச஼்ல் ௔ரொப௧க்ழறௌ மற்௥ம் ஐந்ௌ ௛ன்௥ ௖ள்ளி௜ன் ௛லம் a x q 
௔ரொப௧க்ஶம் ஆனௌ இன் ஒ௠ங்ழைணப்ைபக் கண்ட௣௞ம்.a a 
  ௖ள்ளி ஼த்தம் ௔ரொப௧க்ழறௌ மற்௥ம் இந்த ௖ள்ளிையக் கடந்ௌ ெசல்௩ம் ேபாௌ ஐந்ௌ a q 
௛ன்௥ இௌ ஐந்ௌ ௛ன்௥ இந்த ௔ரொப௧த்த கொர ்q 
ேரட் ேர அொகபடச் ேகாணம் ோட்டா அசா்டன் இந்த ௚௱ ேகாணம் 90 ூழரி ஆழறௌ aq x- 
இந்த ௚௱ ேகாணம் 90 ூழரி எனேவ இந்த கொர ் எனேவ ேர ஏ௔ ேமக்ஸ் எனேவ டான் AP 
ோட்டா௵க்ஶ சமமான ஏக் சாய்௳ன் சாய்௵ இப்ேபாௌ ஏ௔ ேமக்ஸ் ஆங்ழள் ைப ைமனஸ் 
ோட்டாைவ அசா்டன் ஆங்ழள் ோட்டாவாக ஆக்ழனால், ஏ௔ ேமக்ஸ் ஆங்ழள் ைப ைமனஸ் x 
ோட்டா அசா்டன், எனேவ ஏ௔௜ன் சாய்௵ ைப ைமனஸ் ோட்டா௳ன் 10க்ஶ சமம் எனேவ x pi 
ைமனஸ் ோட்டா௳ன் 10 என்பௌ ைமனஸ் டான் ோட்டா என்௥ ெபா௠ள்ப௄ம் எனேவ இதன் ஒ௠ 
கனசௌரம் மற்௥ம் இன் இந்த சாய்௳ன் சாய்௵ டான் ோட்டா மற்௥ம் இன் சாய்௵ Aq ap f 
ைமனஸ் டான் ோட்டா ஆஶம், எனேவ நாம் இன் சரி௵ இன் க௯த்தல் சாய்௵க்ஶ சமம் aq ap 
மைற௚கமாக  க்ஶ சமம் ைமனஸ் 2 ைமனஸ் 0 es 3 minus 0 phi minus a by 1 minus a 
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இௌ 3 1 என்பௌ ைமனஸ் 2 5 இௌ 3 ைமனஸ் என்பௌ ைமனஸ் 10 க்ஶ minus a minus a, 3a 
சமம் ைமனஸ் க்ஶ சமம்  ைமனஸ் பொன்௛ன்௥க்ஶ சமம் ஐந்ௌ என்பௌ 2a 5a a 
பொன்௛ன்௣ற்ஶச ்சமம் எனேவ என்பௌ பொன்௛ன்றால் ஐந்ௌக்ஶ சமம், எனேவ a 
ேதைவப்ப௄ம் ௖ள்ளி அதாவௌ பொன்௛ன்றால் ஐந்ௌ ௗஜ்௷யம் aa 0 , 

அச஼்ல் ஶ௥க்வ௄ ெசய்௞ம் ேநரே்காட்ூன் சமன்பாடை்டக் கண்ட௣ய௵ம், இௌ ஒ௠ ஐ , x y 
௳ட இரண்௄ மடங்ஶ அொகமாஶம்.
  அசா் மற்௥ம் ேதாற்றத்ொ௧௠ந்ௌ ௟னிட் ெதாைல௳ல் உள்ளௌ, எனேவ ெகா௄க்கப்படட் 
௔ரசச்ைன 

அச஼்ல் உள்ள ஶ௥க்வ௄கைள ௌண்ூக்ழறௌ, இௌ அச஼்ல் இரண்௄ மடங்ஶ அொகமாஶம், yx y 
எனேவ இந்த வரி ஶ௥க்வ௄ ஶ௥க்வடை்ட இரண்டாக ெவட்ூனால், இைடம௣ப்௖ மற்௥ம்  x y a 
ேதாற்றத்ொல் இ௠ந்ௌ இந்த ேகாடூ்ன் ்ரம் ஒன்௥ 
எனேவ இௌ ஒ௠ ெபா௠ள் இரண்௄ ஒ௠ ௗஜ்யம் மற்௥ம் இௌ ௗஜ்யம் இௌ என்௥ a b 
ெசால்௩ங்கள், எனேவ ேகாட்ூன் சமன்பா௄ ஆல் இரண்௄ ஷட்டல் ஆக ஒன்௥க்ஶ x a y 
சமமாக இ௠க்கட௄்ம் இைடம௣ப்௖ 2 மற்௥ம்  இைடம௣ப்௖ ஒ௠ எனேவ இௌ ஷட்டல் 2 x yy x y 
என்பௌ 2 மணிக்ஶ சமம் என்பைதக் ஶ௣க்ழறௌ அவர ் ஷட்டல் 2 ஐ ைமனஸ் 2 க்ஶ சமம் 0 x a 
க்ஶ சமமான ேகாடூ்ன் ்ரம் என்௥ ஷ௥ழறௌ, இௌ ஒ௠ ேகாட்ூன் ஒ௠ ்ரம் என்௥ ஷ௥ங்கள் 
ேதாற்றத்ொ௧௠ந்ௌ ஒ௠ அலஶ எனேவ ௗஜ்௷யம் ஷட்டல் இரண்௄ ௗஜ்௷யத்ொல் ைமனஸ் 2 a 
ஆக 1 சௌரத்ொன் வழ் ௡ட் ௛லம் 2 சௌரம்  1 க்ஶ சமம் இௌ ைமனஸ் ௅ அ ைப ௡ட் ஃைபவ் ௄ s 
ஒன் ௄க்ஶ சமம் எனேவ இௌ இரண்௄ அ ைப ௡ட் ஃைபவ் சமம் ௔ளஸ் ைமனஸ் ஒன் எனேவ 
இரண்௄ ஏ சமம் ௔ளஸ் ைமனஸ் ௡ட் ஃைபவ்
 அதனால் ஏ சமம் ௔ளஸ் ைமனஸ் ௡ட் ஃைபவ் ைப ௅ ேகாட்ூன் சமன்பா௄ எனேவ 
ேதைவப்ப௄ம் ேகாட்ூன் சமன்பா௄ ௔ளஸ் சமம் க்ஶ சமம் அதாவௌ ஷட்டல் x 2y 2a x 2y 
சமம் ஷட்டல் க௯த்தல் 2 க்ஶ ௡ட் 5 ஆல் 2 சமம் ஷட்டல் 2 ஐ ஷட்டல் ைமனஸ் ௡ட் ஐந்ௌ x 
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் எனேவ எங்க௬க்ஶ இன்௑ம் பல ஼க்கல்கள் உள்ளன மற்௥ம் எனேவ 
நாங்கள் ோரக்்கலாம் நீங்கள் ஼க்கைல அ௑ப௳ப்௕ரக்ள் சரி அ௄த்த தைலப்ைப அ௄த்த 
அமர௳்ல் ௳வாொப்ேபாம் நன்௣ 
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