
ശരി സുഹൃׯു؋േള, ഇേؚാൾ ഇത് േനർേരഖയുെട അവസാന െസഷനാണ്, േനരെ؋യുت െസഷനിൽ 
ഞ׹ൾ ഇതിനകം ചർ׺ െചᅃٝതുേപാെല വിവിധ തര؋ിലുت ْപശ് ന׹ൾ ഞ׹ൾ ചർ׺ െചുؗുإ, 
അതിനാൽ ഞ׹ൾ ആ െസഷനിൽ തുടരുؗു, അതിനാൽ വീ؇ും ഞ׹ൾ്ׯ ചില ْപശ് ന׹ളു؇് ഒരു 
ْതിേകാണ؋ിന്െറ ര؇് ശീർഷ׹ൾ അ؀് ൈമനസ് ഒ്ؗ കൂടാെത ൈമനസ് ര؇് മൂ്ؗ, b c 
ْതിേകാണ؋ിന്െറ ഓർേ؋ാ േകْؕം ഉ؍വമാെണ׸ിൽ മൂؗാമെ؋ ശീർഷകം കെ؇ു؋ക, 
അതിനാൽ ഇവിെട വിവര׹ൾ ഇതുേപാെലയാണ് നൽകിയിരിؗുׯത്, ْതിേകാണ؋ിൽ നമു്ׯ abc 
ര؇് ശീർഷ׹ൾ ഉ؇്, നൽകിയിരിുؗുׯ, ഒؚം കഴു്؋ െഞരി׺തിന്െറ ഓർേ؋ാ േകْؕം c 
ഉ؍വرാന؋ാണ്. ഇേؚാൾ േചാദّം എؓാണ് ഓർേ؋ാ െസന്റർ എؗത് ഒരു ْതിേകാണ؋ിന്െറ 
ഉയര׹ളുെട വിഭജന ബിؕുവാണ്, അതായത് ഇെതാരു ْതിേകാണം ആെണ്ؗ കരുതുക , ഇത് abc a 
മുതൽ വെര ഉയരം ൽ നി്ؗ വെരയും യിൽ നി്ؗ വെരയും വരയ്ؗുׯ ഉയര׹ളാണ് bc b- ac c- a b 
ഉയര؋ിന്െറ ഈ വിഭജന േപായിന്റിെന ഓർേ؋ാ െസന്റർ എ്ؗ വിളിുؗുׯ, ഈ ْപٍ؋٠ിെല ഈ 
ഓർേ؋ാ െസന്റർ ഒ ഉ؍വرാന്؋ നൽകിയിരിുؗുׯ, അതിനാൽ ഞ׹ൾ്ׯ മൂ്ؗ വിവര׹ൾ 
നൽകിയിരിുؗുׯ, അതായത് ര؇് ലംബ׹ൾ നൽകിയിരിുؗുׯ, ഒരു ഓർേ؋ാ െസന്റർ 
നൽകിയിരിുؗുׯ, തുടർ്ؗ നമു്ׯ ഉ؇് മൂؗാമെ؋ ശീർഷകം കെ؇ؗു؋തിന് ശരി നമു്ׯ ْപٍ٠ം 
ആരംഭിׯാം, അതിനാൽ ഇത് ബിയിൽ നി്ؗ എസിയിേല്ׯ വര׺ ഉയരമാെണؗും ഈ സിഎഫ് 
സിയിൽ നി്ؗ എബിയിേല്ׯ വരയ്ؗുׯ ഉയരമാെണؗും പറയുക , ഇേؚാൾ ഈ ര؇് ഉയരവും പരُ١രം
വിഭജിുؗുׯ , അതായത് ഉ؍വرാന്؋, ഇതാണ് ഓർേ؋ാ േകْؕം ഈ ْതിേകാണ؋ിന്െറ ഇേؚാൾ 
ഈ ന് ലംബമായതിനാൽ ഈ ന് ലംബമാണ്, അതിനാൽ ഈ ന്െറ ചരിവ് ന്െറ ob ac oc ab ob ob 
ചരിവാണ്, അതിനാൽ ഇത് പൂജّം പൂജّമാണ് , അതിനാൽ ന്െറ ചരിവ് പൂജّവും പൂജّവും ൈമനസ് ob 
അ؀് ൈമനസ് ഒؗിന് തുലّവുമാണ് യുെട ചരിവ് ൈമനസ് ഒ്ؗ ൈബ ൈഫവിന് തുലّമാണ് , be 
അതിനാൽ യുെട ചരിവ് ൈമനസ് ഒ്ؗ ൈബ ൈഫവിന് തുലّമാണ്, ഈ ന് ലംബമാണ്, b b ac 
അതിനാൽ യുെട ചരിവ് ൈമനസ് ഒ്ؗ ൈമനസ് ഒ്ؗ അ؀് അ؀് ആണ് യുെട ചരിവിന് ac b oc ac 
ലംബമായി അർ،മാؗുׯത് ന്െറ ചരിവിന്െറ ചരിവ് എؗത് ന്െറ ചരിവ് പൂജّം ൈമനസ് cf cf 
മൂؗിന് തുലّമാണ് ര؇് മൂ്ؗ, അതിനാൽ ഇേؚാൾ നമു്ׯ എസിയുെട ചരിവും എബിയുെട ചരിവും ഉ؇്, 
അതിനാൽ ഈ ര؇് വരികൾ്ׯ നമു്ׯ ര؇് ഉ؇് ന്െറ വിവര ചരിവ് അറിയാം, ഈ േപായിന്റ ്s ac c 
ൈമനസ് ര؇് ْതീയിലൂെട കടؗുേപാകുؗു, എؗ േരഖയ്്ׯ വീ؇ും ന്െറ ചരിവ് അറിയാം, ഈ ab ab 
േരഖ അ؀് ൈമനസ് ഒ്ؗ എؗ േപായിന്റിലൂെട കടؗുേപാകുؗു, അതിനാൽ ഈ ര؇് വരിയുെടയും b 
സമവാകّം കെ؇ു؋ക. അ؀് ചരിവുتതും സി ൈമനസ് ര؇് മൂ്ؗ എؗതിലൂെട 
കടؗുേപാകുؗതുമായ എസിയുെട സമവാകّ؋ിന്െറ സമവാകّം, അതിനാൽ ൈമനസ് മൂ്ؗ അ؀് y 

 ിന് തുലّമാണ്, ഇത് x x y؋സ് 13 പൂജّ؛ ത് 5 ൈമനസ്ؗുׯസ് ടു തുലّമാണ്, ഇത് സൂചിؚി؛
സമവാകّം ഒ്ؗ എ്ؗ പറയുക . മൂ്ؗ , ബി അ؀് ൈമനസ് ഒ്ؗ , അതിനാൽ ؛സ് ഒ്ؗ ര؇് മൂ്ؗ y x 
ൈമനസ് അ؀് എؗിവയ്്ׯ തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് മൂ്ؗ ؛സ് മൂ്ؗ 2 ൈമനസ് 10 2 ൈമനസ് y x x 

ൈമനസ് പതിമൂ്ؗ പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് സമവാകّം ര؇ാമേ؋താണ്, അതിൽ 3 y 
നി്ؗ ഒؗും ര؇ും അ؀് ൈമനസ് ؛സ് പതിമൂ്ؗ പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്, ഇത് സൂചിؚിؗുׯത് x y y 
എؗത് 5 ؛സ് 13 െയ 5 ؛സ് 13 ന് തുലّമാണ്, ര؇ിൽ ര؇് ൈമനസ് മൂ്ؗ അ؛ ؀്സ് പതിമൂ്ؗ x x x x 
ൈമനസ് പതിമൂ്ؗ പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ് ഇത് ൈമനസ് പതിന؀് അ׹െന ൈമനസ് പതിമൂ്ؗ ഉം x x 
ൈമനസ് അ؋آിര؇ും പൂജّ؋ിന് തുലّമായാൽ തുലّമാണ് ൈമനസ് നാലിേല്ׯ , എؗത് അ؀്x y 

 സ് പതിമൂ്ؗ എؗത് ൈമനസ് 7 ന് x؛ ൈമനസ് നാല് സ് പതിമൂؗിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ അ؀്؛
തുലّമാണ് മൂؗാം ശീർഷകം ഒരു ൈമനസ് നാല് ൈമനസ് ഏഴ് ഉ؋രം മെئാരു ْപٍ٠ം എؗ p 
േപായിന്റിലൂെട ഒരു േനർേരഖ വരയ്ുؗുׯ, അത് വിഭജിുؗുׯ േപായിന്റിെല ര؇് ൈമനസ് q x 
ْതീ്ׯ തുലّമായ എؗ േനർേരഖ എؗ ബിؕുവിൽ എؗ േനർേരഖയുെട ചരിവ് കെ؇ു؋ക, y p q pq 

റൂ؂് ര؇ിന് തുലّമാണ് നൽകിയിരിؗുׯത്, അതിനാൽ ഈ ْപശ് ന؋ിൽ ഈ മൂ്ؗ വിവര׹ളും pq 
നൽകിയിരിുؗുׯ അതിനാൽ ഈ േപായിന്റിലൂെട േനർേരഖ വരയ്ുؗുׯ ഒ്ؗ പൂജّമാേണാ ഈ േരഖp 

ഈ േരഖ െയ ര؇് ൈമനസ് മൂ്ؗ ൽ വിഭജിുׯക ഒരു േനർേരഖയുെട ചരിവ് കെ؇ു؋ക pq y x q pq 
റൂ؂് ര؇ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ നൽകിയിരിؗുׯ േരഖയുെട സമവാകّം നൽകിയിت؂ു pq 

േരഖയുെട സമവാകّം ര؇് ന് തുലّമാണ് ൈമനസ് മൂ്ؗ അതിനാൽ ഈ േപായിന്റ ് ആൽഫ x q 
ബീئയ്്ׯ തുലّമായിരിׯെ؂, ആൽഫ ബീئയ്്ׯ തുലّമായിരിׯെ؂, കാരണം ഈ േപായിന്റ് ഈ q q 
വരിയിൽ ര؇് ൈമനസ് മൂؗിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ യിൽ കിടؗുׯത് ര؇് ൈമനസ് y x y q x 
മൂ്ؗ ആണ് അതിനാൽ ബീئ ആണ് ര؇് ആൽഫ ൈമനസ് മൂؗിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ എؗത് q 
ആൽഫയ്ുׯം ര؇് ആൽഫ മിനു؋ിനും തുലّമാണ് മൂ്ؗ ഇേؚാൾ ഈ ര؇് വരികൾׯിടയിലുت s 
ദൂരം ഈ ര؇് േപായിന്റ് റൂ؂് ര؇് ആണ്, അതിനാൽ േചാദّം ْപകാരം റൂ؂് ര؇ിന് തുലّമാണ്, pq pq 
അതിനാൽ ഇത് 2 ന് തുലّമായ ചതുരെ؋ സൂചിؚിുؗുׯ, ഇത് സൂചിؚിുؗുׯ ആൽഫ ൈമനസ് 1 pq 
മുഴുവൻ ചതുരവും ര؇് ആൽഫ ൈമനസ് മൂ്ؗ ൈമനസ് പൂജّം അർ،മാؗുׯത് പൂർ؉മാണ് ചതുരം 
ര؇ിന് തുലّമാണ് അതിനാൽ ആൽഫ ചതുരം ൈമനസ് ര؇് ആൽഫ ؛സ് വൺ ؛സ് നാല് ആൽഫ 
സ്കٔയർ ൈമനസ് പْؓ؇് ആൽഫ ؛സ് 9 2 ന് തുലّമാണ് ഇത് 5 ആൽഫ സ്കٔയർ ൈമനസ് 14 ആൽഫ 
 ആൽഫ സ്കٔയർ ൈമനസ് പതിനാല് ത് അ؀്ؗുׯസ് 10 ര؇് തുലّമാണ് ഇത് സൂചിؚി؛ സ് 1؛ സ് 9؛
ആൽഫ എ؂് പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ 5 ആൽഫ സ്കٔയർ ൈമനസ് 10 ആൽഫ ൈമനസ് 4 
ആൽഫ എ؂് പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്, അ؀് ആൽഫ ആൽഫ ൈമനസ് ര؇് ൈമനസ് നാല് ആൽഫ 
ൈമനസ് ര؇് പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്, അ؀് ആൽഫ ൈമനസ് നാല്, ആൽഫ ൈമനസ് ര؇് പൂജّ؋ിന് 
തുലّമാണ് അതിനാൽ ഇത് ആൽഫയ്്ׯ തുലّമാണ് നാലിൽ അ؀ിനും ആൽഫ ര؇ിനും തുലّമാണ് 
അതിനാൽ ബീئയ്്ׯ തുലّമാണ് ബീ2 ,ئ ആൽഫ ൈമനസ് 3 , ബീ2 ئ മുതൽ 4 വെര 5 ൈമനസ് ആൽഫ 3 
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അെ׸بിൽ ബീ2 ئ മുതൽ 2 ൈമനസ് 3 8 ൈമനസ് 15 ൈബ 5 അെ׸بിൽ ബീئ ൈമനസ് മൂ്ؗ, നാല് 
ൈമനസ് മൂ്ؗ ഒؗിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ബീئ ൈമനസ് ഏഴ് ൈബ ൈഫവിന് തുലّമാണ് 
അെ׸بിൽ ബീئ ഒؗിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ْപശ് നം േനർേരഖയുെട െകാടുമുടിയുെട ചരിവ് 
കെ؇ു؋ക എؗതാണ് ْപശ് നം ഈ േരഖയുെട ചരിവ് നമു്ׯ കെ؇േ؋؇തു؇് നമു്ׯ ര؇് pq pq 
േപായിന്റുകൾ ഉ؇്, അതായത് എؗത് നാലിന് അ؀് തുലّമാണ് ൈമനസ് ഏഴ് അ؀്, ൈഡസ് q y q 
എؗിവ നൽകിയിت؂ു വൺ പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ് , അതിനാൽ ന്െറ ചരിവ് ൈമനസ് 7 ൈബ 5 p pq 
ൈമനസ് 0 ന് 4 െകാ؇് 5 ൈമനസ് 1 ആണ് ൈമനസ് 7 ൈബ 5 നും ൈമനസ് ഒ്ؗ ൈബ ൈഫവ് ഏഴിനും 
തുലّമാണ് ഡാഷിന്െറ ചരിവ് ഒ്ؗ ൈമനസ് പൂജّം ര؇് ൈമനസ് ഒ്ؗ അ׹െന ഒ്ؗ ഒؗിന് തുലّം pq 
അതിനാൽ ഈ രീതിയിൽ നമു്ׯ ഈ ന്െറ ചരിവ് കെ؇؋ാം, അതിനാൽ നി׹ൾ pq 
പരിഹരിുׯേآാൾ നമു്ׯ ന്െറ ര؇് മൂലّം ലഭിുׯം അത് ഡാഷ് അതിനാൽ നമു്ׯ ചരിവ് ഉ؇്q q, q 

എؗിവയുെട മെئാരു ْപശ് നം, അതായത് േകാടാലിയും ൈമനസും ൈമനസ് ൈബ ؛സ് ൈമനസ് pq, pq 
സിയും പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്, അതിന്െറ വിُീٝർ؉ം ൽ ര؇് സ്കٔയർ ആണ്, അതിനാൽ ആദّം ab- c 
ഈ നാല് വരികൾ രൂപീകരിുؗുׯെവ്ؗ കാണിേׯ؇തു؇്. അതിനാൽ ഇത് a rhombus 
വിഭജിുׯേآാൾ നമു്ׯ നാല് സമവാകّ׹ൾ ലഭിുׯം, അതിനാൽ നൽകിയിരിؗുׯ സമവാകّം 
േകാടാലിയും ൈമനസ് ബി ൈവ ؛സ് ൈമനസ് സിയും 0 ന് തുലّമാണ് , അത് േകാടാലിയും ؛സ് സിയും 
തുലّമാണ് പൂജّം ആക് സ് ؛സ് ൈമനസ് സി, പൂജّം േകാടാലി ൈമനസ് ൈബ ؛സ് സി തുലّം 0 
േകാടാലി ൈമനസ് ൈമനസ് സി 0 ന് തുലّം, ഇത് സമവാകّം 1 ഇതാണ് സമവാകّം 2 ഇത് സമവാകّം 3, 
ഇത് സമവാകّം 4. അതിനാൽ 1, 2 എؗിവയിൽ നി്ؗ. അതിനാൽ 1, 2 എؗിവയിൽ എؗിവയുെട x, y 
ഗുണകം തുലّമാെണ്ؗ ഞ׹ൾ കാണുؗു, അതിനാൽ ഈ ര؇് വരികളും സമവാകّം മൂ്ؗ, നാല് 
എؗിവയിൽ സമാനമാണ് സമാؓരമായി ഞ׹ൾ വീ؇ും ന്െറ ഗുണകം കാണുؗു, തുലّമാണ്, x y 
അതിനാൽ ഇത് വീ؇ും സമാؓരമാണ്, അതിനാൽ ര؇് രൂപെؚടുؗ ചിْതം നി׹ൾ ഈ സമവാകّ 
ഇന്റർെസപ്്ئ േഫാം കുറയ്ുׯേآാൾ േജാടി സമാؓര േരഖകൾ വّװമായും ഒരു സമാؓര േരഖയാണ്, 
അതിനാൽ േകാടാലി ؛സ് ൈബ ؛സ് സി 0 ന് തുലّമായി െകാ؇് ൈമനസ് സി െകാ؇് െകാ؇് x y 
ൈമനസ് സി െകാ؇് ബി ൈമനസ് സി െകാ؇് ബി ഒരു േകാടാലി ؛സ് ൈമനസ് സി ആയി 
ْപകടിؚിׯാം 0 ന് തുലّമായത് െകാ؇് െകാ؇് ആയി ْപകടിؚിׯാം, 1 ൈമനസ് െകാ؇് x c x ax yc 
െകാ؇് െകാ؇് ْപകടിؚിׯാം . 0 ന് തുലّമായ ൈമനസ് എؗത് െകാ؇് െകാ؇് ഒരു ؛സ് b c x c y 
െകാ؇് ൈമനസ് െകാ؇് െകാ؇് ْപകടിؚിׯാം, അതിനാൽ ഈ വരിയിൽ ഇന്റർെസപ്്ئ y c b x 
ൈമനസ് ൈബ ൈമനസ് ൈബ ബി േനാുׯക ഈ നാല് വരികൾ ചിْതീകരിുׯക . c a c by b 
േറാംബസ് അതിനാൽ ഈ ചിْത؋ിൽ േറാംബസിന്െറ വّതّസ് ത ശװികൾ ഇവയാണ്, അതിനാൽ ഈ 
േറാംബസിന്െറ വിُീٝർ؉ം കെ؇؋ണെമ׸ിൽ, േറാംബസിന്െറ വിُീٝർ؉ം തുലّമാെണ്ؗ 
ഞ׹ൾׯറിയാം, അതിനാൽ ആദّം ഈ ബിഡിയുെട നീളം കെ؇ു؋ക ഈ ഡയഗണൽ ഈ 
ബിഡിഎൻഎ എസി അ׹െന എؗതിന് താെഴയുت റൂ؂ിന് തുലّമാണ് 0 ؛സ് െകാ؇് ؛സ് bd c v c 
െകാ؇് മുഴുവനായ ചതുരം ര؇് ൈബ ന് തുലّമാണ് മെئാരു ഡയഗണൽ തുലّമാണ് യുെട v c b ac c 
ഒരു ؛സ് ന് തുലّമാണ്, ഒരു സൂآർ؉ ചതുരം െകാ؇് ന് തുലّമാണ്, കൂടാെത േറാംബസിന്െറ c c 
വിُീٝർ؉ം െകാ؇് പൂജّം ര؇് ന് തുലّമാണ് പകുതി േല്ׯ േല്ׯ അർ،മാؗുׯത് c d 1 d 2 
പകുതി േല്ׯ പകുതി ര؇് ചതുരം വഴി അ׹െന അ׹െന നമു്ׯ േറാംബസിന്െറ bd ac , c 
വിُീٝർ؉ം കെ؇؋ാം വശ׹ളുെട സമവാകّം മുഴുവനും ഇത് േപാെല നൽകിയിരിുؗുׯ വളെര 
രസകരമായ ഒരു ْപٍ٠ം ചതുര؋ിന്െറ ര؇് വശ׹ൾ വരിയിൽ കിട؛ ുؗുׯസ് ഒരു ന് x y x pl 
തുലّമാണ് സമം ൈമനസ് ര؇ിന് അതിന്െറ വിُീٝർ؉ം കെ؇ു؋ക എؗതിനർ،ം ഈ ര؇് us y 
വരികളിൽ വശ׹ൾ എؗർ،ം എതിർ വശം കിടؗുׯ ചതുര؋ിന്െറ വിُീٝർ؉ം 
കെ؇േ؋؇തു؇്, കാരണം ഈ ര؇് വരികളും സമാؓര േരഖകളാെണ്ؗ ഞ׹ൾ കാണുؗു, കാരണം
അവ ന്െറ ഗുണകമാണ്, നി׹ൾ ആെണ׸ിൽ തുലّമാണ്. ഈ ര؇് സമാؓര േരഖകളുെട അകലം x y 
േനാൂׯ, വരികളുെട ؛സ് എؗ സമവാകّ؋ിന്െറ സമവാകّം തأിലുت ചതുര ദൂര؋ിന്െറ x y 
വശ؋ിന്െറ ൈദർഘّം ؛സ് ഒؗിന് തുലّവും ؛സ് ൈമനസ് 2 ന് തുലّവും ആയതിനാൽ ഒ്ؗ, x y x y 
ര؇് വരികളുെട ചരിവുകൾ തുലّമാണ് ൈമനസ് ഒؗിന് തുലّമായ ചരിവ്, അതിനാൽ ഈ ര؇് 
സമാؓര േരഖകൾׯിടയിലുت ദൂരം കെ؇ؗു؋തിന് വരികൾ സമാؓരമാണ് , സമാؓര േരഖകൾ 
തأിലുت ദൂരം േമാഡ് സി്ׯ തുലّമായ ര؇് ൈമനസ് സി ഒ്ؗ ചതുര؋ിന് കീഴിലുت റൂ؂് ْപകാരം 
ര؇് ൈമനസ് സി ഒ്ؗ ؛സ് ചതുര؋ിന് കീഴിലാെണ്ؗ നമു്ׯ അറിയാം, അതിനാൽ തؗിരിؗുׯ ba 
സമവാകّ؋ിൽ ഒ്ؗ തുലّമാണ് ൈമനസ് ഒ്ؗ, സി ര؇് എؗിവ ര؇ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ദൂരം c 

എؗത് ൈമനസ് സി 1 േമാഡ് സി 2 ൈമനസ് സി 1 ന് തുലّമാണ് ഒരു സ്കٔയർ ؛സ് സ്കٔയർ d c 2 v 
എؗത് േമാഡ് 2 ؛സ് 1 ന് തുലّമാണ്, 1 ചതുര؋ിന് താെഴയുت റൂ؛ ؂്സ് 1 ചതുരം അർ،മാؗുׯത് 3 
റൂ؂് ര؇് അ׹െന ദൂര؋ിന് തുലّമായ ചതുര؋ിന്െറ വശ׹ളുെട നീളം നൽകിയിരിؗുׯ സമാؓര 
േരഖകൾׯിടയിൽ മൂ്ؗ എؗത് റൂ؂് ര؇് െകാ؇് അർ،മാുؗുׯ, അതിനാൽ ചതുര؋ിന്െറ 
വിُീٝർ؉ം ചതുര؋ിന് തുലّമാണ്, അതായത് 3 റൂ؂് 2 ചതുരം എؗാൽ 9 ചതുരْശ യൂണിുئകൾ d s x 2 
, അതിനാൽ ഈ രീതിയിൽ 9 ചതുരْശ യൂണിുئകൾ, അതിനാൽ ഈ രീതിയിൽ നമു്ׯ വശ׹ൾ x 2 
എേؚാൾ കെ؇؋ാനാകും ഒരു ചതുര؋ിന്െറ ഏെത׸ിലും ര؇് സമാؓര േരഖകളിൽ 
നൽകിയിരിുؗുׯ, ര؇് സമാؓര േരഖകൾ ചതുര؋ിന്െറ വശ؋ിന്െറ നീള؋ിന് മെئാരു ْപٍ٠ം 
നൽകും, ര؇് േപായിന്റുകൾ തأിൽ േചരുؗ േരഖ ര؇് പൂജّവും ബി ْതീയും ആെണ׸ിൽ, ആ ര؇് 
വരികൾׯിടയിലുت ദൂരം ഞ׹ൾ കെ؇ുؗു؋ . എതിർ ഘടികാരദിശയിൽ തിരിؗുׯതിനാൽ 
പതിന؀് ഡിْഗി േകാണിൽ പുതിയ رാന്؋ േരഖയുെട സമവാകّം കെ؇ുؗു؋, ഈ 
േപായിന്റിലൂെട കടؗുേപാകുؗ ഒരു േരഖ ഞ׹ൾ നൽകിയി؂ു؇്, ഈ ബിؕുവിലൂെട 
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കടؗുേപാകുؗത് ര؇് പൂജّവും ബി ْതീയും ആണ് , നി׹ൾ ഈ േരഖെയ എതിർ ഘടികാരദിശയിൽ 
തിരിുׯേآാൾ അർ،മാؗുׯത് ഈ ദിശ ഏകേദശം 15 ഡിْഗി, അതിനാൽ പതിന؀് അവശി׹ذൾ 
ഞ׹ൾ ഈ േരഖെയ പതിന؀് ഡിْഗിയിൽ ഇതുേപാെല തിരിുؗുׯ, അതിനാൽ വരിയുെട പുതിയ 
 ,ാനം ഇതാണ്, ഈ ْഭമണം ഏകേദശം ഈ ബിؕുവാണ്, ഈ ْഭമണം ഏകേദശം ര؇് പൂജّമാണ്ر
അതായത് ഇത് പൂജّ؋ിൽ നി്ؗ ഞ׹ൾ ഇതുേപാെല തിരിുؗുׯ, അതിനാൽ ഈ േപായിന്റ് എ 
െചإിب മാുئക പേײ ബി േപായിന്റ് തീർ׺യായും മാറും , അേؚാൾ നأൾ േരഖയുെട പുതിയ 
 അതിനാൽ x , െ؂ׯഉ؇ാ ئത؇ിൽ ആംഗിൾ തീു׺ണം, േരഖ അ؋؇ിന്െറ സമവാകّം കെ؋ാനر
േരഖ ടാൻ തീئയ്്ׯ തുലّമാണ് , കൂടാെത ഈ േരഖ ര؇് ബിؕുകളിലൂെട കടؗുേപാകുؗത് വരയുെട 
ചരിവ് ആെണؗും നമുׯറിയാം . ര؇് ൈമനസ് ഒ്ؗ ര؇് ൈമനസ് ഒ്ؗ അ׹െന ഒ്ؗ ൈമനസ്y yx x 
പൂജّം മൂ്ؗ ൈമനസ് ര؇് പ്؋ തീئയ്്ׯ തുലّമാണ്, ഇത് ടാൻ തീئെയ സൂചിؚിുؗുׯ, അതായത് 1045 
ഡിْഗി്ׯ തുലّമായ ടാൻ തീئ ഇത് 45 ഡിْഗി്ׯ തുലّമായ തീئെയ സൂചിؚിുؗുׯ, ഇേؚാൾ ഈ േരഖ 
ഏകേദശം 15 ഡിْഗി കറുؗു׹. േരഖയുെട പുതിയ رാനം ആംഗിൾ തീئയും പതിന؀് ഡിْഗിയും 
ആׯി മാുئം, അ׹െന േരഖ എതിർ ഘടികാരദിശയിൽ ഏകേദശം ര؇് പൂജّം കറു׹േآാൾ പുതിയ 
 സ് 15 ഡിْഗി 60 x؛ ത؇ും 15 ഡിْഗിയും എؗതിനർ،ം 45 ഡിْഗിു׺തുലّമായ അ ׯയ്്ئതീ , ؋ാന്ر
ഡിْഗി്ׯ തുലّമാണ് അതിനാൽ ചരിവ് പുതിയ رാനتു؋ വരി, റൂ؂് മൂؗിന് തുലّമായ പ്؋ 
അറുപത് ഡിْഗി്ׯ തുലّമാണ്, അതിനാൽ ചരിവ് റൂ؂് 3 ഉت േരഖയുെട സമവാകّം, േപായിന്റ ്എ മുതൽ 
പൂജّം വെര കടؗുേപാകുക, അ׹െന ൈമനസ് പൂജّം റൂ؂ിന് തുലّം ൈമനസ് ര؇് , അതിനാൽ y x y 
എؗത് റൂ؂് മൂ്ؗ ൈമനസിന് തുലّമാണ് ൈമനസ് ര؇് റൂ؂് പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്, x y thr ee 
അതിനാൽ ഇത് ഈ േരഖയുെട സമവാകّമാണ് ര؇് പൂജّം േപായിന്റിൽ ഏകേദശം പതിന؀് ഡിْഗി 
തിരി؁ത് ഇേؚാൾ മെئാരു ْപശ് നമാണ് ْതിേകാണ؋ിന്െറ ഇം׷؇ിന്െറ ൈബെസക് ടറിന്െറ abc 
സമവാകّം കെ؇ؗു؋ത്, അതിന്െറ ലംബ׹ൾ നാല് മൂ്ؗ പൂജّം പൂജّവും ര؇് മൂ്ؗ അതിനാൽ b c 
ഈ േകാണിന്െറ ലംബ׹ൾ നൽകിയിരിുؗുׯ, ഈ േകാണിന്െറ ൈബെസക് ടറിന്െറ സമവാകّം 
ഞ׹ൾ കെ؇േ؋؇തു؇്, അതിനാൽ ഞ׹ൾ ഈ പരസّം ഏത് േകാണിെന ൈബെസക്്ئ ആയി 
കെ؇؋ണം, അതിനാൽ ഏെത׸ിലും ْതിേകാണ؋ിൽ എബിസി എ്ؗ പറയുകയാെണ׸ിൽ വളെര 
ْപധാനെؚ؂ ഒരു േْപാؚർ؂ി പറയുെമ്ؗ ഞ׹ൾ്ׯ ഇതിനകം അറിയാം. പരസّം ആംഗിൾ 
ൈബെസക് ടർ ആെണ׸ിൽ ൈബ എസ് സി ബിഡി്ׯ തുലّമാണ്, ഇത് വളെര ْപധാനെؚ؂ ab 
േْപാؚർ؂ിയാണ് , അതിനാൽ ഏെത׸ിലും ْതിേകാണ؋ിൽ പരസّം ആംഗിൾ ൈബെസക് ടറാെണ׸ിൽ,
എബി ൈബ എസ് സി്ׯ തുലّമായത് ഡിസി്ׯ തുലّമാണ്, ഇത് നി׹ൾ ഇതിനകം ױാസിൽ പഠി׺ 
വളെര ْപധാനെؚ؂ സിؑാؓമാണ്. 10 അടിرാന ആനുപാതിക സിؑാؓം ഉപേയാഗിؗുׯതിലൂെട, ഈ
ആശയം ഉപേയാഗി്׺ നമു്ׯ ഈ േപായിന്റ ്കെ؇؋ാം d

ൈബ എؗതിന് തുലّമാണ് എؗാൽ ദൂരം, അ׹െന എؗത് 4 ചതുര؋ിന് തുലّമാണ് , 3So ab s ab ab 
ചതുരം എؗാൽ 25 എؗാൽ 5. എؗത് നാല് . ൈമനസ് ര؇് െസ സ്കٔയർ ؛സ് ْതീ ൈമനസ് ْതീ ac 
സ്കٔയർ ര؇് െസ്ׯ സമം സമചതുരം ര؇ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ൈബ ൈബ എസ് സി e bd dc 
ബിഡി്ׯ തുലّമാണ്, യുെട ന്െറ തുലّമാണ്, യുെട തുലّമാണ്, അ؀് ൈബ ര؇് dc ab ac ac ac 
ആണ്, അതിനാൽ ഇത് അ؀് ആണ്, ഇത് ര؇് ആണ് അതിനാൽ ഇേؚാൾ ഉപേയാഗിؗുׯതിലൂെട 
െസײൻ േഫാർമുല നമു്ׯ ഈ േപായിന്റ ്കെ؇؋ാം അതിനാൽ ഈ വരിയിൽ ഈ ബി പൂജّം d 
പൂജّം, ഇതാണ് േപായിന്റ ് ഇത് 5 ഇതാണ് 2, ഈ അ׹െന േപായിന്റ് ര؇് പൂജّ؋ിേല്؛ ׯസ് d c 2 3 d 
അ؀് 2 ൈബ 5 ؛സ് 2 3 മുതൽ 5 വെര 3 ؛സ് 2 േല്0 ׯ ൈബ 5 ؛സ് 2 അതായത് 10 ൈബ 7 ആണ്, ഇത് 15 
ൈബ 7 ആണ് , ഈ ൈബെസعറٚിന്െറ സമവാകّം നأൾ കെ؇؋ണം, ഇത് നാല് മൂ്ؗ ആയി a 
നൽകിയിരിുؗുׯ, അതിനാൽ പരസّ؋ിന്െറ പരസّ സമവാകّ؋ിന്െറ പരസّ സമവാകّം y 
ൈമനസ് ആണ് ൈമനസ് മൂ്ؗ 15 ന് 7 ൈമനസ് 3 ന് 10 ൈബ 7 ൈമനസ് 4 ഇത് പരസّ؋ിന്െറ y 
ചരിവാണ്, ഇത് ൈമനസ് നാല് ആണ്, അതിനാൽ ഇത് ൈമനസ് മൂ്ؗ സൂചിؚിുؗുׯ, അതിനാൽ x y 
നി׹ൾ ഇത് ലളിതമാുׯേآാൾ 21 6 െകാ؇് 7 ഉം ൈമനസ് 6 െകാ؇് 7 ഉം ൈമനസും 8 ൈബ 7 
അതിനാൽ ഇത് 6 ൈബ 8 അർ،മാؗുׯത് ൈമനസ് 18 ആണ്, അതിനാൽ നമു്1 ׯ ൈബ 3 ആണ്, s 
അതിനാൽ ഇത് 1 ൈമനസ് 4 ആണ് , 3 ൈമനസ് 9 ൈമനസ് 4 ന് തുലّമാണ്, ഇത് by 3 x y x 
സൂചിؚിؗുׯത് ൈമനസ് 3 ؛സ് 5 പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ് അതിനാൽ ഈ രീതിയിൽ നി׹ൾ്ׯ x y 

എؗ സമവാകّം കെ؇؋ാം അെ׸بിൽ ഇേؚാൾ ഇത് വളെര നب ْപശ് നമാണ് ഒ്ؗ എؗ bisect p 
ബിؕുവിലൂെട കടؗുേപാകുؗ ഒരു ْപകാശകിരണം എؗ ബിؕുവിെല അ؋ײിൽ a x 
ْപതിഫലിുׯകയും അ؀് മൂ്ؗ എؗ ബിؕുവിലൂെട ْപതിഫലിؗുׯ പാസുകൾ ഈ അײം ഒരു q a x 
േകാർഡിേന്ئ കെ؇ു؋െമ്ؗ കരുതുക . ഈ േരഖ ഈ ബിؕുവിൽ അടിുׯേآാൾ ഈ കിരണെ؋ 
ക؉ാടിയായി കണׯാׯാം, ഈ ബിؕു ْപതിഫലിുׯകയും ഈ േപായിന്റിലൂെട കടؗുേപാകുേآാൾa 

അ؀് മൂ്ؗ ഇത് അ؀് മൂ്ؗ ആകെ؂, ഈ ْപതിഫലി׺ കിരണെ؋ ْപതിഫലിؚി׺ മാ٧്ع q q ray aq 
ആംഗിൾ തീئയും അײേ؋ാടുകൂടിയ ഈ േകാണും മാറുؗു 90 ഡിْഗി ഈ മുഴുവൻ ആംഗിളും 90 x-
ഡിْഗിയാണ്, അതിനാൽ ഈ േറ എപി അ׹െന േറ എപി മാ٧്ع അതിനാൽ ടാൻ തീئയ്്ׯ തുലّമായ 
എകّൂ ചരിവിന്െറ ചരിവ് ഇേؚാൾ എപി മാ٧്ع ആംഗിൾ ൈപ ൈമനസ് തീئ അു׺ത؇ുتതാണ് x x 
അു׺ത؇് അ׹െന ന്െറ ചരിവ് ൈമനസ് തീئയുെട 10 ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ൈമനസ് ap pi pi 
തീئയുെട 10 എؗത് ൈമനസ് ടാൻ തീئ എؗാണ് അർ،മാؗുׯത് , അതിനാൽ ഇതിന്െറ ഒരു 
കّൂബിന്െറ ചരിവും ന്െറ ഈ ചരിവിന്െറ ചരിവും ടാൻ തീئയും ന്െറ ചരിവ് ൈമനസ് ടാൻ aq ap f 
തീئയും ആണ്. ന്െറ ചരിവ് ബؖമുتത് ന്െറ ൈമനസ് ചരിവിന് തുലّമാണ്, ഇത് 3 ൈമനസ് aq ap 
സൂചിؚി0 ുؗുׯ ൈമനസ് ൈമനസ് 2 ൈമനസ് 0 ൈബ 1 ൈമനസ് ഇത് സൂചിؚി1 3 ുؗുׯ phi a a 
ൈമനസ് ൈമനസ് 2 5 ൈമനസ് ആണ് ഇത് സൂചിؚിؗുׯത് 3 ൈമനസ് ൈമനസ് 10 ന് തുലّമാണ് a a 3a 
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 എؗത് പതിമൂؗിന് തുലّമാണ്, 2a 5a a സ് ൈമനസ് എؗത് ൈമനസ് പതിമൂؗിന് തുലّമാണ് അ؀്؛
അതിനാൽ എؗത് പതിമൂ്ؗ അ؀് െകാ؇് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ആവശّമുت േപായിന്റ് a aa 0 , 
അതായത് പതിമൂ്ؗ അ؀് പൂജّം , ഒരു അ؋ײിന്െറ ഇര؂ിയാണ് അ؋ײിൽ തടشെؚടുؗു؋ y x 
േനർേരഖയുെട സമവാകّം കെ؇ു؋ക. ഉ؍വ؋ിൽ നി്ؗ യൂണി്ئ ദൂര؋ിൽ, അതിനാൽ 
നൽകിയിരിؗുׯ ْപٍ٠ം ഈ ൈലൻ ക؂ർ അ؋ײിൽ ഇന്റർെസപ്്ئ മുറിു׺മാുؗുئ, ഇത് yx y 
അ؋ײിൽ ഉتതിന്െറ ഇര؂ിയാണ്, അതിനാൽ ഈ ൈലൻ ക؂് െചᅃٝാൽ ഇന്റർെസപ്്ئ x 
ഇന്റർെസപ്്ئ ര؇് ആയും ഇന്റർെസപ്്ئ ആയും ദൂരവും പറയുക. ഉ؍വ؋ിൽ നിؗുت ഈ േരഖ y a 
ഒؗാണ്, അതിനാൽ ഇത് ഒരു അർ،ം ര؇് ഒരു പൂജّമാെണؗും ഇത് പൂജّം ഇത് ആെണؗും a b 
പറയുക, അതിനാൽ വരിയുെട സമവാകّം ര؇് ؛സ് ആകെ؂, ഇന്റർെസപ്2 ്ئ ആണ്, x a y x yy 
ഇന്റർെസപ്്ئ ആണ് അതിനാൽ ഇത് സൂചിؚിؗുׯത് ؛സ് 2 എؗത് 2 ന് തുലّമാണ് ഇത് a x y a 
സൂചിؚിؗുׯത് ؛സ് 2 ൈമനസ് 2 എؗത് 0 ന് തുലّമാണ് േരഖയുെട പײം ഇത് ഉ؍വ؋ിൽ x i a 
നി്ؗ ഒരു വരിയുെട ഒരു ദൂരമാണ്, അതിനാൽ പൂജّം ؛സ് ടു പൂജّം ൈമനസ് 2 ആׯി 1 ചതുര؋ിന് a 
താെഴയുت റൂ؛ ؂്സ് 2 ചതുരം 1 ന് തുലّമാണ്, ഇത് സൂചിؚിؗുׯത് ൈമനസ് ര؇് ൈബ റൂ؂് അ؀് s a 
ഒؗിന് തുലّമാണ് ഇത് സൂചിؚിؗുׯത് ര؇് എ ൈബ റൂ؂് അ؛ ؀്സ് ൈമനസ് ഒؗിന് തുലّമാണ്, 
അതിനാൽ ര؇് എ ؛സ് ൈമനസ് റൂ؂് അ؀് ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ എ ؛സ് ൈമനസ് റൂ؂് അ؀് 
ര؇ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ വരിയുെട സമവാകّം അതിനാൽ ആവശّമുت വരിയുെട സമവാകّം x 
 സ് 2y 2a x 2y x؛ 5 ന് 2 തുലّം ി റൂ؂്ׯസ് ൈമനസ് 2 ആ؛ സ് സമം؛ സ് ന് തുലّമാണ് അതിനർ،ം؛

 ഇനിയും നിരവധി 2 i ׯൾ്׹ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഞ؋പൂജّ അ؀് സ് ൈമനസ് റൂ؂്؛
ْപശ് ന׹ളു؇്, അതിനാൽ ഞ׹ൾ പരിഹരിׯാം നി׹ൾ ْപٍ٠ം ആസٔദിുׯം ശരി ഞ׹ൾ അടു؋ 
വിഷയം ചർ׺ െചുإം അടു؋ െസഷനിൽ നؕി 
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