
ശരി സുഹൃׯു؋െള ഇ്ؗ നأൾ ചർ׺ െചإാൻ േപാകുؗത് േനർേരഖയിെല വിവിധ ആശയ׹െള 
കുറി׺ാണ് നأൾ ചർ׺ െചᅃٝിت؂ുത് . അു׺ത؇ിന് ഇടയിൽ തടشെؚ؂ േരഖയുെട ഭാഗം ഈ േപായിന്റ് 
െകാ؇് അ؀് എؗ അനുപാത؋ിൽ ആؓരികമായി വിഭജി׺ിരിുؗുׯ, അതിനാൽ ഇവിെട നമു്ׯ 
ഈ ْപٍ؋٠ിന്െറ ചിْതം ഉ؇്, ഈ േപായിന്റിലൂെട കടؗുേപാകുؗ ഈ േരഖയുെട സമവാകّം ab p 
ൈമനസ് നാല് മൂ്ؗ കെ؇േ؋؇തു؇്. ഈ േപായിന്റ ് ഈ എബിെയ അ؀് എؗ അനുപാത؋ിൽ p 
വിഭജിുؗുׯ, അതിനാൽ ആദّം ബിയും േപായിന്റും െസײൻ േഫാർമുല ഉപേയാഗി്׺ ഞ׹ൾ a 
കെ؇ുؗു؋, ഈ േപായിന്റ് ഈ എബിെയ ആؓരികമായി വിഭജി׺ാൽ ൈമനസ് നാല് 3 ന് തുലّമായ p 
 ആണ്, അതിനാൽ ഇത് മൂ്ؗ a a സ് ْതീ, അതിനാൽ ഇത് മൂ്ؗ ൈബ എ؂്؛ ൈബ 5 0 ׯസ് ആയി. 5 േല്؛
എؗത് ൈമനസ് 32 ന് തുലّമാണ്, ഇത് സൂചിؚിുؗുׯ എؗത് ൈമനസ് 32 ന് 3 ന് തുലّമാണ്, ഇത് 3 a 
എؗത് 5-േല്ׯ േല്3 ׯ-േല്0 ׯ-ൽ 5 ؛സ് 3- ന് തുലّമാണ് അതിനാൽ ഇത് അ؀് ബി ഇകٔെയ b-
സൂചിؚിുؗുׯ മുതൽ ഇരുപ؋ിനാല് വെര ഇത് സൂചിؚിؗുׯത് എؗത് ഇരുപ؋ിനാലിന് അ؀് l b 
ആണ് 0 24 ന് 5 ന് തുലّമാണ്. അതിനാൽ േരഖയുെട സമവാകّം ൈമനസ് മുؚ؋ി ര؇ിൽ മൂ്ؗ ab x 
 ിy x؋തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് മൂ്ؗ ൈബ ൈമനസ് മുؚ അ؀് ിനാല് അ؀്؋സ് െകാ؇് ഇരുപ؛
ര؇് ؛സ് അ؀് ഇരുപ؋ിനാല് ഒؗിന് തുലّമാണ് ഇത് ഇേؚാൾ എടുുׯക അെ׸بിൽ നമു്ׯ y lcm 
മൂ്ؗ നാല് ൈമനസ് അ؀് മൂ്ؗ എ്ؗ എഴുതാം ൈമനസ് എ؂്, അതിനാൽ ഇത് ഒآത് ൈമനസ് x y x 
ഇരുപത് പْؓ؇്, ൈമനസ് 8 ന് തുലّമാണ്, ഇത് 9 ൈമനസ് 20 ൈമനസ് 96 ന് തുലّമാണ് ഇത് y x y 
സൂചിؚിؗുׯത് 9 ൈമനസ് ഇരുപത് ؛സ് പൂജّ؋ിന് തുലّമായ െതാ؉ൂئി ആറ് വരിയുെട x y 
ആവശّമായ ഒരു സമവാകّമാണ്, അതിനാൽ ഇതുവഴി കടؗുേപാകുؗ അെ׸بിൽ ഇന്റർെസപ്്ئ, x y 
ഇന്റർെസപ്്ئ എؗിവ ഉ؇ാؗുׯ ഏത് വരിയും നമു്ׯ കെ؇؋ാനാകും , ഈ േരഖയ്്ׯ കുറ്׺ 
േപായിന്റ് നൽകിയിരിുؗുׯ. െസײൻ േഫാർമുല ഉപേയാഗി്׺ വരിയുെട സമവാകّം കെ؇ു؋ക, 
ഇേؚാൾ നമു്ׯ മെئാരു ْപശ് നമു؇്, അത് മൂലّ׹ൾ കെ؇ു؋ക എؗതാണ് േരഖ ൈമനസ് o f k k 
മൂ്ؗ ൈമനസ് നാല് ൈമനസ് സ്കٔയർ ؛സ് സ്കٔയർ ൈമനസ് ഏഴ് ؛സ് ആറ് പൂജّ؋ിന് x k y k k 
തുലّമാണ് ആദّം അ؋ײിന് സമാؓരമായ ര؇് അ؋ײിന് സമാؓരമാണ്, മൂؗാമേ؋ത് x y 
ഉ؍വ؋ിലൂെട കടؗുേപാകുേآാൾ അ؋ײിന് സമാؓരമായിരിുׯേآാൾ അײം എؗാൽ x x 
പൂജّ؋ിന് തുലّമായ ന്െറ ഗുണകം എؓാണ് അർ،മാؗുׯത് അ؋ײിന് സമാؓരമായ ആദّ x x 
േകസ് അ؋ײിന് സമാؓരമായി ന്െറ ഗുണകം 0 ന് തുലّമാണ്, ഇത് സൂചിؚിുؗുׯ ൈമനസ് 3 0x x k 
ന് തുലّമാണ്, ഇത് സൂചിؚിുؗുׯ എؗത് ഇേؚാൾ തുലّമാണ് േചാദّം ന് തുലّമാണ്, കാരണം k x 0 x 
അ؋ײിന് സമാؓരമായ േരഖ പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്, അതുെകാ؇ാണ് ന്െറ ഗുണകം പൂജّ؋ിന് x 
തുലّമാണ് അെ׸بിൽ നി׹ൾ്ׯ നിർവചി׺ി؂ിب എ്ؗ പറയാം, അതായത് യുെട ഗുണകം പൂജّ؋ിന്y 
തുലّമായിരിׯണം, അതിനാൽ ഇത് പൂജّ؋ിന് തുലّമായ യുെട ഗുണകെ؋ സൂചിؚിുؗുׯ y 
അതിനാൽ പൂജّ؋ിന് തുലّമായ യുെട ഗുണകം എؗാൽ പൂജّ؋ിന് തുലّമായ നാല് ൈമനസ് െക y 
ചതുരം പൂജّ؋ിന് തുലّമായ നാല് ൈമനസ് െക ചതുരെ؋ സൂചിؚിുؗുׯ. ഇത് ചതുരം k e 
സൂചിؚിുؗുׯ കٔാൽ േഫാർ േഫാർ, അതായത് എؗത് ؛സ് ൈമനസ് മൂؗിൽ ര؇് പാസുകൾ k 
ഒറിജിനിലൂെട കടؗുേപാകുؗുേവാ അേതാ അ׹െനയാേണാ ഏെത׸ിലും വരി ഉ؍വ؋ിലൂെട 
കടؗുേപാകുؗത്, ൈലൻ ഇതുേപാെലയായിരിׯണം അർ،മാؗുׯത് അതിന്െറ ന് തുലّമാണ്, c 0 
നി׹ൾ എടുുׯേآാൾ ؛സിന് തുലّമാണ്. അതിനാൽ േരഖ ഉ؍വ؋ിലൂെട y mx c 
കടؗുേപാകുؗുെവ׸ിൽ പൂജّ؋ിന് തുലّമായിരിׯണം, അതിനർ،ം ന് തുലّമായിരിׯണം, c c 0 
അതായത് 0 ന് തുലّം സ്കٔയർ ൈമനസ് 7 ؛സ് 6 0 ന് തുലّമാണ്, ഇത് സൂചിؚിുؗുׯ സ്കٔയർ k k k 
ൈമനസ് ആറ് ൈമനസ് ؛സ് ആറ് പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ് അതിനാൽ ഇത് സൂചിؚിുؗുׯ k k k 
ൈമനസ് 6 0 ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് ൈമനസ് 1 മുതൽ ൈമനസ് 6 വെര പൂജّ؋ിന് k k 
തുലّമാണ്, ഇത് എؗത് ഒേؗാ ആേറാ തുലّമാെണ്ؗ സൂചിؚിുؗുׯ , അതിനാൽ ഈ ര؇് മൂലّ േരഖk 
ഉ؍വ؋ിലൂെടയാണ് കടؗുേപാകുؗത്, അതിനാൽ നമു്ׯ വിവിധ അവرകൾ ചർ׺െചإാം. സമദൂര 
ഐേസാസിലിസ് വലത് ْതിേകാണ ْതിേകാണ؋ിന്െറ ഒരു വശ؋ിന്െറ സമവാകّം കെ؇ു؋ക 
എؗതാണ് ْപٍ٠ം നമു്ׯ നൽകിയത് ൈഹേؚാെടൻസിന്െറ സമവാകّം നൽകി എതിർ 
ലംബ׹ളുെടയും വശ؋ിന്െറയും േകാർഡിേന45 ്ئ ഡിْഗിയാണ് , കാരണം വലത് േകാണും വലത് 
േകാണും ആയതിനാൽ ഇത് ന്െറ  ഡിْഗി ചരിവാണ് മീئർ വെര ഈ ൈലൻ എസിയും എബി മാക് സ് ab 45
ആംഗിളും 45 ഡിْഗി അ׹െന പ്؋ നാൽؚ؋ിയ؀് ഡിْഗി േമാഡ് ൈമനസ് ഒ്ؗ 1 ؛സ് ന് m m mm 1 
തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് 1 എؗത് ൈമനസ് ൈമനസ് ْതീ ൈബ േഫാർ ൈബ വൺ ؛സ് മീ ൈമനസ് m 
ْതീ ൈബ േഫാർ എؗതിന് തുലّമാണ്. അതിനാൽ നമു്ׯ ഇത് 4 മീ ൈമനസ് ؛സ് 3 ൈബ 4 ന് നാല് 
ൈമനസ് മൂ്ؗ മീ ൈബ േഫാർ റ്ؐ െചإാൻ തുലّമാണ് എ്ؗ എഴുതാം, അതിനാൽ ഒ്ؗ 4 മീ ؛സ് 3 നും 4 
ൈമനസ് 3 മീئറിനും തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് 4 മീ ؛സ് 3 ന് നാല് ൈമനസ് മൂ്ؗ മീ തുലّമാണ് ؛സ് 
ൈമനസ് വ؉ിേല്ׯ, അതിനാൽ ഇത് സൂചിؚിؗുׯത് നാല് മീ ؛സ് മൂ്ؗ എؗത് നാല് ൈമനസ് മൂ്ؗ 
മീئറിന് തുലّമാണ് അെ׸بിൽ നാല് മീ ؛സ് മൂ്ؗ എؗത് ൈമനസ് നാല് ؛സ് മൂ്ؗ മീئറിന് തുലّമാണ്, 
അതിനാൽ ഏഴ് മീئർ എؗത് ഒؗിന് തുലّമാണ് അെ׸بിൽ എؗത് ൈമനസ് ഏഴിന് തുലّമാണ്, m 
അതിനാൽ ഇത് സൂചിؚിുؗുׯ ഈ ബിؕുവിലൂെട കടؗുേപാകുؗ ര؇് സമവാകّ׹ളു؇് ര؇് m c 
ര؇് അ׹െന ചരിവുت േരഖയുെട ഒؗു മുതൽ ഏഴ് ൈമനസ് 2 ന് തുലّം 1 ൈബ 7 eq uation m y x 
ൈമനസ് 2, അതിനാൽ ഇത് സൂചിؚി7 ുؗുׯ ൈമനസ് 14 ൈമനസ് ര؇് , ൈമനസ് ഏഴ് ؛സ് y x x y 
പْؓ؇് പൂജّം വീ؇ും സമവാകّം ചരിവ് ൈമനസ് ഏഴിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ൈമനസ് 2 m y 
ൈമനസ് 7 ൈമനസ് 2 ന് തുലّമാണ്, ഇത് സൂചിؚിؗുׯത് ൈമനസ് 2 ൈമനസ് ഏഴ് ؛സ് x y x 
പതിനാലിന് തുലّമാണ് അതിനാൽ ഏഴ് ؛സ് ൈമനസ് പതിനാറ് പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്, x y, 
അതിനാൽ ഇവയാണ് വരിയുെട ര؇് സമവാകّ׹ൾ അതായത് നമു്ׯ ഉം ഉം ഉ؇്, ഒരു ac a b 
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ചതുര؋ിന്െറ ഒരു ഡയഗണൽ വരിയിൽ എ؂് ൈമനസ് പതിന؀് പൂജّ؋ിന് തുലّമാെണ׸ിൽ x y 
അതിന്െറ ഒരു ശീർഷകം ഒ്ؗ ര؇് ആെണ׸ിൽ, ഈ ശീർഷെ؋ കടؗുേപാകുؗ ചതുര؋ിന്െറ 
വശ׹ളുെട സമവാകّം കെ؇ു؋ക. ْപശ് നം ഞ׹ൾ ചർ׺ െചᅃٝ ഈ ْപശ് നം േപാെലയാണ്, അതിനാൽ 
ഇവിെട ഈ വരി ഇത് വിപരീത ശീർഷേ؋ാടുകൂടിയ ൈഹേؚാെടനസ് ആണ് നൽകിയിരിؗുׯത്, a 
അതിനാൽ നമു്ׯ ഈ ْപٍ٠ം പരിഹരിׯാം അതിനാൽ നമു്ׯ കെ؇؋ാം അതിനാൽ ഡയഗണലിന്െറ 
ചരിവ് എ؂ിന് പതിന؀ിന് തുലّവും വശ؋ിന്െറ ചരിവ് ന് തുലّവുമാണ് അ׹െന പ്؋ AB m 
നാൽؚ؋ിയ؀് ഡിْഗി എؓുെകാ؇് ഇത് പ്؋ നാ؋١يിയ؀് ഡിْഗിയാണ്, കാരണം നി׹ൾׯറിയാം 
ചതുര؋ിന്െറ േകാൺ െതാ؉ൂറ് ഡിْഗിയും ഡയഗണൽ േകാൺ ൈബെസക് ടറും ആയതിനാൽ ഇത് 45 
ഡിْഗിയാണ്, അതിനാൽ 1045 ഡിْഗി വീ؇ും േമാഡ് ൈമനസ് ന് 1 ؛സ് ന് തുലّമാണ്, ഇത് m m 1 mm 1 m1
ആെണ്ؗ പറയുക, അതിനാൽ ഇത് 1 ൈമനസ് എ؂് മുതൽ പതിന؀് ഒ്ؗ വെര തുലّമാണ് ؛സ് മീ m 
മുതൽ എ؂് മുതൽ പതിന؀് വെര െമാ؋؋ിലുت േമാഡ്, അതിനാൽ ഇത് സൂചിؚിؗുׯത് ഒ്ؗ 
പതിന؀് മീئർ ൈമനസ് എ؂് പതിന؛ ؀്സ് ഇന؋ിന് തുലّമാണ് , അതിനാൽ പതിന؀് മീئർ 
ൈമനസ് എ؂് പതിന؛ ؀്സ് എ؂് മീئർ ؛സ് ൈമനസ് 1 ന് തുലّമാണ് അതിനാൽ ഇത് 15 മീئർ ൈമനസ് 8 
എؗത് 15 ന് തുലّമാണ് കൂടാെത 8 ൈമനസ് 8 എؗത് ൈമനസ് 15 ൈമനസ് 8 ആണ്, mr 15 m m 
അതിനാൽ ഇത് 7 എؗത് 23 ന് തുലّമാണ് അെ׸بിൽ ഇരുപ؋ി മൂ്ؗ എؗത് ൈമനസ് ഏഴിന് m m 
തുലّമാണ്, അതിനാൽ എؗത് ഇരുപ؋ി മൂ്ؗ 7 ന് തുലّമാണ് അെ׸بിൽ എؗത് ൈമനസ് ഏഴിന് m m 
തുലّമാണ് ചരിവുت ഒരു ചതുര؋ിന്െറ വശ؋ിന്െറ ഇരുപ؋ിമൂ്ؗ സമവാകّം ഇരുപ؋ിമൂ്ؗ m 
െകാ؇് 7 ന് തുലّമാണ് , ഒ്ؗ ര؇് ൈമനസ് ര؇് എؗത് ഇരുപ؋ി മൂ്ؗ െകാ؇് ഏഴ് ൈമനസ് 1 ന് y x 
തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് 7 ൈമനസ് 14 എؗത് 23 ൈമനസിന് തുലّമാണ് 23 അ׹െന ഇരുപ؋ി y x 
മൂ്ؗ ൈമനസ് ഏഴ് ഉം ൈമനസ് ഒآതും പൂജّ؋ിന് തുലّം വീ؇ും ചരിവുت ൈമനസ് ഏഴിന് x y m 
തുലّമായ വശ؋ിന്െറ സമവാകّം ഇരുപ؋ി മൂ്ؗ , ഒ്ؗ ര؇ിലൂെട കടؗുേപാകുؗത് ൈമനസ് y 
ര؇്, ൈമനസ് ഏഴ് ൈബ ഇരുപ؋ി മൂ്ؗ, ൈമനസ് ഒ്ؗ, ഇത് ൈമനസ് 46 ൈമനസ് ؛സ് 7 ന് x 23y 7x 
തുലّമാണ്. ഇത് സൂചിؚിؗുׯത് 7 ؛സ് 7 ന് 23 ൈമനസ് 53 തുലّമാണ്. ഈ രീതിയിൽ നമു്ׯ x y 
ൈസഡ് എബിയുെടയും പരസّ؋ിന്െറയും സമവാകّം കെ؇؋ാനാകും ഇേؚാൾ മെئാരു ْപٍ٠ം, 
ഇതാണ് ഏئവും രസകരമായ ْപٍ٠ം , േരഖയുെട െ؛യിൻ മിറർ സമവാകّമായി കണׯാׯിയാൽ, ൈലൻ 

 സ് ْതീ x y x y؛ .കു؋؇േപായിന്റ് മൂ്ؗ എ؂ിന്െറ ചിْതം കെ സ് ْതീ എؗിവയുമായി ബؖെؚ؂്؛
ഈ വരി ഏഴിന് തുലّമാണ്, ഈ വരി ഒരു ക؉ാടിയായി ഞ׹ൾ അനുമാനിുؗുׯ , ഇവിെട ഈ 
േപായിന്റ് മൂ്ؗ എ؂ിന് തുലّമാണ് നൽകിയിരിؗുׯത് , ഈ േപായിന്റിന്െറ ചിْതം കെ؇؋ണം p p 
ഈ േപായിന്റിന്െറ ചിْതം ന്െറ ചിْതം ആൽഫ ബീئയാണ്. ഈ ഈ േരഖെയ ൽ p 3 8 q pq n-
വിഭജിׯെ؂, ഈ േപായിന്റിെന ലംബ؋ിന്െറ കാൽ എ്ؗ വിളിുؗുׯ, അതിനാൽ നമു്ׯ ഈ ْപٍ٠ം n 
പലവിധ؋ിൽ പരിഹരിׯാൻ കഴിയും, എؗാൽ നമു്ׯ ഈ േപായിന്റ ്കെ؇؋ാൻ ْശമിׯാം n 
അതിനാൽ ന്െറ ചരിവിന്െറ ചരിവ് നൽകിയിരിؗുׯ വരി ൈമനസ് ഒ്ؗ എؗാണ് l 
അർ،മാؗുׯത്. പികٔിയുെട മൂ്ؗ ചരിവ്, അത് ന് ലംബമായി ൈമനസ് ൈമനസ് ഒؗിന് തുലّമാണ് l 

എؗത് മൂؗിന് തുലّമാണ്, കാരണം ഒؗിൽ നി്ؗ ര؇് േപാെലയുت ലംബ േരഖയുെട ചരിവ് ee m m 
ൈമനസ് ഒؗിന് തുലّമാെണ്ؗ ഞ׹ൾׯറിയാം, അതിനാൽ ലംബ േരഖയുെട ചരിവ് െനഗئീവ് 
പരُ١രവിരുؑമാണ്, ഇേؚാൾ ഈ േരഖയ്്ׯ ര؇് വിവര׹ളു؇് ചരിവ് മൂ്ؗ, മൂ്ؗ എ؂്. അതിനാൽ pq pq
േരഖയുെട സമവാകّം മൂ്ؗ ചരിവുتതും ലൂെട കടؗുേപാകുؗ എ؂് ൈമനസ് എ؂് മൂ്ؗ p 3 y x 
ൈമനസ് മൂ്ؗ ആണ് അതിനാൽ മൂ്ؗ ൈമനസ് ൈമനസ് ഒ്ؗ പൂജّം മൂ്ؗ ൈമനസ് ൈമനസ് x y , x y 
ഒ്ؗ പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് ആദّം പറയുക എؗ വരിയുെട സമവാകّം മൂ്ؗ x x y 
എؗത് ഏഴ് ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് സൂചിؚിؗുׯത് എؗത് ഏഴ് ൈമനസ് മൂ്ؗ പു؂് x y x 
എؗത് ഏഴ് ൈമനസ് മൂ്ؗ യ്്ׯ തുലّമാണ്, മൂ്ؗ ഏഴ് ൈമനസ് മൂ്ؗ ൈമനസ് ൈമനസ് ഒ്ؗ y y y 
പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് ഇരുപത് സൂചിؚിുؗുׯ ഒ്ؗ ൈമനസ് ഒآത് ൈമനസ് y y 
ൈമനസ് ഒ്ؗ പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ൈമനസ് പ്؛ ؋സ് ഇരുപത് പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്, y 
ഇത് സൂചിؚിؗുׯത് ര؇് തുലّമാണ്, അതിനാൽ എؗത് 7 ൈമനസ് 3 ൈമനസ് 3 ആയി 2 y x y 7 
എؗത് അർ،മാؗുׯത് ഏഴ് ൈമനസ് ആറ് ഒؗിന് തുലّമാണ് അതിനാൽ ലംബമായ ന്െറ n 
പാദ؋ിന്െറ േകാർഡിേന്ئ ഒ്ؗ ര؇് ആണ് ലംബമായ ഈ പാദ؋ിന്െറ േകാർഡിേന്ئ ഒ്ؗ ര؇് ആണ് 
ഇേؚാൾ ഈ ഈ യുെട മധّബിؕുവാണ്, ഇത് യുെട ഏെത׸ിലും മധّബിؕുവാണ്, അതായത് ഇത്n pq pq 

ആണ്, ഇത് ആണ് ആൽഫ ബീئ , എؗത് 3 8 ആണ്, ഈ േപായിന്റ ്1 2 ആണ്, ഇത് മധّബിؕു p qq p 
ആണ്. എؗത് ന്െറ മധّബിؕു ആയതിനാൽ ആൽഫ ؛സ് ْതീ ൈബ ടു ഒؗിന് തുലّമാണ്, ഇത് pq n pq 
ആൽഫ ؛സ് ْതീ ര؇് തുലّമാണ്, ഇത് സൂചിؚിؗുׯത് ആൽഫ ൈമനസ് വ؉ിന് തുലّമാണ് , ബീ؛ ئസ്
എ؂് ൈബ ടു ര؇ിന് തുലّമാണ്, ഇത് ബീ؛ ئസ് സൂചിؚിുؗുׯ എ؂് എؗത് നാലിന് തുലّമാണ്, 
അതിനാൽ ഇത് ൈമനസ് നാലിന് തുലّമായ ബീئെയ സൂചിؚിുؗുׯ, അതിനാൽ േപായിന്റ ് എ؂് p 3 
ഒരു വരിയുമായി ബؖെؚ؂് േപായിന്റ് എ؂ിന്െറ ചിْതം ؛സ് മൂ്ؗ ഏഴ് തുലّമാണ് ൈമനസ് p 3 x y q 
ഒ്ؗ ൈമനസ് നാല് മെئാരു രീതിയിൽ നമു്ׯ ഈ േപായിന്റിന്െറ ചിْതം കെ؇؋ാനും കഴിയും. ഈ pq
പറയുക, ഈ േരഖ മധّബിؕുവിൽ വിഭജിുؗുׯ, അതിനാൽ ആൽഫയുെടയും ബീئയുെടയും 
അടിرാന؋ിൽ ഈ ന്െറ മൂലّം കെ؇ു؋ക, ഈ സമവാകّ؋ിൽ ആ മൂലّം ഇടുക, നി׹ൾ്ׯ n 
ആൽഫയുെടയും ബീئയുെടയും മൂലّം ലഭിുׯം ഇേؚാൾ മെئാരു ْപٍ٠ം ْതിേകാണ؋ിന്െറ വിُീٝർ؉ം 
ഒരു േകാർഡിേന്ئ അു׺തേ؇ാടുകൂടിയ േരഖ 54 റൂ؂് 3 ചതുരْശ യൂണിുئം ലംബവുമാണ് ഉ؍വം മുതൽ 
േരഖ വെര വരയ്ؗുׯത് അു׺ത؇ിൽ 60 ഡിْഗി േകാണിെന ഉ؇ാുؗുׯ, േരഖയുെട സമവാകّം x 
കെ؇ു؋ക, ഈ ഈ വരിയുെട സമവാകّം കെ؇؋ണം ഈ അ؋ײിൽ ab ab ab x 
തടشെؚടു؋ിേയׯാം, അײം ഇത് എؗും ഇതാണ് എؗും പറയുؗു ഒരു േകാണിൽ നി്ؗ ഇത് y a, b 
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ഉ؍വം ഓബ് ആെണ്ؗ പറയുക , ഈ ْതിേകാണ ഓബിന്െറ വിُീٝർ؉ം അآത് നാല് റൂ؂് ആയി 
നൽകിയിരിുؗുׯ, ഓബ് ْതിേകാണ؋ിന്െറ മൂ്ؗ നൽകിയിരിؗുׯ വിُീٝർ؉ം അآത് നാല് റൂ؂് 
മൂ്ؗ ആണ് ഒ്ؗ അതിനാൽ ഇതിന്െറ േകാർഡിേന്ئ പൂജّമാണ്, ഈ ബിയുെട േകാർഡിേന്ئ പൂജّം ബി 
ആണ്, ഇേؚാൾ നമു്ׯ ര؇് വിവര׹ളു؇്, ഒരു രൂപീകരണ؋ിന് ര؇് വിവര׹ളു؇്, ഒരു 
രൂപവത്കരണ؋ിന് ലംബമായി അ؋ײിൽ നി്ؗ പരമാവധി ആംഗിൾ 60 ഡിْഗി, അതായത് ആൽഫx 
നൽകിയിരിുؗുׯ, അതിനാൽ നമു്ׯ ഈ ൈലൻ ഉപേയാഗിׯാം. സാധാരണ രൂപ؋ിലുت വരിയുെട 
സമവാകّം ؛സ് ൈസൻ ആൽഫ എؗതിന് തുലّമായത് ഉ؍വ؋ിൽ നി്ؗ x cos alpha y pp 
ലംബമായ നീളമാണ് അെ׸بിൽ ഉ؍വ؋ിൽ നി്ؗ ഈ വരിയുെട ദൂരം എ്ؗ പറയാം , അതിനാൽ ab 
ഇത് സൂചിؚിؗുׯത് ഡിْഗിയും ചിصവും അറുപത് ഡിْഗി തുലّമാണ്. ഇൻ 1 ൈബ 2 ؛സ്x cos 60 y x 

െയ റൂ؂് 3 ൈബ 2 ന് തുലّമായി ഇത് സൂചിؚിുؗുׯ െകാ؇് ര؇് ؛സ് െകാ؇് ര؇് െകാ؇് y x p y p 
ര؇് െകാ؇് മൂ്ؗ റൂ؂് ഒؗിന് തുലّമാണ് ഇത് ര؇ാമേ؋താണ്, അതിനാൽ ഒ്ؗ താരതമّം p 
െചുإേآാൾ താരതമّം െചുإക, ര؇ിന് ര؇് ന് തുലّവും ര؇് ന് തുലّവും ര؇് ന് തുലّവും p b p p 
ആയിരിുׯം മൂ്ؗ നൽകിയിരിؗുׯ ْതിേകാണ ഓബ് വിُീٝർ؉ം അ؋آിനാലിന് തുലّമാണ് റൂ؂് ْതീ 
സ്കٔയർ യൂണി്ئ , അതിനാൽ വലത് േകാണിന്െറ ْതിേകാണ؋ിന് പകുതി അടി؂؋ിൽ നി്ؗ 
ഉയര؋ിേലുׯം പകുതി മുതൽ ബിയിേല്ׯ അൻപ؋ിനാല് റൂ؂ിേലുׯം തുലّമാെണ്ؗ 
നി׹ൾׯറിയാം, അതിനാൽ ഇത് പകുതി 2 പി മുതൽ 2 പി വെര റൂ؂് 3 ന് തുലّമാണ് 52 റൂ؂് 3 ഇത് നാല് പി 
ടു പി സ്കٔയർ 54 മുതൽ 3 വെര തുലّമാണ്, ഇത് പി സ്കٔയർ 81 ന് തുലّമാെണ്ؗ സൂചിؚിുؗുׯ, ഇത് 
പി എؗത് ؛സ് ൈമനസ് 9 ؛സ് ൈമനസ് 9 േചാദّം സൂചിؚിുؗുׯ, അതിനാൽ ഈ സമവാകّ؋ിന് 
നമു്ׯ േരഖയുെട സമവാകّം കെ؇േ؋؇തു؇് . ലംബമായി അറിയെؚടുؗു, ഈ ആൽഫ 
അറിയെؚടുؗു, അതിനാൽ 60 ഡിْഗി്ׯ തുലّമായ ആൽഫയും ؛സ് ൈമനസ് 3 നും തുലّമായ p 
േരഖയുെട സമവാകّ؋ിന്െറ സമവാകّം ആൽഫ ؛സ് ൈസൻ ആൽഫ ന് തുലّമാണ്, ഇത് x cos y p 

ഡിْഗി ؛സ് ൈസൻ 60 സൂചിؚിുؗുׯ ഡിْഗി തുലّം 3 അെ׸بിൽ േകാസ് 60 ഡിْഗി ؛സ് x cos 60 y x 
ൈവ ൈസൻ അറുപത് ഡിْഗി ൈമനസ് മൂؗിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് സൂചിؚിുؗുׯ es x 
ഒؗായി ര؇് ؛സ് ആയി റൂ؂്  ൈബ  ന് തുലّമാണ് ആറ് പൂജّ؋ിന് തുലّമായ മെئാരു ْപശ് നം y 3 2 p 4 
ഒ്ؗ എؗ േരഖയിൽ നി്ؗ നാല് ൈമനസ് എؗ ബിؕുവിന്െറ ദൂരം കെ؇ു؋ക. ഈ വരിയുെട ഈ x y 
എൽ നൽകിയിരിؗുׯത് പൂജّ؋ിന് തുലّമായ നാല് ൈമനസ് ആണ് , ഈ േപായിന്റിൽ നി്ؗ ഈ x y 
േരഖയുെട ദൂരം നأൾ കെ؇؋ണം നാല് ഈ വരിയിൽ رിതി െചؗുإ ഒ്ؗ, ഈ േരഖ എ്ؗ p l 
പറയുക, ഇത് േകാണിെന മുؚ؋ിയ؀് ഡിْഗിയാുؗുׯ നൽകിയിരിؗുׯ േരഖയുെട 
സമവാകّ؋ിന്െറ അു׺ത؇ിന്െറ ചരിവിന്െറ േപാസിئീവ് ദിശ, നാല് ൈമനസ് എؗ വരിയുെട x x y 
സമവാകّം പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്, ഇതാണ് േരഖ പറയുക, ഇതാണ് സമവാകّം ഒ്ؗ , േരഖ ഒരു മാ٧്ع l l 
ആംഗിൾ ഒ്ؗ മുؚ؋ിയ؀് ഡിْഗി അു׺ത؇് േപാസിئീവ് ദിശയിൽ ഒؗിന്െറ ചരിവ് പെ؋ാ്ؗ x l 
മുؚ؋ിയ؀് ഡിْഗി്ׯ തുലّമാണ് , ഈ ലി്ׯ ഇേؚാൾ ൈമനസ് ഒ്ؗ എؗാണ് അർ،മാؗുׯത് ne 
ഞ׹ൾ്ׯ ര؇് വിവര׹ളു؇്, അതിന്െറ ചരിവ് ൈമനസ് വൺ ആണ്, ഈ ൈലൻ േപായിന്റ് ഒ്ؗ p 4 
വഴി കടؗുേപാകുؗു, അതിനാൽ ൈമനസ് 1 ന് തുലّമായ ചരിവുت ഒ്ؗ എؗ വരിയുെട m l 
സമവാകّം, ലൂെട കടؗുേപാകുؗത് ൈമനസ് 1 ന് ൈമനസ് 1 ൈമനസിന് തുലّമാണ് നാല് p 4 1 y x 
ഇത് സൂചിؚിؗുׯത് ൈമനസ് ഒ്ؗ ൈമനസ് ؛സ് േഫാർ, ؛സ് ൈമനസ് അ؀് പൂജّ؋ിന് y x x y 
തുലّമാണ്, ഇത് ൈലൻ ര؇് ആെണؗും ൈലൻ ഒ്ؗ പൂജّ؋ിന് തുലّമായ നാല് ൈമനസ് ൈലൻ x y 
ഒ്ؗ, അതിനാൽ ഇത് നാല് ന് തുലّമായ സൂചിؚിുؗുׯ സമം നാല് ആׯി കൂ؂ി 4 ൈമനസ് x y y x x x 
5 0 ന് തുലّം, അതിനാൽ ഇത് 5 തുലّം 5 സൂചിؚിുؗുׯ, അതിനാൽ ഇത് എؗത് ഒؗിന് തുലّമാണ്, x x y
നാലിന് തുലّമാണ്, അതായത് വിപരീത ബിؕു നമു്ׯ ഒؗായി ലഭിുׯം നാല് ഇേؚാൾ േചാദّം , q 
വരിയിൽ നി്ؗ പൂജّ؋ിന് തുലّമായ നാല് ൈമനസ് എؗ േരഖയിൽ നി്ؗ േപായിന്റ് േഫാർ x y p 
വ؉ിന്െറ ദൂരം കെ؇ു؋ക എؗതാണ്, അു׺ത؇ിന്െറ േപാസിئീവ് ദിശേയാടുകൂടിയ ഒരു x 
േകാണിെന മുؚ؋ിയ؀് ഡിْഗിയാുؗുׯ , അതിനർ،ം നأൾ ഈ േരഖയുെട ദൂരം കെ؇؋ണം 
എؗാണ്. ഈ വരിയിൽ നി്ؗ , ഈ തأിലുت ദൂരം ഞ׹ൾ കെ؇ുؗു؋, അതിനാൽ pq p 4 1 alo- 
ൽ നി്ؗ വരിയുെട ദൂരം േരഖ ഒ്ؗ ഒ്ؗ ആണ്, അതിനാൽ നാല് ൈമനസ് ഒരു l ng l pql pq pq 
സൂآർ؉ ചതുരവും ഒരു ൈമനസ് നാല് സൂآർ؉ ചതുരവും, അതായത് മൂ്ؗ ചതുരവും 3 ചതുരവും, 3 s 
റൂ؂് 2 യൂണി്ئ, അതിനാൽ ഈ േരഖയിൽ നി്ؗ ഈ േരഖയുെട ദൂരം ഇേؚാൾ ര؇് യൂണിുئകൾ ഉേ؇ാ, 
അതിനാൽ മൂ്ؗ ؛സ് ൈമനസ് ര؇് പൂജّം നും ര؇് ൈമനസ് മൂ്ؗ പൂജّ؋ിനും തുലّമായ x y px i 
ര؇് ൈമനസ് ൈമനസ് മൂ്ؗ പൂജّ؋ിനും തുലّമാെണ׸ിൽ യുെട മൂലّം നമു്ׯ മൂ്ؗ x y p 
സമവാകّ׹ൾ ഉتതിനാൽ യുെട മൂലّം കെ؇ു؋ക ൈലൻ നൽകിയിരിുؗുׯ , ഇവ മൂؗും p 
ഒേരസമയം ഒേര േപായിന്റിലൂെട കടؗുേപാകുؗ ഈ മൂ്ؗ വരികളും ഒേര ബിؕുവിലൂെട 
കടؗുേപാകുؗ വّതُّ ٝവരി മൂേؗാ അതിലധികേമാ വരികെള സമാؓര ൈദർഘّം എ്ؗ വിളിുؗുׯ
ഈ സി ൈലൻ ഈ േപായിന്റിലൂെട കടؗുേപാകുؗത് അേؚാൾ നأൾ മൂലّം കെ؇؋ണം അതിനാൽ
ഏെത׸ിലും മൂ്ؗ വരി പറയുകയാെണ׸ിൽ ؛സ് ؛സ് ഒ്ؗ പൂജّ؋ിന് തുലّം a one x b one y c a 

 ിന് തുലّം മൂ്ؗ two x b y c a three x plus b three y plus c؋സ് ര؇് പൂജّ؛ ്؇സ് ര؛
പൂജّ؋ിന് തുലّമാെണ׸ിൽ ഈ മൂ്ؗ വരികൾ ഈ ൈലനുകൾ ഒേരസമയം ആെണ׸ിൽ c a 1 b 1 c 

മൂ്ؗ പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ് , ഈ ഡിئർമിനന്റിന്െറ മൂലّം 1 a 2 b 2 c two a three b three c 
കെ؇േ؋؇ിവരുേآാൾ ഡിئർമിനന്റ് എؗറിയെؚടുؗ ഈ അളവ് വികസിؚിׯാൻ ഞ׹ൾ 
ْശമിുؗുׯ, ഞ׹ൾ വികസിؚിുׯകയും ഈ ചിص നിയമം പിؓുടരുകയും െചുؗുإ, അതിനാൽ a 1 a
1 പിെؗ ൈമനസ് ബി 3 സി 2 ബി 2 സി 3 ൈമനസ് ബി 3 സി 2 ൈമനസ് ബി 1, ബി 1 എؗാൽ എ 2 b 2 c 3 
സി 3 ൈമനസ് എ 3 സി 2 എ 2 സി ْതീ ൈമനസ് മൂ്ؗ സി ടു ؛സ് സി ഒ്ؗ അ׹െന ര؇് ബി ْതീ ൈമനസ് 
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എ ْതീ ബി ര؇് പൂജّ؋ിന് തുലّമായ ْപശ് ന؋ിേല്ׯ വരൂ, അതിനാൽ ഈ മൂ്ؗ േരഖാ സമവാകّ׹ൾ 
ഞ׹ൾ നൽകിയി؂ു؇്, അതിനാൽ നൽകിയിരിؗുׯ സമവാകّം മൂ്ؗ ؛സ് ൈമനസ് ര؇് x y 
പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ് ؛സ് ര؇് ൈമനസ് മൂ്ؗ പൂജّ؋ിന് തുലّവും ര؇് ൈമനസ് ൈമനസ് px i x y 
മൂ്ؗ പൂജّ؋ിന് തുലّമായതിനാൽ ഇത് 1 2 എ്ؗ പറയുക, നൽകിയിരിؗുׯ വരികൾ ഒ്ؗ ര؇്, മൂ്ؗ 
എؗിവ സമാؓരമായതിനാൽ ഇത് മൂ്ؗ എ്ؗ പറയുക, അതിനാൽ 3 1 ൈമനസ് 2 പി 2 പി 2 ൈമനസ് 3 2 
ൈമനസ് 1 ൈമനസ് 3 തുലّം 0 ഇത് സൂചിؚിؗുׯത് 3 2 ൈമനസ് 3 ൈമനസ് 6 ആണ്, ഇത് ൈമനസ് 3 
പറയുക ؛സ് ൈമനസ് ؛സ് ൈമനസ് 1 ആണ്, ൈമനസ് 3 പി ആണ്, ഇത് ؛സ് 6 ആണ്, ഇത് ൈമനസ് 2 
ൈമനസ് പി ൈമനസ് നാല് പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ് അതിനാൽ ഇത് ൈമനസ് സൂചിؚിുؗുׯ ഒൻപത് 
ൈമനസ് ഇരുപത് ഏഴ്, ഇത് ؛സ് ْതീ പി ൈമനസ് ആറ് ؛സ് ടു പി ؛സ് എ؂് പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ് ഇത് 
അ؀് പി സൂചിؚിുؗുׯ, ഇത് ൈമനസ് മുؚ؋ി മൂ്ؗ ؛സ് എ؂് പൂജّ؋ിന് തുലّമായ ൈമനസ് മുؚ؋ി
മൂ്ؗ ؛സ് എ؂് പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ് അതിനാൽ ഇത് അ؀് പി ൈമനസ് ഇരുപത് അ؀് പൂജّ؋ിന് 
തുലّമാണ്, അതിനാൽ അ؀ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഈ അവر ഉപേയാഗി്׺ വരികളുെട p 
സമവാകّം സമാؓരമാെണ׸ിൽ അ׾ാത അളവിന്െറ മൂലّം നമു്ׯ കെ؇؋ാനാകും, അതിനാൽ 
ശരി അടു؋ െസഷനിൽ മ്ئ ചില ْപٍ׹٠ൾ ചർ׺ െചുإം നؕി 
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