
 வரேவற்ழேறாம் இன்௥ நாம் ஒ௠ வரி௜௧௠ந்ௌ ஒ௠ ௖ள்ளி௜ன் ்ரத்ைதப் பற்௣ ௳வாொக்கப் 
ேபாழேறாம், எனேவ இௌ ௳ரி௵ைர எண் நான்ஶ எனேவ ஒ௠ ேகாூ௧௠ந்ௌ ஒ௠ ௖ள்ளி௜ன் 
்ரம் ேகாடாரி ஷட்டல் ஷட்டல் ஐ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமாக ஒ௠ ேகா௄ மற்௥ம் ஒன்௥ c px y 
ஒன்௥ இந்த வரி ேகாடாரி ௔ளஸ் ஆல் ௔ளஸ் ஼ 
என்பௌ ௖ள்ளி மற்௥ம் ௖ள்ளி௜ல் ௗஜ்௷ய ெவட௄் அசா்க்ஶ சமம் எனேவ ேகாடாரி ஷட்டல் a b 
௔ளஸ் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் இந்த சமன்பாட்ைட இைடம௣ப்௖ வூவத்ொல் ஶைறக்கலாம், c 
௔ன்னர ்அைத க௯த்தல் என எ௱தலாம்.x c 
 
க௯த்தல் ஆல் ௔ 1 க்ஶ சமம் எனேவ ைமனஸ் ஼ க்ஶ சமம் என்பௌ ஒ௠ வ௯௚ைற௜ன் c a 
௛லம் இைடம௣ப்௖ சமம் ைமனஸ் ஼ க்ஶ சமம் மற்௥ம் ஒய் இைடம௣ப்௖ என்றால் ஓ x 
ைமனஸ் ஼ ஆல் ௔ க்ஶ சமம் எனேவ இந்த ௖ள்ளி௜ன் ஆயத்ெதாைக ௗஜ்௷யத்தால் ஼ a 
க௯த்தல் மற்௥ம்  இந்தப் ௖ள்ளி௜ன் ஒ௠ங்ழைணப்௖ என்பௌ 0 ைமனஸ் ஆல் b c b    
ஆஶம்  சௌரம் மற்௥ம் சௌரம் மற்௥ம் சௌரம் என்பௌ c bs 
ஒ௠ சௌர இன் வரக்்க ௛லத்ொன் க்ஶ சமம்  சௌரம் எனேவ என்பௌ p av mod c lus bs av mod 

க்ஶ சமம், என்பௌ ஒ௠ சௌரத்ொன் வரக்்க ௛லத்ொல் ௔ளஸ் சௌரம் இப்ேபாௌ இந்த c ab ba 
படத்ொல் ெசங்ஶத்தாக ெகா௄க்கப்படட் ேகாடூ்ற்ஶ ெசங்ஶத்தாக வைரய௵ம், க்ஶ pn pn ab pn
ெசங்ஶத்தாக இந்த ெசங்ஶத்தாக இன் நீளத்ைத க்ஶ சமமாக ெசால்ல௵ம்.pn d 
  இந்த இன் நீளம் க்ஶ சமம் எனேவ pn d 
இந்த ௚க்ேகாணத்ொன் பாப் பஶொ௜ன் பரப்பள௵ பாொயாக ஆக ஆக இ௠க்ஶம் எனேவ ab pn 
௚க்ேகாண பாப் பஶொ௜ன் பஶொ 
பாொயாக ஆக ஆக இ௠க்ஶம், அதாவௌ ஸ்ெகாயர ்௡ட் ௛லம் பாொயாக ஆக ab pn ava c 
இ௠க்ஶம் ஒ௠ சௌரம் மற்௥ம் சௌரம் பஶொ ௚க்ேகாண பாப் இந்த வ௯௜ல் கண்௄௔ூக்க b d 
௚ூ௞ம் மற்௥ம் நீங்கள் ௚க்ேகாண பா௳ன் இந்த ௚ைனகைள பயன்ப௄த்ௌம்ேபாௌ இந்த 
௚க்ேகாண பா௳ன் ெசங்ஶத்ௌகைளப் பயன்ப௄த்ொ ௚க்ேகாணத்ொன் பஶொைய௞ம் நாம் 
கண்ட௣யலாம், எனேவ ௙ண்௄ம் ௚க்ேகாண பா௔ன் பரப்பள௵ உள்ளௌ ேமாட் ஒன் பாொ x 
மற்௥ம் ௗஜ்௷யம் ௔ளஸ் ஼ ஆல் ௳ ௔ளஸ் ைமனஸ் ஼ ஆல் அைடப்௖க்ஶ௣க்ஶள் க௯த்தல் ஼ ௳ 
ைமனஸ் ஒய் 1 ௔ளஸ் 0 ஒய் 1 ைமனஸ் 0 என்பௌ அைர ௚ைற ஆல் ௔ ைமனஸ் ைமனஸ் cx 1 
௔ளஸ் ஼ ஸ்ெகாயர ்ஆல் மற்௥ம்  க௯த்தல் ௙  மற்௥ம் இௌ ab inus plus cy one by a 
ௗஜ்௷யமாஶம் , நாம் எளிைமப்ப௄த்ௌம்ேபாௌ இௌ ௚க்ேகாண பா௔ன் பரப்பளைவப் 
ெப௥ழறௌ, இௌ ஒன்௥க்ஶ இரண்௄ ேமாட் மற்௥ம் ேகாடாரி ஒ௠ ேகாடாரி ஒன்௥ ஷட்டல் c b 
ஒன்௥ ஷட்டல் இரண்ூ௧௠ந்ௌ ஒன்௥ மற்௥ம் இரண்ூ௧௠ந்ௌ இௌ இரண்டாவௌ என்௥ c 
ஷ௥ங்கள் .
  ேமாட் ஏ௔஼௜ல் ஒன்௣ரண்௄ பாொ , ஒ௠ சௌரத்ொன் ஸ்ெகாயர ்௡ட் ஷட்டல் சௌரம் AB ba d 
என்பௌ பாொ ேமாட் க்ஶ சமம்.c  
 1 ௔ளஸ் ஆல் ஒன் ௔ளஸ் ஼ ஒ௠ சௌரத்ொன் வரக்்க ௛லத்ொல் ௔ளஸ் ௔ சௌரம் எனேவ இந்த 
வ௯௜ல் இரண்௄ இைணயான ேகா௄க௬க்ஶ இைடேய உள்ள ேகா௄ ்ரத்ொ௧௠ந்ௌ எந்தப் 
௖ள்ளி௜ன் ்ரத்ைத௞ம் நாம் கண்௄௔ூக்கலாம், எனேவ இங்ேக இரண்௄ ேகா௄ ேகாடாரி 
ஷட்டல் மற்௥ம் ஼ ஒ௠ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் மற்௥ம்  ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமான ேகாடாரி ஷட்டல் 
௔ளஸ் இரண்௄ எனேவ இந்த இரண்௄ ேகா௄ ேகாடாரி ஷட்டல் ௔ளஸ் ஒன்௥ c c 
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் மற்௥ம் ேகாடாரி ஷட்டல் ௔ளஸ் இரண்௄ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் c 
ஆழயைவ இைணயான ேகா௄, ஏெனனில் இந்த இரண்௄ ேகாட்ூன் சாய்ைவ நீங்கள் கண்டால் 
௚தல் சாய்ைவப் ெப௥௴ரக்ள்  ேகா௄ ைமனஸ் ஆ ஆல் ௔ மற்௥ம் இரண்டாவௌ வரி௜ன் 
சாய்௵ம் ௘௑  ஆல் எனேவ இந்த இரண்௄ ேகா௄களின் சாய்௵ சமம் எனேவ இந்த sa b 
இரண்௄ ேகா௄க௬ம் இைணயான ேகா௄கள் எனேவ இௌ ேகா௄ ஒன்௥ மற்௥ம் இௌ ேகா௄ 
இரண்௄ எனேவ ஐ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமாக ஒன்௥க்ஶ சமமாக ைவப்ேபாம், எனேவ x n 
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமான ஒன்௥ ஷடூ்னால் ெப௥ேவாம் சமம் ைமனஸ் ஆல் என்பௌ c y c 1 p 
இந்த ௖ள்ளிைய ஶ௣க்ழறௌ, எனேவ ஒ௠ ேகாட்ூல் ைமனஸ் ஒ௠ ௖ள்ளி உள்ளௌ, p 0 c 
அதாவௌ இந்த ேகா௄ அசை்ச இந்த ௖ள்ளி௜ல் ெவட௄்ழறௌ, இப்ேபாௌ இந்த ௖ள்ளி௜ன் y 
்ரத்ைத இரண்டாவௌ வரி௜௧௠ந்ௌ கண்௄௔ூக்க௵ம் எனேவ  வரி இரண்ூ௧௠ந்ௌ p 
ஒன்௣ன் ௙ௌ இன் ்ரம், எனேவ இந்த ்ரம் என்௥ ெசால்௩ங்கள் , இந்த ௖ள்ளி௜ன் ்ரம்ps d 

வரி 2 ல் இ௠ந்ௌ எனேவ என்பௌ ித்ொரத்ைதப் பயன்ப௄த்ொ என்பௌ க்ஶ சமமாக p t d d mod 
0 ஷட்டல் ஆக உள்ளௌ ைமனஸ் ஼ 1 ஆல் ௔ ௔ளஸ் ஼ 2 ஆல் ஸ்ெகாயர ்௡ட் ௔ளஸ் ௔ b 
ஸ்ெகாயர ்எனேவ என்பௌ ேமாட் ைமனஸ் ஼ 1 ௔ளஸ் ஼ 2 க்ஶ சமம் ஒ௠ சௌரத்ொன் வழ் ௡ட் d 
௔ளஸ் ௔ சௌரம் ஆம் நீங்கள் அைத ஼ 2 ைமனஸ் ஼ 1 என எ௱தலாம்.
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 ஒ௠ சௌரத்ொன் ேவர ்மற்௥ம் சௌரம் மற்௥ம் இந்த என்பௌ இந்த இரண்௄ இைணக் b d 
ேகாட்ூற்ஶ இைடேய உள்ள ்ரத்ைதத் த௳ர ேவ௣ல்ைல, எனேவ நாம் ்ரத்ைதக் 
கண்ட௣யலாம்  இந்த ித்ொரத்ைதப் பயன்ப௄த்ொ ஏேத௑ம் இரண்௄ இைணக் ேகா௄க௬க்ஶ 
இைடேய உள்ள இைடெவளிைய 
இப்ேபாௌ இந்த இரண்௄ க௠த்ொன் அூப்பைட௜ல் ஼ல உதாரணங்கைள எ௄த்ௌக் 
ெகாள்ேவாம், எனேவ பன்னிரண்௄ ைமனஸ் ஐந்ௌ வரி௜௧௠ந்ௌ இரண்௄ ௛ன்௥ க௯த்தல் x y 
௖ள்ளி௜ன் ்ரத்ைதக் கண்ட௣ய௵ம், இரண்௄ ைமனஸ் இரண்௄ ௛ன்௥, எனேவ இௌ ௖ள்ளி.
 க௯த்தல் இரண்௄ ௛ன்௥ மற்௥ம் 12 க௯த்தல் 5 சமம் 2 இந்த ௖ள்ளி ்ரத்ொன் ்ரத்ைத x y 
நாம் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம் இந்த ேகா௄ பன்னிரண்௄ க௯த்தல் ஐந்ௌ இரண்௄ சமம் x y 
எனேவ நீங்கள் இந்த வரிைய ேதாராயமாக வைரய ௚யற்஼ ெசய்தால் இந்த வரி இ௠க்ஶம்.

சமம் 0 என்பௌ ஐ ைமனஸ் ௅ ைப ஃைபவ் என்௥ ெசால்௩ங்கள், எனேவ இந்த ௖ள்ளி   x y 
ைமனஸ் ௅ ைப ஃைபவ் ேபான்றௌ என்௥ ெசால்௩ங்கள், எனேவ இந்த ௖ள்ளி இங்ேக ைமனஸ் ௅ 
ைப ஃைபன் உள்ளௌ, எனேவ இந்த வ௯ ௖ள்ளி இங்ேக எங்ேகா உள்ளௌ மற்௥ம் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ 
சமமான ஐ ைவப்பௌ ஐ ஶ௣க்ழறௌ எனேவ சமம் ஒன்௥ ஆ௥ ஒன்௥ ஆ௥ ஒன்௥ எனேவ y x x 
இந்த ௖ள்ளி ஒன்௥ ௛லம் ஆ௥ என்௥ ெசால்௩ங்கள் இந்த ௖ள்ளி இங்ேக ஏேதா உள்ளௌ எனேவ 
௖ள்ளி ேகா௄ இப்பூ ெசல்ழறௌ எனேவ இந்த வரி௜ல் இ௠ந்ௌ இந்த ௖ள்ளி௜ன் ்ரத்ைத நாம் 
கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம் இந்த எனேவ ித்ொரத்ைத பயன்ப௄த்த௵ம் ேகாடாரி 1 ௔ளஸ் ஆல் d 
ஒன் ௔ளஸஓக்ஶ சமம் என்பௌ ஒ௠ சௌரத்ொன் வரக்்க ௛லத்ைதக் ஷட்டல் சௌரம் c bs 
இங்ேக என்பௌ இங்ேக சமம் 12 மற்௥ம் என்பௌ ைமனஸ் 5 க்ஶ சமம் மற்௥ம் என்பௌ a a b c 
ைமனஸ் 2 க்ஶ சமம் மற்௥ம் என்பௌ க௯த்தல் 2 மற்௥ம் ஆஶம்  3 க்ஶ சமம் x 1 y 1 x 1 y 1 
எனேவ இப்ேபாௌ ித்ொரத்ொன் சமன்பாட்ூல் இந்த மொப்ைப ைவத்ௌ க்ஶ ைமனஸ் 2d mod 12 
௔ளஸ் ைமனஸ் 5 க்ஶ 3 மற்௥ம் ைமனஸ் 2 இன் வரக்்க ௛லத்ொன் ௛லம் 12 சௌரம் ஷட்டல் 5 
சௌரம் எனேவ இௌ 20 ைமனஸ் 24 ைமனஸ் 15 ஆஶம் மற்௥ம் ைமனஸ் 2 ஆல் 144 ஷட்டல் 25 
என்றால் 169, இௌ 24 மற்௥ம் 39 41 இௌ 41 ஆல் 13 அலஶகள் எனேவ இௌ இந்த ௖ள்ளி௜ன் ்ரம் 
இந்த வரி௜ல் இ௠ந்ௌ இரண்௄ ௛ன்௥ க௯த்தல் பன்னிெரண்௄ க௯த்தல் ஐந்ௌ இரண்௄க்ஶx y 
சமம் இந்த வ௯௜ல் நாம் பயன்ப௄த்தலாம் இந்த ித்ொரம் இப்ேபாௌ நமக்ஶ மற்ெறா௠ 
உதாரணம் உள்ளௌ, ேகா௄ ௛ன்௥ ஷட்டல் நான்ஶ சமமான ஒன்பௌ மற்௥ம் ஆ௥ ஷட்டல்x y x 
எட௄் சமமான பொைனந்ௌக்ஶ இைடேய உள்ள ்ரத்ைதக் கண்ட௣ய௵ம்.y 
  சமம் 0 மற்ெறா௠ வரி 6 ஷட்டல் சமம் 15 இந்த வரிைய 2 ெபாௌவான ப்ளஸ் என x i 2y 3x 
எ௱தலாம்  சமம் 15.4y 
 எனேவ ௛ன்௥ ஷட்டல் நான்ஶ க௯த்தல் பொைனந்ௌ இரண்௄ ௗஜ்௷யம் இந்த க௯த்தல் x y 
ஒன்பௌ இௌ ஒன்௥ மற்௥ம் இந்த க௯த்தல் பொைனந்ௌ ௛லம் இரண்௄ இரண்௄ எனேவ c c 
இரண்௄ இைண இைடேய உள்ள ்ரம் இந்த இரண்௄ ேகா௄கள் இைண ேகா௄ ஏெனனில் 
௛ன்௥ ஷட்டல் நான்ஶ  ௛ன்௥ ஷட்டல் நான்ஶ ஆல் அதன் சாய்௵ சமம் எனேவ இந்த x x y 
இரண்௄ ேகா௄கள் இன் இைணயான ஶணகம் மற்௥ம் இரண்௄ சமன்பா௄களி௩ம் x y 
ஆழயைவ சமமாக இ௠க்ஶம், ௔ன்னர ்இரண்௄ ேகா௄கள் இைணயான ேகாடாக இ௠க்ஶம், 
எனேவ இங்ேக ஒன்௥ க௯த்தல் ஶ௣க்ஶ சமம் மற்௥ம் இரண்௄ ைமனஸ் பொைனந்ொற்ஶ c c 
சமம்  இரண்௄ ௛லம் இரண்௄ இைணக் ேகாடூ்ற்ஶ இைடேய உள்ள ்ரம் ேமாட ்஼ ௅ ைமனஸ் 
஼ ஒன்௥ என்பைத நாங்கள் அ௣ேவாம்.
 நீங்கள் ேமாட் ஼ ஒன் ைமனஸ் ஼ ௅ ேநா ப்ராப்ளம் ௡ட் என்பைத ஒ௠ சௌர ஷட்டல் ௔ 
சௌரத்ொன் வழ் எ௱தலாம், எனேவ இௌ ைமனஸ் பொைனந்ௌ ஆல் இரண்௄ மற்௥ம் க௯த்தல் 
ஒன்பௌ க௯த்தல் ஷட்டல்  ஒன்பௌ மா௄லஸ் ௛லம் ஒ௠ சௌரத்ொன் வரக்்க௛லம் ஒ௠ சௌரம் 
என்றால் ௛ன்௥ ஒ௠ சௌரம் ௛ன்௥ ஒ௠ சௌரம் நீங்கள் அைத ௙ண்௄ம் ேமாட் ைமனஸ் 15 ஆல் 2 
ஷட்டல் 9 ௛லம் ௛ன்௥ ௳ சௌரம் ஷட்டல் நான்ஶ ௳ சௌரம் எனேவ என்பௌ ேமாட் ைமனஸ் d 
பொைனந்ௌ ஷட்டல் பொெனட௄்க்ஶ சமம் 2 மற்௥ம் ௛லம்  அவரௌ வரக்்க௛லம் 25, எனேவ t 
இௌ 3 ஆல் 2 ஆல் 5 என்பௌ ௛ன்௥ பத்ௌ அலஶகள் எனேவ இௌ இரண்௄ இைணக௬க்ஶ 
இைட௜லான ்ரம் இந்த வ௯௜ல் நாம் எந்த இரண்௄ இைணயான ேகா௄க௬க்ஶம் இைடேய 
உள்ள ்ரத்ைதக் காணலாம் இப்ேபாௌ மற்ெறா௠ ஼க்கல் நல்ல ஼க்கல் அூத்தளத்ொன் 
சமன்பா௄.
 ஒ௠ சமபக்க ௚க்ேகாணத்ொன் ஷட்டல் க௯த்தல் ஆ௥ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் என்௥ x y 
ெசால்௩ங்கள் இந்த சமன்பா௄ ஷட்டல் க௯த்தல் ஆ௥ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் இௌ x y 
அூப்பைட இன் சமன்பா௄ மற்௥ம் எொர ்௚ைனயானௌ ௖ள்ளி க௯த்தல் ஒன்௥ க௯த்தல் bc 
ஒன்௥ க௯த்தல் ஒன்௥ எனேவ ேமல்ேநாக்ழ எொர ் இந்த அூப்பஶொ௜ன் உச஼் ௔ன்னர ்a b 
௚க்ேகாணத்ொன் பரப்பளைவக் கண்ட௣ய௵ம் இௌ சமபக்க ௚க்ேகாணம் என்பதால் என்௥abc 
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ெபா௠ள்ப௄ம், எனேவ இந்த ேகாணம் ஒவ்ெவா௠ ேகாண௚ம் 60 ூழரி இொ௧௠ந்ௌ ஒ௠ 
ெசங்ஶத்தாக வைரய௵ம் இௌ மற்௥ம் இந்த உயரத்ொன் நீளம் அல்லௌ ெசங்ஶத்தாக இௌ b a d 
மற்௥ம் இந்த ௖ள்ளி மற்௥ம் இந்த சமபக்க ௚க்ேகாணத்ொன் பக்கத்ைதப் பாரக்்க௵ம் இந்த 
இரண்௄ மற்௥ம் ௚க்ேகாணத்ொல் ேகாணம் மற்௥ம் ெதாண்ை௥ ூழரிக்ஶd a a abnabn b a 
சமம் எனேவ ைசன் அ௥பௌ ூழரி சமம்  ௛லம் என்பௌ ைசன் 60 க்ஶ சமம் al to p h d k 
மற்௥ம் ைசன் 60 ூழரி சமம் ௡ட் 3 ஆல் 2 சமம் க்ஶ சமம் இௌ என்பௌ ௡ட் 3 ஆல் இரண்௄ d d a
ஐ ஶ௣க்ழறௌ எனேவ இௌ மற்௥ம் க்ஶ இைடேய உள்ள ெதாடர௖் இந்த ௚க்ேகாணத்ொன் a d 
பரப்பளைவ நாம் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம், எனேவ இந்த ௚க்ேகாணத்ொன் பரப்பளைவக் 
கண்௄௔ூக்க இதன் சமன்பாடை்டக் கண்ட௣ய௵ம், எனேவ இன் சாய்௳ன் bc 
சரி௵ ஒ௠ [இைச ] ைமனஸ் ஒ௠ சாய்௵க்ஶ சமம், ஏெனனில் க்ஶ ெசங்ஶத்தாக உள்ளௌ bc 
எனேவ இன் சமன்பாட்ூன் சமன்பா௄ என்பௌ இதன் சாய்௵ 1 மற்௥ம் க௯த்தல் 1 ைமனஸ் 1 n 
வ௯யாக கடந்ௌ 
ெசல்வௌ ஷட்டல் 1 க்ஶ சமம் 1 ஷட்டல் 1 எனேவ க௯த்தல் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் y x x y x 
க௯த்தல் 

ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் எனேவ இௌ சமன்பா௄ க௯த்தல் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் இௌ y  x y 
சமன்பா௄ இரண்௄ மற்௥ம் க்ஶ ௡ட் 3 க்ஶ 2 சமம் இௌ 1 என்௥ ெசால்௩ங்கள் மற்௥ம் இந்த d 
சமன்பா௄ 2 ஐ ோரக்்க௵ம் ெகா௄க்கப்படட் சமன்பா௄ ௔ளஸ் க௯த்தல் ஆ௥ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶx y 
சமம் இௌ சமன்பா௄  ௛ன்௥ எனேவ இரண்டாவௌ மற்௥ம் ௛ன்றாவௌ எனேவ சமம் y x 
எனேவ ஷட்டல் சமம் 6 இௌ ஐ ஶ௣க்ழறௌ 3க்ஶ சமம்    இப்ேபாௌ இந்த ௚க்ேகாணத்ொல்x x xe 

என்பௌ என்பௌ 4 ௡ட௄்க்ஶ சமம் 2 என்பௌ ௡ட் 3 ஆல் 2 க்ஶ சமம் என்பௌ 1 ஐ d d d a 
ஶ௣க்ழறௌ  
எனேவ ௚க்ேகாணத்ொன் பரப்பள௵ மற்௥ம் சமபக்க ௚க்ேகாணம் எனேவ ௡ட் abc abc 
௛ன்௣ன் ௛லம் நான்ஶ ஒ௠ சௌரம் என்றால் ௡ட் ௛ன்௥ ௛லம் நான்ஶ 8 ௡ட் 2 ௛லம் ௡ட் 3 ௚௱
சௌரம் இௌ ௡ட் 3 ஆல் 4 இல் 64 க்ஶ 2 ஆல் 3 எனேவ 32 ௡ட் 3 ஆல் 3 சௌர அலஶ எனேவ இந்த 
௚க்ேகாணத்ொன் பரப்பளைவக் கண்ட௣யலாம் ெதாைல௵ ித்ொரத்ைதப் பயன்ப௄த்ொ abc, 
இந்த அல்லௌ இன்  ்ரத்ைத௞ம் காணலாம்  1 க௯த்தல் 1 மற்௥ம் இந்த ௚க்ேகாணம் d abc 
சமபக்க ௚க்ேகாணம் என்பதால்  எனேவ இௌ 60 ூழரி ஆஶம், இந்த ௔஼௜ன் சமன்பா௄ e x 
ஷட்டல் ைமனஸ் 6 என்பௌ 0க்ஶ சமம் மற்௥ம் இந்த ெசங்ஶத்தாக வைரய௵ம் இௌ என்௥ம் y a 
நீளம் ெசங்ஶத்தாக என்௥ம் இந்த சமபக்க ௚க்ேகாணத்ொன் பக்கம் எனேவ சமம் d a d 
ெதாைல௵ ஃபார௚்லா ைமனஸ் 1 ைமனஸ் 1 ைமனஸ் 6 ௛லம் சௌரம் மற்௥ம் 1 சௌரம், mod s1 
எனேவ இௌ ேமாட் ைமனஸ் எட௄் ௛லம் ௡ட் இரண்௄ என்பௌ ௡ட் இரண்ூன் ௛லம் எட௄்க்ஶ 
சமம் 
அல்லௌ எட௄் ௡ட் இரண்டாக இரண்டாக எ௱தலாம் எனேவ இௌ ்ரம் அல்லௌ இந்த 
ெசங்ஶத்ௌ மற்௥ம் ௚க்ேகாணத்ொல் இல் நீளம் ஏெனனில் ூழரி எனேவ ைசன் 60 d abn n 90 
ூழரி ஓய்௵ நாம் இந்த பாவம் அ௥பௌ ூழரி சமமாக ௛லம் ெசய்ய ௚ூ௞ம் எனேவ d sin 
அ௥பௌ சமமான ௡ட் ௛ன்௥ ௛லம் இரண்௄ மற்௥ம் 8 ௡ட் 2 ஆல் 2 எனேவ இௌ எட௄் ேவர ்d a 
இரண்ூற்ஶச ்சமமான ஒ௠ ேவர ்௛ன்௥, எனேவ என்பௌ எட௄் ேவர ்இரண்௄ ௛லம் ௡ட் a 
௛ன்௣ற்ஶச ்சமம் எனேவ ௚க்ேகாணத்ொன் பஶொ என்பௌ பாொக்ஶ சமம் என்பௌ abc d 
பாொக்ஶ சமம் ஆஶம்.
  ைரட் ௡ட் 2 ஆல் 2 என்௥ அரத்்தம்.
 இௌ 16 ௡ட் 2 ஆல் ௡ட் 3 ஸ்ெகாயர ்௟னிட் அேனா  ௔ரசச்ைன என்னெவன்றால், என்பௌ pq 
ேதாற்றத்ொ௧௠ந்ௌ ேகா௄கள் வைர௜லான ெசங்ஶத்ௌகளின் நீளம் க௯த்தல் x cos theta y 

சமம் மற்௥ம் ௔ளஸ் சமம் என்பௌ sin theta k cos two theta xx theta y cos x theta k 
௚ைறேய சௌரம் மற்௥ம் நான்ஶ சௌரம் சமம் என்பைத நி௡௔க்க௵ம் சௌரம்p q k 
 அதனால் ெகா௄க்கப்படட் சமன்பா௄ க்ஶ சமம் x cos theta minus y sin theta k cos two

எனேவ ோட்டா சமம் 0 எனேவ இந்தtheta x cos theta minus y sine theta minus k cos 2 
ேகாட்ூன் ேதாற்றத்ொ௧௠ந்ௌ ்ரம் மற்௥ம் இௌ p

என வழங்கப்ப௄ழறௌ  ேதாற்றத்ொல் இ௠ந்ௌ ேகா௄ ஒன்௣ன் ்ரம் இௌ ேகள்௳௜ன் பூ so p 
உள்ளௌ, எனேவ என்பௌ ேமாட் 0 ைமனஸ் 0 ைமனஸ் ேக காஸ் 2  p 
ோட்டா௳ற்ஶ சமம்.
 
சௌர ோட்டா ௔ளஸ் ைசன் ஸ்ெகாயர ்ோட்டா ஒன்௥க்ஶ சமம் எனேவ இௌ ேக காஸ் ௅ ோட்டா 
௙ண்௄ம் மற்ெறா௠ ேகாட்ூன் சமன்பா௄ ெநாூ ோட்டா ௔ளஸ் ேகாெசக் ோட்டா சமம் x y k 
ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ நாம் அைத ைப காஸ் ோட்டா ௔ளஸ் ைப ஼ன் ோட்டா சமமாக x y 
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எ௱தலாம் எனேவ இைத என்௥ எ௱தலாம் என்பௌ a sx sin theta plus y cos theta k 
என்௥ எ௱தலாம், இைத என்௥ sine theta to cos theta x sin theta plus y cos theta 

எ௱தலாம்  
2 ோட்டா என்றால் நாம் அைத என்௥ இரண்௄ ைசன் x sin theta plus y cos theta minus k 
௅ ோட்டாைவ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமாக எ௱தலாம், இந்த வரி இரண்௄ என்௥ ெசால்௩ங்கள் இந்த 
வரி இரண்௄ இந்த வரி௜௧௠ந்ௌ இரண்௄ என்பௌ ேகள்௳௜ன் பூ ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ, 
எனேவ என்பௌ இரண்டாவௌ வரி௜ன் ்ரம்.q 

௔ளஸ் 0 ைமனஸ் ஐ 2 ைசன் 2 ோட்டா௳ன் வரக்்க ௛லத்ொன் ௛லம்  x 0 y 0 0 k x 0 y 0 0 
ஷட்டல் 0 
ஐப் ேபா௄ம்ேபாௌ என்பௌ க்ஶ சமம் ஆல் 2 ைசன் ௅ ோட்டா, ஏெனனில் ஼ன் q mod 0 k 
ஸ்ெகாயர ்ோட்டா ௔ளஸ் காஸ் ஸ்ெகாயர ்ோட்டா  ஒன்௥க்ஶ சமம்.

காஸ் ௅ ோட்டா எனேவ காஸ்  ௅ ோட்டா ௚௱ சௌரம் ஷட்டல் மற்௥ம் இரண்௄   k k q 
௳னாூக்ஶ சமம்  ோட்டா௳ல் ேக ஸ்ெகாயர ்இரண்௄ ைசன் இரண்௄ ோட்டா ௚௱ சௌரம் சமம் k 
சௌரம் காஸ் சௌரம் இரண்௄ ோட்டா ௔ளஸ் நான்ஶ ேக சௌரம் நான்ஶ ைசன் சௌரம் இரண்௄ 
ோட்டா எனேவ சௌரம் சௌரத்ைத எ௄த்ௌக் ெகாள்௬ங்கள் ெபாௌ காஸ் சௌரம் இரண்௄ k k 
ோட்டா ௔ளஸ் ைசன் சௌரம் இரண்௄ ோட்டா, ஏெனனில்  நான்ஶ நான்ஶ ரத்ௌ எனேவ இௌ k 
சௌரம் எனேவ சௌரம் மற்௥ம் நான்ஶ சௌரம் சௌரத்ொற்ஶ சமம் மற்ெறா௠ ஼க்கல் p q k 
இைணக் ேகாட்ூ௧௠ந்ௌ சமமான ேகாடூ்ன் சமன்பாடை்டக் கண்ட௣ய௵ம் ௛ன்௥ ஷட்டல் x 
இரண்௄ ஷட்டல் ஆ௥ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் மற்௥ம் ஒன்பௌ ஷட்டல் ஆ௥ ைமனஸ் ஏ௱ y x y  
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் எனேவ ெகா௄க்கப்படட் ேகா௄கள் ௛ன்௥ ஷட்டல் இரண்௄ ஷட்டல் x y 
ஆ௥ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் மற்௥ம் இரண்டாவௌ வரி இௌ ௚தல் வரி இரண்டாவௌ வரி ஒன்பௌ x
ஷட்டல் ஆ௥ க௯த்தல் ஏ௱ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் எனேவ ெபாௌவான ௛ன்ைற எ௄த்ௌக் y 
ெகாள்௬ங்கள் எனேவ ௛ன்௥ ஷட்டல் இரண்௄ க௯த்தல்  ஏ௱ ௛ன்௥ ௛ன்௥ வரி௜ல் x y 
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் மற்௥ம் இரண்டாவௌ மற்௥ம் ஶணகம் சமம் எனேவ இந்த இரண்௄ x y 
ேகா௄க௬ம் இைணயான ேகா௄கள் என்௥ இப்ேபாௌ நாம் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம் இந்த 
இரண்௄ ேகா௄க௬ம் ெசால்௩ங்கள் இௌ வரி ஒன்௥ மற்௥ம் இௌ வரி இரண்௄ என்௥ நாம் 
கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம்  சமன்பா௄  இந்த ேகாட்ூன் அயனி சம ்ரத்ொல் உள்ளௌ மற்௥ம் இௌ

என்றால் இௌ௵ம் தான் இந்த ேகாடூ்ன் சமன்பாடை்ட நாம் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம் d d 
என்றால் இந்த வரிைய ௛ன்றாவதாக ெசால்ல ேவண்௄ம் என்றால் ௛ன்றாவௌ ேகாட்ூன் 
சமன்பாடை்ட நாம் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம், எனேவ அைத பலவற்௣ல் காணலாம்.
  வ௯ ஆனால் எந்த சமன்பா௄ம் ெகா௄க்கப்படட் ேகாடூ்ன் சமன்பாட்ூற்ஶ இைணயாக 
இ௠ந்தால் அைத ஷட்டல் ஷட்டல் என்௥ 0 க்ஶ சமமாக எ௱தலாம்.3x 2y k 
 இந்த ேகா௄ 1 க்ஶ இைணயாக உள்ளௌ.
 இந்த ேகா௄ ஒன்௥க்ஶ  இைணயாக இ௠க்ஶம்  வரி ஒன்௥க்ஶ இைணயாக இ௠க்ஶம் ேகா௄கள் 
இந்த இன் மொப்ைபக் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம், ஏெனனில் இந்த வரி ௛ன்௥ ஷட்டல் k x 
இரண்௄ ௛ன்௥ ஷட்டல் இரண்௄ ஷட்டல் என்பௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் ஐ i x i k x 
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம், எனேவ என்பௌ ைமனஸ் க்ஶ சமம்  இரண்௄ எனேவ இந்த ௖ள்ளிைய y k p
இந்த ௖ள்ளி௜ன் ஒ௠ங்ழைணப்ைப ைமனஸ் ஆல் ெசால்௩ங்கள், அதாவௌ p 0 k 2 
ேகள்௳௜ன் பூ இந்த ேகா௄ ஒன்௥ மற்௥ம் இரண்ூல் உள்ள ேகாடூ்௧௠ந்ௌ சமமான ்ரம் 
என்௥ ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ, எனேவ இந்த ்ரத்ைத ்ரம் இந்த ்ரம் சமமாக இ௠க்க 
ேவண்௄ம்.
 வரி ௛ன்௥ ஷட்டல் 2 ஷட்டல் 6 மற்௥ம் இௌ வரி 9 ஆஶம்  ைமனஸ் 7 க்ஶ சமம் x i xp lus 6 y 
0 எனேவ ேகள்௳௜ன் பூ இந்த ஒன்௥ மற்௥ம் இரண்௄ சமம் ஒன்௥ இரண்௄க்ஶ சமம் d d d d 
இௌ 3 க்ஶ 0 ஷட்டல் 2 க்ஶ ைமனஸ் ஐ 2 ஆல் 2 ௔ளஸ் ஼க்ஸ் ேமாட ்௛லம் ௛ன்௣ன் வரக்்க k 
௛லத்தால் வஶக்கப்ப௄ம் சௌரம் ஷட்டல் இரண்௄ கள் சௌரம் ேமாடக்்ஶ சமம் , இைத ௙ண்௄ம் 
௛ன்௥ ஷட்டல் இரண்௄ க௯த்தல் ஏ௱ ௛ன்௥ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் எனேவ 3 இ௧௠ந்ௌ 0 x y 
ஷட்டல் 2 ைமனஸ் ேக ஆல் 2 க௯த்தல் ஏ௱ ௛ன்௥ ௛ன்௥ ௳ சௌரம் ஷட்டல் இரண்௄ ௳ சௌரம் 
எனேவ இந்த இரண்ைட௞ம் நீங்கள் ரத்ௌ ெசய்யலாம், எனேவ இௌ ைமனஸ் ேக ேமாட் ைமனஸ் 
ேக ௔ளஸ் ஼க்ஸ் என்பௌ ேமாட் ைமனஸ் ேக ைமனஸ் ஏ௱ ைப த்ரீக்ஶ சமம் என்பைதக் 
ஶ௣க்ழறௌ.
 நாம் அைத ேக ஷட்டல் ஏ௱ ௛லம் ௛ன்௥ பயன்௚ைற௜ல் எ௱தலாம், எனேவ ைமனஸ் ேக 
௔ளஸ் ஆ௥ என்பௌ ௔ளஸ் ைமனஸ் ேக ௔ளஸஓக்ஶ சமம் 7 ஆல் 3 என்பௌ ைமனஸ் ேக ௔ளஸ் 
6க்ஶ சமமான ேக ௔ளஸ் 7 ைப 3 அல்லௌ ைமனஸ் ேக ௔ளஸ் 6 ைமனஸ் ேக ைமனஸ் ெசவ் ஆல் 
த்ரீக்ஶ சமம், இௌ சாத்ொய௘ல்ைல , இந்த உண்ைமயான ௚ூ௵ ெசல்௩பூயாகாௌ, எனேவ ஒேர 
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ஒ௠ ௚ூைவ மட௄்ேம க௠த்ொல் ெகாள்ளலாம் எனேவ இௌ க௯த்தல்  இரண்௄ என்பௌ k 
ைமனஸ் ஆ௥ ஷட்டல் ஏ௱ ௛ன்௥ ௛ன்௥ எனேவ க௯த்தல் இரண்௄ என்பௌ க௯த்தல் க்ஶ k e 
சமம்  ஷட்டல் ஏ௱ ௛ன்௥ ௛ன்௥ எனேவ இௌ ைமனஸ் 2 மற்௥ம் ைமனஸ் 9 ஆல் 3 ighteen k 
ைமனஸ் 11 ஆல் 3 க௯த்தல் 11 ஆல் 3 ைமனஸ் ைமனஸ் ரத்ௌ, எனேவ இௌ என்பௌ 11 ஆல் 6 k 
க்ஶ சமம் எனேவ என்பௌ பொெனான்௣௧௠ந்ௌ ஆ௥ எனேவ ேகாடூ்ன் சமன்பா௄ ௛ன்௥ k x 
ஷட்டல் இரண்௄ ஷட்டல் என்பௌ 0 க்ஶ சமம் அதாவௌ 3 ஷட்டல் 2 ஷட்டல் 11 ஆல் 6 y k x y 
சமம் 0 க்ஶ சமம் அதாவௌ ஷட்டல் ஷட்டல் 11 சமம் 0 என்பௌ ெகா௄க்கப்படட் 2 18x 12y 
வரி௜௧௠ந்ௌ சமமான ெதாைல௳ல் உள்ள ேகாடாக இ௠க்ஶம் 
எ௄த்ௌக்காட்டாக, 
பன்னிரண்௄ ஷட்டல் ஐந்ௌ ேகாட்ூற்ஶ ெசங்ஶத்தாக இ௠க்ஶம் ேநரே்காட்ூன் x y 
சமன்பாடை்டக் கண்ட௣ய௵ம்   
வரி ஒன்௥க்ஶ ெசங்ஶத்தாக இ௠க்ஶம் ேகாட்ூன் ஐந்ௌ க௯த்தல் பன்னிெரண்௄ ஷட்டல் x y k 
என்பௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்சமம் எனக் ஷ௥  
இந்த வரி௜௧௠ந்ௌ என்பௌ இரண்௄ அலஶ எனேவ ஐப் பயன்ப௄த்ௌவதன் ௛லம்  p di 
நிைலப்பா௄ ஃபார௚்லா ேமாட் 5 இல் இ௠ந்ௌ க௯த்தல் 4 ஷட்டல் 12 இ௧௠ந்ௌ 1 ௔ளஸ் ேக 
ஸ்ெகாயர ்௡ட் 5 சௌரம் ஷட்டல் 12 சௌரம் 2 க்ஶ சமம் இௌ ேமாட் ைமனஸ் 20 ஷட்டல் 12 ஷட்டல் 
ேக ஆல் ஒன்௥ அ௥பத்ொ ஒன்பௌ சமமாக இரண்௄ எனேவ ேமாட் ைமனஸ் எட௄் ஷட்டல் ேக 
பொன்௛ன்௥ சமம்  இரண்௄ இௌ ேமாட் ைமனஸ் எட௄் ஷட்டல் ேக சமம் இ௠பத்ொ ஆ௥ எனேவ 
ைமனஸ் எட௄் ஷட்டல் ேக என்பௌ ௔ளஸ் ைமனஸ் இ௠பத்ொ ஆ௥, எனேவ இௌ என்பௌ எட௄் k 
ஷட்டல் க௯த்தல் இ௠பத்ொ ஆ௥, எனேவ ேக என்பௌ ௚ப்பத்ௌ நான்ஶ மற்௥ம் க௯த்தல் 
பொெனட௄் எனேவ ேதைவயான ேகாட்ூன் ேகாடூ்ன் சமன்பா௄ ஐந்ௌ க௯த்தல் 12 ஷட்டல்x y 
34 க்ஶ சமம் 0 அல்லௌ க௯த்தல் க௯த்தல் பொெனட௄் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் இப்ேபாௌ 5x 12y 
௚க்ேகாணத்ொல் மற்ெறா௠ உதாரணம் உச஼்௜ல் இரண்௄ ௛ன்௥ ௔ நான்ஶ க௯த்தல் ஒன்௥ 
எனேவ நமக்ஶ ஒ௠ ௚க்ேகாணம் ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ a two three b four minus one 
மற்௥ம் c minus 1 2  is find the equation and length of altitude from the vertex 
a we should find the slope of bc is slope of bc is two plus one by minus 1 and 

ைமனஸ் 3 ஆல் 5 வைர க௯த்தல் ௛ன்௣ல் ஐந்ௌ minus 4 is equal  
எனேவ இன் சாய்௵ க்ஶ ெசங்ஶத்தாக இ௠ப்பதால் இன் சாய்௵ ஐந்ௌ ௛ன்௥ ௛ன்௥ a n bc n 
எனேவ சமன்பா௄ ேகள்௳ உயரத்ொன் சமன்பாடை்டக் கண்ட௣ய௵ம் எனேவ இன் n 
சமன்பாட்ூன் சமன்பா௄ க௯த்தல் ௛ன்௥ சமம் ஐந்ௌ ௛ன்௥ க௯த்தல் 2 எனேவ 3 y x y 
க௯த்தல் 9 க்ஶ சமம் 5 க௯த்தல் 10 எனேவ 5 க௯த்தல் 3 மற்௥ம் க௯த்தல் 1 சமம் 0 x x y 
இப்ேபாௌ நாம் இந்த உயரத்ொன் சமன்பாட்ூன் நீளத்ைதக் கண்ட௣ய ேவண்௄ம் எனேவ n bc 
இன் சமன்பாட்ூன் சமன்பா௄ எனேவ ஒ௠ ௖ள்ளிையக் க௠த்ொல் ெகாள்௬ங்கள்  நான்ஶ bc b 
ஒன்௥ நான்ஶ க௯த்தல் ஒன்௥ எனேவ ஷட்டல் ஒன்௥ சமம் மற்௥ம் இன் சாய்௵ ைமனஸ் y bc 
௛ன்௣ல் ஐந்ௌ ஆஶம் எனேவ க௯த்தல் 3 ஆல் 5 மற்௥ம் க௯த்தல் 4 எனேவ இௌ ஷட்டல் x 5y 
ஐந்ௌ ைமனஸ் ௛ன்௥ ஷட்டல் பன்னிரண்௄ சமம் ௛ன்௥ ஷட்டல் சமம்  ஐந்ௌ மற்௥ம் x x y 
ைமனஸ் 7 சமம் 0 எனேவ ேமாட் 3 ஆக 2 ஷட்டல் 5 ஆக 3 க௯த்தல் 7  க்ஶ சமம் ௛ன்௥ சௌரம் 
ஷட்டல் ஐந்ௌ சௌரம் என்பௌ ஆ௥ ஷட்டல் பொைனந்ௌக்ஶ சமம் இ௠பத்ொ ஒன்௥ க௯த்தல் ஏ௱ 
14 ௚ைற 14 
25 ஷட்டல் 34 இன் 9 வரக்்க ௛லமானௌ, சௌரத்தால் 14க்ஶ சமம் 34 அலஶகளின் ம௥ ௛லத்ைத 
இந்த வ௯௜ல் நாம் காணலாம் எந்த ௚க்ேகாண ௚ைனகளின் நீளம் மற்௥ம் உயரத்ொன் 
சமன்பா௄ ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ எனேவ சரி இப்ேபாௌ அ௄த்த க௠த்ைத மற்ெறா௠ அமர௳்ல் 
௳வாொப்ேபாம் சரி நன்௣ 
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