
 സٔാഗതം, ഇ്ؗ നأൾ ഒരു വരിയിൽ നിؗുت ഒരു േപായിന്റിന്െറ ദൂരെുׯ؋റി׺ാണ് ചർ׺ െചإാൻ 
േപാകുؗത്, അതിനാൽ ഇത് ْപഭാഷണ നآർ നാലാണ്, അതിനാൽ ഒരു വരിയിൽ നിؗുت ഒരു 
േപായിന്റിന്െറ ദൂരം പൂജّ؋ിന് തുലّമായ േകാടാലി കൂ؂ുക എؗത് ഒരു വരിയും ഒ്ؗ ഒ്ؗ  c px y 
േപായിന്റ് േപായിന്റിെല പൂജّം ക؂് അ؋ײിന് തുലّമായ ഈ ൈലൻ ؛സ് ൈബ ؛സ് a, b ax c 
എؗത് പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ് , അതിനാൽ ؛സ് പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്, നമു്ׯ ഈ ax plus by c 
സമവാകّം ഇന്റർെസപ്്ئ രൂപ؋ിൽ കുറയ്ׯാം , തുടർ്ؗ നമു്ׯ അതിെന ൈമനസ് എ്ؗ x c 
എഴുതാം. ൈമനസ് സി ൈബ ബി 1 ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ എ ൈമനസ് സി്ׯ തുലّമാണ്, അതായത് 
ൈമനസ് സി്ׯ തുലّമായ ൈമനസ് സി യ് ്ׯ എ യ് ്ׯ തുലّമാണ്, ൈവ ഇന്റർെസപ്്ئ എؗാൽ ഒബ് 
ൈമനസ് സി യ് ്ׯ ബി തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഈ ബിؕുവിന്െറ േകാർഡിേന്ئ എ ൈമനസ് സി ഒരു 
പൂജّവും  ഈ േപായിന്റിന്െറ േകാർഡിേന്ئ എؗത് 0 ൈമനസ് ൈബ ബി    ആണ്  സ്കٔയർ ؛സ് b c 
സി സ്കٔയർ ൈബ ബി എസ് സ്കٔയർ എؗത് േമാഡ് സി്ׯ തുലّമാണ് ചതുരം അതിനാൽ lus bs av 
എؗത് ന് തുലّമാണ് , ഒരു ചതുര؋ിന്െറ വർ״മൂല؋ിേലുׯം സ്കٔയറിേലുׯം ഇേؚാൾ mod c ba 
ഈ ചിْത؋ിൽ ലംബമായി നൽകിയിരിؗുׯ വരിയിേല്ׯ വരയ്ുׯക, ന് ലംബമായി pn pn ab pn 
ന്െറ നീളം ന് തുലّമായി പറയുക.  ഈ ന്െറ നീളം ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഈ ْതിേകാണ d pn d 
പാബിന്െറ ഈ ْതിേകാണ പാബ് ഏരിയയുെട വിُീٝർ؉ം പകുതിയിൽ നി്ؗ േല്ׯ േല്ׯ ab- pn-
തുലّമാണ്, അതിനാൽ ْതിേകാണ പാബിന്െറ വിُീٝർ؉ം പകുതിയിൽ നി്ؗ േല്ׯ േല്ׯ ab- pn-
തുലّമാണ്, അതായത് സ്കٔയർ റൂ؂് െകാ؇് പകുതി േല്ׯ ഒരു സ്കٔയർ ؛സ് ബി സ്കٔയർ ava c-
മുതൽ ഡി ഏരിയ ْടയാംഗിൾ പാബ് ഈ രീതിയിൽ കെ؇؋ാം, നി׹ൾ ْതിേകാണ പാവിന്െറ ഈ 
ലംബ׹ൾ ഉപേയാഗിുׯേآാൾ ഈ ْതിേകാണ പാവിന്െറ ലംബ׹ൾ ഉപേയാഗി്׺ നമു്ׯ 
ْതിേകാണ؋ിന്െറ വിُീٝർ؉ം കെ؇؋ാനും കഴിയും, അതിനാൽ നമു്ׯ വീ؇ും ْടയാംഗിൾ 
പാബിന്െറ വിُീٝർ؉മു؇്. േമാഡ് വ؉ിൽ പകുതിയും പൂജّം ؛സ് സി ൈബ വി ؛സ് ൈമനസ് സിയുംx 
ഒരു ْബാئׯിനുتിൽ ൈമനസ് സി െകാ؇ുت വി ൈമനസ് ൈവ 1 ؛സ് 0 ൈമനസ് 0 തുലّമാണ് y 1 
ഹാഫ് േമാഡ് ബി ൈമനസ് ൈമനസ് ؛സ് സി സ്കٔയർ എബി  ൈമനസ് എം  cx 1 inus plus cy one by

ഇത് പൂജّമാണ് , നأൾ ലളിതമാുׯേآാൾ ഇതിന് ْതിേകാണ പാബിന്െറ വിُീٝർ؉ം ലഭിുׯം , a, 
േമാഡ് ന്െറ വിُീٝർ؉ം ഒؗിന് ര؇് ന് തുലّമാണ് , േകാടാലി ഒ്ؗ േകാടാലി ഒ്ؗ ؛സ് ൈബ വൺ b- c-
-c ിന്െറ സ്കٔയർ റൂ؂്؋ത് എ്ؗ പറയുക. ഒരു ചതുര؋തുലّമാണ്, ഇത് ര؇ാമേ ׯ് സ്؛ ab 
ഉപേയാഗി്׺ യിേല്ׯ ഒؗര ര؇രയും, സ്കٔയർ എؗതും പകുതി േമാഡ് േമാഡ് mod abc- ba d c, av ax
 തുലّമാണ്, c ׯസ് എؗിവയ്്؛ സ് 1؛ 1
അ׹െന കൺസീൽ വഴി പകുതി പകുതി റؐാുׯക, abcyv 
അ׹െന എؗത് ന് തുലّമാണ്  ഒരു സമാؓരേരഖകൾׯിടയിലുت   േരഖാ ദൂര؋ിൽ നി്ؗ d mod ax-
ഏത് ബിؕുവിന്െറയും ദൂരം നമു്ׯ കെ؇؋ാം. ര؇് പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്, ax plus by plus c 
അതിനാൽ ഈ ര؇് വരി േകാടാലി ؛സ് ؛സ് ഒ്ؗ പൂജّ؋ിന് തുലّവും േകാടാലി ؛സ് ൈബ ؛സ് c c 
ര؇് പൂജّ؋ിന് തുലّവും സമാؓര േരഖയാണ്, കാരണം ഈ ര؇് വരികളുെടയും ചരിവ് നി׹ൾ 
കെ؇ു؋േآാൾ നി׹ൾ്ׯ ആദّ ചരിവ് ലഭിുׯം  ൈലൻ ൈമനസ് എ ൈബ ബി ആണ് , ര؇ാമെ؋ 
വരിയുെട ചരിവും ൈമനസ് ആണ്  െകാ؇് എؗതിനാൽ ഈ ര؇് വരികളുെടയും ചരിവ് sa b 
തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഈ ര؇് വരികളും സമാؓര േരഖകളാണ്, അതിനാൽ ഇത് ൈലൻ ഒ്ؗ , ഇത് 
ൈലൻ ര؇്, അതിനാൽ പൂജّം ഒؗിന് തുലّമായ ഇടുക, n x 
അ׹െന നമു്ׯ ഒؗു െകാ؇് പൂജّ؋ിന് തുലّമായത് തുലّമാെണ്ؗ സൂചിؚിുؗുׯ ൈമനസ് c y c 
1 ന്െറ എؗതിേല്ׯ ഈ േപായിന്റ ് അർ،മാുؗുׯ, അതിനാൽ നമു്ׯ ൈമനസ് ൈബ ബിp p p 0 c 
എؗ വരിയിൽ ഒരു േപായിന്റ് ഉ؇്, അതായത് ഈ േരഖ അײെ؋ ഈ ബിؕുവിൽ വിഭജിുؗുׯ y 
എؗാണ് ഇേؚാൾ ര؇ാമെ؋ വരിയിൽ നി്ؗ ഈ േപായിന്റിന്െറ ദൂരം കെ؇ു؋ക അതിനാൽ  p 
വരി ര؇ിൽ നി്ؗ ഒؗിൽ ന്െറ ദൂരം, അതിനാൽ ഈ ദൂരം ആെണ്ؗ പറയുക , വരി 2 ൽ നി്ؗ ps d p 
ഈ േപായിന്റിന്െറ ദൂരം ആണ് അതിനാൽ എؗത് േഫാർമുല ഉപേയാഗി്׺ എؗത് സമവാകّം t d d 
ഉപേയാഗി്׺ തുലّമാണ്, േമാഡ് േല്؛  ׯസ് ആയി ൈമനസ്  ന്െറ ؛സ്  ന്െറ സ് കٔയർ റൂ؂്a 0 b c 1 b c 2
സ്  ന് തുലّമാണ്, ഒരു സ് കٔയറിനു b d c 1؛  സ് സ് കٔയർ, അതിനാൽ എؗത് േമാഡ് ൈമനസ്؛ c 2
കീഴിലുت റൂ؛ ؂്സ് ബി സ് കٔയർ അെത നി׹ൾ്ׯ ഇത്  ൈമനസ്  എ്ؗ എഴുതാം ഒരു ചതുരവും c 2 c 1
ബി സമചതുരവും ഈ എؗത് ഈ ര؇് സമാؓര േരഖകൾׯിടയിലുت ദൂരമبാെത മെئാؗുമب, d 
അതിനാൽ നമു്ׯ ദൂരം കെ؇؋ാനാകും  ഈ സൂْതവാകّം ഉപേയാഗി്׺ ഏെത׸ിലും ര؇് സമാؓര 
േരഖകൾׯിടയിലുت ദൂരം ഇേؚാൾ ഈ ര؇് ആശയ׹െള അടിرാനമാׯി നമു്ׯ കുറ്׺ 
ഉദാഹരണെമടുׯാം, അതിനാൽ േപായിന്റ് ൈമനസ് ര؇് മൂ്ؗ വരിയിൽ നി്ؗ പْؓ؇് ൈമനസ് x 
അ؀് ര؇്, ര؇് ൈമനസ് ര؇് മൂ്ؗ, അതിനാൽ ഇത് േപായിന്റാണ്. ൈമനസ് ര؇് മൂ്ؗ , 12 y x 
ൈമനസ് 5 ന് തുലّം , ഈ േപായിന്റ് ദൂര؋ിന്െറ ദൂരം നأൾ കെ؇؋ണം, ഈ േരഖ പْؓ؇് y 2 x 
ൈമനസ് അ؀് ര؇ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ നി׹ൾ ഈ േരഖ ഏകേദശം വരയ്ׯാൻ ْശമി׺ാൽ y 
ഈ വരി ആയിരിുׯം  സമം 0 എؗത് െയ ൈമനസ് ര؇ിന് അ؀് ആയി നൽകും, അതിനാൽ ഈ x y 
േപായിന്റ് ൈമനസ് ര؇ിന് അ؀് േപാെലയാണ് എ്ؗ പറയുക, അതിനാൽ ഈ േപായിന്റ് ഇവിെട 
ൈമനസ് ര؇് െകാ؇് അ؀് ആണ്, അതിനാൽ ഈ േപായിന്റ് ഇവിെട എവിെടേയാ ആണ് , കൂടാെത y 
എؗത് പൂജّ؋ിന് തുലّമായത് എ്ؗ സൂചിؚിുؗുׯ അതിനാൽ എؗത് ഒؗിന് ആറ് ഒ്ؗ ൈബ x x 
ആറ് എؗതിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഈ േപായിന്റ് വൺ ൈബ ആറ് എؗാണ് അർ،മാؗുׯത് ഈ 
േപായിന്റ് ഇവിെട എേؓാ ആെണ്ؗ പറയുക, അതിനാൽ േപായിന്റ് ൈലൻ ഇതുേപാെല 
കടؗുേപാകുؗു , അതിനാൽ ഈ വരിയിൽ നി്ؗ ഈ േപായിന്റിന്െറ ദൂരം നأൾ കെ؇؋ണം 
എؗാണ് അർ،മാؗുׯത് അതിനാൽ േഫാർമുല ഉപേയാഗിുׯക േകാടാലി 1 ؛സ് ൈബ വൺ d d 
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 മൂലവും ചതുരവും ഇവിെട എؗത് തുലّമാണ്,bs a״ിന്െറ വർ؋സ് എؗതിന് തുലّമാണ് ഒരു ചതുര؛
ഇവിെട എؗത് 12 നും ൈമനസ് 5 നും ൈമനസ് 2 നും ൈമനസ് 2 നും നും a b, c, x 1 y 1 x 1 y 1 
തുലّമാണ്  3 ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ േഫാർമുലയിെല സമവാകّ؋ിൽ ഈ മൂലّം ഇടുക , േമാഡ് 12 d 
ൈമനസ് 2 ؛സ് ൈമനസ് 5 േല്3 ׯ നും ൈമനസ് 2 ന് 12 ചതുരവും ൈമനസ് 5 ചതുരവും സമമാണ്, 
അതിനാൽ ഇത് 20 ൈമനസ് 24 ൈമനസ് 15 ആണ് കൂടാെത ൈമനസ് 2 ൈബ 144 ؛സ് 25 
അർ،മാؗുׯത് 169 അതിനാൽ ഇത് 24 ആണ് , 39 41 ഇത് 41 ൈബ 13 യൂണിുئകളാണ്, അതിനാൽ ഇത് 
ഈ േപായിന്റിന്െറ ദൂരമാണ്, ഈ വരിയിൽ നി്ؗ ര؇് മൂ്ؗ ൈമനസ്, പْؓ؇് ൈമനസ് അ؀് x y 
ര؇ിന് തുലّമാണ് ഈ രീതിയിൽ നമു്ׯ ഉപേയാഗിׯാം. ഈ സൂْതവാകّം ഇേؚാൾ നമു്ׯ മെئാരു 
ഉദാഹരണം ഉ؇് , മൂ്ؗ ؛സ് േഫാർ എؗ വരികൾ തأിലുت ദൂരം ഒൻപതിനും ആറ് ؛സ് എ؂് x y x y 
പതിന؀ിനും തുലّമാണ്, അതിനാൽ നൽകിയിരിؗുׯ വരി മൂ്ؗ ؛സ് നാല് ഒآതിന് തുലّവും x y 
അ׹െന 3 ؛സ് 4 ൈമനസ് 9  0 ന് തുലّമാണ് മെئാരു വരി 6 ؛സ് ന് തുലّമാണ്, നമു്ׯ x y x i 2y 15 
ഈ വരി 2 െപാതുവായ ؛സ് എടുׯാം  സമം 15. അതിനാൽ മൂ്ؗ ؛സ് നാല് ൈമനസ് 3x 4y x y 
പതിന؀് െകാ؇് ര؇് പൂജّ؋ിന് തുലّം ഈ ൈമനസ് ഒآത് ഇത് സി ഒ്ؗ , ഈ ൈമനസ് പതിന؀് 
ൈബ ര؇് സി ര؇്, ര؇് സമാؓര׹ൾׯിടയിലുت ദൂരം ഈ ര؇് വരികളും സമാؓര േരഖയാണ്, 
കാരണം മൂ്ؗ ؛സ് നാല്  മൂ്ؗ ؛സ് നാല് െകാ؇് അതിന്െറ ചരിവ് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഈ x x y 
ര؇് വരികളും ന്െറ സമാؓര ഗുണകമാണ്, ര؇് സമവാകّ׹ളിലും തുലّമാണ്, തുടർ്ؗ ര؇് വരി x y 
സമാؓര േരഖയായിരിുׯം, അതിനാൽ ഇവിെട ഒ്ؗ ൈമനസ് ചി؋صിനും ര؇് ൈമനസ് c c 
പതിന؀ിനും തുലّമാണ്  ര؇് െകാ؇് ര؇് സമാؓര േരഖകൾׯിടയിലുت ദൂരം േമാഡ് സി ര؇് 
ൈമനസ് സി ഒ്ؗ ആെണ്ؗ ഞ׹ൾׯറിയാം, നി׹ൾ്ׯ േമാഡ് സി ഒ്ؗ ൈമനസ് സി ര؇് ഒരു 
സ്കٔയർ ؛സ് ബി സ്കٔയറിന് കീഴിൽ േനാ േْപാؠം റൂ؂് എഴുതാം, അതിനാൽ ഇത് ൈമനസ് പതിന؀് 
ര؇് , ൈമനസ് ഒآത് ൈമനസ് ൈമനസ് ؛സ് എؗിവയാണ്  ഒآത് േമാഡുലസ് ഒരു ചതുര؋ിന്െറ 
വർ״മൂലമുت ഒരു ചതുരം അർ،മാؗുׯത് മൂ്ؗ ഒരു ചതുരം മൂ്ؗ ഒരു ചതുരം നി׹ൾ്ׯ അത് 
വീ؇ും എഴുതാം േമാഡ് ൈമനസ് 15 ൈബ 2 ؛സ് 9 വർ״മൂലമുت മൂ്ؗ െസ ചതുരവും നാല് െസ 
ചതുരവും 
അ׹െന എؗത് േമാഡ് ൈമനസ് പതിന؀ും പതിെന؂ും തുലّമാണ് 2 , എؗിവയാൽ ഇത് 25 ന്െറ d t 
വർ״മൂലമാണ്, അതിനാൽ ഇത് 3 ൈബ 2 ൈബ 5 ആണ് അർ،മാؗുׯത് മൂ്ؗ പ്؋ യൂണിുئകൾ 
ആണ്, അതിനാൽ ഇത് ര؇് സമാؓര׹ൾׯിടയിലുت ദൂരമാണ് ഈ രീതിയിൽ നമു്ׯ ഏെത׸ിലും 
ര؇് സമാؓര േരഖകൾׯിടയിലുت ദൂരം കെ؇؋ാം . അടിرാന സമവാകّമാെണ׸ിൽ മെئാരു 
ْപٍ٠ം നب ْപٍ٠ം ഒരു സമഭുജ ْതിേകാണ؋ിന്െറ ؛സ് ൈമനസ് ആറ് പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്, ഈ x y 
സമവാകّം പറയുക ؛സ് ൈമനസ് ആറ് പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ് ഇത് േബസ് യുെട x y bc 
സമവാകّമാണ് , വിപരീത ശീർഷകം േപായിന്റ് ൈമനസ് ഒ്ؗ ൈമനസ് ഒ്ؗ ൈമനസ് ഒ്ؗ അതിനാൽ a
മുകളിേല്ׯ എതിർവശ؋ാണ്  ഈ അടി؋റയുെട ശീർഷം പിؗീട് ْതിേകാണ؋ിന്െറ വിُീٝർ؉ം b 
കെ؇ു؋ക, കാരണം ഇത് സമഭുജ ْതിേകാണമാണ്, അതിനാൽ ഈ േകാണാണ് ഓേരാ േകാണും 60 
ഡിْഗി ആണ്, ഇതിൽ നി്ؗ ഈ അടി؋റയിേല്ׯ ഒരു ലംബമായി വരയ്ുׯക ഇതാണ് ഈ a b a , 
ഉയര؋ിന്െറ നീളം അെ׸بിൽ ലംബമായി പറയുക ആണ് , ഈ ബിؕു ആണ് , ഈ സമഭുജ d 
ْതിേകാണ؋ിന്െറ വശം കാണുക, ഈ ര؇ും യും ْതിേകാണ؋ിൽ േകാണും d a a abnabn 
തأിലുت ബؖം കെ؇ു؋ക െതാ؉ൂറ് ഡിْഗി്ׯ തുലّമാണ് അതിനാൽ ൈസൻ അറുപത് b, a 
ഡിْഗി തുലّമാണ്  എؗത് െകാ؇് അർ،മാؗുׯത് ന് തുലّമാണ് al to p h sine 60 d k , sine 60
ഡിْഗി്ׯ തുലّമായ റൂ؂് 3 ന് തുലّമാണ്, ഇത് സൂചിؚിؗുׯത് എؗത് റൂ؂് മൂ്ؗ by 2 d d by two a 
എؗതിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് എؗിവ തأിലുت ബؖമാണ്. ഈ ْതിേകാണ؋ിന്െറ a, d 
വിُീٝർ؉ം കെ؇േ؋؇തു؇്, അതിനാൽ ഈ ْതിേകാണ؋ിന്െറ വിُീٝർ؉ം കെ؇ؗു؋തിന് 
ഇതിന്െറ സമവാകّം കെ؇ു؋ക, അതിനാൽ യുെട ചരിവിന്െറ ഒരു സമവാകّം [സംഗീതം] bc 
ൈമനസ് ഒരു ചരിവിന് തുലّമാണ്, കാരണം ബിസി്ׯ ലംബമായതിനാൽ ന്െറ സമവാകّ؋ിന്െറ n 
സമവാകّം അർ،മാؗുׯത് അതിന്െറ ചരിവ് 1 ആണ് , ൈമനസ് 1 ൈമനസ് 1 ലൂെട കടؗുേപാകുؗത്

  ിന് y x x y x y؋ിന് തുലّമാണ് ൈമനസ് പൂജّ؋സ് 1 ആണ്, അതിനാൽ ൈമനസ് പൂജّ؛ സ് 1 1؛
തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ് ൈമനസ് ഇത് സമവാകّം ര؇് , എؗത് റൂ؂് 3 x y, d 
ന് 2 ന് തുലّം, ഇത് 1 എ്ؗ പറയുക , ഈ സമവാകّം 2 പരിഹരിുׯക, നൽകിയിരിؗുׯ സമവാകّം x 
 ിന് തുലّമാണ് ഇത് സമവാകّം  മൂ്ؗ y؋സ് ൈമനസ് ആറ് പൂജّ؛
അ׹െന ര؇ാമേ؋തിൽ നിؗും മൂؗാമേ؋തിൽ നിؗും 
അ׹െന ന് തുലّം അതിനാൽ ؛സ് ന് തുലّമാണ് ഇത് സൂചിؚിുؗുׯ  കٔൽ 3. സമം y x x x 6 xe x 
മൂ്ؗ, 
അ׹െന തുലّം മൂ്ؗ, അതിനാൽ ര؇് േപായിന്റുകൾׯിടയിലുت ദൂരം അതിനാൽ 3 ؛സ് 1 y 
സൂآർ؉ ചതുരം ؛സ് 3 ؛സ് 1 സൂآർ؉ ചതുരം നാല് ചതുര؋ിന് തുലّമാണ്, നാല് ചതുരം എؗാൽ 
നാല് റൂ؂് ര؇് ഇേؚാൾ ഈ ْതിേകാണ؋ിൽ എؗത് എؗത് 4 റൂ؂ിന് തുലّമാണ് 2 എؗത് 1 d d d 
എؗതിൽ നി്ؗ റൂ؂് 3 ന് 2 ന് തുലّമാണ്. അതിനാൽ ْതിേകാണ؋ിന്െറ വിُീٝർ؉ം എബിസിയുെടയും 
എബിസി സമചതുര ْതിേകാണ؋ിന്െറയും വിُീٝർ؉ം, അതിനാൽ റൂ؂് ْതീ േഫാർ േഫാർ എ സ് കٔയർ 
അർ،മാؗുׯത് റൂ؂് ْതീ േഫാർ 8 റൂ؂് 2 ൈബ റൂ؂് 3 ഫുൾ സ്കٔയർ ഇത് റൂ؂് 3 ൈബ 4 േല്64 ׯ ഇൽ 2 
ൈബ 3 
അ׹െന 32 റൂ؂് 3 ൈബ 3 സ്കٔയർ യൂണി്ئ അതിനാൽ ഈ ْതിേകാണ؋ിന്െറ വിُീٝർ؉ം നമു്ׯ 
കെ؇؋ാം യുെട വിُീٝർ؉ം നമു്ׯ ഡിزൻസ് േഫാർമുല ഉപേയാഗി്׺ ഇതിന്െറ അെ׸بിൽ abc d 
യുെട ദൂരം കെ؇؋ാം.  1 ൈമനസ് 1 , ഈ ْതിേകാണം സമഭുജ ْതിേകാണമായതിനാൽ  abc e 
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അതിനാൽ ഇത് 60 ഡിْഗിയാണ് , ഈ യുെട സമവാകّ؋ിന് ؛സ് ൈമനസ് 6 നൽകിയാൽ 0 ന് bc x y 
തുലّമാണ് , ഈ ലംബമായി വരയ്ുׯക, ഇത് ആെണؗും നീളം ലംബമാണ് എؗും ഈ സമഭുജ an d 
ْതിേകാണ؋ിന്െറ വശം അതിനാൽ തുലّമാണ് ഡിزൻസ് േഫാർമുല േമാഡ് ൈമനസ് 1 ൈമനസ് 1 a d 
ൈമനസ് 6 ൈബ സ്കٔയർ ؛സ് 1 സ്കٔയർ ഉപേയാഗി്׺ ഇത് േമാഡ് ആണ് ൈമനസ് എ؂് ൈബ റൂ؂് s1 
ര؇് എؗത് എ؂് റൂ؂് ര؇ിന് തുലّമാണ് അെ׸بിൽ നി׹ൾ്ׯ എ؂് റൂ؂് ര؇് ര؇ായി എഴുതാം, 
അതിനാൽ ഇത് ഒരു ദൂരമാണ് അെ׸بിൽ ഈ ലംബമായ യുെട നീളവും എؗ ْതിേകാണവും d abn 
കാരണം ഡിْഗി ആയതിനാൽ ൈസൻ 60 ഡിْഗി വിْശമം നമു്ׯ ഈ പാപം േപാെല െചإാം n 90 
അറുപത് ഡിْഗി തുലّം ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ സിൻ അറുപത് ഡി തുലّമായ റൂ؂് മൂ്ؗ ര؇ിനും 8 d 
റൂ؂് 2 ൈബ 2 എ അതിനാൽ ഇത് എ؂് റൂ؂് ര؇ിന് തുലّമായ ഒരു റൂ؂് മൂ്ؗ ആണ്, അതിനാൽ എ؂് റൂ؂് a 
ര؇് െകാ؇് മൂ്ؗ റൂ؂ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ْതിേകാണ؋ിന്െറ വിُീٝർ؉ം പകുതി േല്ׯ a- 

േല്ׯ തുലّമാണ്, അതായത് 8 റൂ؂് 2 വഴി റൂ؂് 3 , എؗിവയ്്ׯ തുലّമാണ് വലത് റൂ؂് 2 ൈബ 2 d- d 
എؗാണ് അർ،മാؗുׯത് . ഇത് റൂ؂് 3 സ്കٔയർ യൂണി്ئ വഴി 16 റൂ؂് 2 ആണ്  എؗത് ഉ؍വം ano pq 
മുതൽ വരികൾ വെരയുت ലംബ׹ളുെട നീളമാണ് ൈമനസ് x cos theta y sin theta , k cos two 

 സ് നാല് ചതുരം theta , xx theta y cos x theta p q؛ സ് എؗിവ യഥാْകമം സ്കٔയർ؛
തുലّമാെണ്ؗ െതളിയിുؗുׯ. ചതുരം k 
അ׹െന നൽകിയ സമവാകّം ൈമനസ് തുലّം x cos theta y sin theta k cos two theta so x cos

ൈമനസ് തീ0 ئ ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഈ വരിയുെട theta minus y sine theta k cos 2 
ഉ؍വ؋ിൽ നിؗുت ദൂരം , ഇത് എ്ؗ നൽകിയിരിുؗുׯ ഉ؍വം മുതൽ വരി ഒؗിന്െറ ദൂരം p so p 
ഇത് േചാദّം അനുസരി׺ാണ്, അതിനാൽ എؗത് േമാഡ് 0 ൈമനസ് 0 ൈമനസ് െക േകാസ് 2 തീئയ്്ׯ p 
തുലّമാണ് േകാസ് സ്കٔയർ തീئയുെട വർ״മൂലമുت ൈമനസ് ൈസൻ തീئ സ്കٔയർ െക േകാസ് 2 തീئ 
ൈബ ൈസൻ സ്കٔയർ തീئ േകാസിന് തുലّമാണ്  സ്കٔയർ തീ؛ ئസ് ൈസൻ സ്കٔയർ തീئ ഒؗിന് 
തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് െക േകാസ് ടു  തീئയാണ്, വീ؇ും വരിയുെട മെئാരു സമവാകّം 
നൽകിയിരിുؗുׯ െസׯന്റ് തീئയും േകാെസക് തീئയും ന് തുലّമാണ്, നമു്ׯ ഇത് ൈബ x y k x 
േകാസ് തീئയും ൈബ സിൻ തീئയും എ്ؗ എഴുതാം  അതിനാൽ ഇത് എ്ؗ എഴുതാം y a sx sin theta 
 സ് y cos theta k sine theta to cos theta x sin theta y cos؛ സ് എؗത് ആയി എഴുതാം, ഇത്؛

എ്ؗ എഴുതാം  2 തീئ അർ،മാؗുׯത് നമു്ׯ ഇത് ؛സ് ൈമനസ് theta x sin theta y cos theta k 
എ്ؗ എഴുതാം, ര؇് ൈസൻ ര؇് തീئ പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്, ഈ വരി ര؇ാെണ്ؗ പറയുക, ഈ വരി 
ര؇് ആണ് ഈ വരി ര؇് ഉ؍വം എؗ േചാദّ؋ിന് അനുസരി്׺ നൽകിയിരിുؗുׯ, അതിനാൽ q 
എؗത് ര؇ാമെ؋ വരിയുെട ദൂരമാണ്. ഉ؍വം മുതൽ , നി׹ൾ ؛സ് 0 ൈമനസ് ന്െറ x 0 y 0 0 k 
മൂലّം ؛സ് 0 ൈമനസ് ന്െറ മൂലّം 2 യുെട വർ״മൂലമുت ൈസൻ സ്കٔയർ x 0 y 0 0 k sine 2 theta 
തീئയും സ്കٔയർ തീئയും േചർുׯേآാൾ എؗത് ؛സ് 0 ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ നമു്ׯ cos q mod 0 

ലഭിുׯം ൈബ 2 ൈസൻ ടു തീئ, കാരണം സ്കٔയർ തീئയും സ്കٔയർ തീئയും ഒؗിന് q k sin cos 
തുലّമാണ്, ഇേؚാൾ ചതുരവും നാല് ചതുരവും ചതുര؋ിന് തുലّമാെണ്ؗ കാണിേׯ؇തു؇്, p q k 
അതിനാൽ ചതുരവും നാല് ചതുരْശ ചതുരവും ചതുര؋ിന് തുലّമാണ്  p qs p p k cos two theta, k

എؗത് ര؇് െസ്ׯ തുലّമാണ്  തീئയിൽ , െക സ് കٔയർ cos two theta whole square plus and q k 
േകാസ് സ് കٔയർ ര؇് തീئ  മുഴുവൻ സ് കٔയർ തുലّമാണ്. നാല് നാല് റؐാുׯക അതിനാൽ ഇത് k 
ചതുരമാണ്, അതിനാൽ ചതുരവും നാല് ചതുരവും ചതുര؋ിന് തുലّമാണ് മെئാരു ْപٍ٠ം p q k 
സമാؓര േരഖയിൽ നി്ؗ തുലّമായ േരഖയുെട സമവാകّം കെ؇ു؋ക മൂ്ؗ ؛സ് ടു ؛സ് ആറ് x y 
പൂജّ؋ിനും ഒآത് ؛സ് ആറ് യ്ുׯം തുലّമാണ്  ൈമനസ് ഏഴ് പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ x y 
നൽകിയിരിؗുׯ വരികൾ മൂ്ؗ ؛സ് ടു ؛സ് ആറ് പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ് , ര؇ാമെ؋ വരി x y 
ഇതാണ് ആദّ വരി ര؇ാമെ؋ വരി ഒآത് ؛സ് ആറ് ൈമനസ് ഏഴ് പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്, x y 
അതിനാൽ െപാതുവായ മൂ്ؗ എടുുׯക അതിനാൽ മൂ്ؗ ؛സ് ടു ൈമനസ്  വരിയിൽ പൂജّ؋ിന് x y 
തുലّമായ ഏഴിന് മൂ്ؗ , ര؇ാമേ؋ത് എؗിവയുെട ഗുണകം തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഈ ര؇് x, y 
വരികളും സമാؓര േരഖകളാണ്, ഈ ര؇് വരികളും പറയുക ഇതാണ് വരി ഒ്ؗ , ഇതാണ് വരി ര؇് എ്ؗ 
നأൾ കെ؇േ؋؇തു؇്  സമവാകّം  ഈ േരഖയുെട അേയാൺ തുലّ ദൂര؋ിലുتതാണ് , ഇത് d 
ആേണാ എ്ؗ േനാുׯക, ഇതും ഇതാണ് നأൾ ഈ വരിയുെട സമവാകّം കെ؇؋ണം d 
എؗതിനർ،ം ഈ വരി മൂؗാമേ؋ത് പറയുക , മൂؗാമേ؋തിന്െറ സമവാകّം കെ؇؋ണം, 
അതിനാൽ നമു്ׯ അത് പലതിലും കെ؇؋ാൻ കഴിയും.  വഴി എؗാൽ ഏത് സമവാകّവും 
നൽകിയിരിؗുׯ വരിയുെട സമവാകّ؋ിന് സമാؓരമാണ്, തുടർ്ؗ നമു്ׯ ഇത് ؛സ് ؛സ് 3x 2y k 
എ്ؗ 0 ന് തുലّമായി എഴുതാം.  വരി ഒؗിന് സമാؓരമായ വരികൾ, ഈ വരി മൂ്ؗ ؛സ് ടു മൂ്ؗ x i x 
 ിന് i k x y؋ിന് തുലّമായതിനാൽ എؗത് പൂജّ؋ിന് തുലّമായതിനാൽ പൂജّ؋സ് പൂജّ؛ സ് ടു؛
തുലّമാണ്, അതിനാൽ നമു്ׯ എؗത് ൈമനസ് ന് തുലّമാണ്.  ര؇് അതിനാൽ ഈ േപായിന്റ ് ഈy k p 
േപായിന്റിന്െറ േകാർഡിേന്ئ ൈമനസ് െകാ؇് പറയുക , അതിനർ،ം േചാദّമനുസരി്׺ ഈ p 0 k 2 
േരഖ ഒؗിലും ര؇ിലുമുت വരിയിൽ നി്ؗ തുലّ അകലമാണ്, അതിനാൽ ഈ ദൂരം ഈ ദൂരം 
തുലّമായിരിׯണം , ഇത് തുലّമായിരിׯണം.  ൈലൻ മൂ്ؗ ؛സ് 2 ؛സ് 6 , ഇത് ൈലൻ 9 ആണ്  x i xp 

ൈമനസ് 7 0 ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ േചാദّമനുസരി്׺ ഈ ഒ്ؗ , ര؇് എؗിവ തുലّമാണ്lus 6 y d d 
ഒ്ؗ ര؇ിന് തുലّമാണ്, ഇത് 3 മുതൽ 0 വെര 2 ൈമനസ് േല്2 ׯ േല്؛ 2 ׯസ് ആറ് േമാഡ് d d k 

എؗിവെയ സൂചിؚിുؗുׯ. സ്കٔയർ ؛സ് ടു ചതുരം േമാഡിന് തുലّമാണ് , ഞ׹ൾ ഇത് വീ؇ും മൂ്ؗ s 
 ിന് തുലّമായി എഴുതുؗു, അതിനാൽ 3 മുതൽ 0 വെര 2 ൈമനസ്x y؋സ് ടു ൈമനസ് ഏഴ് മൂ്ؗ പൂജّ؛

െക ൈബ 2 ൈമനസ് ഏഴ് ൈബ മൂ്ؗ െസ സ്കٔയർ ؛സ് ടു െസ സ്കٔയർ അതിനാൽ ഇവ ര؇ും 
നി׹ൾ്ׯ റؐാׯാം, അതിനാൽ ഇത് സൂചിؚിؗുׯത് ൈമനസ് െക േമാഡ് ൈമനസ് െക ؛സ് സി٧്ع 
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േമാഡ് ൈമനസ് െക ൈമനസ് െസവൻ ൈബ ْതീ്ׯ തുലّമാണ്  7 ൈബ 3 സൂചിؚിؗുׯത് ൈമനസ് െക 
 ,സ് ഏഴ് ൈബ മൂ്ؗ എؗതിന് തുലّമാണ്؛ സ് 6 ന് തുലّമാണ്   ര؇് െക എؗത് ൈമനസ് ആറ്؛
അതിനാൽ ൈമനസ് ര؇് െക ൈമനസ് ഇ്ׯ തുലّമാണ്  ؛സ് െസവൻ ൈബ ْതീ, അതിനാൽ ighteen 
ഇത് ൈമനസ് 2 ഉം ൈമനസ് 9 ൈബ 3 ൈമനസ് 11 ന്െറ 3 ൈമനസ് 11 ൈബ 3 ആണ് ൈമനസ് ൈമനസ് k 
റؐാׯൽ, അതിനാൽ ഇത് എؗത് 11 ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ എؗത് പതിെനാ്ؗ െകാ؇് k by 6 k 
ആറ് ആണ്, അതിനാൽ വരിയുെട സമവാകّം മൂ്ؗ ؛സ് ടു ؛സ് എؗത് 0 ന് തുലّമാണ്, x y k 
അതിനർ،ം 3 ؛സ് 2 ؛സ് 11 െകാ؇് 6 ന് തുലّമാണ്, അതായത് ؛സ് ؛സ് 11 0 ന് x y 18x 12y 
തുലّമാണ് , നൽകിയിരി2 ؗുׯ വരിയിൽ നി്ؗ തുലّമായ േരഖയായിരിുׯം നമു്ׯ ഇേؚാൾ മെئാ്ؗ  
ഉദാഹരണം , പْؓ؇് ؛സ് അ؀് എؗ  േരഖയ്്ׯ ലംബമായ േനർേരഖയുെട സമവാകّം x y 
കെ؇ു؋ക വരി ഒؗിന് ലംബമായ വരിയുെട അ؀് ൈമനസ് പْؓ؇് ؛സ് എؗത് േചാദّം x y k 
അനുസരി്׺ പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്, ഇത് ഒരു വരി അ؀് ൈമനസ് പْؓ؇് ؛സ് എؗത് x y k 
പൂജّ؋ിന് തുലّമാെണؗും ഒരു േപായിന്റ് ൈമനസ് േഫാർ ഒ്ؗ നൽകുകയും ഈ േപായിന്റിന്െറ p 
ദൂരം നൽകുകയും െചുؗുإ ഈ വരിയിൽ നിؗുت ര؇് യൂണിئാണ്, അതിനാൽ ഉപേയാഗി്׺  p di 
നിലപാട് േഫാർമുല േമാഡ് 5-ൽ നി്ؗ ൈമനസ് 4-േല്12 ׯ-ൽ 1 ؛സ് സ്കٔയർ റൂ؂്, 5 സ്കٔയർ ؛സ് 12 k 
സ്കٔയർ സമം 2, ഇത് സൂചിؚിുؗുׯ േമാഡ് ൈമനസ് 20 ؛സ് 12 ؛സ് െക , ഒ്ؗ അറുപെ؋ാآത് , ര؇്, 
േമാഡ് ൈമനസ് എ؛ ؂്സ് െക , പതിമൂ്ؗ തുലّം  ര؇് ഇത് േമാഡ് ൈമനസ് എ؛ ؂്സ് എؗത് ഇരുപത് k 
ആറിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ൈമനസ് എ؛ ؂്സ് െക ؛സ് ൈമനസ് ഇരുപത് ആറിന് തുലّമാണ്, 
അതിനാൽ ഇത് സൂചിؚിുؗുׯ എؗത് എ؛ ؂്സ് ൈമനസ് ഇരുപ؋ാറിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ k k 
എؗത് മുؚ؋ി നാല് , ൈമനസ് പതിെന؂് 
അ׹െന ആവശّമുت വരിയുെട സമവാകّം അ؀് ൈമനസ് 12 ؛സ് 34 ആയിരിുׯം 0 അെ׸بിൽx y 

ൈമനസ് ൈമനസ് പതിെന؂് പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ് ഇേؚാൾ ْതിേകാണ؋ിെല മെئാരു 5x 12y 
ഉദാഹരണം ശീർഷം ْതിേകാണ؋ിൽ ര؇് മൂ്ؗ ബി നാല് ൈമനസ് ഒ്ؗ, അതിനാൽ നമു്ׯ ഒരു 
ْതിേകാണം നൽകിയിരിുؗുׯ ഉം ൈമനസ് 1 2 ഉം ശീർഷ؋ിൽ a two three b four minus one c 
നി്ؗ ഉയര؋ിന്െറ സമവാകّവും ൈദർഘّവും കെ؇ു؋ക അതിനാൽ യുെട ചരിവ് യുെട a bc bc 
ചരിവിന് തുലّമാണ് യുെട ചരിവിന് തുലّമാണ് ൈമനസ് 1 ന് ര؇് ؛സ് വ؉ും ൈമനസ് 4 bc 
തുലّവുമാണ്  ൈമനസ് 3 മുതൽ 5 വെര ൈമനസ് ْതീ ൈഫവ് 
അ׹െന ന്െറ ചരിവ് ബിസി്ׯ ലംബമായതിനാൽ ന്െറ ചരിവ് അ؀ിൽ മൂ്ؗ ആണ്, അതിനാൽ a n n 
സമവാകّ േചാദّം ഉയര؋ിന്െറ സമവാകّം കെ؇ുؗു؋, അതിനാൽ ന്െറ സമവാകّ؋ിന്െറ n 
സമവാകّം ൈമനസ് മൂ്ؗ തുലّമാണ് അ؀് മൂ്ؗ ൈമനസ് 2 അതിനാൽ 3 ൈമനസ് 9 5 y x y x 
ൈമനസ് 10 ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ 5 ൈമനസ് 3 ഉം ൈമനസ് 1 0 നും തുലّമാണ്, ഇേؚാൾ നأൾ x y 
ഈ ഉയര؋ിന്െറ സമവാകّ ൈദർഘّം കെ؇؋ണം അതിനാൽ യുെട സമവാകّ؋ിന്െറ n bc bc 
സമവാകّം അതിനാൽ ഒരു േപായിന്റ് പരിഗണിുׯക.  നാല് ഒ്ؗ നാല് ൈമനസ് ഒ്ؗ b 
അ׹െന ؛സ് വൺ തുലّവും യുെട ചരിവ് ൈമനസ് ْതീ 5 ആണ്, ൈമനസ് 3 ൈബ 5 ഉം ൈമനസ്y bc x 
4 ഉം ആണ് അതിനാൽ ഇത് ؛സ് അ؀് ആണ് ൈമനസ് മൂ്ؗ ؛സ് പْؓ؇് എؗത് മൂ്ؗ ؛സ് 5y x x 
ആണ്  അ؀് ഉം ൈമനസ് 7 ഉം 0 ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ േമാഡ് 3 േല؛ 2 ്ׯസ് 5 േല്3 ׯ ൈമനസ് 7 ന്y 
തുലّം  ചതുരവും അ؀് ചതുരവും സ് കٔയർ റൂ؂് ْപകാരം ആറ് ؛സ് പതിന؀ിന് തുലّമാണ് 3
ഇരുപ؋ിെയാ്ؗ ൈമനസ് ഏഴ് 14 േമാഡ് 14 25 ؛സ് 34 ന്െറ 9 സ്കٔയർ റൂ؂് 14 സ്കٔാ്ׯ തുലّമാണ്  34 
യൂണിുئകളുെട റൂ؂് റൂ؂്, അതിനാൽ ഏെത׸ിലും ْതിേകാണാകൃതിയിലുت ശീർഷക׹ളുെട നീളവും 
ഉയര؋ിന്െറ സമവാകّവും നമു്ׯ കെ؇؋ാനാകും, അതിനാൽ ശരി ഇേؚാൾ മെئാരു െസഷനിൽ 
അടു؋ ആശയം ചർ׺ െചإാം, നؕി നؕി 
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