
๬౷ ಗ൞ಹბ ಇಂൿ කโ ಒಂൿ ชಒ෵ಂದ ಒಂൿ ෈ಂൿเನ ಅಂತರದ ಬಡ౛  ಚ೉ბಸยං౪ ೕๅ
इसिलए ಇൿ ಉಪක౲ ಸ ๸ಒ౲  කฤౙ
इसिलए ಒಂൿ ชಒ෵ಂದ ಒಂൿ ෈ಂൿเನ ಅಂತರವඝ౬  ಏಋ౺  ಪ౵ ๺ ා ಪ౵ ๺ ๭ ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂั ಮൡ౨  

ಒಂൿ ಒಂൿ ෈ಂൿ฿ಜං ಈ ษඨ ಏಋ౺  ಪ౵ ๺ ා ಪ౵ ๺ ๭ ඩ෵ಂഡ ಎ ಮൡ౨  ෈ ನย౵  ๵ච౬  ಕഡ ಆ౾౺ ๺ ಡ ಸಮpx y 
इसिलए ಆಋ౺  ಪ౵ ๺ ා ಪ౵ ๺ ๭ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಇಂಟฑ ๲භౣ  งಪದย౵  ಕല෫ 
෥ಡಬ๾ൿ ඦತರ කโ ಅದඝ౬  ಎಋ౺  ෭ನ๺ ๭ ಎಂൿ ಪ౵ ๺ ็ ෭ನ๺ ๭ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಡ ಸಮb 1 
इसिलए ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒಂൿ เඋನൽಂದ ಪ౳ ൟීಧಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ෩ಲಕ ෭ನ๺ ಡ a c x a c 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಪ౳ ൟීಧ ಎಂದฉ ෭ನ๺ ඛಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංy ob c b 
इसिलए ಈ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕโ ಒಂൿ ๒ನ౲ ൽಂದ ෭ನ๺ ಮൡ౨  ಇದರ ඛඃბ๎ಂಕ ෈ಂൿ ෈ 0 ෭ನ๺ ๭ ා ෈ c 
ಆಜං ඀ರ ๰ತ౳ ವඝ౬  ෭ನ๺ ๭ ಅඝ౬  ಪ౵ ๺ 0 ๸තಣბ ಚದರ ೯൤ಡ ๵ච౬ ಯඝ౬  ಬಳ๯โದರ ෩ಲಕ ಎเಯ 
ಅಂತರโ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ๭ เ රฯ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜං
इसिलए ಇൿ ๭ ವಗბൽಂದ ๭ ಚದರ ೯൤ಡ ๭ ಆಜං ೓ಕൽಂದ ೓ಕโ ෵ಂದ ವಗბ෩ಲದ ವಗბ ಮൡ౨  bs mod c av bs 
೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ಒಂൿ ೓ಕದ ವಗბ෩ಲൽಂದ ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈಗ ಈ ೉ತ౳ ದย౵  ಡ av BA mod c ba ab pn 
อಬ฿ಜฆವ ಆഔౣ ฆವ ชಒಡ ಅඝ౬  อಬ฿ಜ ಎึ෵ค ಮൡ౨  ಈ อಬ฿ದ ನ ಉದ౪ ವඝ౬  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං pn pn d 
ಎಂൿ ຂั
इसिलए ಈ ನ ಉದ౪ โ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ංpn d 
इसिलए ಈ ൟ౳ ಆೕನ ನ ಈ ൟ౳ ಆೕನ ಪ౳ ඃಶದ เ๭౨ ೕಣბโ ಸ෥ನ฿ಜ ಅಧბಃౙ  ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංpab pab ab pn 
इसिलए ൟ౳ ಆೕನ ඩ౲ ෕ ನ เ๭౨ ೕಣბโ ಅಧბಃౙ  ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅಂದฉ ඛಂದ ಡ ಅಧბದ๠ౣ  ವಗბದ ab pn av c 
ವಗბ෩ಲ ಮൡ౨  ವಗბൽಂದ ಪ౳ ඃಶದ ൟ౳ ಆೕನ ඩ౲ ෕ ಅඝ౬  ಈ คೕൟಯย౵  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  කโ ඛೕโ b d 
ൟ౳ ಆೕನ ඩํ ನ ಈ ๓ಂಗಗಳඝ౬  ಬಳ๯฿ಗ ಈ ൟ౳ ಆೕನದ ඩํ ನ ๓ಂಗಗಳඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ൟ౳ ಆೕನದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಸಹ 
ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ
इसिलए ಮ൧౨ ෫౱  කโ ൟ౳ ಆೕನ ඩ෕ ನ เ๭౨ ೕಣბವඝ౬  ෥ി ಒಂದಃౙ  ಅಧბಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๒ನ౲  ಪ౵ ๺ ๭ x 
ಇಂದ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ๭ ಒಳಡ ෇౳ ಃഡ ෭ನ๺ ๭ ෩ಲಕ เ ෭ನ๺ ็  ಪ౵ ๺  ็  ෭ನ๺  ಅಧბ ෮ೕി ಡ v 1 0 1 0
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ා ෈ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ๭ ๲ౙ ౷ ೕฑ ා ಎ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ๴ ಒಂದคಂದ ಎ ಮൡ౨  cx 1 
කโ ಸರಳತั๭ർಗ ಇൿ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං . ൟ౳ ಆೕನ ඩ෕ ෮ೕി ෈ ෩ಲಕ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ๭ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං 
ಮൡ౨  ಏಋ౺  ಒඨ ಏಋ౺  ಒඨ ಪ౵ ๺ ා ಒඨ ಪ౵ ๺ ๭ ಇൿ ๲ಃಂി ๲ ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರಡคಂದ ಒಂൿ ಮൡ౨  o 
ಎರಡคಂದ ಡ ​​ಒಂൿ ೓ಕದ ವಗბ෩ಲൽಂದ ವಗბโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං.  ೯൤ಡ mod abc ab ba d av mod ax 1 1 

෵ಂದ ಅಧბ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං+ c mod c 
इसिलए ෩ಲಕ ಅಧბದ๠ౣ  ರൿ౪ ತั๭ ಎಂ්ൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಒಂൿ ವಗბದ ෩ಲಕ abcyv c d mod ax 1 c 
ಮൡ౨  ವಗბದ ವಗბದ ෩ಲಕ ಮൡ౨  ೓ಕc b 
इसिलए ಈ คೕൟಯย౵  කโ ಎರഴ ಸ෥කಂತರ ชಒಗಳ ನഴเನ ชಒಯ ಅಂತರൽಂದ ෴โඃ ෈ಂൿเನ ಅಂತರವඝ౬  
ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ
इसिलए ಇย౵  කโ ಎರഴ ๬ยನ ಆಡย ೯൤ಡ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ೯൤ಡ ๭ ಒಂൿ ๵ච౬ ಡ ಸಮ ಮൡ౨  b y 
ಆಡย෵ಂದ ಪ౵ ๺ ๭ ಎರഴ ๵ච౬ ಡ ಸಮ
इसिलए ಈ ಎರഴ ๬ยನ ಆಡย ಪ౵ ๺ ෩ಲಕ ๭ ಒಂൿ ๵ච౬ ಡ ಸಮ ಮൡ౨  ಏಋ౺  ಪ౵ ๺ ා ಪ౵ ๺ ๭ ಎರഴ ๵ච౬ ಡ 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ඛೕโ ಈ ಎರಡರ ಇั೦ರඝ౬  ಉഴಆಂറಗ ಸ෥කಂತರ ชಒ෴ಜං ඛೕโ ෮ದಲ ๬ยನ 
ಇั೦ฆ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ෭ನ๺ ಎ ා ෈ ಮൡ౨  ಎರಡඡ ๬ยನ ಇั೦ฆ ෭ನ๺ ಎ ා ෈
इसिलए ಈ ಎರഴ ๬ฤಗಳ ಇั೦ฆ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ಈ ಎರഴ ๬ฤಗำ ಸ෥කಂತರ ชಒಗำ
इसिलए ಇൿ ๬ฤ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಇൿ ๬ฤ ಎರഴ ಅඝ౬  ๵ච౬  ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ಇค๭x n 
इसिलए කโ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಒඨ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ , ಅಂದฉ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಈ c y c 1 
ඩ෵ಂഡ p
इसिलए කโ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ชಒಯย౵  ಒಂൿ ಅಂದฉ ಈ ชಒ෷ ಈ ງತದย౵po int p 0 c b 

ಅౘವඝ౬  ೞൽ๯ತ౨ ං ಎಂದಥბ ಈಗ ಎರಡඡ ๬ยඛಂದ ಈ ෈ಂൿเನ ඀ರವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค y p
इसिलए ಎರഴ ๬ยඛಂದ ಒಂದರ ෬ว ಅಂತರವඝ౬ps 
इसिलए ಈ ඀ರವඝ౬  ಎಂൿ ຂั ಈ ෈ಂൿเನ ಅಂತರโ 2 ชಒ෵ಂದ ಆಜංd t 
इसिलए ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๯โದರ ෩ಲಕ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ම෨ბมವඝ౬  ಬಳ๯โದರ ෩ಲಕ ಡ d d d d 
ಸಮකಜฆತ౨ ං. ಎಂ්ൿ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ವಗბದ ಅലಯย౵  งഡ ೯൤ಡ d mod c 1 plus c 2 b 
๲ౙ ౷ ೕฑ ຆൿ ඛೕโ ಇದඝ౬  ෭ನ๺ ಎಂൿ ವಗბ෩ಲದ ವಗბൽಂದ ಮൡ౨  ೓ಕൽಂದ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಈc 2 c 1 b 

ಈ ಎರಡರ ನഴเನ ಅಂತರವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಸ෥කಂತರ ชಒd 
इसिलए කโ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ෴โඃ ಎರഴ ಸ෥කಂತರ ชಒಗಳ ನഴเನ ಅಂತರವඝ౬  
ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಈಗ ಈ ಎರഴ ಪคಕಲ౭ චಗಳ ಆඋರದ ෬ว ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ
इसिलए ಹච౬ ರഴ ෭ನ๺ ಐൿ ชಒ෵ಂದ ಎರഴ ෩ฆ ෭ನ๺ ෈ಂൿเನ ಅಂತರವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค ಎರഴx y 
इसिलए ෭ನ๺ ಎರഴ ෩ฆ
इसिलए ಇൿ ඩ෵ಂഡ ෭ನ๺ ಎರഴ ෩ฆ ಮൡ౨  12 ෭ನ๺ 5 ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 2 කโ ಈ ෈ಂൿ ඀ರದ x y 
඀ರವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಈ ชಒ෷ ಹච౬ ರഴ ෭ನ๺ ಐൿ ็ ಎರಡಃౙ  ಸಮ ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ංx 
इसिलए ඛೕโ ಈ ชಒಯඝ౬  ๰౩ ಲ฿ಜ ๲ึಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ದฉ ಈ ชಒ෴ಜฆತ౨ ං
इसिलए ಡ ಸಮකದ 0 ಅඝ౬  ๻౾ದฉ ෭ನ๺ ಎರಡคಂದ ಐൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංx y 
इसिलए ಈ ඩ෵ಂഡ ෭ನ๺ ಎರಡฏ൤ ಎಂൿ ຂั ಐದคಂದ ಐದคಂದ ಇย౵  ಈ ඩ෵ಂഡ ෭ನ๺ ಎರಡคಂದ ಐർಜං
इसिलए ಈ ๆ ඩ෵ಂഡ ಇย౵  ಎส౵ ೕ ಇං ಮൡ౨  ಅඝ౬  ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಡ y x 

Pru
tor
@
IIT
K



ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆฆ
इसिलए ಸ෥ನಃౙ  ಒಂದคಂದ ಆฆ ಒಂದคಂದ ಆฆx 
इसिलए ಈ ෈ಂൿโ ಒಂದคಂದ ಆฆ ಎಂದฉ ಈ ඩ෵ಂഡ ಅඝ౬  ຂั ಇย౵  ಏඣೕ ಆಜං
इसिलए ඩ෵ಂഡ ษඨ ಈ คೕൟ ๻ൿຄೕಞൟ౨ ං
इसिलए කโ ಈ ชಒ෵ಂದ ಈ ෈ಂൿเನ ඀ರವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಎಂದฉ ಈ ಅඝ౬  ಬಳಸ෎ಀd 
इसिलए ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ ಅඝ౬  ಆಡย 1 ೯൤ಡ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ವಗბ෩ಲದ ವಗბ෩ಲൽಂದ d c bs
ವಗბ ಇย౵  ಇย౵  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 12 ಮൡ౨  ෭ನ๺ 5 ಮൡ౨  ෭ನ๺ 2 ಮൡ౨  ෭ನ๺ 2 ಮൡ౨  a a b c x 1 y 1 x 1 

ಸಮකಜฆತ౨ ං 3y 1 
इसिलए ಈಗ ಈ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಸ෦ೕಕರಣದ ෬ว ಇค๭ ๰ತ౳ ದย౵  ಡ ෭ನ๺ 2 ೯൤ಡ ෭ನ๺ 5 ಡ 3 ಮൡ౨  ෭ನ๺d mod 12 
2 ಡ ವಗბ෩ಲൽಂದ 12 ಚದರ ೯൤ಡ ෭ನ๺ 5 ಚದರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ಇൿ 20 ෭ನ๺ 24 ෭ನ๺ 15 ಮൡ౨  ಎಂದฉ 169m inus 2 by 144 plus 25 
इसिलए ಇൿ 24 ಮൡ౨  39 41 ಇൿ 41 ಘಟಕಗำby 13 
इसिलए ಇൿ ಈ ෈ಂൿเನ ඀ರ ಈ ๬ยඛಂದ ಎರഴ ෩ฆ ෭ನ๺ ಹච౬ ರഴ ෭ನ๺ ಐൿ ಎರഴ x y 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈ คೕൟಯย౵  කโ ಇದඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ ๰ತ౳ โ ಈಗ කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ
෩ฆ ೯൤ಡ කฤౙ  ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಒಂಬൡ౨  ಮൡ౨  ಆฆ ೯൤ಡ ಎಂഖ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಹൽජದಃౙ  ಸ෥ನ฿ದx y x y 
ชಒಯ ನഴเನ ಅಂತರವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค
इसिलए ෩ฆ ೯൤ಡ කฤౙ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂಬൡ౨  ಮൡ౨x y 
इसिलए 3 ೯൤ಡ 4 ෭ನ๺ 9 ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 0 ಡ ಇඣ౬ ಂൿ ๬ฤ 6 ಪ౵ ๺ ಸ෥ನ 15 ಆಜං කโ ಈ x y x i 2y 
๬ಲඝ౬  2 ๬෥ನ౲  ೯൤ಡ ಸ෥ನ 15 ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ .3x 4y 
इसिलए ෩ฆ ೯൤ಡ කฤౙ  ෭ನ๺ ಹൽජൿ ಎರഴ ಮൡ౨  ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈ ෭ನ๺ ಒಂಬൡ౨  ಇൿ ๭ x y 
ಒಂൿ ಮൡ౨  ಈ ෭ನ๺ ಹൽජൿ ಎರഴ ๭ ಎರഴ
इसिलए ಎರഴ ಸ෥කಂತರಗಳ ನഴเನ ಅಂತರ ಈ ಎರഴ ๬ฤಗำ ಸ෥කಂತರ ชಒ ಏಃಂದฉ ෩ฆ ೯൤ಡ කฤౙ  x 
෩ฆ ೯൤ಡ කฤౙ  x y
इसिलए ಅದರ ಇั೦ฆ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ಈ ಎರഴ ๬ฤಗำ ಎರവ ಸ෦ೕಕರಣಗಳย౵  ಮൡ౨  ನ ಸ෥කಂತರ ಞ൏ಂಕ฿ಜං ಸಮකಜฆತ౨ ං ඦತರ x y 
ಎರഴ ๬ฤ ಸ෥කಂತರ ชಒ෴ಜฆತ౨ ං
इसिलए ಇย౵  ๭ ಒಂൿ ෭ನ๺ ೉ກ౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๭ ಎರഴ ෭ನ๺ ಐವತ౨ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎರಡคಂದ ಎರഴ n 
ಸ෥කಂತರ ชಒಯ ನഴเನ ಅಂತರโ ෮ೕി ๭ ಎರഴ ෭ನ๺ ๭ ಒಂൿ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, ඛೕโ ෥ി ๭ ಒඨ 
෭ನ๺ ๭ ಎರಡඝ౬  ೓ಕದ ಅലಯย౵  ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅലಯย౵  ඣೕ ඩ౳ ಬ౵ ෳ งഡ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ
इसिलए ಇൿ ෭ನ๺ ಹൽජൿ คಂದ ಎರഴ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಒಂಬൡ౨  ෭ನ๺ ෭ನ๺ ೯൤ಡ ಒಂಬൡ౨  ෥ഴ౲ ಲ๺ ನ 
ವಗბ෩ಲൽಂದ ಒಂൿ ೓ಕโ ಒಂൿ ೓ಕ ಎಂದฉ ෩ฆ ಒಂൿ ೓ಕ ෩ฆ ಒಂൿ ೓ಕ ඛೕโ ಅದඝ౬  ಮ൤౨  ෥ി 
෭ನ๺ 15 คಂದ 2 ೯൤ಡ 9 ಅඝ౬  ෩ฆ ๲ ವಗბದ ವಗბ෩ಲൽಂದ කฤౙ  ๲ ೓ಕವඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ
इसिलए ല ෥ി ෭ನ๺ ಹൽජൿ ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಹൽචಂಟคಂದ  ಮൡ౨  ಇൿ  ರ ವಗბ෩ಲ฿ಜං2 25
इसिलए ಇൿ 3 คಂದ 2 คಂದ 5 ಅಂದฉ ෩ฆ ಹൡ౨  ಘಟಕಗಳ ನഴเನ ಅಂತರ฿ಜං ಈ คೕൟ෴ಜ කโ ෴โඃ ಎರഴ 
ಸ෥කಂತರ ชಒಗಳ ನഴเನ ಅಂತರವඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಈಗ ಮ൧౨ ಂൿ ಸಮ๲౲  ಉತ౨ ಮ ಸಮ๲౲ ෴ಜං 
ಸಮ෇๾ ൟ౳ ಆೕನದ ತಳಹൽಯ ಸ෦ೕಕರಣโ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಆฆ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຂำ x y x 
ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಆฆ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ ෎๺ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಮൡ౨  เฆದ౫  ๓ಂಗโ ඩ෵ಂഡ ෭ನ๺ y bc 
ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ
इसिलए ಈ ತಳಹൽಯ ෬ฤ౱ ಖ฿ಜ เฆದ౫  ๓ಂಗ฿ಜං ඦತರ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค ൟ౳ ಆೕನದ ಅಥბ a b abc 
ಏಃಂದฉ ಇൿ ಸಮ෇๾ ൟ౳ ಆೕನ฿ಜං
इसिलए ಈ ಆೕನโ ಪ౳ ൟ ಆೕನโ 60 ലಜ౳  ಈ ඛಂದ ಈ ತಳಃౙ  อಬ฿ಜ ಎึ෵ค ಇൿ ಮൡ౨  ಈ ಎತ౨ ರದ ಉದ౪  a b an 
ಅಥ฿ อಬ ಎಂൿ ຂั ಮൡ౨  ಈ ෈ಂൿ ಮൡ౨  ඣೕല ಈ ಸಮ෇๾ ൟ౳ ಆೕನದ ಬൽ෷ ಈ ಎರഴ ಮൡ౨  d d a 
ൟ౳ ಆೕನದย౵  ಆೕನ ಮൡ౨  ൧ಂಬൡ౨  ലಜ౳ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංa abn abn b a 
इसिलए ๴ඨ ಅರವൡ౨  ലಜ౳  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ๴ඨ 60 ಡ ಮൡ౨  ๴ඨ 60 ലಜ౳  ಸ෥ನ฿ದ งഡ 3 p h d d k 
คಂದ 2 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ෵ಂದ ෵ಂದ งഡ ෩ฆ ಎರಡคಂದ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංa d 
इसिलए ಇൿ ಈ ಮൡ౨  ನഴเನ ๸ීಧ฿ಜංa d 
इसिलए ಇದರ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ කโ ಈ ൟ౳ ಆೕನದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ൟ౳ ಆೕನದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  
ಉഴ๼ല෵ค
इसिलए ಇದರ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค
इसिलए ಯ ಇั೦คನ ಇั೦ฆ ಒಂൿ ಇั೦คನ ෭ನ๲౛  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಡ ​​อಬ฿ಜฆವ ಒಂൿ bc bc 
ಇั೦ฆ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං,
इसिलए ನ ಸ෦ೕಕರಣದ ಸ෦ೕಕರಣโ ಇದರ ಸ෦ೕಕರಣದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಅ൵ბ๯ತ౨ ං. 1 ಮൡ౨  ෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ 1 n 
෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞโൿ ಪ౵ ๺ 1 1 ಪ౵ ๺ 1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ංy x 
इसिलए ಆಜං ಡ ෭ನ๺ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ ෭ನ๺ ๵ච౬ ಡ ಸಮeq ual x y x y 
इसिलए ಇൿ ಸ෦ೕಕರಣ ෭ನ๺ ๵ච౬ ಡ ಸಮ ಎಂൿ ຂಳฤ ಇൿ ಸ෦ೕಕರಣ ಎರഴ ಮൡ౨   คಂದ  งഡ ಡ x y d 3 2
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ 1 ಎಂൿ ຂั ಮൡ౨  ಈ ಸ෦ೕಕರಣ 2 ಅඝ౬  ඛൽბಷౣ  ಸ෦ೕಕರಣඅಂൽಡ ಪคಹค๭ ಪ౵ ๺ a x y 
෭ನ๺ ಆฆ ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ ಸ෦ೕಕರಣ ෩ฆ
इसिलए ಎರಡඡ ಮൡ౨  ෩ರචಯದคಂದ ಸ෥ನ y x
इसिलए ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 3. ಸ෥ನಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨x x 6 x x 
इसिलए ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෩ฆy 
इसिलए ಅಂತರ ಎರഴ ෈ಂൿಗำ
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इसिलए 3 ಪ౵ ๺ 1 ๸තಣბ ವಗბದ ೯൤ಡ 3 ೯൤ಡ 1 ๸තಣბ ವಗბโ කฤౙ  ಚದರ ೯൤ಡ කฤౙ  ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං
ಎಂದฉ කฤౙ  ෩ಲ ಎರഴ ಈಗ ಈ ൟ౳ ಆೕನದย౵  ಎಂ්ൿ ෩ಲ 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෩ಲ 3 คಂದ 2 ಡ d d 4 d a 
ಸ෥ನ 1 คಂದ 4 ෩ಲ 2 ಸ෥ನ฿ಜ ෩ಲ ෩ฆ ಎರഴ ಇൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಎಂഖ ෩ಲ ಎರഴ ෩ಲಕ ෩ಲa a 
෩ฆ
इसिलए ൟ౳ ಆೕನ เ๭౨ ೕಣბ ಮൡ౨  ಸಮ෇๾ ൟ౳ ಆೕನದ เ๭౨ ೕಣბabc abc 
इसिलए ෩ರคಂದ කฤౙ  ವಗბ ಎಂದฉ งഡ ൮౳ ೕ ා ශೕฑ 8 งഡ 2 ා งഡ 3 රฯ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಇൿ งഡ 3 ා 4 ಇඨ a 
64 ಇඨ 2 ා 3
इसिलए 32 งഡ 3 ා 3 ๲ౙ ౷ ೕฑ ಘಟಕ
इसिलए ಈ คೕൟಯย౵  කโ ಈ ൟ౳ ಆೕನದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ කโ ඀ರ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಈ abc 
ಅಥ฿ ನ ඀ರವඝ౬  ಸಹ ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಈಗ ඀ರ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣd 
इसिलए කโ ಈ ൟ౳ ಆೕನದย౵  ඛೕലං౪ ೕๅ ෭ನ๺ 1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ 1 ಮൡ౨  ಈ ൟ౳ ಆೕನ ಸಮ෇๾ abc a abc 
ൟ౳ ಆೕನ฿ಜฆโದคಂದ ಇൿ 60 ലಜ౳  ಈ ಯ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 6 ಅඝ౬  0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ bc x y 
อಬ฿ಜ ಎึ෵ค ಇൿ ಮൡ౨  ಉದ౪ โ อಬ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂั ಮൡ౨  ಇದರ ಬൽ ಸಮ෇๾ ൟ౳ ಆೕನโ a d a
इसिलए ඀ರದ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ෥ി ෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ 6 คಂದ ಚದರ ೯൤ಡ 1 ೓ಕವඝ౬  d s1 
ಬಳ๯โದರ ෩ಲಕ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං,
इसिलए ಇൿ ෥ി ෭ನ๺ ಎಂഖ ෩ಲ ಎರഴ ෩ಲಕ ಎಂಟಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಎಂഖ ෩ಲ 
ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಎರಡคಂದ ಎರഴ
इसिलए ಇൿ ಈ อಬ฿ಜฆವ ನ ඀ರ ಅಥ฿ ಉದ౪ ฿ಜං ಮൡ౨  ൟ౳ ಆೕನದย౵  ಏಃಂದฉ ലಜ౳d abn n 90 
इसिलए ๴ඨ 60 ലಜ౳  ಉัದ කโ ಈ ඩಪඈ൤෻ ෥ಡಬ๾ൿ ಅರವൡ౨  ലಜ౳  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංd 
इसिलए ๭ඨ ಅರವൡ౨  ല ෩ಲ ෩ฆ ಎರಡคಂದ ಮൡ౨  8 ෩ಲ 2 คಂದ 2 a
इसिलए ಇൿ ಎಂഖ ෩ಲ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ෩ฆ ෩ಲ฿ಜං
इसिलए ಎಂഖ ෩ಲ ಎರഴ ෩ಲಕ ෩ಲ ෩ฆa 
इसिलए ൟ౳ ಆೕನ เ๭౨ ೕಣბโ ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂದฉ ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 8 abc d 
෩ಲ 2 ෩ಲಕ ෩ಲ 3 ಮൡ౨  ಎಂದฉ ಬಲ ෩ಲ 2 คಂದ 2. ಇൿ 16 ෩ಲ฿ಜං 2 ෩ಲൽಂದ 3 ಚದರ ಘಟಕ d pq 
ಎಂ්ൿ ෩ಲൽಂದ ชಒಗಳವฉಜನ อಬಗಳ ಉದ౪ ฿ಜದ౪ ฉ ෭ನ๺ ಸ෥ನ x cos theta y sin theta k cos two

ಮൡ౨  ೯൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಕ౳ ಮ฿ಜ ಚದರ ಎಂൿ ๬෈ೕൡಪല๯ತ౨ ං ೯൤ಡ theta xx theta y cos x theta k p 
කฤౙ  ೓ಕโ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංq k 
इसिलए ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ඛೕಡมಜං ෭ನ๺ ಸಮකದ ಎರഴ ൮ೕഓx cos theta y sin theta k cos 
इसिलए ෭ನ๺ ๴ඨ ൮ೕഓ ෭ನ๺ ಸಮකಜฆತ౨ ං 0x cos theta y k cos 2 theta 
इसिलए ಈ ชಒಯ ෩ಲൽಂದ ඀ರ ಮൡ౨  ಇൿ ಎಂൿ ඛೕಡมಜංp 
इसिलए ಎಂ්ൿ ෩ಲൽಂದ ชಒಯ ಅಂತರ฿ಜං , ಇൿ ಪ౳ ๔౬ ಡ ಅඝಞಣ฿ಜฆತ౨ ංp 
इसिलए ಎಂ්ൿ ෭ನ๺ 0 ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓದ p mod 0 k cos 2 theta cos 
ವಗბ෩ಲൽಂದ ෭ನ๺ ๴ඨ ൮ೕഓ ವಗბโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ൮ೕഓ ා ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ k cos 2 
൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ಈಕ౷ ฯ ഖ ಒඨ
इसिलए ಇൿ ಃ ౽๺ ഖ ൮ೕഓ ಮ൤౨  ಮ൧౨ ಂൿ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ඛೕಡมಜං ๲ಃಂി ൮ೕഓ ೯൤ಡ ಆೕ๲ಋr x y 
൮ೕഓ ಸ෥ನ ๴ඨ ൮ೕഓವඝ౬  ౽๺ ൮ೕഓ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ๭ඨ ൮ೕഓ ೯൤ಡ ็ ౽๺ ൮ೕഓ 1 k x 
คಂದ 2 ಃ ಡ 2 ๴ඨ ൮ೕഓ ಆಜ ౽๺ ൮ೕഓ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ
इसिलए ಇൿ ಃ ා 2 ๴ඨ 2 ൮ೕഓ ಎಂದฉ කโ ಇದඝ౬  ಎಋ౺  ๭ඨ ൮ೕഓ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ೯൤ಡ ౽๺ ൮ೕഓ y 
෭ನ๺ ಃ ಎರಡคಂದ ಎರഴ ๴ඨ ഖ ൮ೕഓ ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂั ಈ ๬ฤ ಎರഴ ಈ ๬ฤ ಎರഴ 
෩ಲൽಂದ ಎರഴ ಎಂൿ ಪ౳ ๔౬ ಯ ಪ౳ ౽ರ ඛೕಡมಜං
इसिलए ಎಂ්ൿ ෩ಲൽಂದ ಎರಡඡ ๬ยನ ಅಂತರq 
इसिलए ೯൤ಡ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඛೕโ ೯൤ಡ 0 ෭ನ๺ ಅඝ౬  2 ๴ඨ 2 ൮ೕഓದ q mod 0 x 0 y 0 0 k 
ವಗბ෩ಲൽಂದ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ೯൤ಡ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓವඝ౬  ๻౾ർಗ කโ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅq 
इसिलए කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ๴ඨ ഖ ൮ೕഓൽಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ඩಪ ಚದರ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ q 2 k cos 
൮ೕഓ ಈಗ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ൧ೕคಸ෎౽ಜං ಚದರ ಮൡ౨  කฤౙ  ೓ಕโ ೓ಕಃౙ  p q k 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ಚದರ ಮൡ౨  කฤౙ  ಚದರ ವಗბโ ವಗბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಃ ౽๺ ഖ ൮ೕഓಡ ಸ෥ನ฿ಜංp qs p p 
इसिलए ಃ ౽๺ ഖ ൮ೕഓ රฯ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ಮൡ౨  ౲ಁ  ಃ ഖ ๭ඨ ൮ೕഓಡ ಸ෥ನ฿ಜං, කฤౙ  ಃ ಎರഴ ๴ඨ ಎರഴ ൮ೕഓ
๸තಣბ ೓ಕโ ಃ ๲ౙ ౷ ೕฑ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎರഴ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ශೕฑ ಇඨ ಃ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜං කฤౙ  ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎರഴ ൮ೕഓ
इसिलए ಃ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൤ಡൿಆ ౶ั  ಃ ๲ౙ ౷ ೕฑ ౽ಮඨ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎರഴ ൮ೕഓ ೯൤ಡ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎರഴ ൮ೕഓ ಏಃಂದฉ කฤౙ  
කฤౙ  ౽౲ ನ౺ ฯ
इसिलए ಇൿ ಃ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  කฤౙ  ౲ಁ  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಃ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮ൧౨ ಂൿ ಸಮ๲౲  ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  
ಉഴ๼ല෷โൿ ಇൿ ಸ෥කಂತರ ชಒ෵ಂದ ಸಮකಜฆತ౨ ං ෩ฆ ೯൤ಡ ಎರഴ ೯൤ಡ ಆฆ ๒ನ౲ ಃౙ  x y 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಒಂಬൡ౨  ೯൤ಡ ಆฆ ෭ನ๺ ಏำ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංx y 
इसिलए ඛೕಡมಜං ෩ฆ ೯൤ಡ ಎರഴ ೯൤ಡ ಆฆ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಎರಡඡ ๬ฤ ಇൿ ෮ದಲ x y 
๬ยನ ಎರಡචಯൿ ๬ฤ ಒಂಬൡ౨  ೯൤ಡ ಆฆ ෭ನ๺ ಏำ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංx y 
इसिलए ๬෥ನ౲  ෩ರඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ั
इसिलए ෩ฆ ೯൤ಡ ಎರഴ ෭ನ๺ ಏำ ෩ฆ ๬ยನย౵  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಎರಡචಯൿ ಮൡ౨  x y x y 
ನ ಞ൏ಂಕ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ಈ ಎರഴ ๬ฤಗำ ಈಗ ಸ෥කಂತರ ชಒಗะಜๅ ಈ ಎರഴ ๬ฤಗಳඝ౬  ຂಳฤ ಇൿ ಒಂൿ ๬ฤ ಎಂൿ කโ 
ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಮൡ౨  ಇൿ ಎರഴ ๬ฤ කโ ಈ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಮൡ౨  ಇൿ ಆಜං෻ d 
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ಎಂൿ ඣೕಡ෎ಀ ಮൡ౨  ಇൿ ಆಜං෻ ಎಂൿ ඣೕಡ෎ಀ කโ ಈ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ d d 
ಎಂದฉ ಈ ๬ยನ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  කโ ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಎಂದฉ ಈ ๬ยನ ෩ರඡ කโ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  
ಉഴ๼ലಯ෎ಀ. ෩ರචಯർಜ කโ ಅದඝ౬  ಹಲโ คೕൟಯย౵  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಆದฉ ෴โඃ ಸ෦ೕಕರಣโ 
ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ කโ ಅದඝ౬  ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺ ಃ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ 0 ಡ 3x 2y 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈ ๬ฤ 1 ಡ ಸ෥කಂತರ฿ಜං ಈ ๬ฤ ๬ยಡ ಸ෥කಂತರ฿ಜං ಒಂൿ ಅಥ฿ ඛೕโ ಇದඝ౬  
ಸ෥කಂತರ ชಒಗಳ ಀഖಂಬ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ, ಇൿ ಒಂൿ ๬ยಡ ಸ෥කಂತರ฿ಜං, ಈ ๬ยನ ෩ฆ ಪ౵ ๺ x 
ಎರഴ කඝ ෩ฆ ೯൤ಡ ಎರഴ කඝ ಈ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಏಃಂದฉ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x k 

ಅඝ౬  ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං කโ ಅඝ౬  ಎರಡคಂದ ෭ನ๺ ಃಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಪഷ෷൤౨ ೕๅx y 
इसिलए ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ಈ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕವඝ౬  ෭ನ๺ คಂದ 2 ಎಂൿ ຂั ಅಂದฉ ಪ౳ ๔౬ ಯ ಪ౳ ౽ರ ಈ p p 0 k 2 
ชಒ෷ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರಡರย౵  ๬ยඛಂದ ಸ෥ನ ಅಂತರ฿ಜං
इसिलए ಈ ඀ರವඝ౬  ඛೕಡมಜං ඀ರ ಮൡ౨  ಈ ಅಂತರโ ಸಮකಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ಇൿ ๬ฤ ෩ฆ ಪ౵ ๺ 2 ಪ౵ ๺ 6 x i 
ಮൡ౨  ಇൿ ๬ฤ 9 ಪ౵ ๺ ಆಜං 6 ෭ನ๺ 7 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංx y 
इसिलए ಪ౳ ๔౬ ಯ ಪ౳ ౽ರ ಈ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ಎರಡಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ 3 คಂದ 0 d d d d 
೯൤ಡ  ෭ನ๺ ಡ  ಮൡ౨  ಆฆ ෮ೕി ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ೯൤ಡ ಎರഴ ೓ಕโ ෥ി ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಮൡ౨  2 k 2 s 
කโ ಇದඝ౬  ಮ൤౨  ෩ฆ ೯൤ಡ ಎರഴ ෭ನ๺ ಏำ ෩ฆ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅx y 
इसिलए 3 ಡ 0 ೯൤ಡ 2 ෭ನ๺ ಡ 2 ෭ನ๺ ಏำ ෩ฆ ෩ฆ ಚದರ ೯൤ಡ ಎರഴ ವಗბ ๼ೕಡ ಈ ಎರಡඝ౬  ඛೕโ k s s 
ರൿ౪ ತัಸಬ๾ൿ
इसिलए ಇൿ ෭ನ๺ ಃ ෮ೕി ෭ನ๺ ಃ ಪ౵ ๺ ๭ಋ౺  ෥ി ෭ನ๺ ಃ ෭ನ๺ ๲ๅඨ ා ൮౳ ೕಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ 
๰೉๯ತ౨ ං කโ ಅದඝ౬  ಃ ಪ౵ ๺ ๲ๅඨ ා ൟ౳ ೕ ෮ೕി ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ
इसिलए ෭ನ๺ ಃ ಪ౵ ๺ ๭ಋ౺  ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಃ ಪ౵ ๺ 7 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 3 คಂದ ෭ನ๺ ಃ ಪ౵ ๺ 6 ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಃ ಪ౵ ๺ 7 
ා 3 ಅಥ฿ ෭ನ๺ ಃ ಪ౵ ๺ 6 ෭ನ๺ ಃ ෭ನ๺ ๲ๅඨ ා ൮౳ ೕಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅൿ ๬ಧ౲ เಲ౵
इसिलए ಈ ජಜ ಫย൞ಂಶโ ෥ನ౲ ฿ಜಲ౵
इसिलए කโ ಄ವಲ ಒಂൿ ಫย൞ಂಶವඝ౬  ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ
इसिलए ಇൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ෭ನ๺ ಆฆ ೯൤ಡ ಏำ ා ෩ฆk 
इसिलए ෭ನ๺ ಎರഴ ಃ ෭ನ๺ ಹൽචಂഖ ಮൡ౨  ಏำ ෩ฆ ෩ฆ
इसिलए ಇൿ ෭ನ๺ 2 ಃ ಮൡ౨  ෭ನ๺ 9 คಂದ 3 ಆಜං ෭ನ๺ 11 ා 3 ෭ನ๺ 11 ා 3 ෭ನ๺ ರದ౪ ൟ
इसिलए ಇൿ ಃ 11 คಂದ 6 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ಃ ಹඣ౬ ಂದคಂದ ಆฆ ಆರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣโ ෩ฆ ೯൤ಡ ಎರഴ ็ ಪ౵ ๺ ಃ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇದರಥბ 3 ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ 2 ಪ౵ ๺ 11 x y 
คಂದ 6 คಂದ 0 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ೯൤ಡ ೯൤ಡ 11 0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅൿ ಆഔౣ ฆವ 2 ಡฉ෵ಂದ 18x 12y 
ಸಮකಜฆವ ชಒ෴ಜฆತ౨ ං, ಈಗ කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅൿ ಹච౬ ರഴ ๬ยಡ อಬ฿ಜฆವ
ಸರಳ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴಆำ౶ ತ౨ ං ಪ౵ ๺ ಐൿ ಎಪ౭ ತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ ಮൡ౨  ෈ಂൿเඛಂದ ಎರഴ ಘಟಕದ x y 
ಅಂತರವඝ౬  ෭ನ๺ කฤౙ  ಒಂൿ
इसिलए ಹච౬ ರഴ ๬ยನ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ඛೕಡมಜං ೯൤ಡ ಐൿ ಎಪ౭ ತ౨ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ංx y 
इसिलए ๬ยಡ อಬ฿ಜฆವ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣโ ಐൿ ෭ನ๺ ಹච౬ ರഴ ೯൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಪ౳ ๔౬ ಯ x y k 
ಪ౳ ౽ರ ๵ච౬  ಇൿ ಐൿ ෭ನ๺ ಹච౬ ರഴ ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ๬ฤ ಎಂൿ ຂั ಮൡ౨  ෭ನ๺ කฤౙ  ಒಂൿ x y k p 
෈ಂൿವඝ౬  ඛೕಡมಜං ಮൡ౨  ಈ ชಒ෵ಂದ ಈ ඩ෵ಂഡ ನ ಅಂತರโ ಎರഴ ಘಟಕ฿ಜංp 
इसिलए ඀ರ ๰ತ౳ ದ  ಅඝ౬  ෭ನ๺ ಡ ಬಳ๭  ಪ౵ ๺  คಂದ  ಪ౵ ๺ ಃ ವಗბ෩ಲದ  ಚದರ ೯൤ಡ  ಚದರ mod 5 4 12 1 5 12
ಸ෥ನ 2 ಇൿ ෥ി ෭ನ๺ ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං 20 ಪ౵ ๺ 12 ಪ౵ ๺ ಃ ಒಂൿ ಅರವ൧౨ ಂಬൡ౨  ಸ෥ನ ಎರഴ
इसिलए ෥ി ෭ನ๺ ಎಂഖ ಪ౵ ๺ ಃ ಹൽ෩ฆ ಸಮ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ෥ി ෭ನ๺ ಎಂഖ ಪ౵ ๺ ಃ 
ಸ෥ನ ಇಪ౭ ൞౨ ฆ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං,
इसिलए ෭ನ๺ ಎಂഖ ಪ౵ ๺ ಃ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಇಪ౭ ൞౨ คಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ಇൿ ಃ ๰೉๯ತ౨ ං ಎಂഖ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಇಪ౭ ൞౨ ฆ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ෩ವತ౨ කฤౙ  ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಹൽචಂഖk 
इसिलए ಅಗತ౲ เฆವ ๬ยನ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣದ ಸ෦ೕಕರಣโ ಐൿ ෭ನ๺ 12 ೯൤ಡ 34 ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 0 ಅಥ฿x y 

෭ನ๺ ෭ನ๺ ಹൽචಂഖ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕ ๓ಂಗඅಂൽಡ ൟ౳ ಆೕನದย౵  5x 12y 
ಎರഴ ෩ฆ ෈ කฤౙ  ෭ನ๺ ಒಂൿ
इसिलए ನಮಡ ಒಂൿ ൟ౳ ಆೕನವඝ౬  ඛೕಡมಜං ಎರഴ ෩ฆ ෈ කฤౙ  ෭ನ๺ ಒඨ ಮൡ౨  ๭ ෭ನ๺ 1 2 ๓ಂಗൽಂದ 
ಎತ౨ ರದ ಸ෦ೕಕರಣ ಮൡ౨  ಉದ౪ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค කโ ಯ ಇั೦ರඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಯ ಇั೦คಡ a BC bc 
ಸ෥ನโ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ಒಂದคಂದ ෭ನ๺ 1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෭ನ๺ 4 ෭ನ๺ 3 คಂದ 5 ෭ನ๺ ෩ರคಂದ ಐൿ ಡ
ಸಮකಜฆತ౨ ං,
इसिलए ನ ಇั೦ฆ ಡ ​​อಬ฿ಜฆತ౨ ංa bc 
इसिलए ನ ಇั೦ฆ ಐൿ ෩ฆn 
इसिलए ಸ෦ೕಕರಣದ ಪ౳ ๔౬  ಎತ౨ ರದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค
इसिलए ನ ಸ෦ೕಕರಣದ ಸ෦ೕಕರಣโ ෭ನ๺ ෩ฆ ಸ෥ನ ಆಜං ಐൿ ෩ฆ ෭ನ๺ 2n y t o x 
इसिलए 3 ෭ನ๺ 9 ಅඝ౬  5 ෭ನ๺ 10 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංy x 
इसिलए 5 ෭ನ๺ 3 ಮൡ౨  ෭ನ๺ 1 0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಈಗ කโ ಈ ಎತ౨ ರದ ಸ෦ೕಕರಣದ ಉದ౪ ವඝ౬  x y 
ಉഴ๼ലಯ෎ಀ n
इसिलए ಯ ಸ෦ೕಕರಣದ ಸ෦ೕಕರಣbc 
इसिलए ಄ವಲ ಒಂൿ ෈ಂൿವඝ౬  ಪคಗ൐๭ ಅൿ ෈ කฤౙ  ಒಂൿ කฤౙ  ෭ನ๺ ಒಂൿ
इसिलए ಪ౵ ๺ ಒಂൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಯ ಇั೦ฆ ෭ನ๺ ෩ರคಂದ ಐൿ ಆಜฆತ౨ ංy bc 
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इसिलए ෭ನ๺ 3 คಂದ 5 ಮൡ౨  ෭ನ๺ 4x 
इसिलए ಇൿ ಪ౵ ๺ ಐൿ ෭ನ๺ ෩ฆ ಪ౵ ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಹච౬ ರഴ ෩ฆ ಪ౵ ๺ ಐൿ ಮൡ౨  ෭ನ๺ 5y x x y 7 
ಸಮකಜฆತ౨ ං 0
इसिलए ಡ ಸಮකದ ෮ೕി 3 ಡ 2 ೯൤ಡ 5 ಡ 3 ෭ನ๺ 7 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෩ฆ ವಗბದ ವಗბ෩ಲൽಂದ ಐൿ n 
ವಗბโ ಆฆ ೯൤ಡ ಹൽජൿ ಇಪ౭ ൧౨ ಂൿ ෭ನ๺ ಏำ 14 ෮ೕി 14 คಂದ 25 ೯൤ಡ 34 ರ 9 ವಗბ෩ಲโ 34 ಘಟಕಗಳ 
ವಗბ෩ಲದ 14 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ಈ คೕൟಯย౵  කโ ෴โඃ ൟ౳ ಆೕನ ๓ಂಗಗಳ ಎತ౨ ರದ ಉದ౪  ಮൡ౨  ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ
इसिलए ಸค ಈಗ කโ ෨ಂൽನ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ ಇඣ౬ ಂൿ ಅඌๆಶನ ಸค, ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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