
 ๼ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  เർ౲ ൮ბಗಳඝ౬  ๬౷ ಗൟಸฤ කโ ಒಂൿ ๬ยನ ಇั೦คನ ಬಡ౛  ಚ೉ბ๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಈಗ කโ 
ಇದඝ౬  ෨ಂൿವค๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ๬ยನ ಇั೦คನย౵  කโ ชಒಯ ಇั೦ฆ ಏඝ ಎಂൿ ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ชಒಯ ಇั೦ฆ ຂಡ 
ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ๵ච౬  ಎಂದฉ ชಒಯ ಅౘದ ಇั೦คಡ ಸ෥කಂತರ฿ಜฆವ ชಒಯඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜಲ౵  , x 
ಅಂದฉ ชಒಯ ಇั೦ฆ ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜฆತ౨ ං, ඦತರ ಎರഴ ๬ฤಗำ ಸ෥ನ y 
ಇั೦ฆಗಳඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಏකಞತ౨ ං ඦತರ ಏකಞತ౨ ං ಎಂ්ದರ ಀคൡ කโ ಇಂൿ ಚ೉ბ๭ං౪ ೕๅ  อಬ ಮൡ౨  
ಸ෥කಂತರ ชಒಗಳ ಇั೦ฆ ಇย౵  ಈ ๬ฤ ಮൡ౨  ಎರഴ ಸ෥කಂತರ ชಒಗำ ಮൡ౨  ಈ ชಒ෷ ಆೕನ l 1 l 2 
൮ೕഓ 1 ಮൡ౨  ൮ೕഓ 2 ಅඝ౬  ಅౘದ ಧකತ౱ ಕ ൽ౾ౙ ඣಂൽಡ ෥ഴತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಒಂൿ ๬ฤ ಎರഴ ಡ x l l 
ಸ෥කಂತರ฿ಜฆโದคಂದ ಇൿ ൮ೕഓ ಒಂൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ൮ೕഓಡ ಏಃ ಈ ಎರഴ ಆೕನಗำ 
ಅඝಞಣ฿ದ ಆೕನಗಳඝ౬  ຄಂൽฆโದคಂದ ൮ೕഓ ಒಂൿ ൮ೕഓ ಎರಡಃౙ  ಸಮකಜದ౪ ฉ ಇದರಥბ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ 1 ഓ౲ ඨ 
൮ೕഓ 2 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇದರಥბ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ชಒಯ ಎฯ 1 ಮൡ౨  ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ 2 ชಒಯ ಇั೦ฆ ಎฯ 2 ಆಜං  
ಎರഴ  ชಒಗำ ಸ෥කಂತರ฿ಜฆತ౨ ๅ ඦತರ ಅโಗಳ ಇั೦ฆಗำ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಸ෥කಂತರ฿ಜ ಎರഴ ಅಥბ฿ದฉ ಒಂൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂದฉ ชಒ෷ l l m m2 
ಸ෥කಂತರ฿ಜದ౪ ฉ ಅದರ ಇั೦ฆ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇั೦ฆ ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ ชಒಗำ 
ಸ෥කಂತರ฿ಜฆತ౨ ๅ ಏඝ ๸ಭเ๯ತ౨ ං ಎರഴ ๬ฤಗำ อಬ฿ಜฆ฿ಗ ಇൿ ๬ฤ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಇൿ ๬ฤ l l 
ಎರഴ ಎಂൿ ຂั, ಇൿ ๬ฤ ಒಂൿ ಇൿ ๬ฤ ಎರഴ ಇย౵  ಒಂൿ อಬ฿ಜ ಎರഴ ಡ ಒಂൿ อಬ฿ಜ l l l l l l
ಎರഴ ಅಂದฉ ಈ ಆೕನ ൧ಂಬൡ౨  ലಜ౳  ಮൡ౨  කโ ๲ึ෷൤౨ ೕๅ  ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜฆವ ชಒಡ x 
ಸ෥කಂತರ฿ಜฆವ ಈ ೋಃౙ ಗಳ ชಒ෷ ಅౘඅಂൽಡ ಈ ชಒಯඝ౬  ಗคಷ౤  ಆೕನ ൮ೕഓ 1 ಎಂൿ ຂั ಮൡ౨  ಈx l 1 
๬ฤ ෥౲ ಋ౺  ൮ೕഓ 2 ೯൤ಡ ಅౘದ ൮ೕഓ ಇൿ ൮ೕഓಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ಒಂൿ ൧ಂಬൡ౨  ലಜ౳  ಮൡ౨  ൮ೕഓ l 2 x n 
ಎರഴ ൮ೕഓ ಒಂൿ ൧ಂಬൡ౨  ലಜ౳  ಮൡ౨  ൮ೕഓ ಎರഴ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ಇൿ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ಒಂൿ ಹൡ౨  ൧ಂಬൡ౨  ലಜ౳  
ಮൡ౨  ൮ೕഓ ಎರഴ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෦ೕ ಒಂൿ ෭ನ๺ ౽ഡ ൮ೕഓ 2 ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං  ഓ౲ ඨ ෩ಲಕ ෭ನ๺ 1 ಡ ta 2
෭ನ๺ 1 คಂದ ෦ೕ 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ෦ೕ 1 ෭ನ๺ 1 คಂದ ෦ೕ 2 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ෦ೕ 1 ಡ ෦ೕ 2 ෭ನ๺
ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං, ಇൿ ಎರഴ อಬ฿ಜฆವ ชಒಗำ ಎฯ ಒಂൿ ಎฯ ಆಜฆ฿ಗ ಎರഴ อಬ 
ชಒಗಳ ๭౩ ൟ෴ಜฆತ౨ ං  ಎರഴ อಬ฿ಜฆತ౨ ๅ ඦತರ ಅโಗಳ ಇั೦ฆಗಳ ಉತ౭ ನ౬ โ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಅಥ฿ ಇั೦ฆಗಳ ಉತ౭ ನ౬ โ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ർಗ ඛೕโ ຂಳಬ๾ൿ ඦತರ ಎರഴ ๬ฤಗำ 
อಬ฿ಜฆತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ชಒಯ ಇั೦คನ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಈ คೕൟಯย౵  ಬಳಸಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  ඛಧბคಸಬ๾ൿ  
ಸ෥කಂತರ ಅಥ฿ อಬ฿ಜฆವ ชಒಗำ ಈಗ කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ಎರഴ ෭ನ๺ ෩ฆ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಐൿ ಒಂದඝ౬  ๳ค๯ವ ชಒ෷ ಏำ ෭ನ๺ 
ಒಂದඝ౬  ಮൡ౨  ๒ನ౲  ෩ฆ ಮൡ౨  ಎರಡචಯൿ කฤౙ  ಐൿ ಮൡ౨  ๒ನ౲  ෭ನ๺ ಎರഴ ๳ฆವ ชಒಡ อಬ฿ಜฆತ౨ ං.

ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ෮ದฤ ෥ಡ෎౽ൿൿ ಈ ಎರഴ ඩ෵ಂഡ ಗಳ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ಈ ชಒಯ ಇั೦ರඝ౬  
ಉഴ๼ല෵ค ಎರഴ ෭ನ๺ ෩ฆ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಐൿ ಒಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ກಸค๯൤౨ ೕๅ ಇൿ ಎರഴ ෭ನ๺ ෩ฆ ಮൡ౨  ඛ෦ಷ  ನಮಡ ಐൿ ಒಂൿ p q 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಇั೦ฆ ಯ ಇั೦คಡ ಸ෥ನ฿ಜං ෭ನ๺ ಎಂದฉ 1 ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺ 3 ಮൡ౨  ෭ನ๺pq pq y 2 y 1 
5 ෭ನ๺ 2 ಎಂದฉ 1 ಪ౵ ๺ 3 ಮൡ౨  ෭ನ๺ 5 ෭ನ๺ 2 4 คಂದ ෭ನ๺ ಏำ ಈಗ කโ ൧ೕคಸ෎౽ಜං  ಈ ชಒ෷ ಈ pq 
ಎರഴ ෈ಂൿเನ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ಈ ชಒಡ ಸ෥කಂತರ฿ಜං ಏำ ෭ನ๺ ಒඨ ಮൡ౨  ๵ච౬  ෩ฆ ಮ൤౨  ಈ 
ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ກಸค๭ 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ 1 ಮൡ౨  ෩ฆ ಎಂൿ ຂั a 7 b 0 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಇั೦ฆ ෩ฆ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಅಥბ ෩ฆ ೯൤ಡ ๵ච౬ ෵ಂದ ಒಂದคಂದ ෭ನ๺ ಏำ ab 
ಆದ౪ คಂದ කฤౙ  ෭ನ๺ ಏำ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ನ ಇั೦ฆ කฤౙ  ෭ನ๺ ಏำ ಮൡ౨  ನ ಇั೦ฆ ಸಹ කฤౙ  ෭ನ๺ ಏำ ಆಜฆತ౨ ං pq ab 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಇั೦ฆ ನ ಇั೦คಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 4 คಂದ ෭ನ๺ 4 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  7 คಂದ ಡ pq ab pq 
ಸ෥කಂತರ฿ಜ ಈಗ කโ ಈ ಎರഴ ඩ෵ಂഡ කฤౙ  ಐൿ ಮൡ౨  ๒ನ౲  ෭ನ๺ ಎರഴ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ 
ชಒ෷ ಡ อಬ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ൧ೕคಸ෎ಀ, ಅದඝ౬  කฤౙ  ಐൿ ಮൡ౨  ๒ನ౲  ෭ನ๺ ಎರഴ ಎಂൿ ກಸค๭ pq c d 
ಆದ౪ คಂದ ಯ ಇั೦ฆ ಮ൤౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರഴ ෭ನ๺ ็ ಒඨ ಎಂದฉ ෭ನ๺ 2 ෭ನ๺ 5 ා 0 ෭ನ๺ 4cd y 

ಆದ౪ คಂದ  ෭ನ๺ 7 คಂದ ෭ನ๺ 4 ಇದರಥბ කโ ಈಛಗศ ನ ಇั೦ฆ ಏಳคಂದ කฤౙ  ಎಂൿ කโ ಈಛಗศ pq 
ಉഴಆಂലං౪ ೕๅ ನ ಇั೦ฆ 4 คಂದ ෭ನ๺ 7 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂั ಇൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಎರഴ ಈಗ pq m 1 m m 
ಒಂൿ ಅಡ౥  ෦ೕ ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ ಏำ කฤౙ  කฤౙ  කಲౙ คಂದ ෭ನ๺ ಏำ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ನ ಇั೦คನ ಉತ౭ ನ౬ โ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಡ อಬ฿ಜฆವ ಅඝ౬  cd pq pq cd 
๰೉๯ತ౨ ං, කโ ಈಛಗศ ಚ೉ბ๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ คೕൟಯย౵  කโ ಒಂൿ ๬ยನ ಇั೦คನ ಅನ౷ ಯವඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ ชಒ෷ ಸ෥කಂತರ฿ಜං෻ 
ಅಥ฿ ชಒ෷ อಬ฿ಜං෻ ಎಂ්ದඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಈಗ ඛೕโ ಎರഴ ชಒಗಳ ನഴเನ ಆೕನವඝ౬  ຂಡ 
ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ಎರഴ ชಒಗำ ಆೕನ ൮ೕഓ ಮൡ౨  ൮ೕഓ 2 ಅඝ౬  ಅౘඅಂൽಡ l l x 
෥ഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆಜං ಏಃಂದฉ ಈ ชಒ ๼ೕಜದ౪ ฉ ಇൿ  ษඨ ಒಂൿ ಆೕನ ൮ೕഓ ಒಂದඝ౬  ෥ഴತ౨ ං ඦತರ ಈ x l 
ಆೕನโ ൮ೕഓ ಒಂದඝ౬  ෥ഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ชಒ෷ ಆೕನ ൮ೕഓ ಎರಡඝ౬  ෥ഴತ౨ ං ඦತರ ಈ ಆೕನใ ൮ೕഓ 
ಆಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಈ ಎರഴ ๬ฤಗำ ಸ෥කಂತರ ชಒಗะಜๅ 
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ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅౘ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ, කโ ಇโಗಳ ನഴเನ ൟೕವ౳  ಆೕನವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ  ಎರഴ ๬ฤಗำ x 
ಏಃಂದฉ ෴฿ಗ  ಎರഴ ชಒಗำ ಒಂದಆౙ ಂൿ ೞൽ๯ತ౨ ๅ ඦತರ ಆ ಎರഴ ๬ฤಗำ ಪರಸ౭ ರ อಬ฿ಜರൽದ౪ ฉ ಅൿ 
ಗคಷ౤  ಆೕನ ಮൡ౨  ೌඩದ ಆೕನ ಎರಡඞ౬  ෥ഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಎರഴ ๬ยನ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ನഴเನ ൟೕವ౳ ฿ದ ಆೕನ ൮ೕഓ ಏචಂൿ ಉഴಆำ౶ ൤౨ ೕๅ l l 
ಆದ౪ คಂದ ಅౘඅಂൽಡ ಆೕನವඝ౬  ෈ല ชಒಗಳ ෩ಲಕ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ಕ౳ ಮ฿ಜ ൮ೕഓ ಒಂൿ ಮൡ౨  ൮ೕഓ x l l 
ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂದರ ಇั೦ฆ ಅಂದฉ ಒಂൿ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಎರಡರ ಇั೦ฆ ಅಂದฉl m l 

ಎರഴ කโ ೉ತ౳ ದย౵  ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ಎರഴ ൮ೕഓ ൮ೕഓ ಎರഴ ෭ನ๺ ൮ೕഓಡ ಸ෥ನ฿ಜං ඣೕല m 
ಆದ౪ คಂದ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ 2 ෭ನ๺ ൮ೕഓ 1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ൟ౳ ಆೕನ෦ൟ෵ಂದ ഓඨ ൮ೕഓ 2 ෭ನ๺ 
ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ 1 ා 1 ಪ౵ ๺ 10 ൮ೕഓ 2 ഓඨ ൮ೕഓ 1 
ಆದ౪ คಂದ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ෦ೕ 2 ෭ನ๺ ෦ೕ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  1 คಂದ 1 ಪ౵ ๺ ෦ೕ ಎರಡಃౙ  ෦ೕ ಒඨ ಆಜฆโದคಂದ ಇದರ
೉ກ౬ ෷ ಪ౵ ๺ ಆಜฆโದคಂದ ൟೕವ౳  ಆೕನโ ಸಹ ෭ನ๺ ಆಜದ౪ ฉ ಇൿ ೌඩದ ಆೕನ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ คೕൟಯย౵  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ಇั೦ฆಗะಜർ౪ ಗ ෴โඃ ಎರഴ ชಒಗಳ ನഴเನ ಆೕನವඝ౬  ຂಳಬ๾ൿ mod m 
ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಎಂൿ ൟัൽං  ಓ m m m tw 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ෮ೕി ಅඝ౬  ൤ฉർಗ ඛೕโ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ෦ೕ 2 ෭ನ๺ ෦ೕ 1 ා 1 ಪ౵ ๺ ෦ೕ 1 ෦ೕ 2 ಪ౵ ๺ කฤౙ  ಪ౵ ๺ ಎಂದฉ ಎฯ ಒඨ 
ಮൡ౨  ಎฯ ಎರഴ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ನഴเನ ൟೕವ౳  ಆೕನ  ಅಂದฉ ಎฯ ಒඨ ಮൡ౨  ಎฯ ಎರಡರ ನഴเನ ಓ෋ౣ ౲ ๺ ಆೕನโ 
ಈ คೕൟ෴ಜ කโ ෴โඃ ಎರഴ ชಒಗಳ ನഴเನ ಆೕನವඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಮ൤౨  ನಮಡ ಸಮ๲౲ ෵ฆವ ಸರಳ 
ชಒಯ ನഴเನ ಆೕನವඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ, ಅದರ ಇั೦ฆ ෭ನ๺ ಏಳคಂದ ෩ฆ ಮൡ౨  ಇั೦ฆ ൟัർಗ 
ಎರഴ เඋನಗัಂದ ඹ 
ಆದ౪ คಂದ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓವඝ౬  ෦ೕ ಒಂൿ ෭ನ๺ ๲ๅඨ ා ൮౳ ೕ ಮൡ౨  ෦ೕ ഗ ಸಮ ಐದคಂದ ಎರಡಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓ ชಒಗಳ ನഴเನ ಆೕನ฿ಜರย 
ಆದ౪ คಂದ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓโ ෦ೕ 2 ෭ನ๺ ෦ೕ 1 ා 1 ಪ౵ ๺ ෦ೕ 1 ෦ೕ 2 ෮ೕി 5 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  2 ෭ನ๺ ๲ๅඨ ා 
൮౳ ೕ ා ಒඨ ಪ౵ ๺ වํ ഖ ഖ ෭ನ๺ ๲ๅඨ ා ൮౳ ೕ ಪ౵ ๺ ಇൿ 15 ಪ౵ ๺ 14 29. ා 6 ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ 6 ಮൡ౨  
෭ನ๺ 35 
ಆದ౪ คಂದ 29 ා 6 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ 29 คಂದ ಆฆ 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಒඨ ෮ೕി ෭ನ๺ ಒඨ ๬ฤ ෥ഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಪค๭౩ ൟ ๼ೕಜං ಈ ಎರഴ ๬ฤಗำ ๼ೕಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ั  ಅಂದฉ ಈ ಎರഴ ชಒಗำ ನಲವ൤౨ ೖൿ ലಜ౳ ಗಳඝ౬  ෥ഴತ౨ ං ಅಥ฿ ඛೕโ 
෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಈ ಎರഴ ๬ฤಗำ 135 ലಜ౳ ಗಳඝ౬  ෥ഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ชಒಯ ಇั೦คನ ಪคಕಲ౭ ච෵ಂದ කโ ಈ ಎರഴ ชಒಗಳ ನഴเನ ඛಖರ฿ದ ಆೕನವඝ౬  ಎರഴ ನഴเನ 
ಆೕನದย౵  ಮ൧౨ ಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ชಒ෷ කಲౙ คಂದ න ಮൡ౨  ಒಂದರ ಇั೦ฆ ಒಂൿ ชಒ෷ 
ಒಂದคಂದ ಎರറಜං ಇඣ౬ ಂൿ ๬ยನ ಇั೦ರඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ඛೕಡมಜං ൮ೕഓโ ൮ೕഓಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං නಡ කฤౙ  ಮൡ౨  ಎಂ ಒಂದคಂದ ಎರಡಃౙ  ಸಮ ಎಂൿ ຂั 
ඦತರ ෦ೕ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ෴ವ ಪ౳ ๔౬ ෷ ๼ೕಜං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๰ತ౳ โ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓโ නಡ කಲౙ คಂದ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಧකತ౱ ಕ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ೯൤ಡ m 1 m 2 m 1 by 1 m 2 m 1. 
ಆದ౪ คಂದ ಹൡ౨  කฤౙ  ಎರഴ ෭ನ๲౛  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಒಂದคಂದ ಎರಡคಂದ ಒಂൿ ೯൤ಡ ෦ೕ ഗ ා ഖ pi m 
ಮൡ౨  ങඨ න කฤౙ  ಸ෥ನ ಒಂൿ ಹൡ౨  න කฤౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ෦ೕ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಎರಡඝ౬  ಎರഴ ಪ౵ ๺ ෦ೕ ഖ ಎರಡคಂದ ූಜ๭ ಇൿ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ෦ೕ ഖ 
ಎರಡคಂದ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರഴ ෦ೕ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಎರഴ ರൿ౪  
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ෦ೕ ಎರഴ ෭ನ๺ ෦ೕ ಎರഴ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮ 
ಆದ౪ คಂದ ෦ೕ ಎರഴ ෩ฆ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಎರಡඡ ๬ยನ ಇั೦ฆ ෩ฆ ಈಗ ಸರಳ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ඛೕโ ಸರಳ ชಒಯ ฃಜ౲  ชಒಯ 
ಸ෦ೕಕರಣඅಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๯ವ ෮ದฤ කโ ชಒಯ ಇั೦คನ ಬಡ౛  ಕಲ౭ චಯඝ౬  ຄಂൽರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಛಗศ ๻ൿຄೕಞವ ชಒಯ ಇั೦คನ ಬಡ౛  ಚ೉ბ๭ං౪ ೕๅ ಎರഴ ෈ಂൿಗำ ಮൡ౨  ಈಗ ชಒಯ 
ಇั೦ฆ ಏඝ ಎಂದฉ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣ ಎಂದฉ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣโ ಯย౵ ನ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಅൿ ชಒಯ xy 
ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ෈ಂൿเඛಂದ ൣඪ౨ ತำ౶ ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸರಳ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣದ ಸರಳ ฿౲ ಌ౲ ನ฿ಜං ಈಗ ಯ ಅತ౲ ಂತ ෩ಲේತ ಸ෦ೕಕರಣ  ಅౘಃౙ  a x 
ಸ෥කಂತರ฿ಜฆವ ชಒ෷ ಇย౵  කโ ඛඃბ๎ಂಕ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಇൿ ಅౘโ ಅౘ฿ಜං ಮൡ౨  x y 
ಇൿ ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜฆವ ಒಂൿ ชಒ ಆಜං ඦತರ ಈ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣโ ಏකಞತ౨ ං x l l 
ಆದ౪ คಂದ ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜฆವ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣโ สೕಕ๺ ಎಂದಥბ  ಈ ງತದ ಷರತ౨ ඝ౬  තซ๯ವ x pxy 
ಷರತ౨ ඝ౬  තซ๯ವ ಅౘඅಂൽಡ ಈ ชಒಯ ನഴเನ ಅಂತರโ ෴฿ಗล ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ x b 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇย౵ ಂದ ඀ರವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ඛೕโ ඀ರವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ඛೕโ ඀ರವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค b 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ඀ರವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค. ಈ ಎರഴ ชಒಗಳ ನഴๅ ෴฿ಗล ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಆ ๭౩ ರ൤ಯඝ౬  e 
ಇย౵  ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං b 
ಆದ౪ คಂದ ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜฆವ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಅದರ ඛඃბ๎ಂಕโ x b y 
๭౩ ರ฿ಜං ಏಃಂದฉ කโ ಇย౵  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಬದม෵๯โൽಲ౵   ಇൿ ಆಜರಬ๾ൿy y a 
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ಇൿ ಎರഴ ෩ฆ කฤౙ  ෭ನ๺ ಎರഴ ๲ಕౣ ฑ ಆಜರಬ๾ൿ ಅಂದฉ කโ ಉർಹರൕ ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ๺ ಈಕ౷ ฯ 1 ಈ๺ ಈಕ౷ ฯ ෭ನ๺ 2 ಈ๺ 13 ා 5 ಎಂൿ ຂಳฤ ಸ෥කಂತರ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣಗำ  y y y 

ಅౘඈ൤෻ කโ ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜฆವ ชಒಯඝ౬  ຄಂൽರ෎ಀ x y 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಪค๭౩ ൟ ಮ൧౨ ෫౱  ಅౘ ಅౘ ಮൡ౨  ಈ ชಒ෷ ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜฆತ౨ ං x y y 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൧౨ ෫౱  ಇൿ ಈ ชಒಯ ನഴเನ ಅಂತರವඝ౬  ಚย๯ವ ඩ෵ಂഡ ಯ ๬౩ ನ฿ಜං ඣಂൽಡ pxy yx 
෴฿ಗล ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං , ಇൿ ಸಹ ಇൿ ಸಹ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඀ರವඝ౬  ෴฿ಗล ඛಗൽಪലಸมಜං ಅಂದฉ ಈ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಇย౵  ඛಗൽಪലಸมಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜฆವ ನ ಸ෦ೕಕರಣದ ಸ෦ೕಕರಣโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ಈ ๭౩ ൟ෷ y l x a a  

ನ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං  ಎಂದฉ ಉർಹರൕಡ ຂಳฤ ಈ๺ ಈಕ౷ ฯ ഖ ෭ನ๺ 1 ಈಕ౷ ฯ ഖ ๳ 7 li ne l x x x 
ಈಕ౷ ฯ ഖ ๳ ෭ನ๺ 1 ා 2 ಇๅಲ౵ ใ ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜฆವ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣದ ಉർಹರൕ෴ಜං ಮ൤౨  y 
ನಮಡ ಉർಹರൕ ಇං ಎಃ౺ ฯ ಸಮ๲౲ ಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค 2 3 ರ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ชಒ෷ ಅౘಃౙ  x 
ಸ෥කಂತರ฿ಜං ಮൡ౨  ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜං y 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ಈ ಎರഴ ชಒಗಳ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎౽ದ ಪค๭౩ ൟ ಈ ಎರഴ ๬ฤಗำ ಇದඝ౬  l 
ಒಂൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಎರഴ ಎಂൿ ຂำತ౨ ං l 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ෮ದಲ ๭ ಸ෦ೕಕರಣ  ชಒಯ ಒಂದರ ಈ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  කโ ඣೕലർಗ ಒಂൿ ಇൿ l l x 
ಮൡ౨  ಇൿ ษඨ ಒಂൿ, l 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈ಂൿโ ಅౘ ಮൡ౨  ಈ ๬ยನ ನഴเನ ಅಂತರ ෴โൿ, ಈ ชಒ෷ ಒಂൿ x l one l 
๻ൿຄೕಞโದคಂದ ಅൿ ෩ฆ ෴โඃ ෈ಂൿವඝ౬  ಎರഴ ෩ฆ ಮൡ౨  ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜ ຂัದฉ x 
ಇದರಥბ ඛඃბ๎ಂಕದ ෰ಲ౲ โ ෴฿ಗล ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ෩ರಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ෩ರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈ ෰ಲ౲ โ ಈ ๬ยಡ ಎಂൽಟ ಬದมಞโൽಲ౵  ಒඨ y l 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂದರ ಸ෦ೕಕರಣโ ಸಮකಜฆತ౨ ං ෩ฆ ಅඃ คೕൟ ඛೕโ ಇඣ౬ ಂൿ ๬ಲඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಎฯ l y 
ಎರഴ ຂำ൞౨ ฉ  ಇൿ ಎರഴ ಮൡ౨  ಈ ಅౘ ಮൡ౨  ಅౘದ ನഴเನ ಅಂತರವඝ౬  ಮ൤౨  ඛಗൽಪലಸมಜං ಮൡ౨  ಈ l x y 
ಅಂತರโ ๆಗದ ඛඃბ๎ಂಕ ಎರഴ ෩ฆ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅౘದ ෬ว ಈ ๬ยನ ෥ലದ ಪ౳ ൟීಧದ ෰ಲ౲ ฿ಜං  ಸ෥ನ ಎರಡಃౙ  ಸಮ x l 2 x x 
ಆದ౪ คಂದ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣ ಎರഴ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ชಒ෷ ಅౘಃౙ  ಅಥ฿ ಸ෥කಂತರ ಎರഴ ಅౘಃౙl x x 
ಸ෥කಂತರ฿ಜฆ฿ಗ කโ ಆ ชಒಯ ನഴเನ ಅಂತರವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಮൡ౨  ಅౘโ ಡ x 
ಸ෥කಂತರ฿ಜฆವ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಅౘ ಅಥ฿ ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜ ಇൿ เเಧ ಪ౳ ෥൐ತ y 
งಪಗಳย౵  ඡರ ชಒಯ ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ದ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಅಥ฿ ಈಗ කโ ಈ ಅඋ౲ ಯದ ಸ෦ೕಕರಣದ ಸರಳ ชಒ 
ಅಥ฿ ಸರಳ ชಒಯ ಅඋ౲ ಯದ ಅತ౲ ಂತ ಪ౳ ෨ಖ ූಗವඝ౬  ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ เเಧ ಪ౳ ෥൐ತ งಪದย౵  ඡರ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣ කโ ಸರಳ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣದ เเಧ งಪಗಳඝ౬  
ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ งಪโ ඩ෵ಂഡ ಇั೦คನ ෈ಂൿಗಳ ඛಯಮ฿ಜං ඛඋನ งಪದ ඛಯಮ ಎಂದฉ ಈ ชಒಯ ಬಡ౛  
෥๼ൟ෷ ඛൽბಷౣ  ෈ಂൿ ಒಂൿ ಒಂൿ ಮൡ౨   ಅದರ ಇั೦ฆ ಸಹ ඛೕಡมಜං px y 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಒಂൿ ಒಂൿ ಒಂൿ ಇั೦คඣಂൽಡ ಇั೦คඣಂൽಡ ชಒಯඝ౬  ๻ൿຄೕಗฤ px y px y l 
ಅವ౽ಶ ෥ലಆല ಎಂൿ ຂั ඦತರ ชಒಯ ෬ว ಅඛ฀ൟ౳ ತ ෈ಂൿ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಮൡ౨  m qxy pqr 
ಆಜฆವ อಬ ಆೕನ ൟ౳ ಆೕನವඝ౬  ๲ึ෽ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ನย౵  කโ ಈ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಮൡ౨  ชಒಯ pqr prex x qr y y 
ಇั೦ฆ ಎಂದฉ ಈ ಆೕನದ ൮ೕഓದ ಸ౭ ಶბಕโ ಎಂ්ൿ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං  m pr 
ಎಂದฉ ෭ನ๺ ಒඨ ා ෭ನ๺ ಒඨ ಇൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಇൿ y y x x y y mx x 
ඩ෵ಂഡ ಇั೦คನ งಪದย౵  ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಎರഴ ෥๼ൟಯඝ౬  ඛೕലർಗ ಅಥ฿ ಎರഴ 
෥๼ൟ෷ ಒಂൿ ๬ยನ ಬಡ౛  ൟัർಗ  ชಒ෷ ಃಲโ ඛൽბಷౣ  ෈ಂൿಗಳ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಇั೦ฆ ಸಹ
ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ y y mx 
෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇย౵  ಅඛ฀ൟ౳ ತ ෈ಂൿಗำ ಈಗ ಮ൧౨ ಂൿ ಪ౳ ෨ಖ งಪ฿ದ ಇั೦ฆ ಪ౳ ൟීಧ x xy 
งಪ  ಇൿ ๏ೕ๞ბಃಯ ಇั೦คನ ಪ౳ ൟීಧൽಂದ ಸ౭ ಷౣ ฿ದ งಪ ಎಂದฉ ชಒಯ ಇั೦ฆ ಮ൤౨  ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ชಒಯ ಇั೦ฆ ಮൡ౨  ಪ౳ ൟීಧ ಎಂದฉ ಈ ชಒ෷ ಃಲโ ಪ౳ ൟීಧವඝ౬  ෥ഴತ౨ ං ಅಥ฿ ෴ವ l m y 
ງತದย౵  ಈ ชಒ෷ ಅౘವඝ౬  ೞൽ๯ತ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ൟීಧ ಎಂದฉ ಪ౳ ൟීಧಕ ಮൡ౨  ಪ౳ ൟීಧ ಪ౳ ൟීಧ y y y c 
ಆದ౪ คಂದ ಇಂಟฑ ๲භౣ  ಎಂದฉ ಈ ชಒ෷ ෈ಂൿเನ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං ಎಂದಥბ, ಅൿ ๒ನ౲  ๭ ಆಜฆವ y c q 
ඛඃბ๎ಂಕವඝ౬  ಮ൤౨  ඛೕโ ๼ಂൽನ งಪದ ෈ಂൿ ಇั೦คನ งಪದย౵  ๼ಂൟฆಜ ඣೕല 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൧౨ ෫౱  ನಮಡ ಇั೦ฆ ಇං ಎಂൿ ൟัൽං ಅൿ ಮൡ౨  ಒಂൿ ෈ಂൿ ๵ච౬  ಎಂൿ ൟัൽං m q c 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๒ನ౲  ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ชಒಯඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං q c l 
ಆದ౪ คಂದ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣದ ෭ನ๺ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣโ ෭ನ๺ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, y c mx 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ຂಳಬ๾ൿ y c mx y mx 

ಇൿ ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ದ งಪ ೯൤ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං c y mx c 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෴โඃ ชಒಯ ಇั೦ರඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎౽ർಗ කโ ಈ คೕൟಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಬಳಸ෎౽ಞತ౨ ං 
ಈ งಪದย౵  ෴โඃ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಕല෫ ෥ಡ෎ಀ කโ ನ ಞ൏ಂಕವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಒಂൿ ชಒಯ x 
ಇั೦ರඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದ ෬ว කโ ಎರഴ ಅಥ฿ ෩ฆ ಅವสೕಕನಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ, ಅಂದฉ 
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ಡ ೯൤ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ർಗ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ർಗ ಅಂದฉ ಇั೦ฆ ಎಂ්ൿ 0 ಡ ಸ෥ನವಲ౵  ಮൡ౨  y mx c m m c 0 
ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ಆ ಪค๭౩ ൟಯย౵  ಈ ชಒ෷ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ mx y mx 
ಕല෫෴ಞತ౨ ං ಇൿ ෩ಲದ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ชಒ෴ಜං ಏಃಂದฉ ಇย౵  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං c 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๬ฤ ෴โඃ ಪ౳ ൟීಧವඝ౬  ෥ഴโൽಲ౵  y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ชಒ෷ ๻ൿຄೕಞವ ชಒಯඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ෩ಲ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ මෳბ ನย౵  ಡ ಸ෥ನ฿ದ ෴โඃ ชಒಯඝ౬  ಉഴಆಂറಗ ඛೕโ ಈ ชಒ෷ ෩ಲದ y mx 
෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅದರ ಇั೦ฆ ಅದರ ಇั೦ฆ ಎಂൿ ๯ಲಭ฿ಜ ຂಳಬ๾ൿ, ಇൿ ಮൡ౨  ಮൡ౨  m ym 

ಎರവ ಆಜฆ฿ಗ ಅౘඅಂൽಡ ชಒ෵ಂದ งඬತಂಡ ಆೕನವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಇๅರവ ಎಂർಗ c x m cj y y
ಸಮකಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಅౘದ ಸ෦ೕಕರಣโ ෎ชඞ ಅಲ౵ , ಇದರಥბ ชಒ෷ ಅౘದ ชಒ෷ y 0 x x x 
ಅౘඅಂൽಡ ຄಂൽಃ෴ಞತ౨ ං ಎಂದಥბ ชಒ෷ ಅౘඅಂൽಡ ຄಂൽಃ෴ಞತ౨ ං ಈಗ කโ ෩ರඡ ๬ಧ౲ ൤ಗಳඝ౬x 
ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ๒ನ౲  ಮൡ౨  ๭ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆโൽಲ౵  m 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ർಗ ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๭ർಗ ಇൿ m 0 y c y x 
ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜฆವ ชಒ෻ ຄರൡ ෎ชඞ ಅಲ౵ , ಇൿ ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜฆವ  ชಒ෴ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ මෳბ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ದ งಪ฿ಜං y mx 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෩ฆ ಅವสೕಕನದ ಆඋರದ ෬ว කโ ಈಗ ชಒಯ เ෗ನ౬  ಸඛ౬ ๆಶವඝ౬  ຂಳಬ๾ൿ,  ಅൿ ಎರഴ 
ඩ෵ಂഡ මෳბ ಎರഴ ඩ෵ಂഡ ශೕฑ ಅඝ౬  ຄಂൽฆವ ಇඣ౬ ಂൿ งಪವඝ౬  ຄಂൽං, ಅಂದฉ ಎರഴ 
ಆഔౣ ฆವ ෈ಂൿಗಳ ෩ಲಕ ชಒ෷ ๻ൿຄೕಞ฿ಗ ಒಂൿ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ಎರഴ ಎಂൿ px y qx y 
ຂಳಬ๾ൿ.  ชಒ෷ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ಎರഴ ಎಂಬ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං , l px y kx i 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದฤ ಇั೦ರඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค ಏಃಂದฉ ඛೕโ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎౽ർಗ, ชಒಯ 
ಇั೦ฆ ෴โൿ ಎಂ්ದඝ౬  ඛೕโ ಞคಪല๯ൟ౨ ೕค ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ๬ยನ ಇั೦ฆ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ  ಎಂ්ൿ ชಒಯ ಇั೦ฆ m m 
ಆದ౪ คಂದ ชಒಯ ಇั೦ฆ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಈಗ කโ ಒಂൿ ๬ยನ ಇั೦ರඝ౬m y y x x 
ຄಂൽฆ฿ಗ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ කโ ಄ವಲ ഔ౳ ೕ ඩ෵ಂഡ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ y x x rb 
ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ ಈ ಅඛ฀ൟ౳ ತ ෈ಂൿโ ಅౘ฿ಜං ಎಂൿ ຂั ಏಃಂದฉ කโ ಈ౽౷ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ෴โඃ 
ಅඛ฀ൟ౳ ತ ෈ಂൿಗัಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ಈಗ ඛೕโ ಅಥ฿ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ෎౽ದ ಆ෺ౙ ಯඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค p q 
ಏಃಂದฉ ನಮಡ ಈಛಗศ ಇั೦ฆ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ  ಮൡ౨  ಇั೦ฆ ඦತರ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣದ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಗฤ ชಒಯඝ౬  px one y one m 
ಅඝಮൟ๭ ඩ෵ಂഡ ඩ෵ಂഡ ಇั೦คನ งಪൽಂದ ಆದฉ ಇൿ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಡ y y 1 mx x m 
ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಇൿ ෭ನ๺ y y x x x x y y 1 
คಂದ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  2 ෭ನ๺ ා ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಇൿ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ x x 1 y y 1 x x 
෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಅಥ฿ ඛೕโ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ಮ൧౨ ಂൿ งಪ ಎಂൿ 
ຂಳಬ๾ൿ, ಅൿ ಪ౳ ൟීಧಕ งಪ฿ಜං, ಇൿ ಮ൤౨  ಈ งಪದย౵  ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ದ งಪ฿ಜං ಈ ชಒ෷ ಮൡ౨  x y
෥ഴತ౨ ං  ಎರಡඞ౬  ಪ౳ ൟීඌ๭ ඦತರ ෥ತ౳  කโ ಈ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಈ งಪದย౵  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಈ 
๬ฤ ಪ౳ ൟීಧಕವඝ౬  ෥ഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಪ౳ ൟීಧಕ l x y b 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ൟීಧ ಎಂದฉ ಈ ชಒ෷ 0 ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ชಒ෷ 0 ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං b 
ಅಂದฉ ಈ ชಒ෷ 2 ෈ಂൿಗಳ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ษඨ ෥౲ ಋ౺  ಇಂങ ෈ല  ಮൡ౨  ಮൡ౨  ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ชಒ෷ ಕ౳ ಮ฿ಜ l x rcept y  0 p 0 b a
ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಪ౳ ൟීඌ๯ತ౨ ං ಎಂದฉ කโ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຂಡ b 
ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ  .  ಎಲ౵ ง ชಒಯ ಇั೦ರඝ౬  ಉഴಆำ౶ ൞౨ ฉ 
ಆದ౪ คಂದ ಆಜฆವ ನ ಇั೦ฆ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ m ab y y 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ๒ನ౲  ෭ನ๺ 0 คಂದ ෭ನ๺ b b x 2 x 1 
ಆದ౪ คಂದ 0 ෭ನ๺ ಎಂದฉ ෭ನ๺ ඛಂದ ෭ನ๺ ා a b 
ಆದ౪ คಂದ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣ ಮൡ౨  ಇั೦ฆ ෵ಂದ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ෭ನ๺ ๒ನ౲  a 0 aa 0 a b y 
෭ನ๺ ා ಏಋ౺  ෭ನ๺ ಆಜං b a 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ඛಂದ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y b x a a by 1 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๰೉๯ತ౨ ං ඛಂದ ෵ಂದ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x y b 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಪ౳ ൟීಧದ งಪದย౵  ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ คೕൟಯย౵  කโ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಇಂಟฑ ๲භౣ  ಎಂದฉ ಇಂಟฑ ๲භౣ  ಮൡ౨  x y 
ಇಂಟฑ ๲භౣ  ಅඝ౬  ඛೕಡมಜං ಈಗ ಇൿ อಬ฿ದ ๬෥ನ౲  งಪಃౙ  ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ಜං ชಒಯ ಬಡ౛  ಃಲโ เ෗ನ౬  
คೕൟಯ ෥๼ൟಯඝ౬  කโ ಡ ඛೕಡมಜං  ಈ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣโ ಮൡ౨  ಈ คೕൟಯย౵  อಬ฿ಜฆವ ಅಥ฿ f ind l 
๬෥ನ౲ ฿ಜං ಎಂൿ ඛೕโ ຂಳಬ๾ൿ ಇൿ ಅౘඅಂൽಡ ಆೕನ ಆม౮ ವඝ౬  ෥ഴತ౨ ං ಅಂದฉ ชಒಡ ๬෥ನ౲ ದ x 
ಬಡ౛  ರಚචಯย౵  ๬෥ನ౲ ದ ಉದ౪ ವඝ౬  ඛೕಡมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅದರ ಆೕನโ ಅౘඅಂൽಡ ರಚච෴ಞತ౨ ං  ඛೕಡมಜං x 
ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಎฯ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಬಹಳ เ೉ತ౳ ฿ದ ෥๼ൟಯඝ౬  ಇย౵  ඛೕಡมಜං ಈಗ කโ ඣೕഺೕಣ ಈ ඛಂದ ಅౘൽಂದ a x 
อಬ฿ಜ ๲ึ෵ค ಇൿ ಎಂൿ ຂำತ౨ ං am 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಈಗ ಅౘಃౙ  อಬ฿ಜං ಆೕನ ಆม౮ ವඝ౬  ෥ഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ನ ಈ ಉದ౪ โ ಆಜං m x o y oa p 
ಆದ౪ คಂದ อಬ ಆೕನ ൟ౳ ಆೕನ ಓෳ ನย౵  කโ ಎರഴ ෥๼ൟಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅൿ ຃඲ങඞ౲ ๺ ನ ಉದ౪ ವඝ౬  
ඛೕಡมಜං ಮൡ౨  ಒಂൿ ൟೕವ౳  ಆೕನವඝ౬  ඛೕಡมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಇൿ ๬ಕ๠ౣ  ກೋ౞  a 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಎರಡඝ౬  ಬಳ๯โದคಂದ කโ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ಉഴಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  p cos alpha om am 
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ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಈ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕ ಮൡ౨  ๴ඨ ಆม౮  ಈಗ ಈ p sin alpha p cos alpha p 
ชಒಯ ಆೕನ ಆม౮  ಅౘඅಂൽಡ ನ ಇั೦ฆ ದ ಇั೦ฆ 10 ಆม౮ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ oa max x oa oa 
ಈಛಗศ ಡ อಬ฿ಜฆವ ౽ರಣ ಇൿ ನ ಇั೦ರඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ಅಂದฉ ಎಂದฉ ෭ನ๺ 1 คಂದ 10 ಆม౮ ಡ l l m 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ อಬ ชಒಯ อಬ฿ದ ಇั೦คನ ಉತ౭ ನ౬ โ ෭ನ๺ ಒಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇั೦ฆ ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං  ಈ ๬ยನ ಎಂ්ൿ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಹൡ౨  ಆม౮  ಆಜൿ౪  ಅൿ ෭ನ๺ l 
౽౷ ഡბ ಆม౮  ಆಜං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค , ಒಂൿ ෈ಂൿเನ ಈ ษನฑ ඛඃბ๎ಂಕದ ಬಡ౛  ನಮಡ ಎರഴ ෥๼ൟ ಇං 
ಮൡ౨  ಎฯ ชಒಯ ಇั೦ฆ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಎฯ ನ ಸ෦ೕಕರಣโ  ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං ෭ನ๺ ౽ഡ ಆม౮  ಇั೦คඣಂൽಡ ๴ඨap cos alpha p 
ಆม౮  
ಆದ౪ คಂದ කโ ชಒಯ ಬಡ౛  ಈ ಎರഴ ෥๼ൟಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅಂದฉ ෭ನ๺ කโ ಄ವಲ ಈ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  l y 
ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๲౛  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂದฉ ඩ෵ಂഡ ಇั೦คನ งಪವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ y y mx 
ඩ෵ಂഡ ಇั೦ฆ งಪವඝ౬  ಇൿ ๰೉๯ತ౨ ං ෭ ෭ನ๺ ็ ಒඨ ಎಂದฉ ඪ ๴ඨ ಆม౮  ಮൡ౨  ಎෳಎಋ౺  ෭ನ๺ ඪ 
౽๺ ಆม౮  
ಆದ౪ คಂದ ็ ෭ನ๺ ඪ ๴ඨ ಆม౮  ಮൡ౨  ಎಂ ಎಂದฉ ಆೕഡ ಆม౮  ಎಂದಥბ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ౽๺ ಆม౮  ಎಂൿ ෭ನ๺ ๭ඨ ಆม౮  ౽๺ ಆม౮  ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಎಂ ಇ ෭ನ๺ 
౽ഡ ಆม౮ ಃౙ  ౽౷ ฯ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๴ඨ ಆม౮ ൽಂದ ෭ನ๺ ౽๺ ಆม౮  ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ, ಈಗ ಅದඝ౬  ಞ൐๭ ๭ඨ ಆม౮  ෭ನ๺ ඪ y 
๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆม౮  ෭ನ๺ ಎಋ౺  ౽๺ ಆม౮  ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ඪ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆม౮  ಇൿ ಎಋ౺  ౽๺ ಆม౮  ಪ౵ ๺ ็ ๭ඨ 
ಆม౮ ವඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆม౮  ೯൤ಡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆม౮  p sin p cos 
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆม౮  ೯൤ಡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆม౮  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං p cos 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ೯൤ಡ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ x cos alpha y sin alpha p 
๬෥ನ౲  งಪದย౵  ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಅಥ฿ ඛೕโ  อಬ฿ದ งಪವඝ౬  ຂಳಬ๾ൿ කโ ಇඣ౬ ಂൿ 
งಪವඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕๅ ಅൿ ๬෥ನ౲  งಪದ ๬෥ನ౲  งಪದ ෴โඃ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಆಡย ಪ౵ ๺ ๭ ෩ಲಕ 
๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇย౵  ಎม౵  ජಜ ๸ಒ౲ ಗำ ಆದฉ ಒಂൿ ಪ౳ ෨ಖ ๭౩ ൟ෺ಂದฉ ಮൡ౨  ಏಕ౽ಲದย౵  abc a b 
ඣೕಡ౛ ำ 0 ಇൿ  ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ದ ๭౩ ൟ෷ ಆಜರಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಆಜರಬ๾ൿ ಆದฉ ಅඃ ಸಮಯದย౵  a 0 b 0 a 
ಮൡ౨  ಎರಡඞ౬  0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಗಮඛ๭ b 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅಥბ๼ೕನ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅತ౲ ಂತ ෨ಖ౲ ฿ದ ๭౩ ൟ෴ಜං, ಇൿ ಮൡ౨  ഔಪ౭ ൐ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ಎರവ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  a b ab 
ಮൡ౨   ಡ ๳คං c r 
ಆದ౪ คಂದ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಪ౵ ๺ ಮൡ౨  ಈ ಎರഴ ಷರൡ౨ ಗಳඝ౬  තซ๭ದฉ ෥ತ౳  කโ ಸರಳ ชಒಯඝ౬  ax c 
ಪ౳ ൟඛඌ๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ಈಗ කโ ಒಂൿ ಅಥ฿ ಎರഴ ಪ౳ ෨ಖ เಷಯಗಳඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ , ಅൿ ෮ದฤ 0 
ಃౙ  ಸ෥ನ฿ർಗ ඦತರ ಏඝ ຂำತ౨ ං ಇൿ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ർಗ ಇൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಎಂದฉ ෭ನ๺ y 

෵ಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂದಥბ c b 
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮ ಎಂದฉ ಞ൏ಂಕ 0 ಆಜದ౪ ฉ ಇൿ ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜฆವ ชಒಯඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ನ x x x 
ಞ൏ಂಕโ 0 ಆಜฆ฿ಗ කโ ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜฆವ ชಒಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ඛೕโ ຂำൟ౨ ೕค, ๻ಡ෻ x b
0 ಡ ಸ෥ನ฿ർಗ ಮൡ౨  ಆಡย ಮൡ౨  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං c 0 x c 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ർಗ ඛೕഴತ౨ ං ಇൿ ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜฆವ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  b 0 y 
ಪഷ෷ತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං , ಅಂದฉ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜಲ౵  ಮൡ౨  ඛೕโ ಄ವಲ ๻౾ ಮൡ౨  ๒ನ౲ ಃౙ  a b 
ಸ෥ನ฿ಜಲ౵  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜಲ౵  ಮൡ౨  ෩ರචಯൿ ಎರവ ඣೕി b a 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ๒ನ౲ ಃౙ  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜರൽർ౪ ಗ ෇ഡ ನย౵  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ๵ච౬ ಡ a nb h 
ಸ෥ನ฿ಜಲ౵  ඦತರ කโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಆಡยಯඝ౬  ಪ౵ ๺ ෩ಲಕ ๭ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅಥ฿ ා ෭ನ๺ 
ಆಋ౺  ෭ನ๺ ๭ ಅඝ౬  කโ ຂಳಬ๾ൿ ෭ನ๺ ಎ ා ෈ಎಋ౺  ಮൡ౨  ෭ನ๺ ๭ ා ෈ y 
ಆದ౪ คಂದ ಎರവ ಸ෥ನ฿ಜಲ౵ ൽർ౪ ಗ  ๵ච౬ ಯ ඦತರ ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ชಒಯ ಇั೦ರඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ෴ವ 
ງತದย౵  ಈ ಅౘವඝ౬  ೞൽ๯ತ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ ಇಋ ಅಲ౵  ಮൡ౨  ಎರവ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜಲ౵ ൽർ౪ ಗ ಮൡ౨  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ชಒ෷ a b 
ಸ෥කಂತರ฿ಜฆ฿ಗ ಎರഴ ಪ౳ ෨ಖ ෥๼ൟಯඝ౬  ಎึಯಬ๾ൿ ಅౘಃౙ  ಸಮකಗൽർ౪ ಗ 0 ಃౙ  ಸ෥කಂತರ x v 
ชಒಯඝ౬  ಪഷ෷ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ คೕൟ෴ಜ කโ ಈ ๬෥ನ౲  งಪದ ඩ౳ ෨ಖ౲ ൤ಯඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದ ಆಡยಯඝ౬  ಪ౵ ๺ 
ಮൡ౨  ๭ ಅඝ౬  เเಧ งಪದย౵  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ಕല෫ ෥ല කโ ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨   
෨ಂൽನ ಅඌๆಶನದย౵  ກ೉౞ ನ เಷಯಗำ ಸค ಧನ౲ ฿ದಗำ Pru
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