
 வரேவற்ஶம் மாணவர ்இன்௥ நாம் ேநரே்காடை்டத் ெதாடங்ஶவதற்ஶ ௚ன் ேநரே்கா௄கைளத் 
ெதாடங்கப் ேபாழேறாம், எனேவ ெசவ்வக ஆயங்கைளப் பற்௣ ஼ல ேயாசைனகள் இ௠க்க 
ேவண்௄ம், 
எனேவ இங்ேக இரண்௄ ெசங்ஶத்ௌ ேகா௄ ேகா௄ மற்௥ம் ேகா௄ உள்ளௌ இந்த xx yy 
ழைடமடட் பகைட அசா் அசா் என அைழக்கப்ப௄ழறௌ.xx x x xx 

அசா் எனப்ப௄ம் ேகா௄ மற்௥ம் ெசங்ஶத்ௌ ேகா௄ ேகா௄ அசா் என  x yy y 
அைழக்கப்ப௄ழறௌ , இந்த ௳மானத்ொல் எந்த ௖ள்ளிைய௞ம் நீங்கள் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம் 
என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம், இந்த ௳மானத்ொல் எண்ணற்ற பல ௖ள்ளிகள் உள்ளன மற்௥ம் 
ஒவ்ெவா௠ ௖ள்ளி௞ம் அதன் தனித்ௌவமான நிைலப்பாடை்டக் ெகாண்௄ள்ளன என்பைத 
நாங்கள் அ௣ேவாம்.

என்பௌ அச஼்ல் ௛ன்௥ ்ரத்ொ௩ம், அச஼்ல் 3 ்ரத்ொ௩ம் உள்ளௌ, எனேவ இந்த  p x y 
௖ள்ளி௜ன் ஒ௠ங்ழைணப்௖ 3 3 என்றால் இௌ ௛ன்௥ மற்௥ம் இௌ ௛ன்௥ எனேவ அச஼்ல் x 
உள்ள ்ரம் ௛ன்௥ மற்௥ம் ்ரம் ஒ௠ அசா்ம் இந்த வ௯௜ல் ௛ன்௥ ஆஶம்.y 
 இந்த ௳மானத்ொல் உள்ள எந்தப் ௖ள்ளிைய௞ம் கண்ட௣ய ௚ூ௞ம், அச஼்ல் உள்ள எந்தப் x 
௖ள்ளிைய௞ம், 
ேதாற்றம் 5 இ௧௠ந்ௌ ெதாைல௳ல் இ௠க்ஶம் இந்தப் ௖ள்ளிைய, அச஼்ல் உள்ள ்ரம் y 
ௗஜ்௷யமாஶம், எனேவ இந்தப் ௖ள்ளிைய ஒ௠ங்ழைணக்க ஐந்ௌ ௗஜ்௷யத்ைத இேதேபால் 
ெசய்யலாம்.

அச஼்ன் இடௌ௖றத்ொல் அச஼்ன் இடௌ௖றத்ொல் அச஼்ன் வேழ உள்ள அச஼்ன்  y y y y 
இடௌ௖றத்ொல் உள்ள ௖ள்ளிையக் கண்ட௣ய௵ம், இப்ேபாௌ இந்த இரண்௄ பரஸ்பர ெசங்ஶத்ௌ 
ேகா௄ இந்த ௳மானத்ைத நான்ஶ நான்காக ௔ரிக்ழறௌ மற்௥ம் எொர ்கூகார ொைச௜ல் இந்த 
நான்ழன் எண்ணிக்ைக இௌ ௚த௧ல் இௌ இரண்டாவௌ இௌ  இௌ ௛ன்றாவௌ நாற்கரத்ொன் 
நான்காவௌ ஶவாட்ரன்ட் அைடயாளம் ஷட்டல் ௔ளஸ் ௔ளஸ் ௔ளஸ் ஆஶம், ஏெனனில் y x 
அச஼்ன் வலௌ௖றம் ௔ளஸ் மற்௥ம் அச஼்ன் ேமல்ேநாக்ழ ஷட ௔ளஸ் ஆஶம், எனேவ இந்த x y 
நாற்கரத்ொல் எந்தப் ௖ள்ளி௞ம் 
இேதேபால் இரண்டாவௌ இடத்ொல் ைசன் ௔ளஸ் ௔ளஸ் உள்ளௌ  நான்காம் பஶொ௜ன் 
இரண்டாம் பாகத்ொன் அைடயாளம் ைமனஸ் ஷட்டல் ௛ன்றாவௌ நான்காம் எண் ைமனஸ் 
ைமனஸ் மற்௥ம் நான்காவௌ நான்காம் பஶொ௜ன் ைசன் ௔ளஸ் ைமனஸ் ஆஶம், எனேவ இௌ 
ெசவ்வக ஒ௠ங்ழைணப்௖ பற்௣ய ஒன்௥, நீங்கள் இப்ேபாௌ ெதரிந்ௌ ெகாள்ள ேவண்ூய ஒன்௥ , 
ஒ௠ ௳மானத்ொல் எந்த இரண்௄ ௖ள்ளிகளின் ்ரத்ைத௞ம் நீங்கள் எவ்வா௥ கண்௄௔ூப்பௌ 
இங்ேக எங்களிடம் இரண்௄ ௖ள்ளிகள் ஒன்௥ ஒன்௥ மற்௥ம் இரண்௄ இரண்௄ px y qx y 
இப்ேபாௌ இந்த இரண்௄ ௖ள்ளிக௬க்ஶ இைடேய உள்ள ்ரம் இௌ என்௥ ெசால்ழறௌ, ௔றஶ d 
இந்த இரண்௄ ௖ள்ளிக௬க்ஶ இைடேய உள்ள ்ரத்ைத எப்பூக் கண்௄௔ூப்பௌ இப்ேபாௌ d 
இதற்காக நாம் அச஼்ல் இ௧௠ந்ௌ ெசங்ஶத்தாக வைரயப்பட்ட ெசங்ஶத்தாக வைரய௵ம் , x p 
அதாவௌ மற்௥ம் இ௧௠ந்ௌ அச஼்ல் ெசங்ஶத்தாக வைரயப்பட்டால் என்௥ pm q x pqm 
ெசால்லலாம்.
 ேகாண ௚க்ேகாணம் இௌ ைஹப்ேபாெடன்௟ஸ் எனேவ ௔த்தேகாரஸ் ேதற்றத்தால் 
ெசங்ேகாண ௚க்ேகாணத்ொல் சௌரம் சௌரம் சௌரம் ௔ளஸ் சௌரம் இதற்ஶ pqrpqs pq pr qrs 
சமம் சௌரம் க்ஶ சமம் என்பௌ இரண்௄ க௯த்தல் ஒ௠ இரண்௄ க௯த்தல் ஒன்௥ d pr x x yx x 
ஏெனனில் இன் ஒ௠ங்ழைணப்௖ ஒன்௥ ஒன்௥ மற்௥ம் இன் ஒ௠ங்ழைணப்௖ p x y p qx 
இரண்௄ இரண்௄, எனேவ இந்த ்ரம் இந்த இரண்௄ க௯த்தல் ஒன்௥ இந்த ேபாௌ i mn x x o x
இரண்௄ மற்௥ம் இந்த ஒன்௥ எனேவ இந்த இரண்௄ க௯த்தல் ஒன்௥ எனேவ om x onmn x x  
இந்த என்பௌம் இரண்௄ க௯த்தல் ஒன்௥ எனேவ இரண்௄ க௯த்தல் ஒ௠ ௚௱ pr x x x x 
சௌரம் மற்௥ம் இேதேபால் இந்த என்பௌ இரண்௄ க௯த்தல் ஒன்௥ எனேவ இரண்௄ qr y y y 
க௯த்தல் ஒ௠ ௚௱ சௌரம் மற்௥ம் ்ரம் என்பௌ ௚௱ைமயான அள௵ என்பௌ நமக்ஶத் y 
ெதரி௞ம் அௌ எொரம்ைறயாக இ௠க்காௌ.
 நாங்கள் எ௄த்ௌக்ெகாள்ழேறாம்  வரக்்க௛லம் இரண்௄ க௯த்தல் ஒ௠ ௚௱ சௌரம் sa x x 
ஷட்டல் இரண்௄ க௯த்தல் ஒ௠ ௚௱ சௌரம் இப்ேபாௌ நமக்ஶ ஼ல ஼க்கல்கள் உள்ளன y y 
ெதாைல௵ ித்ொரத்ொல் ஒ௠ ஼க்கைலப் பற்௣ ௳வாொப்ேபாம் எங்களிடம் இரண்௄ ௖ள்ளிகள் p 
ஒன்௥ ௛ன்௥ மற்௥ம் ைமனஸ் இரண்௄ ஒன்௥ எனேவ இௌ அசா் மற்௥ம்  இௌ அசா் இௌq x y 
எப்ெபா௱ௌம் மற்௥ம் இௌ 1 2 மற்௥ம் இௌ 1 ைமனஸ் 1 க௯த்தல் 2 எனேவ ஒ௠ p 1 3 1 2 3 p 
௛ன்௥ ஒ௠ ௛ன்௥ என்றால் இந்த ௖ள்ளி ஒன்௥ ௛ன்௥ மற்௥ம் ைமனஸ் இரண்௄ இந்த p p q 
௖ள்ளி ஆஶம்  க௯த்தல் 2 1 எனேவ இந்த ௖ள்ளி௜ல் ேச௠ங்கள், எனேவ இந்த இன் q pq pq 
்ரத்ைத நாம் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம், எனேவ ்ர ித்ொரத்ொன் ௛லம் என்பௌ இரண்௄pq x 
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க௯த்தல் ஒ௠ ௚௱ சௌரம் மற்௥ம் இரண்௄ க௯த்தல் ஒ௠ ௚௱ சௌரத்ொன் வரக்்க x y y 
௛லத்ொற்ஶ சமம் எனேவ இப்ேபாௌ இன் மொப்ைப ைவக்க௵ம்.x 

எனேவ நீங்கள் இைத ௚தல் நாற்கர ஒ௠ங்ழைணப்௖ ஆயத்ெதாஶப்பாக  2 x 1 y 2 y 1 
எ௄த்ௌக் ெகாள்௬ங்கள் , இொல் இரண்டாவௌ உள்ளௌ அல்லௌ இௌ ௚தல் இரண்டாவௌ 
௔ரசச்ைன இல்ைல எனேவ இரண்௄ ஒன்௥ ஷட்டல் இரண்௄ ஒன்௥ ஷட்டல் இரண்௄ ௚௱ x 
சௌரம் மற்௥ம் ௛ன்௥ க௯த்தல் ஒ௠ ௚௱ சௌரம் எனேவ  இௌ ஒன்பௌ மற்௥ம் இௌ நான்ஶ 
எனேவ பொன்௛ன்௥ அலஶகைள இந்த வ௯௜ல் நாம் ெசய்யலாம்  இந்த ித்ொரத்ைத 
ேவெறா௠ உதாரணம் ேபால ெவவ்ேவ௥ ேநாக்கங்க௬க்காகப் பயன்ப௄த்த௵ம், இதனால் ௖ள்ளி
க௯த்தல் ௛ன்௥ ஒன்௥ இரண்௄ நான்ஶ மற்௥ம் ௗஜ்௷யம் ைமனஸ் நான்ஶ ஆழயைவ 
வலௌசாரி ௚க்ேகாணத்ொன் ெசங்ஶத்ௌகளாஶம், எனேவ ௙ண்௄ம் ௚த௧ல் இந்த ௛ன்௥ 
௖ள்ளிகைளக் கண்ட௣ேவாம் இௌ இௌ எனேவ 1 2  3 4 ைமனஸ் 1 ைமனஸ் 2 ைமனஸ் 3 1 2 3 x y 
௔ன் ைமனஸ் ஒன் ைமனஸ் ைமனஸ் ைமனஸ் 3 ைமனஸ் த்ரீ ஒன்௥ எனேவ இந்த ௖ள்ளிைய 
ஒ௠ க௯த்தல் ௛ன்௥ ஒன்௥ இரண்௄ நான்ஶ என்௥ ெசால்லலாம் இந்த ௖ள்ளி இரண்௄ நான்ஶ b 
ௗஜ்யம் க௯த்தல் நான்ஶ இௌ ௗஜ்௷யம் ௗஜ்௷யம் க௯த்தல் நான்ஶ எனேவ இந்த ௖ள்ளி 
ௗஜ்௷யம் க௯த்தல் நான்ஶ என்௥ ெசால்௩ங்கள், இந்த ௖ள்ளிைய ௗஜ்௷யம் க௯த்தல் நான்ஶ 
இப்ேபாௌ இந்த ௛ன்௥ ௖ள்ளிக௬டன் ேச௠ங்கள், இப்ேபாௌ இந்த ௚க்ேகாணம் ஒ௠ abc 
ெசங்ேகாண ௚க்ேகாணம் என்பைத நி௡௔க்க ேவண்௄ம், எனேவ இந்த ௚க்ேகாணம் 
ெசங்ேகாண ௚க்ேகாணமாக இ௠ந்தால், ஒ௠ பக்கத்ொன் சௌரம் அதன் ஷட௄்த்ெதாைகக்ஶ 
சமமாக இ௠க்க ேவண்௄ம் மற்ற இரண்௄ பக்கங்களின் சௌரம் எனேவ ஏ௔எஸ் சௌரத்ொன் 
மொப்௖ என்ன என்பைதக் கண்௄௔ூப்ேபாம், எனேவ ்ர ித்ொரத்ைதப் பயன்ப௄த்ொ ஏ௔ 
சௌரம் இரண்௄ ஷட்டல் ௛ன்௥ ௚௱ சௌரம் மற்௥ம் நான்ஶ க௯த்தல் ஒ௠ ௚௱ சௌரம், அதாவௌ 
இ௠பத்ைதந்ௌ ஷட்டல் நின்  சமம் ௚ப்பத்ௌ நான்ஶ ௙ண்௄ம் சௌரம் சௌரம் இரண்௄ e bc bc 
க௯த்தல் ௗஜ்யம் ௚௱ சௌரம் ஷட்டல் 4 க௯த்தல் 4 4 ஷட்டல் 4 ௚௱ சௌரம் எனேவ இௌ 4 மற்௥ம் 
இௌ 64.
 எனேவ இௌ அ௥பத்ொ எட௄் இப்ேபாௌ சௌரம் ௗஜ்௷ய ஷட்டல் ௛ன்௥க்ஶ சமம் ஷட்டல் ac 
க௯த்தல் 4 ஷட்டல் 1 ௚௱ சௌரம் எனேவ இௌ 9 ைமனஸ் க௯த்தல் க௯த்தல் ஒ௠ க௯த்தல் ஒ௠ 
௚௱ சௌரம் எனேவ இௌ ஒன்பௌ மற்௥ம் இௌ ௙ண்௄ம் இ௠பத்ொ ஐந்ௌ சமம் ௚ப்பத்ௌ நான்ஶ, 
எனேவ நாம் இங்ேக சௌரத்ொன் வரக்்கத்ொன் ஷட௄்த்ெதாைக மற்௥ம் சௌரம் சமமாக AB ac 
பாரக்்கலாம்  சௌரம் என்பௌ சௌரம் மற்௥ம் சௌரம் என்பௌ ௚ப்பத்ௌ நான்ஶ ஷட்டல் bc ab ac 
34 சமம் 68 க்ஶ சமம் சௌரம் எனேவ ௔த்தேகாரஸ் ேதற்றம் ௛லம் இந்த ௚க்ேகாணத்ைத bc abc
ஒ௠ ெசங்ேகாண ௚க்ேகாணம் என்௥ ெசால்லலாம், இப்ேபாௌ நீங்கள் இந்த ௛ன்௥ 
௔ரசச்ைனகைள ௚யற்஼ ெசய்யலாம், அௌ ்ரத்ைதக் கண்ட௣௞ம்  மற்௥ம் ab a plus cb 

க்ஶ இைட௜ல் நீங்கள் ெதாைல௵ ித்ொரத்ைதப் பயன்ப௄த்ொனால், plus d 
இந்த இரண்௄ ௖ள்ளிக௬க்ஶ இைடேய உள்ள ்ரத்ொன் மொப்ைப நீங்கள் ெபறலாம்.
 அேத ேபால் ௛ன்௥ ௖ள்ளி நான்ஶ ௖ள்ளிக௬க்ஶ ஒ௠ ௗஜ்௷யம் க௯த்தல் இரண்௄ ௛ன்௥ b c 
இரண்௄ க௯த்தல் 1 மற்௥ம் ஆஶம்  இைணயான வைரபடத்ொன் ெசங்ஶத்ௌகைள நாம் d 5 2 
இங்ேக ்ர ித்ொரத்ைத௞ம் அேத ேபால் இைணயான வைரபடத்ொன் பண்௖கைள௞ம் 
பயன்ப௄த்த ேவண்௄ம் மற்௥ம் ௛ன்றாவௌ ௖ள்ளி அச஼்ல் உள்ளௌ மற்௥ம் ௖ள்ளி௜ல் xy x 
இ௠ந்ௌ ஆ௥ அலஶ ெதாைல௳ல் உள்ளௌ ௖ள்ளி ஒ௠ நான்ஶ கண்௄௔ூக்க எனேவ xy xy x 
அச஼்ல் உள்ள ௖ள்ளி அௌ என்ன  ஒ௠ங்ழைணப்௖ ௗஜ்௷யமாஶம் , அதாவௌ என்பௌ y y 
ௗஜ்௷யமாஶம், எனேவ நாம் மற்௥ம் 1 க்ஶ இைட௜லான ்ரத்ைதக் கண்௄௔ூக்க x 0 
ேவண்௄ம் 4 இந்த இரண்௄ ௖ள்ளிக௬க்ஶ இைடேய உள்ள ்ரம் ஏற்கனேவ 
ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ 6 நீங்கள் அைத எளிதாக்ஶங்கள் மற்௥ம் மற்௥ம் இன் மொப்ைபப் x y 
ெப௥ங்கள்.
 எனேவ ேகாடூ்ன் ௔ரி௵ என்பௌ  pq 
இன் இைணப்பாகக் ெகா௄க்கப்படட் ஒ௠ ேகா௄ ௔ரிைவக் ஶ௣க்ழறௌ மற்௥ம் இந்த pq pq 
இன் ஒ௠ங்ழைணப்௖ மற்௥ம் என வழங்கப்ப௄ழறௌ மற்௥ம் என்பௌ px 1 y 1 qx 2 y 2 r p 
மற்௥ம் க்ஶ இைட௜ல் உள்ள ஒ௠ ௖ள்ளியாஶம், இௌ இந்த ஐப் ௔ரிக்ழறௌ .q pq 

மற்௥ம் ௳ழதம் ஆக உள்ளௌ, இந்த ௳ழதம் ெகா௄க்கப்ப௄ம் ேபாௌ இந்த ௖ள்ளி   m nm n rxy
இன் ஒ௠ங்ழைணப்ைப நாம் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம் மற்௥ம் ெகா௄க்கப்ப௄ம் ேபாௌ r 
மற்ெறா௠ ிழ்நிைலைய நாம் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம், ௔ன்னர ்நாம் ௳ழதத்ைத 
கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம் மற்௥ம் ஆஶம், எனேவ ௚த௧ல் நம்௘டம் உள்ளௌ இந்த இன் m n rxy 
ஒ௠ங்ழைணப்ைபக் கண்ட௣ய, நாங்கள்  இந்த வைரபடத்ைத இ௧௠ந்ௌ ெசங்ஶத்தாக pqr 
வைரந்ௌ ௚ூக்க௵ம்    
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.
  எங்களிடம் மற்௥ம் என்ற இரண்௄ ௚க்ேகாணங்கள் உள்ளன, ேம௩ம் இந்த இரண்௄ prs pqt 
௚க்ேகாணங்க௬ம் ஒேர மாொரியாக இ௠க்ழன்றன, ஏன் ௚க்ேகாணத்ொன் ஒற்௥ைமகளின் 
பண்௖கைளப் பயன்ப௄த்ொ 
இந்த ேகாணம் 90 ூழரி இந்த ேகாணம் 90 ூழரி சரி இந்த இரண்௄ ேகா௄க௬ம் இைணயாக 
இ௠ப்பதால் இந்த ேகாணங்க௬ம் ெதாடர௖்ைடய ேகாணங்க௬க்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம்.
 எனேவ ேகாணக் ஶணத்தால் இந்த இரண்௄ ௚க்ேகாணங்க௬ம் ௚க்ேகாணம் ேபான்ற pqt 
௚க்ேகாணம் ஆஶம், prs 
இப்ேபாௌ இரண்௄ ௚க்ேகாணங்க௬ம் ஒேர மாொரியாக இ௠ந்தால் , அவற்௣ன் ெதாடர௖்ைடய 
பக்கங்கள் ௳ழதாசாரமாக இ௠க்ஶம் என்பைத நாம் அ௣ேவாம், ௔ன்னர ்அவற்௣ன் 
ெதாடர௖்ைடய பக்கங்கள் ௳ழதாசாரமாக இ௠க்ஶம், எனேவ 

௛லம் என்பௌ க்ஶ சமம்.ps pt pr
 pq 
இப்ேபாௌ இந்த என்பௌ க௯த்தல் ஒன்௥ எனேவ க௯த்தல் ஒன்௥ மற்௥ம் இந்த ps x x x x pt 
என்பௌ இந்த என்பௌ இரண்௄ க௯த்தல் ஒன்௥ இரண்௄ க௯த்தல் ஒன்௥ மற்௥ம் pt x  x x x 
இௌ இந்த மற்௥ம் இன் ௳ழதம் ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ, அதாவௌ க்ஶ எனேவ pr rnrq m n prm 
மற்௥ம் இந்த என்பௌ ஷட்டல் கனசௌரம் எனேவ இௌ ஷட்டல் எனேவ இௌ pq pr r m n x 
க௯த்தல் ஒன்௥ என்பைதக் ஶ௣க்ழறௌ ைமனஸ் ஆல் ௙ ஷட்டல் இௌ x m x 2 x 1 n, x 
என்பௌ ஷட்டல் ைமனஸ் ஆல் ஷட்டல் ஐக் ஶ௣க்ழறௌ மற்௥ம் நீங்கள் x 1 mx 2 x 1 m n 
அைத எளிதாக்ஶம்ேபாௌ ஷட்டல் ழைடக்ஶம் ஷட்டல் ஆல் இந்த m x 2 nx 1 m n 
ித்ொரத்ைதப் பயன்ப௄த்ௌவதன் ௛லம் இந்த இன் மொப்ைபப் ெபறலாம், ஏெனனில் x m 
மற்௥ம் இந்த எல்லா மொப்௖க௬ம் அ௣யப்ப௄ழன்றன, அேத ேபால் இன் மொப்ைப x 2 x 1 y 
என் 2 ஷட்டல் மற்௥ம் ஒ௠ ஐக் காணலாம்  ௔ளஸ் சரி, இௌ y m n 
உள் ௔ரி௵ ித்ொரம் என்௥ அைழக்கப்ப௄ழறௌ, ஏெனனில் இந்த மற்௥ம் க்ஶ இைட௜ல் r p q 
உள்ளௌ, ேம௩ம் இந்த க்ஶ ெவளிேய வாய்ப்௖ இ௠க்கலாம் அல்லௌ சாத்ொயங்கள் pq 
இ௠க்கலாம், இௌ 
ெவளிப்௖றப் ௔ரி௵ என்௥ அைழக்கப்ப௄ழறௌ, எனேவ இந்த இந்த ஐ ெவளிப்௖றமாக r pq 
ெவட௄்ம்ேபாௌ எனேவ ெவட௄்ம் ேபாௌ r r 

ெவளிப்௖றமாக ெவட௄்ம் ேபாௌ ஶ௣ைய மாற்௣னால் ழைடக்ஶம்  என்பௌ pq t x mx 2 minus
க்ஶ ைமனஸ் மற்௥ம் என்பௌ எனௌ 2 க்ஶ சமம் இௌ nx 1 m n y minus ny 1 m minus n nx 1

என்பௌ மற்௥ம் ைமனஸ் என்றால் minus mx 2 by n minus m mr y 1 my 2 by n minus m 
இந்த என்பௌ வஶத்தல் மற்௥ம் எண் இரண்ூ௩ம் உள்ளௌ.nmn 
 அேத ேபால் இந்த இைத ஒய் ஒன் என்௥ம் இரண்௄ இரண்௄ என்௥ம் ஷ௣னால்  r px qx y r 
என்பௌ இந்த இன் ந௄ப்௖ள்ளி எனேவ இங்ேக இந்த ஐ இந்த இன் ந௄ப்௖ள்ளியாக pq rxy pq 
எ௄த்ௌக்ெகாள்ழேறாம், எனேவ இந்த இந்த ஐ இரண்௄ சம பாகங்களாகப் ௔ரிக்ழறௌ, r pq 
அதன் ௳ழதம் ஒன்௥க்ஶ ஒன்௥ எனேவ என்பௌ 1 க்ஶ ஷட்டல் 1 ஆக ஆக இ௠க்ஶம் 1x x 2 x 1 
ஷட்டல் 1 ஆல் அௌ ஒன்௥ ஷட்டல் x x 
௅ ைப ௅ என்௥ ெபா௠ள்ப௄ம் அேத ேபால் என்பௌ ஒன்௥ ஷட்டல் ௅ ைப ௅ க்ஶ சமம் y y y  
எனேவ என்பௌ ஒ௠ ஷட்டல் இரண்௄க்ஶ சமம் ஒன்௥ ஷட்டல் இரண்௄ ௛லம் xyrxy x x y y 
இந்த ித்ொரத்ைதப் பயன்ப௄த்தலாம்  இரண்௄ எனேவ இௌ ந௄ப்௖ள்ளி ித்ொரம் 
ஆஶம், இௌ ௳ழதத்ொல் ஒ௠ ௛ன்௥ ைமனஸ் இரண்ைட ஒ௠ பஶொைய ௔ரிக்ஶம் ாடூ்௜ன் p q 
ஆயங்கைளக் கண்ட௣ய௵ம் ஒன்௥ ௚தல் ௛ன்௥ வைர இந்த ேகா௄ ஒன்௥ ௛ன்௥ எனேவ இந்த
௖ள்ளி இௌ ேதாற்றம் மற்௥ம் க௯த்தல் 2 1 எனேவ இௌ ைமனஸ் இௌ ைமனஸ் இரண்௄ p 1 3 
எனேவ க௯த்தல் இரண்௄ ஒன்௥ இந்த ௖ள்ளி ைமனஸ் இரண்௄ ஒன்௥ எனேவ இந்த q qp's

மற்௥ம் ஐ ெவளிேய எ௄த்ௌ, இௌ இௌ என்௥ ௔ரிக்ழறௌ,  so qp r r r 
இங்ேக என்௥ எ௄த்ௌக்ெகாள்ழேறாம் , இந்த வஶத்தல் ஒன்௥ ௛ன்௥ ஒன்௥ அல்லௌ ௛ன்௥ r 
ஒற்ைறப்பைட பக்கத்ைத எ௄த்ௌக் ெகாள்௬ங்கள், எனேவ இௌ ைமனஸ் இரண்௄ ஒன்௥ q 
மற்௥ம் இௌ இௌ ஒ௠ ௖ள்ளி என்௥ ெசால்௩ங்கள், இைத  ௛ன்றாக வஶத்தால், இதன் p 1 3 r 
ஒ௠ங்ழைணப்ைப நாம் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம், அௌ ஆஶம், எனேவ என்பௌ ௔ரி௵ rxy x 
ித்ொரத்தால் என்ன என்பதற்ஶ சமம், 
ஏெனனில் இந்த இந்த ஐ உள்நாட்ூல் ௔ரிக்ழறௌ, எனேவ உள் ௔ரி௵ ித்ொரத்ைதப் r pq 
பயன்ப௄த்தலாம்.
 எனேவ என்பௌ x 

ஷட்டல் உடன் ஷட்டல் க்ஶ சமம் இௌ இௌ மற்௥ம் இௌ மற்௥ம் mx 2 nx 1 mx 2 nx 1 n m n 
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இௌேவ இௌ இௌ மற்௥ம் இௌ இௌ எனேவ இதன் மொப்௖  என்பௌ 1 1 மற்௥ம் x1 y1 x2 y2 m x 2
இௌ இ௧௠ந்ௌ 1 ஷட்டல் 3 க்ஶ ைமனஸ் 2 ஆல் 1 ஷட்டல் ௛ன்றாஶம், எனேவ இௌ என்ன x 2 1 
என்பதற்ஶச ்சமம் ைமனஸ் ஆ௥ ஷட்டல் ஒன்௥ எனேவ ைமனஸ் ஐந்ௌ நான்ஶ க௯த்தல் ஐந்ௌ 
நான்ஶ இப்ேபாௌ மொப்௖ சமம் மொப்௖ சமம் y y 
இௌ இரண்௄ மற்௥ம் இௌ ஒன்௥ எனேவ ஷட்டல் ஷட்டல் என்பௌ 1 y y um y  2 ny 1 by m n 
ஆக ஆக 3 ஷட்டல் 3 ஆக என்றால் 1 ஆல் 1 ஷட்டல் 3 எனேவ இௌேவ இௌ 6 ஆல் 4 y 2 3 1 y 1 
என்றால் ௛ன்௣ல் இரண்௄ எனேவ ைமனஸ் ஐந்ொற்ஶ சமம்  நான்ஶ மற்௥ம் ௛ன்௥ ௛லம் rxy 
இரண்௄ எனேவ இந்த வ௯௜ல் நாம் ௔ரி௵ ித்ொரத்ைதப் பயன்ப௄த்தலாம்.
    ஒன்௥ நான்ஶ ஒன்௥ மற்௥ம் ௔ ௛ன்௥ இரண்௄ மற்௥ம் ௔ ௛ன்௥ இரண்௄ எனேவ இௌ ௔ 
௛ன்௥ இரண்௄ நாம் ந௄ப்௖ள்ளிைய கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம், இௌ இௌ ந௄ப்௖ள்ளி என்௥ 
ெசால்௩ங்கள் இந்த ந௄ப்௖ள்ளி இந்த ௖ள்ளி௜ன் ஒ௠ங்ழைணப்ைப நாம் கண்௄௔ூக்க m 
ேவண்௄ம் எனேவ ந௄ப்௖ள்ளி ித்ொரம் ஷ௥ழறௌ ஒன் ௔ளஸ் ௅ ைப ௅ மற்௥ம் ஒன் m x x  y 
௔ளஸ் ௅ ைப ௅ ௙  ஒன் ௔ளஸ் ௅ ைப ௅ மற்௥ம் கமா ஒன் ஷட்டல் y xy x x y y 
௅ ைப ௅ எனேவ இந்த ௘ட்பா௜ண்ட் ௜ன் ஆயத்ெதாஶப்௖ இந்த என்பௌ ஒன்௥ mxy mxy mxy x 
ஷட்டல் இரண்௄ ஏேத௑ம் நான்ஶ ஷட்டல் ௛ன்௥ ௛லம் இரண்௄ மற்௥ம் ஒன்௥ ஷட்டல் x 
இரண்௄ என்பௌ 
ஏ௱ ௛லம் இரண்௄ மற்௥ம் ௛ன்௥ ௛லம் இரண்௄ என்பௌ இதன் ஒ௠ங்ழைணப்௖ ஆஶம்.

என்பௌ ஏ௱, இரண்௄ மற்௥ம் ௛ன்௣ன் ௛லம் இரண்௄ ஆஶம், எனேவ இந்த வ௯௜ல் எந்த   m 
ஆதாயக் ெகா௄க்கப்படட் வரிப் ௔ரி௳ன் ந௄ப்௖ள்ளிைய௞ம் நாம் இப்ேபாௌ ைமனஸ் இரண்௄ 
மற்௥ம் நான்ஶ ஐந்ௌடன் இைணக்ஶம் ேகா௄ அசச்ால் ெவட்டப்பட்ட ௳ழதத்ைதக் y 
கண்ட௣யலாம் .
 ஒ௠ ௳ழதத்ைதக் கண்௄௔ூ, ௚த௧ல் இந்த ௖ள்ளிைய ைமனஸ் ௅ ௅ைவக் கண்ட௣ய௵ம் 
எனேவ ைமனஸ் 2 2 இௌ ைமனஸ் 2 2 இந்த ௖ள்ளி ைமனஸ் 2 2 மற்௥ம் 4 5.p 
 எனேவ இந்த ௖ள்ளி இந்த ௖ள்ளி நான்ஶ ஐந்ௌ இௌ நான்ஶ ஐந்ௌ மற்௥ம் ெவளிப்பைடயாக q 
இௌ  இந்த ௖ள்ளி௜ல் அசச்ால் ெவட்டப்பட்டௌ மற்௥ம் அச஼்ல் உள்ள ௖ள்ளி ௗஜ்௷யம் pq y y 
என்பைத நாங்கள் அ௣ேவாம், 
எனேவ இந்த ௖ள்ளிைய ௗஜ்௷யம் என்௥ ெசால்௩ங்கள் மன்னிக்க௵ம் ௗஜ்௷யம் ௗஜ்யம் ஒ௠ 
ௗஜ்யம் ௖ள்ளி ஒன்௥ அசா் ௗஜ்யம் , இௌ இந்த ௖ள்ளி என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம்  a y r this

இந்த ஐ ல் ஒ௠ ௳ழதத்ொல் ௔ரித்தால் நாம் ௳ழதத்ைதக் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம்  r pq k 
௳ழதம் சரி எனேவ ௗஜ்௷யம் வஶக்ஶம் ஐ இ௠ ஒ௠ ௳ழதமாக ௳௄ங்கள் எனேவ r a pq 
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமான ௗஜ்௷யம் க்ஶ சமமான ௗஜ்௷யத்ைத நான்காக ஒன்௥ ஷட்டல் k 
இரண்ூல் இ௠ந்ௌ க௯த்தல் இரண்௄ ஷட்டல் 1 இௌ ஶ௣க்ழறௌ 4 ைமனஸ் 2 சமம் 0 க்ஶ k k 
சமம் இௌ என்பௌ சமம் ஒன்௥க்ஶ இரண்டாக உள்ளௌ எனேவ ஒன்௥க்ஶ இரண்௄ ௳ழதம் k 
இப்ேபாௌ நாம் இந்த ௳ழதத்ைத சரிபாரக்்க ேவண்௄ம், இதற்ஶ இல்ைலயா அல்லௌ இல்ைல a 
என்றால் என்பௌ என்பௌ இரண்௄க்ஶ சமம் எனேவ என்பௌ ஒன்௥க்ஶ ஐந்ௌ ஷட்டல் a k 1 a 
இரண்௄ இரண்டாக இரண்௄ ஒன்௥ ஷட்டல் இரண்௄ எனேவ ஒன்பௌ ௛ன்௥ ௛ன்௥க்ஶ சமம் 
மற்௥ம் இந்த இந்த அசை்ச 3 இந்த ெவட௄்ம் அசை்ச 3 இல் ெவட௄்வைதக் pq y pq y 
காண்ழேறாம், எனேவ இந்த ௳ழதம் இப்ேபாௌ ௚க்ேகாணத்ொன் பரப்பள௵ சரியாக உள்ளௌ, 
எனேவ ௚க்ேகாணத்ொன் பரப்பள௵ இதற்ஶ நாங்கள் ோரம்ானிப்பதன் க௠த்ைதப் 
பயன்ப௄த்ௌழேறாம், ேம௩ம் நீங்கள் ெசய்ய ேவண்௄ம் பன்னிரண்டாம் வஶப்௔ல் உள்ள 
க௠த்ைதக் கற்௥க்ெகாள்வௌ எப்பூ ோரம்ானிப்பைத எளிய ௚ைற௜ல் ௳ளக்ஶவௌ என்பைதப் 
பயன்ப௄த்ௌழேறாம், 
எனேவ என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம், எனேவ நாம் ைசன் a1 a2 a3 b1 b2 b3 c1 c2 c3 
௔ளஸ் ைமனஸ் ௔ளஸ் எனேவ ஐ இப்ேபாௌ எ௄த்ௌக்ெகாள்ழேறாம், அௌ ஆஶம்.a 1 b two c 
  ௛ன்௥ க௯த்தல் ௛ன்௥ இரண்௄ ௔றஶ ஶ௣ ைமனஸ் க௯த்தல் இரண்௄ ௔றஶ எ௄த்ௌ b c a b
one c three minus b three c one and plus a three b one c two minus b two c one 
எனேவ நீங்கள் இந்த க௠த்ைதப் பயன்ப௄த்த ேவண்௄ம், இந்த வைக நிரண்௜ப்பைத எவ்வா௥ 
௳ரிவாக்ஶவௌ, எனேவ இந்த ௚க்ேகாண பஶொ௜ன் பரப்பள௵ ௚க்ேகாணத்ொன் abc abc 
பஶொக்ஶ சமம் மற்௥ம் 1 1 1 இந்த ௚க்ேகாணத்ொன் பரப்பள௵ x one x 2 x 3 y 1 y 2 y 3 
ௗஜ்௷யமாக இ௠ந்தால், இந்த ௚க்ேகாணத்ொன் பரப்பள௵ ௗஜ்௷யமாக இ௠ந்தால், இந்த 
ோரம்ானிைய நீங்கள் கணக்ழ௄ம்ேபாௌ , ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ உண்ைமயான சமமான பஶொைய 
நீங்கள் கண்டால் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் அதாவௌ இந்த ௛ன்௥ ௖ள்ளிகள் ேகா௧னியர ்abc 
௖ள்ளிகள் இந்த ௛ன்௥ ஏ௔஼௞ம் ேகா௧னியர ்௖ள்ளிகள் எனேவ ௛ன்௥ ௖ள்ளிகளின் 
தரத்ொற்கான நிபந்தைனைய நாம் ௛ன்௥ ௖ள்ளிகள் ஒன்௥ ஒன்௥ இரண்௄ இரண்௄ x y x y 
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மற்௥ம் ௛ன்௥ ௛ன்௥ என்௥ ஷறலாம், எனேவ இதன் பஶொையக் கண்ட௣ய௵ம் இந்த x y 
௛ன்௥ ௖ள்ளிகளால் உ௠வாக்கப்படட் ௚க்ேகாணம் ஒன்௥ இரண்௄ ௛ன்௥ ஒன்௥ ஒன்௥ y y y 
மற்௥ம் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் என்௥ ெசால்௩ங்கள், இௌ ௖ள்ளிகள் ஒன்௥ ஒன்௥ மற்௥ம் x y x 
இரண்௄ இரண்௄ மற்௥ம் ௛ன்௥ ௛ன்௥ ேகா௧னியர ்௖ள்ளிகள், எனேவ இௌ ௘க௵ம் y x y 
௚க்ழயமான நிபந்தைனயாஶம், அைத நீங்கள் எவ்வா௥ நி௡௔க்க ௚ூ௞ம்  இந்த ௛ன்௥ 
௖ள்ளிகள் இ ேகா௧னியர ்௖ள்ளிகள் இப்ேபாௌ எங்களிடம் ஒ௠ உதாரணம் உள்ளௌ, ar  
அதாவௌ ௖ள்ளி இரண்௄ ஆ௥ க௯த்தல் எட௄் ஒன்௥ க௯த்தல் இரண்௄ நான்ஶ என்பௌ 
ேகா௧னியர ்ஆஶம், எனேவ இப்ேபாௌ ேகா௧னியர ்௖ள்ளிகள் என்றால் என்ன 
பல்௩௥ப்௖க்ேகாைவ ௖ள்ளிகள் ௛ன்௥ அல்லௌ ௛ன்௥ ௖ள்ளிக௬க்ஶ ேமல் ஒேர ேகாட்ூல் 
இ௠க்ஶம் ௖ள்ளிகள் ேகா௧னியர ்என்௥ அைழக்கப்ப௄ழன்றன.
  ௖ள்ளிகள் என்பௌ ஒேர ேகா௧னியர ்கன்கரெ்ரண்டஸ்் ஆயத்ெதாைல௵கள் எனேவ co co co 
என்பௌ அேத ேநரியல் என்பௌ ஒேர வரி௜ல் உள்ளௌ, எனேவ நீங்கள் ேகா௧னியர ்உணரை்வக் 
கண்ட௣௞ம் ேபாெதல்லாம் இந்த ௛ன்௥ ௖ள்ளிகள் ஒேர வரி௜ல் உள்ளன என்௥ அரத்்தம் 
ெகா௄க்கப்படட் ௖ள்ளிகள் ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளன.
 ௖ள்ளிகள் இரண்௄ ஆ௥ ௔ க௯த்தல் எட௄் ஒன்௥ மற்௥ம் க௯த்தல் இரண்௄ நான்ஶ c 
என்௥ இந்த ௛ன்௥ ௖ள்ளிகளால் உ௠வான ௚க்ேகாணத்ொன் பரப்பளைவக் கண்ட௣ய௵ம், 
௛ன்௥ ௖ள்ளிகைளப் பயன்ப௄த்ொ ஒ௠ ௚க்ேகாணத்ைத உ௠வாக்க ௚ூ௞ம் என்பைத௞ம் , 
அந்த ௚க்ேகாணத்ொன் பரப்பள௵ ௗஜ்௷யமாக இ௠ந்தால், இந்த ௛ன்௥ ௖ள்ளிகைள௞ம் 
ஶ௣க்ழறௌ.
 ேகா௧னியர ்௖ள்ளிகள் என்றால் 2 க௯த்தல் 8 க௯த்தல் 2 6 1 4 1 1 1 அைத 2 1 ஆக 1 க௯த்தல் 1 
ஆக 4 ஆக ௳ரிவாக்ஶங்கள் ௔ன்னர ்ஷட்டல் க௯த்தல் ஷட்டல் க௯த்தல் 6 ைமனஸ் 8 ஆக 1 
ஆக௵ம் க௯த்தல் 2 ஐ 1 ஷட்டல் 1 ஆக௵ம் ைமனஸ் 8 இ௧௠ந்ௌ 4 மற்௥ம் ைமனஸ் ைமனஸ் ௅ 
இன் ஒன் இரண்௄க்ஶ சமம் 1 ைமனஸ் 4 ைமனஸ் 6 ைமனஸ் 8 மற்௥ம் ைமனஸ் ைமனஸ் ௔ளஸ்
 அதனால் ௔ளஸ் 2 மற்௥ம் ௔ளஸ் 1 ைமனஸ் 32 ைமனஸ் ைமனஸ் ைமனஸ் ௔ளஸ் ப்ளஸ் 2 
எனேவ இௌதான் ைமனஸ் 6 மற்௥ம் ைமனஸ் 6 மற்௥ம்  க௯த்தல் க௯த்தல் இௌ ைமனஸ் 6 
எனேவ ஷட்டல் 36 ஷட்டல் 36 மற்௥ம் இௌ ைமனஸ் 30 எனேவ க௯த்தல் 36 ஷட்டல் 36 சமம் 0 
எனேவ மற்௥ம் ேகா௧னியர ்௖ள்ளிகள் ேகா௧னியர ்௖ள்ளிகள் எனேவ இந்த வ௯௜ல் நாம்ab c 
எந்த ௛ன்௥ ௖ள்ளிகைள௞ம் சரிபாரக்்கலாம்.
 இப்ேபாௌ ஒ௠ ேகாட்ூன் சாய்௵ என்பௌ ௘க ௚க்ழயமான க௠த்ௌ, சாய்௵ சாய்௵ என்றால் x 
அச஼்ல் சாய்௵ சாய்௵ என்௥ அரத்்தம், 
எனேவ இங்ேக இந்த வரி ேநரம்ைற ொைச௜ல் அசா்டன் சாய்ந்ௌள்ளௌ மற்௥ம் சாய்௳ன் x 
ேகாணம் இங்ேக ோட்டா மற்௥ம் இரண்௄ ௖ள்ளிகள் ஒ௠ என்௥ ெசால்௩ங்கள்  ஒன்௥ px y 
மற்௥ம் இரண்௄ இரண்௄ ேகாட்ூல் இப்ேபாௌ நாம் ஒ௠ ெசங்ேகாண ௚க்ேகாண qx y pqr 
சாய்ைவ நிைற௵ ெசய்ழேறாம், ஶ௣௝டூ்ன் ௛லம் சரிைவக் ஶ௣க்ழேறாம் , ேம௩ம் எந்த m 
வரி௞ம் 

அச஼்ன் ேநரம்ைறயான ொைச௞டன் ேகாண ோட்டாைவ உ௠வாக்ஶழறௌ என்௥ ெசான்னால் x 
அதன் சாய்௵ ஆக இ௠க்ஶம்.b 
  ஒ௠ ேகாட்ூல் இரண்௄ ௖ள்ளிகள் ெகா௄க்கப்ப௄ம் ேபாௌ சாய்௵க் ேகாணத்ொன்e tan theta 
ெதா௄ேகா௄ ஒ௠ ேகாட்ூன் சாய்௵ என்௥ அைழக்கப்ப௄ழறௌ, ேம௩ம் இந்த ோட்டா 
ெதரிய௳ல்ைல , இதற்காக நாம் ஆக இ௠க்ஶம் ஒ௠ ெசங்ேகாண ௚க்ேகாணத்ைத pqr 
௚ூக்ழேறாம், எனேவ இந்த வலௌ ேகாண ௚க்ேகாணத்ொல் இௌ  என்பௌ இரண்௄ pqr pr x 
க௯த்தல் ஒன்௥ மற்௥ம் இந்த இரண்௄ க௯த்தல் ஒன்௥ இப்ேபாௌ இந்த ெசங்ேகாண x qr y y 
௚க்ேகாணத்ொல் இௌ வலௌ ேகாணம் மற்௥ம் இந்த ேகாணம் ோட்டா என்றால் இந்த ேகாணம் 
ெதாடர௖்ைடய ேகாணத்ொன் ௛லம் ோட்டா ஆஶம், ஏெனனில் இந்த அசா்க்ஶ இைணயாக pr x 
உள்ளௌ.
 
௚க்ேகாணத்ொல் உள்ள ேகாணம் ூழரிக்ஶ சமம் எனேவ டான் ோட்டா tan theta pqr r 90 qr 
க்ஶ ெசங்ஶத்தாக அூப்பைட௜ல் சமம் எனேவ இௌ இரண்௄ க௯த்தல் ஒன்௥ pr y y x 
இரண்௄ க௯த்தல் ஒன்௥ இப்ேபாௌ நாம் ஒ௠ உதாரணத்ைத ௚யற்஼ப்ேபாம் ஒ௠ x 
௔ரசச்ைன௜ன் சரிைவ கண்௄௔ூக்க இரண்௄ ௛ன்௥ மற்௥ம் நான்ஶ ஒன்பௌ ௖ள்ளிகள் 
வ௯யாக ெசல்௩ம் ேகா௄,  இரண்௄ ௛ன்௥ மற்௥ம் நான்ஶ ஒன்பௌ ௖ள்ளிகள் வ௯யாக 
ெசல்௩ம் இந்த இரண்௄ ேகா௄க௬ம் நாம் இைத அசா் என்௥ வைரய ேவண்௄ம் என்௥ x 
ெசால்ழேறாம், இௌ இௌ ௗஜ்யம் எனேவ இரண்௄ நான்ஶ இௌ ஒன்௥ இரண்௄ ௛ன்௥ நான்ஶ  y 
ஐந்ௌ  ஆ௥ ஏ௱ எட௄் ஒன்பௌ ஒன்௥ இரண்௄ ௛ன்௥ நான்ஶ ஐந்ௌ ஆ௥ ஏ௱ எட௄் ஒன்பௌ 
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எனேவ இௌ இரண்௄ மற்௥ம் இௌ நான்ஶ மற்௥ம் இௌ ௛ன்௥ மற்௥ம் இௌ ஒன்பௌ எனேவ ௖ள்ளி
இரண்௄ ௛ன்௥ எனேவ இந்த ௖ள்ளி இரண்௄ ௛ன்௥ மற்௥ம் நான்ஶ ஒன்பௌ எனேவ இந்த ௖ள்ளி
நான்ஶ ஒன்பௌ  இந்த ேகாட்ூன் சாய்ைவ நாம் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம், இந்த ேகாடூ்ன் 
சாய்௵ என்ன என்பைத நாம் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம் என்றால், நாம் இரண்௄ ௛ன்௥ pqp q 
நான்ஶ ஒன்பௌ சரிைவக் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம், எனேவ இன் இன் சாய்௵ என்பௌ pq pq m y
இரண்௄ க௯த்தல் ஒன்௥க்ஶ இரண்௄ க௯த்தல்  ஒன்௥ நாம் ஏற்கனேவ இரண்௄ y x x 
௖ள்ளிகைளக் கடக்ஶம்ேபாௌ இந்தச ்ித்ொரத்ொன் சரிைவப் பற்௣ ௳வாொத்ேதாம், 
இந்த ித்ொரத்ைதப் பயன்ப௄த்ொ நாம் கண்௄௔ூக்கலாம், எனேவ இங்ேக இரண்௄ என்பௌ y 
ஒன்பௌ ஒன்பௌ க௯த்தல் ௛ன்௣ல் நான்ஶ க௯த்தல் இரண்௄ என்௥ ெசால்லலாம், எனேவ இௌ 
ஆ௣௧௠ந்ௌ இரண்ூ௧௠ந்ௌ ௛ன்௥ எனேவ ேகாடூ்ன் சாய்௳ன் சரி௵ ௛ன்௣ற்ஶ சமமாக pq 
இ௠க்ஶம், எனேவ இந்த வ௯௜ல் நாம் ஒ௠ ேகாட்ூன் சாய்ைவக் காணலாம், இௌ இரண்௄ 
௖ள்ளிகைளக் கடந்ௌ ெசல்௩ம்  ேபாௌ இரண்௄ ௖ள்ளிகள் ெகா௄க்கப்படட்ால் அல்லௌ ஒ௠ 
ேகா௄ இரண்ைடக் கடக்ஶம் ேபாௌ ஒ௠ ேகாட்ூன் அப்஼ஸ்ஸா சாய்௳ன் ேவ௥பாட்ூன் ௛லம் 
ஆரூ்ேனட௄்களின் ேவ௥பாட்ைடக் ஶ௣க்ழறௌ.
 ௖ள்ளிகள் ௔ன்னர ்அதன் சாய்௵  ேகா௄ என்பௌ இன் ேவ௥பாட்ூன் ௳த்ொயாசத்ொற்ஶ fc 
இைடேய உள்ள ௳ழதமாஶம், இப்ேபாௌ ோட்டா ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் என்றால், இந்த வரி x 
அசா்க்ஶ இைணயாக இ௠ந்தால் என்ன அரத்்தம், அதாவௌ இந்த ேகா௄ அசா்க்ஶ x 
இைணயான என்பதற்ஶ pq 
இைணயாக உள்ளௌ, அதன் சாய்௵ 
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமான இன் சாய்௵, pq 
இந்த ேகா௄ அசா்க்ஶ இைணயாக இ௠ந்தால், இந்த ேகா௄ அசா்க்ஶ இைணயாக pq y 
இ௠ந்தால் இௌ ௚தல் ௳னாூ  
ஆஶம்.
  அசா் எனேவ இௌ இன் சாய்௵ வைரய௥க்கப்பட௳ல்ைல இன் சாய்௵ pq pq 
வைரய௥க்கப்பட௳ல்ைல எனேவ இந்த இரண்௄ தகவல்க௬ம் ௘க ௚க்ழயமான உ௠வாக்கம் 
ஆஶம், எனேவ இௌ ஒ௠ ேகாட்ூன் சாய்௳ன் அூப்பைட௜ல் இப்ேபாௌ ஒ௠ ேகாட்ூன் 
சாய்ைவப் பற்௣ய அூப்பைடையப் பற்௣யௌ.
  இைணயான ேகா௄கள் அல்லௌ இரண்௄ ேகா௄கள் ெசங்ஶத்ௌ ேகா௄கள் எனேவ இௌ ஒ௠ 
ேகாட்ூன் சாய்௳ன் ௘க ௚க்ழயமான க௠த்தாஶம், இப்ேபாௌ நாங்கள் அ௄த்த அமர௳்ல் 
௳வாொப்ேபாம் 
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