
 ๬౷ ಗತ เർ౲ ൮ბ ಇಂൿ කโ ಸರಳ ชಒಯඝ౬  ඩ౳ ฏ෗๯ವ ෮ದฤ ಸರಳ ชಒಗಳඝ౬  ඩ౳ ฏ෗ಸยං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆಯ൞౽ರದ ඛඃბ๎ಂಕಗಳ ಬಡ౛  ಸ౷ ಲ౭  ಕಲ౭ චಯඝ౬  ຄಂൽರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ಎರഴ อಬ ชಒಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ റ౲ ๜ ಮൡ౨  റ౲ ๜ ಈ ಸಮತಲ ഹ๺ ಅඝ౬  ಅౘ xx yy xx x 
ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಅౘ ಆ౾౺ ๺ ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴವ റ౲ ๜ ಮൡ౨  อಬ ชಒ റ౲ ๜ ಅඝ౬  ಅౘ ಎಂൿ x xx x yy y 
ಕฉಯมಞತ౨ ං, ඛೕโ ಈ ಸಮತಲದย౵  ෴โඃ ෈ಂൿವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ , ಈ ಸಮತಲದย౵  
කโ ಅඦತ฿ಜ ಅඡಕ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ෈ಂൿಗำ ಅದರ เ๏ಷౣ  ๬౩ ನವඝ౬  ຄಂൽๅ 
ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಈ ඩ෵ಂഡ ಈಗ ಈ ෈ಂൿ  ಎಂ්ൿ ಅౘದ ෬ว ෩ฆ ඀ರದย౵ ං ಮൡ౨  ಅౘದ ෬วp p x y 
3 ಅಂತರದย౵ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈ಂൿเನ ಸಮನ౷ ಯโ 3 3 ಎಂದฉ ಇൿ ෩ฆ ಮൡ౨  ಇൿ ෩ฆ 
ಆದ౪ คಂದ ಅౘದ ෬ยನ ಅಂತರโ ෩ฆ ಮൡ౨  ඀ರ ಒಂൿ ಅౘโ ಈ คೕൟಯย౵  ෩ฆ  ಈ ಸಮತಲದย౵  ෴โඃ x y 
෈ಂൿವඝ౬  ಪ൤౨  ෥ಡಬ๾ൿ ಅౘದ ෬ยನ ෴โඃ ෈ಂൿವඝ౬  ຂಳಬ๾ൿ ෩ಲ 5 คಂದ ඀ರದย౵ ฆವ ಈ x 
෈ಂൿ ಮൡ౨  ಅౘದ ಅಂತರโ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ಸಮನ౷ ಯತั๯โൿ ಐൿ ๵ච౬ ฀൤෻ කโ ෥ಡಬ๾ൿ ಅౘದ ಎಡූಗದย౵ ฆವ y y 
ಅౘದ ಎಡූಗದย౵ ฆವ ಅౘದ ಎಡූಗದย౵  ಅౘದ ಃಳಡ ಈ ಎರഴ ಪರಸ౭ ರ อಬ฿ಜฆವ ชಒ෷ ಈ ಸಮತಲವඝ౬  y y 
කฤౙ  ಚൡෙბಜಗะಜ เಭ೧๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಚൡෙბಜದ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಅಪ౳ ದ౾౹ ൏౽ರ ൽ౾ౙ ನย౵  ಇൿ ෮ದಲචಯൿ 
ಇൿ ಎರಡචಯൿ  ෩ರඡ ಚൡෙბಜ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ෮ದಲ ಚൡෙბಜದ කಲౙ ඡ ಚൡෙბಜ ೉ກ౬  ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺ y 
ಪ౵ ๺ ಆಜං ಏಃಂದฉ ಅౘದ ಬಲโ ಪ౵ ๺ ಮൡ౨  ಅౘದ ෬ಲಃౙ  ಁಡ ಪ౵ ๺ ಆಜฆತ౨ ං x x y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಚൡෙბಜದ ෴โඃ ෈ಂൿโ ಎರಡඡಯย౵  ๴ඨ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಚൡෙბಜದ ಎರಡඡ 
ಚൡෙბಜದ ೉ກ౬ ෷ ෭ನ๺ ಮൡ౨  ෩ರඡ ಚൡෙბಜದ ೉ກ౬ ෷ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಮൡ౨  කಲౙ ඡ ಚൡෙბಜದ ๴ඨ 
ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಆಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆಯ൞౽ರದ ඛඃბ๎ಂಕದ ಬಡ౛  ඛೕโ ಈಗ ൟัൽರศ෎ಀ, ඛೕโ  เ෥ನದย౵  ෴โඃ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ 
඀ರವඝ౬  ຂಡ ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಇย౵  කโ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಒಂൿ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ px y qx 

ಎರഴ ಈಗ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ ನഴเನ ಅಂತರโ ಇದඝ౬  ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ඦತರ ඛೕโ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ y d 
ನഴเನ ಅಂತರವඝ౬  ຂಡ ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ  ಈಗ ಇದ౽ౙ ಜ කโ ෵ಂದ ಅౘದ ෬ว ಎึ෷ವ อಬ฿ಜ d p x 
ಎರഴ อಬ฿ಜ ๲ึ෷൤౨ ೕๅ ಅൿ ಮൡ౨  ಅౘದ ෬ว ඛಂದ อಬ฿ಜ ಎึಯมಞತ౨ ං ಎಂൿ pm x q pqm 
ຂಳมಞತ౨ ං ಈಗ ಮ൤౨  ෬ว อಬ฿ದ ಅඝ౬  ಎึ෵ค ಈಗ කโ อಬ ಆೕನ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ qn pr pqr 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಬಲದย౵   ಆೕನ ൟ౳ ಆೕನโ ಇൿ ຃඲ೕങඞ౲ ๺ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ න൭ಗರ๺ ಪ౳ ෬ಯൽಂದ อಬಆೕನ ൟ౳ ಆೕನದย౵  ೓ಕโ ೓ಕโ ಚದರ ಮൡ౨  ೓ಕಃౙ  pqrpqs pq pr qrs 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ೓ಕโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂದฉ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಎರഴ ෭ನ๺ d pr x x yx x 
ಒಂൿ ಏಃಂದฉ ನ ඛඃბ๎ಂಕโ ಒಂൿ ಒಂൿ ಮൡ౨  ನ ඛඃბ๎ಂಕ ಎರഴ ಎರഴ p x y p qx i 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඀ರโ ಈ ಆಜං ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಈ ෴฿ಗ ಎರഴ ಮൡ౨  ಈ ಒಂൿ mn x x o x om x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ onmn x x  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಁಡ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ pr x x 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ๸තಣბ ಚದರ ೯൤ಡ ಇඃ คೕൟ෴ಜ ಈ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ x x qr y y 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ๸තಣბ ೓ಕ ಮൡ౨  ඀ರโ ๸තಣბ ಪ౳ ෥ಣ฿ಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಅൿ y y 
ಎಂൽಟ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜಲ౵  කโ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ  ವಗბ෩ಲ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ๸තಣბ ೓ಕ ೯൤ಡ sa x x y 
ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ๸තಣბ ೓ಕ ಈಗ ನಮಡ ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗัๅ ඀ರ ๰ತ౳ ದย౵  ಒಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಚ೉ბ๵ೕಣy 
කโ ಎರഴ ಅಂಕಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಒಂൿ ෩ฆ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಎರഴ ಒಂൿ p q 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅౘ ಮൡ౨   ಇൿ ಅౘ ಇൿ ෴฿ಗล x y 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಇൿ 1 2 ಮൡ౨  ಇൿ ෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ 2 p 1 3 1 2 3 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂದฉ ಈ ෈ಂൿ ಒಂൿ ෩ฆ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಎರഴ ಈ ෈ಂൿ p one three p one three p q q  
෭ನ๺ 2 1 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ๳คಆ ౶ั  pq 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ನ ඀ರವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ pq 
ಆದ౪ คಂದ ඀ರದ ๰ತ౳ ದ ෩ಲಕ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ๸තಣბ ೓ಕದ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං pq x x 
ಮൡ౨  ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ๸තಣბ ೓ಕ y y 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ๻౾ 2 x x 1 y 2 y 1 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ෮ದಲ ౽౷ റ౳ ಂഡ ඛඃბ๎ಂಕ ඛඃბ๎ಂಕ฿ಜ ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ಇൿ ಎರಡචಯದඝ౬  
ຄಂൽං ಅಥ฿ ಇൿ ෮ದಲචಯൿ ಎರಡචಯൿ ෴โඃ ಸಮ๲౲  ಇಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ๸තಣბ ೓ಕ ಮൡ౨  ෩ฆ ෭ನ๺ ಒಂൿ ๸තಣბ x 
೓ಕ 
ಆದ౪ คಂದ  ಇൿ ಒಂಬൡ౨  ಮൡ౨  ಇൿ කฤౙ  
ಆದ౪ คಂದ ಹൽ෩ฆ ಘಟಕವඝ౬  ಈ คೕൟಯย౵  කโ ෥ಡಬ๾ൿ  ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಮ൧౨ ಂൿ ಉർಹರൕ฀൤ เ෗ನ౬  
ಉං౪ ೕಶ౽ౙ ಜ ಬಳ๭ 
ಆದ౪ คಂದ ඩ෵ಂഡ ෭ನ๺ ෩ฆ ಒಂൿ ಎರഴ කฤౙ  ಮൡ౨  ๒ನ౲  ෭ನ๺ කฤౙ  ಬಲඵ൮ೕಯ ൟ౳ ಆೕನದ 
๓ಂಗಗะಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൧౨ ෫౱  කโ ಈ ෩ฆ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ෮ದฤ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಇൿ ಇൿ x y 
ಆದ౪ คಂದ 1 2  3 4 ෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ 2 ෭ನ๺ 3 1 2 3 ඦತರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ෭ನ๺ ෩ฆ ෭ನ๺ ෩ฆ 
ಒಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඩ෵ಂഡ ಅඝ౬  ಒಂൿ ෭ನ๺ ෩ฆ ಒಂൿ ಎರഴ කฤౙ  ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං ಈ ඩ෵ಂഡ ෈ ಎರഴ 
කฤౙ  ๒ನ౲  ෭ನ๺ කฤౙ  ಇൿ ๒ನ౲  ๒ನ౲  ෭ನ๺ කฤౙ  
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ಆದ౪ คಂದ ಈ ඩ෵ಂഡ ๒ನ౲  ෭ನ๺ කฤౙ  ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ๒ನ౲  ෭ನ๺ කฤౙ  ಈಗ ಈ ෩ฆ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ๳ค๭ 
ಈಗ කโ ಈ ൟ౳ ಆೕನ อಬ ಆೕನ ൟ౳ ಆೕನ ಎಂൿ ๬෈ೕൡಪലಸ෎ಀ abc 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ൟ౳ ಆೕನโ อಬ ಆೕನ ൟ౳ ಆೕನ฿ಜದ౪ ฉ, ಒಂൿ ಬൽಯ ವಗბโ ෮ತ౨ ಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ ಇච౬ ರഴ ಬൽಯ 
ವಗბ 
ಆದ౪ คಂದ ಎ෈ಎ๺ ๲ౙ ౷ ೕನბ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෽ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ඀ರ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ಎ෈ ೓ಕโ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ෩ฆ ๸තಣბ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಮൡ౨  කฤౙ  ෭ನ๺ ಒಂൿ ๸තಣბ ೓ಕವඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಅಂದฉ ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ಮൡ౨  ඛඨ  ಸಮ e 
෩ವ൞౬ ฤౙ  ಮ൤౨  ಚದರ ಚದರ ಎರഴ ෭ನ๺ ๒ನ౲  ๸තಣბ ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ 4 ෭ನ๺ 4 4 bc bc 
೯൤ಡ 4 ๸තಣბ ೓ಕ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 4 ಮൡ౨  ಇൿ 64. 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅರವ൤౨ ಂഖ ಈಗ ವಗბโ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ෩ฆ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ ෭ನ๺ 4 ಪ౵ ๺ 1 ๸තಣბ ac 
೓ಕ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 9 ෭ನ๺ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ๸තಣბ ೓ಕ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂಬൡ౨  ಮൡ౨  ಇൿ ಮ൤౨  ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ෩ವ൞౬ ಲౙ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ವಗბದ ವಗბದ ෮ತ౨ ವඝ౬  ಮൡ౨  ವಗბಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඣೕಡಬ๾ൿ  ෈๭ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ AB ac 
ಅಂದฉ ಎ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ಎ๭ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಂದฉ ෩ವൡ౨  කฤౙ  ಪ౵ ๺ 34 ಸ෥ನ 68 ෈๭ ๲ౙ ౷ ೕฑ 
ಆದ౪ คಂದ න൭ಗರ๺ ಪ౳ ෬ಯൽಂದ කโ ಈ ൟ౳ ಆೕನ ಎ෈๭ อಬ ಆೕನ ൟ౳ ಆೕನ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ಈಗ ඛೕโ ಈ ෩ฆ
ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪ౳ ಯൟ౬ ಸಬ๾ൿ ಅൿ ඀ರವඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ  ಮൡ౨  ನഴๅ ඛೕโ ab a plus cb plus d 
඀ರದ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ඛೕโ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ ನഴเನ ಅಂತರದ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ ಅඃ คೕൟ 
කโ ෩ฆ ඩ෵ಂഡ කฤౙ  ಅಂಕಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಒಂൿ ๵ච౬  ෈ ෭ನ๺ ಎರഴ ෩ฆ ๭ ಎರഴ ෭ನ๺ 1 
ಮൡ౨  ല 5 2 ಇๅ  ಸ෥කಂತರ ಚൡෙბಜದ ๓ಂಗಗಳඝ౬  කโ ಇย౵  ඀ರ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಮൡ౨  ಸ෥කಂತರ ಚൡෙბಜದ 
ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ಬಳಸ෎ಀ ಮൡ౨  ෩ರචಯൿ ෈ಂൿโ ಅౘದย౵ ං ಮൡ౨  ಆฆ ಘಟಕಗำ ෈ಂൿൽಂದ ಆฆ xy x 
෸ඛഡ ඀ರದย౵ ං ಅඝ౬  ๾ഴ౾ xy 
ಆದ౪ คಂದ ಅౘದ ෬ว ෈ಂൿโ ಅದರ  ඛඃბ๎ಂಕโ ๒ನ౲ ฿ಜං ಅಂದฉ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං x y y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಮൡ౨  1 4 ನഴเನ ಅಂತರವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ ನഴเನ ಅಂತರವඝ౬  x 0 
ಈಛಗศ ඛೕಡมಜං 6 ඛೕโ ಅದඝ౬  ಸರಳತั๭ ಮൡ౨  ಮൡ౨  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷ෵ค ಮൡ౨  ชಒಯ ಅತ౲ ಂತ ಪ౳ ෨ಖ x y 
เූಗ 
ಆದ౪ คಂದ ชಒಯ เූಗ ಎಂದฉ කโ  ನ ೯ೕಡൕಯඝ౬  ඛೕലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ನ ඛඃბ๎ಂಕವඝ౬  pq pq pq px 1 y 1
ಮൡ౨  ಎಂൿ ඛೕಡมಜං ಮൡ౨  ಎಂ්ൿ ಮൡ౨  ನഴเನ ෈ಂൿ฿ಜൿ౪  ಈ ಅඝ౬  ූಜ๯ತ౨ ං qx 2 y 2 r p q pq m 
ಮൡ౨  ಅඝඩತโ ಡ ಆಜං ಮൡ౨  ಈ ಅඝඩತವඝ౬  ඛೕലർಗ ಈ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕವඝ౬  කโ nm n rxy 
ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ඛೕലർಗ ಇඣ౬ ಂൿ ಸඛ౬ ๆಶವඝ౬  කโ ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ඦತರ කโ ಮൡ౨  ಡr m n 
ಅඝඩತವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದฤ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಈ ನ ඛඃბ๎ಂಕವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ කโ ඛಂದ อಬ฿ಜ rxy pqr 
ಎึ෷ವ ෩ಲಕ ಈ ชಌ೉ತ౳ ವඝ౬  තಣბತั๭ ಮൡ౨  ಅౘದ ෬ว ಅౘದ ෬ยನ ಎม౵  plrm qn x x 
อಬ฿ಜฆವ ಇൿ ಅౘ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಈಗ  ෩ಲ฿ಜං ಮൡ౨  ಈಗ ನย౵  ಮൡ౨  ೞದಕ ಎರಡರล౵  y snt rm qm 
อಬ฿ಜฆವ ಅඝ౬  อಬ฿ಜ ಎึ෵ค කโ ಮൡ౨  ಎಂಬ ಎರഴ ൟ౳ ಆೕನಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ pt prs pqt 
ಎರഴ ൟ౳ ಆೕನಗำ ຄೕฤತ౨ ๅ ಏಃ ൟ౳ ಆೕನದ ຄೕยಃಗಳ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಈ ಆೕನโ ಈ ಆೕನ 90 ലಜ౳  ಈ 
ಆೕನ 90 ലಜ౳  ಸค ಈ ಎರഴ ชಒಗำ ಸ෥කಂತರ฿ಜฆತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಆೕನಗำ ಸ෥ನ ಆೕನಗัಡ ಸ෥ನ฿ಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಆೕನದ ಆ๭౨ ෵ಂದ ಈ ಎರഴ ൟ౳ ಆೕನಗำ ಎಂದฉ ൟ౳ ಆೕನ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ൟ౳ ಆೕನ ಈಗ ಎರഴ pqt prs 
ൟ౳ ಆೕನಗำ ಒಂඃ ಆಜದ౪ ฉ , ಅโಗಳ ಅඝಞಣ฿ದ ಬൽಗำ ಅඝඩತದย౵ ฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಅโಗಳ ಅඝಞಣ฿ದ ಬൽಗำ 
ಅඝඩತದย౵ ฆತ౨ ๅ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෩ಲಕ ಈಗ ಈ ಎಂದฉ ಈ ෭ನ๺ ಒಂൿ ps ps pt pr pq ps ps x x 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಮൡ౨  ಈ ಈ ಆಜං ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ x x pt pt x  x x x 
ಮൡ౨  ಇൿ ಈ ಮൡ౨  ನ ಅඝඩತವඝ౬  ඛೕಡมಜං ಅൿ ಡ pr rnrq m n 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಈ ಎಂದฉ ೯൤ಡ ౲ಁ ෕ prm pq pr r 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಪ౵ ๺ m n 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං  ෭ನ๺ คಂದ ಪ౵ ๺ ಇൿ ๰೉๯ತ౨ ං x x m x 2 x 1 m n x x 1 
೯൤ಡ ෭ನ๺ ෩ಲಕ ೯൤ಡ ಮൡ౨  ඛೕโ ಅದඝ౬  ಸರಳತั๭ർಗ ඛೕโ ೯൤ಡ ಅඝ౬  mx 2 x 1 m n m x 2 nx 1 
ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಪ౵ ๺ ඛಂದ m n 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ಈ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಮൡ౨  ಈ ಎม౵  x m x 2 x 1 
෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಕฉಯมಞತ౨ ං ಅඃ คೕൟ කโ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಅൿ ನನ౬  2 ಪ౵ ๺ ಮൡ౨  y y 
ಒಂದคಂದ ೯൤ಡ ಸค m  n 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಆಂತคಕ เූಗದ ๰ತ౳  ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಈ ಮൡ౨  ನഴๅ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ r p q pq 
ಯ ຄರಜฆವ ಅವ౽ಶ ಅಥ฿ ๬ಧ౲ ൤ಗัರಬ๾ൿ , ಇದඝ౬  ෇ಹ౲  เූಗ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಈ ಅඝ౬  ෇ಹ౲ ฿ಜ ೞൽ๭ർಗ r pq 
ಆದ౪ คಂದ ೞൽ๭ർಗ ಅඝ౬  ෇ಹ౲ ฿ಜ ೞൽ๭ർಗ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ಬದม෵๭ ಮൡ౨  ಪഷ෷ತ౨ ං  ಅವඝ r r pq t 
๰ತ౳ โ ෭ನ๺ คಂದ ෭ನ๺ ಮൡ౨  ನನ౬  2 ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿mx 2 nx 1 m n y ny 1 m n 
ඛೕโ ಅದඝ౬  ෭ನ๺ คಂದ ෭ನ๺ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ nx 1 mx 2 n m 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಸಹ ಬฉಯಬ๾ൿ  ಇൿ ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෭ನ๺ nx 1 minus mx 2 by n m mr y 1 my 2 

෭ನ๺ ಎಂದฉ ೞದ ಮൡ౨  ಅಂಶ ಎರಡರล౵  ಈ ಇฆತ౨ ං ಅඃ คೕൟ ಈ ಇൿ ಮൡ౨  by n m nmn r px one y one qx 
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ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ  ಎಂ්ൿ ಈ ನ ಮಧ౲ ෈ಂൿ฿ಜං two y two r pq 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ಈ ಅඝ౬  ಈ ನ ಮಧ౲ ෈ಂൿ฿ಜ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ rxy pq 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಈ ಅඝ౬  ಎರഴ ಸ෥ನ ූಗಗะಜ เಭ೧๯ತ౨ ං ඦತರ ಅದರ ಅඝඩತโ ಒಂൿ ಆಜฆತ౨ ං r pq 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ೯൤ಡ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 1 ಪ౵ ๺ 1 ෩ಲಕ ಇದರಥბ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ා ഖ x 1 x 2 x 1 x x 
ಅඃ คೕൟ෴ಜ ಸ෥ನ฿ಜ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ා ഖಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y y y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ ಅൿ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಎರഴ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ  xyrxy x x y y 
ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෦ി ඩ෵ಂഡ ๰ತ౳ ฿ಜං , ಇൿ ඩ෵ಂಟฑ ನ ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค ಅൿ เූಗವඝ౬  
เಭ೧๯ತ౨ ං ಒಂൿ ෩ฆ ಎರഴ ಒಂൿ ಅඝඩತದย౵  ಒಂದคಂದ ෩ฆ p q 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ชಒಯඝ౬  ಎึ෵ค ಒಂൿ ෩ฆ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈ಂൿ ಇൿ ෩ಲ ಮൡ౨  ෭ನ๺ 2 1 p 1 3 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ ಇൿ ෭ನ๺ ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಎರഴ ಒಂൿ ಈ ඩ෵ಂഡ ෭ನ๺ ಎರഴ ಒಂൿ q 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ನ ๻ಡ  කโ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ຄರಡ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಅൿ ಇൿ ಇൿ ಎಂൿ เಭ೧๯ತ౨ ං qp qp r r r 
කโ ಅඝ౬  ಇย౵  ಎಂൿ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ เಭಜච෷ ಒಂൿ ෩ฆ ಒಂൿ ಅಥ฿ ෩ฆ ෍ಸ ූಗವඝ౬  r r 
൤ಡൿಆ ౶ั  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಆಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಒಂൿ ඩ෵ಂഡ ಎಂൿ ຂั ಇದඝ౬  q p 1 3 r 
෩ರಃౙ  ූಜ๭ದฉ කโ ಇದರ ඛඃბ๎ಂಕವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಮൡ౨  ಅൿ ಆಜං rxy 
ಆದ౪ คಂದ เූಗ ๰ತ౳ ൽಂದ ෴โದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಈ ಈ ಅඝ౬  ಆಂತคಕ฿ಜ เಭ೧๯ತ౨ ං x r pq 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆಂತคಕ เූಗದ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂ්ൿ ೯൤ಡ คಂದ ೯൤ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ಮൡ౨  ಇൿ x mx 2 nx 1 mx 2 nx 1 n m n 
ಮൡ౨  ಇൿ ಇൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಇൿ x1 y1 x2 y2 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರ ෰ಲ౲   ෦ೕ 1 1 ಮൡ౨  ಇൿ ಇಂದ 1 ಪ౵ ๺ 3 ෭ನ๺ 2 ා 1 ಪ౵ ๺ ൮౳ ೕ ಆಜං x 2 x 2 1 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಏකಜං෽ೕ ಅದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ๭ಋ౺  ಪ౵ ๺ ಒඨ ಡ ಸಮ 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಐದคಂದ කฤౙ  ෭ನ๺ ಐದคಂದ කฤౙ  ಈಗ ನ ෰ಲ౲ โ ෰ಲ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ෰ಲ౲ โ y y y 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಎರഴ ಮൡ౨  ಇൿ ಒಂൿ y y 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౵ ๺ คಂದ ಪ౵ ๺ ಡ ಡ 3 ಪ౵ ๺ 3 ಡ ಎಂದฉ 1 คಂದ 1 ಪ౵ ๺ 3 um y  2 ny 1 m n 1 y 2 3 1 y 1 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 6 คಂದ 4 ಎಂದฉ ෩ฆ ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಐൿ ಆಜං  කฤౙ  ಮൡ౨  ෩ರคಂದ ಎರಡคಂದ ಈ คೕൟ෴ಜ කโ เූಗ ๰ತ౳ ವඝ౬  rxy 
ಬಳಸಬ๾ൿ ಈಗ เූಗದ ಮಧ౲ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ කฤౙ  ಒಂൿ ಮൡ౨  ෩ฆ a b 
ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ කฤౙ  ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ කฤౙ  ಇൿ ಮൡ౨  ಇൿ කฤౙ  ಒಂൿ y xa 
ಆದ౪ คಂದ කฤౙ  ಒಂൿ කฤౙ  ಒಂൿ ಮൡ౨  ෈ ෩ฆ ಎರഴ ಮൡ౨  ෈ ෩ฆ ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෈ ෩ฆ ಎರഴ කโ ಮಧ౲ ෈ಂൿವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ, ಇൿ ಮಧ౲ ෈ಂൿ ಎಂൿ ຂำโൿ ಈ 
ಮಧ౲ ෈ಂൿ ಎಂൿ කโ ಈ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ m m 
ಆದ౪ คಂದ ಮಧ౲ ෈ಂൿ ๰ತ౳ โ ຂำತ౨ ං ಒඨ ಪ౵ ๺ ഖ ා ഖ ಮൡ౨  ಒඨ ಪ౵ ๺ ഖ ා ഖ ෦ೕ ಸ෥ನ x x y y xy x 
ಒඨ ಪ౵ ๺ ഖ ා ഖ ಮൡ౨  ಅಲ౭ เฃಮ ಒඨ ಪ౵ ๺ ഖ ා ഖ x y y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಮಧ౲ ෈ಂൿ ಈ ಯ ඛඃბ๎ಂಕโ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ෴โඃ කฤౙ  ೯൤ಡ ෩ฆ ಎರഴmxy mxy x x 
ಮൡ౨  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಎರഴ ಅಂದฉ ಏำ ಎರഴ ಮൡ౨  ෩ฆ ಎರഴ ಅಂದฉ ಇದರ ඛඃბ๎ಂಕ  ෦ೕ ಎರಡคಂದ 
ಎರഴ ಮൡ౨  ෩ರคಂದ ಎರಡคಂದ ಈ คೕൟ෴ಜ කโ ෴โඃ มಭದ ชಒಯ เූಗದ ಮಧ౲ ෈ಂൿವඝ౬  
ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ, ಈಗ කโ ಎರഴ ಮൡ౨  කฤౙ  ಐൿ ෭ನ๺ ๳ฆವ ชಒಯඝ౬  ็ ಅౘൽಂದ ಕತ౨ ค๯ವ 
ಅඝඩತವඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಅඝඩತವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲචಯർಜ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ෭ನ๺ ಎರഴ ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ 2 2 ಇൿ ෭ನ๺ 2 2 ಈ ඩ෵ಂഡ ෭ನ๺ 2 2 ಮൡ౨  4 5 ಆಜං. p 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඩ෵ಂഡ ಈ ඩ෵ಂഡ කฤౙ  ಐൿ ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ಇൿ කฤౙ  ಐൿ ಮൡ౨  ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ಇൿ  q pq 
ಅඝ౬  ಈ ງತದย౵  ಅౘൽಂದ ಕತ౨ คಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅౘದ ෬ยನ ෈ಂൿโ ๒ನ౲  ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං y y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ๒ನ౲  ಎಂൿ ຂั ౘ෦๭ ๵ච౬  ๵ච౬  ๵ච౬  ๒ನ౲  ෈ಂൿโ ಒಂൿ ಅౘโ ๒ನ౲ ฿ಜං , a y 
ಇൿ ಈ ෈ಂൿ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ  ಈ ಈ ಅඝ౬  ನย౵  ූಜ๯ತ౨ ං ಒಂൿ ಅඝඩತಃౙ  කโ r r pq k 
ಅඝඩತವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ  ಅඝඩತ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ๵ච౬ ಯඝ౬  ನย౵  ಅඝ౬  เಭ೧๯ತ౨ ං ಎರഴ ಒಂൿ ಅඝඩತ r k pq 
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ โ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಅൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කฤౙ  ೯൤ಡ ಒಂದคಂದ k k 
ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ คಂದ ಪ౵ ๺ 1 ಇൿ 4 ෭ನ๺ 2 ಸಮකಜฆತ౨ ං 0 ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ಇൿ ಸಮකಜฆತ౨ ං k k k 
ಒಂದคಂದ ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝඩತโ ಒಂൿ ಎರഴ ಆಜං ಈಗ කโ ಈ ಅඝඩತโ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං෻ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  
ಪค๏ೕยಸ෎ಀ ಈ๺ ಎಂದฉ ಎಂದฉ ಎರഴ, a k 1 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂ්ൿ ಒಂದคಂದ ಐൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ಎರഴ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಎರഴ a 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂಬൡ౨  ෩ฆ ෩ฆ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಈ ಅౘವඝ౬  3 ಈ ೞದಕ ಅౘವඝ౬  3 ರย౵  pq y pq y 
ೞൽ๯ತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅඝඩತโ ಈಗ ಸค෴ಜං ൟ౳ ಆೕನದ ಪ౳ ඃಶ 
ಆದ౪ คಂದ ൟ౳ ಆೕನದ เ๭౨ ೕಣბ ಇದ౽ౙ ಜ කโ ඛ൏ბಯಕ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඛೕโ ෥ಡ෎ಀ ಹච౬ ರಡචಯ
ತರಗൟಯย౵  ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಕยಯฤ කโ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ಸರಳ คೕൟಯย౵  เವคಸฤ ຂಡ ಬಳ๯൤౨ ೕๅ 
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ಆದ౪ คಂದ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ a1 a2 a3 b1 b2 b3 c1 c2 c3 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಄ವಲ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಈ ූಗವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಅൿ ෩ฆ ෭ನ๺ ෈ ෩ฆ ๭ ಎರഴ ඦತರ a 1 b two c  
೉ກ౬ ಯඝ౬  ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಎ ಎರഴ ൤ಡൿಆ ౶ั  ෈ ಒඨ ๭ ൟ౳ ೕ ෭ನ๺ ෈ ൟ౳ ೕ ๭ ಒඨ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಎ ൟ౳ ೕ ෈ ಒඨ ๭ ഖ 
෭ನ๺ ෈ ഖ ๭ ಒඨ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ คೕൟಯ ലಟ෦ბචಂഡ ಅඝ౬  ຂಡ เಸ౨ คಸ෎ಀ ಎಂ්ದඝ౬  ಈ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಬಳಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ൟ౳ ಆೕನ ಎ෈๭ เ๭౨ ೕಣბโ ൟ౳ ಆೕನ ಎ෈๭ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  1 1 1 x one x 2 x 3 y 1 y 2 y 3 
ಈ ൟ౳ ಆೕನದ เ๭౨ ೕಣბโ ๒ನ౲ ฿ಜದ౪ ฉ ಈ ൟ౳ ಆೕನದ เ๭౨ ೕಣბವඝ౬  ඛೕโ ಈ คೕൟ วಕౙ  ๻౾ർಗ ಈ ඛಣბಯಕವඝ౬  ඛೕโ 
ಈ คೕൟ วಕౙ  ๻౾ർಗ ൟ౳ ಆೕನದ เ๭౨ ೕಣბ ๒ನ౲  ಅಥბ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಅಂದฉ ಈ ෩ฆ ඩ෵ಂഡ ಗำ abc 
ಆยඛಯฑ ඩ෵ಂഡ ಗำ ಈ ෩ฆ ಎ෈๭ ౽ยඛಯฑ ඩ෵ಂഡ ಗำ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෩ฆ ඩ෵ಂഡ ಗಳ ಞಣಮಟౣ ಃౙ  ಷರൡ౨  ຂಳಬ๾ൿ ෩ฆ ಅಂಕಗำ ಒಂൿ ಒಂൿ ಎರഴ x y x y 
ಎರഴ ಮൡ౨  ෩ฆ ็ ෩ฆ x 
ಆದ౪ คಂದ ಄ವಲ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค ಈ ෩ฆ ෈ಂൿಗัಂದ งඬತಂಡ ൟ౳ ಆೕನโ ಒಂൿ ಎರഴ y y y 
෩ฆ ಒಂൿ ಒಂൿ ಮൡ౨  ๵ච౬ ಡ ಸಮ ಎಂൿ ຂำโൿ ಇൿ ಅಂಕಗಳඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ಒಂൿ ಒಂൿ ಮൡ౨  x y x 

ಮൡ౨  ౽ยඛಯฑ ෈ಂൿಗำ two y two x three y three 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ຂಡ ๬෈ೕൡಪലಸಬ๾ൿ ಎಂ්ൿ ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ದ ๭౩ ൟ෴ಜං ಎಂൿ ಈ ෩ฆ ಅಂಕಗಳඝ౬  ಇ ar  
౽ยඛಯฑ ඩ෵ಂഡ ಗำ ಈಗ ನಮಡ ಒಂൿ ಉർಹರൕ ಇං, 
ಆದ౪ คಂದ ඩ෵ಂഡ ಎರഴ ಆฆ ෭ನ๺ ಎಂഖ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ කฤౙ  ౽ยඛಯฑ ಆಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ౽ยඛಯฑ ඩ෵ಂഡ ಎಂದชඝ ಬ๾ಪൽೕಯ ෈ಂൿಗಳ ಅಥბๆඝ ෩ฆ ಅಥ฿ ෩ฆ 
෈ಂൿಗัಜಂತ ກ೉౞ ನ ෈ಂൿಗำ ಒಂඃ ๬ยನย౵ ฆโದඝ౬  ౽ยඛಯฑ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං  ඩ෵ಂഡ ಆೕ ಆೕ 
ಎಂದฉ ಅඃ ౽ยඛಯ๺ბ ಸಮ౽ยೕನ ඛඃბ๎ಂಕಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ಆೕ ಎಂದฉ ಅඃ ช಍ೕಯ ಎಂದฉ ಅඃ ๬ยನย౵  
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಆยඛಯฑ ಅಥბವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎౽ർಗ ಈ ෩ฆ ෈ಂൿಗำ ಒಂඃ ๬ยನย౵ ං ಎಂದಥბ කโ 
ಅದඝ౬  ൧ೕคಸ෎ಀ ಆഔౣ ฆವ ಅಂಕಗಳඝ౬  ඛೕಡมಜං ෈ಂൿಗำ ಎರഴ ಆฆ ෈ ෭ನ๺ ಎಂഖ ಒಂൿ ಮൡ౨  ๭ ෭ನ๺ 
ಎರഴ කฤౙ  ಎಂൿ ຂำ൞౨ ฉ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෩ฆ ෈ಂൿಗัಂದ งඬತಂಡ ൟ౳ ಆೕನದ เ๭౨ ೕಣბವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค ಮൡ౨  ෩ฆ ෈ಂൿಗಳඝ౬  
ಬಳ๭ಆಂഴ ൟ౳ ಆೕನವඝ౬  ರ೉ಸಬ๾ൿ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  ಆ ൟ౳ ಆೕನದ เ๭౨ ೕಣბโ ๒ನ౲ ฿ಜದ౪ ฉ ಇದರ ಅಥბ 
ಈ ෩ฆ ෈ಂൿಗำ ౽ยඛಯฑ ෈ಂൿಗำ ಅಂದฉ 2 ෭ನ๺ 8 ෭ನ๺ 2 6 1 4 1 1 1 ಅದඝ౬  2 1 ಡ 1 ෭ನ๺ 1 ಡ 4 ಡ 
เಸ౨ ค๭ ඦತರ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 6 ෭ನ๺ 8 ಆಜ 1 ಮൡ౨  ෭ನ๺ ෭ನ๺ 2 ඛಂದ 1 ಪ౵ ๺ 1 ෭ನ๺ 8 คಂದ 4 ಮൡ౨
෭ನ๺ ෭ನ๺ ಎರಡคಂದ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 1 ෭ನ๺ 4 ෭ನ๺ 6 ෭ನ๺ 8 ಮൡ౨  ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౵ ๺ 2 ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ 1 ෭ನ๺ 32 ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺ 2 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ 6 ಮൡ౨  ෭ನ๺ 6 ಮൡ౨   ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಇൿ ෭ನ๺ 6 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౵ ๺ 36 ಪ౵ ๺ 36 ಮൡ౨  ಇൿ ෭ನ๺ 30 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ 36 ಪ౵ ๺ 36 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ౽ยඛಯฑ ෈ಂൿಗำ ౽ยඛಯฑ ෈ಂൿಗะಜๅ ab c 
ಆದ౪ คಂದ ಈ คೕൟಯย౵  කโ ෴โඃ ෩ฆ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ౽ยඛಯฑ ౽ยඛಯฑ ಅಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  
ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ ಈಗ ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ದ ಪคಕಲ౭ ච ಎಂದฉ ชಒಯ ಇั೦ฆ ಎಂದฉ ඛೕโ ಇั೦คನ ಇั೦ฆ ಎಂದฉ x 
ಅౘದ ಉದ౪ ౙಁ  ಄ವಲ ಇั೦คನ ಇั೦ฆ ಎಂದಥბ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಈ ชಒ෷ ಧකತ౱ ಕ ൽ౾ౙ ನย౵  ಅౘඅಂൽಡ ಒಲವඝ౬  ຄಂൽං ಮൡ౨  ಇั೦คನ ಆೕನโ ಇย౵  ൮ೕഓ x 
ಆಜං ಮൡ౨  ಎರഴ ಅಂಕಗಳඝ౬  ಒಂൿ ಎಂൿ ຂั  ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ಎರഴ ๬ยನย౵  ಈಗ කโ อಬ px y qx y 
ಆೕನ ൟ౳ ಆೕನ ಇั೦ರඝ౬  තಣბತั๯൤౨ ೕๅ කโ ಇั೦ರඝ౬  ೉ກ౬ ෵ಂದ ಪ౳ ൟඛඌ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ෴โඃ pqr m 
ชಒ෷ ෴โඃ ชಒ෷ ಅౘದ ಧකತ౱ ಕ ൽ౾ౙ ඣಂൽಡ ಆೕನ ൮ೕഓ ෥ഴತ౨ ං ಎಂൿ ຂัದฉ ಅದರ ಇั೦ฆ x b 
ಆಜฆತ౨ ං  ಇ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ 
ಆದ౪ คಂದ ಇั೦คನ ಆೕನದ ಸ౭ ಶბವඝ౬  ಒಂൿ ชಒಯ ෬ว ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ඛೕലർಗ ชಒಯ ಇั೦ฆ ಎಂൿ 
ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ൮ೕഓ ൟัൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆಜฆವ อಬ ಆೕನ ൟ౳ ಆೕನವඝ౬  තಣბತั๯൤౨ ೕๅ pqr 
ಆದ౪ คಂದ ಈ อಬ ಆೕನ ൟ౳ ಆೕನದย౵  ಇൿ  ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಈ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿpqr pr x x qr y y 
ಈಗ ಈ อಬ ಆೕನ ൟ౳ ಆೕನದย౵  ಇൿ อಬ ಆೕನ฿ಜං ಮൡ౨  ಈ ಆೕನ ൮ೕഓ ಆಜದ౪ ฉ ಈ ಆೕನโ ಅඝಞಣ฿ದ 
ಆೕನൽಂದ ൮ೕഓ ಆಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಈ ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜฆತ౨ ං ൟ౳ ಆೕನದย౵  ಆೕನ pr x tan theta pqr r 
90 ലಜ౳ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ಆඋರൽಂದ อಬ฿ಜ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං pr qr 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಈಗ කโ ಒಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ y y x x 
ಒಂൿ ಸಮ๲౲ ಯ ಇั೦ರඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค  ชಒ෷ ಎರഴ ෩ฆ ಮൡ౨  කฤౙ  ಒಂಬൡ౨  ෈ಂൿಗಳ ෩ಲಕ 
๻ൿຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ๬ฤಗำ ಎರഴ ෩ฆ ಮൡ౨  කฤౙ  ಒಂಬൡ౨  ෈ಂൿಗಳ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ 
ൟัൽං කโ ಇದඝ౬  ಅౘವඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ ಇൿ ಇൿ ๵ච౬  x y 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ කฤౙ  ಇൿ ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ කฤౙ   ಐൿ  ಆฆ ಏำ ಎಂഖ ಒಂಬൡ౨  ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ කฤౙ  
ಐൿ ಆฆ ಏำ ಎಂഖ ಒಂಬൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎರഴ ಮൡ౨  ಇൿ කฤౙ  ಮൡ౨  ಇൿ ෩ฆ ಮൡ౨  ಇൿ ಒಂಬൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ඩ෵ಂഡ ಎರഴ ෩ฆ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඩ෵ಂഡ ಎರഴ ෩ฆ ಮൡ౨  කฤౙ  ಒಂಬൡ౨  
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ಆದ౪ คಂದ ಈ ඩ෵ಂഡ කฤౙ  ಒಂಬൡ౨  කโ ಈ ชಒಯ ಇั೦ರඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಎಂದฉ ಈ ชಒಯ ಇั೦ฆ ಏඝ
ಎಂದฉ කโ ಎರഴ ෩ฆ ౲ಁ  කฤౙ  ಒಂಬൡ౨  ಇั೦ರඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ pqp 
ಆದ౪ คಂದ ನ ನ ಇั೦ฆ ಆಜฆತ౨ ං ಅൿ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ා ಎರഴ ෭ನ๺  ಒಂൿ කโ pq pq m y y x x 
ಈಛಗศ ಈ ๰ತ౳ ದ ಇั೦ರඝ౬  ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕർಗ කโ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ 
ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಎರഴ ಎಂದฉ ಎರഴ ಎಂದฉ ಒಂಬൡ౨  ಒಂಬൡ౨  ෭ನ๺ ෩ฆ කฤౙ  ෭ನ๺ ಎರഴ y y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆರคಂದ ಎರಡคಂದ ෩ฆ 
ಆದ౪ คಂದ ชಒಯ ಇั೦คನ ಇั೦ฆ  ෩ರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං pq 
ಆದ౪ คಂದ ಈ คೕൟಯย౵  කโ ชಒಯ ಇั೦ರඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ, ಇൿ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ 
ชಒಯ ಇั೦ฆ ಎಂದฉ  ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ඛೕലർಗ ಅಥ฿ ಎರಡರ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ชಒಯ ಅ෈౺ ๬౺  
ಇั೦คನ ವ౲ ൞౲ ಸൽಂದ ಆലბඡಟ౛ ಳ ವ౲ ൞౲ ಸ  ෈ಂൿಗำ ඦತರ ಅದರ ಇั೦ฆ  ชಒ෷ ಎෆ ๭ಯ ವ౲ ൞౲ ಸൽಂದ 
ಆലბඡഡ ನ ವ౲ ൞౲ ಸದ ನഴเನ ಅඝඩತ฿ಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ, ൮ೕഓ ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ಈ ชಒ෷ ಅౘಃౙ  x 
ಸ෥කಂತರ฿ಜං ಎಂದಥბ, ಅಂದฉ ಈ ชಒ෷ ಡ ಸ෥කಂತರ฿ಜං ಎಂದฉ ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜฆತ౨ ං pq x 
ඦತರ ಅದರ ಇั೦ฆ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ನ ಇั೦ฆ ಇൿ ෮ದಲ ๲ಃಂി ಆಜದ౪ ฉ ಈ ๬ฤ ಅౘಃౙ  pq pq 
ಸ෥කಂತರ฿ಜದ౪ ฉ ಈ ชಒ෷ ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜದ౪ ฉ ಆ ಪค๭౩ ൟಯย౵  ൮ೕഓ 90 ലಜ౳ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y 
ಅಥ฿ ൮ೕഓ 90 ലಜ౳  ಡ ಸ෥කಂತರ฿ಜං ಎಂൿ ඛೕโ ຂಳಬ๾ൿ  ಅౘ pq y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನ ಇั೦ರඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜಲ౵  ನ ಇั೦ರඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜಲ౵  pq pq 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ෥๼ൟ෷ ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ದ ರಚච෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ชಒಯ ಇั೦คನ ಬಡ౛  ෩ಲේತ฿ಜං ಈಗ ಒಂൿ ๬ยನ ಇั೦คನ ಆඋರದ ෬ว ඛೕโ ಎರഴ 
๬ฤಗಳඝ౬  ຂಡ ຂಳಬ๾ൿ  ಸ෥කಂತರ ชಒಗำ ಅಥ฿ ಎರഴ ๬ฤಗำ อಬ ชಒಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ชಒಯ ಇั೦คನ ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ದ ಪคಕಲ౭ ච෴ಜං ಈಗ කโ ൟೕ෥ბඛ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ෨ಂൽನ 
ಅඌๆಶನದย౵  ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ 
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