
  ಕึದ ಉಪක౲ ಸದย౵  ๭ೕ෦ತ ಸರ൐ಯย౵ ನ ಐದඡ ಮൡ౨  ಅಂൟಮ ಉಪක౲ ಸಃౙ  เർ౲ ൮ბಗಳඝ౬  ๬౷ ಗൟ๯൤౨ ೕๅ, කโ 
෸ಲฑ ๸ಒ౲ ಯ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಅ෗ไൽ౫ ಪല๭ං౪ ೕๅ, ಅದඝ౬  ಇ ඛಂದ ๰೉ಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ෦ൟ෴ಜ 
ಪഷಯಬ๾ൿ ಎಂൿ කโ ಚ೉ბ๭ං౪ ೕๅ.  ಇඛ౮ ඛഔ 1 ಪ౵ ๺ 1 ෬ว තൟბ෴ಜ ಶ౾౨ ಡ ಇൿ ಅඦತ ಸರ൐ಡ ຂಡn n n ah 
ಒ෨౱ ಖ฿ಞತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ൧ೕคಸฤ කඝ ಇದඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ෥ഴ൤౨ ೕච, ෴ವ ๸ಕಲನโ ෸ಲฑ ๭౩ ฃಂಕಃౙ  
౽ರಣ฿ಞತ౨ ං e 
ಆದ౪ คಂದ ಪದದ ಅඌ౽ರಃౙ  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಅඝ౬  ಪคಗ൐๭ ಛಜ ಜಂತ ಕല෫ ಜಂತ ಕല෫ಯඝ౬  ൽ౷ ಪದ kth k n n 
ಪ౳ ෬ಯൽಂದ ಪഷಯಬ๾ൿ ಛಜ ಪದโ 0 1 2 คಂದ ವฉಡ คಂದ ๸තಣბ ಶ౾౨ ෵ಂದ ಇൿ k kth n n n 1 n k 
ಅಪವತბඛೕಯ ෬ว ಅಪವತბඛೕಯ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಪವತბඛೕಯಃౙ  ෭ನ๺ ಡ 1 ෬ว ಡ ಸ෥ನ฿ದ k n k n 
ಪವฑ ಡ ಇದฌಂൽಡ ರൿ౪ ತั๭ದ ඦತರ කโ ಡ ෭ನ๺ 1 ವฉಡ ෭ನ๺ ෭ನ๺ 1 ವฉಡ ಅಪವತბඛೕಯ k n n n k k
ඛಂದ 1 ෬ว ಡ ಪವฑ ಡ ූಜ๭ ಈಗ කโ ಪഷ෽ೕಣ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ಃ ಪದಗಳඝ౬  ූಜ๭  1 n k n 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷ൟ౨ ฆโൿ 1 1 ෭ನ๺ 1 ෬ว ಡ 1 ෭ನ๺ 2 ෬ว ෭ನ๺ ෭ನ๺ 1 ෬ว ෬ว n n 1 k n n 
ಅಪವತბඛೕಯ ඦ൤ ಅඦತ൤ಡ ຄೕಞ฿ಗ ಈ ๸තಣბ ಅ෗ವ౲ ౾౨  1 ಅಪವತბඛೕಯ ಡ ಒ෨౱ ಖ฿ಞತ౨ ං 1 ෬ว k n k 

෬ว ಮൡ౨  ෭ನ๺ 1 ෬ว ಒಂൿ ๭౩ ರ ಡ ຄೕಞತ౨ ං n 2 n k n k 0 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಉัൽฆโൿ ಅಪವತბඛೕಯ ಆಜฆತ౨ ං, k 1 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ๸තಣბ ෦ൟಯ ෦ൟ෷ ಡ ಒ෨౱ ಖ฿ಞತ౨ ං .  ກೈ౞ ದฉ ಮൡ౨  ಅඦತಃౙ  ຄೕದฉ , n n n n n 
ಸರ൐ಯย౵  ඛೕโ ಉഴಆำ౶ ವ ಪದಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ಅඦತಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಪದโ ಅಪವತბඛೕಯ ෬ว 1 kth k 
ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ 0 ඡ ಪದโ 1 ෬ว 0 ಅಪವತბඛೕಯ ೯൤ಡ 1 ಆಜฆತ౨ ං  1 ಅಪವತბඛೕಯ ಮൡ౨  ಪದದ ෬ว 1 kth 
ಅಪವತბඛೕಯ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ກೈ౞ ඈ൤ ಪದโ ಅಪವತბඛೕಯ ෬ว ಒಂದಃౙ  ಒ෨౱ ಖ฿ಞತ౨ ං n kth k 
ಆದ౪ คಂದ ಅඦತ ಸರ൐෷ ๒ನ౲  ಅಪವತბನದ ෬ว ಒಂದರ ෮ತ౨ ฿ಜฆโದคಂದ ಅൿ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಒඨ ෬ว ಇฆತ౨ ං 
ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಆඨ ಆಜฆವ ಒಂൿ ಅಂಶ  ಎರഴ ಅಪವತბඛೕಯ ಮൡ౨  ෩ฆ ಅಪವತბನದ ೯൤ಡ ಇದඝ౬  ෸ಲฑ ನ 
๸ಒ౲  ಪ౳ ๔౬  ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಇದರ ෰ಲ౲  ಏඝ ಇൿ ಅූಗಲಬ౫  ๸ಒ౲  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ಎರഴ ත൏ბಂಕಗಳ ಅඝඩತ฿ಜ ಬฉಯฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಆದฉ කโ ಅದರ ෦ൟಯඝ౬  e 
ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಅൿ ಎರഴ ඩ෵ಂഡ ಏำ ಒಂൿ ಎಂഖ ಎರഴ ಎಂഖ ಒಂൿ ಎಂഖ ಎರഴ ಎಂഖ කฤౙ  ಐൿ 
ಒಂಬൡ౨  ๵ච౬  කฤౙ  ಐൿ ಎರഴ ෩ฆ ๵ච౬  ෩ฆ ಆฆ ಐൿ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ๬౩ ನದವฉಡ චನඪ๭ಆำ౶ ൤౨ ೕච ಎม౵  ඩ౳ ෽ೕಜಕ ಉං౪ ೕಶ౽ౙ ಜ කโ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ෩ฆ ಅಥ฿ 
කฤౙ  ದಶ෥ಂಶ ๬౩ ನಗಳඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಜನฆ ಅದರ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ർ౪ ฉ 
ಉත౲ ಟฑ ಗำ ಆದฉ ಎม౵  ඩ౳ ෽ೕಜಕ ಉං౪ ೕಶಗัಛಜ ಉත౲ ಟฑ ಗำ ದಶ෥ಂಶ ๬౩ ನಗಳ ๸ಒ౲ ಯ ෦ൟಯඝ౬  
ຄಂൽฆโದคಂದ කโ ಅದಃౙ  ಅಂർ೩ ൤ಡൿಆಳ౶ ෎౽ಞತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ದಶ෥ಂಶದ ඦತರ ෩ರඡ ಅಥ฿ කಲౙ ඡ ದಶ෥ಂಶ ๬౩ ನಗಳඝ౬  ಬಳ๯โൿ ನಮ౱  ඩ౳ ෽ೕಜಕ 
ಉං౪ ೕಶ౽ౙ ಜ ๬ಕ๠ౣ  ಉತ౨ ಮ฿ಜං  ෮ದಲ ಎರഴ ಪದಗัಂർಜ ಈ ๸ಒ౲  2 ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ರ෎ಀ ಎಂൿ ಉഴ๼ല෷โൿ 
ൡಂ෇ ๯ಲಭ, ಏಃಂದฉ ಇൿ 2 ಮൡ౨  ಉัದ ෮ತ౨ โ ಅඦತ฿ಜฆತ౨ ං  ෮ತ౨  ಆದฉ ಈ ๸ಕಲನದ ಎม౵  ඛಯಮಗำ 
ಧකತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲ ಗำ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಧකತ౱ ಕ ූಗಲಬ౫  ๸ಒ౲ ಗำ ಇൿ ಃಲโ ಎಃ ಅಪವತბඛೕಯ ๸ಒ౲ ಗಳ ෬ว 
ಒಂർಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ූಗโ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆโದඝ౬  ඣೕഴโൿ ๯ಲಭ, ಅൿ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜರฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಇ ಜಂತ ກೈ౞ ಜರ෎ಀ ಎರഴ ಅൿ ෩ರ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ಲ౵  ಎಂൿ ನಮಡ ຂಡ ತൡ౨ , 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅඦತ ෮ತ౨ ದ ෬ยನ ිಂി ಒಂൿ ಎಂൿ කโ ඣೕಡ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಅಪವತბඛೕಯ ಎರಡರ ෬ว ಒಂൿ ಅಪವತბඛೕಯ ෩ฆ ಮൡ౨  ಅಪವತბඛೕಯ කಲౙ ರ ෬ว ಒಂൿ ಎಂൿ 
ಪคಗ൐๵ೕಣ ಪ౵ ๺ ಒಂൿ ෬ว 2 ೯൤ಡ 1 ෬ว 2 ಃౙ  3 ೯൤ಡ 1 ෬ว 2 ಡ 3 ಡ 4 ಡ 1 ೯൤ಡ 1 ෬ว 2 ಡ 3 ෵ಂದ 4 ಡ 5 ಡ 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ ಎม౵  ಇತರ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  2 ඣಂൽಡ ಬದม෵๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 1 ฏൿ 2 ಈ ಪ౳ ෥ಣ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං 1 คಂದ 2 คಂದ 2 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං ಏಃಂದฉ 3 2 ౾ౙ ಂತ 
අಡ౥ ർಜං 
ಆದ౪ คಂದ 1 ෬ว 3 2 ౾ౙ ಂತ ೉ಕౙ ർಜං. ೯൤ಡ 1 ෬ว 2 ಃౙ  2 ಃౙ  2 ೯൤ಡ 1 ෬ว 2 ಡ ಪವฑ 4 ಡ ๻ಡ ಈಗ ಇൿ මෳბ 
ಅಧბದ ಸರ൐෴ಜං ೯൤ಡ ಉಪ ೓ಕ ಮൡ౨  ಅಧბ ౲ಁ   ಅದฏ൤ ಅಧბವඝ౬  ಪವฑ ශೕฑ ಡ ๳ค๭ ಮൡ౨  කโ ಈ agp 
೧ඪ ಸರ൐ಯඝ౬  ಅඦತ൤ಡ ຄೕಞ๋൤ ಒഖౣ ಟലಸಬ๾ൿ, ಇൿ ಅಧბಃౙ  ಒಂದರ ෬ว ಒಂದคಂದ ಅಧბದ๠ౣ  n 
෭ನ๺ ಅಧბಃౙ  ಒ෨౱ ಖ฿ಞತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಅൿ 2 ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಆದฉ ූಗ 2 ෬ว ಉัൽฆโൿ 1 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๯ಲಭ฿ಜ ຂಳಬ๾ൿ 2 ಜಂತ ಕല෫ ಇ ಎರഴ ೯൤ಡ ಒಂൿ ෩ฆ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං e 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎರഴ ಮൡ౨  ෩ರರ ನഴๅ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  ඛಜ฿ದ ෰ಲ౲ ವඝ౬  කඝ ಸ౷ ಲ౭  ಸಮಯದ 
๼ಂං ൧ೕค๭ං౪ ೕච  2.7 1828 1828 ಇ൞౲ ൽಗಳඝ౬  ಈಗ කโ ಃಲโ ජಜ ಅಥ฿ ๸౾ೕಣბ ಡ ಪವฑ ಅඝ౬  x x 
ಪคಗ൐๵ೕಣ ಪ౳ ๔౬ ෷ ಸರ൐ ಏකಗยං ಎಂ්ൿ කඝ ๬෈ೕൡಪലಸฤ ຄೕಞൟ౨ ಲ౵  ಆದฉ කඝ ಫย൞ಂಶವඝ౬  x 
ಬฉ෷ൟ౨ ං౪ ೕච ಆದฉ ಪವฑ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಅಪವತბನದ ෬ว 1 ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺ ೓ಕದ ෬ว ಅಪವತბඛೕಯ e x x x 
2 ೯൤ಡ ಘನದ ෬ว ಅಪವತბඛೕಯ 3 ೯൤ಡ ಈ ಅඦತ ෮ತ౨ ವඝ౬  ಡ เൿ౲ ൬ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං x e x e 
ವಗბವඝ౬  ຂಡ ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  කඝ ඛಮಡ ಅಥბಗ෗ბತ ಕಲ౭ චಯඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕච  ವಗბโ ಡ e e 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං. ಇ 
ಆದ౪ คಂದ කโ  ಇದඝ౬  ย෦ഡ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಅඦತಃౙ  1 ಪ౵ ๺ 1 ෬ว ๸තಣბ ಶ౾౨ ಡ 2 ෦ൟಡ n n n 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෦ൟಡ 1 ಪ౵ ๺ 1 คಂದ ๸තಣბ ೓ಕಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ಶ౾౨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෦ൟ ಅඦತಃౙ  n n n n 
ຄೕಞತ౨ ං ಒಂൿ ಪ౵ ๺  ಎರಡคಂದ ೯൤ಡ ಒಂದคಂದ ಚದರ තಣბ ಡ ಒഖౣ  n n n n 
ಆದ౪ คಂದ ಪದโ ๵ච౬ ಜಂತ ಕല෫ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಜಂತ ಕല෫ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರഴ kth k n n nck n 
೯൤ಡ  คಂದ ಚದರ ๸තಣბ ಪವฑ ಡ ಅಪವತბඛೕಯ ಅಪವತბඛೕಯ  ಅಪವತბඛೕಯ ෭ನ๺  ෬ว 1 n k n k n k 1 n
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๸තಣბ ಪವฑ ಡ ಡ  ಪ౵ ๺  ෬ว ๸තಣბ ಪವฑ ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ කโ ๼ಂං k 2 1 n k e 
෥ലದ ಅඃ ഔ౳ ಋ ಅඝ౬  ಬಳ๯ವ ෩ಲಕ ಇൿ 1 คಂದ 1 ෭ನ๺ 1 ಆಞൟ౨ ං  ವฉಡ 1 ෭ನ๺ ෭ನ๺ 1 ෬ว ෬วn k n 
ಅಪವತბඛೕಯ  ೯൤ಡ ෬ว ๸තಣბ ಪವฑ ಡ k 2 1 n n 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඛಗൽತ ಡ ෦ൟಯඝ౬  ൤ಡൿಆಂറಗ ಈ ෦ൟ෷ ಒಂൿ ಅಪವತბඛೕಯ ಎರഴ เൿ౲ ൬ ಡ ಒಂൿ k k k 
ಆಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ವಗბโ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ  ಅದರ ಪದದ ಟෳბ 2 ಪವฑ ಡ ಅಪವತბඛೕಯ ෬ว ๸ಕಲನ ಇ ಇൿ 0 e kth kth k k 
ඡ ಅವඌ 2 คಂದ ಪವฑ 0 ෬ว ಅಪವತბඛೕಯ 0 ಪ౵ ๺ 2 ಡ ಪವฑ 1 ෬ว ಅಪವತბඛೕಯ 1 ಪ౵ ๺ 2 ಪವฑ ಃ ෬ว 
ಅಪವತბඛೕಯ ಅಥ฿ කโ ಈ คೕൟಯ ಸರ൐ಯඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ಅಪವತბඛೕಯ ಃ ෬ว ಎರഴ ಪವฑ ಃ ಇൿ ඬฃๅk 
ಅಲ౵  ಆದฉ ಇൿ ೓ಕವඝ౬  ຂಡ ಅඦತ ಸರ൐෴ಜ ಬฉಯಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  ൧ೕค๯ತ౨ ං, ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ෬ว e 
ಅಪವತბඛೕಯ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ಚದರ ಅಪವತბನದ ෬ว ಅಪವತბನದ ಎರഴ ಇ൞౲ ൽಗಳඝ౬  ಒಳತಂലฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎಂಬ ಕಲ౭ චಯඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං  ಪವฑ ಡ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺ ಚದರ ෬ว ಅಪವತბඛೕಯ ಎರഴ e x x x x 
ಘನದ ෬ว ಅಪವತბඛೕಯ ෩ฆ ಇ൞౲ ൽ ಅඦತದವฉಡ 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  ෭ನ๺ ඣಂൽಡ ಬದม෵๯ವ ෩ಲಕ ಶ౾౨  ෭ನ๺ ಡ ಏඝ ಎಂൿ කโ ๯ಲಭ฿ಜ x x x e 
ಪഷಯಬ๾ൿ ಅൿ 1 ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ಅಪವತბඛೕಯ 2 ෭ನ๺ ಘನದ ෬ว ಅಪವತბඛೕಯ 3 ೯൤ಡ ಈ ಅඦತ x x  x 
෮ತ౨ ದย౵  ಪ෴ბಯ ಪದಗำ ಧකತ౱ ಕ ಮൡ౨  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜ ຄರຄ෨౱ ತ౨ ๅ, ಈಗ කโ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  
ಪคಗ൐๵ೕಣ ಶ౾౨ ಡ ๸තಣბ฿ಜ ౽ಲ౭ ඛಕ ಬಡ౛  ඛಮಡಲ౵ คಟ ൟัൽං ෭ನ๺ 1 ರ ෬ยನ ෩ಲ฿ಜං ii ix ii 
ಮൡ౨  ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ๰೉ಸฤ කโ ಇದඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಐ෈ ಅඝ౬  ಅඃ คೕൟಯย౵  
เಸ౨ ค๯ವ ෩ಲಕ  ඛಮಡಲ౵ คಟ ಬಹಳ ಪค೉ತ฿ಜං  3 ಪ౵ ๺ ಡ ಪವฑ 4 ෬ว ಅಪವತბඛೕಯ 4 ಪ౵ ๺ ಡ ಪವฑ 5 ix ix 
෬ว ಅಪವತბඛೕಯ ೯൤ಡ ಡ ಪವฑ ๭ಋ౺  ෬ว ಅಪವತბඛೕಯ ๭ಋ౺  ಇ൞౲ ൽಗำ ನಮಡ ൟัൽං ವಗბโ ෭ನ๺ ix i 
ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  1 ಪ౵ ๺ ವಗბ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ  ಅಪವತბನದ ෬ว ෭ನ๺ 1 ixi 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ೓ಕದ ෬ว ಅಪವತბನ 2 x 
ಆದ౪ คಂದ ಘನโ ಅಪವತბನದ ෩ฆ ෬ว ෭ನ๺ ಘನಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಪವฑ කฤౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංi ix i 

ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅಪವತბඛೕಯ කಲౙ ರ ෬ว කฤౙ  ಮൡ౨  ಅಪವತბඛೕಯ ಐൿ ෬ว ಡ ಐൿ ಇ൞౲ ൽಗಳඝ౬  x ix 
ඣೕഺೕಣ  ಈಗ ජಜ ඛಯಮಗำ ಮൡ౨  ౽ಲ౭ ඛಕ ಪದಗಳඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕ౾๭ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷โൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ೓ಕൽಂದ ಅಪವತბඛೕಯ ಎರഴ ೯൤ಡ ಡ කฤౙ  ಅಪವತბඛೕಯ x x 
කฤౙ  ෭ನ๺ ಡ ಪವฑ 6 ෬ว ಅಪವತბඛೕಯ 6 ಇ൞౲ ൽ ೯൤ಡ ෇ค ෭ನ๺ ಘನ  ಅಪವತბඛೕಯ 3 ೯൤ಡ x i x x x 
ಪವฑ 5 ෬ว ಅಪವತბඛೕಯ 5 ಇ൞౲ ൽಗಳ ෬ว ಈಗ ඛೕโ ಈ ಎರഴ ಸರ൐ಗಳඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ಜ ಞฆൟ๯ൟ౨ ೕฃ ඛೕโ ಎರഴ
ವಗბಗಳ ಬಡ౛  ๼ಂං කโ ಇൿ ಮൡ౨  ಇൿ ๴ඨ ಎಂൿ ಚ೉ბ๭ං౪ ೕๅ cos x x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ  ಡ ಪವฑ ಅඝ౬  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಪ౵ ๺ ಸค ಎಂൿ e ix cos x i sin x 
ಬฉಯಬ๾ൿ කโ ෨ಂං ຄೕತೕಣ කඝ ಒಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ಪคಹค๵ೕಣ ಒಂൿ ಉർಹರൕಯ ෬ว 
ಅಪವತბඛೕಯ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ಅಪವತბඛೕಯ ಎರഴ ಮൡ౨  ಅಪವತბඛೕಯ ෩ฆ ෬ว ෩ฆ ಇ൞౲ ൽಗಳ 
෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෽ೕಣ  ಛಜ ಬฉಯಲ౭ ഔౣ ฆโൿ ඛಖರ฿ಜ ಅಲ౵  ಎಂൿ කโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಛಜ e e 
ಇൿ ಒಂൿ ಅಪವತბඛೕಯ ಎರഴ ಒಂൿ ಅಪವತბඛೕಯ ෩ฆ ಇ൞౲ ൽ ಆದฉ කโ ಏඝ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  
කโ ಅದඝ౬  ಒಂದರ ෬ว ಒಂൿ ಅಪವತბඛೕಯ ಮൡ౨  ಒಂൿ ಅಪವತბඛೕಯ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ. ಎರഴ ಮൡ౨  
෩ฆ ෩ฆ ರർ౪ ದโಗำ ಒಂದರ ෬ว ಎರഴ ಅಪವತბඛೕಯ ಪ౵ ๺ ಒಂದರ ෬ว ෩ฆ ಅಪವತბඛೕಯ ಪ౵ ๺ ಡ 
ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ෨ಂൽನ ಸಮ๲౲ ಯ ಬಡ౛  ಇൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಒಂൿ x 
ಅಪವತბඛೕಯ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ෬ว ಎರഴ ಅಪವತბඛೕಯ ೯൤ಡ ෩ฆ ෬ว ෩ฆ ಅಪವತბඛೕಯ x x 
ಅඦತ൤ಯವฉಡ කโ ๯ಲಭ฿ಜ ඣೕಡಬ๾ൿ ಇൿ ൤ಡൽං ಅൿ 1 ෬ว 1 ಅಪವತბඛೕಯ ೯൤ಡ 2 ෬ว 2 x 
ಅಪವತბඛೕಯ ೯൤ಡ 3 ಅಪವತბඛೕಯ 3 ಅಪವತბඛೕಯโ ෇คಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. කඝ ಸ౷ ಲ౭  เ෗ನ౬ ฿ದ x 
ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕච ಏඝ ಎಂದฉ ๒ನ౲ ൽಂದ ಅඦತಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ಅಪವತბನದ ෬ว ෭ನ๺ n n 
ಒಂൿ ಅಪವತბඛೕಯ฿ಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ನย౵  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೞದโ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಅಪವತბನಃౙn 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಒಂൿ ಅಪವತბನಃౙ  ෴โඃ ಅಥბเಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ  කโ ಅದඝ౬  ಈ๺ ಈಕ౷ ฯ ഖ ಇ๺ ಈಕ౷ ฯ ഖ ಒඨ ಇ๺ ಇඛ౮ ඛഔ ಒඨ ಆඨ ෭ನ๺ ಒඨ ම౲ ಆౣ ೕคಯฯ n 
ಮൡ౨  ಇൿ ๭ಛ౱ ಡ ಸಮ ಎಂൿ ಈಗ කโ ๯ಲಭ฿ಜ ඣೕಡಬ๾ൿ ಎಂ ಎಂದฉ ಎಂ ಸಮ 0 คಂದ ಇඛ౮ ඛഔ 1 ෬ว ෦ೕ 
ම౲ ಆౣ ೕคಯฯ ಅย౵  ෦ೕ ಎඨ ෭ನ๺ ಡ ಸಮ  1 
ಆದ౪ คಂದ කโ 1 ෬ว ෭ನ๺ 1 ಅಪವತბನವඝ౬  ඛಂದ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅඦತ൤ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ n n 
කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅൿ ಁಡ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං කโ ෨ಂං ๬ಜದฉ ಮൡ౨  ෭ನ๺ 2 ಅಪವತბඛೕಯ ෬ว ๭ಛ౱e n n 
1 ಏචಂൿ ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ  0 คಂದ ಅඦತ൤ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅൿ ಸಮ๲౲ ෴ಜದ౪ ฉ, ಇൿ ෮ದยඦ൤෻ 
฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅඦತಃౙ  ಎರഴ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ෬ว ෭ನ๺ ಎರഴ ಅಪವತბඛೕಯ n n n 
ಇൿ ನย౵  ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ಒಂൿ ෬ว ๒ನ౲  ಅಪವತბඛೕಯ ನย౵  ෩ฆ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ n n 
ನಮಡ ಒಂದඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං  ಒಂൿ ಅಪವತბඛೕಯ ಮൡ౨  කಲౙ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅൿ ಒಂದರ ෬ว ಎರഴ n 
ಅಪವತბඛೕಯ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං e 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ಪ౳ ෥൐ತ เಸ౨ ರൕ෵ಂದ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ෗ನ౬ ฿ಜฆವ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ౽ಣಬ๾ൿ ಆದฉ කโ ಃಲโ e 
෈ೕಜಗ൐ತದ ಀಶಲ൤ಯඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ ಅದඝ౬  ಆಜ ಪคವൟბ๭ ಅಥ฿ ಅದರ ಃಲโ ౽ಯბಗಳඝ౬  ಉർಹರൕಡ ๭ಛ౱  e 

๲ౙ ౷ ೕฑ ಆඨ ම౲ ಆౣ ೕคಯฯ ಇൿ 0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅඦತ൤ಡ ಇൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ๯ಲಭ฿ಜ i ii 
ඣೕಡಬ๾ൿ කඝ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಇൿ ๒ನ౲ ฿ಜං ಇದඝ౬  කโ ಬฉಯಬ๾ൿ ಒಂൿ ಅඦತಃౙ  i  
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ವಗბದ ෬ว ಅಪವತბನದ ෬ว ಪದದ ವಗბโ ಅಪವತბನದ ෬ว ಇൿ ෬ว i i kth k k k k 
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෭ನ๺ 1 ಅಪವತბನ, ಇൿ ෭ನ๺ 1 ೯൤ಡ 1 ෭ನ๺ 1 ಅಪವತბನಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಃ k k 
෭  ෬ว ෭ನ๺ 1 ಅಪವತბඛೕಯ ಪ౵ ๺ 1 ෬ว ෭ನ๺ 1 ಅಪವತბඛೕಯ ಅಂದฉ 1 ෬ว ෭ನ๺ 2 nus 1 k k k 
ಅಪವತბඛೕಯ ಪ౵ ๺ 1 ෬ว ෭ನ๺ 1 ಅಪವತბನಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಈಗ කโ ಛಜ ෮ತ౨ ವඝ౬  2 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං k k 
ಎಂൿ ඣೕലං౪ ೕๅ  ಅඦತโ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ 1 คಂದ ಅඦತಃౙ  ಒഖౣ  ෥ലർಗ ಇൿ ಆಜฆತ౨ ං e e 
ಆದ౪ คಂದ ಇലೕ ෮ತ౨ โ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ෇ค ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං e c e 
ಆದ౪ คಂದ කโ ವಗბದ ๸ಕಲನವඝ౬  ಅಪವತბඛೕಯ ಎಂൿ ඣೕಡಬ๾ൿ ಎರഴ ෇ค ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇ ಸ౷ ಲ౭  i i 
ກೋ౞  ಕണಣ฿ದ ಸಮ๲౲ ෷  ಅಪವತბඛೕಯ ෬ว ๭ಛ౱  ಘನದ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං n n n n 

ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๒ನ౲ ൽಂದ ಅඦತಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං n 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  කโ ๸ಕಲನ฿ಜ ಬฉಯಬ๾ൿ ಒಂൿ ಅඦತ ๭ಛ౱  ಡ ಸಮකಜฆವ ෭ನ๺ 1 n n  n n 
ಅಪವತბನโ 1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅඦತ ෭ನ๺ 1 ๸තಣბ ೓ಕ ಇൿ ಚದರ ෭ನ๺ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ಒඨ n n n 
ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಸค඀ಜಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ඛಂದ ූಜ๭  ෭ನ๺ ಒಂൿ ಅಪವತბඛೕಯ ಇൿ ಡ n n n 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಅඦತಃౙ  ෭ನ๺ ಒಂൿ ๸තಣბ ೓ಕವඝ౬  ඛಂದ ූಜ๭ർಗ n n 
ಒಂൿ ಅಪವತბನൽಂದ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං n 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෬ว ෭ನ๺ 2 ಅಪವತბನ ೯൤ಡ 2 ෇ค ๸ಕಲನ ෬ว ෭ನ๺ 1 ಅಪವತბನ n n n n 
෭ನ๺ ๸ಕಲನ 1 ෬ว ෭ನ๺ 1 ಅಪವತბඛೕಯ ಆಜං  ಇย౵  1 ಡ ಅඦತಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮ൤౨  කโ n n 
෥౲ ඛඬ౲ ศಷඨ ಅඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ 2 ಪ౵ ๺ 1 ಡ ෭ನ๺ 2 ම౲ ಆౣ ೕคಯฯ ಪ౵ ๺ 2 ಆಜ ๭ಛ౱  ෭ನ๺ 1 ಪ౵ ๺ 1 ෬ว ෭ನ๺ nn n n n 
1 ಅಪವತბඛೕಯ ෭ನ๺ ๭ಛ౱  1 ෬ว ಅಪವತბඛೕಯ ෭ನ๺ 1 ෬ว  ๭ಛ౱  1 ෬ว ෭ನ๺ 3 ಅಪವತბඛೕಯ ಪ౵ ๺ n n 
๭ಛ౱  1 ෬ว ෭ನ๺ ಎರഴ ಅಪವತბඛೕಯ ೯൤ಡ ಎರഴ ෇ค ๭ಛ౱  ෭ನ๺ ಒಂൿ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං ෭ನ๺ n n n 
ಒಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಎರഴ ಅಪವತბඛೕಯ ೯൤ಡ 2 ෇ค ๭ಛ౱  1 ෬ว ෭ನ๺ 1 1 ಅಪವತბඛೕಯ ෭ನ๺ ෭ನ๺ n n 
ಒඨ ಅಪವತბඛೕಯโ ಸ౷ ಲ౭  ๼ಂං෻ කโ ๭ಛ౱  1 ෬ว ෭ನ๺ 1 ಅಪವತბඛೕಯโ ಇ ๭ಛ౱  1 ෬ว ෭ನ๺ 2 ಡ n n 
౽ರಣ฿ಞತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಅൿ ಇ ๭ಛ౱ ವඝ౬  ಉಂഖ෥ഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇඃ คೕൟಯย౵  කโ ๭ಛ౱  1 ෬ว ෭ನ๺ 3 ಅಪವತბඛೕಯ ๭ಛ౱ ವඝ౬  ౽ಣಬ๾ൿ  1 ෬ว ෭ನ๺ 3 n n 
ಅಪವತბನโ ඛೕഴತ౨ ං e 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪ౵ ๺ ಇ ඛೕഴತ౨ ං ಇൿ ನಮಡ ඛೕഴತ౨ ං ಇൿ ನಮಡ ෭ನ๺ ඛೕഴತ౨ ං e 2e 2e e 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಉัൽฆโൿ ಪ౵ ๺ ಇ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಇ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಇ ෭ನ๺ ಇ ಪ౵ ๺ ಇ ಪ౵ ๺ 2 ಇ ಪ౵ ๺  2 ಇ ෭ನ๺ e e 
๻ಛದฉ ಇൿ ಐൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං e 
ಆದ౪ คಂದ ಅಪವತბನದ ෬ยನ ๭ಛ౱  ಘನโ ಐൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ಸಮ๲౲ ෷ ಒಂದರ ෬ว n n 
ಒಂൿ ಅಪವತბඛೕಯ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ෬ว ಎರഴ ಅಪವತბඛೕಯ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ෩ฆ 
ಎಂൿ ಪคಗ൐๭ ෩ฆ ಅಪವತბನದ ෬ว ಈ ಸರ൐ಯ ෰ಲ౲  ಏඝ ಎಂൿ කโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಪದโ ๭ಛ౱  kth i 1 
คಂದ ඛಂದ ಅಪವತბನൽಂದ ූಜಸಲ౭ ഔౣ ං, ಇൿ ಆಜ ೯൤ಡ 1 คಂದ ಎರഴ ූಜ๭ ಅಪವತბನൽಂದ ූಜ๭ k k k k k 
ಇൿ ෬ว ಅಧბ ಪഖౣ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಪವತბඛೕಯ ಪ౵ ๺ ೯൤ಡ ಅಪವತბඛೕಯ ಅಂದฉ ಅಧბ ಪഖౣ  1 k k k 
෬ว ෭ನ๺ 1 ಅಪವತბඛೕಯ ಪ౵ ๺ 1 ෬ว ෭ನ๺ 1 ಅಪವತბඛೕಯ ೯൤ಡ ಅಪವತბನದ ෬ว ಒಂൿ k k k 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ತ౨ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ෭ನ๺ 1 ಎಂൿ ຂัർಗ ಅಧბ ๭ಛ౱  1 ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ  k 
ಅಪವತბඛೕಯ ಪ౵ ๺ ๭ಛ౱  1 ෬ว ಃ ෭ನ๺ 1 ಎෆ  ಆ౾ౣ คಯฯ ಪ౵ ๺ ๭ಛ౱  1 ಅಪಆౣ ೕคಯฯ ෬ว ಃ ම౲ ಆౣ ೕคಯฯ 
ಮൡ౨  ಇൿ ಡ ಒ෨౱ ಖ฿ಞโದඝ౬  කโ ಈಛಗศ ඣೕലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ ಡ ಒ෨౱ ಖ฿ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಡ e e e 
ಒ෨౱ ಖ฿ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇലೕ ಸರ൐෷ ෩ರคಂದ ಎರಡಃౙ  ಒ෨౱ ಖ฿ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಈಗ කโ ಸ౷ ಲ౭  เ෗ನ౬ ฿ದ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  
ඣೕഺೕಣ . ನ ಞ൏ಂಕವඝ౬  කಲౙ ರย౵  ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ೯൤ಡ ෩ฆ ವಗბವඝ౬  ಡ ಪವฑ ෭ನ๺ ಡ x x x e x 
ಉഴ๼ല෵ค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಃಳಜನ คೕൟಯย౵  ෨ಂൿವค෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ಯ ಸರ൐ เಸ౨ ರൕಯඝ౬  ಶ౾౨  ෭ನ๺ ಡ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಞ൐๯൤౨ ೕๅ ಎರಡඡ e x 
ಪದเಯ ಬ๾ಪඅೕ౾౨  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ೯൤ಡ ෩ฆ ಚದರ ಡ ಪವฑ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ x x e x x x 
๲ౙ ౷ ೕฑ ෬ว ಅಪವತბඛೕಯ ಎರഴ ෭ನ๺ ౲ಁ ෕ ෬ว ಅಪವತბඛೕಯ ෩ฆ ಪ౵ ๺ ಡ ಪವฑ කฤౙ  ෬ว x x 
ಅಪವತბඛೕಯ කฤౙ  ಇ൞౲ ൽಗಳඝ౬  කโ ಈಗ ಉഴ๼ലಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ ඛಂದ කฤౙ  ವฉಡ ಎ๠ౣ  เ෗ನ౬  x 
คೕൟಯย౵  ರ೉ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ඛಂದ ಞ൐๭ದฉ කฤౙ  ಶ౾౨ ಡ ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඝಞಣ฿ದ ಞ൏ಂಕโ ಅಪವತბඛೕಯ කฤౙ  ಈ x x x
ಞ൐๭ർಗ ಒಂൿ  ౲ಁ ෕ ඛಂದ ಡ ಪವฑ ශೕฑ ಡ ౽ರಣ฿ಞತ౨ ං ಮൡ౨  x x 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝಞಣ฿ದ ಞ൏ಂಕโ ಅಪವತბඛೕಯ ෩ฆ ෬ว ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಅಪವತბඛೕಯ ෩ฆ ಮൡ౨  
෩ฆ ೓ಕಃౙ  ಅಪವತბඛೕಯ ಎರಡರ ෬ว ೓ಕಃౙ  ෩ฆ ಅಪವತბඛೕಯ ಎರಡಃౙ  ನಮಡ ෩ฆ ඛೕഴತ౨ ං x x 
ಇಪ౭ ൞౬ ฤౙ  ෭ನ๺ ಎರഴ ෬ว ಆฆ ೯൤ಡ ෩ฆ ෬ว ಎರഴ ಸค ಇൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 1 ෭ನ๺ 8 ಪ౵ ๺ 36 ಅಂದฉ 29 ෬ว 24 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. කඝ ಸ౷ ಲ౭  เ෗ನ౬ ฿ದ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  
෥ഴ൤౨ ೕච, ಅย౵  ජಸಜბಕ ർಖว෴ಜං ෎๺ ಡ ม಩ ෥ಡฤ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ln ln e 
ಆದ౪ คಂದ ಈ งಪದ ಅඦತ ಸರ൐ಯ ෰ಲ౲ โ ಏකಗยං ಎಂ්ದඝ౬  කโ ๯ಲಭ฿ಜ ඣೕಡಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಇൿ 5 

ಬಲಃౙ  ಆಜං ಏಃಂದฉ เಸ౨ ರൕಯ ෥ದค෷ ඦ൤ ಇฆತ౨ ං  ಪವฑ ln 3 e e x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಪವฑ වํ วඨ ൮౳ ೕಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  ಇ e 
ಪವฑ ม಩ ෩ರคಂದ ಐൿ ಪವฑ ม಩ ෩ฆ ಪವฑ ಐದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅඦತ ಸರ൐෷ ๳ค๯ತ౨ ං 3 ಅඌ౽ರಃౙ  5 
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ಆದ౪ คಂದ ಈ เಷಯದ ಀคൡ ಅಂൟಮ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  කඝ ෥ഴ൤౨ ೕච ಡ เಸ౨ ರൕಯඝ౬  ಉഴ๼ല෽ೕಣ ಶ౾౨  e x cos 
ಡ ಯ เಸ౨ ರൕಯඝ౬  කโ ಈಛಗศ ൟัൽං౪ ೕๅ ಡ เಸ౨ ರൕ ಎಂൿ ನಮಡ ಈಛಗศ ൟัൽං ಆದฉ ಡ เಸ౨ ರൕ x e x x e 

ಏකಗยං  ಇಂತಹ ಸಮ๲౲ ಗัಡ ಪವฑ ඛಂದ කโ ಈ ಃಳಜನ คೕൟಯย౵  ຄೕಗ෎ಀ ಅඝಞಣ฿ದ ಸರ൐෷ x cos x c 
๵ච౬  ೯൤ಡ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ಚದರ ೯൤ಡ ෩ฆ ౲ಁ ෕ ಇದඝ౬  ๭ೕ෦ತ ಬ๾ಪದದย౵  ಮൡ౨  c x c x c x 
කโ ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ  ಞ൏ಂಕಗำ ๵ච౬  ๭ ಒಂൿ ๭ ಎರഴ ಅඦತದವฉಡ c 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಡ เൿ౲ ൬ ಅඝ౬  ಸಮಯದ ಈ ಬ๾ಪದದ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜ ಬฉಯಬ๾ൿ ಎಂൿ කโ e x cos x 
ඣೕಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪವฑ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ๭ ಎರഴ ಚದರ ೯൤ಡ e x cos x c zero plus c  x x c
෩ฆ ಘನ ಈಗ ಇ ಪವฑ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺ ೓ಕದ ෬ว ಅಪವತბඛೕಯ ಎರഴ ೯൤ಡ x x x x x 

ಘನ ಅಪವತბඛೕಯ ෩ರರ ෬ว ಮൡ౨  ಅಪವತბඛೕಯ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ෬ว ಒಂൿ ෭ನ๺ ೓ಕಃౙ  x cos x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಪವฑ කฤౙ  ෬ว ಅಪವತბඛೕಯ කฤౙ  ಞ൐๭ർಗ ๵ච౬  ೯൤ಡ ಒಂൿ ೯൤ಡ x c c x c 
ಎರഴ ಚದರ ෩ฆ ಘකಂൟ෵ಂದ කโ ಎರഴ ಬ๾ಪದಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ൽಂದ ನ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ ಶ౾౨ ಗಳ ಞ൏ಂಕಗಳඝ౬  x c x x 
ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ ಡ เಸ౨ ರൕಯย౵  ಅඝಞಣ฿ದ ಞ൏ಂಕඅಂൽಡ ಸ෦ೕಕคಸಬ๾ൿ  ಪವฑ කโ e x 
๭ ๵ච౬ ಯ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ ๭ ಒඨ ๭ ഖ ಇ൞౲ ൽ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ಃಲโ ಪವฑ ಪ౳ ತ౲ ಯವඝ౬  කඝ ෥ഺೕಣ ಅൿ ಪವฑ ๵ච౬ ಡ ಆಜฆ฿ಗ කโ ಈ ಬൽಯย౵ ฆವ x 
ಞ൏ಂಕโ ಈ ಬൽಯย౵  ಒಂർಜൿ౪  ಅൿ ๭ ๵ච౬ ෴ಜ ಒಂർಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ๭ ๵ච౬ ෷ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಈಗ කโ ಅඝ౬  ಪವฑ 1 ಡ ಪคಗ൐๵ೕಣ 1 ಅದರ x 
ಞ൏ಂಕ ಈ ಬൽಯย౵  ಒಂർಜං ಈ ಬൽಯย౵  ನ ಞ൏ಂಕโ เൿ౲ ൬ ಒಂದಃౙ  ಒಂൿ ಞ൐๭ർಗ ಒಂൿ x c c 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಈ ಬൽಯย౵  ಚದರ ೓ಕದ ಞ൏ಂಕ ಏඝ, කโ ಈ ಬൽಯย౵  ಒಂದರ ෬ว x x 
ಎರಡඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ කโ ೓ಕವඝ౬  ๭ ಎರഴ ෇ค ಒಂൿ ෭ನ๺ ๭ ๵ච౬ ෵ಂದ ಎರಡคಂದ ಪഷಯಬ๾ൿ x 
ಎಂದฉ ಅൿ ๭ ๒ನ౲  ෭ನ๺ ಅಧბโ ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ๭ ಎರഴ ෭ನ๺ ಅಧბโ 
ಅಧბದ๠ౣ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಈ ಬൽಯย౵  ౲ಁ ෕ ಡ ಇඞ౬  ಒಂൿ ກ೬ౠ  efore c two is equal to one x 
ຄೕತೕಣ කโ ಈ ಬൽಯย౵  ಅಪವತბඛೕಯ ෩ರರ ෬ว ಒಂದඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ කโ ෩ฆ ෭ನ๺ c c 
ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂದฉ ಒಂದคಂದ ಆฆ ๭ ෩ฆ ෭ನ๺ ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෩ฆ ಅಧბಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಪ౵ ๺ ಒඨ ා ๭ಋ౺  ಅಂದฉ ಎರಡคಂದ ෩ರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ c  
ඛೕโ ಪഷ෷ൟ౨ ฆเค ಞ൏ಂಕಗำ ಡ ಪವฑ ෬ว ๒ನ౲ โ ಒಂൿ ๭ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ๭ ಒಂൿ e x cos xrc 
๭ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ๭ ෩ฆ  ಇൿ ಎರಡคಂದ ෩ರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ඛೕโ ๭ ශೕฑ ಅಧბ ๭ 
ಐൿ ಈ๺ ൮౳ ೕ ා ങඨ ಇ൞౲ ൽಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ಸರ൐ಯ ಞ൏ಂಕಗಳඝ౬  ຄೕย๭ ಒಂൿ ൟัർಗ කโ ಇತರ ಸರ൐ಯ ಞ൏ಂಕಗಳඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ  
ಇದ౽ౙ ಜ ಞ൏ಂಕಗำ ൟัൽಲ౵  ಸค เർ౲ ൮ბಗำ ಇದฌಂൽಡ කඝ ಪൟೕಯ ಸರ൐ಯ ಀคൡ ನನ౬  ಉಪක౲ ಸಗಳඝ౬  
෨౽౨ ಯತั๯൤౨ ೕච ಎಂൿ ූเ๯൤౨ ೕච කඝ เเಧ ಸಮ๲౲ ಗಳ ಬಡ౛  ౽ಳ೧ ವ๼๭ං౪ ೕච ಮൡ౨  ಅൿ ಸರ൐ เಸ౨ ರൕಯย౵  
ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹคಸฤ ඛಮಡ ಸ๻ಯ ෥ഴತ౨ ං ಧನ౲ ฿ದಗำ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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