
 ๼ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  ๭ೕ෦ತ ಸರ൐ಯย౵ ನ කಲౙ ඡ ಉಪක౲ ಸಃౙ  เർ౲ ൮ბಗಳඝ౬  ๬౷ ಗൟ๯൤౨ ೕๅ , හౘඨ ಎෆ ಎಋ౺  ඦ൤ 
ಎෆ ಎ ಪ౵ ๺ ಎෆ ද౳ ೖෳ ಎ ಆಜ ಎಋ౺  ෭ನ๺ ಎ ಅඩඨ ම౲ ಆౣ ೕคಯฯ  ಪ౵ ๺ ಎෆ ಡಬฯ ද౳ ೖෳ ಎ ಆಜ ಎಋ౺  ෭ನ๺ 1
තൟბ ๲ౙ ౷ ೕฑ ನย౵  ചಲฑ ಸರ൐ เಸ౨ ರൕಯඝ౬  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಅಪವತბඛೕಯ  ಅದฏ൤ ಪದโ ෭ನ๺ 2 kth x 
ಒഓౣ ฉ෴ಜ ಪವฑ ಃ ෬ว ಅಪವತბඛೕಯ ಆಜฆತ౨ ං k 
ಆದ౪ คಂದ ನย౵  ಬ๾ಪದ฿ಜฆವ ಈ ಅඦತ ಸರ൐෷ ನย౵  හౘඨ ෰ಲ౲ ದ ಅಂർ೦ಜං ງತದย౵  ౽ಯბโ x x a 
ಅಪค෦ತ฿ಜ ವ౲ ൞౲ ಸ฿ಞโൿ ಅඦತ ಸರ൐ಯ ಬದยಡ ಃಲโ ಶ౾౨ ಯವฉಡ ൤ಡൿಆ ౶ั  ඦತರ කโ ನ nth fx 
ಬ๾ಪದದ ಅಂർ೩ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಆದฉ අೕಷ ಪದเฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඦತ൤ಡ ຄೕඈ൤ අೕಷದ ಪದโ 0 ಃౙ  k 
ຄೕಞತ౨ ං, ಅൿ ກ೉౞ ನ ಬ๾ಪඅೕ౾౨ ಯ ಮಟౣ โ ಹൟ౨ ರ฿ಞತ౨ ං  ಆචಯ ತರಗൟಯย౵ ನ ಎෆಎಕ౺ ౬  ಅಂർ೩ ಆಜฆತ౨ ං, 
කโ ๭ඨ ౽๺ ഓ౲ ඨ ಈ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ౽ಯბಗัಛಜ ചಲฑ ಸರ൐ಯ เಸ౨ ರൕಯඝ౬  ಸಹ ඣೕലං౪ ೕๅ ಅವರ x x x 
ಸಹ ಬಳ๭ කโ ಅಂർ೩ ෥ലං౪ ೕๅ  ചಲฑ ಸರ൐ಯඝ౬  ಇಂൽನ ತರಗൟಯย౵  ಃಲโ ಪค෦ತ ಪದಗಳವฉಡ เಸ౨ ค๯ವ 
෩ಲಕ  ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಆಜฆವ เสೕಮ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౾౳ ෺෽ಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๵ೕಣ x 
ಆದ౪ คಂದ  ഓ౲ ඨ เสೕಮ ವฉಜನ ചಲฑ ಸರ൐ಯ ಅಂർ೧ನ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ವฉಜನ ವฉಜನ ಪವฑ වํ ವฉಡ x x x 
කโ ಅದඝ౬  ಸಹ ෥ಡಬ๾ൿ  ಅದ ౙಁ  ෦ೕค ಆದฉ ಈ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ຂಡ ಪคಹค๯โൿ ಎಂಬ ಕಲ౭ චಯඝ౬  ಇൿ 
ನಮಡ ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಎෆಎಋ౺  ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ๵ච౬ ෷ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ කโ ๒ನ౲ ವඝ౬  ๒ನ౲  ಎಂൿ ൤ಡൿಆಂലං౪ ೕๅ ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං 
ಅಂದฉ කโ ๒ನ౲ ದ ಬಡ౛  ಸರ൐ಯඝ౬  เಸ౨ ค๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಅเූಜ౲  ಒಂൿ ෬ว 1 ೯൤ಡ ವಗბโ 1 ಪ౵ ๺ ಚದರಃౙf x x x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ 1 
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ದย౵  ಅเූಜ౲ โ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං කโ ಎರಡඡ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ ಅದඝ౬  f f

ಇൿ ಆಜං ಪವฑ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ 1 ಪ౵ ๺ ಚದರ ෭ನ๺ 2 ಇಂೋ 2 ಡ two x ddx x x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ಎರഴ ಡ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಚದರ ಡ ෭ನ๺ ಎರഴ x x 
ಆದ౪ คಂದ ಡಬฯ ಅเූಜ౲  ಸಮකಜದ౪ ฉ ನย౵  ๒ನ౲ โ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ನ ෩ರඡ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ x t  o x f 

෭ನ๺ ಎರഴ ಡ 1 ಪ౵ ๺ ಚದರ ๸තಣბ ಶ౾౨ ಡ ෭ನ๺ 2 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ 2 ಡ 1 ಪ౵ ๺ ಚದರ ddx x x x 
๸තಣბ ಪವฑ ෭ನ๺  ೯൤ಡ ෭ನ๺  ಇಂದ ෭ನ๺  ಇಂದ  ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ රฯ ಡ ෭ನ๺  ಇಂದ ಡ 2 2 x 2 1 x 3 2 x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ 2 ಡ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಚದರ ๸තಣბ ಪವฑ ෭ನ๺ ಎರഴ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಎರഴ ෭ನ๺ ಎರഴ ಡ x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಪ౵ ๺ කฤౙ  ಡ ಎರഴ ಎಂഖ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಪವฑ ෭ನ๺ x x x x 
෩ರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ದย౵ ನ ෩ರඡ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, කโ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಇย౵x 

ಅඝ౬  ๻ಀವ ෩ಲಕ ಈ ಪದโ ๒ನ౲ ฿ಞತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ.  0 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ කโ ෭ನ๺ 2 ಅඝ౬  x 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ನย౵ ನ කಲౙ ඡ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ෭ನ๺ ಎರಡರ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං. ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ೓ಕಃౙ  තൟბ෴ಜ ಡ  x ddx  x p 

෭ನ๺ 3 ಅඝ౬  2 คಂದ ಞ൐๭ದฉ , ಅൿ ಎರಡඡ ಅವඌ෵ಂದ ෮ದಲ ಪದൽಂದ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ower x 
ಇൿ ಎರഴ ಪದಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಹൽකฆ ಅඝ౬  ಒಂൿ ೯൤ಡ ಚದರ තಣბ฿ಜ ಪವฑ ෭ನ๺ 3 ೯൤ಡ 8 ಚದರ 1 ಡ x x x 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ೯൤ಡ ಚದರ ๸තಣბ ಪವฑ ෭ನ๺ 4 ಆಜ ಎರഴ ಇൿ ಎಂഖ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ೯൤ಡ x x x x 
ಚದರ ๸තಣბ ಪವฑ ෭ನ๺ ෩ฆ ೯൤ಡ ಹൽකฆ ಡ 1 ಪ౵ ๺ ಚದರ ๸තಣბ ಪವฑ ෭ನ๺ 3 ೯൤ಡ 8 x x x 
ಘನಃౙ    ೯൤ಡ ಚದರ ๸තಣბ ಪವฑ ෭ನ๺  ಡ ಇൿ ಡ  ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ රฯ ಡ ಪವฑ ෭ನ๺  ಪ౵ ๺ 1 x 4 24 x 1 x 3 8 x 

౲ಁ ෕ ಡ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ රฯ ಡ ಪವฑ ෭ನ๺ ශೕฑ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ನย౵  0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  0 ಡ ๻౾ದฉ ಇย౵  කโ 0 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ, ಇൿ 0 f 4 x 
ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಪದเ ಐൿ ಬ๾ಪದದ ಅಂർ೩ ಪഷಯฤ ๸තಣბ ಪದโ 0 ಆಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ  කโ ಅದඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ವ౲ ൞౲ ಸ ෥ಡ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಐൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಇಪ౭ ൞౬ ฤౙ  ನ ಡ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಆಜ ಪವฑ ෭ನ๺ ൟ౳ ೕ ಪ౵ ๺ ಎಂഖ f x x ddx xs x 

౲ಁ ෕ ಅඝ౬  ಒඨ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ රฯ ಡ ಪವฑ ෭ನ๺ 4 ಡ  ಃ౷ ೕฑ ෥ല  ಪವฑ ෭ನ๺ 4 คಂದ 2 ಪ౵ ๺ ಇತರ ಪದಗำ x x 
ಮൡ౨  ಅൿ ಘನ฿ಜฆโದคಂದ ಅದರ ಉತ౭ ನ౬ โ ಅඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಮൡ౨  1 ಪ౵ ๺ ೓ಕ฿ಜฆโದคಂದ ಅದರ x x x 
ಉತ౭ ನ౬ โ ಅඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಉತ౭ ನ౬ ದ ಉತ౭ ನ౬ โ ෴฿ಗล ಇฆತ౨ ං ಎರവ ಪದಗಳย౵  ಅඝ౬  ಒಳತಂലฆತ౨ ං ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ 0 ಅඝ౬  ๻ಀವ ෩ಲಕ ಇൿ ಘലತ฿ಜ෸ ನಮಡ 0 ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං. 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಉ൞౭ ൽಸಬ๾ർದ ಏಅಕ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ಪದโ ಇಪ౭ ತ౨ කฤౙ  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x 
ಇൿ ෩ฆ ෭ನ๺ ಪವฑ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ 0 ನย౵ ನ ๒ನ౲ โ 24 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ කโ ಅದඝ౬  5 ඡ ലಜ౳  ಬ๾ಪದಃౙ  เಸ౨ ค๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ කโ 
ຂัං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ චನඪ๭ಆಂಡฉ ಆಜൡ౨  0 ಅเූಜ౲  0 1 ನย౵  0 ಆಜൡ౨  0 ನย౵   ๒ನ౲ ದย౵  0 ෭ನ๺ f 0 f f 2 f 3 
ಎರഴ ಬಲโ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ಐൿ ಆಜൡ౨  ๵ච౬ ಯย౵  ಇಪ౭ ತ౨ කฤౙ  f f 
ಆದ౪ คಂದ ತඨ เสೕಮ ಛಜ ಐದඡ ലಜ౳  ಬ๾ಪൽೕಯ ಅಂർ೩ ಈಗ ඛೕโ ๯ಲಭ฿ಜ ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಇൿ x 
ಅಪವತბඛೕಯ ෩ฆ ෬ว ෭ನ๺ 2 ౲ಁ ෕ ಮൡ౨  ಇಪ౭ ತ౨ කฤౙ  ಡ ಅಪವತბඛೕಯ ಐൿ ෬ว เൿ౲ ൬ ಐൿ x x x 
ಆಜฆತ౨ ං ಅൿ ಸರัೕಕರಣದ ෬ว ಆಞತ౨ ං ෭ನ๺ ౲ಁ ෕ ಅඝ౬  3 ಪ౵ ๺ คಂದ 5 ಃౙ  ๳ค๭, x x x 5 
ಆದ౪ คಂದ කโ 5 ඡ ലಜ౳  ಬ๾ಪದಃౙ  ຄೕർಗ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ನ ಅಂർ೦ಜං ಈಗ ඛೕโ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ನ x x ddx 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ಗಮඛ๭ದฉ ಸ౷ ಲ౭  ກೋ౞  ഔ౳ ౾ คೕൟಯย౵  ෥ಡಬ๾ൿ  ಒಂದರ ෬ว ಒಂದರ ೯൤ಡ x 
೓ಕಃౙ  ಒಂದರ ෬ว ಒಂದರ ෬ว ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ೓ಕದ เಸ౨ ರൕ෷  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಚದರ ๸තಣბ ಪವฑ ෭ನ๺ 1 ಡ x x 
ಮൡ౨  ಇൿ 1 ෭ನ๺ ಚದರ ೯൤ಡ ಡ ಪವฑ 4 ෭ನ๺ ಡ ຄೕಞತ౨ ං  ಪವฑ 6 ಅದฏ൤ 1 ಪ౵ ๺ ๸තಣბ x x x x 
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เಸ౨ ರൕ෵ಂದ ಪವฑ ෭ನ๺ ಒඨ ಡ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  ಅൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺ ಎಋ౺  ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ x x x 
౲ಁ ෕ ಅඝ౬  ಬದม෵๯ತ౨ ං ಅඝ౬  ๲ౙ ౷ ೕฑ ඛಂದ කโ ಈಗ ಈ ಸರ൐ಯඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ැೕ x x 

ಆದ౪ คಂದ 1 ෬ว 1 ೯൤ಡ ಚದರ ಈ ಪದವඝ౬  ಪದದ ෩ಲಕ ๸෽ೕ೧๯ವ ෩ಲಕ කโ ನ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  x dx dx 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಚದರ ನ ಏ౾ೕಕರಣ ಮൡ౨  කฤౙ  ನ ಏ౾ೕಕರಣ ಮൡ౨  කฤౙ  ನ ಏ౾ೕಕರಣ ಮൡ౨  ๭౩ ರ฿ದ x dx x dx x dx c
ಈಗ ಎಡූಗโ ನಮಡ ഓ౲ ඨ ඛೕഴತ౨ ං  เสೕಮ ಮൡ౨  ಬಲූಗโ ನಮಡ ෭ನ๺ ౲ಁ ෕ ಅඝ౬  3 ಪ౵ ๺ x x x x 5 
คಂದ 5 ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං, ಅย౵  ಎಂ්ൿ ಅඝ౬  ๻ಀವ ෩ಲಕ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං , c c x c
ಎಂ්ൿ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ಉഴಆำ౶ ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ತඨ เสೕಮ ನ ಅධ౾౹ ತ เಸ౨ ರൕ ෭ನ๺ ಘකಂൟ෵ಂದ ෩ฆ ೯൤ಡ ಡ ಐൿ ෬ว ಐൿ ಪವฑ x x x x 
කโ ಒ෫౱  ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಅඝ౬  ෥ലದ ඦತರ ಇൿ ನಮಡ ಇತರ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗัಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ಇඃ x 
คೕൟಯ ಃಲಸವඝ౬  ෥ಡฤ ಪ౳ ೑ೕದචಯඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಉർಹರൕಡ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಅದರ ಏකಗยං ಎಂ්ದඝ౬  x 
ಪคಗ൐๭ ചಲฑ ಸರ൐ಯ เಸ౨ ರൕ෷ ๭ඨ เสೕಮ ನ งഡ ෬ว 1 ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜං ಎಂൿ ನಮಡ x ddx 1 x 
ൟัൽං, ಇൿ 1 ෭ನ๺ ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං. ෭ನ๺ ಅಧბ ಮൡ౨  ಅย౵ ಂದ කโ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ನ ಸಮಯದ x er x 
ಸರ൐ಯ เಸ౨ ರൕಯඝ౬  ಪഷಯฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං කโ ಈ ಃಳಜನ คೕൟಯย౵  ෨ಂൿವค෷൤౨ ೕๅ කโ ෮ದฤ ಒಂൿx 
෭ನ๺ ಚದರವඝ౬  තಣბ฿ಜ เൿ౲ ൬ ෭ನ๺ ಅಧბಃౙ  เಸ౨ ค๵ೕಣ ಇൿ 1 ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංx 
෭ನ๺ ಚದರ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಅಧბ ෭ನ๺ ಅಧბ ෭ನ๺ 1 ෬ว ಅಪವತბನ 2 ಡ ෭ನ๺ ಚದರ ๸තಣბ ೓ಕ x x 
೯൤ಡ ෭ನ๺ ಅಧბ ෭ನ๺ ಅಧბ ෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ ෭ನ๺ 2 ෬ว ಅಪವತბನ 3 ෬ว ෭ನ๺ ಚದರ ๸තಣბ ಘನ x 
ಇൿ 1 ಪ౵ ๺ ಚದರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  2 ಪ౵ ๺ 1 คಂದ 3 ෬ว 8 ಡ ಪವฑ 4 ಪ౵ ๺ 1 [๸ಜೕತ ] 3 คಂದ 5 ෬ว 8 x x 
ಅಪವತბඛೕಯ 3 ಡ ಪವฑ 6 ಇ൞౲ ൽ ಇൿ 1 ಪ౵ ๺ ಚದರ 2 ಪ౵ ๺ 3 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  8 ಡ ಪವฑ 4 ಪ౵ ๺ 15 ෬ว x x x 

ಡ ಪವฑ 6 48 x 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಎರവ ಬൽಗಳඝ౬  ๸෽ೕ೧๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ലಎಋ౺  ෬ว งഡ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ಪದൽಂದ ಪದವඝ౬  ๸෽ೕ೧๯ವ ෩ಲಕ කโ x 

๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಎರഴ ಮൡ౨  ෩ฆ คಂದ ಎಂഖ ಡ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ಪವฑ ශೕฑ ലಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ව  ಹൽජൿ ෬ว x dx x 
ನಲವ൤౨ ಂഖ ಡ ಪವฑ ಆฆ ಇ൞౲ ൽ ೯൤ಡ ๭౩ ರ฿ದ ಅಥ฿ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಪ౵ ๺ ಘನದ x dx c x x x 
෬ว ಅಪವತბඛೕಯ 3 ೯൤ಡ 3 ಡ ಪವฑ 5 ෬ว 40 ೯൤ಡ ಹൽජൿ ನಲವൡ౨  ಎಂഖ คಂದ ಏำ ಡ ಏำ ಡ ಪವฑ x x x 
ಏำ ೯൤ಡ ๻ಀโൿ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කโ ಪഷ෷ವ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං c x c 
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಛಜ ചಲฑ ಸರ൐ เಸ౨ ರൕ෷ ಪ౵ ๺ ಘක౽ರൽಂದ ಅಪವತბඛೕಯ ෩ฆ ಮൡ౨  ෩ฆ x x x 

คಂದ ಪವฑ ಐൿ ෬ว ನಲವൡ౨  ೯൤ಡ 5 คಂದ 16 คಂದ 7 ಡ  ಪವฑ 7 ಇದඝ౬  කඝ ನ ಏಳඡ ಶ౾౨ ಡ เಸ౨ ค๭ർಗ x x x 
කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ౽๺ เสೕಮ ಡ เಸ౨ ರൕ ಏකಗยං ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ದ ಪ౳ ๔౬ ෴ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ෮ದಲ ತತ౷ ൽಂದ ಎෆ ද౳ ೖෳ ಎෆ ಡಬฯ ද౳ ೖෳ ಎෆ ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴವ ෩ಲಕ 
ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ  ഔ౳ ಪฯ ಅเූಜ౲  ಇ൞౲ ൽಗಳඝ౬  කโ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ನ เಸ౨ ರൕ෵ಂದ ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ x 
ಏಃಂದฉ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ නಡ 2 ෭ನ๺ ౽๺ เสೕಮ ಅಥ฿ ౽๺ ಇನ౷ ๺ბ ಎಋ౺  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ x x 
ൟัൽං 2 ෭ನ๺ ๭ඨ ಇನ౷ ๺ბ x 
ಆದ౪ คಂದ ๳ค๯ವ ෩ಲಕ  ෰ಲ౲   เสೕಮ කโ เสೕಮ ಡ 2 ෭ನ๺ ෭ನ๺ ue of sin x cos x pi x x 
ಘನದ ෬ว ಅಪವತბඛೕಯ 3 ෭ನ๺ 3 ಡ ಪವฑ 5 40 ෭ನ๺ 5 คಂದ ಹൽකฆ ಏำ ಡ ಪವฑ ಏำ ಎಂൿ x x x 
ಪഷಯಬ๾ൿ.  ಪค൏ಮ฿ಜ කโ ಅವರ ಪರಸ౭ ರ ๸ීಧವඝ౬  ൟัൽದ౪ ฉ කโ ಇತರ ಃಲโ ಫย൞ಂಶಗಳඝ౬  
๯ಲಭ฿ಜ ಪഷಯಬ๾ൿ , ಉർಹರൕಡ කโ ಈಗ ಃಲโ ಇತರ ౽ಯბಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಉർಹರൕಡ 1 ಪ౵ ๺ ม಩ x 
ಅඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ඣಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๵ೕಣ 1 ಪ౵ ๺ มಡ౛  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං fx x 
ಆದ౪ คಂದ  ರ ม಩ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ಅเූಜ౲  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ෬ว  ೯൤ಡ f 0 1 0 f x 1 1
x 
ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲  0 1 ಎෆ ಡಬฯ ಅเූಜ౲  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇದರ โ౲ ತ౭ ನ౬ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅൿ ෭ನ๺ ಒඨ f x 
೯൤ಡ ಆฆ තಣბ฿ಜฆತ౨ ං  ಪವฑ ෭ನ๺ 2 ಡ 
ಆದ౪ คಂದ 0 ನย౵ ನ ಎෆ ಡಬฯ ಅเූಜ౲ โ ෭ನ๺ 1 ಎෆ ഔ౳ ಪฯ ಅเූಜ౲  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ಒඨ ಪ౵ ๺ x x 
๸තಣბ โ౲ ತ౭ ನ౬ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ ಪವฑ ෭ನ๺ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಪವฑ ෭ನ๺ ෩ฆ ಡ ಎರഴ
ಆಗยං 
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ದย౵  ഔ౳ ಪฯ ಅเූಜ౲ โ ಎರഴ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ෭ನ๺ 6 คಂದ 1 ಪ౵ ๺f fo x urth 

๸තಣბ ಪವฑ ෭ನ๺ 4 ಆಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ನย౵  0 ෭ನ๺ 6 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං f 4 
ಆದ౪ คಂದ 1 ಪ౵ ๺ ನ ม಩ ಅඝ౬  ෭ನ๺ ಚದರ 2 คಂದ เಸ౨ คಸಬ๾ൿ ಎಂൿ කโ ඣೕಡಬ๾ൿ ೯൤ಡ ಎರഴ x x x x
ಘನದ ෬ว ಅಪವತბඛೕಯ ෩ฆ ෭ನ๺ ಆฆ ಡ කฤౙ  ಅಪವತბඛೕಯ 4 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ೓ಕಃౙ  2x x x 
೯൤ಡ ಘನಃౙ  3 ෭ನ๺ ಡ 4 ෬ว 4 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಪ෴ბಯ฿ಜ ෭ನ๺ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಮൡ౨  ಇൿ  ๸ಕಲನโ 
ಆದ౪ คಂದ ಸರ൐෷ ๭ಛ౱  ಡ ಪವฑ ಃ ෬ว ಃ ෬ว ෭ನ๺ 1 คಂದ ಪವฑ ಃ ෭ನ๺ 1 ಆಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಪ౳ ൟ ಪ෴ბಯ x 
ಪದโ ෭ನ๺ ಡ ຄೕಞൟ౨ ං ಎಂൿ ಖ೉ತಪല๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಃ ಅඦತಃౙ  ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ม಩ ನ เಸ౨ ರൕ෴ಜං  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ನ ಆದฉ ನಮಡ ಒಂದರ ෬ว ಒಂದರ ೯൤ಡ เಸ౨ ರൕಯ ಬಡ౛  x x 
ನಮಡ ൟัൽದ౪ ฉ කโ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ෎ฉ คೕൟಯย౵  ಪ౳ ಯൟ౬ ಸಬ๾ൿ ಒಂದರ ෬สಂൿ ಪ౵ ๺ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಡ x x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಶ౾౨  ෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಚದರ ෭ನ๺ ౲ಁ ෕ ೯൤ಡ ಡ ಪವฑ x x x x 4 
ಅದฏ൤ ಎರവ ಬൽಗಳඝ౬  ෭ನ๺ ೯൤ಡ ಚದರ ෭ನ๺ ౲ಁ ෕ ೯൤ಡ ಅඝ౬  ಪವฑ 4 ೯൤ಡ xdx x dx x dx x dx 

ಡ ๸෽ೕ೧๯ವ ෩ಲಕ  ಪ౵ ๺ ನ ม಩ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ඛಂದ  ಪ౵ ๺ ౲ಁ ෕ ඛಂದ  ෭ನ๺ ಡ c 1 x x x 2 x 3 x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಪವฑ 4 คಂದ 4 ಪ౵ ๺ 6 คಂದ ಪವฑ 5 คಂದ 5 ಇ൞౲ ൽ ๼ೕಡ කโ ಅඃ ಉತ౨ ರವඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ 
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ಎಂൿ කโ ඣೕಡಬ๾ൿ, ๻ಡ෻ ನย౵  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ඛಧბค๯โൿ ෥ತ౳  ಉัൽං ಎಂ්ൿ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ನ x c x 
๒ನ౲  ม಩ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ม಩ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං c 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෬ยನ ಸರ൐ಯඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ನ ม಩ ನ เಸ౨ ರൕಯඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ .  ෭ನ๺ ෭ನ๺ ೓ಕൽಂದ  ෭ನ๺ x x x 2 x 
ಘನൽಂದ 3 ෭ನ๺ 6 คಂದ ಪವฑ 4 คಂದ 4 ಇ൞౲ ൽ ಅಂದฉ ಇย౵  ಎม౵  ಪದಗำ ಋ൏ತ౱ ಕ ೉ກ౬ ෴ಜ ຄರຄ෨౱ ತ౨ ๅ 
ಒ෫౱  කโ ม಩ ಒඨ ಪ౵ ๺ ಛಜ เಸ౨ ರൕಯඝ౬  ຄಂൽದ ඦತರ කโ ෨ಂൽನ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ  ෭ನ๺ x 
නಡ ๳คದ ಛಜ ౽๺ ಎಋ౺  ม಩ ಆෆ ౽๺ ಎಋ౺  ม಩ เಸ౨ ರൕ ಏඝ  2 คಂದ คಂದ 2 ರವฉಡ ಈ ๔౳ ೕ൐ಯย౵  x pi cos x 
ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ม಩ ෥ನ౲ ฿ಜං ನ ෮ದಲ ತತ౷ ൽಂದ ಅದඝ౬  ෥ഺೕಣ ಎಂ්ൿ ನ ม಩ ಡ ah x f cos x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ๵ච౬ ಯย౵  ม಩ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಒಂൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ ಅเූಜ౲  ಒಂൿ ෬ว ౽๺ f x x 
ಆಜ ෭ನ๺ ๭ඨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ x x 
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ದย౵  ಅเූಜ౲ โ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡಬฯ ಅเූಜ౲  ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ನ ಆಜං  f f x x ddx 
෭ನ๺ ಒඨ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ x 
ಆದ౪ คಂದ 0 ನย౵  ಎෆ 2 ෭ನ๺ 1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ෩ರඡ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ෭ನ๺ ಎರഴ ഓ౲ ඨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒಂൿ x 
ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ಎರഴ ഓ౲ ඨ ෭ನ๺ ಎರഴ ഓ౲ ඨ ౲ಁ ෕ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x x 
ಆದ౪ คಂದ 0 ನย౵  ෩ರඡ โ౲ ತ౭ ನ౬ ฿ಜದ౪ ฉ  0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ කโ ಅඝ౬  0 ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ಅൿ 0 x 
ಆಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ 0 ಆಞತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ನ කಲౙ ඡ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ෭ನ๺ 2 ಡ 1 ೯൤ಡ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ 6 ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ 1 ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑx x x 
ಆಜං ෭ನ๺ 2 ෭ನ๺ 2 ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ 6 ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ 6 ಹൡ౨  ಪವฑ කฤౙ  ෭ನ๺ ಎರഴ x x x x 
෭ನ๺ ಎಂഖ ഓඨ ಚದರ ෭ನ๺ ಆฆ ತඨ කฤౙ  x x 
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ದย౵  ಎෆ කฤౙ  ෭ನ๺ ಎರಡಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅඃ คೕൟಯย౵  ಐൿ ನย౵  ෭ನ๺ ಹൽකคಡ f x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කඝ ಇದඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕ౾๯ൟ౨ ං౪ ೕච ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ෭ನ๺ ಹൽකฆ ഓ౲ ඨ ಡ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ x x 
๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ಇಪ౭ ತ౨ කฤౙ  ഓ౲ ඨ ౲ಁ ෕ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ಹൽකฆ ഓ౲ ඨ ෭ನ๺ 16 x x x x 
ഓ౲ ඨ ౲ಁ ෕ ෭ನ๺ 24 ഓ౲ ඨ ౲ಁ ෕ ෭ನ๺ 24 10 ಡ ಪವฑ 5  ಅಥ฿ ಐൿ ෭ನ๺ ಹൽකฆ ഓ౲ ඨ x x x f x x 
෭ನ๺ ನಲವൡ౨  ഓ౲ ඨ ౲ಁ ෕ ෭ನ๺ 24 ඦತರ 5 x x 
ಆದ౪ คಂದ 0 ನย౵  5 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ನย౵  ಇๅಲ౵ ใ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๒ನ౲ ಃౙ  x 0 x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, කඝ ಇඞ౬  ಒಂൿ ກ೬ౠ  ຄೕತೕಣ ๻ಛದฉ ಏඝ ನ ಎෆ ಆฆ ಆಗยං ಇൿ 1 ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ x 

೯൤ಡ ಇತರ ಪದಗัಡ ෭ನ๺ 16 ಆಜฆತ౨ ං , කโ ಅඝ౬  ๻౾ർಗ ಇๅಲ౵ ใ 0 ಆಞತ౨ ๅ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං x x 
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ದย౵  ಆฆ ෭ನ๺ 16 ಆಜฆತ౨ ං f 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ม಩ ಛಜ ๵ච౬ ಯย౵  ౽൒൤౨ ೕๅ ๒ನ౲ ದย౵  ಎෆ ಅเූಜ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ๵ච౬ ಯย౵  cos xf 
ಎರಡඡ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ๒ನ౲ ದย౵  ෭ನ๺ ෩ರඡ ಒಂൿ โ౲ ತ౭ ನ౬ ಃౙ  ಸಮකಜದ౪ ฉ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං.  ๒ನ౲ ದย౵  
โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ෭ನ๺ ಹൽකರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಸರ൐ เಸ౨ ರൕ෷ ෭ನ๺ ಚದರ ෬ว 2 ෭ನ๺ 2 ಡ ಡ 4 ಡ ಅಪವತბඛೕಯ 4 ෬ว 4 ෭ನ๺ 16 ಡ ಡ 6 x x x 
ಅಪವತბඛೕಯ 6 ಇ൞౲ ൽಗಳ ෬ว ෭ನ๺ ಚದರ 2 คಂದ ෎ชඞ ಅಲ౵  ෭ನ๺ ಅಪವತბඛೕಯ 4 24 ಃౙ  x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಡ ಪವฑ 4 ෬ว 12 ෭ನ๺ ಡ ಪವฑ ๭ಋ౺  ಅದರ ෬ว ಹൽකฆ ෬ว ಹൽකฆ ಅಪವತბඛೕಯ ಆฆ ,x x 
ಏำ ಇಪ౭ ൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಡ 6 45 ಇ൞౲ ൽ ๼ೕಡ ಸರ൐ เಸ౨ ರൕ ม಩ ม಩ ಆෆ ಛಜ ඛೕโ ಅದඝ౬  ෎ฉ คೕൟಯย౵ ෸ x x cos x 
෥ಡಬ๾ൿ කโ ನ ม಩ ಅඝ౬   ಪ౵ ๺ ౽๺ ෭ನ๺  ม಩ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಬฉಯಬ๾ൿ ಈ ಪದโ ෭ನ๺ cos x 1 x 1
නನย౵  ಎರಡคಂದ නಡ ಎರಡคಂದ ෴฿ಗล ๒ನ౲ ದ ನഴๅ ಉั෷ತ౨ ං  ಮൡ౨  ಒಂൿ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ เಸ౨ ರൕ෷ ෥ನ౲ ฿ಜං ಮൡ౨  කโ ಈಛಗศ ෥ി ಡ  ಪ౵ ๺ ನ ม಩ ನ เಸ౨ ರൕಯඝ౬   ౾ౙ ಂತ ಕല෫x 1 x 1
ಉഴಆಂലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಪದ฿ಜ ಪคಗ൐๭ ಮൡ౨  ม಩ ನ เಸ౨ ರൕಯඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ เಸ౨ ค๯ವ ෩ಲಕ ಇದඝ౬  เಸ౨ คಸಬ๾ൿ
කඝ ಅದඝ౬  ฿౲ ෴ಮ฿ಜ ෈ഴ൤౨ ೕච ඛೕโ ಈಗ ಅ ౲ූ ಸ ෥ಡฤ ಗ൐ತ๎ಸ౨ იದ ಒಂൿ ಪ౳ ෨ಖ ಪคಕಲ౭ චಡ ಬฌೕಣ, 
ಅൿ ෸ಲฑ ನ ๭౩ ರ฿ಜං ಮൡ౨  ඛೕๅಲ౵ ง ಅඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ൽ౪ ೕค ಏಃಂದฉ කโ ൤ಡൿಆำ౶ ವ ජಸಜბಕ มಗคಥෳ e e
ಡ เฆದ౫ ฿ಜං ಮൡ౨  ෦ൟ ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං 1  ೯൤ಡ 1 คಂದ ๸තಣბ ಅඌ౽ರಃౙ  ಈ e n n n 
ಪದโ ಎย౵ ಂದ ීൽං ಎಂൿ ඛೕโ ಆಶ౞ ಯბ ಪಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ඛಮಡ ಒಂൿ ๸౾౹ ಪ౨  ಉඩಯವඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕච  , ಈ ಸಮಯದย౵  ඛೕโ ಇย౵  ഩವ൐ ෥ലದ ಹಣโ ಈ 
ಸಮಯದย౵  ൽ౷ ಞಣತำ౶ ತ౨ ං .  ඩ෵ಂഡ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ງತದย౵  ෮ತ౨ ದ ಹಣವඝ౬  ಇย౵  ๻౾ದฉ ಹಣโ 1 ಪ౵ ๺ 1 ಆಜ ಆಞತ౨ ං ಅಂದฉ ಅൿ x x 
ൽ౷ ಞಣತำ౶ ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ಅವඌಯย౵ ನ ಬല౥  ದರ฿ಜං ಈಗ කโ ඩವൟ๭ದฉ ಈ ಹಣโ ಒಂඃ ಆಜฆโൽಲ౵  ಮಧ౲ ಂತರ 
ಸಮಯದย౵  ಬല౥ ಯඝ౬  කโ ಈ ງತದย౵  ಸ౷ ಲ౭  ಬല౥ ಯඝ౬  ඛೕಡฤ ඛಧბค๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಒഖౣ  ෮ತ౨ ವඝ౬  
ಮฆ๿ലಃ ෥ಡฤ ඛಧბค๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈ ງತದย౵  ಒഖౣ  ಹಣದ ෮ತ౨ ವඝ౬  วಕౙ  ๻ಀ൤౨ ೕๅ, 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ງತದವฉಜನ ಬല౥ ಯ ಒഖౣ  ෮ತ౨ โ ಒಂർಜದ౪ ฉ ಅವඌಯ ಅಧბದย౵  ಬല౥ ದರโ ಅಧბದ๠ౣ  ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ງತದย౵  ಹಣದ ෮ತ౨ โ ಆಜ 1 ಮൡ౨  ಅಧბಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ෮ತ౨ ದ ಹಣವඝ౬  ಇย౵  x x 
ಮฆ๿ലಃ ෥ಡมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅವඌಯ ಆචಯย౵  ಅൿ ຄೕಞತ౨ ං  ಚಕ౳ ಬല౥ ಯ ว౽ౙ ೈರದย౵  ಆಜ 1 ಮൡ౨  ಅಧბ තಣბ x 
೓౽౽ರವඝ౬  ඛೕโ ඣೕലರ෎ಀ ಈಗ කโ ಸಮಯವඝ౬  ກ೉౞ ๵ೕಣ , ಈ ງತದย౵  ෩ರඡ ಒಂൿ ಬല౥ ಯඝ౬  ಇย౵  
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ಮൡ౨  ෩ರඡ ಒಂൿ ූಗದ๠ౣ  ಬല౥ ಯඝ౬  ඛೕಡฤ කโ ඛಧბค๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ.  ಈ ງತದย౵  ಹಣದ x 
෮ತ౨ โ ಆಜ 1 ಪ౵ ๺ 1 ෬ว 3 ಆಜฆತ౨ ං , ಈ ງತದย౵  ಆಜ 1 ಪ౵ ๺ 1 ಆಜฆತ౨ ං, 3 ๸තಣბ ೓ಕದ ෬ว ಅൿ ಈ x x 
ງತದย౵  ಆಜ 1 ೯൤ಡ 1 ෬ว 3 ಆಜฆತ౨ ං ๸තಣბ  ಘකಂൟ ๼ೕಡ ඛೕโ ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ಬ๾ൿ , කඝ ກೋ౞  x 
เූಗಗಳඝ౬  ෥ഴൟ౨ ං౪ ೕච ಮൡ౨  ಈ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ಸಮಯದย౵  ಬല౥ ಯඝ౬  ඩವൟ๯ൟ౨ ං౪ ೕච ඦತರ කโ ๭౷ ೕಕค๯ವ 
෮ತ౨ โ เ෗ನ౬ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅದඝ౬  ಸಮ෴ವඌಯย౵  เಂಗല๭ದฉ ෮ತ౨ โ ಏකಞತ౨ ං  ತಕბ๎ಸ౨ იದ ಪ౳ ౽ರ, ಈ ಹಣโ ಆಜ 1 ಪ౵ ๺ x 
1 ෬ว තಣბ฿ಜ ಡ ಆಞತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಇದคಂದ ಈ ඛಯಮಗัಂದ 1 ಪ౵ ๺ 1 තಣბ฿ಜ ಡ n n n n 
ಎย౵ ಂದ ಬฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛಮಡ ಕಲ౭ චಯඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಸಮಯඅಂൽಡ ກೈ౞ ಞತ౨ ං ಅൿ ಎย౵  ಒ෨౱ ಖ฿ಞತ౨ ං ಎಂ්ದರ ෬ว ಅವอ෈ತ฿ಜฆವ ಅඦತ n 
ಪ౳ ෥ಣದ ಹಣವඝ౬  කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ඛಮ౱  ಪ౳ ෽ೕಜನ౽ౙ ಜ ಃಲโ ಅಂൟಮ ෈ಂൿಗಳย౵  ಇದರ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච 
ಉർಹರൕಡ ನย౵  ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ಒಂൿ ೯൤ಡ ๒ನ౲  ෈ಂൿ ಐൿ ๸තಣბ ೓ಕ฿ಜං  ನย౵  n n 
ಎರഴ ඩ෵ಂഡ ಎರഴ ಐൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಹತ౨ ಃౙ  ಇൿ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ๒ನ౲  ඩ෵ಂഡ ಒಂൿ ๸තಣბ ಪವฑ ങඨ 
ಆಜฆತ౨ ං ಇൿ ಸค๯෥ฆ 2.594 ನย౵  100 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කโ 1 ಪ౵ ๺ ๒ನ౲  ෈ಂൿ ๒ನ౲  ಒಂൿ ๸තಣბ n 
ಶ౾౨ ಡ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ඞฆ ಇൿ ຄೕಞತ౨ ං  ಎರഴ ඩ෵ಂഡ ಏำ ๵ච౬  4 8 ಎಂൿ ඛೕโ ಃಲโ ็೦ౢ ඛಕ 
౽౲ ฤౙ ศಟฑ ಡ ಪ౳ ๆಶವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ඛೕโ ಇโಗಳඝ౬  วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ ಮൡ౨   ದಶ෥ಂಶ ๬౩ ನಃౙ  ຄೕಗಬ๾ൿ, 4
෰ಲ౲ ಗำ ನย౵  ಈ คೕൟ ಬฆತ౨ ๅ ಎಂൿ ඛೕโ ಉഴಆำ౶ ൟ౨ ೕค ๬เರ ಇൿ ಒಂൿ ೯൤ಡ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ඩ෵ಂഡ n 
๒ನ౲  ๒ನ౲  ಒಂൿ තಣბ ಪವฑ ๬เರಃౙ  ಎರഴ ඩ෵ಂഡ ಏำ ಒಂൿ ಆฆ ಒಂಬൡ౨  ನย౵  ಹൡ౨  ๬เರಃౙ  n 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ๒ನ౲  ෈ಂൿ ๒ನ౲  ๒ನ౲  ๒ನ౲  ๒ನ౲  ಒಂൿ තಣბ ಶ౾౨ ಡ ಹൡ౨  ๬เರ ಇൿ ಎರഴ 
෈ಂൿಗัಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏำ ಒಂൿ ಎಂഖ ಒಂൿ ಮൡ౨  ನย౵  ಒಂൿ ಲౘಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ ಒಂൿ ೯൤ಡ n 
๒ನ౲  ෈ಂൿ ๒ನ౲  ๒ನ౲  ๒ನ౲  ๒ನ౲  ๒ನ౲  ಒಂൿ ಶ౾౨ ಡ ಒಂൿ ಲౘ ಇൿ ಎರഴ ඩ෵ಂഡ ಏำ ಒಂൿ ಎಂഖ ෩ฆ 
ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෰ಲ౲ ಗำ ກೈ౞ ಞൟ౨ ฆโದඝ౬  කโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಆದฉ ಅಲ౵   ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಅൟ ກೋ౞  ದರದย౵  ಅඦತಃౙ  n 
ຄೕඈ൤ ಒಂൿ ೯൤ಡ තൟბ෴ಜ ಶ౾౨ ಡ ಒ෨౱ ಖ฿ಞತ౨ ං ಅൿ ಎರഴ ඩ෵ಂഡ ಏำ ಒಂൿ ಎಂഖ ಎರഴ n n 
ಎಂഖ ಎಂഖ ಒಂൿ ಎಂഖ 2 8 4 5 9 0 4 5 ಇๅ  ಇൿ ಅූಗಲಬ౫ ฿ಜฆโದคಂದ ಅಂತ౲ เಲ౵   ๸ಒ౲ ෷ ಈ ಅඝಕ౳ ಮದ 
ಅಂತ౲ ಃౙ  ಬฆโൽಲ౵  ಮൡ౨  ಜನฆ 1000 ದಶ෥ಂಶ ๬౩ ನಗಳವฉಡ วಕౙ  ๻ಕฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ർ౪ ฉ ෴โඃ ಒ෨౱ ಖ฿ಜರยಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅූಗಲಬ౫  ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ෸ಲฑ ๸ಒ౲  ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ඛಂದ ๰೉ಸมಞತ౨ ං e 
ಆದ౪ คಂದ කโ 1 ಪ౵ ๺ 1 ಅඝ౬  ඛಂದ ಪคಗ൐๵ೕಣ ಪದโ ಏකಗยං ಎಂ්ದඝ౬  ಡ කโ ൽ౷ ಪದ เಸ౨ ರൕ n kth n 
ಎಂൿ ඣೕಡಬ๾ൿ, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಜಂತ ಅඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ ಜಂತ ກ೉౞ ನದඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ ಞ൏ಂಕโ ಆಜ ෭ನ๺ 1 คಂದ k n k n n n 
෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං  ෭ನ๺ 1 ಅದರ ෬ว ಆಜං k nck 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅಪವತბඛೕಯ ಅಥ฿ ෎ฉ คೕൟಯย౵  ຂำโർದฉ 1 คಂದ තಣბ฿ಜ ಪವฑ ಆಜං k n k 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಪದ฿ಜฆತ౨ ං kth 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ඛಂದ 1 ಡ තಣბ฿ಜ เൿ౲ ൬ ಡ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ කโ ಇದඝ౬  ರൿ౪ ತั๯൤౨ ೕๅ nck by n k n 
කโ ಅದඝ౬  1 คಂದ 1 ෭ನ๺ 1 ා ಡ 1 ෭ನ๺ 2 ා ෭ನ๺ ಃ ෭ನ๺ 1 ා ಅಪವತბඛೕಯ ෬ว n n 1 n k 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅඦತ൤ಡ ຄೕඈ൤ ಪದโ ಅಪವತბඛೕಯ ෬ว ಒಂൿ ಆಜฆತ౨ ං n kth k 
ಆದ౪ คಂದ ಸರ൐   ಪ౵ ๺  คಂದ තൟბ෴ಜ ಪವฑ ಡ ಅಪವತბඛೕಯ  ರ ෬ว  ಪ౵ ๺  ಪ౵ ๺  ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಪ౵ ๺ 1 1 n n 2 1 1 1 1
෬ว ಅಪವತბඛೕಯ ෩ฆ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಅಪವತბඛೕಯ ඦತರ ෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  කඝ ෸ಲฑ ๭౩ ฃಂಕವඝ౬k 
ಒಳತಂಡ ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಅದರ เಸ౨ ರൕಡ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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