
 ಇದರย౵  ಅඦತ ಸರ൐ಯ ෮ದಲ ಉಪක౲ ಸಃౙ  เർ౲ ൮ბಗಳඝ౬  ๬౷ ಗൟ๭ ಮൡ౨  ඦತರದ ಃಲโ ಉಪක౲ ಸಗಳย౵  කඝ 
ಅඦತ ๸ಒ౲ ಯ ಪದಗಳ ಸರ൐ಯ ಬಡ౛  ෥ತකഴ൤౨ ೕච ಇൿ เ๔౵ ೕಷൕಯย౵  ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ದ ಪคಕಲ౭ ච෴ಜං ಏಃಂದฉ 
කโ ಅඡಕ ౽ಯბಗัಡ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂൿ ඛೕโ ಉഴಆำ౶ ൟ౨ ೕค . ನ ඛൽბಷౣ  x 
෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉർಹರൕಡ ನ ಅඛ฀ൟ౳ ತ ෰ಲ౲ ౽ౙ ಜ ಅඝ౬  කโ ๭ೕ෦ತ ಸರ൐ಯย౵  x sin x cos x 
ಅඝಞಣ฿ದವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ ಉർಹರൕಡ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ඛೕโ ಇย౵ ಯವฉಡ ಃಲโ x 
෰ಲ౲ ಗัಡ ෥ತ౳  ඣೕലൽ౪ ೕค , ๵ච౬  ಡ ෩ฆ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ  කฤౙ  න ಆರคಂದ ಅಥ฿ ಎರಡคಂದ න pi pi 
๼ೕಡ ಏකದง ಆದฉ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ೉ກ౬ ෷ ඛฏತರ ౽ಯბ฿ಜං ಮൡ౨  ඛೕโ ೉ກ౬ ಯ ವಕ౳ ชಒಯඝ౬  ඣೕലದ౪ ฉ 
ಅದඝ౬  ඛಜ฿ದ ๬ยನย౵ ฆವ ನ ಎม౵  เ෗ನ౬  ෰ಲ౲ ಗัಡ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಎಂಬ ಪ౳ ๔౬  ಬฆತ౨ ං ඛೕโ ඩಪದ x 
෰ಲ౲ ವඝ౬  ຂಡ วಕౙ  ๻ಀൟ౨ ೕค  ನ ෴โඃ ಅඛ฀ൟ౳ ತ ෰ಲ౲ ಃౙ  x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඩಪಃౙ  ෥ತ౳  ඛಜ฿ಜං ಅಂತಹ ಅඡಕ ౽ಯბಗำ ಇๅ ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ ಅඦತ ಸರ൐෷ ನಮಡ ಅಂತಹ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಗ൐ಸฤ ෥ಗბವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಅඦತ ಸರ൐ಯ ෩ಲಗำ f  
ಅಥ฿ ಉත౲ ഔಂ಩ ౾౳ ෴ತ౱ ಕ ෰ಲ౲ ಗำ ಒತ౨ ಡದ ಅಂർ೩ ಪ౳ ෬ಯൽಂದ ಬฆತ౨ ං, ಇൿ ಎಂ්ൿ ෨೉౞ ದ y f 
ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมದ ඛฏತರ ජಜ ෰ಲ౲ ದ ౽ಯბ฿ಜದ౪ ฉ , ಪ౳ ൟ ජಜ ಮಧ౲ ಂತರ ಮൡ౨  x a to b 
๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ನ ෴โඃ ಎඪ౺ มඨ ಅඝ౬  ඛೕലದฉ ಬ๾ಪದ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං. ಎෆಎಋ౺  ෭ನ๺ p 
෈ಎಋ౺  ನ ಅಲ౭ เฃಮ ෈ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಡ ๳คದ ಎม౵  ಛಜ  ಎඪ౺ มඨ ಜಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಎෆ ඛฏತರ ౽ಯბ฿ಜං ಇൿ ඛಜ฿ದ ชಒ ಮൡ౨  ಇൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಮൡ౨  ಅඛ฀ൟ౳ ತ฿ಜං  ab a b f 
ඛฏತರ ౽ಯბโ ඦತರ ෴โඃ ඛൽბಷౣ  ෰ಲ౲ ದย౵  ಬ๾ಪඅೕ౾౨ ෽ಂൽಡ ಎෆಎಋ౺  ಅඝ౬  ಅಂർ೩ xi 
෥ಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಪದเ ನ ಬ๾ಪඅೕ౾౨ ෷ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ಶ౾౨  ಡ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಆಂಋ౺  ಎಂൿ ຂั n n x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎඪ౺ มඨ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಅವอ෈๭ ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ  ಒಂൿ අಡ౥  n 
ಆದ౪ คಂದ ಬ๾ಪඅೕ౾౨ ಯ ෰ಲ౲ โ ౾౳ ෴ತ౱ ಕ ෰ಲ౲ ದ ಜಂತ ๬ಕ๠ౣ  ಹൟ౨ ರದย౵ ං ෎ฉ คೕൟಯย౵  ຂำโർದฉ fx 
කโ ಒಂൿ ಬ๾ಪದ ෩ಲಕ ಅඝ౬  ಅಂർ೩ ෥ಡಬ๾ൿ  px fx 
ಆದ౪ คಂದ ಛಜ  ಅඛ฀ൟ౳ ತ හౘඨ ๭ඨ ಎಂൿ ຂัದฉ, කโ ๴ඨ ಡ ಬ๾ಪඅೕ౾౨ ಯ ౽ಯბವඝ౬  a x x 
ಉഴ๼ലಯಬ๾ർದฉ, කโ ෨ಜ๭ං౪ ೕๅ , ಅಂತಹ ಬ๾ಪದವඝ౬  ຂಡ ಪഷ෷โൿ ಎಂಬ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  කโ ಈಗ ಐಐഔ
ඩฯ ನย౵  ಸರ൐ಯඝ౬  ඣೕಡ෎౽ಜං.  කโ ಅඝಕ౳ ಮ ಮൡ౨  ಸರ൐෽ಂൽಡ ವ౲ ವಹค๭ದ ಉಪක౲ ಸಗำ ಈ 
ಉಪක౲ ಸಗಳඝ౬  ඣೕല ඛೕโ ಅඝಕ౳ ಮ ಮൡ౨  ಸರ൐ಯ ಅലඩಯವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಆದฉ ๭ೕ෦ತ ಸರ൐ಯ 
ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  เವคಸฤ කඝ ඛಮಡ ಈ ಎರഴ ಪದಗಳ ಅඝಕ౳ ಮ ಅඝಕ౳ ಮ ಮൡ౨  ಸರ൐ ಮൡ౨  ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳ 
ಸಣ౧  ಪคಚಯವඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕච.  ඛೕโ ಆ เಷಯಗಳඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ಮฆಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ๭ೕಃ౷ ඨ౺  ๭ೕಸඨ ಆඃ๏๭ದ ಃಲโ ಘಟಕಗำ ಅಥ฿ ವ๯౨ ಗಳ ಕ౳ ෥ವัಗำ ಉർಹರൕಡ ವಣბ෥วಯඝ౬  කโ 
ಇಂಜ౵ ๫ ವಣბ෥วಯඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ කโ ವฉಡ ಈ 26 ಅౘರಗำ ඛൽბಷౣ  ಕ౳ ಮದย౵  ಬฆತ౨ ๅ ಎಂൿ ෴ง abc z 
ຂำโൽಲ౵  ಇಲ౵   ಇൿ ಒಂൿ ಕ౳ ಮ฿ಜං ಮൡ౨  ಅൿ ಇಂಜ౵ ๫ ವಣბ෥วಯย౵  เเಧ ಅౘರಗำ ๸ಭเ๯ವ czbm 
ಅඝಕ౳ ಮ฿ಜං ಅඃ คೕൟಯย౵  ಮึ෈ฤ౵  ಬಣ౧ ಗಳඝ౬  ຂำತ౨ ං  ಇ ಸಹ ಒಂൿ ಅඝಕ౳ ಮ ඡರึ ಇಂലತ ඛೕย ಹ๭ฆ 
ಹಳൽ ౾ತ౨ ึ ಮൡ౨  ಃಂඬ ಈಗ ಒಂൿ ಅඝಕ౳ ಮโ ๸ಌ౲ งಪ฿ಜರಬ๾ൿ ಅเූಜ౲  ๸ಒ౲ ಗำ ಅเූಜ౲  ๸ಒ౲ ಗำ 
෴โโ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ 2 3 5 7 11 13. 
ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲  ๸ಒ౲ ಗำ ಸಮ ๸ಒ౲ ಗำ ๸ಭเ๯ವ ඛൽბಷౣ  ಅඝಕ౳ ಮเං ඛೕโ ಅโಗಳඝ౬  ඣೕലದฉ ಅโ 
ಎರഴ කฤౙ  ಆฆ ಎಂഖ ಹൡ౨  ಈಗ කโ ಗಮඛಸ෎౽ದ ಎರഴ เಷಯಗಳඝ౬  කโ ඣೕಡಬ๾ൿ ෮ದಲචಯർಜ 
ಅඝಕ౳ ಮโ ๭ೕ෦ತ฿ಜರಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಮึ෈ย౵ ನ ಅඦತ ಬಲ ವಣბ෥วಯ ಬಣ౧ ಗำ ಪค෦ತ ಅඝಕ౳ ಮ , ಅಂದฉ 
ಪದಗಳ ๸ಒ౲  ಏඝ ๸ಌ౲ ತ౱ ಕ฿ಜ෸ ๭ೕ෦ತ฿ಜං ಎಂൿ කโ  0 คಂದ 100 ರ ನഴเನ ಎม౵  ෍ಸ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  
ຂಳฤ ෽ೕ೉ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಄ವಲ ๭ೕ෦ತ ๸ಒ౲ ಯ ෍ಸ ๸ಒ౲ ಗัๅ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಅโಗึಂದฉ ಒಂൿ ෩ฆ 
ಐൿ คಂದ ൧ಂಬ൧౨ ಂಬൡ౨  ๭ೕ෦ತ ಅඝಕ౳ ಮಗำ ඛವბ๼ಸฤ ಸ౷ ಲ౭  ๯ಲಭ฿ಜං ಅโಗಳ ಗคಷ౤  ಕඛಷ౤  ෮ತ౨ ದ 
ಸฃಸคಯඝ౬  කโ ๯ಲಭ฿ಜ ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಇ൞౲ ൽ.   ಅඝಕ౳ ಮದย౵ ನ ಪದಗಳ ๸ಒ౲ ಯย౵  ඛೕโ ෴โඃ 
අಡ౥  ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಆค๭ದฉ  ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಆ ಅඝಕ౳ ಮದ ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ನ ๸ಒ౲ ಯ ಅಂಶಗಳඝ౬  ඛೕโ n n 
౽ಣಬ๾ൿ, ಉർಹರൕಡ ಎม౵  ಸಮ ๸ಒ౲ ಗำ ಎರಡರ ಎม౵  ಶ౾౨ ಗำ ಉർಹರൕಡ ಎರഴ කฤౙ  ಎಂഖ ಹൽකฆ 
෩ವ൤౨ ರഴ ඛೕโ ಎರಡರ ಪವฑ ಗะದ ಎರಡರ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ກ೉౞ ๭ಆಳ౶ ಬ๾ൿ, ಅൿ ಃ ಪವฑ ಃ ෬ยನ ಅඝಕ౳ ಮಃౙ  
๳คං෻ ಎಂ්ൿ ಎರಡචಯ ಸಮ๲౲ ෺ಂದฉ , ಅඝಕ౳ ಮโ ෦ൟಯඝ౬  ຄಂൽං෻ ಎಂ්ದඝ౬  ಪคಗ൐๭ ಉർಹರൕಡ 
ජಸಜბಕ ๸ಒ౲ ಗಳ ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ ಅඝಕ౳ ಮವඝ౬  ຄಂൽං෻ ඛಮಡಲ౵ คಟ ൟัൽฆವ ಒಂൿ ෦ൟ෷ ಉತ౨ ರโ 
ಇಲ౵  ಎಂൿ ඛೕโ ನನಡ ෴โඃ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ඛೕಡಬ๾ൿ ౽౲ ඪಟฯ ඛ කඝ ಅದ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർದ ත൏ბಂಕವඝ౬  
ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಎಂൿ ൧ೕค๯ತ౨ ං ಅඃ 2 ಪವฑ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 1 2 ಇ൞౲ ൽಗัಡ ඛೕโ ෴โඃ kk 
෦ൟಯඝ౬  ຄಂൽಲ౵   ನನಡ ෴โඃ අಡ౥  ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಆല ඛ ෴฿ಗล ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಅಂದฉ 2k 
ಪವฑ ಡ ಅದ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಮ൧౨ ಂංഷ 1 ೯൤ಡ 1 คಂದ ಅඝ౬  ಪคಗ൐ಸมಞತ౨ ං 1 2 3 ಇ൞౲ ൽ ಏකಞತ౨ ං k n kk k
ನย౵  ಒಂൿ ෰ಲ౲ โ ಎರഴ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ೯൤ಡ ಅಧბ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ඩ෵ಂഡ ಐൿ k k
ನย౵  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಹತ౨ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಇൿ ಒಂൿ ඩ෵ಂഡ ಆಗยං ಒಂൿ

ಇൿ ඞರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ෈ಂൿ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ಃ ๬เರದ ಒಂൿ ෈ಂൿ ๒ನ౲  ๒ನ౲ ಃౙ  k 
ಸಮකಜฆತ౨ ං , ಅൿ ෴฿ಗล ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කඝ ಉഴಆಂലං౪ ೕච ಆದฉ ಃ ກೈ౞ ඈ൤ ಅൿ 1 
ಬಲಃౙ  ಹൟ౨ ರದย౵ ං ಏಃಂದฉ ಃ ກೈ౞ ඈ൤ ෰ಲ౲ ಗำ ಹൟ౨ ರ ಮൡ౨  ಹൟ౨ ರಃౙ  ಬฆತ౨ ๅ ಒಂൿ เ෗ನ౬  คೕൟಯ 
ಉർಹರൕ෺ಂದฉ, ಈ ಃಳಜನโಗಳඝ౬  ಪವฑ ಡ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ಪคಗ൐๭ කโ ಅඝಕ౳ ಮವඝ౬  ಬฉದฉ ಅൿ ಈ n n 
ಃಳಜನ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಪವฑ ಒಂൿ ෨ಂൽನ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಪವฑ ಎರഴ ෨ಂൽನ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಪವฑ 
෩ฆ ෨ಂൽನ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಆಜං  ಒಂൿ ಪವฑ කฤౙ  ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಮൡ౨  ಅൿ ෭ನ๺ ಒඨ ಪ౵ ๺ ಒඨ ෭ನ๺ ಒඨ 
ಪ౵ ๺ ಒඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෭ನ๺ ಒඨ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಒನ౬  ಪ෴ბಯ ๸ಭವವඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝಕ౳ ಮದ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ກ೉౞ ๯โದคಂದ ෴โඃ ෰ಲ౲ ಃౙ  ಒ෨౱ ಖ฿ಞโൽಲ౵  n r 
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ಆದ౪ คಂದ ಇൿ  ಅඝಕ౳ ಮ ಎ  කඝ เವคಸฤ ಇಷౣ ಪഴವ ෨ಂൽನ ಪದโ ಈಗ ෴โඃ ෦ൟಯඝ౬  ຄಂൽಲ౵ , ಅൿ  
ඛಮಡಲ౵ คಟ ൟัൽฆವ ಒಂൿ ಸರ൐෴ಜൿ౪ , ಒಂൿ 1 ಅඝ౬  ಒಂൿ ಅඝಕ౳ ಮವඝ౬  ຂั, ಅย౵  ಅඝಕ౳ ಮದa 2 a 3 ak 

ಪದโ ಪದದ ๸ಕಲನ ຂำ൞౨ ฉ kth a one plus  a two plus a three or sigma ai one two sigma akk 
ಅඝ౬  ಆഔౣ ฆವ ಅඝಕ౳ ಮಃౙ  ಅඝಞಣ฿ದ ಸರ൐ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං is equal to 1 2 3 etceera a a two a

ಈಗ ಅඝಕ౳ ಮโ ๭ೕ෦ತ฿ಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಪದಗำ ๸ಌ౲ ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ කโ ෥ಡಬ๾ൿ ಸರ൐ಯ three etcetera 
෰ಲ౲ ವඝ౬  ಅಥ฿ ಸರ൐ಯ ෮ತ౨ ವඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ಪഷൿಆ ౶ั , ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ඛೕโ ಇ൞౲ ൽಗಳඝ౬  ඣೕലൽ౪ ೕค apjgp 
ಮൡ౨  කโ ෮ದಲ 10 ಪದಗಳ ෮ತ౨ ವඝ౬  ಸค෴ಜ ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛൽბಷౣ  ಸರ൐෷ ನย౵ ං෻ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ඦತರ ෮ದಲ ಅඝ౬  ຂಡ ಪഷ෷โൿ ಎಂൿ ನಮಡap n 
ൟัൽං ಆഔౣ ฆವ ಸರ൐෷ ೧ඪ ಅಥ฿ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ದ౪ ฉ ಪದಗำ ෮ದಲ ಪದಗಳ ෮ತ౨ ವඝ౬  ຂಡ n 
ಪഷ෷โൿ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಪ౳ ๔౬  ಅඝಕ౳ ಮโ ಅඦತ฿ಜದ౪ ฉ ಏකಞತ౨ ං ಅಂದฉ  ಆ ಅඝಕ౳ ಮದย౵ ನ ಪದಗಳ 
๸ಒ౲ ෷ ಅඦತ ಆಜං ಪವฑ ಡ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಃ ಮ൧౨ ಂൿ ಉർಹರൕ  ෭ನ๺  ಃ ಮ൧౨ ಂൿ egak e  ak 5 2
ಉർಹರൕ ನ ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಮ൧౨ ಂൿ ಉർಹರൕ ಎಂ්ൿ ಒಂದರ ෬ว ಎರഴ ಃ න ಎರഴ ak 2 k pi ak 
ಅಥ฿ ಒಂൿ ෬ว ಃ න ಎರഴ ಪ౳ ൟ෽ಂದರล౵  ඛೕโ ಅದඝ౬  ඣೕലದฉ ಅඦತ฿ಜ ಹಲโ ಪದಗัๅ  ๭ಛ౱  ಃ 
ಇඛ౮ ඛഔಡ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං  , ಸರ൐෷ ಃಲโ ඛൽბಷౣ  ෰ಲ౲ ಃౙ  ಒ෨౱ ಖ฿ಞತ౨ ං෻ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಎಂಬ ಪ౳ ๔౬  
ಬฆತ౨ ං, ಸರ൐෷ ๭ೕ෦ತ฿ಜದ౪ ฉ ಅൿ ಃಲโ ෰ಲ౲ ಃౙ  ಒ෨౱ ಖ฿ಞತ౨ ං෻ ಅಥ฿ ๭ೕ෦ತ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ຄಂൽං෻ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෥ഴ൤౨ ೕๅ  ಈ ಃಳಜನ คೕൟಯย౵   ಛಜ ಯ ෬ยನ ๸ಕಲನโ ಒಂದಃౙ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං k ak snb n 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ූಗ๛ ෮ತ౨  ඡ ූಗದ ෮ತ౨  ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං nth n 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎಚ౞ คಃ෵ಂದ ෽ೕ೉๭ದฉ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ಅಥბ෥ലಆำ౶ ൤౨ ೕๅ  1 s 1 1 s 2 
ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං   ಸಮකಜฆತ౨ ං  ೯൤ಡ  ೯൤ಡ a 2 s 3 1 a 2 a 3 a 1 plus a 2 sorry sn 
ಸಮකಜฆತ౨ ං 1 ೯൤ಡ 2 ೯൤ಡ ౘ෦๭ ಎඨ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ವฉಡ ๼ೕಡ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ කโ s
ಒಂൿ ಅඝಕ౳ ಮವඝ౬  ರ೉๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ಅඝಕ౳ ಮโ ෦ൟಯඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ , ಸರ൐෷ ಒಂൿ s one s two sn 
೯൤ಡ ಎರಡඝ౬  ೯൤ಡ ಅඦತ൤ಡ ຄೕಞโದคಂದ ಒ෨౱ ಖ฿ಞತ౨ ං ಅಥ฿ ಸರ൐෷ ಒ෨౱ ಖ฿ಞತ౨ ං ಅಥ฿ n 
ಆಂ๏ಕ ෮ತ౨ ಗಳ ಅඝಞಣ฿ದ ಅඝಕ౳ ಮโ ෦ൟಯඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಉർಹರൕಡ s one s two sn ak 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ඦತರ ಪ౵ ๺ 2 ೯൤ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ಡ ೯൤ಡ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಬಲಃౙ  k sn 1 n n n 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅඦತಃౙ  ຄೕඈ൤ ඡ ූಗ๛ ෮ತ౨  ಸಹ ಅඦತಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං n n sn 
ಆದ౪ คಂದ ಸರ൐ ๭ಛ౱  ಒಂൿ ಅඦತಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒ෨౱ ಖ฿ಞโൽಲ౵  ಅඃ คೕൟ ಪคಗ൐๭ ಪವฑ ಡ kk ak k 
෭ನ๺ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಛಗศ ඣೕലං౪ ೕๅ a one is equal to minus one a two is equal to plus one a 

ಇ൞౲ ൽ ಮൡ౨  කโ  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ three is equal to minus one a four is equal to plus one s 
ಸౣ ಃౙ  ಸಮ ಎಂൿ ๯ಲಭ฿ಜ ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ wo is equal to zero s three is equal to minus one s 

ಸರ൐෷ ಒ෨౱ ಖ฿ಞโൽಲ౵  ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං four is equal to zero 
ಆದ౪ คಂದ ಸರ൐ಯඝ౬  ಚ೉ბ๯฿ಗ ಸರ൐෷ ಒ෨౱ ಖ฿ಜං෻ ಅಥ฿ ಅൿ ಒ෨౱ ಖ฿ಗൽದ౪ ฉ කโ ಅದඝ౬  
ಪഷಯฤ ๬ಧ౲ เಲ౵   ಸರ൐ಯ ෰ಲ౲  ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ හౘඨ ಎෆಎಋ౺  ಅඝ౬  ಅಂർ೩ ෥ಡฤ ಅඛ฀ൟ౳ ತ ಪದเಯ ಬ๾ಪඅೕ౾౨ ಯඝ౬  ಬಳಸฤ 
ಬಯ๭ದฉ , ಸರ൐෷ เ෗ನ౬ ฿ಜฆโದคಂದ ಈಗ කโ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಪ౳ ಗൟಯඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ ಎಂൿ ಅಂർ೩ ෥ಡฤ
ನಮಡ ๬ಧ౲ ฿ಞโൽಲ౵ . ෮ದಲ ಟෳბ ಮൡ౨  ๬෥ನ౲  ಅඝඩತโ ಈ คೕൟ ౽൒ತ౨ ං , ಅಂದฉ ಪದโ ಡ a kth ar 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  කโ ಎಲ౵ คಟ ൟัൽฆವ ූಗ๛ ෮ತ౨ ವඝ౬  ຂำ൤౨ ೕๅ k sk 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂದชඝ ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺ ಡ ಸಮ  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ಡ ಪವฑ ಃ ෭ನ๺ 1 sksk ar ar ar 
ಆದ౪ คಂದ ෇ค ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ ಡ ಪವฑ ෭ನ๺ ಒඨ ಪ౵ ๺ ಪವฑ ಡ r sk ar ar ar k ar k 
ಅൿ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆೕั කඝ ಕึ෷ൟ౨ ฆ๋൤ ಅๅಲ౵ ใ ರർ౪ ಞൟ౨ ๅ ಮൡ౨  ಉัൽฆโൿ sk r 
ಪವฑ ಡ ಆಜං, ಇൿ ಪವฑ ಡ  ෭ನ๺ ಆฑ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ar 1
ಆದ౪ คಂದ කโ  ෭ನ๺ ಆฑ ഛෳ౺  ಎ๺ ಃ ಇ๺  ෭ನ๺ ಡ ಸಮ ಎಂൿ ಉഴಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಪವฑ ಡ 1 1 k r 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಡ ಇಂದ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅඝ౬  ಒಂൿ ෭ನ๺ ඛಂದ sk r a r k r 
ූಜ๭ർಗ කโ ಡ 1 ෭ನ๺ ಡ 1 ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ಉഴಆำ౶ ൤౨ ೕๅ.  ಒಂದ౾ౙ ಂತ gpsk r r r 
೉ಕౙ ർಜං෻ ಅಥ฿ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ං෻ ಎಂ්ದರ ಆඋರದ ෬ว ಅದඝ౬  ෭ನ๺ 1 ෬ว ಡ ಎಂൿ ಬฉ෵ค k r r 

ಅඦತ൤ಡ ຄೕದฉ ಏකಞತ౨ ං ಎಂಬ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗಳย౵  ಒಂದඝ౬  කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅಂದฉ කโ ೦౲ ෦ൟೕಯ , k 
ಪ౳ ಗൟಯඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ං౪ ೕๅ ಪದಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ಅඦತ฿ಜฆ฿ಗ ಪคಗಣචಡ ෦ൟ ಅඦತ൤ಡ 1 ෭ನ๺ ಡ ಪವฑ k r k 
෬ว 1 ෭ನ๺ ಡ ຄೕಞತ౨ ං , ನ ෥ഴ౲ ಲ๺ 1 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ, ಡ ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං r r r k 0 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪದโ ಎಂൿ  ಇඛ౮ ඛഔಡ ຄೕಞತ౨ ං ಡ ຄೕඈ൤ ෬ว 1 ෭ನ๺ ಡ ຄೕಞತ౨ ං k k infi r nity 
ಮ൧౨ ಂංഷ ನ ෥ഴ౲ ಲ๺ 1 ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ ඦತರ ಡ ಶ౾౨ ෷ ಅඦತಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං r r r 
ಆದ౪ คಂದ ෦ൟ෷ ಅඦತ ಡ ຄೕಞತ౨ ං ෭ನ๺ 1 ෬ว ෭ನ๺ 1 ಅඦತ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  k ar k r 
ಆದ౪ คಂದ ಸರ൐෷ ಸค෴ಜ ಒ෨౱ ಖ฿ಞโൽಲ౵  කโ ಆฃฑ ೓ಕದ ಬಡ౛  ෥ತකഴൟ౨ ದ౪ ฉ ಅಥ฿ ಇൿ 1 ಪ౵ ๺ ಆฑ 
ಪ౵ ๺ ಆฑ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ಇൿ ನಮಡ ಒಂൿ ಪ౳ ෨ಖ ඩಠ฿ಜං, ಇൿ ನ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ r 
ಅൿ ಒ෨౱ ಖ฿ಞತ౨ ං, ಇൿ ನಮ౱ ඝ౬  ಆಸ౾౨ ർಯಕ ಸರ൐ 1 ಡ ತฆತ౨ ං  ೯൤ಡ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  කโ ಒಂൿ r r 
෭ನ๺ ಡ ෮ತ౨ ವඝ౬  ඣೕലದฉ ಅൿ ಎย౵  ಒ෨౱ ಖ฿ಞತ౨ ං, ಇൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಡ ಪವฑ ಃ ෬ว ಒಂൿ ෭ನ๺ r r r
ಡ කโ ಪഷൽฆವ ಸರ൐෴ಜൿ౪  ನ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಇದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಪದಗಳವฉಡ  ඛൽბಷౣ ฿ಜ ෬ว gp r k a 
ಒಂൿ ෭ನ๺ ವฉಡ ಒഖౣ ಟല๯ತ౨ ං ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ຂಳಬ๾ൿ 1 ಪ౵ ๺ ೯൤ಡ r a r r 
๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ ౲ಁ ෕ ಈ ಸರ൐෷ ಒಂದರ ෬ว ಒಂದฏ൤ ෭ನ๺ ಡ ಒ෨౱ ಖ฿ಞತ౨ ං ಉർಹರൕಡ ಒಂൿ ೯൤ಡ r r 
ಅಧბ ೯൤ಡ 1 คಂದ 4 ಪ౵ ๺ 1 คಂದ 8 ಪ౵ ๺ ಈ ෮ತ౨ โ ಸರ൐ಯย౵  ಅඦತ฿ಜ ಅඡಕ ಪದಗัๅ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ತ౨ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಆದฉ ಈ ಫย൞ಂಶವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ಈ ෮ತ౨ ವඝ౬  1 
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෬ว 1 ෭ನ๺ ಅಧბโ 2 ಸค ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಸರ൐ಯඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಈ ಸರ൐ಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ ಈ ಸರ൐ಯ ෰ಲ౲ โ ಒಂඃ 
คೕൟಯย౵  ಎರഴ ಆಗยං ಎಂಬ ෦ൟಯ ಪคಕಲ౭ ච෷ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಒඨ ා ൮౳ ೕ ಪ౵ ๺ ಒඨ ා ಒಂಬൡ౨  ಪ౵ ๺ ಒඨ ා 
ಇಪ౭ ൤౨ ೕำ ಅಂದฉ කඝ  ಪ౵ ๺  ා  ಪ౵ ๺  ා  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺  ಅඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ං౪ ೕච   ౲ಁ ෕ ඛಂದ කඝ ಸರ൐ಯඝ౬  1 1 3 1 3 1 3
ඣೕഴൟ౨ ං౪ ೕච 1 ෬ว 3 ಡ ಪವฑ ಎಂൿ ຂಳฤ 0 ಅඝ౬  ຂಳฤ ಸಮකಜฆತ౨ ං 0 ಎಂൿ ຂಳฤ ಅඦತ൤ ಇൿ 1 kk 
෬ว 1 ෭ನ๺ 1 ා 3 ಆಜฆತ౨ ං ಇൿ 3 คಂದ 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං . 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸರ൐෷ ಒ෨౱ ಖ฿ಞತ౨ ං ಬಲಃౙ  ಎರഴ ಬಲಃౙ  1 ෭ನ๺ ಡ ಪವฑ ෭ನ๺ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 1 ಪ౵ ๺ r 

ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ ಇൿ ನ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಡ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಸค ಈಗ ಪ౳ ๔౬ ෺ಂದฉ  ಪ౵ ๺ ಪವฑ ෭ನ๺  ಡ r r r 1 r 1
කโ ಏඝ ෥ಡಬ๾ൿ  ಇದคಂದ ๯ಲಭ฿ಜ ว౽ౙ ೈರ ෥ല 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  เൿ౲ ൬ ඛ෦ಷಃౙ  ඣೕഴൟ౨ ං౪ ೕๅ  ನಮಡ ಒಂൿ කโ ಅದඝ౬  ಪವฑ ෭ನ๺ 1 ಡ 1 r 
෭ನ๺ ෭ನ๺ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ r 
ಆದ౪ คಂದ ಸರ൐ เಸ౨ ರൕಯย౵  ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං r r 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 1 ಪ౵ ๺ ๸තಣბ ಪವฑ ෭ನ๺ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 1 ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ೯൤ಡ ෭ನ๺ r r 

තൟბ ಚದರ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ๸තಣბ ಘನโ 1 ෭ನ๺ ೯൤ಡ ಚದರ ෭ನ๺ ౲ಁ ෕ ೯൤ಡ ಡ r r r r r r 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 4 ಅದฏ൤ ನ ෥ഴ౲ ಲ๺ ෰ಲ౲ โ 1 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಅൿ ๼ೕಡ ຄೕಞತ౨ ං ಅඃ คೕൟಯย౵  r 
කโ ಪವฑ ෭ನ๺ ಒඨ ಡ  ಪ౵ ๺ ಆฑ ๸තಣბವඝ౬  ౽ಣಬ๾ൿ ๻ಡ෻ ඛೕโ ൽ౷ ಪದ เಸ౨ ರൕ ෥ഴವ ෮ದฤ 1
ಇඃ คೕൟಯ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗಳඝ౬  ඛೕโ ඣೕലൽ౪ ೕฃ ಎಂൿ කඝ ඛಮ౱ ඝ౬  ಄ัದฉ ಪವฑ ಡ ಒඨ ಪ౵ ๺ ಆฑ ຄೕฯ ෴โൿ 
ಎಂൿ ಄ัದฉ ಉತ౨ ರโ ಒඨ ಪ౵ ๺ ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං  ๲ౙ ౷ ೕฑ ವฉಡ ಡ ಪವฑ ಅย౵  nc one r plus nc 2 r ncnr n 

ಅಪವತბඛೕಯ ಅಪವತბඛೕಯ ಅಪವತბඛೕಯ ෭ನ๺ ಇย౵  ಅඃ ಧකತ౱ ಕ ත൏ბಂಕ฿ಜං nck n k n k n d 
ಆದ౪ คಂದ 1 ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ๸තಣბ฿ಜ เಸ౨ ค๯โൿ ຂಡ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං  ಆഔౣ ฆವ ಧකತ౱ ಕ ත൏ბಂಕಃౙ  r n 
ಶ౾౨  n we al  
ಆದ౪ คಂದ ಸರ൐ಯย౵  ಪ౵ ๺ 1 ಪದಗัๅ ಎಂൿ ൟั෵ค ಏಃಂದฉ ಇൿ ๭ೕ෦ತ฿ಜฆโದคಂದ කโ ಇಂൿ කโ ಒಂൿ n 
ಪ౵ ๺ ಆฑ ಅඝ౬  ๸තಣბ฿ಜ ಪವฑ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ඣೕലං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಪವฑ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜං ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಧකತ౱ ಕ฿ಜ ಏඝ ඣೕലං౪ ೕๅ ಪค෦ತ ෮ತ౨  ಅಥ฿ ಪค෦ತ ಸರ൐ ಆದฉ ಋ൏ತ౱ ಕ ಛಜ කโ n n 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඛൽბಷౣ ฿ಜ ๭ೕ෦ತ ಸರ൐ಯย౵  1 ෭ನ๺ ๸තಣბ ಪವฑ ෭ನ๺ 1 ಅಥ฿ 1 ಪ౵ ๺ ๸තಣბ r r 
ಪವฑ ෭ನ๺ 1 ಡ කโ ಅโಗಳ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂൿ කโ ಉഴಆಂലං౪ ೕๅ  ಈಗ ಒಂದ౾ౙ ಂತr 
ಕല෫ ಇං ಆದฉ කඝ ඛಮಡ ಃಲโ ౽ಯბವඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕච ಆದฉ ಇโಗಳඝ౬  ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ 1 ෭ನ๺ ಆฑ 
๸තಣბ ಪವฑ ෭ನ๺ 2 ಅಥ฿ 1 ෭ನ๺ ಆฑ තൟბ ಪವฑ ෭ನ๺ 3. ಸค ಸค ෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  เർ౲ ൮ბಗำ 
කඝ ෥ഴ൤౨ ೕච ಈ ಸಮ๲౲ ಗูಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๭ ಮൡ౨  ನ ඛൽბಷౣ  ෰ಲ౲ ಃౙ  ಅಂತಹ ಪದಗಳ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  කโ ຂಡ r 
ಪഷಯಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  කඝ ൧ೕค๯൤౨ ೕච, ಅದರ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං ಅย౵ ಯವฉಡ ඛೕโ ಇದඝ౬  
ಅ ౲ූ ಸ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ කโ ෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  ඛಮ౱ ඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ൡಂ෇ ಧನ౲ ฿ದಗำ ඛೕโ 
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