
வரிைச மற்௥ம் ெதாடர ்இந்த தைலப்௖களில் இன்௑ம் ஼ல ஼க்கல்கைள ஆராய்வதற்காக இந்த
௳ரி௵ைரயானௌ,  
௛ன்௥ இலக்க எண்களின் ஷட௄்த்ெதாைக அல்லௌ ௛ன்றால் வஶத்தால் இரண்ூன் 
நிைன௶ட்டைல ௳ட௄்செ்சல்௩ம் ௛ன்௥ இலக்க எண்கள் என்ன என்பைத ஆராய்ேவாம்.

ெதாடரச்஼்யான ேநரம்ைற ௚௱ எண்கள் , ௛ன்றால் வஶப௄மானால், 3 உடன்   a plus 3 b a 
வஶக்ஶம் ேபாௌ நிைன௶ட்டல் 1 ஐ ௳ட௄்௳௄ம், plus one 
அேதசமயம் ஒ௠ ஷட்டல் 2 ௛ன்றால் வஶக்ஶம் ேபாௌ நிைன௶ட்டல் 2 ஐ ௳ட௄்௳௄ம், 
இௌ ஒ௠ அற்பமானௌ ஆனால் பய௑ள்ள கவனிப்௖ என்றால் ௙ண்௄ம் ெசால்ழேறன்  
உங்களிடம் ௔ளஸ் 1 ேபான்றைவ  3 ஆல் வஶபடக்ஷூய ேநரம்ைற ௚௱ aa a plus 2 
எண்களாக இ௠க்ஶம்  
ம௥௖றம் 3 ஆல் வஶப௄ம் , ம௥௖றம் , ஆல் வஶபடாமல் 3 ஆல் வஶப௄ம் ேபாௌ a 3 
நிைன௶ட்டல் 
1 ஐ ௳ட௄்௳ட்டால், ஷட்டல் 1 ஆனௌ 3 ஆல் வஶக்ஶம் ேபாௌ நிைன௶ட்டல் 2 ஐ ௳ட௄்௳௄ம் .
 ஒ௠ ௔ளஸ் 2 சரியாக 3 ஆல் வஶப௄ம் , எனேவ இந்த அவதானிப்ைப மனொல் ைவத்ௌக் 
ெகாண்௄ , ெகா௄க்கப்படட் ௔ரசச்ைன௜ன் ோரை்வத்  
ெதாடரலாம்  இலக்க எண் அதாவௌ ௏௥ இைலகள் நிைன௶ட்டல் 1 ஐ ௛ன்றால் வஶக்ஶம் 
ேபாௌ அ௄த்த ௛ன்௥ இலக்க எண் நிைன௶ட்டல் இரண்ைட ௛ன்றால் வஶத்தால் இரண்ைட 
௳ட௄் ௳௄ழறௌ , அதாவௌ 3 
ஆல் வஶக்ஶம் ேபாௌ எஞ்஼ய 2 ஐ ௳ட௄்செ்சல்௩ம் ௚தல் ௛ன்௥ இலக்க எண் 1 அல்ல 1 ௔ன்னர ்
அ௄த்தௌ என்பௌ எங்கள் கவனிப்௖.
 1 அல்லௌ 2 என்ற எண் 3 ஆல் வஶப௄ம், ஒன்௥ ௛ன்றல்ல ௛ன்றால் வஶக்ஶம் ேபாௌ 
நிைன௶ட்டல் ஒன்ைற ௳ட௄்௳௄ம், அேதசமயம் 3 ஆல் வஶக்ஶம் ேபாௌ ஒன்௥ நான்ஶ அல்ல 
மொப்௖ நிைன௶ட்டல் 2 எனேவ எண்கள் ஶ௣ப்பாக 3 இலக்க எண்கள் நிைன௶ட்டல் 2 ஐ 3 ஆல் 
வஶக்ஶம் ேபாௌ ஒன்௥.
  ஒன்றல்ல ஒன்௥ அல்ல நான்ஶ ஒன்௥ அல்ல ஏ௱ ேபான்றைவ நிைன௶ட்டல் 2 ஐ 3 ஆல் 
வஶத்தால் கைட஼ ௛ன்௥ இலக்க எண்ைணக் கண்௄௔ூக்க ௚யற்஼ப்ேபாம்.
  3 இலக்க எண் அல்லௌ அொக 3 இலக்க எண் 9999 999 ஆஶம், இௌ 3 ஆல் வஶப௄ம்.
 எனேவ அ௄த்த ௚ந்ைதய எண் 9 9 8 3 ஆல் வஶக்ஶம் ேபாௌ நிைன௶ட்டல் 2 ஐ ௳ட௄்௳௄ம், 
எனேவ இந்த எண்களின் வரிைச௜ன் கைட஼ எண் 
9 98 ஆஶம்.
 இதன் ௳ைளவாக, 
வரிைச௜ன் அைனத்ௌ ெசாற்களின் ஷட௄்த்ெதாைக ஒன்௥ அல்ல ஒன்றல்ல நான்ஶ அல்ல ஏ௱ 
என 998  வைர௜லான ெதாைகையக் கண்ட௣ய ேகள்௳ ஶைறக்ழறௌ ௚தல் தவைண ஒன்றல்ல
ஒன்றல்ல மற்௥ம் ெபாௌவான ேவ௥பா௄ ெகாண்ட இன் ௳ொ௚ைறகளின் எண்ணிக்ைக 3 ap 
ஒ௠ இன் ௚தல் ெசாற்களின் ஷட௄்த்ெதாைகக்ஶ ழைடக்கக்ஷூய ித்ொரத்ைத ap n 
நிைன௵ப௄த்ௌங்கள்.
 இரண்௄ ித்ொரங்கள் உள்ளன 2 
௚தல் கால மற்௥ம் கைட஼ காலத்ொன் ஷட௄்த்ெதாைக௞டன் ெப௠க்ழனால் ேம௩ம் ஒ௠ 
ித்ொரம் உள்ளௌ, இ௠ப்௔௑ம் இந்த இரண்௄ ித்ொரங்களில் ஏேத௑ம் ஒன்௥க்ஶ நீங்கள் 
ேசரக்்ஶம் ெசாற்களின் எண்ணிக்ைக ேதைவ என்பைத நிைன௳ல் ெகாள்ள௵ம்,  எனேவ n 
௚தல் இல் 101 இல் ெதாடங்ழ 998 வைர எத்தைன ெசாற்கள் உள்ளன என்பைதக் t ap 
கண்௄௔ூப்பௌ, ேவ௥௳தமாகக் ஷ௣னால், 998 வௌ ஆக இ௠க்கட௄்ம், 998 என்பௌ  ஒ௠ n 
ஷட்டல் ஐக் க௯த்ௌ 1 மடங்ஶ க்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம்.n d 
 ௚தல் ெசால் ஒன்றல்ல ஒன்றல்ல மற்௥ம் ெபாௌவான ேவ௥பா௄ 3 இந்த சமன்பாடை்ட a 
எளிதாக்ஶவௌ ைமனஸ் 1 ஐ 998 ைமனஸ் 1 நாட் 1 க்ஶ சமமாக 3 ஆல் வஶக்க 2 99 எனேவ n 
ெகா௄க்கப்படட் வரிைச௜ல் க்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம் 1.n 300 
1 104  ௚த௧யன 998 ஒ௠ எண்கணித ௚ன்ேனற்றம் உண்ைம௜ல் 300 ெசாற்கள் உள்ளன, எனேவ 
ஒ௠ எண்கணித ௚ன்ேனற்றத்ொன் ௚தல் 300 ெசாற்களின் ஷட௄்த்ெதாைகையக் 
கண்ட௣௞ம்பூ ேகடக்ப்ப௄ழேறாம், எனேவ ேதைவயான ெதாைக க்ஶ சமம் ௚தல் ௚தல் n n 
பதம் மற்௥ம் கைட஼ காலமானௌ 300 ஆல் 2 ெப௠க்கப்ப௄ழறௌ  101 ஷட்டல் 998 உடன் ஒ௠ 
஼௣ய கணக்வடூ்ன் ௛லம் 
ஒ௠ ஆ௥ நான்ஶ எட௄் ஐந்ௌ ௗஜ்யம் ஒ௠ லட்சத்ௌ அ௥பத்ௌ நான்கா௜ரத்ௌ எட௄் ஐம்பௌ என 
பொைலப் ெபறலாம், இௌ ெகா௄க்கப்படட் ஼க்கைலத் ோரக்்ழறௌ, இேதேபான்ற ஼க்கைலத் 
ெதாடரலாம்  .
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ஃைப ஆல் வஶப௄ம் மற்௥ம் இரண்டால் வஶபடாத ஆ௜ரத்ொன் ஷட௄்த்ெதாைக அல்லௌ 
ேநரம்ைற ௚௱ எண்கள், இௌ ௙ண்௄ம் ஒ௠ ஏ௔௜ன் ௚தல் ெசாற்களின் n 
ஷட௄்த்ெதாைகையக் ைகயாள்வொல் ஒ௠ ௔ரசச்ைனயாஶம் , இைத ஒ௠வர ்பாரக்்கலாம்  .

ஆல் வஶப௄ம் 5 10 15 ேபான்றைவ ஆ௜ரம் ஶ௣ப்௖ 1000 ஐ 5 ஆல் வஶப௄ம்.  phi 
 5 ஆல் வஶப௄ம் ௚ந்ைதய எண் 995 ஆக இ௠க்ஶம் .
 இந்த பட்ூய௧ல் 10 20 மற்௥ம் பல 2 ஆல் வஶப௄ம்.
 எனேவ நாம் 10 20 ஐ க௠த்ொல் ெகாள்ளக்ஷடாௌ.
  மற்௥ம் 
5 ஆல் வஶப௄ம் ஆனால் 2 ஆல் வஶபடாத ேநரம்ைற ௚௱ எண்கைள பட்ூய௧௄ம்ேபாௌ 5 15 
ேபான்றைவ 1000 வைர ேநரம்ைற ௚௱ எண்கைளக் ேகடழ்ேறாம், எனேவ பரி஽லைன௜ல் 
உள்ள கைட஼ ேநரம்ைற ௚௱ எண் 
2 ஆல் வஶப௄ம் ஆனால் 2 ஆல் அல்ல 995 ஆக இ௠க்ஶம்.
 வரிைச 5 15 இன் ெசாற்களின் ஷட௄்த்ெதாைகையக் கண்ட௣வொல் ஼க்கல் ஶைறழறௌ,  
எனேவ 995 வைர இந்த வரிைசயானௌ 
௚தல் கால மற்௥ம் ெபாௌவான ேவ௥பா௄ 10 உடன் ஒ௠ எண்கணித ௚ன்ேனற்றம் phi 
என்பைத ஒ௠வர ்எளிதாகக் காணலாம்.
  ௚ந்ைதய ஼க்கல் 
ஒ௠ இன் ௚தல் ெசாற்களின் ஷட௄்த்ெதாைகக்ஶ இரண்௄ ித்ொரங்கள் உள்ளன என்பைதap n 
நிைன௳ல் ெகாள்ேவாம், இ௠ப்௔௑ம் இரண்ூற்ஶம் ா௠க்கப்பட ேவண்ூய ெசாற்களின் 
எண்ணிக்ைக ேதைவ, எனேவ அ௄த்த கட்டமாக இந்த இல் 5 ௚தல் ெதாடங்ழ எத்தைன AP 
ெசாற்கள் உள்ளன என்பைதக் கண்௄௔ூப்ேபாம் .
 995 இந்த ௚ூ௵க்ஶ 995 வௌ கால ித்ொரத்ைதப் பயன்ப௄த்ொ வௌ ெசால்லாக n n 
இ௠க்கட௄்ம், 995 என்பௌ ஒ௠ ஷட்டல் ைமனஸ் 1 ௚ைற க்ஶ சமம், இௌ 5 ஷட்டல் க௯த்தல்n d n 
1 ெப௠க்கல் 10 தனிைமப்ப௄த்தல் சமமாக 995 ைமனஸ் 5 ஆல் 10 ழைடக்ஶம் ஷட்டல் 1.n n 
 இௌ 100 க்ஶ சமமான ஐக் ஶ௣க்ழறௌ எனேவ ெகா௄க்கப்படட் படூ்ய௧ல் 995 என்பௌ n 
உண்ைம௜ல் 100 வௌ 
ஆஶம் , இௌ இன் ௚தல் 100 ெசாற்களின் ஷட௄்த்ெதாைகயானௌ ௚தல் கால 5 மற்௥ம் ap 
ெபாௌவான ேவ௥பா௄ 10 ௚தல் 2 ௚தல் 2 ஆக இ௠க்ஶம் ேம௩ம் கைட஼ தவைண இந்த 
ஃபார௚்லாைவ நம்௔௜௠ப்ேபாம், ஏெனனில் இௌ 100க்ஶ 2 ௚தல் 5 வைர 5 ஆக௵ம், கைட஼ கால
995 ஆக௵ம் ஼ல எளிய கணக்வ௄களின் ௛லம் 50 000 என்ற பொைலப் ெபறலாம்.

என்பௌ 2 சக்ொ 65 மற்௥ம் என்பௌ 2 பவர ்64 ௔ளஸ் 2 பவர ்63 ௔ளஸ் ேபான்றைவ ஷட்டல் 2  a b 
பவர ்0 என்௥ ெகா௄க்கப்படட்ால்  , இந்த ஼க்க௧ல் ஐ ௳ட ெபரியௌ, ௚த௧ல் மற்௥ம் b a b 
ோரை்வ 
ஒப்௔௄ம்பூ ேகடக்ப்ப௄ழ௤ரக்ள், இௌ 2 என்௥ ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளைத கவனிக்கலாம்.
 பவர ்64 ௔ளஸ் 2 பவர ்63 ௔ளஸ் ேபான்றைவ ௔ளஸ் 2 பவர ்0 என்பௌ உண்ைம௜ல்  ௚தல் கால 2
பவர ்0 மற்௥ம் ெபாௌவான ௳ழதம் 2 உடன் ௷௔௜ன் ௚தல் ஼ல ெசாற்களின் ஷட௄்த்ெதாைக 
ஆஶம்  இௌ 1 மற்௥ம் ெபாௌவான ௳ழதம் 2, 2 பவர ்0 என்பௌ கைட஼ச ்ெசால், ஆனால் ஒன்௥ 2 
பவர ்1 ஆக இ௠க்ஶம், அௌ 2 சௌரமாக இ௠க்ஶம் , ேம௩ம் 2 பவர ்64 வைர நீங்கள் 
ம௥பக்கத்ொ௧௠ந்ௌ பூத்தால், 
நீங்கள் கவனிக்கலாம்.
  ௚தல் ெசால் 1 மற்௥ம் ெபாௌவான ௳ழதம் 2.
 இப்ேபாௌ ஒ௠ இன் ௳ொ௚ைறகளின் ஷட௄்த்ெதாைகக்கான ித்ொரத்ைதப் gp 
பயன்ப௄த்ௌேவாம்.
  
பவர ் ைமனஸ் 1 ஆல் ஆர ்ைமனஸ் 1, என்பௌ 1 க்ஶ சமமாக இல்ைல என்௥ க௠ொனால் , n r 
௚ந்ைதய இரண்௄ ஼க்கல்கைளப் ேபான்றௌ 
இந்தத் ெதாடரில் எத்தைன ெசாற்கள் உள்ளன  என்பைதக் கண்ட௣வேத ௚தல்  பணியாக 
இ௠க்ஶம்  இன் பவர ் க௯த்தல் 1 என்பௌ 2 சக்ொ 64.a gp a r n 

என்பௌ 1 மற்௥ம் என்பௌ 2 என்பைதக் கவனி௞ங்கள். a r 
 இங்ேக ௚௱ எண்களின் ௳ொைய நிைன௵ப௄த்ௌங்கள் , அூப்பைட இரண்௄ம் எண்க௬ம் ஒேர 
மாொரியாக இ௠க்ஶம், எனேவ அ௄க்ஶகைள ஒப்௔௄ம்ேபாௌ ைமனஸ் 1 ஐப் ெபறலாம்.n 

இல் 64 ஐ தனிைமப்ப௄த்ௌவௌ 65க்ஶ சமமானௌ , உண்ைம௜ல்  n 
2 பவர ்0 ௔ளஸ் மற்௥ம் 2 பவர ்64 வைர 65 ெசாற்கள் உள்ளன என்௥ ௚ூ௵ ெசய்ழறௌ  ஒ௠ 
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௷௔௜ன் ெசாற்களின் ைமனஸ் 1 என்பௌ க்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம் 1 ெப௠க்கல் என்பௌ 22 n a r 
ஆக 2 பவர ்65 ைமனஸ் 1 ஆல் 2 ைமனஸ் 1 அதாவௌ 2 பவர ்65 ைமனஸ் 1 எனேவ நாம் ௔ 2 பவர ்
65 ைமனஸ் 1 ரீகால் என்௥ ெப௥ழேறாம் 2 பவர ்65 என்பௌ இன் மொப்௖ எனேவ என்பௌ ஒ௠ a b 
க௯த்தல் 1 ஆஶம், இௌ க்ஶ சமமான ௔ளஸ் 1 b 
ஆக இ௠க்ஶம் என்௥ ஷ௥ழறௌ.

ஐ ௳ட ேநரம்ைறயானௌ என்பைதக் கவனத்ொல் ெகாள்௬ங்கள், எனேவ ேகள்௳க்கான  er ab 
பொல் ஆம் என்பௌ ஐ ௳ட ெபரியௌ என்பௌ இங்ேக உங்க௬க்கான அ௄த்த ௔ரசச்ைன இௌ a b 
ஒ௠ ஶ௣ப்௔ட்ட ெதா௯ற்சாைல௜ல் ஒ௠ உபகரணத்ொன் 
௳ைல 6 லடச்ம் ௡பாய் ௚தல் வ௠டம் 13.
5 அ௄த்த ஆண்௄ 12 சத௴தம் ௛ன்றாம் ஆண்ூல் அதன் 
மொப்௖  என்னவாக இ௠க்ஶம்.
  10 ஆண்௄ ௚ூ௳ல் மொப்ைபக் கண்ட௣௞ம்பூ ேகடக்ப்பட்டௌ, ஏெனனில் அைனத்ௌ 
ேதய்மான௚ம் எளிைமக்காக சத௴தத்ொல் ெகா௄க்கப்படட்தால் , ெசல௵ 100 என்௥ 
ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம், அப்பூயானால், ஒன்௣ரண்௄ ௛ன்௥ வ௠டங்களின் ௚ூ௳ல் 
ேதய்மானத்ொன் சத௴தம்  
ெகா௄க்கப்ப௄ம்.
  பட்ூயல் 15 13.
5 12 ௚த௧யன , ேதய்மானத்ொன் சத௴தத்ொன் இந்தப் பட்ூயல் 
எண்கணித ௚ன்ேனற்றத்ொல் இ௠ப்பைதக் காணலாம், ௚தல் கால அள௵ 15 மற்௥ம் 
ெபாௌவான ேவ௥பா௄  ஶ௣ப்௖ ைமனஸ் 1.d 
5 க்ஶ சமமான ௳த்ொயாசம் இௌ இரண்டாவௌ கால ைமனஸ் ௚தல் தவைண அல்லௌ ௛ன்றாம் 
தவைண ைமனஸ் இரண்டாவௌ தவைண ௳த்ொயாசம் எனேவ இந்த அவதானிப்ைப ைவத்ௌ 
10 வ௠ட ௚ூ௳ல் ேதய்மானத்ொன் சத௴தம் என்ன என்பைதக் கண்௄௔ூப்ேபாம் எனேவ 
பத்தாம் ஆண்ூல் ேதய்மானத்ொன் சத௴தம் இௌ 
இந்த ஏ௔௜ன் பத்தாவௌ கால அளைவக் ேகட்பௌ, இதன் ௳ைளவாக 10 ஆம் ஆண்ூல் 
ேதய்மானத்ொன் சத௴தத்ைத 

௔ளஸ் ஒன்பௌ என்ற ித்ொரத்ொல் இ௠ந்ௌ ெபறலாம் மற்௥ம் மற்௥ம் இன் மொப்ைப a d a d 
மாற்௣ 10 ஆம் ஆண்ூல் ௳௱க்கா௄ ேதய்மானத்ைத 1.
5 ஆகப் ெப௥ழேறாம், எனேவ அ௄த்த௄த்த ேதய்மானம்  ௚தல் 10 வ௠டங்கள் 15 13.
5 12 ௚த௧யன 1.
5 ஆக    
இ௠க்ஶம்  ஒ௠ எண்கணித ௚ன்ேனற்றம் எனேவ அதன் மொப்௖ 10 ஆல் 2 10 ஆக இ௠க்ஶம், இந்த 
ெதாைக௜ல் உள்ள ெசாற்களின் எண்ணிக்ைகைய 15 ஷட்டல் 1.
5 உடன் ெப௠க்ழனால் அௌ 82.
5 ஆஶம்.
  தாௌ 10 ஆண்௄களில் ேதய்மானம் ெசய்யப்பட்ட 100 ெமாத்த மொப்ைப 82.
5 ஆகக் க௠ொனால், 10 வ௠ட  
௚ூ௳ல் உபகரணங்களின் ௳ைல 100 க௯த்தல் ெமாத்த மொப்௖ 82.
5 ஆக இ௠க்ஶம், இதனால் 10 ஆண்௄க௬க்ஶப் ௔றஶ உபகரணங்களின் மொப்௖ 17.
5 ஆக இ௠க்ஶம்.
  ௳ைல 100 ௡பாயாக இ௠ந்தால், இப்ேபாௌ ெமாத்தச ்ெசல௵ 
6 லடச்மாக இ௠ப்பதன் ௛லம் அைத அள௳௄ேவாம், 10 வ௠ட ௚ூ௳ல் அதன் மொப்௖ 6 
லடச்த்ொல் இ௠ந்ௌ 17.
5 ஆல் 100 ஆக இ௠க்ஶம், ஏெனன்றால் 17.
5 என்றால் ேதய்மானம்  ெசல௵ 100 எனேவ 17.
5 ஆல் 100 ஆஶம் ெசல௵ 1 ௡பாய் என்றால் அைத 60 000 உடன் ெப௠க்ழ உண்ைமயான 
ெசலைவ ஒ௠ லட்சத்ௌ ஐந்தா௜ரமாக எளிைமயாக்கலாம் இௌ ோரை்வ நிைற௵ ெசய்ழறௌ லாக்
2 என்றால் இன்௑ம் ஼ல ௔ரசச்ைனகைள ெதாடரலாம்.
  இைச] பொ௵ 2 பவர ் ைமனஸ் 1 மற்௥ம் மடக்ைக 2 பவர ் ௔ளஸ் 3 ஆழயைவ இல் x x ap 
உள்ளன இன் மொப்ைபக் கண்ட௣ய௵ம் இௌ எண்கணித ௚ன்ேனற்றம் மற்௥ம் மடக்ைகக் x 
க௠த்தாக்கத்ொன் அூப்பைட௜ல் ஒ௠ ாவாரஸ்யமான ஼க்கலாஶம்.
  
மடக்ைக௜ல் ஼ல அூப்பைடகைள நிைன௵ப௄த்ௌழேறன் என்பைத நிைன௵ப௄த்ௌழேறன், 
மடக்ைக அொேவக ெசயல்௚ைற௜ன் தைலவழ் என்பைத நிைன௵ப௄த்ௌழேறன்.
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௧௠ந்ௌ அூப்பைட என்பௌ 1 ஐத் த௳ர ேவ௥ ஒ௠ ேநரம்ைற நிஜ எண்ணாக     x b 
இ௠ந்தால் என்றால் சக்ொ y b y 
என்பௌ ஒ௠ ேநரம்ைற நிஜ எண்ணின் ரிப்௕ட் லாகாரிதம் க்ஶ அூப்பைட ஆஶம், இொல் xi x b 

என்பௌ 1 க்ஶ சமமாக இல்லாத நிைலயான ேநரம்ைற உண்ைமயான எண் என்௥ b 
ஷறப்ப௄ழறௌ.
 

உடன் உடன் ௳ரி௵ப௄த்தப்பட்டால் ஐக் ெகா௄த்தால், 2 சக்ொ 3 என்பௌ மடக்ைக y y x 
ெமா௯௜ல் 8 என்௥ நமக்ஶத் ெதரி௞ம், இந்த 8 ௚தல் 2 வைர௜லான பொைவ 3 என்௥ 
ெசால்ழேறாம் , மற்ெறா௠ உதாரணம் சௌரம் phi 
உண்ைமயான மடக்ைக மடக்ைக ெமா௯௜ல் 25 ஆஶம்.
  எண் 25 ௧௠ந்ௌ அூப்பைட 5 க்ஶ 2.
 25 சக்ொ 1 என்பௌ 25 என்௥ எங்க௬க்ஶத் ெதரி௞ம், எனேவ 25 இன் 
மடக்ைக 25 ௚தல் 25 ஆஶம்  ௙ ேநர மடக்ைக 25 இன் மற்ெறா௠ அூப்பைடக்ஶ 25 ஆஶம்.
 ஼ல ஶ௣ப்௔ட்ட உதாரணத்ைத ெகா௄க்க நான் உங்க௬க்ஶ இன்௑ம் ஒ௠  
உடனூ த௠ழேறன் எக்ஸ்ேபாெனன்௹ேயஷன் மற்௥ம் அதன் தைலவழ் ெசயல்௚ைற 
மடக்ைக௞டன் இன்௑ம் அொகமாகப் ப௜ற்஼ ெசய்ழேறன்.
 நான் 
ஒ௠ ேநரம்ைற நிஜ எண் இன் மடக்ைகைய 1 க்ஶ சமமாக இல்லாத ஒ௠ ேநரம்ைற நிஜ x 
எண்ைணப் ெபா௥த்ௌ வைரய௥த்ொ௠ந்தா௩ம் அல்லௌ ஶ௣ப்பாக 1 க்ஶ சமமாக இல்லாத 
அூப்பைட உடன் b 
அௌ ஐ எண்ணாக எ௄த்ௌக்ெகாள்வௌ வழக்கம்.b e 
 அப்பூயானால் 
, ஒ௠ எண்ணின் ௚தல் அூமட்ட மடக்ைக இயற்ைக மடக்ைக என்௥ அைழக்ழேறாம் x e x 
இன் இயற்ைக மடக்ைக என்௥ அைழக்கப்ப௄ம் , இௌ கால்ஶல௻ல் இயற்ைக மடக்ைக௞டன் 
ேவைல ெசய்வேத ௳௠ம்பத்தக்கௌ என்பைத நிைன௳ல் ெகாள்வௌ மொப்௖.
  மடக்ைக ஒ௠ தன்னிசை்சயான அூப்பைட மற்௥ம் இயற்ைக மடக்ைக எளிய ௛லம் b ln 
ஶ௣க்கப்ப௄ழறௌ  
அ௄த்ௌ இரண்௄ ேநரம்ைற உண்ைமயான எண்கள் மற்௥ம் ஒ௠ நிைலயான x y 
அூத்தளத்ொல் உள்ள மடக்ைக மடக்ைக௜ன் இரண்௄ அூப்பைட பண்௖கைள 
நிைன௵ப௄த்ௌழேறன்  என்பௌ ஒ௠ ெபா௠ளின் தனிப்பட்ட மடக்ைக௜ன் மடக்ைக௜ன் b 
ஷட௄்த்ெதாைக ஼ல மடக்ைககளாக மாற்றப்ப௄ழறௌ , உண்ைம௜ல் இௌ கணக்வ௄கைள 
எளிதாக்ஶழறௌ மற்௥ம் இந்த பண்௖ மடக்ைக வைரய௥ப்பதற்கான உந்ௌதல்களில் 
ஒன்றாஶம்.
  மடக்ைகைய எ௄த்ௌ, மடக்ைக௜ன் அ௄த்த ஶணமாக , ஒ௠ சக்ொ௜ன் மடக்ைக பவர ் க்ஶ x p 
஼ல அூப்பைட க்ஶ சமமான 1 க்ஶ சமமான மடக்ைக என்பைத நிைன௵ப௄த்ௌழேறன்  b 
மடக்ைககள் மற்௥ம் மடக்ைககள் தயாரிப்௔ன் சக்ொைய மாற்௥ழறௌ இைதக் 
க௠த்ொல் ெகாண்௄, பொ௵ 2 பொ௵ 2 பவர ் க௯த்தல் 1 மற்௥ம் பொ௵ 2 பவர ் ஷட்டல் 3 x x 
ஆழயைவ இல் உள்ளன, ஏெனனில் இந்த 3 எண்கள் எண்ணில் இ௠ப்பதால் ஼க்க௩க்ஶ ap ap 
வ௠ேவாம்.
 லாக் 2 பவர ் ைமனஸ் 1 என்ற ந௄௳ல் ேதான்௥வௌ ௚தல் மற்௥ம் ௛ன்றாவௌ இடத்ொல் x 
நிக௱ம் எண்களின் எண்கணித சராசரியாக இ௠க்ஶம்,
 அதனால் பவர ் ைமனஸ் 1 இன் ைவஸ் மடக்ைக என்பௌ பொ௵ 2 ஷட்டல் பொ௵ 2 பவர ்t  2 x x 
ஷட்டல் 3 என்பௌ இப்ேபாௌ மடக்ைக மடக்ைக௜ன் பண்௖கைளப் பயன்ப௄த்ௌேவாம்  ஷட்டல் 
3.
 இேதேபால் இடௌ ௖றத்ொல் 2 பவர ் க௯த்தல் 1 இன் 2 மடங்ஶ மடக்ைகைய x 
2 பவர ் க௯த்தல் 1 ௚௱ சௌரத்ொன் மடக்ைக என எ௱தலாம் இவ்வா௥ ெகா௄க்கப்படட் தகவல்x 
2 பவர ் க௯த்தல் 1 இன் மடக்ைகக்ஶ ௚௱ சௌர௚ம் சமம்  2 க்ஶ 2 பவர ் ௔ளஸ் 3 இன் x x 
மடக்ைகக்ஶ இப்ேபாௌ அ௄க்ஶகைள எ௄த்ௌ , மடக்ைக மற்௥ம் அொேவகமானௌ தைலவழ் 
ெசயல்௚ைற என்பைத நாம் ெப௥ழேறாம் 2 பவர ் க௯த்தல் 1 ௚௱ சௌர௚ம் 2 க்ஶ 2 பவர ்x x 
ஷட்டல் 3 க்ஶ சமம் 2 சக்ொைய வழங்க இைத ௳ரிவாக்ஶேவாம் சௌரம் ைமனஸ் இ௠௚ைற 2 x 
பவர ் ஷட்டல் 1 இரண்௄ ௚ைற 2 பவர ் ௔ளஸ் 6 க்ஶ சமம் எளிய ைகயா௬த௩டன் இௌ 2 x x 
பவர ் ௚௱ சௌரம் க௯த்தல் 4 மடங்ஶ 2 பவர ் க௯த்தல் 5 சமம் 0.x x 
 2 பவர ் ஆக இ௠க்க அ௑மொத்தால் அௌ ௚ன் பாரக்்க ௚ூ௞ம்  சமன்பா௄ என்பௌ x y vious 
ஒ௠ இ௠பூச ்சமன்பா௄ சௌரம் க௯த்தல் 4 ைமனஸ் ஃைப 0 ோர௵்க்ஶ சமம் க்ஶ சமம் 5 y y y 
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அல்லௌ ைமனஸ் 1 க்ஶ சமம் சமம் 2 சக்ொ இௌ 2 சக்ொ க்ஶ சமம் 5 அல்லௌ 2 சக்ொ y y x x x 
சமம்  ஒ௠ உண்ைமயான க்ஶ ைமனஸ் 1 க்ஶ 2 பவர ் ைமனஸ் 1 ஆக இ௠க்க ௚ூயாௌ, x x 
எனேவ 2 பவர ் என்பௌ 5 க்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம் என்பைத நிைன௳ல் ெகாள்ள௵ம் , இௌ x 
மடக்ைக௜ன் வைரயைறைய நிைன௵ப௄த்ௌழறௌ  ௔ரசச்ைன நன்௣ 
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