
 अनुŢम आिण मािलकेत परत आपले ˢागत आहे आʉी या िवषयावरील आणखी काही सम˟ा हाताळणे सुŝ ठेवू .
 या ʩाƥानात तुमची पिहली सम˟ा आहे की तुʉी Ůȑेक वेळी सपाट पृʿभागावर एक मीटर अंतरावŝन चŐडू टाकता .
 

हे अंतर होते सकाराȏक आहे पण एकापेƗा कमी मला िदलेʞा मािहतीची पुनरावृȅी कŝ Ȩा तुʉी सपाट पृʿभागावर एक h rh r 
मीटर वŝन बॉल टाकता Ůȑेक वेळी जेʬा चŐडू पृʿभागावर 
आदळतो तेʬा अंतराची िकनार घसरʞानंतर आरएच एक अंतर įरबाउंड होते एकूण शोधा बॉल वर आिण खाली Ůवास करतो हे अंतर 
बॉल िकती सेकंदात Ůवास करत 
आहे याची उंची 4 मीटर आहे असे गृहीत धŝन शोधू या या सम˟ेचे िनराकरण करǻाचा Ůयȉ खालीलŮमाणे कŝ या 
जेʬा जेʬा चŐडू अंतराचा Ůवास करतो आिण आदळतो तेʬा Ůकरणाचा मुƥ भाग असतो Ǜा पृʿभागावर ते पृʿभागापासून उंच h 
आरएच पयōत परत येईल ते आठवते की Ůथम चŐडू एका सपाट पृʿभागावर एक मीटर उंचीवर टाकला जात आहे ʉणून ही उंची एक ůो 
आहे  मी या िबंदूवर तुʉी बॉल टाकत आहात
 ȑामुळे तो जिमनीवर आʞावर खाली काही अंतरावर जाईल मग तो जिमनीवर आदळǻासाठी उंचीचा Ůवास केʞास तो परत h 
िफरेल  आिण तो आपʞाला उंच कमानाकडे वळवतो ʉणून तो Ůथम अंतरावŝन Ůवास करतो एक मीटर उंचीवर तो rebound 
होईल  अंतराचा Ůवास करत उजवीकडे खाली येईल आिण तो होईल कारण खाली येǻासाठी अंतराचा Ůवास ra rebound ra 
करेल तो चौरस वरǉा अंतरावर परत येईल आिण ȑाच अंतराने खाली येईल आिण नंतर परत येईल Ɛूब ए आिण याŮमाणे r a r 
Ůथम ते एका उंचीवŝन खाली सोडले जाते
 ȑामुळे ते काही अंतरावŝन खाली जाते ते जिमनीवर आदळते ते आपʞाला िकती įरबाउंड करते ते आपʞाला िकती įरबाऊंड करते ते
खाली येǻासाठी िकती Ůवास करते यावर अवलंबून असते कारण ते एक आहे उंचीǉा अ ॅरेला रीबाउंड केले की ते खाली कʬर करते 
ȑाच अंतरावर रीबाउंड करते आिण नंतर खाली उतरलेʞा अंतराǉा पट रीबाउंड करते जे चौरस आहे आिण असेच एकूण r r a 
अंतर मला ते होय असे दशŊवू Ȩा 
Ůथम उंचीचा Ůवास खाली ɘस रीबाउंड वर आिण नंतर खाली अिधक रीबाउंड वर चौरस नंतर समान अंतर चौरस ra ra r a r a
आिण याŮमाणे Ǜावर अिधक 2 अिधक 2 चौरस ए अिधक असेल इȑािद आता तुʉी दुसरी संǒा पािहʞास  पुढे िकंवा दुसरे ra r 
समन पुढे या अनंत रकमेमȯे हे एक चौरस Ɛूब इ .gp 2ra 2 r a 2 r a 
 Ůथम टमŊ सह आहे आिण सामाɊ गुणोȅर Ůथम टमŊ ते सह आहे आिण सामाɊ गुणोȅर िदलेला 2ra gp ra gp r r 
सकाराȏक आिण कमी आहे  एकापेƗा एक ʉणजे ही अनंत बेरीज खरं तर अिभसरण आहे आिण पिहʞा टमŊ सह ǉा a gp 
अनंताची बेरीज आिण सामाɊ गुणोȅर हे सूũ बाय 1 वजा Ȫारे िदले जाते जे आपण मागील ʩाƥानांमȯे िवकिसत केले आहे r a r 
ʉणून आवʴक अंतर एक अिधक आहे  उरलेला पिहला टमŊ सामाɊ गुणोȅर सह आहे ʉणून ȑा ǉा अनंताची 2ra r gp gp 
बेरीज 2 बाय 1 वजा आहे ʉणून एकदा िदले की आपण एकूण अंतराचे मूʞ शोधू शकतो Ůʲाचा दुसरा भाग आपʞाला ra r a 
एकूण शोधǻाची मागणी करतो सेकंद टी ची संƥा  तो चŐडू येथे Ůवास करत आहे, आपʞाला गतीचा िनयम आठवतो समान आहे s 

अिधक अधाŊ चौरस मुƅपणे घसरणा̴या शरीरावरut 
 ȑामुळे Ůवेग हा गुŜȕाकषŊणामुळे Ůवेग आहे Ůारंिभक वेग शूɊ आहे ʉणून बरोबर अधाŊ चौरस हे चे अंदाजे मूʞ नऊ आहे.s gt g 
  पॉइंट आठ मीटर Ůित सेकंद ˍेअर हा चार पॉइंट टी ˍेअर आहे
 ȑामुळे बॉलने ʩापलेले एकूण अंतर िकती आहे हे समजʞावर 
आपण चे मूʞ िमळवǻासाठी ǉा वगŊमूळाǉा 4.s s 
9 ǉा बरोबरीचे खालीलŮमाणे वेगळे कŝ शकतो.t 
  Ůʲाचा आिण ची गरज आहे दुसरा भाग तुʉाला सांगतो की 4 मीटर ǉा बरोबरीचे िदलेले नाही ʉणून आʉाला ǉा a r r r r 
संदभाŊत िमळेल t 
हे सम˟ेचे िनराकरण करते येथे दुस̴ या िठकाणी आहे तुʉी बनवू शकता आिण 
शूɊ नसलेʞा अटीचंी अनंत मािलका तुʉाला पािहजे असलेʞा कोणȑाही संƥेत ŝपांतįरत करणारा Ůʲ खालील कारणाˑव 
मनोरंजक आहे, Ůथम लƗात ƽा की मयाŊिदत मािलका िकंवा मयाŊिदत बेरीजǉा िवŝȠ असीम बेरीजचे 
कठोर भाषेत नेहमीच मयाŊिदत मूʞ असू शकत नाही.
  वाˑिवक संƥांची Şंखला अिभसरण असू शकत नाही कारण आʉी आमǉा मागील ʩाƥानांमȯे िटɔणी केली होती , जरी ite 
आʉाला मािहत असेल की अनंत मािलका अिभसरण आहे की काही अनंत मािलका शोधणे 
दुस̴ या शɨात बेरीजसारखे सूũ इतके सोपे नाही.
 अिनयंिũत अनंत Şंखलेसाठी ǉा अनंत संǒा उपलɩ नसू शकतात gp 
ȑामुळे काही संƥेत अिभसरण होणा̴ या शूɊ नसलेʞा पदांची अनंत Şंखला बनवǻाǉा आमǉा Ůयȉात ʉणा की आʉी ˙ʼ 
कारणाˑव ˢतः ला भौिमितक Ůगतीपयōत मयाŊिदत ठेवǻाचा Ůयȉ कŝ.
 
भौिमितक Ůगतीसाठी आʉाला अिभसरणाची İ̾थती मािहत आहे आिण अिभसरणाǉा बाबतीत आʉाला भौिमितक मािलकेǉा अनंत 
संǒांची बेरीज मािहत आहे हे लƗात ठेवून मी िदलेली संƥा असू Ȩा, तुʉाला काही मािलका शोधǻास सांिगतले जाते जी अिभसरण 
अनंत मािलका आहे आिण बेरीज  ती मािलका समान असली पािहजे चला भौिमितक मािलकेǉा डोमेनमȯे मािलका शोधूया अरार l 
ˍेअर इ .
 तेथे भौिमितक Ůगती होऊ Ȩा फोर ए ɘस एआर ɘस एआर ˍेअर ɘस इȑािद ही एक भौिमितक मािलका असेल आिण ती एकापेƗा 
कमी मोडसाठी अिभसरण आहे अिभसरणाǉा बाबतीत बेरीज एआर पॉवर वजा 1 समान 1 ते अनंत एक बाय 1 वजा आहे  एकn n r 
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अनंत मािलका शोधणे आवʴक आहे Ǜाची बेरीज िदलेली संƥा आहे, ʉणून आपण गृहीत धŝ की मािलका भौिमितक मािलका l 
आहे ʉणून आपʞाला ǉा बरोबरीसाठी 1 बाय 1 वजा आवʴक आहे जेथे सȯा चे बंधन आहे.l r r r 
  एकापेƗा कमी ʉणजे भौिमितक Ůगती िमळवǻासाठी आिण या बेरजेसह संबंिधत भौिमितक मािलका फƅ अट अशी आहे की l a 

वजा बरोबर आिण उणे 191 मधली काही संƥा असली पािहजे ʉणून फƅ एकच अट आहे पण असे ठरवǻासाठी  by 1 r l r 
भौिमितक Ůगतीसाठी तुʉाला Ůथम टमŊ आिण सामाɊ गुणोȅर दोन अǒात आहेत का Ůथम उणे एक आिण एक दरʄान काही a 
अिनयंिũत मूʞ िनिʮत केले आहे आिण या सूũाचा वापर कŝन 

िनवडणे जसे की एकापेƗा कमी आहे  ːेɌ बरोबर अधाŊ आिण एक समान मȯे एक वजा आʉाला मȯे 1 r mod r r l r l 
वजा अिधक मȯे 1 वजा अिधक ˍेअर मȯे 1 वजा अिधक इȑािद अशी भौिमितक मािलका िमळते आिण आʉी r lr r lr r 
आतापयōत केलेले िनरीƗण असे सांगतो की  ही मािलका अिभसरण असेल कारण आʉी एक पेƗा कमी आिण उणे एक पेƗा जाˑ r 
िनवडले आहे आिण मािलकेची बेरीज असेलl 
 ȑामुळे अनंत मािलका शोधणे नेहमीच शƐ आहे Ǜाची बेरीज Ţमांक िदलेला आहे आमǉा सोयीसाठी आʉी भूिमतीय मािलकेवर l 
काम केले आहे.
 
हे लƗात घेणे मनोरंजक आहे की सकाराȏक असू शकते शूɊ असू शकते िकंवा शूɊ असʞास नकाराȏक असू शकते आमची l 
मािलका Ɨुʟक मािलका 0 अिधक 0 अिधक 0 अिधक इ.
 पयōत कमी करते
 ȑामुळे ही एक ʩˑ सम˟ा आहे परंतु तुʉाला भौिमितक मािलका देǻाऐवजी आिण बेरीज िवचाŝन Ůʲाला काही संƥा िदली आहे 
आपण भौिमितक मािलका तयार कŝ शकतो Ǜाची बेरीज िदलेली संƥा आहे चला आपण पुढे जाऊ या तुमǉाकडे चौरसांचा नमुना 
आहे ȑा पॅटनŊमधील चौरसांपैकी पिहले चार 
बाहेरील मॉस िदले आहेत  चौरसाचे Ɨेũफळ चार मीटर चौरस आहे इतर चौरसाचे Ɨेũफळ चौरसाǉा बाजंूǉा मȯिबंदंूना जोडून t 
सवŊ चौरसांǉा Ɨेũफळांची बेरीज शोधून काढले जाते
 ȑामुळे तुʉाला चौरसांचा नमुना िदला जातो बाहेरील चौरसाचे Ɨेũफळ 4 मीटर चौरस आहे कसे?  तुʉाला पुढील चौरस िमळेल जो 
मागील चौरसाǉा Ůȑेक बाजूǉा मȯिबंदंूना जोडून 
हा पॅटनŊ पुढे चालू ठेवला आहे,
 ȑामुळे हा तुमचा पॅटनŊमधील पाचवा चौरस 
असेल
 ȑामुळे तुʉाला Ɨेũफळांची बेरीज शोधǻास सांिगतले जात असलेʞा पॅटनŊमधील हा सहावा चौरस असेल.
 
सवŊ आयतांपैकी फƅ िदलेली गोʼ ʉणजे सवाŊत बाहेरील चौरस ̾थानाचे Ɨेũफळ 4 मीटर चौरस हे लƗात ठेवा की जर एका चौरसाची 
Ůȑेक बाजूची लांबी  असेल तर मȯिबंदू जोडून या पॅटनŊमȯे िमळणा̴या पुढील चौरसाची बाजू खालीलŮमाणे असेल लƗात ठेवा  
चौरसाची बाजूची लांबी होती आिण हा मȯिबंदू आहेa 
 ȑामुळे हे अंतर हे अंतर आहे तुमǉाकडे काटकोन िũकोण आहे इथे मी ते a by 2 a by 2 abc 
असे दशŊवू जे तुʉाला देते ची लांबी Ǜासाठी तुʉी पायथागोरस Ůमेय वापŝ शकता हे ˍेअर अिधक ˍेअरचे bc bc ab ac 
वगŊमूळ असेल जे तुʉाला बाय 2 ˍेअर अिधक बाय 2 ˍेअर देते हे या सम˟ेचे मुƥ िनरीƗण आहे जर तुमǉाकडे ˍेअर a a 
असेल तर आमǉा पॅटनŊमधील बाजूची लांबी पुढील ˍेअरची बाजूची लांबी बाय ŝट 2 असेल.a a 
 पुढील बाजूची लांबी बाय ŝट 2 बाय ŝट 2 असेल आिण असेच पुढे जेʬा आमǉा पॅटनŊमȯे बाजूǉा लांबीचा चौरस ȑाǉा a x 
जवळ असेल तेʬा बाजूची लांबी मूळ 2 Ȫारे असेल.x 
 ʉणून संबंिधत Ɨेũे एक चौरस बाय मूळ 2 वगŊ मूळ 2 Ȫारे मूळ 2 वगŊ आिण ȑाचŮमाणे एक वगŊ एक वगŊ 2 बाय 4 चौरस असेल a a 
आिण असे आʉाला िवचारले जाते सवŊ आयताǉा Ɨेũफळांची बेरीज शोधǻासाठी आपʞाला या संƥांची बेरीज करावी लागेल ʉणून 
Ɨेũांची बेरीज एक चौरस अिधक एक चौरस 2 अिधक चौरस 4 अिधक इȑािद हे सहज लƗात येते की ही अनंत बेरीज भौिमितकशी 
संबंिधत आहे 
पिहʞा टमŊसह Ůगती  एक चौरस आिण सामाɊ गुणोȅर 1 बाय 2.

 ȑामुळे बेरीज ही पिहली संǒा 1 वजा सामाɊ गुणोȅर असेल कारण सामाɊ गुणोȅर 1 पेƗा कमी आहे खरं तर ते अिभसरण आहे आिण 
अशा Ůकारे आपण ȑा असीम बेरजेसाठी मयाŊिदत मूʞ िलš शकतो दोन एक चौरस असे िदले जाते की सवाŊत बाहेरील चौरसाचे Ɨेũफळ
चार मीटर चौरस आहे ʉणून एक चौरस चार मीटर चौरस चौरस चार संƥाȏक मूʞाǉा बरोबरीचा आहे ʉणून Ɨेũफळाची बेरीज दोन 
ते चार इतकी आहे जी एकक आठ मीटर चौरस मूलत: आठ आहे  वर सम˟ा आहे आपण पुढे चालू ठेवूया ची दुसरी टमŊ 1000 gp gp 
आहे आिण सामाɊ गुणोȅर एक बाय आहे चे घटक होते आिण सहा पेƗा मोठे असʞास आिण n n lets p n p p phi p 
सहा असʞास या ǉा ǉा अटीचें गुणोȅर  आहे.gp n b 

सात पेƗा जाˑ  p 
सवŊ संभाʩ मूʞांची बेरीज िकती आहे हे काळजीपूवŊक िनरीƗण केʞावर तुʉाला हे ˙ʼ होईल की ते आिण मधील पदांǉा gp gp 
उȋादनाशी संबंिधत आहे पुढे एक टमŊ माझा अथŊ पिहला टमŊ असा नाही खरं तर इथे दुसरी संǒा सकाराȏक आहे आिण  द  सामाɊ 
गुणोȅर 1 बाय आहे आिण ही नैसिगŊक संƥा आहे ʉणून सामाɊ गुणोȅर देखील सकाराȏक आहे जर एक संǒा धनाȏक असेलn n 
आिण सामाɊ गुणोȅर देखील सकाराȏक असेल तर ȑा भूिमतीय Ůगतीǉा सवŊ संǒा सकाराȏक असायला हʩात हे एक िनरीƗण आहे
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जे आʉाला िदलेले उȋादन दशŊिवǻास मदत कŝ शकते.pn 
अटीचंा ʉणून सहा सहा पदांǉा गुणाकाराǉा समान आहे पिहʞा सहा संǒा जे ǉा समान आहे पिहʞा पाच   n p p phi 

पदांǉा गुणाकार सहाʩा टमŊ मȯे मी सहाʩा पदाला सहा ʉणून t tn 
ʩा पद दशŊिवतोn 

 ȑामुळे सहा गुणाकार  सहा अटीचें उȋादन हे टमŊǉा पिहʞा पाच अटीचें उȋादन आहे मȯे संिƗɑतेसाठी आʉी जोडूp phi t6 
शकतो की दशŊिवतो पिहʞा अटीचें उȋादन हे पेƗा मोठे आहे आिण याचा अथŊ असा होतो की एकापेƗा pn n p 6 p 5 t 6 
जाˑ आहे हे लƗात ठेवा की सवŊ संǒा सकाराȏक आहेत आिण  सहा ʉणजे मȯे सहा पेƗा मोठा आहे p p phi t p6 p5 
ʉणून बाय पेƗा मोठा असेल ʉणजे पेƗा मोठा असेल ȑाचŮमाणे सात ʉणजे सहा ʉणजे सातʩा मȯेp6 p5 1 t6 1 p p t 
पिहʞा सहा पदांचे गुणाकार  एमŊ हे िदले आहे की सात हे सहा पेƗा कमी आहे ʉणून सात एकापेƗा कमी आहे अशा Ůकारे p p t 
आपण पाहतो की िदलेʞा ची सहावी टमŊ एक पेƗा मोठी आहे आिण सातवी टमŊ एक पेƗा कमी आहे फƅ मािहती बाकी आहे ती gp 
ʉणजे या ची दुसरी टमŊ  1000 आहे ʉणून आपण या आिण ला दुस̴या टमŊला जोडू या लƗात ठेवा जीपी gp t6 t7 
आरार ˍेअर एआर Ɛूब फॉमŊचा आहे आिण
 ȑामुळे मी या गोʼी पिहʞा टमŊȪारे दशŊवूया ही दुसरी टमŊ ितसरी टमŊ चौथी टमŊ आहे आिण पुढे आपण कनेƃ कŝया.
  आʉाला िदलेʞा दुस̴या पदाǉा Ůȑेक अटी 
लƗात ƽा की ितसरी संǒा गुिणले आहे दुस̴या पदाची चौथी संǒा चौȚा पदाची दुसरी संǒा पाचवी संǒा दुस̴या पदाǉा घनपट r r r 
असेल आिण
 ȑामुळे टी सहा समान असेल  सहावी टमŊ दुस̴ या टमŊǉा बरोबरीने 
िकती असेल ती ची संƥा 4 पहा ही ितसरी टमŊ गुिणले दुसरी टमŊ चौथी टमŊ ˍेअर पट दुसरी टमŊ आहे आिण असेच सहावे टमŊ r r r 

ची घात चार पट दुसरी टमŊ आिण दुसरी  टमŊ हजार असे िदले जाते ȑाचŮमाणे सात ही सातवी टमŊ असेल जी फƅ एक नोटेशन r t 
आहे जी दुस̴ या टमŊǉा पॉवर मȯे हजार मȯे पॉवर पाच असते अशा Ůकारे पॉवर सहा एकापेƗा जाˑ ʉणजे r phi r t 1000 

पॉवर 4 मोठे  1 पेƗा आिण पॉवर 4 1 बाय हजार पेƗा जाˑ आहे हे लƗात ƽा की सामाɊ गुणोȅर 1 बाय आहे ʉणून याचा r r n 
अथŊ 1 बाय पॉवर 4 1 बाय हजार पेƗा जाˑ आहे पर˙र घेतʞास पॉवर चार हजार पेƗा कमी आहे मािहतीचा दुसरा तुकडा n n 
ʉणजे हा 1 पेƗा कमी आहे आʉाला 1000 पॉवर 5 एक पेƗा कमी आहे Ǜाचा अथŊ हजार एक बाय पॉवर पाच ʉणजे एक t7 r n 
पेƗा कमी ʉणजे पॉवर हजार पेƗा जाˑ आहे अशा Ůकारे आपण सवाōचे मूʞ शोधत आहोत  ची संभाʩ मूʞे n phi n n n 
पॉवर चार हजार पेƗा कमी आिण पॉवर हजार पेƗा जाˑ आहे हे पाहणे किठण नाही की पॉवर चार हजार पेƗा कमी आहे n phi n 
जर सहा पेƗा कमी असेल तर तुʉी एका दोनǉा चौȚा घातांचा िवचार कŝ शकता तीन चार आिण पाच जे सवŊ हजारांपेƗा कमी n 
आहेत आिण हे पाहणे कठीण नाही की पाचवी शƅी हजारांपेƗा मोठी आहे फƅ जर चार पेƗा मोठा िकंवा समान असेल तर आपण n 
n 
ची मूʞे शोधत आहोत जी 6 पेƗा कमी आहेत.
 4 ते पॉवर हजार पेƗा कमी आहे आिण जे चार पेƗा मोठे िकंवा बरोबरीचे आहे असे ʉणǻासारखे आहे जे पाचवी पॉवर हजार पेƗा 
काटेकोरपणे जाˑ आहे असे ʉणǻासारखे आहे अशा Ůकारे ची संभाʩ मूʞे चार आिण पाच आहेत आता या Ůʲाचे उȅर ȕįरत n 
आहे काय  ǉा संभाʩ मूʞांची सवŊ बेरीज आवʴक बेरीज नऊ चार आहे आिण पाच संभाʩ मूʞे आहेत ʉणून आवʴक बेरीज n 
नऊ आहे येथे तुʉाला तुमची पुढील सम˟ा आहे ǉा पिहʞा 12 अटीपैंकी काही पिहʞा 14 पदांǉा बेरजेइतकी आहे समान gp gp 
पिहʞा 12 पदांची बेरीज आिण पिहʞा 14 पदांची बेरीज समान आहे कारण पिहʞा 17 पदांची बेरीज 92 आहे मधील ितसरी संǒा gp 
काय आहे हा Ůʲ मुळात ǉा अटीǉंा बेरजेशी संबंिधत आहे तो आपण पुɎा सोडवू या  ते हे िकंवा ǉा gp n l sn aap gp n 
पदांǉा बेरजेसाठी मानक नोटेशन ʉणून वापरले जाते 
ȑामुळे आʉाला जे िदले आहे ते हे पिहʞा दुहेरी पदांǉा ǉा बेरजेǉा बरोबरीǉा पिहʞा चौदा पदांǉा बेरजेइतके आहे s12 s14 
परंतु चौदा ही दुहेरी अिधकची बेरीज आहे  पिहली ǰुअल टमŊ अिधक 13वी टमŊ जी मी अिधक ʉणून िलिहतो जी s s t13 t14 

समान देते अिधक 13वी टमŊ अिधक 14वी टमŊ जी 13वी टमŊ अिधक 14वी टमŊ 0 आहे कारण ती वी टमŊ 13ʩा s2l s12 gp 14 
टमŊचा İ̾थर गुणाकार असेल  िजथे ȑा İ̾थरांकाला सामाɊ गुणोȅर असे ʉणतात जे अिधक समान 0 आहे जे t 13 rt 13 t 13 
गुिणले 1 अिधक बरोबर आहे जे समान 0 िकंवा समान वजा 1 आहे जर असेल तर 13 ʩा पद एक मȯे r t 13 r t 13 0 gp 
0 आहे इतर सवŊ संǒा 0 असतील ʉणजे 14 15 Ůȑेक पद 0 असेल कारण ते 13 ʩा पदाचा वगाŊने गुणाकार कŝन Ůाɑ होतो rr 
आिण असेच एकदा 13 ʩा पद 0 असेल तर इतर सवŊ सलग संǒा 0 असतील.
 पिहʞा 17 अटीचंी बेरीज पिहʞा 13 अटीǉंा बेरजेसारखी असेल जी समान आहे  पिहʞा 12 संǒांची बेरीज आिण याŮमाणे s t 13
बरोबर 0 हे सवŊ अटी 0 देते हे Ůकरण नाकारले जाते आिण आमǉाकडे बरोबर उणे 1 उरले आहे अशा Ůकारे आʉी पाहतो की r 
आʉाला Ǜा जीपीची िचंता आहे ȑात साʄ आहे  गुणोȅर उणे 1 पिहले पद असू Ȩा नंतर भौिमितक Ůगती 
अरार चौरस असेल आिण Ǜावर एक उणे उणे असेल आिण अशा Ůकारे आपला या साȯा ˢŜपात वजा वजा aa a gp a aa a 
आिण याŮमाणे पयाŊयाने सकाराȏक आिण नकाराȏक होईल.

 ȑामुळे या ǉा अटीचंी बेरीज gp n 
अनेक वेळा आिण उणे जोडǻासारखीच असेलa a 
 ȑामुळे ती 0 असेल तर Ůȑेक सम असेल तर रȞ होईल वजा जर बाहेर असेल तर Ůȑेकी वजा सह रȞ होईल परंतु n a a n n a 
आमǉाकडे ला शेवटची देय असलेली बेरीज राहीलba 
 ȑामुळे आमचे िनरीƗण असे आहे की या िविशʼ ǉा अटीचंी बेरीज सम असेल तर 0 असेल आिण जर देणे असेल तर gp n n n 
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पिहʞा 17 अटीचंी बेरीज 92 असेल पिहʞा 17 अटी 92 पिहʞा अटीǉंा बरोबरीǉा आहेत जेʬा काही देय असेल  17 िवषम n n 
असʞाने आपʞाकडे 92 ǉा बरोबरी आहे आपʞा भूिमतीय Ůगतीची पिहली टमŊ 92 आहे आिण सामाɊ गुणोȅर आपʞाला आधीच 
उणे 1 िमळाले आहे ʉणून ितसरी संǒा 92 असेल आपण पुढील सम˟ेसह पुढे जाऊ या पुढील सम˟ा खालीलŮमाणे आहे  अंकगिणत 
Ůगतीǉा पिहʞा 25 पदांची बेरीज 5 25 आहे आिण पुढील 25 संǒांची बेरीज 725 आहे या अॅपचा सामाɊ फरक काय आहे  ही सम˟ा 
डुलकीǉा अटीǉंा बेरजेशी संबंिधत आहे चला ही सम˟ा सोडवǻाचा Ůयȉ कŝया इ इ इ  िदलेʞा n t1 t2 t25 t26 t50 
अंकगिणताǉा Ůगतीǉा अटी आहेत पुढे आपण िचɎात िदलेʞा Ůʲात िदलेʞा मािहतीचे भाषांतर कŝया की पिहʞा 25 पदांची बेरीज

ʉणजे आहे लƗात ठेवा की आमǉाकडे पिहʞाǉा बेरजेसाठी तयार सूũ आहे.s25 phi 25 
अंकगिणताǉा Ůगतीǉा अटी पुढे असे िदले आहे की पुढील २५ पदांची बेरीज जी आपण ʉणून दशŊवतो ते 7 25   n k 25 

ʉणजे जे अिधक अिधक इȑािद पयōत 725 आहे.k25 t26 t27 t50 l 
  आिण मी तुʉाला आठवण कŝन देतो की   टमŊपासून सुŝ होणा̴ या आिण  ने समाɑ होणा̴ या एपीǉा काही अटी शोधǻासाठी26 52
आमǉाकडे रेडीमेड फॉʄुŊला नाही, तथािप आपण खालीलŮमाणे पुढे जाऊ या लƗात ठेवा की 26 वी टमŊ Ůथम टमŊ अिधक 25 t26 
Ȫारे िदली जाईल.
 सामाɊ फरकामȯे ȑाचŮमाणे नोटेशन मधील 27 वी संǒा Ůथम टमŊ अिधक 26 Ȫारे जोडǻाǉा उȞेशाने िदली आहेt27 d k 25 

ʉणजे ǉा पुढील 25 अटीचंी बेरीज सह ʉणजे ȑाच ǉा पिहʞा 25 अटीचंी बेरीज कŝया 27 ʩा पदानंतर मी ap s25 ap t 1 
अिधक अिधक 25 असे िलš शकतो अिधक 25 मȯे िवघिटत केले जात आहे d d 26 d d d 
यावŝन असे लƗात येईल की 27 वी टमŊ ही दुसरी टमŊ अिधक आहे ȑाच पȠतीने 28 ʩा पदाने िदलेली आहे  सूũ Ůथम टमŊ 25d 
अिधक 27 Ůथम टमŊ अिधक 2 अिधक 25 ʉणून पुɎा िलहीले जाऊ शकते आता पहा की अिधक आहे ʉणून d d d t1 2d 30 
28 टमŊ हे ितसरे टमŊ अिधक असे िलिहले जाऊ शकते t28 t3 25d 
याŮमाणे 50 ʩा टमŊ असे िलिहता येईल  25 ʩा तेर  अिधक याचा वापर कŝन आपण 25 साठी t50 m t25 25d k 25 
अिभʩƅी िलš या जी ǉा बेरजेइतकी आहे पयōत अिधक अिधक अिधक 25 असे िलšया t 26 t 27 t50 t1 25d t 2 d 
आिण अिधक असे िलšया.t 25 2525d 
 याला अिधक ɘस इȑादी ʉणून पुɎा एकũ करा अिधक 25 अिधक 25 अिधक इ.t1 t2 t25 d d 

अशा 25 संǒा आहेत यावŝन कोणीही गोळा कŝ शकतो की पिहʞा 25 संǒांǉा बेरजेǉा समान आहे ʉणजे  25 d k 25 s 
25 अिधक 25 गुिणले 25 यातून खालीलŮमाणे वेगळे केले जाऊ शकते समान वजा बाय 625 िदलेले आिण d d k 25 s 25 k25 

चे मूʞ बदलून आपण बरोबर 725 वजा 525 बाय 625 िमळवतो सोɗा गणनेसह बाय 625 पयōत कमी होतो जे s25 d d 200 
िलिहता येते 8 बाय 25 अशा Ůकारे िदलेʞा अंकगिणताǉा Ůगतीचा सामाɊ फरक 8 बाय 25 असा आहे या सम˟ेसह आʉी या 
ʩाƥानाचा समारोप कŝ आʉी पुढील ʩाƥानांमȯे आणखी सम˟ा शोधत राš धɊवाद तुमचे 
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