
  تلاش مسائل مزید میں بارے كے سیریز اور ترتیب ہم میں لیكچر اس ہیں كہتے آمدید خوش میں لیكچر آٹهویں اس كے سیریز اور ترتیب كو سب آپ
جلدی آئیے ہے كی بات تک اب پر موضوع اس نے ہم پر جن ہے بڑهانا كو سمجه كی آپ میں بارے كے تصورات كے آپ مقصد كا اس گے كریں  

م دو بهی كسی میں جس ترتیب ایک  پی اے كہ كریں یاد سے
ساته كے اصطلاح پہلی ہے جاتا كہا پر طور كے ترقی كی ریاضی اور فرق عام كو مستقل اس اور ہے رہتا یكساں فرق درمیان كے اصطلاحات تواتر

پر طور كے فرق عام اور كو جمع میں ایپ اس لہذا ہے جاسكتا دكهایا پر طور كے جمع a  d  aa  da 2كے فارمولے اصطلاح ویں  d   n  
ہے گئی دی ذریعہ جمع میں  مائنس ہم كو اصطلاح كبهی كبهی یا اور گے كریں ظاہر سے a  n 1 كرده ظاہر ذریعہ كے  d  n  an  tn  sn  

پہلی كی میں اصطلاح پہلی  مجموعہ كا اصطلاحات كے كہ جو اصطلاح آخری جمع ہے۔ برابر كے  كے ap  n  n  n 2ہے اصطلاح ویں  n  
پر طور متبادل پہلی فارمولہ مجموعہ كا اصطلاحات ہے كرتا حاصل جمع میں  برابر كے میں  مائنس sn  n  sn  n 22 ہمیشہ  a  n 1  d  

تهے طرح كی اور ہے اصطلاح پہلی اگر ہے پڑهتا طرح اس جو ہے مسئلہ اگلا كا آپ فرق مشتركہ كا پی اے متعلقہ یہاں  ہے  a  d  s 1 كسی
پہلی كی ہے مجموعہ كا شرائط اور ہے طاق   ap  n  n  sكریں۔ معلوم تناسب پر جگہوں تاكہ ہے مجموعہ كا اصطلاحات كی سلسلے اس دو

بذریعہ كے پیشرفت كی ریاضی مسئلہ یہ  s1  s2  nہیں سكتے دیكه بغیر كے تاخیر مزید آپ كہ جیسا ہے متعلق سے مجموعے كے اصطلاحات
طرح اسی اور دو ایک ایک ہیں كرتے حل كو مسئلے اس آئیے علامت كو فرق مشتركہ كے اس ہم آئیے ترقی كی ریاضی   b  d كرتے ظاہر سے

اصطلاح پہلی میں پیشرفت كی ریاضی غور زیر كہ كریں نوٹ  ہیں۔ ہے فرق عام اور   a1  d ترجمہ كا معلومات گئی دی سے ساده اس آئیے اب
پہلی كی پی اے اس وه ہے گیا دیا كو آپ جو كریں كوشش كی كرنے كہ ہے جاتا دیا یہ مزید ہے مجموعہ كا شرائط   n  n اس ہے۔ الادا واجب

جمع  ایک طرح جمع وغیره جمع كو ایک پاس ہمارے ہے جاتا دیا لیے كے ہونے پہلی كی 1لیے كے مجموعہ كے شرائط  a 2  an  s1  ap  n 
اسے ہے فارمولہ تیار ایک جمع میں اصطلاح پہلی كو  بار  ذریعے كے عام كو  مائنس n 22 نے ہم كو جس فرق  ہے۔ جاتا دیا میں  n 1  di  d 
طرح اس ہے كیا ظاہر سے كہ دیكهیں ہے كرتا حاصل فارمولہ یہ   s1  s2 ہوتی پر جگہوں طاق جو ہے مجموعہ كا اصطلاحات كی سیریز اس

كہ چاہیے كہنا مجهے لیے كے وضاحت ہے   s2 مجموعہ كا اصطلاحات پہلی كہ جو ہے مجموعہ كا اصطلاحات كی سیریز اس پر جگہوں طاق
لیے اس اصطلاحات چند پہلی كی سیریز اس كی سیریز اس پر جگہوں پرانی  ہے۔ چونكہ ہے پلس وغیره جمع  جمع  جمع  ایک s 2 135 كو  n  

لیے اس ہے ہوتی ختم ساته كے اس رقم غور زیر ہے گیا دیا لیے كے  ode  s2نوٹ ہم جگہیں عجیب ہے۔ مجموعہ كا اصطلاحات والی ہونے میں
كہ ہیں كرتے یعنی ترتیب شامل میں s2  a1 a3 f5 3 مائنس  ایک كہ لیے كے كرنے قائم كو نوٹ اس ہے ترقی كی ریاضی پهر بار ایک وغیره  

مائنس  كو جمع مائنس a 1 3ہوئے كرتے استعمال كا حقیقت اس ہے سكتا جا لكها پر طور كے  a 2  a2  a1   a1 a2 a3 is on a 
مائنس فرق عام ہے مائنس  معاملہ كا طرح اسی لہذا ہے ساته كے مائنس طرح اسی ہے ap a3  a2  d 2مائنس  a 1  a 3  a 1 2 d  f5 

ہے مائنس جمع مائنس a3  f5  a4  f4  a 3 2آگے طرح اس یہ  ہے۔ ملتا ہمیں كیا اوپر نے ہم كہ جیسا پهیری ہیرا  تهوڑا ساته كے d  
ترقی كہ ہیں سكتے دیكه ہم ہوئے بڑهتے  a1 a3 a5 م كی طرح اسی اور

لہذا ہے جو ہے رہتا وہی فرق درمیان كے اصطلاحات تواتر 2اصطلاح پہلی میں جس ہے ترقی كی ریاضی ایک طرح اسی d  a1 a3 f5  a1 
ترقی كی ریاضی اس ہے سوال اگلا فرق مشتركہ 2جمع اس كہ ہے نہیں مشكل دیكهنا یہ طرح اسی اور ہیں اصطلاحات كتنی میں d  a1 a3 a5 

تعداد كی اصطلاحات كی طرح اس ہے جمع ایک كی n 1  ساته كے فرق عام ہے۔ مجموعہ كا شرائط جمع  by 2  s 2  ap  n 1  by 2 2 d
فارمولہ برابر كے جمع ہے كرتا حاصل فرق مشتركہ گنا  مائنس جمع s2  n 1 تعداد كی سمن شامل میں سمن اس جمع  by 2 1  n 1  by 2 

وه  ہے۔ اصطلاح پہلی كی اور ہے اس نے ہم كہ جیسا ہے فرق مشتركہ اور كو 2برابر كے  جمع  a 1 were a 1  ap 2  d  s 2  n 1  
جمع بار  مائنس میں سوال پاس ہمارے طرح اس كیا مشاہده كا بنانے آسان كو اور a 1  n 1 2 4كو حل ہم ہے شامل فارمولہ كا  d  s1  s2  

صرف  ہیں۔ سكتے كر مكمل كے كر تلاش یعنی جمع ضرب بار  مائنس ra   tio s 1 by s 2  n by 2 2 كہ جو  a 1  n 1  d  s 
كو جمع گنا  سے  جمع بار  مائنس بذریعہ پر كرنے آسان مزید جو ہے جاتا كیا تقسیم ساته كے n 142  1 پلس  ہے  a 1  n 1  d 2  n  n 1  

پہلی ساته كے مجموعے كے اصطلاحات والی ہونے پر جگہوں پرانی یہ   n ہے ہوتا مكمل حل سے جس ہے تناسب كا مجموعہ كے اصطلاحات
كہ ہوں دیتا دلانے یاد كو آپ میں طرح اسی  gp م دو جہاں ہے سلسلہ ایسا ایک

اصطلاح پہلی پر طور كے تناسب عام  ہے۔ جاتا دیا حوالہ كا مستقل اس ہے رہتا مستقل ایک تناسب كا اصطلاحات تواتر  a  r تناسب مشتركہ اور
عام ایک ساته كے  gp  gp اس كہ چاہئے كرنا یاد ہمیں طرح اسی اور ہے جاسكتا كیا درج پر طور كے مربع آرار اسے یا ہے جاسكتا كیا ظاہر كو

كی فارمولہ كو اصطلاح ویں ذریعہ كے پاور گے۔ كریں نشاندہی كی اس ہم ہے گیا دیا میں  مائنس بذریعہ ٹرم n یا  a  r  n 1   nth  an  tn
اس مزید پہلی كی مجموعہ كا اصطلاحات ہے فارمولا كا اگر ۔ مائنس مائنس gp  n  sn  a in r power n 1 برابر كے  by r 1  r 1 

اگر ہے نہیں ہے برابر كے ترتیب مستقل ایک مجموعہ كا پہلے طرح اسی اور ہے ہوجاتا كم تک شرائط   r 1  gp  aaa   n  n ہوں مزید بار
جمع ایک یعنی مجموعہ كا پی جی لامحدود كہ ہیں كرتے یاد ہم آئیے گی جمع مائنس ایک وغیره جمع مربع اگر ہے  ar  ar  r  mod r 1 سے

مجموعہ كا اس اور ہے سمیبل جو ہے كنورجنٹ سیریز جیومیٹرک متعلقہ پهر   ہے۔ درمیان كے اور  قدر مطلق كی تناسب مشتركہ اگر ہے كم 01  
ہے كرتا حاصل فارمولہ مائنس  a by 1  r صور دوسری

موڈ جو میں توں سیریز ہے برابر كے اس یا ہے بڑا سے جمع جمع  r  a  ar  ar بات میں بارے كے اس  ہم ہے نہیں متضاد وغیره جمع مربع
پر طور خاص كو مسائل كچه كے سیریز اور ترتیب ہم آئیے بعد كے كرنے یاد كو اس سكتا، كر نہیں اور   ap  gp كی كرنے حل پر تصور كے

ایک ہے مسئلہ پہلا كا آپ یہاں ہیں كرتے كوشش كی میں مدت كی اسی اصطلاح اور ہے۔ ایک سے بذریعہ ایک   ap  pf  q  q  ap  p ہے
پہلی كہ كریں ثابت گنا مجموعہ كا اصطلاحات كہ ہے جاتا دیا بهی یہ ہے  جمع pq 1 سوال كا آپ یہ ہے نہیں برابر كے  x 2  pq 1  p q  

ہے شامل میں مسئلہ كہ كریں مشاہده ہے نے لیے كے حل  كیا یاد كو فارمولوں كے مدت پہلی كی ایک كا شرائط   ap  nth  ap  n  ap اور
اور اصطلاح پہلی ایک ساته كے ٹرم پہلی كہ ركهیں یاد فرق مشتركہ كا لیے كے فرق عام اور   sum  db  ap  a  d nthكے فارمولے ٹرم

جمع ایک ذریعے ہے۔ جاتا دیا میں  مائنس كہ كریں یاد مزید ہم جسے مجموعہ كا اصطلاحات n 1 فارمولہ گے كریں ظاہر سے   d  n  sn  n 
جمع گنا  ہے گیا دیا ذریعے كے میں  مائنس یا 22كو فارمولے اس میں رقم متعلقہ مدت آخری جمع مدت پہلی بار  ذریعے كے  a  n 1  d  n 2  

جمع ایک معلومات گئی دی میں سوال  بعد كے كرنے نوٹ كو  مائنس كہ جو ہے كرتی ترجمہ میں p 1  برابر ہے اصطلاح كی  d  ph 1  by q 
طرح اسی ہے جاتی دی ذریعے كے فارمولے جو اصطلاح جمع كو  مائنس سے  میں qth  a  q 1 مساوا دو ان ہم  ۔ ہے جاتا دیا  d 1  p let 

اصطلاح پہلی ہمیں لیے كے رقم مطلوبہ كہ ركهیں یاد ہیں۔ كرتے نامزد پر طور كے  اور  كو توں 12ہے ضرورت كی فرق مشتركہ اور  a  d 
مساوا دو ان آئیے

یعنی نامعلوم  دو اور ہیں مساواتیں دو پاس كے آپ كریں كوشش كی كرنے تلاش كو فرق مشتركہ اور اصطلاح پہلی اس سے توں  a the fi  
اور اصطلاح پہلی سے جس ہیں گهٹاتے كو مساوات دوسری سے پہلی آئیے فرق مشترک مائنس  مائنس گنا  مائنس d  p 1  برابر كے  q 1  d 1  

جو ہے ہوتا حاصل مائنس مائنس گنا برابر مائنس بذریعہ ] موسیقی [ہے۔ ہوتا برابر كے by q 1بنانے آسان كہ  by p  p  q  d  p  q  qp 
پر بذریعہ  ہے برابر ہمارے ہوئے كرتے استعمال كا  اس یہ اور d 1 مساوا دو ان اور ہے كرتا فراہم فرق مشتركہ لیے كے  qp  ap 

بذریعہ  مساوات پہلی كہ ہیں كرتے الگ كو نوٹ اصطلاحی پہلے ہم كو ایک سے میں توں مائنس ہے۔ دیتی برابر كے میں  مائنس 1جو  q  p 1  d 
مائنس ہے برابر كہ بار  مائنس بذریعہ  كہ ہوا معلوم ہمیں جو كو ایک یہ 1ہے جاتا ہو كالعدم ہے دیتا بنا آسان سے  by q  p 1  d 1  qp  q  
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بذریعہ  برابر كے اصطلاح پہلی ہماری طرح اس بذریعہ  ہے اصطلاح پہلی بذریعہ  فرق مشترک اور 1معلومات دو ان  pq  ap 1  pq 1  pq  
پہلی ہوئے كرتے استعمال كا مجموعہ كا اصطلاحات spq  pq  pq 221جمع جو اصطلاح پہلی ہے جاتا دیا بار  سے  ذریعے كے  by pq  

بار ایک مائنس دوباره كہ جو ہے یہ ایک ذریعے كے ہے۔ جاتا كیا حاصل كر لگا پلگ بذریعہ  مساوی كے pq  d   pq  n  pqa 1اور  pq  d 
بذریعہ  مساوی پہلے كے ترقی كی ریاضی میں فارمولے اس یہ لیے كے مجموعہ كے شرائط 1ہے بناتا آسان تک  سے  كو  pq  n  pq 22  pq

بذریعہ ایک منفی ایک یہ سے پهیلانے كو بریكٹ اس ہے كرتا فراہم آسانیاں مزید  پر جس ہوگا مكعب p  pq by 2 2 by pq 1  مائنس  by 
ہیں بناتے آسان مزید ہمیں ایک پلس ہے دیتا جمع ایک یہ سے دو كو كیوب ہے اب pq 1ایک اور ہے جاتا ہو منسوخ  by pq  p  pq  pq  pq  

ہیں بڑهتے آگے طرف كی مسئلے اگلے ہم  ۔ ہے كرتا قائم حل مطلوبہ جو اور ایک  pq by 2  ab  c  gpمزید ہیں اصطلاحات تین مسلسل كی
برابر پاور برابر پاور كہ ہیں كرتے ثابت پاور a 1مسئلہ متعلقہ كہ ہیں سكتے دیكه آپ ہیں میں  x x  b 1  x y  c 1  x z  xyz  ap  

ایک اور نمبرز تین كہ كریں یاد یہاں اصطلاحات لگاتار كی اور اصطلاح درمیانی ہیں میں  gp  ap  mn  p gp  n اصطلاحات دو دیگر مطلب كا
ہے۔ مطلب ہندسی كا سمیلا اصطلاحات دو دیگر اصطلاح درمیانی میں لفظوں دوسرے ہے برابر كے جڑ كی مصنوع كے   rly تین كہ كریں یاد

اصطلاحات ap 1  پاور ایک ہے گیا دیا پر طور فوری حل اب ہے مطلب كا ریاضی كا اصطلاحات دو باقی اصطلاح درمیانی یعنی ہیں میں  x x 
مساوی مساوی پاور مقداریں  لیں مان برابر كو ان ہم آئیے پاور ایک پاور ایک طرح اس ہیں ہونی b 1 كی  x y  c 1  by z  k  x x kb  

ایک طاقت ہے اور ایک طاقت كی بهی ہے ہے مطلب كا اس لینا طاقت كی طرف دونوں طاقت  y  k  c  x z  k  x  k  x طرح اسی برابر كے
ایک ہوگا۔ برابر كے طاقت كی اور برابر چونكہ كہ كریں نوٹ یہ كیا ہے طاقت كی  b   k  y  c  k  abc gp  b اصطلاح درمیانی ہے میں

كہ جو ہے برابر كے اوسط ہندسی كے اصطلاحات دو دیگر ہے مربع یعنی ہے برابر كے طاقت كی ہے مربع اور  b  ac  b k  y  a  ck كی
طاقت ہے برابر كے پیداوار كی ہے یہ كیا میں طاقت كی ہے برابر كے طاقت كی پاور جمع x  k  k 2 قانون كے اشاریوں یہ  y  k  x  z  

برابر ہے مطلب كا مساوات اس ہے مطابق كے جو ہے وه كیا جمع ہے پڑهتا برابر كے جمع یعنی  از اور 2كا  y  x  y  x  z 2  y x  yz  
جو ہے مطلب كا ریاضی اور   xy  z تهیوری اپنے نے ہم كو حقیقت اس ہیں اصطلاحات تین مسلسل كی ترقی كی ریاضی  ہے برابر كے كہنے

ہے ذیل مندرجہ مسئلہ اگلا ركهیں جاری كو مسئلے اگلے اپنے آئیے ہے كیا قائم میں لیكچرز اور كہ لیں مان حقیقت مثبت اور   m  n  m  n كا
ہے۔ جیومیٹرک اور اے كیپیٹل مطلب كا ریاضی كوما كیپٹل مطلب كا جڑیں كی جس چوكور كہ دكهائیں پهر ہے اور ہیں  m  n  g  m  n  x مربع

پلس مائنس 2سے اصطلاحات تین مسلسل كی ترقی ہندسی اور ترقی كی ریاضی یہ میں مسئلے پچهلے كہ جیسا ہے برابر كے  مربع  ax  g 0  
عدد تین كہ ہیں كرتے حل اسے ہم  ۔ ہے متعلق اگر ہیں میں جمع ایک اور ہے برابر كے  كے جمع abc ap  b  c 2 برابر كے  كے  a  c 2  

ہے اور ہے جاتا كہا مطلب كا ریاضی كا طرح اسی كہ ہے یہ مطلب كا اس ہیں میں مربع جو ہے برابر كے  a  c  abc gp  b  ac  b مربع
ہے جڑ كے كو جڑ مربع اور اور كہ ہے گیا بتایا ہمیں ہے جاتا كہا وسط ہندسی كا اور ہے مطلب كا ریاضی كا  ac  ac  a  c  m  n  a  جو
جمع سے  ہے جو ہے جمع كہ ہے گیا بتایا ہمیں طرح اسی ہے برابر كے ہے دیتا اور وسط ہندسی كا m  n 2جو ہے  a  m  n 2 a  m  n  g 

اور ہے جڑ مربع كا ہے مطلب كا جس ہے پاس ہمارے طرح اس ہے برابر كے مربع جمع اور ہے برابر m  n g  mn g  m  n 2برابر a  mn 
ہے چوكور ایک ساته كے جڑوں ہیں ركهتے طرف ایک اسے ہم اب  لیٹ مربع كوما ہے جاتا دیا مائنس میں مائنس   g  m  n  x  m  x  n كے

ہے ملتا ہمیں سے پهیلانے  برابر مائنس مربع جمع اوقات جمع 0جس چوكور ایک درحقیقت  ہے معروف ایک كہ جو ۔ برابر  x  m  n  x  mn 0  
جڑیں كی اور كے جڑوں ہیں كی جڑوں ذریعہ كے مائنس مربع   m  n  x  x ہے برابر كے صفر ساته كے معلومات گئی دی میں مصنوع جمع

پاس ہمارے جمع دو اور اگر كہ ہے پڑهتا طرح اس سوال ہیں۔ بڑهتے آگے آئیے ہے برابر كے مربع   m  n  a  mn g  a ہے اوسط كا ریاضی
اور   g ہے اوسط ہندسی كا اعداد مثبت دو

مائنس مربع اعداد كہ دكهائیں تو   g اور اوسط كے ریاضی تعلق كا اس اور ہے جلتا ملتا بہت سے مسئلے پچهلے یہ ہیں جڑ مائنس یا جمع كا مربع
نمبروں دو كہ یہ پهر بار ایک  ہیں۔ كرتے یاد ہمیں نمبر مثبت دو ہے سے وسط ہندسی اور جمع ایک مطلب كا ریاضی كا   a  b  b ہے دو بذریعہ

نمبروں دو اور اور مطلب ہندسی كا   a  b  ab یا بڑا سے وسط ہندسی ہمیشہ مطلب كا ریاضی كا نمبروں دو كہ ركهیں یاد مزید ہے جڑ مربع كا
مطلب كا ریاضی كیونكہ ہیں برابر اعداد اگر ہیں۔ ہوتے ساته ایک دونوں اور ہے ہوتا مساوی مائنس مربع ہے برابر كے اس یا بڑا سے   g  g مربع

ہیں رہے كر بات میں بارے كے جڑ مربع كے نمبر منفی غیر آپ ہے نمبر حقیقی ایک جڑ اوسط ہندسی كا  
دیں ہونے نمبرز مثبت كو تعداد گئی كی ترمیم مطابق كے اعداد  كریں كال ہمیں كہ ہے آتا میں سمجه یہ تو اور   b m  n ہے جاتا دیا جو ہمیں پهر

وه اور ہے مطلب كا ریاضی كا طرح اس جمع كیپٹل  كو m  n  m  n 2 ہے۔ دیتا مجموعہ كا نمبروں نامعلوم دو جو ہے جاتا دیا پر طور كے  a  
ہم كو جس اور جڑ كہ جو ہیں رہے كر تلاش پر طور كے وسط ہندسی كے ہے نمبروں نامعلوم جو ہے گیا دیا كو m  n 2 اور a  mn  g  m  n 

ہم جسے ہے دیتا پیداوار كی g 2   ہے  مجموعہ كا جن ہے جاتا ہو كم میں كرنے تلاش كو نمبروں دو مسئلہ طرح اس ہیں رہے كر تلاش مربع a 
مصنوعہ اور ہیں كرتے اطلاق كا تفصیلات گئی دی ہم آئیے تاہم گے ہوں واقف سے مساوات چوكور آپ سے جس ہے مربع پلس   g  m  n برابر

اور ہے ہے برابر ہمیں ساته كے دونوں ان مربع اور ہے۔ كرنا یاد ہمیں ہے كرنا تلاش كو مائنس مربع پورا 2مربع a  mn  g  m  n  m  n  m  
جمع مائنس جسے ہے مربع جمع 2دو اور رقم گئی دی طرح اس ہے سكتا جا سمجها پر طور كے مائنس مربع پورے  mn  n  m  n 4  mn  

مشاہده ہمارا تک اب مربع جی  مائنس مربع ایک  ہے یہ قیمت دستیاب لئے ہمارے  ۔ ہیں سكتے كر تلاش فرق كا نمبروں دو ان ہم پیداوار كی نمبروں 44
مائنس ایک سے وجہ اس كہ ہے یہ   n یا جمع كا جی مائنس مربع ایک كہ جو مربع جی مائنس مربع ایک گنا چار كے جڑ مائنس یا جمع ہے برابر

یہ مربع  ہے۔ جڑ  مائنس مائنس پاس ہمارے اب ہے جمع اور مائنس ہم سے جس ہے اور 2دو ہیں سكتے كر الگ كو  m  n  m  n  m  n  m  n 
مائنس مربع ایک كریں شامل كو دونوں ان لیے كے كرنے حاصل ہے برابر كے جڑ گنا دو كے مربع سے كرنے الگ كو  m  g  m  mكے جمع ایک

مائنس مربع یا  ہے۔ برابر طرح اس جڑ مائنس كی مربع كے لینے قدر خاص ایک كی  g  m  m  g مائنس مربع ایک یعنی ہیں قدریں ممكنہ دو كی
ہیں سكتے كر حاصل ہم ہوئے كرتے استعمال كو ایک سے میں مساوات اس آپ جڑ جمع كی مربع  n ہیں۔ سكتے لے قیمت ممكنہ دوسری ہم دوسری

اور قدر كی كہ گا جائے ہو معلوم ہمیں اور كریں معلوم مائنس مربع ایک قدریں ممكنہ كی  m  n  n  gمیں آئیے ہیں جڑ مائنس یا جمع ایک كی مربع
گئے دیے دیں ركهنے جاری ہمیں ہوں چهوڑتا تفصیلات پر آپ جو ہے فنكشن ایک كا پلس ہے۔ كرتا مطمئن ہر میں   f  x  f   y n  xy كے

لیے كے كے سے میں نمبروں قدرتی اور  ہے برابر كے اگر ہے تین ہے ایک كہ ہیں لگاتے اندازه كا  f  x  f  y  f  xx  f 1 مجموعہ كا
سے ہے  ہے برابر كے ہے۔ نہیں مسئلہ كہ ہے لگتا ایسا كیونكہ كریں معلوم قدر كی n 120 نوٹ تاہم رہیں جڑے ساته كے وغیره  n   ap gp 

كے  میں اس كہ كریں سے  كے 120كہ جو ہے شامل رقم جمع ایک برابر كے  x 1  nf  
ہے دیتا میں شكل شده توسیع جمع  كا جمع  كا جمع وغیره وغیره جمع  كا كا f 1 سے سیریز ایک تعلق كا سوال  ہے برابر  f 2  f 3  f  n 120  

ہم آئیے ہے كہ ركهیں یاد ہیں۔ بڑهتے آگے پر ہے بخش اطمینان جو ہے فنكشن ایک كا جمع ہر لئے كے كے s  f  f  x  y  x  f  x  f میں
كے اس اور ہے برابر كے ساته كے كے  جمع  كو اعداد قدرتی كے  جو ہے جاسكتا كیا شمار پر طور كے y  f 2  y 11 ساته كے  f 1  f  

كے   ہے۔ ملتا كا دو كہ جو میں كے مربع ایک طرح اسی ہے برابر كے كا  كا گا ہو كا  جمع 1گیا دیا سے خاصیت كی  f  f  f  f 3  f 2 1  f 
ہے  جمع  كا كا كا اور كے مربع   ہے f 21ہے جاتا كیا حساب سے حساب كے  f 2  f 1  f  f 2 1  f  
كا  ہمیں كار آخر تو كا ہوئے ركهتے جاری طرح اسی اور ہے ملتا تشخیص كی ہے جاتی كی پر 3گیا لیا  اندازه كا  f 1 q  f  f  n  f 1  n 

یہ ہے ہوتا پر طاقت ویں خلاصہ كہ  ہے۔ گیا دیا ہمیں اب ہے مشاہده سے خاصیت كی سے ہے برابر كے  f  x 1  nf  x 120 ہے برابر كے

Pru
tor
@
IIT
K



كہ ہے جاتا دیا یہ جمع  كا وغیره وغیره جمع  كا كا یعنی ہے  تک جمع  كا كا دو f 1 وغیره  ہے كا جمع مربع ایک  f 2  f  n 120  f 1  f  f  
جمع كا كا طاقت ایک ہے ہے بیس ایک f  n  f  n  f 13333 پاور  تک وغیره جمع مربع  جمع  قدر اس ہے گئی دی جگہ كی  پر  قیمت كی  n 

120333 جمع وغیره جمع مربع  جمع  ہیں ہوتے ختم ساته كے مساوات اس ہم ہوئے كرتے جمع كو معلومات تمام گئی دی میں سوال طرح اس ۔ ہے  
پاور n 120 كہ ہیں دیكهتے آپ كیا  رقم محدود والی ہونے میں ہاته بائیں كے مساوات اس كہ نوٹ ہوگا نكلنا باہر سے مساوات اس ہمیں  برابر  

طرف كی ہاته بائیں ہے  تناسب مشتركہ اور  اصطلاح پہلی میں جس ہے ترقی ہندسی ایک یہ طرح اسی اور ہیں مكعب  مربع  اصطلاحات 3 3333  
ساته كے پہلے gp 33 پہلے مجموعہ كا جس ہیں كرتے یاد كو فارمولے اس ہم آئیے ۔ تناسب مشترک اور  اصطلاح ہے مجموعہ كا اصطلاحات كی

ایک ہے یہ سے لحاظ كے ہے برابر ہے یہ مائنس gp  sn  a in r power n 1 كا شرائط  by r minus 1  sum 2 first n  
ہوئے كرتے استعمال پاور  میں  كہ جیسا ہے طرف كی ہاته بائیں كے مساوات پاس ہمارے یہ gp  33 كے  یہ  مائنس  بائی  مائنس  n 131120  

پاور  میں  لہذا ہے برابر 33ہے  جو  میں  ہے برابر  مائنس  n 11202240  
پاور  تو 3ہے  جو ہے برابر كے  ضرب  مائنس  n 240  1380  
پاور  تو طاقت كی  طرح اس  ہے برابر 3 میں  ہوں سكتا كر ظاہر سے لحاظ كے طاقت كی  میں جسے ہے برابر كے  n 813  n 81 39 819  

یہ اور ہے دیتا ضرب بار  كو  جو ہے 34اصطلاحات كچه كی ترتیب ذیل درج ہم آئیے ہے كرتا حل كو سوال جو ہے كرتا حاصل  برابر كے  n 4  
طرح اسی اور ہے  ترتیب گئی دی ہیں كرتے تلاش 7 77 777 777 یعنی ترتیب گئی دی كہ ہے سكتا دیكه سے آسانی بهی كوئی تک شرائط  n 7

  777 77نہ وغیره
كی پی جی یا پی اے سكتے۔ كر نہیں استعمال كو فارمولے میڈ ریڈی ہم لیے اس میں ترقی ہندسی ہی نہ اور ہے میں ترقی كی ریاضی تو   n شرائط

آئیے گے كریں حل طرح اس كو مسئلے اس ہم تاہم ہے دستیاب لیے كے مجموعے كے   sn جمع سات ڈی سات سات جمع سات ستر جمع سات
كو وغیره   n قابل یہ آیا كہ ہے یہ تصور كا كنورجنسنس  ہے ضرورت ہمیں كی جس كریں نشاندہی كی رقم دركار لیے كے ركهنے یاد تک شرائط

ہیں دیكهتے ساته كے اصطلاحات لامحدود كو رقم اس آپ اگر درحقیقت نہیں یا ہے جمع  
كیونكہ ہے ہوسكتی نہیں قدر محدود ایک پاس ہمارے تو كیونكہ ہے بڑهتی پر طور مانی من اصطلاح ویں   n  n ہیں۔ ہوتے نہیں ہم تاہم ہے ہوتا بڑا

پہلی صرف ہمیں كہ گیا كہا لیے كے كرنے تلاش مجموعہ كا تک لامحدودیت  n كیا اشاره پہلے نے میں كہ جیسا ہوگا كرنا مجموعہ كا اصطلاحات
نہ یہ بظاہر كہ ہے یہ مشكل یہاں تها  

جمع  جمع  جمع  میں  یہ  تاكہ نكالیں  ایک آئیے ہیں واقف ہم سے مجموعہ كے جس ترقی ہندسی ہی نہ اور ہے ترقی كی ریاضی تو 771111 1 1
گا كہوں وغیره یہاں میں جب ہوگا وغیره  

صرف مطلب میرا تو مجموعہ كا اندر كے بریكٹ تاہم ہے تک شرائط یا  n  ap  gp ہے رہتا باقی مسئلہ لہذا ہے نہیں مجموعہ كا اصطلاحات كی
799 میں شكل كی  سے  رقم گئی دی طرح اس ہیں كرتے ضرب سے تقسیم ایک اور آئن ایک لیے كے كرنے ختم كو اثرات آئیے اسے  ہیں۔ لكهتے ہم

ایک یہاں كہ ہے یہ نقطہ پورا ہے لیتی لے میں وغیره جمع  جمع یا 99بطور  مائنس  بطور  لكهیں ہوئے ركهتے میں ذہن كو  ap  gp 91099 1  
1 100ہوں كہتا ایسا میں جب طرح اسی اور  مائنس  

صرف مطلب ہمارا تو تک وغیره جمع  جمع  جمع  میں  سے  یہ اب ہے تک شرائط n 79101001000 وغیره  مائنس  مائنس اور شرائط  n 11  
ہیں۔ شامل مائنس جو اوقات ایک كہ ہیں سكتے دیكه آپ اب ہے برابر كے دس ہے۔ ہوا ظاہر   n  n  gp  p   lus  وغیره جمع ہزار جمع سو

اس لہذا ہے دس تناسب عام اور ہے دس اصطلاح پہلی میں جس ہے مماثل سے ترقی ہندسی ایک پہلی كی سات مجموعہ كا شرائط  gp  n  pi نو
اس ہے گنا ایک یہ ہے تعلق كا اس لیے كے بذریعہ ون مائنس ہے دس یہاں  ہے طاقت كی مائنس ٹرم دوسری پهر اور  مائنس gp  r  r 1 یہ  n 

نہ رقم گئی دی كہ گے دیكهیں آپ لہذا ہے فارمولہ مطلوبہ كا رقم  
تو یا كو دوسرے یا ہے سكتی جا بدلی سے طرح كسی نہ كسی یہ ہے ركهتی مطابقت سے   gp  ap  gp حل كو مسئلے اس ہمیں نے جس میں

شكریہ كا آپ گے ركهیں جاری ساته كے مسائل مزید میں لیكچر اگلے ہم كی فراہم مدد میں كرنے  
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