
 अनुŢम आिण मािलका या आठʩा ʩाƥानात तुʉा सवाōचे ˢागत आहे या ʩाƥानात आʉी अनुŢम आिण मािलकेवरील अिधक 
सम˟ा 
जाणून घेऊ या या िवषयावर आʉी आतापयōत चचाŊ केलेʞा संकʙनांची तुमची समज वाढवǻाǉा उȞेशाने आहे.
  एक Ţम Ǜामȯे कोणȑाही दोन सलग पदांमधील फरक सारखाच राहतो आिण या İ̾थरांकास सामाɊ फरक आिण अंकगिणत Ůगती 
ʉणून संबोधले जाते आिण Ůथम पद ʉणून आिण सामाɊ फरक ʉणून a d 

अिधक अिधक 2 ʉणून Ůˑुत केले जाऊ शकते ʉणून या मȯे  वी पद हे सूũ अिधक वजा 1 मȯे मȯे aa da d ap n a n d 
िदलेले आहे, आपण पदाला िकंवा कधीतरी ने दशŊवू आिण ने दशŊिवलेʞा ǉा पिहʞा पदांची बेरीज पिहʞा n a tn sn ap n 
टमŊमȯे ǉा 2 बाय 2 ǉा बरोबरीचे सूũ आहे अिधक शेवटची टमŊ जी वी टमŊ आहे पयाŊयाने पिहʞा पदांची बेरीज सूũ n n sn n sn 
Ůाɑ करते समान मȯे 2 अिधक वजा 1 मȯे नेहमीŮमाणे होते हे पिहले पद आहे आिण आहे  येथे संबंिधत n n 2 a n d a d 

चा सामाɊ फरक ही तुमची पुढील सम˟ा आहे जी खालीलŮमाणे वाचते जर ही ǉा पिहʞा पदांची बेरीज आहे ap s 1 ap n 
िवषम होते आिण दोन ही या मािलकेतील संǒांची बेरीज आहे तर गुणोȅर शोधा.n s 

बाय ही सम˟ा अंकगिणताǉा Ůगतीǉा अटीǉंा बेरजेशी संबंिधत आहे कारण आपण अिधक िवलंब न करता पाš  s1 s2 n 
शकता ही सम˟ा सोडवूया एक एक दोन आिण याŮमाणे अंकगिणत Ůगती  या िचɎाȪारे ȑाचा सामाɊ फरक दशŊवू या  लƗात b d 
ƽा की िवचाराधीन अंकगिणत Ůगतीमȯे Ůथम पद आिण सामाɊ फरक आहे आता आपण िदलेली मािहती या सोɗा भाषेत a1 d 
भाषांतįरत करǻाचा Ůयȉ कŝया या ǉा पिहʞा अटीचंी बेरीज पुढे िदली आहे की देणे आहे अशा Ůकारे 1 अिधक ap n n a 2 
अिधक इȑािद अिधक हे ʉणून िदले जाते.an s1 
 आमǉाकडे ǉा पिहʞा पदांǉा बेरजेसाठी एक तयार सूũ आहे तो ने 2 गुिणले 2 Ůथम टमŊ अिधक वजा 1 मȯे कॉमन ap n n n 

मȯे िदलेला आहे.di 
  आʉी Ȫारे दशŊिवलेʞा फंƕनला हे सूũ Ůाɑ होते की  ˙ʼतेसाठी ही िवषम िठकाणी होणा̴या या मािलकेतील पदांची d s1 s2 
बेरीज ʉणून िदलेली आहे असे मला ʉणायचे आहे की ही िवषम िठकाणी या मािलकेǉा संǒांची बेरीज आहे जी पिहʞा पदांचीs2 s2 
बेरीज आहे या मािलकेतील या मािलकेतील पिहʞा काही संǒा जुɊा िठकाणी आहेत ʉणून ʉणजे 1 अिधक 3 अिधक 5 अिधक s 2 
इ.
 अिधक ही िवचाराधीन बेरीज ʉणून िदली जात असʞाने ही अटीचंी बेरीज आहे िवषम िठकाणे आपण लƗात घेऊ या की n s2 s2 
मȯे समािवʼ असलेला Ţम ʉणजे आिण याŮमाणे ही नोदं ̾थािपत करǻासाठी पुɎा एक अंकगिणतीय Ůगती आहे की a1 a3 f5 
3 वजा हे 3 वजा अिधक वजा असे िलिहले जाऊ शकते.a 1 a 2 a2 a1 

आहे वजा आहे सामाɊ फरक समान आहे 2 वजा ǉा बाबतीत ʉणून वजा   a1 a2 a3 ap a3 a2 d a 1 a 3 a 1 
आहे ȑाचŮमाणे वजा आहे वजा अिधक वजा थोडे सह आʉी वर जे केले ȑाŮमाणेच हाताळणी 2d f5 a3 f5 a4 f4 a 3 
आʉाला िमळते  हे अशा Ůकारे पुढे गेʞास आपण पाš शकतो की 2d 
Ůगती आिण अशाच पुढे Ţिमक पदांमधील फरक समान आहे जो आहे ʉणून याŮमाणे ही एक a1 a3 a5 2d a1 a3 f5 
अंकगिणत Ůगती आहे Ǜात Ůथम टमŊ सामाɊ फरक पुढील Ůʲ आहे.a1 2d 
 या अंकगिणत Ůगती मȯे िकती संǒा आहेत आिण याŮमाणे हे पाहणे कठीण नाही की या बेरीजǉा संǒांची संƥा a1 a3 a5 

अिधक 1 बाय 2 अशा Ůकारे n s 2 
ही ǉा अिधक 1 बाय 2 ची बेरीज आहे ǉा बरोबरीǉा समान फरकासह समान सूũ अिधक 1 बाय 2 वजा 1 पट ap n 2d s2 n 
सामाɊ फरक अिधक 1 बाय 2 या बेरीजमȯे समािवʼ असलेʞा समɌची संƥा आहे आिण 2 होते 1 ही पिहली संǒा आहे  n a 1 
तो आिण 2 हा सामाɊ फरक आहे कारण आʉी हे समान अिधक 1 बाय 4 2 अिधक वजा 1 गुणा असे ap d s 2 n a 1 n d 
सोपे करताना पािहले आहे अशा Ůकारे आमǉाकडे Ůʲामȯे आिण चा सूũ समािवʼ आहे आʉी िनराकरण पूणŊ कŝ शकतो  s1 s2 
फƅ शोधून  ʉणजे गुिणले 2 अिधक वजा 1 पट जो भािगले अिधक 1ra tio s 1 by s 2 n by 2 a 1 n d s 1 n 
ने 4 गुिणले 2 अिधक वजा 1 पट जो पुढील सरलीकरणावर 2 बाय आहे  अिधक 1 हे पिहʞा पदांǉा बेरजेचे a 1 n d n n n 
गुणोȅर आहे आिण जुɊा िठकाणी होणा̴या पदांǉा बेरजेचे हे समाधान पूणŊ करते ȑाचŮमाणे मी तुʉाला आठवण कŝन देतो की gp 
हा एक असा Ţम आहे िजथे सलग दोन पदांचे गुणोȅर İ̾थर राहते या İ̾थरांकाचा संदभŊ िदला जातो  सामाɊ गुणोȅर ʉणून Ůथम टमŊ a
आिण सामाɊ गुणोȅर सह ठरािवक दशŊिवले जाऊ शकते िकंवा अरार ˍेअर ʉणून सूचीबȠ केले जाऊ शकते आिण याŮमाणे r gp 
या ची वी संǒा पॉवर वजा 1 मȯे सूũाने िदली आहे हे आपण दशŊवू.gp n r n 
  या ǉा पिहʞा पदांǉा बेरजेची वी टमŊ Ȫारे िकंवा पुढे नुसार हे सूũ आहे इंटू पॉवर वजा 1 बाय gp n n an tn sn a r n r 
वजा 1.
 जर ǉा बरोबर नसेल तर बरोबर असेल İ̾थर Ţम पयōत कमी होतो आिणr 1 r 1 gp aaa 
 ȑामुळे Ůथमची बेरीज  अटी पुढे वेळा असतील आपण लƗात ठेवूया की अनंत ची बेरीज ʉणजे ɘस अिधक n n gp a ar ar 
ˍेअर अिधक इȑािद एक बाय 1 वजा आहे जर पेƗा कमी असेल तर सामाɊ गुणोȅर 0 आिण मधील िनरपेƗ मूʞ r mod r 1 
असेल.
  1 नंतर संबंिधत भौिमितक मािलका अिभसरणीय आहे जी बेरीज करǻायोƶ आहे आिण ितची बेरीज ही सूũ Ůाɑ करते वजा a 1 r 
इतर Ůकरणांमȯे मोड पेƗा जाˑ िकंवा 1 मािलका अिधक अिधक वगŊ अिधक इȑािद अिभसरण नाही आʉी  ȑाबȞलr a ar ar 
बोलू शकत नाही , बेरीज हे आठवले की आपण अनुŢम आिण मािलकेतील काही सम˟ा सोडवǻाचा Ůयȉ कŝया, िवशेषत: एपी आिण
जीपी या संकʙनेवर, येथे तुमची पिहली सम˟ा आहे पीएफ 
टमŊ Ɛू आिण Ɛूǉा टमŊनुसार एक आहे.

हे Ȫारे एक आहे हे िसȠ करा की पिहʞा पदांची बेरीज 1 बाय 2 पट अिधक 1 आहे हे देखील िदले आहे की   ap p pq pq p q
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ǉा समान नाही हा तुमचा Ůʲ आहे हे पहा की सम˟ा  मȯे चा समावेश ap 
आहे  सोʞूशनसाठी ǉा पिहʞा अटीचंी आिण बेरीज  Ůथम टमŊ आिण सामाɊ फरक लƗात ठेवा की Ůथम टमŊ ap n ap ab db 

आिण सामाɊ फरक असलेʞा साठी ʩा टमŊ सूũाȪारे ɘस वजा 1 मȯे िदले जाते  पुढे लƗात ठेवा की आपण a ap d n a n d 
Ȫारे दशŊिवलेʞा पदांची बेरीज ही सूũानुसार Ȫारे 2 गुिणले 2 अिधक वजा 1 मȯे िकंवा Ȫारे 2 पट Ůथम टमŊ sn n n a n d n 

अिधक शेवटची टमŊ या सूũाने िदलेली आहे .
  Ůʲात िदलेली मािहती ɘस वजा 1 ला मȯे भाषांतįरत करते जी टमŊ समान 1 बाय आहे ȑाचŮमाणे संǒा जी a p d ph q qth a
ɘस वजा 1 ला मȯे िदली जाते ते 1 बाय असे िदले जाते.q d p let 
 आपण ही दोन समीकरणे 1 आिण 2 ʉणून िनयुƅ करतो.
 लƗात ठेवा की आवʴक रकमेसाठी आपʞाला Ůथम संǒा आिण सामाɊ फरक आवʴक आहे या दोन समीकरणांमधून a d d  
ही पिहली संǒा आिण सामाɊ फरक शोधǻाचा Ůयȉ कŝया, आपʞाकडे दोन समीकरणे आहेत आिण दोन  अǒात ʉणजे a the 

पिहला टमŊ आिण सामाɊ फरक आपण पिहʞा समीकरणातून दुसरे समीकरण वजा कŝ या Ǜातून वजा 1 वजा वजा fi  d p q 
1 गुिणले समान 1 बाय वजा 1 िमळेल जे उणे गुिणले समान उणे वर उकळते.d q p q d p q 

Ȫारे  की सरलीकरणावर समान 1 बाय आहे आिण हे वापŝन आपʞा साठी सामाɊ फरक देते  आिण या दोन  qp d qp ap 
समीकरणांपैकी एक आपण Ůथम संǒा लƗात घेऊ या की पिहले समीकरण 1 बाय ǉा समान देते.q 
 वजा वजा 1 मȯे ʉणजे 1 बाय वजा वजा 1 पट जे आʉाला 1 बाय असʞाचे आढळून आले हे ने 1 ला सोपे p d q p d qp q 
करते आिण Ůथम टमŊ 1 बाय ǉा बरोबरीचे िमळते अशा Ůकारे आमचे Ůथम पद 1 आिण सामाɊ फरक 1 pq ap by pq by pq
आहे या दोन मािहती वापŝन पिहʞा पदांची बेरीज Ȫारे 2 ते 2 पट िदली आहे Ůथम पद जी 1 अिधक spq pq pq by pq pq 
वजा एक पट आहे जी पुɎा आहे  Ȫारे एक हे ɘग कŝन िमळवले जाते  अंकगिणत Ůगतीǉा पिहʞा अटीǉंा बेरजेसाठीd pq n n 

ǉा समान 1 बाय आिण बरोबर 1 हे सूũ  Ȫारे 2 2 Ȫारे ला सोपे करते या कंसाचा िवˑार केʞास ते pq pq d pq pq pq p 
ƐूबȪारे एक वजा एक होईल Ǜावर  पुढील सरलीकरण Ȫारे 2 2 Ȫारे वजा 1 देते 1 अिधक एक देते पुढे Ɛूब pq pq pq pq p 
दोनने सोपे कŝ या Ȫारे एक अिधक आता रȞ होईल आिण एक बाय 2 जे आवʴक समाधान ̾थािपत करेल आपण pq pq pq pq 
पुढील सम˟ेकडे जाऊया आिण हे चे सलग तीन पद आहेत बरोबर पॉवर 1 बरोबर ab c gp a power 1 x x b x y c 
पॉवर 1 हे िसȠ करा की मȯे आहे हे तुʉी पाš शकता संबंिधत सम˟ा आिण ǉा सलग संǒा येथे by z xyz  ap gp ap 
आठवते की 

आिण या तीन संƥा मȯे आहेत ʉणजे मधले पद हे इतर दोन पदांǉा गुणाकाराǉा मुळाशी समान आहे , दुस̴या mn p gp n 
शɨांत मधली संǒा ही इतर दोन संǒांचा भौिमितक मȯ आहे.

आठवते की तीन संǒा मȯे आहेत ʉणजे मधली संǒा ही इतर दोन संǒांचे अंकगिणतीय सरासरी आहे आता समाधान  rly ap 
ताǽाळ िदले आहे एक घात 1 बाय समान पॉवर 1 बाय बरोबर पॉवर 1 बाय आपण या समान गृहीत धŝ या  असणे x b y c z k 
आवʴक आहे अशाŮकारे एक पॉवर ची एक आहे आिण ची पॉवर एक Ȫारे देखील आहे दोɎीx x x kb y y k c z k k x 
बाजंूनी पॉवर घेत आहे याचा अथŊ पॉवर ǉा समान असेल ȑाचŮमाणे एक बरोबर िमळेल  पॉवर आिण समान k x b k y c k 
पॉवर आहे का हे लƗात ƽा की मȯे असʞाने मधली टमŊ इतर दोन पदांǉा भौिमतीय मȯाशी समान आहे जी abc gp b b 
ˍेअर बरोबर बरोबर आहे ʉणजे पॉवर ˍेअर आहे ǉा गुणाकाराǉा समान आहे आिण पॉवर मȯे ac b k y a ck x k 
पॉवरमȯे पॉवर 2 समान आहे पॉवर अिधक हे िनदőशांकाǉा िनयमानुसार आहे ही समानता 2 समान अिधक k y k x z y x y 
ǉा बरोबर आहे असे दशŊवते अिधक बाय 2 ʉणजे हा आिण चा अंकगिणतीय माȯ आहे जो आिण x z y x yz xy z 
ʉणǻासारखा आहे अंकगिणत Ůगतीǉा सलग तीन संǒा आहेत ही वˑुİ̾थती आपण आपʞा िसȠांत ʩाƥानांमȯे ̾थािपत केली 
आहे आपण आपली पुढील सम˟ा पुढे चालू ठेवूया पुढील सम˟ा पुढीलŮमाणे वाचते आिण सकाराȏक वाˑव असे गृहीत धŝ m n 
की आिण चे अंकगिणतीय माȯ हे भांडवल आिण भूिमतीय आहे ˢʙिवराम चा अथŊ कॅिपटल आहे मग दाखवा की m n a m n g 
Ǜा चौकोनाची मुळे आिण आहेत ती चौरस वजा 2 अƗ अिधक चौरस 0 ǉा बरोबरीने मागील सम˟ेŮमाणे हे m n x g 
अंकगिणतीय Ůगती आिण भूिमतीय Ůगतीǉा सलग तीन पदांशी संबंिधत आहे.
  आपण ते सोडवतो मȯे मȯे एक अिधक ǉा बरोबरीने 2 आिण अिधक बरोबर 2 ला चा अंकगिणतीय abc ap b c a c a 
माȯ ʉणतात आिण ȑाचŮमाणे मȯे आहेत c abc gp 
ʉणजे चा वगŊ ǉा समान ʉणजे वगŊमूळ आहे  चा आिण चे वगŊमूळ हे आिण चे भौिमतीय माȯ ʉणून b ac b ac ac ac a c 
संबोधले जाते .

आिण चा अंकगिणतीय माȯ ʉणजे आिण ʉणजे अिधक Ȫारे 2 आहे जे अिधक देते ȑाचŮमाणे m n m n a m n a m n 2a 
आपʞाला आिण चा भौिमतीय माȯ आहे जे चे वगŊमूळ आहे आिण ʉणजे ʉणजे गुणाकार वगाŊǉा m n g m n g mn g 
बरोबरीचा आहे अशा Ůकारे आपʞाकडे अिधक बरोबर आिण हे वगाŊǉा बरोबरीचे आहे.m n 2a mn g 
 आता आपण ते बाजूला ठेवू या मूळ ˢʙिवराम ने िदलेला चौकोन उणे मȯे वजा बरोबर 0 िवˑाįरत केʞावर m n x m x n 
आपʞाला वगŊ वजा अिधक गुिणले अिधक बरोबर ० िमळते.x m n x mn 
 जे सुŮिसȠ आहे  वˑुİ̾थती आिण मुळे असलेला एक चौकोन चौरस वजा मुळे मुळांǉा अिधक गुणाकारात िदलेला असतो,m n x x 
िदलेʞा मािहतीसह आपʞाकडे अिधक दोन आिण समान वगŊ आहे चला पुढे जाऊया Ůʲ खालीलŮमाणे वाचतो जर m n a mn g a
अंकगिणतीय सरासरी असेल आिण हा g 
दोन धनाȏक संƥांचा भौिमतीय मȯ असेल तर दशŊवा की संƥा 
वगŊ वजा वगाŊचे अिधक िकंवा वजा मूळ आहे हे मागील सम˟ेसारखे आहे आिण ते अंकगिणतीय सरासरी आिण भूिमतीय मȯाशी g 
संबंिधत आहे दोन सकाराȏक संƥा लƗात ठेवूया  पुɎा हे की आिण या दोन संƥांचा अंकगिणतीय माȯ दोन Ȫारे अिधक a b a b
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आहे आिण आिण या दोन संƥांचा भौिमतीय माȯ हे चे वगŊमूळ आहे पुढे लƗात ठेवा की दोन संƥांचा अंकगिणतीय माȯ a b ab 
नेहमी भौिमतीय सरासरीपेƗा मोठा िकंवा समान असतो आिण दोɎी एकŝप होतात जर अंक समान असतील कारण अंकगिणत सरासरी 

पेƗा मोठे िकंवा समान असेल तर वगŊ वजा वगाŊचे भौिमतीय सरासरी मूळ ही वाˑिवक संƥा आहे तुʉी गैर-ऋणाȏक संƥेǉा g g 
वगŊमूळाबȞल बोलत आहात,
 ȑामुळे आʉाला कॉल कŝया.
  दुŜˑ केलेʞा संƥा 

आिण या धन संƥा असू Ȩा मग आपʞाला आिण चा अंकगिणतीय माȯ आहे अशा Ůकारे अिधक Ȫारे 2 हे b m n m n m n 
कॅिपटल ʉणून िदले जाते जे दोन अǒात संƥांची बेरीज देते Ǜाचा आपण आिण चा भौिमतीय माȯ ʉणून शोधत आहोतa m n 2a 
जे मूळ आहे हे असे िदले आहे mn g 
जे आिण या अǒात संƥांचे गुणाकार देते जी आपण शोधत आहोत जी वगŊ आहेm n 
 ȑामुळे सम˟ा दोन संƥा शोधǻात कमी होते Ǜांची बेरीज  आहे  आिण उȋादन हा चौरस आहे जो तुʉाला कदािचत िȪघात2a g 
समीकरणांमȯे पįरिचत असेल , तथािप आपण िदलेला तपशील लागू कŝ या ɘस समान आिण समान वगŊ या m n 2a mn g 
दोनसह आपʞाला आिण शोधायचे आहेत ते आठवूया.m n 

वजा संपूणŊ वगŊ ʉणजे वगŊ वजा 2 अिधक वगŊ Ǜाला अिधक संपूणŊ वगŊ वजा 4 असे मानले जाऊ शकते  m n m mn n m n mn 
अशा Ůकारे िदलेली बेरीज आिण दोन संƥांǉा गुणाकाराने आपण ȑा दोन संƥांचा फरक शोधू शकतो .
  आमǉासाठी उपलɩ मूʞ हे 4 एक चौरस वजा 4 Ťॅम चौरस आहे आतापयōत आमचे िनरीƗण असे आहे की वजा हे n 
चौरस वजा वगाŊǉा चार पट अिधक िकंवा वजा मूळ आहे जे वगŊ वजा चे अिधक िकंवा वजा 2 मूळ आहे  चौरस हा वजा आहेg g m n 
आता आमǉाकडे अिधक आिण वजा आहे Ǜातून आपण आिण वेगळे कŝ शकतो दोन समान दोन अिधक m n m n m n m a 
िकंवा वजा दोन गुिणले एक वगŊ वजा वगाŊचे मूळ िमळवǻासाठी या दोन जोडूया पृथक् केʞाने हे अिधक िमळते  िकंवा वगाŊचे g m m 
वजा मूळ वजा वगŊ अशा Ůकारे ची दोन संभाʩ मूʞे आहेत जी चे एक िविशʼ मूʞ घेते ʉणजे चौरस वजा वगाŊचे अिधक g m m g 
मूळ आपण या समीकरणांपैकी एक वापŝन आपण िमळवू शकतो दुसरे ʉणजे आपण दुसरे संभाʩ घेऊ शकतो चे मूʞ आिण n m n
शोधून काढा आिण आपʞाला िमळेल की ची संभाʩ मूʞे वगŊ वजा वगाŊचे ɘस िकंवा वजा मूळ समान आहेत मी तपशील n g a 
तुमǉावर सोडतो, चला पुढे चालू Ȩा हे ɘसचे समाधानकारक कायŊ आहे  मधील Ůȑेक साठी ǉा ǉा मȯे f x f n xy y x f 

ǉा ǉा बरोबरीचा  आिण नैसिगŊक संƥा मȯे चे मूʞमापन कŝया एक आहे तीन आहे जर f y f 
ची बेरीज ते ǉा बरोबर असेल तर चे मूʞ 120 शोधा xx f 1 n n 

कारण सम˟ा िदसत नाही  इȑािदशी जोडलेले असले तरी लƗात ƽा की यात ap gp 
ǉा 1 ते ǉा 120 ǉा बरोबरीची बेरीज समािवʼ आहे जी िवˑाįरत ˢŝपात देते चा 1 अिधक ǉा 2 अिधक चा 3 x nf f f f 

अिधक इȑािद अिधक चा बरोबर आहे 120 Ůʲ मािलकेशी संबंिधत आहे चला वर जाऊया  हे लƗात ƽा की हे f n s f 
समाधानकारक फंƕन आहे जे Ůȑेक साठी अिधक ǉा ǉा मȯे ǉा ǉा बरोबर असते आिण या सह x x y f x f y f 2 y
नैसिगŊक संƥा 
1 अिधक 1 ǉा ʉणून मोजली जाऊ शकते जी 1 ǉा शी जुळते  1 ǉा मȯे दोन चा ʉणजे एका चौरसाǉा बरोबर f f f f f 
ȑाचŮमाणे चा अिधक 1 असेल ǉा गुणधमाŊने अिधक 1 िदलेला चा ǉा आहे  1 ˍेअरचेf 3 f 2 f f 2 f 2 f 1 f 2 f 

असे मोजले जातेf 
 ȑामुळे शेवटी आपʞाला 3 चा चा िमळतो आिण असेच पुढे चालू ठेवत चे वर मूʞमापन केले जाते चे 1 f 1 q f f n f 
घेतलेʞा ʩा घाताने हे िनरीƗण आहे आता आपʞाला िदलेले आहे  बेरीज हे ǉा 1 ते ǉा 120 ǉा बरोबरीचे आहे हे n x x nf 
िदले आहे की चा 1 अिधक चा 2 अिधक इȑािद ǉा पयōत 120 ʉणजे चा 1 अिधक दोनचा एक चौरस अिधकचा f f n f f f f 
आहे  चा इȑािद अिधक हे एका पॉवरचे आहे एक वीस आहे चे मूʞ 1 वर 3 िदले आहे हे मूʞ 3 अिधक 3 ˍेअर n f f n f 
अिधक इ .
 पयōत 3 पॉवर आहे.n 120 
 अशा Ůकारे Ůʲात िदलेली सवŊ मािहती एकिũत कŝन आपण 3 अिधक 3 चौरस अिधक इ अिधक 3 पॉवर समान 120 या n 
समीकरणासह समाɑ करतो, आपʞाला या समीकरणातून काढावे लागेल की या समीकरणाǉा डाʩा बाजूला येणारी मयाŊिदत बेरीजn 
लƗात ठेवा भौिमितक Ůगतीǉा अटीचंी बेरीज आहे तुʉाला असे िदसते का की अटी 3 3 चौरस 3 घन आहेत आिण
 ȑामुळे ही Ůथम पद 3 आिण सामाɊ गुणोȅर 3 असलेली एक भौिमतीय Ůगती आहे, डाʩा हाताची बाजू  Ůथम सह ǉा संǒांची gp 
बेरीज दशŊवते  संǒा 3 आिण सामाɊ गुणोȅर 3.
 आपण Ůथम बेरीज करǻाचे सूũ आठवूया जी जीपीǉा ̊ʼीने ते समान आहे इंटू पॉवर वजा 1 बाय वजा 1 ही बेरीज 2sn a r n r 
Ůथम अटी आहे जीपी वापŝन या समीकरणाǉा डाʩा बाजूला 3 3 पॉवर वजा 1 बाय 3 वजा 1 हे 120 ǉा बरोबरीचे आहे ʉणून n n 
3 मȯे 3 पॉवर वजा 1 बरोबर 120 ते 2 जे 240 आहेn 
 ȑामुळे 3 पॉवर वजा 1  240 बाय 3 जे 80 आहेn 
 ȑामुळे 3 पॉवर बरोबर आहे 3 पॉवर बरोबर 81 आहे जी मी 3 ǉा घातानुसार ʩƅ कŝ शकतो 81 ʉणजे 9 ते 9 Ǜाचा 3n 81 n 
गुणाकार 4 वेळा केला जातो आिण बरोबर 4 िमळते जे Ůʲ सोडवते, चला n 
पुढील Ţमाǉा काही संǒा शोधूया िदलेला Ţम 7 77 777 777 आहे आिण अटीपंयōत कोणीही सहज लƗात ठेवू शकतो की िदलेला n 
Ţम ʉणजे 7 77 777 आिण याŮमाणे अंकगिणताǉा Ůगतीमȯे िकंवा भौिमतीय Ůगतीमȯे नाही
 ȑामुळे आपण तयार सूũ वापŝ शकत नाही.
 एपी िकंवा जीपीǉा अटीǉंा बेरजेसाठी उपलɩ आहे तथािप आʉी ही सम˟ा खालीलŮमाणे हाताळू या सात अिधक सȅर सातn sn 
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अिधक सात सात सात अिधक इȑािद पयōत आवʴक असलेली बेरीज दशŊवूया अनंत रकमेसाठी लƗात ठेवा अिभसरणाची d n 
संकʙना ʉणजे ती बेरीज करता येǻाजोगी आहे की नाही हे खरे आहे, जर तुʉी ही बेरीज अनंत पदांसह िवचारात घेतली तर 
आपʞाकडे मयाŊिदत मूʞ असू शकत नाही कारण ʩा संǒा अिनयंिũतपणे वाढतात कारण मोठा होतो परंतु आपण नाही  n n 
अनंतापयōतची बेरीज शोधǻासाठी िवचारले असता आपʞाला फƅ पिहʞा पदांची बेरीज करावी लागेल कारण मी आधी िनदशŊनास n 
आणून िदलेली अडचण अशी आहे की वरवर पाहता ही अंकगिणत Ůगती िकंवा भौिमितक Ůगती नाही Ǜाची बेरीज आपण पįरिचत 
आहोत 7 बाहेर काढू या  ते 7 ते 1 अिधक 11 अिधक 1 1 1 अिधक इȑािद असेल जेʬा मी इ.
 इ.
 येथे ʉंटले की फƅ अटीचंी बेरीज आहे तथािप कंसातील बेरीज ही एपी िकंवा जीपीǉा अटीचंी बेरीज नाही ʉणून मुȞा उरतो आपण n 
िलšया  पįरणाम रȞ करǻासाठी आयन आिण भागाकाराने गुणाकार कŝ या अशा Ůकारे िदलेली बेरीज 7 बाय 9 मȯे 9 अिधक 99 
अिधक इȑािद फॉमŊ घेते आिण संपूणŊ मुȞा ʉणजे येथे एपी िकंवा जीपी सादर करणे हे लƗात घेऊन िलšया.

 ̱ हणून  वजा  ̱ हणून  उणे  आिण याŮमाणे मी असे ̱ हणतो तेʬा आमचा अथŊ फƅ अटीपंयōत आहे आता हे  9 10 1 99 100 1 n 7 
बाय 9 ते 10 अिधक 100 अिधक 1000 अिधक इ .
 पयōत अटी आिण उणे 1 वजा 1 इ.n 
 जोडले.

वेळा जे उणे आहे आता तुʉी पाš शकता की एक   n n gp 
दहा िदसला आहे  शंभर अिधक हजार अिधक इȑािद हे पिहʞा पदाǉा दहा आिण सामाɊ गुणोȅर दहा अशा भौिमितक p lus 
Ůगतीशी संबंिधत आहे ʉणून ȑा ǉा पिहʞा पदांची बेरीज सात नऊ मȯे आहे ȑा साठी संबंिधत आहे तो एक गुणा gp n pi gp 

पॉवर आहे  येथे दहा आहे वजा एक बाय उणे 1 आिण नंतर दुसरी टमŊ वजा हे बेरीजसाठी आवʴक सूũ आहे ʉणून तुʉीr nr r n 
पहात आहात की िदलेली बेरीज जीपी िकंवा एपीशी संबंिधत नसली तरी ती काही Ůकारे बदलता येǻासारखी आहे िकंवा जीपीमȯे 
बदलǻायोƶ आहे.
 Ǜाने आʉाला ही सम˟ा सोडवǻास मदत केली आʉी पुढील ʩाƥानात आणखी सम˟ांसह पुढे जाऊ.
 धɊवाद 
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