
 ԃમ અને Ԛેણી પરના આ આઠમા յયા՚યાનમાં તમાԀં չવાગત  છે.
  એક ԃમ કે જમેાં કોઈપણ બે અનુગામી પદો વ՞ચેનો તફાવત સમાન રહે છે અને આ િչથરાંકને સામાլય તફાવત અને અંકગિણત 
Ԑગિત તરીકે ઓળખવામા ંઆવે છે અને Ԑથમ પદ સાથે તરીકે અને સામાլય તફાવત તરીકે ને વԱા વԱા 2 તરીકે a d aa da d 
રજૂ કરી શકાય છે
 તેથી આ એપીમાં  મો શկદ સԋૂ વԱા માઈનસ 1 માં Հારા આપવામાં આવે છે, આપણે શկદને અથવા Ԟારકે n a n d n a tn 
Հારા સૂચવીશું અને Հારા સૂચવવામા ંઆવેલ ના Ԑથમ પદોનો સરવાળો Ԑથમ પદમાં બાય 2 ની બરાબર સૂԋ ધરાવે sn ap n n 
છે.
 વԱા છેճલી મુદત કે જ ેવૈકિճપક રીતે મી પદ છે n

Ԑથમ પદોનો સરવાળો ફોձયુӪલા મેળવે છે બરાબર બાય 2 માં 2 વԱા ઓછા 1 માં સામાլય હતા એ sn n sn n n a n d a 
Ԑથમ પદ છે અને છે  અહી ંસંબંિધત એપીનો સામાլય તફાવત એ તમારી આગળની સમչયા છે જ ેનીચે Ԑમાણે વાંચે છે જો d s 1 
એ એપીની Ԑથમ શરતોનો સરવાળો છે n 

િવષમ છે અને બે આ Ԛેણીના શկદોનો સરવાળો છે ԃમમાં ગુણોԱર શોધવા માટે બાય આ સમչયા અંકગિણતની n s s1 s2 
Ԑગિતની શરતોના સરવાળાને લગતી છે કારણ કે તમે વધુ િવલંબ કયાӪ િવના જોઈ શકો છો ચાલો આ સમչયાને હલ કરીએ એક n 
એક બે અને
 તેથી આગળ અંકગિણતની Ԑગિત ચાલો તેના સામાլય તફાવતને b 

Հારા દશાӪવીએ.d 
  નોધં કરો કે 
િવચારણા હેઠળની અંકગિણત Ԑગિતમાં Ԑથમ પદ અને સામાլય તફાવત છે હવે ચાલો આ સરળ ઉપયોગ કરીને આપેલ a1 d 
માિહતીનો અનુવાદ કરવાનો Ԑયાસ કરીએ જ ેતમને 
આપવામાં આવે છે તે આ એપીની Ԑથમ શરતોનો સરવાળો છે અને તે આપવામાં આવે છે કે બાકી છે આમ 1 વԱા એ 2 વԱા n n 
વગેર ેવԱા એ તરીકે આપવામાં આવે છે.an s1 
 અમારી પાસે એપીની Ԑથમ શરતોના સરવાળા માટે તૈયાર સԋૂ છે તે Հારા 2 ગુէռા 2 મા ંԐથમ ટમӪ વԱા બાદ 1 સામાլય n n n 

મા ંઆપવામાં આવે છે.di 
  તફાવત જ ેઆપણે Հારા દશાӪյયો છે આમ આ સԋૂ મેળવે છે d s1 
તે જુઓ કે չપՋતા માટે આ Ԛેણીના શկદોનો સરવાળો છે જ ેિવષમ չથળોએ થાય છે , માર ેકહેવું જોઈએ કે એ આ Ԛેણીના s2 s2 
શկદોનો સરવાળો છે જ ેԐથમ પદોનો સરવાળો છે.
 જૂના չથળોએ આ Ԛેણીના Ԑથમ થોડા શկદો
 તેથી એ 1 વԱા 3 વԱા 5 વԱા વગેર ેવԱા છે, કારણ કે એ િવચારણા હેઠળની રકમ સાથે સમાՃ થાય છેs 2 n 
 તેથી એ બનતી શરતોનો સરવાળો છે િવિચԋ չથળોએ આપણે નોધં કરીએ કે એટલે કે અનેs2 s2 a1 a3 f5 
 તેથી વધુમાં સામેલ ԃમ એ ફરીથી એક અંકગિણત Ԑગિત છે જ ેઆ નોધંને չથાિપત કરવા માટે છે કે 3 ઓછા એ હકીકતનો a 1 
ઉપયોગ કરીને 3 ઓછા વԱા ઓછા તરીકે લખી શકાય છે.a 2 a2 a1 
  a1 a2 a3
 તેથી આગળ એક ઓછા છે સામાլય તફાવત સમાન છે 2 ઓછા સાથે સમાન છેap a3 a2 d a 1 
 તેથી ઓછા છે તેવી જ રીતે ઓછા છે ઓછા વԱા ઓછા સાથે થોડી  મેનીխયુલેશન a 3 a 1 2d f5 a3 f5 a4 f4 a 3 
જ ેઆપણે ઉપર કયુӭ તેના જવેું જ છે  તે આ રીતે આગળ વધતા આપણે જોઈ શકીએ છીએ કે 2d 

અનેa1 a3 a5 
 તેથી આગળની Ԑગિતના અનુગામી પદો વ՞ચેનો તફાવત એ જ રહે છે જ ે છે2d 
 તેથી a1 a3 f5
 તેથી  આગળનો ԐՇ એ 1 સામાլય તફાવત સાથ ેઅંકગિણતની Ԑગિત છે.2d 
 આ અંકગિણત Ԑગિત મા ંકેટલા પદો છે અનેa1 a3 a5 
 તેથી વધુ એ જોવંુ મնુકેલ નથી કે આ સમીકરણના પદોની સ՚ંયા 

વԱા 1 બાય 2 છે આમ n s 2 
એ એપીના વԱા 1 બાય 2 પદનો સરવાળો છે સમાન સામાլય તફાવત સાથ ે બરાબર વԱા વԱા 1 બાય 2 ઓછા 1 n 2d s2 n 
ગણા સામાլય તફાવત વԱા 1 બાય 2 એ આ સમેશનમાં સામેલ સમլસની સ՚ંયા છે અને 2 હતા એ Ԑથમ શկદ છે  તેn a 1 a 1 

અને 2 એ સામાլય તફાવત છે કારણ કે આપણે આ ને વԱા 1 બાય 4 2 વԱા ઓછા 1 ગુէռા ને સરળ ap d s 2 n a 1 n d 
બનાવવાનું અવલોકન કયુӭ છે આમ અમારી પાસ ેԐՇમા ં અને માટેનું સԋૂ સામેલ છે જ ેઆપણે ઉકેલને પૂણӪ કરી શકીએ s1 s2 
છીએ.
  માԋ શોધીને  બાય એટલે કે બાય 2 ગુէռા 2 વԱા ઓછા 1 ગુէռા જ ે ને વԱા 1 ra tio s 1 s 2 n a 1 n d s 1 n 
વડે 4 ગէુռા 2 વԱા ઓછા 1 ગુէռા જ ેવધુ સરળીકરણ પર 2 બાય છે  વԱા 1  આ જૂના չથાનો પર બનતા a 1 n d n n 
શկદોના સરવાળા સાથે Ԑથમ પદોના સરવાળાનો ગુણોԱર છે આ ઉકેલને પૂણӪ કર ેછે તે જ રીતે હંુ તમને યાદ અપાવી દઉં કે n gp 
એ એક એવો ԃમ છે ԧાં બે અનુગામી પદોનો ગુણોԱર િչથર રહે છે અને આ િչથરાંકનો ઉճલેખ કરવામાં આવે છે.
  સામાլય ગુણોԱર તરીકે Ԑથમ ટમӪ અને સામાլય ગુણોԱર સાથેના લાԟિણક Ӿપીને અરાર ચોરસ તરીકે દશાӪવી શકાય છે a r 
અથવા સૂિચબԺ કરી શકાય છે અને
 તેથી ચાલો આપણે યાદ કરીએ કે આ Ӿપીનો મો શկદ સԋૂ Հારા ઘાત માઈનસ 1 માં આપવામાં આյયો છે તે આપણે n a r n 
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સૂચવીશું  આ ની Ԑથમ શરતોનો સરવાળો શկદ છે સતત ԃમ સુધી ઘટે છે અનેgp n nth gp aaa 
 તેથી Ԑથમનો સરવાળો  શરતો ગણી વધુ હશે ચાલો આપણે યાદ કરીએ કે અનંત નો સરવાળો એટલે કે խલસ խલસ n n gp ar 

չՄેર વԱા વગેર ેએ બાય 1 ઓછા છે જો કરતા ઓછો હોય તો જો સામાլય ગુણોԱર 0 અને ની વ՞ચેનું ચોԜસ ar r mod r 1 
મճૂય ધરાવે છે.
  1 પછી અનુԁપ ભૌિમિતક Ԛેણી કլવજӪլટ છે જ ેસરવાળે છે અને તેનો સરવાળો ફોձયુӪલા બાય 1 બાદ મેળવે છે અլય a r 
િકչસાઓમાં જ ેમોડ Ԛેણી કરતાં વધાર ેઅથવા બરાબર છે વԱા խલસ ચોરસ વԱા વગેર ેએ કլવજӪլટ નથી અમે  r 1 a ar ar 
તેના િવશે વાત કરી શકતા નથી સરવાળો આ યાદ કયાӪ પછી ચાલો આપણે અનુԃમ અને Ԛેણી પરની કેટલીક સમչયાઓને વધુ િવિશՋ
રીતે એપી અને Ӿપીના ՚યાલ પર હલ કરવાનો Ԑયાસ કરીએ, અહી ંતમારી Ԑથમ સમչયા એ છે કે એપીની પીએફ ટમӪ એ સમાન 
સમયગાળામાં અને Հારા એક છે.q q 

એ Հારા એક છે તે સાિબત કરો કે Ԑથમ પદોનો સરવાળો 1 બાય 2 ગણો વԱા 1 છે તે પણ આપેલ છે કે ની  ap p pq pq p q 
બરાબર નથી આ તમારો ԐՇ છે અવલોકન કરો કે સમչયા માં ની મી મુદત માટેના સԋૂો યાદ કર ેછે.ap n
  સોճયુશન માટે ની Ԑથમ શરતોનો અને સરવાળો એ  Ԑથમ ટમӪ અને સામાլય તફાવતને યાદ કરીએ કે Ԑથમ ટમӪ ap n ap db a
અને સામાլય તફાવત સાથ ે મી ટમӪ એ વԱા માઈનસ 1 માં સૂԋ Հારા આપવામાં આવે છે  વધુમાં યાદ કરો કે પદોનો d n n d n 
સરવાળો જ ેઆપણે Հારા દશાӪવીશું તે સૂԋ Հારા 2 ગુէռા 2 વԱા માઈનસ 1 માં અથવા Հારા 2 વખત Ԑથમ ટમӪ sn n n d n 
વԱા છેճલી મુદત Հારા આપવામાં આવે છે, આ સૂԋ નોիંયા પછી  ԐՇમા ંઆપેલ માિહતી એક વԱા માઈનસ 1 ને મા ંઅનુવાિદતp d 
કર ેછે જ ે શկદ સમાન છે 1 બાય એ જ રીતે શկદ કે જ ેસԋૂ વԱા માઈનસ 1 માં Հારા આપવામાં આવે છે તે 1 ph q qth a q d 
બાય લેટ આપવામાં આવે છે.p 
 અમે આ બે સમીકરણોને 1 અને 2 તરીકે િનયુԝ કરીએ છીએ.
 યાદ કરો કે જԁરી રકમ માટે આપણને Ԑથમ પદ અને સામાլય તફાવત જોઈએ છે ચાલો આપણે આ Ԑથમ પદ અને આ બે a d 
સમીકરણોમાંથી સામાլય તફાવત શોધવાનો Ԑયાસ કરીએ તમારી પાસે બે સમીકરણો છે અને બે  અԥાત એટલે કે a the fi  
Ԑથમ શկદ અને સામાլય તફાવત ચાલો આપણે બીӽ સમીકરણને Ԑથમમાંથી બાદ કરીએ જ ે માઈનસ 1 ઓછા ઓછા 1 d p q 
ગુէռા બરાબર 1 બાય માઈનસ 1 બાય મેળવે છે જ ે ઓછા ગુէռા બરાબર ઓછા સધુી ઉકળે છે.d q p p q d p q 

Հારા કે સરળીકરણ પર બરાબર 1 બાય છે અને આનો ઉપયોગ કરીને આપણા માટે સામાլય તફાવત આપે છે   qp d qp ap 
અને આ બે સમીકરણોમાંથી એક આપણે Ԑથમ શկદની નોધંને અલગ કરીએ કે Ԑથમ સમીકરણ 1 બાય ની બરાબર આપે છે.q 
 માઈનસ માઈનસ 1 માં જ ે1 બાય માઈનસ માઈનસ 1 વખત છે જ ેઆપણને 1 બાય હોવાનું ӽણવા મմયું છે p d q p d qp 
આ બાય 1 માટે સરળ બનાવે છે  અને Ԑથમ ટમӪ 1 બાય ની બરાબર છે આમ આપણંુ Հારા Ԑથમ પદ 1 અને q pq ap pq pq 
Հારા સામાլય તફાવત 1 આ બે માિહતી નો ઉપયોગ કરીને Ԑથમ પદોનો સરવાળો Հારા 2 થી 2 વખત આપવામાં spq pq pq 
આવે છે 
જ ેԐથમ પદ જ ે1 બાય વԱા બાદ એક વખત છે જ ેફરીથી છે  Հારા એક આ ને խલગ કરીને મેળવવામા ંઆવે છે pq pq d pq n 

બરાબર 1 બાય અને બરાબર 1 બાય અંકગિણત Ԑગિતના Ԑથમ શરતોના સરવાળા માટે આ ને 2 બાય 2pqa pq d pq n pq 
સરળ બનાવે છે આ કૌસંને િવչતારવાથી તે Ԟુબ Հારા એક ઓછા એક થશ ેજનેા પર  વધુ સરળીકરણ બાય 2 2 બાય pq p pq 

ઓછા 1 બાય આપે છે 1 બાય વԱા એક ચાલો આગળ Ԟુબને બે Հારા સરળ કરીએ આ એક વԱા બાય pq pq pq p pq pq 
હવે રદ થાય છે અને બાય 2 જ ેજԁરી ઉકેલ չથાિપત કર ેછે આપણે આગળની સમչયા તરફ આગળ વધીએ છીએ અનેpq pq ab 

એ ના સતત ԋણ પદ છે આગળ પાવર 1 બાય બરાબર પાવર 1 બાય બરાબર પાવર 1 બાય સાિબત કરો c gp a x b y c z 
કે xyz 
એ એપીમા ંછે તમે જોઈ શકો છો કે સંબંિધત સમչયા  એક અને ના સળંગ પદો અહી ંયાદ કરો કે ԋણ સ՚ંયાઓ અને gp ap mn p

મા ં  છે એ અլય બે પદોના ગુણાંકના મૂળ સમાન મիયમ પદ સૂિચત કર ેછે બીӽ શկદોમાં મիયમ પદ એ અլય બે પદોની gp n 
સમાનતાનો ભૌિમિતક સરરેાશ છે.

યાદ કરો કે ԋણ પદો મા ંછે એટલે મիયમ પદ એ અլય બે પદોનો અંકગિણત સરરેાશ છે હવે ઉકેલ તાըકાિલક આપેલ છે  rly ap 
એક ઘાત 1 બાય બરાબર ઘાત 1 બાય બરાબર ઘાત 1 બાય ચાલો આપણે આ સમાન ધારીએ  જթથાઓ હોવી x b y c z k 
જોઈએ આમ એક ઘાત બાય ઘાત એક બાય અને ઘાત એક બાય પણ છે બંને બાજુની ઘાત લે છે આનો x kb y k c z k x 
અથӪ ઘાત સમાન છે તે જ રીતે એકને બરાબર મળશે  ઘાત અને એ ઘાતની બરાબર છે શું એ નોધં કરો કે k x b k y c k abc 

મા ંહોવાથી મիયમ પદ એ અլય બે પદોના ભૌિમિતક સરરેાશ જટેલો છે જ ેકહે છે કે ચોરસ એ ની બરાબર છે એટલે gp b b ac b
એ ઘાત ચોરસ છે અને ની ઘાત ની ઘાતમા ંસમાન છે તે ઘાત k y a ck x k k 

બરાબર ઘાત વԱા આ સૂચકાંકોના કાયદા Հારા અનુસર ેછે આ સમાનતા સૂચવ ેછે કે 2 બરાબર વԱા શું તે 2 y k x z y x 
બરાબર વાંચે છે વԱા બાય 2 એટલે કે એ અને નો અંકગિણત સરરેાશ છે જ ે અને કહેવા સમાન છે  y x z y x yz xy z 

અંકગિણત Ԑગિતના સળંગ ԋણ પદો છે આ હકીકત આપણે આપણા િસԺાંતના յયા՚યાનોમા ંչથાિપત કરી છે, ચાલો આપણે 
આપણી આગલી સમչયા સાથે આગળ વધીએ અને આગળની સમչયા નીચે Ԑમાણે વાંચે છે, ચાલો અને હકારાԵક m n 
વાչતિવકતાઓ માની લઈએ કે અને નો અંકગિણત સરરેાશ મૂડી અને ભૌિમિતક છે.m n a 

અճપિવરામ નો અથӪ મૂડી છે પછી બતાવો કે ચતુભુӪજ જનેા મૂળ અને છે ચોરસ ઓછા 2 અԟ વԱા ચોરસ  m n g m n x g 
બરાબર 0 છે અગાઉની સમչયાની જમે આ 
અંકગિણત Ԑગિત અને ભૌિમિતક Ԑગિતના સતત ԋણ પદ સાથે સંબંિધત છે.
  આપણે તેને ઉકેલીએ છીએ ԋણ સ՚ંયાઓ એ માં છે જો એક વԱા બાય 2 અને વԱા બાય 2 એ નો abc ap b c a c a 
અંકગિણત સરરેાશ કહેવાય છે અને એ જ રીતે મા ંહોય છે એનો અથӪ એ થાય છે કે વગӪ એ ની બરાબર છે જ ેc abc gp b ac b
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છે વગӪમૂળ  ના અને ના વગӪમૂળને અને ના ભૌિમિતક સરરેાશ તરીકે ઓળખવામા ંઆવે છે, અમને આપવામા ંac ac ac a c 
આյયું છે કે અને નો અંકગિણત સરરેાશ એ છે જ ે વԱા બાય 2 છે જ ે વԱા બરાબર આપે છે એ જ રીતે m n m n a m n 2a 
આપણને એમ આપવામાં આյયું છે કે અને નો ભૌિમિતક સરરેાશ એ છે જ ે નું વગӪમૂળ છે અને એ છે જ ેસૂચવે છે કે m n g m n g 
ઉըપાદન બરાબર ચોરસ છે આમ આપણી પાસે વԱા બરાબર છે અને બરાબર ચોરસ લેટ છે.mn g m n 2a mn g 
  આપણે તેને હવે બાજુએ રાખીએ છીએ મૂળ અճપિવરામ એ બાદ Հારા આપવામાં આવે છે ઓછા બરાબર 0 m n x m x n 
િવչતરતા આપણને ચોરસ ઓછા વԱા ગુէռા વԱા બરાબર 0 મળે છે.x m n x mn 
 જ ેӽણીતું છે  હકીકત એ છે કે મૂળ અને સાથેનો ચતુભુӪજ એ ચોરસ ઓછા સરવાળો Հારા મૂળના વԱા ગુણાંકમાં શૂլયનાm n x x 
સમાન ગુણાંક આપવામાં આવે છે તે આપેલ માિહતી સાથે આપણી પાસે વԱા એ બે અને બરાબર ચોરસ છે ચાલો m n a mn g 
આપણે આગળ વધીએ ԐՇ નીચે Ԑમાણે વાંચે છે જો અંકગિણત સરરેાશ છે અને એ a g 
બે ધન સં՚યાઓનો ભૌિમિતક સરરેાશ છે તો બતાવો કે સં՚યાઓ 
ચોરસ માઈનસ ચોરસનું વԱા અથવા ઓછા મૂળ છે તે અગાઉની સમչયા જવેી જ છે અને તે અંકગિણત સરરેાશ અને ભૌિમિતક g 
સરરેાશ સાથે સંબંિધત છે બે હકારાԵક સ՚ંયાઓ યાદ કરીએ  ફરીથી એ કે બે સ՚ંયાઓ અને નો અંકગિણત સરરેાશ એ બે a b 
વԱા છે અને બે સ՚ંયાઓ અને નો ભૌિમિતક સરરેાશ એ નું વગӪમૂળ છે વધુમાં યાદ કરો કે બે સ՚ંયાઓનો અંકગિણત b a b ab 
સરરેાશ હંમેશા ભૌિમિતક સરરેાશ કરતા મોટો અથવા સમાન હોય છે અને બંને એકԁપ થાય છે જો સં՚યાઓ સમાન હોય કારણ કે 
અંકગિણત સરરેાશ કરતા મોટો અથવા બરાબર છે ચોરસ માઈનસ ચોરસનું ભૌિમિતક સરરેાશ મૂળ એ વાչતિવક સ՚ંયા છે તમે g g 
િબન-નકારાԵક સ՚ંયાના વગӪમૂળ િવશે વાત કરી રՑા છો
 તેથી તેનો અથӪ થાય છે અમને કૉલ કરીએ  સંશોિધત સ՚ંયાઓને ધન સ՚ંયાઓ અને ગણવા દો તો પછી આપણને જ ેb m n 
આપવામાં આવે છે તે અને નો અંકગિણત સરરેાશ છે આમ વԱા બાય 2 એ કેિપટલ તરીકે આપવામાં આવે છે જ ેબે m n m n a 
અӽણી સ՚ંયાઓનો સરવાળો આપે છે જનેે આપણે અને ના ભૌિમિતક સરરેાશ તરીકે શોધી રՑા છીએ જ ેમૂળ છે તે m n 2a mn 

માનવામાં આવે છે જ ેઅԥાત સ՚ંયાઓનું ઉըપાદન આપે છે અને જ ેઆપણે શોધી રՑા છીએ તે વગӪ છે આમ સમչયા બેg m n g 
સ՚ંયાઓ શોધવામા ંઘટે છે જનેો સરવાળો  છે  અને ઉըપાદન એ ચોરસ છે જ ેતમે ચતુભુӪજ સમીકરણોમા ંપિરિચત હોઈ શકો 2a g 
છો 
જો કે ચાલો આપણે આપેલ િવગતો લાગુ કરીએ વԱા બરાબર અને બરાબર ચોરસ આ બે સાથ ેઆપણે અને m n 2a mn g m n
શોધવાનું છે ચાલો યાદ કરીએ.

ઓછા આખો ચોરસ એ વગӪ ઓછા 2 વԱા ચોરસ છે જનેે વԱા આખા ચોરસ માઈનસ 4 તરીકે ગણી  m n m mn n m n mn 
શકાય આમ આપેલ સરવાળો અને બે સ՚ંયાના ગુણાંકથી આપણે તે બે સ՚ંયાઓનો તફાવત શોધી શકીએ છીએ અમારા માટે 
ઉપલկધ મճૂય આ 4 ચોરસ ઓછા 4 ચોરસ છે અըયાર સધુી અમાԀં અવલોકન એ છે કેa g 
 તેથી એક બાદબાકી એ n 
ચોરસ ઓછા ચોરસના ચાર ગણા વԱા અથવા ઓછા મૂળના બરાબર છે જ ેચોરસ ઓછા નું વԱા અથવા ઓછા 2 મૂળ છે  g g 
ચોરસ આ માઈનસ છે હવે આપણી પાસે વԱા અને ઓછા છે જમેાથંી આપણે અને ને અલગ કરી શકીએ m n m n m n m n 
છીએ, ચાલો આપણે આ બેને ઉમેરીએ જથેી બે બરાબર બે વԱા અથવા ઓછા બે ગુէռા ચોરસ માઈનસ ચોરસનું મૂળ મળે.m a g 

ને અલગ કરવાથી એ વԱા બરાબર મળે છે અથવા ચોરસ માઈનસ ચોરસનું માઈનસ Ԁટ આમ ની એક ચોԜસ િકંમત  m m g m 
લેતા ની બે સંભિવત િકંમતો છે m 
એટલે કે ચોરસ માઈનસ ચોરસનું વԱામૂળ તમે આ સમીકરણમાંથી એકનો ઉપયોગ કરીને મેળવી શકીએ છીએ બીજંુ આપણે g n 
બીજંુ શԞ લઈ શકીએ છીએ ની િકંમત અને શોધી કાઢો અને અમને મળશ ેકે ની સંભિવત િકંમતો એક વગӪ ઓછા m n n g 
ચોરસના વԱા અથવા ઓછા મૂળ સમાન છે, ચાલો હંુ તમને િવગતો આપવા દો, ચાલો આપણે ચાલુ રાખીએ એ խલસના a f x f 
સંતોષકારક કાયӪ છે  માં Ԑըયેક માટે n xy 

ની ની માં ની બરાબર  અને કુદરતી સ՚ંયાઓ માટે નું મճૂયાકંન કરીએ તો એક છે ԋણ જો y f f y f 
નો સરવાળો થી ની બરાબર 120 છે નું મճૂય શોધો કારણ કે આવી સમչયા જણાતી નથી  વગેર ેસાથ ેxx f 1 n n ap gp 

જોડાયેલા રહો જો કે નોધં કરો કે તેમાં 
120 ની થી ની બરાબરીનો સરવાળો સમાવેશ થાય છે જ ેિવչતૃત չવԁપમા ંઆપે છે નું 1 વԱા નું 2 વԱા નું 3 x 1 nf f f f 
વԱા વગેર ેવԱા નું બરાબર છે 120 ԐՇ Ԛેણી સાથે સંબંિધત છે ચાલો આપણે પર આગળ વધીએ  ઓճવ એ નોધં કરો કે n f s f 
એ દરકે માટે વԱા ના ના માં ની ની બરાબર છે x x y f f f f 
અને આ સાથ ે કુદરતી સ՚ંયાઓને  1 વԱા 1 ના તરીકે ગણી શકાય છે જ ે1 ના સાથે એકԀપ છે  1 ના મા ંજ ેબે નો f 2 y f f f 

છે તે એક ચોરસ ના બરાબર છે તેવી જ રીતે 3 નો f f f 
2 વԱા 1 નો ની ગુણધમӪ Հારા 2 વԱા 1 આપવામાં આવેલ નો ના 1 છે  1 ચોરસના તરીકે ગણવામાં આવે છેf f 2 f 2 f 2 f 
 તેથી અંતે આપણને 3 નું નું મળે છે અને આ રીતે આગળ વધતા નું મճૂયાકંન પર થાય છે નું મճૂયાકંન 1 લેવામાં f 1 q f f n f 
આવે છે મી ઘાત પર આ અવલોકન છે ના ગુણધમӪનું અવલોકન હવે આપણને આપવામા ંઆવે છે  તે સમીકરણ બરાબર 1 થી n f x 

નું બરાબર 120 આ આપેલ છે કે નું 1 વԱા નું 2 વԱા વગેર ેવગેર ે નું છે જ ેબે નું વԱા એક ચોરસ nf x f f n f 120 f 1 f 
વԱાનું છે વગેર ેવԱા નો એ એક ઘાત એ એક વીસ છે ની િકંમત 1 પર 3 છે આ મճૂય 3 વԱા 3 ચોરસ વԱા વગેર ે3 f n f n f 
ઘાત સુધી છે.n 120 
 આમ ԐՇમા ંઆપેલી તમામ માિહતી એકઠી કરીને આપણે આ સમીકરણ 3 વԱા 3 ચોરસ વԱા વગેર ેવԱા 3 ઘાત બરાબર 120 n 
સાથે સમાՃ કરીએ છીએ, આપણે આ સમીકરણમાંથી મેળવવાનું છે નોધં કરો કે આ સમીકરણની ડાબી બાજુએ મયાӪિદત સરવાળોn 
આવે છે.
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ભૌિમિતક Ԑગિતના શկદોનો સરવાળો છે શું તમે જુઓ છો કે પદો 3 3 ચોરસ 3 ઘન છે અને
 તેથી તે Ԑથમ પદ 3 અને સામાլય ગુણોԱર 3 સાથનેી ભૌિમિતક Ԑગિત છે, ડાબી બાજુ  Ԑથમ સાથે Ӿપીના શկદોનો સરવાળો દશાӪવે
છે.
  શկદ 3 અને સામાլય ગુણોԱર 3.
 ચાલો આપણે ની ԍિՋએ Ԑથમ સરવાળો કરવા માટેનું સԋૂ યાદ કરીએ તે બરાબર છે ઘાત માઈનસ 1 બાય gp sn a in r n r
માઈનસ 1 આ નો ઉપયોગ કરીને સરવાળો 2 Ԑથમ શરતો છે આ આપણી પાસે સમીકરણની ડાબી બાજુ છે કારણ કે 3 ઘાત gp n 

માઈનસ 1 બાય 3 ઓછા 1 આ બરાબર 120 છેn 
 તેથી 3 ઘાત માઈનસ 1 બરાબર 120 ઘાત 2 જ ે240 છેn 
 તેથી 3 ઘાત માઈનસ 1  240 બાય 3 બરાબર છે જ ે80 છેn 
 તેથી 3 ઘાત બરાબર 81 આમ 3 ઘાત બરાબર 81 છે જનેે હંુ 3 ની ઘાતની ԍિՋએ յયԝ કરી શકંુ છંુ 81 9 માં 9 છે જનેો 3 n n 
ગુէռા 4 વખત થાય છે અને તે બરાબર 4 આપે છે જ ેԐՇનો ઉકેલ લાવે છે, ચાલો આપણે n 
નીચેના ԃમના કેટલાક શկદો શોધવાનું ચાલુ રાખીએ આપેલ ԃમ 7 77 777 777 છે અને
 તેથી પદો સુધી કોઈ સરળતાથી અવલોકન કરી શકે છે કે આપેલ ԃમ એટલે કે 7 77 777 અનેn 
 તેથી વધુ ન તો અંકગિણત Ԑગિતમાં છે કે ન તો ભૌિમિતક Ԑગિતમાં છે
 તેથી આપણે તૈયાર સԋૂનો ઉપયોગ કરી શકતા નથી.
 એપી અથવા Ӿપીની શરતોના સરવાળા માટે ઉપલկધ છે જો કે અમે આ સમչયાને નીચે Ԑમાણે હલ કરીશું, ચાલો આપણે n sn 
સાત વԱા િસԱેર સાત વԱા સાત સાત ડી સાત વԱા વગેર ે શરતો સુધી યાદ રાખવા માટે જԁરી રકમ સચૂવીએ.n 
 કլવજӪլસની કճપના એટલે કે તે સરવાળો છે કે નહી ંહકીકતમાં જો તમે આ સરવાળાને અનંત પદો સાથ ેիયાનમાં લો તો આપણી પાસે 
મયાӪિદત મճૂય હોઈ શકતું નથી કારણ કે મો શկદ મનչવી રીતે વધે છે કારણ કે મોટો થાય છે પરંતુ આપણે નથી  અનંત સુધીનો n n 
સરવાળો શોધવા માટે પૂછવામાં આյયું કે આપણે ફԝ Ԑથમ પદોનો સરવાળો કરવો પડશે કારણ કે મӱ અગાઉ દશાӪյયું હતું કે અહીંn 
મնુકેલી એ છે કે દેખીતી રીતે તે ન તો અંકગિણત Ԑગિત છે કે ન તો ભૌિમિતક Ԑગિત છે જનેા સરવાળાથી આપણે પિરિચત છીએ ચાલો
આપણે 7 બહાર કાઢીએ.
  તે 7 માં 1 વԱા 11 વԱા 1 1 1 વԱા વગેર ેહશે ԧાર ેહંુ અહી ંવગેર ેકહંુ છંુ ըયાર ેમારો મતલબ માԋ શરતોનો સરવાળો છે જો કે n 
કૌસંની અંદરનો સરવાળો એપી અથવા Ӿપીની શરતોનો સરવાળો નથી
 તેથી મુԹો રહે છે ચાલો લખીએ ચાલો આપણે આયન Հારા ગુણાકાર કરીએ અને અસરોને રદબાતલ કરીએ આમ આપેલ સરવાળો 7 
બાય 9 મા ં9 વԱા 99 વԱા વગેર ેչવԁપ લે છે , આખો મԹુો એ છે કે અહી ંએપી અથવા Ӿપી રજૂ કરવાનો છે તે իયાનમાં રાખીને ચાલો
લખીએ.
 9 તરીકે 10 ઓછા 1 99 100 ઓછા 1 તરીકે અને
 તેથી ԧાર ેહંુ આવું કહંુ ըયાર ેઅમારો મતલબ માԋ શરતો સુધીનો છે હવ ેઆ 7 બાય 9 માં 10 વԱા 100 વԱા 1000 વԱા વગેર ેn n
શરતો સુધી અને બાદબાકી 1 ઓછા 1 વગેર ેઉમેરવામાં આવે છે.

વખત જ ેમાઈનસ ની રકમ છે હવે તમે જોઈ શકો છો કે એક   n n gp 
દસ દેખાયો છે  સો વԱા હӽર વԱા વગેર ેએ ભૌિમિતક Ԑગિતને અનુલԟે છે જમેાં Ԑથમ પદ દસ છે અને સામાլય ગુણોԱર p lus 
દસ છે
 તેથી તે ના Ԑથમ પદોનો સરવાળો સાત પાઇ નવ છે તે માટે સંબંિધત છે તે એક ગણો પાવર છે  અહી ંદસ છે gp n gp r nr 
માઈનસ વન એક બાય માઈનસ 1 અને પછી બીӾ ટમӪ માઈનસ આ સરવાળો માટે જԁરી સԋૂ છેr n 
 તેથી તમે જોશો કે આપેલ રકમ Ӿપી અથવા એપીને અનુԁપ ન હોવા છતાં 
તે અમુક રીતે અથવા બીӾ રીતે Ӿપીમાં કլવિટӪબલ છે.
 જણેે અમને આ સમչયાનું િનરાકરણ કરવામાં મદદ કરી છે અમે આગામી લે՘ચરમાં પણ વધુ સમչયાઓ સાથ ેચાલુ રાખીશું 
તમારો આભાર 
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