
                                                                                         
                                                                                         
                          ಈ ಉಪක౲ ಸದย౵  ಅඝಕ౳ ಮ ಮൡ౨  ಸರ൐ಯย౵  කโ ಅಂಕಗ൐ತದ ಸฃಸค ಮൡ౨  ๸ಒ౲ ಗಳ ೦౲ ෦ൟೕಯ 
ಸฃಸค ಀคൡ ಇನ౬ ๠ౣ  ಅච౷ ೕ๞๯൤౨ ೕๅ, ෨ಂං කโ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟ ಮൡ౨  ೦౲ ෦ൟೕಯ ಪ౳ ಗൟಯย౵  ಃಲโ 
ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ඛූ෵ಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ, ಅൿ ಮൡ౨  ಅಂಕಗ൐ತದ ಸฃಸค ಎಂൿ ಎರഴ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  a b am 
ඛೕಡมಜං.  ಮൡ౨  ಧನ ๸ಒ౲ ಗัಂದ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං, ಅಲ౭ เฃಮ ಯ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಸฃಸคಯඝ౬  ಉತ౭ ನ౬ ದ a b b 
ಧකತ౱ ಕ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ಈ ಃಳಜඦ൤ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಮൡ౨  1 ಮൡ౨  2 ๸ಒ౲ ಗಳ ಅಂಕಗ൐ತದ ಸฃಸคಯඝ౬  2 คಂದ 
ූಜ๭ 1 ಮൡ౨  2 ಅඝ౬  ಃಲโ ඛದಶბನಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ.  1.5 ಮൡ౨  1 ಮൡ౨  2 ರ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಸฃಸค 2 ರ 
ವಗბ෩ಲ฿ಜං. 1 ಮൡ౨  4 ರ ಅಂಕಗ൐ತದ ಸฃಸค 1 ಪ౵ ๺ 4 คಂದ 2 ಇൿ 2.5 ಆಜං ಮൡ౨  1 ಮൡ౨  4 ๸ಒ౲ ಗಳ ೦౲ ෦ൟೕಯ
ಸฃಸค 4 ರ ಧකತ౱ ಕ ವಗბ෩ಲ฿ಜං ಅൿ 2. ಅಂಕಗ൐ತ  2 ಮൡ౨  8 ರ ಸฃಸค෷ 2 ೯൤ಡ 8 คಂದ 2 ಆಜൿ౪  ಅൿ 5 
ಆಜං ಮൡ౨  ಎರഴ ಮൡ౨  ಎಂഖ ನഴเನ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಸฃಸค කฤౙ  ಆಜං ඛೕโ ಈ ඛದಶბನಗัಂದ ກ೉౞ ನ 
๸ಒ౲ ಗูಂൽಡ ಆಡಬ๾ൿ ඛೕโ ಎರഴ ๸ಒ౲ ಗಳ ෰ಲ౲  ಮൡ౨  ಅඝ౬  ຄೕยಸಬ๾ൿ  ಈ ಅಥბದย౵  ෴โൿ am gm 
අಡ౥ ർಜං ಎಂ්ದඝ౬  ඛೕโ ಗಮඛಸಬ๾ൿ, ಕඛಷ౤  ಈ ๸ದಭბದย౵  ಅಂಕಗ൐ತದ ಸฃಸค෷ ೦౲ ෦ൟೕಯ 
ಸฃಸคಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಈ ๸ದಭბಗಳย౵  ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ກೋ౞  ಈ ಅಸ෥ನ൤ಯඝ౬  කโ 
ಕನ๯ ෥ಡಬ๾ൿ.  ජಜ ๸ಒ౲ ಗำ ෴฿ಗล ೦౲ ෦ൟೕಯ ಸฃಸคಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಸಮකಜฆತ౨ ං කโ 
ಈ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ಪคಹค๯൤౨ ೕๅ ෨ಂං ಮൡ౨  ಎರഴ ಧකತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲ ಗะಜฌೕಣ ඦತರ ಅಂಕಗ൐ತದ ಸฃಸค෷ a b 
2 คಂದ ಮൡ౨  ෩ಲ ಆಜං෻ ಎಂൿ කโ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ಄ำ൤౨ ೕๅ  ෴฿ಗล ಜಂತ ກೋ౞  ಅಥ฿ b gm ab g 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅൿ ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಅಂದฉ 2 คಂದ 2 ಪ౵ ๺ ෈ ෩ಲ ಜಂತ ກ೉౞ ං෻ gn ab 
ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ಜං෻ ಎಂൿ ൟัಯฤ කโ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಅൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං  ವ౲ ൞౲ ಸ ෭ನ๺ c am gm 
ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ඛಂದ 2 ෭ನ๺ งഡ ಅඝ౬  ಸರಳ฿ದ b ab 
෥౲ ඛඬ౲ ศಷඨ ඣಂൽಡ ಇൿ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಎರഴ ෇ค งഡ ಅඝ౬  ಎರഴ තಣბತั๯ವ ෩ಲಕ  b ab e 
ಅಂಶವඝ౬  ೓ಕ฿ಜ ඛೕโ ಗಮඛಸಬ๾ൿ, ಅಂಶโ งഡ ෭ನ๺ งഡ ಇലೕ ವಗბವඝ౬  2 คಂದ ๼ೕಡ ವ౲ ൞౲ ಸ a b am 
෭ನ๺ งഡ ෭ನ๺ งഡ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇലೕ ವಗბವඝ౬  2 คಂದ ූಜ๭.  ජಜ ๸ಒ౲ ಗำ ಅโಗಳ gm a b 
ವ౲ ൞౲ ಸโ ජಜ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  ජಜ ๸ಒ౲ ಯ ವಗბโ ෴฿ಗล ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ งഡ ෭ನ๺ งഡ ಇലೕ ವಗბโ ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵  ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ಇൿ ವ౲ ൞౲ ಸโ ෭ನ๺ a b am gm 
ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ກೋ౞  ಅಥ฿  ೯൤ಡ ಡ 2 คಂದ งഡ ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං am gma b ab 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๬෥ನ౲  ಅಸ෥ನ൤ ಅಸ෥ನ൤ಯඝ౬  ๬౩ ඪ๭ං౪ ೕๅ ಅൿ ಎರഴ ಧකತ౱ ಕ ๸ಒ౲ ಗಳ ಅಂಕಗ൐ತದ am gm 
ಸฃಸค ෴฿ಗล ಅโಗಳ ನഴเನ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಸฃಸคಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಒಬ౯ ฆ 
෴฿ಗ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ಄ಳಬ๾ൿ  ಸ෥ನ൤ ຄಂൽං කโ ನಮ౱  ತඛಒಡ ๼ಂൟฆತೕಣ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ඦತರ gm 
ವ౲ ൞౲ ಸ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ๔౬ ෷ งഡ ಎ ෭ನ๺ งഡ ෈ ಅඝ౬  ෴฿ಗ ಕല෫ತั๯ತ౨ ං, ๸තಣბ ವಗბโ ๒ನ౲ අಂൽಡ 
๳คಆำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ಉತ౨ ರโ ಅൿ  කโ ಧකತ౱ ಕ ๸ಒ౲ ಗูಂൽಡ ವ౲ ವಹค๯฿ಗ ෩ಲ ಡ ಸ෥ನ฿ർಗ ಅൿ ಡ b b 
ಸ෥ನๅಂൿ ຂಳฤ ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅವสೕಕನๅಂದฉ ಸ෥ನ൤෷ ಎರഴ ๸ಒ౲ ಗಳ ನഴเನ ಅಂಕಗ൐ತದ ಸฃಸคಯඝ౬  ൟೕ෥ბඛಸฤ ಡ b 
ಸಮකಜದ౪ ฉ ෥ತ౳  ಸ෥ನ൤ ಇฆತ౨ ං ಅಥ฿  ಅโಗಳ ನഴเನ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಸฃಸคಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ෨ಂං 
ಅಂಕಗ൐ತದ ಸฃಸค ಮൡ౨  ೦౲ ෦ൟೕಯ ಸฃಸค෷ ಎರഴ ๸ಒ౲ ಗำ ಸ෥ನ฿ർಗ ෥ತ౳  ಈ ಅಂಕಗ൐ತದ ೦౲ ෦ൟೕಯ 
ಸฃಸค ๸ීಧವඝ౬  ಅ൵ბಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ೦౲ ෦ൟೕಯ฿ಜ ඩಶ౷ ბದ ಉದ౪  ಮൡ౨  ಇฆವ ಆಯತವඝ౬  a b 
ಪคಗ൐๭ ඦತರ ಆಯತದ ಪคඌ෷ ෮ತ౨ ฿ಜฆತ౨ ං  ಎರഴ ಎ ಪ౵ ๺ ഖ ෈ ಮൡ౨  เ๭౨ ೕಣბ ಅ෕ ಆಜฆವ ಎม౵  ಬൽಗำ 
ಈಗ ಈ ಆಯತದ เ๭౨ ೕಣბಃౙ  ಸಮකದ เ๭౨ ೕಣბವඝ౬  ຄಂൽฆವ ೓ಕವඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ ಎಂದฉ කโ เ๭౨ ೕಣბඅಂൽಡ 
೓ಕವඝ౬  ຄಂದฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ เ๭౨ ೕಣბಃౙ  ೓ಕ ๰ತ౳ โ ವಗბ฿ಜං ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭  
ಆದ౪ คಂದ เ๭౨ ೕಣბඅಂൽಡ ಒಂൿ ೓ಕವඝ౬  ຄಂದฤ ನಮಡ ಎม౵  ಬൽಯ ಉದ౪ ದ ෩ಲโ ෎౽ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ab 
කโ ಅಡ౥  ಉದ౪ ಗಳ ವಗბವඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ ෩ಲ ඦತರ ಈ ೓ಕದ ಒಬ౬  ಪ౳ ඃಶ  ಮൡ౨  ಪคඌ෷ ab viously ab 
ಎม౵  ಬൽಗಳ ಉದ౪ ದ කฤౙ  ಪഖౣ  ෩ಲ ಅ෕ ෮ತ౨ ฿ಜං ಇದඝ౬  චನඪನย౵ ല ಮൡ౨  ಅಸ෥ನ൤ಯ a b am gm 
ಬൽಯ ಉದ౪ ವඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ವ ๸ಒ౲ ಗัಡ ಅಸ෥ನ൤ಯඝ౬  ಅನ౷ ෵๵ೕಣ ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ා 2 am gm b 
౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿  ಎರവ ಬൽಯย౵  4 คಂದ ಞ൐๯ವ ෩ಲಕ 2 ෇ค ಮൡ౨  2 ෇ค ಜಂತ ກೋ౞  ಅಥ฿ 4 ෇คb 
෩ಲ ಡ ಸಮකಜฆವ งഡ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ๼ೕಛಜ ಪคඌಯ ಪคඌಯย౵  ಅಸ෥ನ൤ಯඝ౬  ab ab am gm 
฿౲ ಌ౲ ඛ๯ವ ෩ಲಕ කโ ಎม౵  ಆಯತಗಳย౵  ಸ෥ನ฿ದ ಆಯತಗಳඝ౬  ಗಮඛ๯൤౨ ೕๅ  ಅඃ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ຄಂൽฆವ 
෴โඃ ಆಯತದ ಪคඌಡ ຄೕย๭ದฉ ೓ಕದ ಪคඌ෷ ಕല෫෴ಜං, ಈ ಅಸ෥ನ൤ಯ ಬಲූಗโ ೓ಕದ 
ಪคඌ෴ಜං ಮൡ౨  ಈ ಅಸ෥ನ൤ಯ ಎಡූಗโ ಆಯತದ ಪคඌಯඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅಸ෥ನ൤෷ ತౘಣๆ ಅඝ฿ൽ๯ತ౨ ං  ೦౲ ෦ൟೕಯ ಸತ౲ ಃౙ  ಅಂದฉ ಸ෥ನ เ๭౨ ೕಣბ ຄಂൽฆವ ಎม౵  amgm 
ಆಯತಗಳ ನഴๅ ೓ಕโ ಕඛಷ౤  ಪคඌಯඝ౬  ຄಂൽං ෨ಂං කඝ ಅಂಕಗ൐ತದ ಸฃಸค ಮൡ౨  ೦౲ ෦ൟೕಯ ಅಥბವඝ౬  
ຂำ൤౨ ೕච  ಎರഴ ಧකತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲ ಗัಡ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಮൡ౨  කโ ಇದඝ౬  ๬෥ඛ౲ ೕಕคಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ජಜ 
๸ಒ౲ ಗಳ ಪค෦ತ ๸ಒ౲ ಗัಡ ಅಂಕಗ൐ತದ ಸฃಸค ಮൡ౨  ೦౲ ෦ൟೕಯ ಸฃಸคಯඝ౬  ඛಖರ฿ಜ ඛೕಡಬ๾ൿ ජಜ n 
๸ಒ౲ ಗำ ಇ൞౲ ൽ ಮൡ౨  ಈ ๸ಒ౲ ಗಳ ಅಂಕಗ൐ತದ ಸฃಸค ರ ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං  ಇ൞౲ ൽ a 1 a 2 a 1 am a 2 a

೯൤ಡ ඛಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං කโ ಎม౵  ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ๳ค๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ජಜ 1 plus a 2 plus etcetera a n 
๸ಒ౲ ಗಳ ๸ಒ౲ ෵ಂದ ූಜ๭ ඲๭ജೕคಯಲ౛ ัಡ 1 ಅඝ౬  ඛೕലං౪ ೕๅ n a 2 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ಒ౲ ಗಳ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಸฃಸค  ಃಳಜඦ൤ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಇ൞౲ ൽ ಉತ౭ ನ౬ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං a1 a2 a a 1

ಇ൞౲ ൽ ಮൡ౨  ๸ಒ౲ ಗಳ ಞಣಲಬ౫ ದ ඡ ෩ಲൽಂದ ಶ౾౨  1 ಅඝ౬  ಗಮඛ๭, ಡ ಸ෥ನ฿ർಗ ಅൿ a 2 a 3 n n n 2 
කโ ຄಂൽದ౪  ๰ತ౳ ಃౙ  ಕല෫෴ಞತ౨ ං  ಎರഴ ๸ಒ౲ ಗಳ ನഴเನ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಸฃಸคಛಜ, ಅಸ෥ನ൤෷ am gm n 
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ಧකತ౱ ಕ ජಜ൤ಗಳ ಞಂಪඝ౬  ຄಂൽං ಎಂ්ದඝ౬  කඝ ඬฃๅ෵ಲ౵ ං ಉว౵ ೕ಍๯൤౨ ೕච, ಅൿ ಧකತ౱ ಕ ජಜ൤ಗಳย౵  
ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಮൡ౨  ಈ ๸ಒ౲ ಗಳ ಅಂಕಗ൐ತದ ಸฃಸค ෴฿ಗล ೦౲ ෦ൟೕಯ ಸฃಸคಜಂತ ಭౘಕ ಅಥ฿ n gr.  
ಸಮකಜฆವ ಈ ಅಸ෥ನ൤ಯ ഔಪ౭ ൐ಯඝ౬  ๬౩ ඪಸฤ ಇൿ ಉತ౨ ಮ฿ದ ฿౲ ෴ಮ฿ಜං, ෴โඃ ජಜ ๸ಒ౲ ಯ 
ವಗბโ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಎಂಬ ಀ౹ ಲ౵ ಕ ๸ಗൟ෵ಂದ ຄರຄ෦౱ ದ ಎರഴ ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ಧකತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ 
๸ದಭბದย౵  කโ ಈ ಅಸ෥ನ൤ಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ  ಎರഴ ජಜ ๸ಒ౲ ಗัಡ ಅಸ෥ನ൤ಯඝ౬  ಆඋರ฿ಜ am gm 
ಬಳ๭ಆಂഴ ๵ච౬ ಜಂತ ಅಥ฿ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇಂಡౘඨ ಅඝ౬  ಅನ౷ ෵๯ವ ෩ಲಕ ಅದඝ౬  ಧකತ౱ ಕ n 
ජಜ൤ಗัಛಜ ๬౩ ඪಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸಬ๾ൿ ෨ಂං කโ ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸಗಳย౵  ๭ೕ෦ತ ෮ತ౨ ౾ౙ ಂತ ෗ನ౬ ฿ಜ ຂัඈ൤ 
ಅඦತ ಸರ൐ಡ ๼ಂൟฆಜ ඣೕഺೕಣ  ಒಂൿ ಅඦತ ෮ತ౨  ಅಥ฿ ಅඦತ ಸರ൐ಯඝ౬  ඡರ฿ಜ ෨ಂದಃౙ  ವ౲ ವಹคಸฤ 
๬ಧ౲ เಲ౵ , කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ කโ ූಗ๛ ෮ತ౨ ದ ಅඝಕ౳ ಮವඝ౬  ಉഴಆำ౶ ൤౨ ೕๅ, ඦತರ ಆಂ๏ಕ ෮ತ౨ ದ 
ಅඝಕ౳ ಮโ අಡ౥ ർಜ ಮൡ౨  අಡ౥ ർಞโದคಂದ ಆಂ๏ಕ ෮ತ౨ ದ ಅඝಕ౳ ಮಃౙ  ಏකಞತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  කโ n 
ಗಮඛ๯൤౨ ೕๅ  ๭౩ ರ฿ದ ජಜ ๸ಒ౲ ಡ අಡ౥ ർಞತ౨ ං ಮൡ౨  අಡ౥ ർಞತ౨ ං ಎಂൿ කโ ຂำ൤౨ ೕๅ ಸರ൐෷ ๬ฃಂಶ n 
ಅಥ฿ ಒ෨౱ ಖ฿ಜං ಮൡ౨  ಆ ๭౩ ರ ๸ಒ౲ ෷ ಆಂ๏ಕ ෮ತ౨ ದ ಅඝಕ౳ ಮಃౙ  ಹൟ౨ ರ ಬฆತ౨ ං ಅඝ౬  ಸರ൐ಯ b  e 
෮ತ౨ ฿ಜ ಪคಗ൐๭ದฉ, ๬෥ನ౲  ಅඝඩತโ ෭ನ๺ 1 ಮൡ౨  1 ರ ನഴๅ ಇದ౪ ย౵  ೦౲ ෦ൟೕಯ ಸರ൐ಯ ಅඦತ 
೦౲ ෦ൟೕಯ ಸರ൐෷ ๬ฃಂಶ฿ಜං ಎಂൿ කโ ಗಮඛ๯൤౨ ೕๅ.  ಇತರ ๸ದಭბಗಳย౵  ಅಂದฉ 1 ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಅಥ฿ r 
ಸ෥ನ฿ದ ๬෥ನ౲  ಅඝඩತದ ෥ഴ౲ ಲ๺ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಸರ൐෷ ෗ನ౬ ฿ಜං ಅඦತ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಸರ൐ಯඝ౬  
ຄೕฤತ౨ ං ಎಂൿ ಒಬ౯ ฆ ಄ಳಬ๾ൿ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟ ೯൤ಡ ಪ౵ ๺ 2 ඛೕಡมದ ಅඦತ ಅಂಕಗ൐ತದ aa da 
ಸರ൐ಯඝ౬  කโ ಏಃ ಪคಗ൐ಸ෇ರൿ  d 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 1 n d 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ತ౨ โ 1 คಂದ ಅඦತಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෭ನ๺ 1 ವฉಡ කโ ಈ ಸರ൐෷ ಇದಃౙ  n n d 
ಉತ౨ คಸฤ ಒಂൿ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯ ಎม౵  ඛಯಮಗಳ ෮ತ౨ ವඝ౬  ಀคൡ ෥ತකಡಬ๾ඃ  ෮ದฤ කโ ಈ ಃಳಜನ 
ಅವสೕಕನವඝ౬  ຄಂඅೕಣ ๸ಕಲನโ 1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅඦತ ಸರ൐ ೯൤ಡ ೯൤ಡ ಪ౵ ๺ ann a 1 a2 a3 
ಆದ౪ คಂದ ಒ෨౱ ಖ฿ಜค ಅಂದฉ ಸค๯෥ฆ ඛೕโ ಈ ಎม౵  ಪದಗಳඝ౬  ๳คಸಬ๾ൿ  ಮൡ౨  ಅಂತಹ ๸ದಭბದย౵  ๭ೕ෦ತ
෰ಲ౲ අಂൽಡ ಆචತำ౶ ತ౨ ං ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽฆವ ಆಂ๏ಕ ෮ತ౨ ದ ಅඝಞಣ฿ದ ಅඝಕ౳ ಮ ಅඝಕ౳ ಮโ ූಗ๛ 
෮ತ౨ ದ ಅඝಕ౳ ಮ฿ಜං, ಅโಗึಂದฉ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಪ౵ ๺ ೯൤ಡ ಇ൞౲ ൽ ೯൤ಡ ಒ෨౱ ಖ฿ಜฆತ౨ ං n a1 a2 a 
ಅൿ ඦ൤ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  ූಗ๛ ಅඝಕ౳ ಮ฿ಜ අಡ౥ ർಞತ౨ ං  ෮ತ౨ โ ๭౩ ರ ๸ಒ౲ ಡ ๬ಕ๠ౣ  ಹൟ౨ ರ฿ಞತ౨ ං, n 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඛೕലದ ಸರ൐෷ ๸ಃ౹ ೕඪಸಬ๾ർದ ಅಥ฿ ಒ෨౱ ಖ฿ಜං ಎಂಬ ಊກ෽ಂൽಡ කโ ಅದඝ౬  ຆൿ 
ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ, කโ ූಗ๛ ෮ತ౨ ದ ಅඝಞಣ฿ದ ಅඝಕ౳ ಮವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಒ෨౱ ಖ฿ಞโൿ ಇൿ n 
අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  අಡ౥ ർಜฆโದคಂದ ಮൡ౨  ಎರಡඞ౬  ಕല෫ ෥ഴತ౨ ං  1 ಗำ අಡ౥ ർಜർ౪ ಗ sn sn n 
චನඪರย ෭ನ๺ 1 ಮൡ౨  ನഴๅ ෴โඃ අಡ౥  ವ౲ ൞౲ ಸเಲ౵  ಮൡ౨  ಅඝಕ౳ ಮದ ಒ෨౱ ಖൽಂದ කโ n n 
ಅ൵ბ๭ಆำ౶ โൿ ಏචಂದฉ, කโ ಅඝಕ౳ ಮದ ಅಂತ౲ ದವฉಡ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ฆ฿ಗ ಎม౵  ಪದಗำ ๭౩ ರ ๸ಒ౲ ಯ ಬั 
ඛಶ౞ ಲ฿ಞತ౨ ๅ  ຆൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಒ෫౱  ຆൿ ಡ ಒ෨౱ ಖ฿ದฉ ಮൡ౨  ෭ನ๺ 1 ಇๅರവ ಈ ๭౩ ರ ಡ ಬಹಳ ಹൟ౨ ರ฿ಜฆತ౨ ං sn sn sn s n 
අಡ౥ ർಜർ౪ ಗ ಎಂ්ൿ ෮ದಲ ಪದಗಳ ෮ತ౨  ೯൤ಡ ಪ౵ ๺ ಇ൞౲ ൽ ಪ౵ ๺ sn n a 1 a  2 a 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ෭ನ๺ 1 ಪದโ ඡ ಪದ ಮൡ౨  ෭ನ๺ 1 ಪದದ ನഴเನ ವ౲ ൞౲ ಸඈ൤෻ an is sn sn nth n n 
ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ූಗ๛ ෮ತ౨ ದ ಅඝಕ౳ ಮದ ෭ನ๺ 1 ಪದโ අಡ౥ ർಞ฿ಗ ಮൡ౨  ෭ನ๺ 1 ಎರവ ಡ n n sn sn s 
ಹൟ౨ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಗಮඛ๭  ಅಥბಗ෗ბತ฿ಜ ಇൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜರ෎ಀ ෦ൟ ಅඦತ൤ಡ ಒಲโ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං n 
ಏಃಂದฉ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ಡ ಹൟ౨ ರ฿ಜฆโದคಂದ ವ౲ ൞౲ ಸโ 0 ಡ ಹൟ౨ ರ฿ಜฆತ౨ ං අಡ౥ ർർಗ sn sn s n 
කโ ಅඝಕ౳ ಮದ ෦ൟಯ ඛಖರ฿ದ ฿౲ ಌ౲ ನಃౙ  ಪ౳ ๆ๏ಸ෇ರൿ.  ಆඨ ಆದฉ ಮൡ౨  ෭ನ๺ 1 ಡ ಹൟ౨ ರ฿ർಗ sn sn s 
ವ౲ ൞౲ ಸโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಹൟ౨ ರದย౵ ං ಎಂൿ ಅಥბಗ෗ბತ ූವචಯඝ౬  ຄಂൽค 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  ෦ൟತั๭ ಅඦತಃౙ  ಒಲโ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං n 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏನඝ౬  ඩ౳ ฏ෗๭ං౪ ೕๅ ಅඦತ ಸರ൐෷ ಒ෨౱ ಖ฿ಜං  ಅඦತ ಸರ൐෷ ಅಂൟಮ฿ಜ ಒಂൿ ๭ೕ෦ತ 
ජಜ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං ೯൤ಡ ೯൤ಡ ಃಲโ ෮ತ౨ ವඝ౬  ಆ ๸ದಭბದย౵  කโ a 1 a 2 a 3 plus etc s 
ൟೕ෥ბඛ๯൤౨ ೕๅ ಪದಗำ 0 ಡ ಹൟ౨ ರ฿ಗ෎ಀ a 
ಆದ౪ คಂದ ๸ಕಲನ ಒ෨౱ ಖವඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං  ಇඛ౮ ඛഔಡ ಒಲโ ൧ೕฆವ ඦ൤ 0 ಡ ಒಲโ ൧ೕฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโa n n 

ຂัಃಯඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಇൿ ൞౾ბಕ฿ಜ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಲ౵  ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ೦ಗงಕฃಜರ෇ರൿ p q q q p 
๰೉๯ತ౨ ං ൞౾ბಕ฿ಜ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಲ౵  ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ನಮ౱  เೕౘ൏ ಸರ൐ಯ ๸ಕಲನಃౙ  p q q p 

๼ಂൟฆಞโൽಲ౵  ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං  ಒ෨౱ ಖ฿ಞโದคಂದ ಪದಗำ 0 ಡ ಹൟ౨ ರ฿ಞತ౨ ๅ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං a is 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ൞౾ბಕ ಸ෥ನ൤ಯඝ౬  ಅನ౷ ෵๯โದคಂದ අಡ౥  ಮൡ౨  අಡ౥ ർಞโದคಂದ ๒ನ౲ ಃౙ  ಒಲโ n n 
൧ೕರൽದ౪ ฉ ಅඝಞಣ฿ದ ಸರ൐ಯඝ౬  කโ ඛคೕ౾౹ ಸมಞโൽಲ౵  ಎಂൿ ಗಮඛಸฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං.  ಒ෨౱ ಖ฿ಜ 0 ಡ 
ಹൟ౨ ರ฿ಗൽದ౪ ฉ ಅඦತ൤ಡ ಒಲโ ൧ೕคದฉ ඦತರ ๸ಕಲನ ಒ෨౱ ಖ฿ಞโൽಲ౵  ෎ฉ คೕൟಯย౵  ຂำโർದฉ n a 
๸ಕಲನโ ๭ೕ෦ತ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯โൽಲ౵ , ಇൿ ๬ฃಂಶವಲ౵ , ಇൿ ಸರ൐෻ ಎಂൿ ඣೕಡฤ ಶ౾౨ ෷ತ 
ಪคೕಃ౹ ಗಳย౵  ಒಂർಜං  เ෗ನ౬  ಅಥბโ ಒ෨౱ ಖ฿ಞโൽಲ౵  ಎಂൿ ඛೕโ ಗಮඛ๭ದฉ, ಸರ൐ಯย౵ ನ ಪದಗำ 0 ಡ 
ಹൟ౨ ರ฿ಞൟ౨ ಲ౵  ಎಂൿ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  අಡ౥ ർಞತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ൟೕ෥ბඛಸಬ๾ൿ  ಅඝಞಣ฿ದ ಸರ൐ಯย౵  n 
ಈ ಅವสೕಕನವඝ౬  ಇഖౣ ಆಂഴ ๸ಃ౹ ೕඪಸมಗൿ ಒಂൿ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯඝ౬  ඛೕಡมದ ಪ౳ ๔౬ ಡ ๼ಂൟฆಜ 
ඣೕഺೕಣ ೯൤ಡ ಪ౵ ๺ 2 ಇ൞౲ ൽ ಅඦತ ಸರ൐ಯ ๸ಕಲನ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅඦತ aa da d n a 

෭ನ๺ 1 ಡ ಇൿ ಒ෨౱ ಖ฿ಞತ౨ ං  ಅඦತ ಸರ൐෷ ಅಂൟಮ฿ಜ ಒಂൿ ๸ಒ౲ ಯ ජಜ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං, n d 
ಈ ಸರ൐ಯ ඡ ಪದโ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 1 ಆಜ ಆಜฆತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  චನඪನย౵ ല ಮൡ౨  ಅඝಕ౳ ಮ฿ಜ ෮ದಲ n n d a d 
ಪದ ಮൡ౨  ಯ ๬෥ನ౲  ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ඛಗൽಪല๭ದ ಪค෦ತ ජಜ ๸ಒ౲ ಗำ ಮൡ౨  ಒ෫౱  ಮൡ౨  ಃౙ  ap a d  d 0 
ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಎಂൿ ූเ๭ ๭౩ ರ฿ಜං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ, ಧකತ౱ ಕ ๸ಒ౲ ෴ಜದ౪ ฉ අಡ౥ ർಞ฿ಗ d n 
ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 1 ಆಜ අಡ౥ ർಞತ౨ ං ಮൡ౨  අಡ౥ ർಜದ౪ ฉ ඦತರ 1 ಅඦತಃౙ  ಹൟ౨ ರ ಬฆತ౨ ං ಮൡ౨  n d n n d  
ಋ൏ತ౱ ಕ ෭ನ๺ 1 ಃౙ  ಆಜದ౪ ฉ අಡ౥ ർದฉ ෭ನ๺ ಅඦತಃౙ  ಹൟ౨ ರ ಬฆತ౨ ං n d n 
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ಆದ౪ คಂದ ෦ൟ ಅඦತಃౙ  ಒಲโ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 1 ಡ ಪ౵ ๺ ಇඛ౮ ඛഔ ಅಥ฿ ෭ನ๺ ಇඛ౮ ඛഔ ಎಂൿ කโ n n d 
ಗಮඛ๭ದ ඡ ಪದ  ನಮಡ ಆಸ౾౨ ෵ฆವ ಸರ൐ಗಳ ಅಂದฉ ಅಂಕಗ൐ತದ ಸರ൐෷ අಡ౥ ർർಗ 0 ಃౙ  ಹൟ౨ ರ฿ಞโൽಲ౵  n n 
ಆದ౪ คಂದ ๼ಂൽನ ಅವสೕಕನದ ಪ౳ ౽ರ කโ ຄಂൽದ౪  ಅඝಞಣ฿ದ ಸರ൐෷ ๸ಃ౹ ೕඪ๯๋ൟಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ๸ಕಲನโ ෭ನ๺ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅඦತโ ಒ෨౱ ಖ฿ಞโൽಲ౵   අಡ౥ ർർಗ ಸರ൐ಯ n dn 1 n n
ඡ ಪದโ 0 ಡ ಹൟ౨ ರ฿ಞโൽಲ౵ ฿ದ౪ คಂದ ಅඝಞಣ฿ದ ಸರ൐෷ ಒ෨౱ ಖ฿ಞโൽಲ౵ , ಡ ಸಮකಗൽದ౪ ฉ ಮൡ౨  d 0 d 
0 ಃౙ  ಸಮකಜದ౪ ฉ ಅඦತದ 0 ඡ ಪದಃౙ  ಸ෥ನ฿ർಗ  ನಮಡ ಆಸ౾౨ ෵ฆವ ಸರ൐෷ ๭౩ ರ฿ಜฆ๋ತ๾ದಃౙ  d n 
ಕല෫෴ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅඦತ൤ಡ ಒಲโ ൧ೕคർಗ ඡ ಪದโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಹൟ౨ ರ฿ಞโൽಲ౵  ๒ನ౲  ෦ൟ ಅඦತ൤ಡ ಒಲโ n n a n 
൧ೕฆโൿ ಇൿ ඡ ಪದโ 0 ಅಲ౵ ൽದ౪ ฉ 0 ಅಲ౵   ๬෥ನ౲  ವ౲ ൞౲ ಸโ 0 ಆಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ෮ದಲ ಪದโ 0 ಆಜಲ౵ ൽದ౪ ฉ a n 
ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟ෷ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵  ඡ ಪದโ ๵ච౬ ಯ ಹൟ౨ ರ ಬฆโൽಲ౵  aaa n 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝಞಣ฿ದ ಸರ൐ ಪ౵ ๺ ๭ೕ෦ತ฿ಜಲ౵  ಅಥ฿ ಇൿ ಒ෨౱ ಖ฿ಜฆโൽಲ౵  a ap  lus a plus so on 
಄ವಲ ಪ౳ ಕರಣโ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆ ๸ದಭბದย౵  ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟ෷ 0 0 0 d 0 
ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඝಞಣ฿ದ ಅಂಕಗ൐ತದ ಸರ൐෷ 0 ೯൤ಡ 0 ಆಜฆತ౨ ං  ಮൡ౨  ಇൿ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ plus 
๸ಃ౹ ೕඪಸಬ๾ർದ ಮൡ౨  ෮ತ౨ โ 0. ಀ౹ ಲ౵ ಕ ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ൟೕ෥ბඛಸฤ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಡ 
ಅඝಞಣ฿ದ ಸರ൐ಗำ ಅಂದฉ ๸ಕಲನ ಎ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 1 ಡ ಒ෨౱ ಖ฿ಞโൽಲ౵  ಇൿ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಸರ൐ಯ n d 
೦౲ ෦ൟೕಯ ಸರ൐ಡ ವ౲ ൟคಕ౨ ฿ಜං.  ೦౲ ෦ൟೕಯ ಪ౳ ಗൟಡ ಅඝಞಣ฿ಜ ನ ಃಲโ ෰ಲ౲ ಗัಡ ກೋ౞  ඛಖರ฿ಜ ಡ r r 
෭ನ๺ 1 ಮൡ౨  1 ರ ನഴๅ ಇฆವ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಸರ൐ಯඝ౬  ຄರൡಪല๭ ಎರവ ಒ෨౱ ಖ฿ಜං ಎಂൿ ๸ಕಲನ ann 1
ಡ ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ කโ ຄಂൽದ౪  เೕౘൕಯ ෬ว කඝ ಒൟ౨  ຂำ൤౨ ೕච ಅඦತโ ಒ෨౱ ಖ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ [  ๸ಜೕತ] 
ಇൿ 0 ಡ ಹൟ౨ ರದย౵ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං, ಏಃಂದฉ ಗ൐ತ๎ಸ౨ იದย౵  අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ ಬฉಯมಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ ෦ൟ n n
ಅඦತಃౙ  ಒಲโ ൧ೕฆโൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈ ಫย൞ಂಶವඝ౬  කโ ຂಡ ಬಳ๭ಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ຂัಃಯ b  y 
เฌೕඋූಸವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ, ಅಂದฉ ඛೕโ 1 คಂದ ಅඦತಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಸರ൐ಯ ๸ಕಲನವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಮൡ౨
ಒಂൿ ಪದ ಮൡ౨  ಪದโ 0 ಡ ಹൟ౨ ರದย౵ ಲ౵  ಎಂൿ ඛೕโ ಗಮඛ๭ದฉ ತౘಣๆ අಡ౥ ർಞโದคಂದ කโ ಸರ൐෷ ಎಂൿ n 
ൟೕ෥ბඛಸಬ๾ൿ  ಒ෨౱ ಖ฿ಞโൽಲ౵  ಆದฉ අಡ౥ ർದฉ අಡ౥ ർದฉ ಅൿ 1 ಡ ಸಮකಜฆವ ಅඦತ ಸರ൐ಯ n n 
๸ಕಲನದ ಒ෨౱ ಖದ ಬಡ౛  ಏನඞ౬  ಌತคಪല๯โൽಲ౵  ಮൡ౨  0 ಡ ಹൟ౨ ರ฿ದฉ [๸ಜೕತ] ඛฏಀಶ฿ಜ ෍ึ෷ತ౨ ං n 
ಎಂ්ದඝ౬  චನඪನย౵ ല  අಡ౥ ർದ ඦತರ [๸ಜೕತ] ๸ಕಲನโ ಒ෨౱ ಖ ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ದ ഔೕಃ෴ಜං ಎಂൿ කโ 
ൟೕ෥ბඛಸฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಮൡ౨  ಈ ഔೕಃಡ තರಕ฿ಜ කඝ ඛಮಡ ಒಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕච 1 1 คಂದ 2 1 คಂದ 
3 ಅඝಕ౳ ಮವඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ 1 คಂದ ಅඝಞಣ฿ದ ಸರ൐෷ ಇฆತ౨ ං  ๸ಕಲನ 1 ා ಅಂದฉ 1 ಪ౵ ๺ 1 ා 2 ಪ౵ ๺ 1 ා 3 ಪ౵ ๺ n n 
ಇ൞౲ ൽಗಳඝ౬  චನඪ๭ಆ ౶ั   ඡ ಆಂ๏ಕ ෮ತ౨ โ 1 ಪ౵ ๺ ඛಂದ 2 ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಸಮකಜฆತ౨ ං. n n 
ಆದ౪ คಂದ ූಗ๛ ෮ತ౨ ದ ಅඝಕ౳ ಮโ ๭ೕ෦ತ฿ಜಲ౵ , 
ಆದ౪ คಂದ ಆಂ๏ಕ ෮ತ౨ ದ ಅඝಕ౳ ಮโ ๭౩ ರ ๸ಒ౲ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඛคೕ౾౹ ಸมಞโൽಲ౵   ಸರ൐෷ ෎ฉ 
คೕൟಯย౵  ಒ෨౱ ಖ฿ಞโൽಲ౵  1 ಪ౵ ๺ 1 คಂದ 2 ೯൤ಡ 1 คಂದ 3 ಪ౵ ๺ ಇ൞౲ ൽಗำ ๭ೕ෦ತ ජಜ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  
ಪ౳ ൟඛඌ๯โൽಲ౵  ಆದฉ ඡ ಪದโ 1 คಂದ ಡ ಹൟ౨ ರ฿ಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ ๬ಕ๠ౣ  අಡ౥ ർಜං ๭ಛ౱  1 คಂದ n n 0 n n 
ಒ෨౱ ಖ฿ಞโൽಲ౵  ಆದฉ  ඛೕโ ಸರ൐ಯ ๸ಕಲನವඝ౬  ຄಂൽฆ฿ಗ ಅඦತ൤ಡ ಒಲโ ൧ೕฆโದคಂದ 1 คಂದ n n 0
ಃౙ  ಹൟ౨ ರ ಬฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඡ ಪದโ ๒ನ౲  ൟೕ෥ბನಃౙ  ಹൟ౨ ರ฿ಗൽದ౪ ฉ ತౘಣๆ ಸರ൐෷ ಒ෨౱ ಖ฿ಞโൽಲ౵  ಆದฉ n n 
ඡ ಪದโ 0 ಡ ຄೕದฉ ನಮಡ ๬ಧ౲ เಲ౵   කඝ ಇඞ౬  ಒಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඛೕലದฉ ಅൿ ກೋ౞  ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං, කඝ
1 ಪ౵ ๺ 1 ා 2 ಪ౵ ๺ 1 ා 4 ಪ౵ ๺ 1 ා 8 ಪ౵ ๺ ಇ൞౲ ൽಗಳඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕච, ಅൿ ಅඝಕ౳ ಮ 1 ා 2 ಪವฑ ಎඨ ෭ನ๺ 1 
ಮൡ౨  ಅඝಞಣ฿ದ ಸರ൐ಯ ๸ಕಲನ  ಎඨ  1 คಂದ ಇඛ౮ ඛഔ 1 คಂದ 2 ಪವฑ ෭ನ๺ 1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ n 
෮ದಲ ಪದವඝ౬  1 ඦ൤ ຄಂൽฆವ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಸರ൐෴ಜං ಮൡ౨  ಅඝಞಣ฿ದ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಪ౳ ಗൟಯ ๬෥ನ౲  
ಅඝඩತโ 1 คಂದ 2 ಆಜൿ౪  ಅൿ 1 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං. 
ಆದ౪ คಂದ  ಈ ๼ಂං කโ ຄಂൽದ౪  ಅವสೕಕನโ ಈ ಸರ൐෷ ಒ෨౱ ಖ฿ಜං ಮൡ౨  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ කโ ಅದರ ෮ತ౨  a 

෭ನ๺ ಪ౳ ౽ರದ ๰ತ౳ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ, ಈಗ ඛೕโ ಗಮඛ๭ದ ಪ౳ ౽ರ 1 คಂದ 2 ಪವฑ ෭ನ๺ 1 by 1 r n n 
අಡ౥ ർಞโದคಂದ 0 ಡ ಹൟ౨ ರ฿ಞತ౨ ං  ๬ಕ๠ౣ  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಉർಹರൕಯย౵  0 ಡ ಒಲโ ඦ൤ ಅඦತಃౙ  ಒಲโ ಮൡ౨  ๸ಕಲನ ಒ෨౱ ಖ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ๼ಂൽನ n a 
ಉർಹರൕಯย౵  0 ඦ൤ ಅඦತಃౙ  ಒಲโ ൧ೕฆತ౨ ං ಆದฉ ๸ಕಲನ ಸರ൐ಯ ඡ ಪದโ ಒ෨౱ ಖ฿ಗൽದ౪ ฉ n a n 
ಒഖౣ ಟലಸฤ ಒ෨౱ ಖ฿ಞโൽಲ౵   0 ಡ ತౘಣๆ ಸರ൐ಯ ๸ಕಲನವඝ౬  ൟೕ෥ბඛ๭ ಒ෨౱ ಖ฿ಞโൽಲ౵  ಮൡ౨  ಅൿa 
0 ಃౙ  ಒ෨౱ ಖ฿ಜದ౪ ฉ කโ ಅඝಞಣ฿ದ ಸರ൐ಯ ๸ಕಲನದ ಬಡ౛  ಏನක౬ ದง ൟೕ෥ბඛಸฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಮൡ౨  ಒ෨౱ ಖ
ല ಬಡ౛  ൞ಂൟ౳ ಕ เವರಗಳ ಬಡ౛  ກೋ౞  ತวಃല๭ಆಳ౶ ෎ല ಸರ൐ಯ ಅಂ೉ನย౵ ං ಆದฉ   කโ ಇย౵ ಯವฉಡ ಚ೉ბ๭ದ 
ಪคಕಲ౭ චಯ ಆඋರದ ෬ว ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗัಡ [๸ಜೕತ] ຄೕತೕಣ ಎಂൿ ຂำವ ෩ಲಕ ಅದರ ಅಥბಗ෗ბತ 
ූವචಯඝ౬  ຄಂದฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ ಮൡ౨  ಈ ಸಮ๲౲ ෷ කโ ನย౵  ಅ෗ไൽ౫ ಪല๭ದ ๰ತ౳ ಗಳ ಬಡ౛  ඛಮಡ චನඪಸฤ AP 
ಸ๻ಯ ෥ഴತ౨ ං ಮൡ౨   ಮൡ౨  ಇൿ ඛಮ౱  ๴ർ౫ ಂൟಕ ൟำವัಃಯඝ౬  ෮ದಲ ಸಮ๲౲ ಡ තರಕ฿ಜರ෎ಀ 2 ನ gp ap 
ಈ ෮ತ౨ ದ ඛಯಮಗำ 3 ೯൤ಡ 8 คಂದ 7 ೯൤ಡ 50 ಅඝඩತದย౵ ๅ, ಅโಗಳ ಹච౬ ರಡඡ ಅವඌಯ ಅඝඩತವඝ౬n n n 
ಉഴ๼ലಯฤ ඛಮ౱ ඝ౬  ಄ಳมಞತ౨ ං ෮ತ౨ ದ ಅඝඩತโ സഓ  2 ನ ඛಯಮಗำ ದಯเഖౣ  ෮ದಲ ಅವඌಯ ap n 

ಮൡ౨  ๬෥ನ౲  ವ౲ ൞౲ ಸඅಂൽಡ ಅඝ౬  ඛೕಡมಜං ಎಂ්ದඝ౬  ದಯเഖౣ  චನඪ๭ಆ ౶ั  කโ ಎರഴ a ap d ap 
ಗูಂൽಡ ವ౲ ವಹคಸ෎౽ಜฆโದคಂದ ಆ ಯ ನ ෮ತ౨ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ කโ ๰ತ౳ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ep n 
ಏಃಂದฉ කโ ෮ದಲ ಅಂಕಗ൐ತವඝ౬  ಊ๼๵ೕಣ  ಪ౳ ಗൟ෷ ෮ದಲ ಅವඌಯඝ౬  ຄಂൽං කโ ಮൡ౨  ap a1 
๬෥ನ౲  ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ ඦತರ ೯൤ಡ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  d1 ap a1 a1 d1 a 1 plus 2 d 1 
ಆದ౪ คಂದ ಎರಡඡ ෮ದಲ ಅವඌ ಮൡ౨  ๬෥ನ౲  ವ౲ ൞౲ ಸ ಅඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ඦತರ ಎರಡඡ ap a2 d2 ap a2 a2 
ඦ൤ ౽൒ತ౨ ං ೯൤ಡ ല  2 ೯൤ಡ 2 ಮൡ౨  ෮ದಲ ನ ඡ ಅವඌ෷ ෮ದಲ ಅವඌ ಮൡ౨  ෭ನ๺ 1 a2 d2 ap n n 
๬෥ನ౲  ವ౲ ൞౲ ಸಃౙ  ಎರಡඡ ನ ඡ ಅವඌ෷ ෮ದಲ ಅವඌಯ ෭ನ๺ 1 ෇ค ๬෥ನ౲  ವ౲ ൞౲ ಸ฿ಜං ಈ ap n n d2 
๰ತ౳ ವඝ౬  කโ ಈಛಗศ ಅ෗ไൽ౫ ಪല๭ං౪ ೕๅ ಈಗ ನಮಡ ಏඝ ඛೕಡมಜං 2 ಎඪಯ ಪದಗಳ ෮ತ౨ ದ ಅඝඩತโ n ap 
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ನ ෮ದಲ ಪದಗಳ ෮ತ౨ ವඝ౬  ๰ತ౳ ൽಂದ 2 2 ෇ค ෮ದಲ ಪದದ ೯൤ಡ ෭ನ๺ 1 ๬෥ನ౲  ವ౲ ൞౲ ಸಃౙ  n n n 
ඛೕಡมಜං ಎಂ්ದඝ౬  චನඪ๭ಆ ౶ั   ಎರಡඡ ಎඪಯ ಪದಗಳ ෮ತ౨ โ ෮ದಲ ಅವඌಡ ೯൤ಡ ෭ನ๺ 1 n n 2 2 n 
๬෥ನ౲  ವ౲ ൞౲ ಸಃౙ  ඛಮಡ ඛೕಡมದ ಈ ಎರഴ ಪ౳ ෥ಣಗಳ ಅඝඩತ คಂದ 2 2 ೯൤ಡ ෭ನ๺ 1 คಂದ คಂದ n a n d1 n

ಎಂൿ ඛೕಡมಜං 3 ೯൤ಡ 8 คಂದ ಏำ ೯൤ಡ ಹൽජൿ ಈ ಅඝ౬  2 2  a 1 2 a 2 n minus 1 in d 2 n n n 
ಎರಡคಂದ ರൿ౪ ತั๯โൿ ඛೕಡมದ ಅಂಶโ ಎರഴ ಒಂൿ ೯൤ಡ ෭ನ๺ 1 คಂದ คಂದ 2 ೯൤ಡ n d 1 a 2 n  
෭ನ๺ 1 คಂದ ಡ 3 ೯൤ಡ ඛಂದ 7 ೯൤ಡ 50 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ಮൡ౨  ෮ದಲ ಪದ ಮൡ౨  d 2 n a n a 1 d 1 fi 
ನ ๬෥ನ౲  ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  චನඪല  ಮൡ౨  ෮ದಲ ಪದ ಮൡ౨  ಎರಡඡ ನย౵  ๬෥ನ౲  ವ౲ ൞౲ ಸ rst ap a2 d2 ap 
ൟัൽಲ౵  ಮൡ౨  ಇൿ ඛಮಡ ಸರัೕಕರಣದ ඦತರ ಄ವಲ ಒಂൿ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඡಕ ಅ೦ౢ ತಗัๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅದඝ౬  ಪคಹคಸมಞโൿ ಎಂൿ කโ ඛคೕ౾౹ ಸมಞโൽಲ౵  ಆದฉ ಉഴ๼ല෷ವ ಪ౳ ๔౬ ಯ ಪ౳ ๔౬  ಏචಂൿ 
ඣೕഺೕಣ ಹච౬ ರಡඡ ಅವඌಯ ಅඝඩತโ ෮ದಲ ನ ඡ ಅವඌ ಮൡ౨  ಎರಡඡ ನ ඡ ಅವඌಡ කโ ap n AP n 
๰ತ౳ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ನ ಹච౬ ರಡඡ ಅವඌ෷ 1 ಪ౵ ๺ 11 ಆಜ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  12 ඡ ಅವඌ෷ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ap d1 d1 
ಎರಡඡ ನ 12 ඡ ಅವඌ෷ ೯൤ಡ 11 ඛಂದ ಆಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ಄ಳมಞತ౨ ං  ಈ ಪ౵ ๺ 11 ರ ap a2 d2 a1 
ಅඝඩತವඝ౬  ඛಂದ 11 ಡ ಡ ಡ ಅඝඩತವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ನಮಡ ಄ಳมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ನಮ౱ ย౵ ฆโൿ 2 a2 d2 d1 a

ಸಮ  3 ಪ౵ ๺ 8 คಂದ 7 ಪ౵ ๺ 50 ಡ කโ ಮൡ౨  1180 1 n minus 1 in d 1 by 2 a 2 n minus 1 to d 2 n n a1 
ರ ೯൤ಡ 11 ಅඝඩತವඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ 2 ೯൤ಡ 22 คಂದ 2 ೯൤ಡ 22 a2 d2 a 1 d 1 a 2 d 2 
ಐಎಂ෻ಟฑ ಅඝ౬  ಞ൐๭ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ඞ౲ ಮชಟฑ ಞ൐๭ 2 ฌಂൽಡ ಈಗ කโ ಏನඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  
ඣೕല 2 ಪ౵ ๺ ನ ಅඝඩತ 1 ෭ನ๺ 1 ರ ಸ౩ ಳದย౵  2 ೯൤ಡ ෭ನ๺ 1 ಡ ಡ ನಮಡ 22 a 1 n i  n a 2 n d2 nto d1 
෎ಀ ಅಂದฉ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං n 23 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  23 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ಅඝ౬  23 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ๻ಀವ ෩ಲಕ ಅಗತ౲ เฆವ n n 
ಅඝඩತವඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ  ನౘತ౳ ൽಂದ ನౘತ౳ ದย౵  ಅಂದฉ ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ಅඝ౬  23 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂದಥბ n 
කโ 2 ೯൤ಡ 22 ಅඝ౬  2 ೯൤ಡ 22 ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 3 ಡ 23 ೯൤ಡ 8 คಂದ 7 คಂದ 23 ೯൤ಡ 50 a 1 d 1 a 2 d 2 
ಅඝ౬  ಈಗ ಸರಳತัಸಬ๾ൿ ಉತ౨ ರವඝ౬  7 คಂದ 16 ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච ದಯเഖౣ  ෥౲ ඛඬ౲ ศಶඨ ෥ല ಮൡ౨  
෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  කโ ಮൡ౨  ನย౵  ກ೉౞ ನ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ෨ಂൿವค๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ಖ೉ತಪല๭ ಧನ౲ ฿ದಗำ ap gp 
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