
इस ʩाƥान मŐ अनुŢम और ŵंृखला हम संƥाओ ंके अंकगिणत माȯ और Ǜािमतीय माȯ पर और अिधक खोज करŐ गे आगे हम 
अंकगिणतीय Ůगित और Ǜािमतीय Ůगित पर कुछ सम˟ाओ ंसे िनपटने का Ůयास करŐ गे याद रखŐ िक दो संƥाएँ और िदए गए a b 
अंकगिणतीय माȯ 

और से कम के िलए हœ धनाȏक संƥाओ ं और Ȫारा पįरभािषत िकया गया है , अʙिवराम का Ǜािमतीय माȯ a b a b b 
िनɻानुसार पįरभािषत िकया गया है , गुणनफल का धनाȏक वगŊमूल, आइए हम कुछ उदाहरण देखŐ , संƥाओ ं1 और 2 का ab 
अंकगिणतीय माȯ 1 जमा 2 है जो 2 से िवभािजत है।
  1.
5 है और 1 और 2 का गुणोȅर माȯ 2 का वगŊमूल है।
 1 और 4 का अंकगिणतीय माȯ 1 जमा 4 बटा 2 है जो 2.
5 है और संƥाओ ं1 और 4 का Ǜािमतीय माȯ 4 का धनाȏक वगŊमूल है जो 2 है।
 
2 और 8 का माȯ 2 जमा 8 बटा 2 है जो 5 है और दो और आठ के बीच का Ǜािमतीय माȯ चार है आप इन उदाहरणो ंसे अिधक 
संƥाओ ंके साथ खेल सकते हœ Ɛा आप वŐ मŐ दो संƥाओ ंके मान और की तुलना कर सकते हœ ई अथŊ जो एक बड़ा है आप am gm 
देख सकते हœ िक कम से कम इस उदाहरण मŐ अंकगिणतीय माȯ 
Ǜािमतीय माȯ से अिधक या बराबर है इन मामलो ंमŐ सƢी से अिधक Ɛा हम सामाɊ मामले मŐ इस असमानता का सपना देख सकते 
हœ 
िक Ɛा यह सच है िक अंकगिणतीय माȯ दो सकाराȏक के बीच है  वाˑिवक संƥाएं हमेशा Ǜािमतीय माȯ से अिधक या उसके 
बराबर होती हœ, हम इस Ůʲ का समाधान करŐ गे , इसके बाद और दो सकाराȏक वाˑिवक संƥाएँ हœ, तो Ɛा अंकगिणतीय माȯ a b 

ɘस बटा 2 है और ŝट है, हम Ůʲ पूछŐ गे िक Ɛा है  हमेशा जी से बड़ा या बराबर होता है, Ɛा यह मामला जीएन a b gm ab am 
से बड़ा या बराबर है, यानी हम यह जानना चाहŐगे िक Ɛा ए ɘस बी बटा 2 ŝट एबी से बड़ा या बराबर है , यह सवाल यह है िक यह सी 
के बराबर है 
यिद  अंतर एम माइनस जीएम गैर-ऋणाȏक है तो आइए अंतर पर िवचार करŐ  एक ɘस बी बटा 2 माइनस ŝट एबी एक साधारण 
हेरफेर के साथ यह एक ɘस बी माइनस दो गुना ŝट एबी दो पूणŊ वŐ है  ई अंश को वगŊ मŐ आप देख सकते हœ िक अंश मूल है एक 
ऋणमूल बी पूरे वगŊ Ȫारा 2 इस Ůकार अंतर एम माइनस Ťाम बराबर ŝट ए माइनस ŝट बी पूरे वगŊ को 2 से िवभािजत िकया जाता है।
 ȯान दŐ  िक ŝट ए और ŝट बी हœ  वाˑिवक संƥाएँ उनका अंतर एक वाˑिवक संƥा होती है और एक वाˑिवक संƥा का वगŊ 
हमेशा गैर-ऋणाȏक होता है
 इसिलए एक ऋणाȏक मूल पूरा वगŊ गैर-ऋणाȏक होता है जो कहता है िक अंतर माइनस Ťाम गैर-ऋणाȏक हैb 
 इसिलए इससे बड़ा है या जीएमए ɘस बी बटा 2 , ŝट एबी से बड़ा या बराबर है, am 
इस Ůकार हमने एक सामाɊ असमानता एम जीएम असमानता की ̾थापना की, जो कहती है िक दो सकाराȏक संƥाओ ंका 
अंकगिणतीय माȯ हमेशा उनके बीच Ǜािमतीय माȯ से अिधक या बराबर होता है, कोई यह Ůʲ पूछ सकता है िक कब समानता रखती 
है आइए हम अपनी जांच पर वापस जाएं, 
जीएम के बराबर है तो अंतर शूɊ है
 इसिलए Ůʲ कम हो जाता है जब ŝट शूɊ से ŝट बी होता है तो पूरा वगŊ शूɊ से मेल खाता है और उȅर यह है िक  जब ŝट ए के 
बराबर ŝट बी होता है Ɛोिंक हम सकाराȏक संƥाओ ंसे िनपटते हœ तो यह बी के बराबर कहने के बराबर होता है, इस Ůकार 
अवलोकन यह है िक समानता तभी होती है जब बी के बराबर िनʺषŊ िनकालने के िलए दो संƥाओ ंके बीच अंकगिणतीय माȯ हमेशा से
बड़ा होता है या उनके बीच Ǜािमतीय माȯ के बराबर आगे अंकगिणत माȯ और Ǜािमतीय माȯ केवल तभी मेल खाते हœ जब दो 
संƥाएँ समान हो ंआइए हम इस अंकगिणतीय Ǜािमतीय माȯ संबंध की ʩाƥा करने का Ůयास करŐ  Ǜािमतीय ŝप से एक आयत पर
िवचार करŐ  िजसकी लंबाई और है तो आयत की पįरिध का योग होगा  सभी भुजाएँ जो दो जोड़ दो हœ और Ɨेũफल है a b a b ab 
अब आइए इस आयत के Ɨेũफल के बराबर Ɨेũफल वाले एक वगŊ पर िवचार करŐ  िजसका अथŊ है िक हम Ɨेũफल वाला एक वगŊ ab 
चाहते हœ ȯान दŐ  िक Ɨेũफल के िलए एक वगŊ सूũ के िलए वगŊ है 
 इसिलए भुजा के साथ एक वगŊ बनाने के ab 
िलए हमŐ सभी भुजाओ ंकी लंबाई के वगŊ की आवʴकता है जड़ आइए ab 
भुजा की लंबाई के वगŊ पर िवचार करŐ  तो इस वगŊ का Ɨेũफल बुरी तरह से है और पįरिध चार गुना है जड़ सभी पƗो ंकी ab ab ab 
लंबाई का योग इसे ȯान मŐ रखŐ आइए हम भुजा की लंबाई और असमानता का Ůितिनिधȕ करने वाली संƥाओ ंपर a b am gm am

असमानता लागू करते हœ, यह कहते हœ िक ɘस बटा 2 से बड़ा है या  ŝट एबी के बराबर जो 2 गुना ए ɘस 2 गुना बी के gm a b 
बराबर है, दोनो ंतरफ 4 से गुणा करके ŝट एबी से 4 गुना अिधक या बराबर है, इस Ůकार पįरिध के संदभŊ मŐ एएम जीएम असमानता की 
ʩाƥा करते Šए हम देखते हœ िक सभी आयतो ंके बीच बराबर  Ɨेũफल वगŊ 
की पįरिध िकसी भी अɊ आयत की पįरिध की तुलना मŐ सबसे कम है िजसमŐ समान Ɨेũफल याद है इस असमानता का दािहना हाथ वगŊ 
की पįरिध है और इस असमानता का बायां हाथ एक आयत की पįरिध का Ůितिनिधȕ करता है
 इसिलए असमानता तुरंत अनुवाद करती है  एक Ǜािमतीय तȚ के िलए अथाŊत् समान Ɨेũफल वाले सभी आयतो ंके बीच वगŊ amgm 
का पįरमाप सबसे कम होता है , मुझे एक िटɔणी करने दŐ  अंकगिणतीय माȯ और Ǜािमतीय माȯ हम दो सकाराȏक वाˑिवक 
संƥाओ ंके िलए पįरभािषत िकया है, हम इसे सामाɊ कर सकते हœ और वाˑिवक संƥाओ ंकी पįरिमत संƥा के िलए अंकगिणतीय 
माȯ और Ǜािमतीय माȯ को सटीक ŝप से पįरभािषत कर सकते हœ वाˑिवक संƥाएँ वगैरह n a 1 a 2 
इन संƥाओ ंके अंकगिणतीय माȯ को के ŝप मŐ पįरभािषत िकया गया है।a 1 
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  ए 2 वगैरह एक 1 ɘस ए 2 ɘस वगैरह ɘस एन के बराबर है हम सभी संƥाओ ंको जोड़ते हœ और वाˑिवक संƥाओ ंकी संƥा से 
िवभािजत करते हœ, हमने इसी तरह एन पॉिज़टोįरयल ए 1 ए 2 िदया है,
 इसिलए इन संƥाओ ंके Ǜािमतीय माȯ पर 
है  आिद के Ťाम को िनɻानुसार पįरभािषत िकया गया है उȋाद के बराबर है वगैरह एक घात 1 बटा a1 a2 a a 1 a 2 a 3 n
संƥाओ ंके गुणनफल का वां मूल यह देखता है िक जब के बराबर होता है तो यह उस सूũ तक कम हो जाता है जो हमारे पास n n 2 
था दो संƥाओ ंके बीच Ǜािमतीय माȯ के िलए मुझे िबना Ůमाण के उʟेख करना चािहए िक असमानता सकाराȏक am gm n 
वाˑिवकताओ ंके एक सेट के िलए है जो सकाराȏक वाˑिवकताओ ंमŐ िदया गया है एक एक दो और
 इसिलए इन संƥाओ ंके अंकगिणतीय माȯ पर हमेशा जीआर होता है  Ǜािमतीय माȯ से अिधक या उसके बराबर खाने वाला n 
यह असमानता को ̾थािपत करने के िलए एक अǅा अɷास होगा ȯान दŐ  िक हमारे पास यह असमानता दो वाˑिवक संƥा 
सकाराȏक वाˑिवक संƥाओ ंके मामले मŐ है जो एक बŠत ही तुǅ तȚ से िनकली है िक िकसी भी वाˑिवक संƥा का वगŊ बड़ा है  
आधार के ŝप मŐ 
दो वाˑिवक संƥाओ ंके िलए एएम जीएम असमानता का उपयोग करके या शूɊ के बराबर और Ůेरण को लागू करने के िलए इसे एन 
सकाराȏक वाˑिवकताओ ंके िलए ̾थािपत करने का Ůयास िकया जा सकता है, 
आइए हम एक अनंत ŵंृखला पर वापस जाएं जैसा िक मœने िपछले ʩाƥान मŐ एक सीिमत रािश के िवपरीत बताया था एक अनंत योग या 
एक अनंत ŵंृखला को सीधे आगे तरीके से िनपटाया नही ंजा सकता है हम Ɛा करते हœ हम आंिशक योगो ंका अनुŢम पाते हœ आगे हम 
देखते हœ िक आंिशक योग के अनुŢम का Ɛा होता है Ɛोिंक 
आंिशक योग का अनुŢम करीब आता है तो बड़ा और बड़ा हो जाता है  एक िनिʮत वाˑिवक संƥा के ŝप मŐ बड़ा और बड़ा हो n n 
जाता है, हम कहते हœ िक ŵंृखला योग या अिभसरण है और वह िनिʮत संƥा िजसके िलए आंिशक योग का Ţम करीब आता है होगा  b 
ई को उस संदभŊ मŐ ŵंृखला के योग के ŝप मŐ माना जाता है, हम देखते हœ िक एक Ǜािमतीय ŵंृखला अनंत Ǜािमतीय ŵंृखला योग योƶ 
होती है यिद सामाɊ अनुपात शूɊ से 1 और 1 के बीच 
होता है, तो अिभसरण के मामले मŐ आगे दोनो ंको बाहर रखा 
जाता है।
 
अɊ मामलो ंमŐ, अथाŊत् 1 से अिधक या उसके बराबर सामाɊ अनुपात का मापांक , Ǜािमतीय ŵंृखला िवचलन करती है, कोई एक अनंत 
Ǜािमतीय ŵंृखला के समान पूछ सकता है िक 
हम एक अनंत अंकगिणतीय ŵंृखला पर िवचार Ɛो ंनही ंकरते हœ िजसे अंकगिणतीय Ůगित एए ɘस दा ɘस 2 िदया जाता है।
  डी तो ए ɘस एन माइनस 1 डी पर Ɛा हम योग के बारे मŐ बात कर सकते हœ एन बराबर 1 से अनंत ए ɘस एन माइनस 1 डी Ɛा हम 
अंकगिणतीय Ůगित के सभी शɨो ंके योग के बारे मŐ बात कर सकते हœ Ɛा यह ŵंृखला इसका उȅर देने के िलए योग योƶ है आइए 
पहले हम िनɻिलİखत अवलोकन करŐ  , समन एन बराबर है 1 से अनंत तक एक अनंत ŵंृखला ए 1 ɘस ए 2 ɘस ए 3 ɘस
 इसिलए अिभसरण हो िजसका अथŊ मोटे तौर पर आप इन सभी शɨो ंको जोड़ सकते हœ और ऐसे मामले मŐ एक पįरिमत मूʞ के साथ 
समाɑ होता है, आप जानते हœ िक आंिशक योग का संगत Ţम जो 
आंिशक योग का अनुŢम है, अथाŊत् बराबर ɘस ɘस आिद ɘस sn a1 a2 a 
अिभसरण है जो िक के ŝप मŐ बड़ा और बड़ा हो जाता है।n 
 योग 
एक िनिʮत संƥा के पयाŊɑ ŝप से करीब हो जाता है, आइए हम इसे हां कहते हœ, इस Ůकार इस धारणा के साथ िक दी गई ŵंृखला योग 
या अिभसरण है, हमारे पास आंिशक योग का संबंिधत अनुŢम अिभसरण है, यह आपको देना चािहए िक जैसे ही बड़ा और बड़ा हो n 
जाता है, दोनो ंएसएन और एसएन माइनस  1 के करीब हœ याद रखŐ जब बड़ा होता है तो घटा 1 और के बीच कोई बड़ा अंतरs n n n 
नही ंहोता है और अनुŢम के अिभसरण से हमारा ताȋयŊ यह है िक जैसे-जैसे हम अनुŢम के अंत की ओर बढ़ते हœ, सभी पद एक िनिʮत 
संƥा के पास İ̾थर हो जाते हœ  हाँ
 इसिलए एक बार जब हाँ मŐ अिभसारी हो जाता है तो दोनो ं और माइनस 1 इस िनिʮत के बŠत करीब होगें जब बड़ाsn sn sn s n 
है ȯान दŐ  िक पहले शतŘ का योग है ɘस ɘस वगैरह ɘस एsn n a 1 a  2 
 इसिलए एक एसएन माइनस एसएन माइनस 1 टमŊ है जो टमŊ और माइनस 1 टमŊ के बीच का अंतर है, जो आंिशक योग nth nth n 
के अनुŢम का है, ȯान दŐ  िक और माइनस 1 दोनो ं के करीब हœ जब बड़ा हो जाता हैsn sn s n 
 इसिलए सहज ŝप से यह ˙ʼ होना चािहए िक सीमा अनंत की ओर झुकाव शूɊ है Ɛोिंक दोनो ं और माइनस एक के n sn sn s 
करीब हœ अंतर 0 के करीब होगा जब बड़ा हो जाता है तो आइए हम अनुŢम की सीमा की सटीक पįरभाषा मŐ Ůवेश न करŐ  औरn 
 इसिलए पर लेिकन एक सहज भावना है िक जब और माइनस 1 के करीब हœ तो अंतर शूɊ के करीब होगाsn sn s 
 इसिलए सीमा अनंत की ओर झुकाव शूɊ है तो हमारे पास Ɛा है हमने इस तȚ से शुŜआत की है िक अनंत ŵंृखला अिभसरण है n 
िक  अनंत ŵंृखला अंत मŐ एक पįरिमत वाˑिवक संƥा का Ůितिनिधȕ करती है जमा 2 जमा 3 जमा आिद कुछ के बराबर है, a 1 s 
उस İ̾थित मŐ हम यह िनʺषŊ िनकालते हœ िक शɨ के करीब हो जाना चािहए, इस Ůकार योग एक अिभसरण का ताȋयŊ है  a 0 n 0
की ओर Ůवृȅ होता है Ɛोिंक अनंत की ओर Ůवृȅ होता है, याद रखŐ िक यिद आपके पास एक कथन है, तो का अथŊ है यह n p q 
तािकŊ क ŝप से नही ंके बराबर है, िजसका अथŊ है िक सावधान न रहŐ का अथŊ है तािकŊ क ŝप से बराबर नही ंहै का अथŊ q p p q q 
है िक हमारे अवलोकन ŵंृखला के सारांश पर वापस नही ंजा रहा है।p 
 एक अिभसारी है का अथŊ है िक शɨ 0 के करीब हो जाते हœ Ɛोिंक बड़ा और बड़ा हो जाता हैn 
 इसिलए इस तािकŊ क तुʞता को लागू करने से िकसी को यह देखने मŐ सƗम होना चािहए िक यिद पद शूɊ नही ंहोता है Ɛोिंक n n 
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बड़ा और बड़ा हो जाता है तो हम उʃीद नही ंकर सकते हœ िक संबंिधत ŵंृखला है  अिभसरण यिद कोई 0 के करीब नही ंआता है Ɛोिंक 
अनंत की ओर Ůवृȅ होता है तो योग एक दूसरे शɨो ंमŐ अिभसारी नही ंहै िक योग एक पįरिमत मूʞ का Ůितिनिधȕ नही ंकर सकता n 

है यह योग करने योƶ नही ंहै यह 
देखने के िलए शİƅशाली परीƗणो ंमŐ से एक होने जा रहा है िक Ɛा एक ŵंृखला है  िभɄ अथŊ अिभसारी नही ंहै यिद आप देखते हœ िक 
ŵंृखला मŐ शɨ 0 के करीब नही ंहो रहे हœ Ɛोिंक बड़ा और बड़ा हो जाता है तो आप िनʺषŊ िनकाल सकते हœ  इस ŮेƗण को ȯान मŐ n 
रखते Šए संबंिधत ŵंृखला मŐ योग नही ंिकया जा सकता है आइए हम एक अंकगिणतीय Ůगित िदए गए Ůʲ पर वापस जाएं aa plus 

आिद Ɛा अनंत ŵंृखला योग के बराबर 1 से अनंत तक जमा घटा 1 गुणा अिभसारी है Ɛा यह  अनंत da plus 2 d n a n d 
ŵंृखला अंत मŐ एक संƥा वाˑिवक मूʞ का Ůितिनिधȕ करती है ȯान दŐ  िक इस ŵंृखला के िलए वां पद एक ɘस एन माइनस 1 n 
गुणा है, यह ȯान मŐ रखते Šए िक और िनिʮत पįरिमत वाˑिवक संƥाएं हœ जो Ţमशः  और के पहले पद और d a d a d ap 
सामाɊ अंतर हœ।
 यह मानकर तय िकया जाता है िक के बराबर नही ंहै, हम देखते हœ िक ɘस माइनस 1 गुणा d 0 a n d 
बड़ा हो जाता है जब पįरमाण मŐ बड़ा हो जाता है यिद एक सकाराȏक संƥा है तो घटा 1 गुणा के ŝप मŐ बड़ा हो जाता n d n d n 
है और अनंत के करीब आता है और यिद ऋणाȏक माइनस 1 से होता है जब बड़ा हो जाता है तो माइनस इनिफिनटी के d  n d n 
करीब आता है
 इसिलए िलिमट इनिफिनटी ɘस माइनस 1 गुणा है ɘस इİɈिनटी या माइनस इनिफिनटी जो हमने देखा वह टमŊ हैn a n d nth 
िजस ŵंृखला मŐ हम Ŝिच रखते हœ, अथाŊत् अंकगिणतीय ŵंृखला 0 के करीब नही ंआती है जब बड़ा हो जाता हैn 
 इसिलए िपछले अवलोकन से हमारे पास संबंिधत ŵंृखला योग योƶ नही ंहै
 इसिलए योग ए ɘस एन माइनस 1 डीएन 1 के बराबर है अनंत अिभसरण नही ंहै चंूिक ŵंृखला का वाँ पद 0 के करीब नही ंआता है जबn

बड़ा हो जाता है तो संबंिधत ŵंृखला अिभसरण नही ंहोती है यह मामला है यिद के बराबर नही ंहै और यिद के बराबर है n d 0 d 0 
तो d 
अनंत के 0 वŐ पद के बराबर है  िजस ŵंृखला मŐ हम Ŝिच रखते हœ, वह कम हो जाती है, जो िनिʮत है,n 
 इसिलए अनंत की ओर Ůवृȅ होने पर वाँ पद शूɊ के करीब नही ंहोता है जब शूɊ सीमा नही ंहै अनंत की ओर Ůवृȅ होता है n n a n 
, जो िक वाँ पद 0 नही ंहै यिद नही ंहै तो Ɛा  हम यह िनʺषŊ िनकालते हœ िक यिद सावŊ अंतर 0 है और पहला पद 0 नही ंहै तो n a 0 
अंकगिणतीय Ůगित है औरaaa 
 इसिलए यहां वां पद शूɊ के करीब नही ंआ रहा हैn
 इसिलए संबंिधत ŵंृखला ɘस एपी  a lus a plus

पįरिमत नही ंहै या यह अिभसरण नही ंहै केवल वही मामला बचा है जो 0 के बराबर है और बराबर 0 है उस İ̾थित मŐ  so on d 
अंकगिणतीय Ůगित 0 0 0 है और इसी अंकगिणतीय ŵंृखला 0 ɘस 0 ɘस है।
 और जो ˙ʼ ŝप से योग करने योƶ है और योग 0 है।
 तुǅ मामले को छोड़कर िनʺषŊ िनकालने के िलए अंकगिणतीय Ůगित से संबंिधत ŵंृखला अथाŊत् योग ए ɘस एन घटा 1 से डी 
अिभसरण नही ंहै यह Ǜािमतीय ŵंृखला के िवपरीत है एक Ǜािमतीय ŵंृखला जो एक ŵंृखला है  एक Ǜािमतीय Ůगित के अनुŝप के r 
कुछ मूʞो ंके िलए अिभसरण है और अिधक सटीक ŝप से के िलए माइनस 1 और 1 के बीच İ̾थत है, दोनो ंǛािमतीय ŵंृखला को r 
छोड़कर अिभसरण है , मुझे उस अवलोकन पर जोर देना चािहए जो हमारे पास था यिद योग एन 1 के बराबर है तो अनंत अिभसरण है 
िजसका अथŊ है िक एक 0 के करीब है Ɛोिंक गिणतीय ŝप से बड़ा हो जाता है Ɛोिंक सीमा अनंत की ओर बढ़ रही है और शूɊ n n 
के बराबर है हम इस पįरणाम का उपयोग कैसे करते हœ है  कथन के Ůितधनाȏक को लेते Šए, अथाŊत् यिद आपके पास एक b y 
ŵंृखला योग है जो 1 से अनंत तक है और यिद आप देख सकते हœ िक एक पद और पद 0 के करीब नही ंहै Ɛोिंक तुरंत बड़ा हो n n 
जाता है तो हम यह िनʺषŊ िनकाल सकते हœ िक ŵंृखला है अिभसरण नही,ं हालांिक यिद वाँ पद 0 के करीब हो जाता है Ɛोिंक बड़ा n n 
हो जाता है जो अनंत ŵंृखला योग के अिभसरण के बारे मŐ कुछ भी गारंटी नही ंदेता है अनंत के बराबर 1 एक ȯान रखŐ िक यिद कोई n 
0 के करीब हो जाता है तो मनमाने ढंग से बढ़ता है  बड़ा तो हम यह िनʺषŊ नही ंिनकाल सकते हœ िक योग एक अिभसरण बŠत n 
महȕपूणŊ िटɔणी है और इस िटɔणी के पूरक के िलए मœ आपको एक उदाहरण देता šं आइए हम अनुŢम 1 1 बटा 2 1 बटा 3 पर 
िवचार करŐ ,
 इसिलए 1 बटा इसी ŵंृखला पर होगा  योग 1 बटा अथाŊत् 1 जमा 1 बटा 2 जमा 1 बटा 3 जोड़ आिद याद करते हœ िक हमने सािबत n n 
िकया है िक इस ŵंृखला के आंिशक योग मŐ यह गुण है िक घात जोड़ बटा 2 2 शİƅ से अिधक या उसके बराबर है  वाँ s 2 n 1 n n
आंिशक योग 1 जमा बटा 2 से अिधक या उसके बराबर है ।n 

 इसिलए आंिशक योग का Ţम सीिमत नही ंहै, यह बढ़ता रहता है
 इसिलए हम यह उʃीद नही ंकर सकते िक आंिशक योग का Ţम एक िनिʮत संƥा के करीब रहता है जो कहने के बराबर है  ŵंृखला 
दूसरे शɨो ंमŐ अिभसारी नही ंहै 1 जमा 1 बटा 2 जमा 1 बटा 3 जमा आिद एक पįरिमत वाˑिवक संƥा का Ůितिनिधȕ नही ंकरता है 
हालांिक वाँ पद अथाŊत् 1 बटा के करीब हो जाता है Ɛोिंक काफी बड़ा हो जाता है िसƵा 1 बटा अिभसरण नही ंहै लेिकन n n 0 n n 
1 बटा के करीब आता है Ɛोिंक अनंत की ओर जाता है, इस Ůकार जब आपके पास एक ŵंृखला योग होता है और जब वां n 0 n n
पद शूɊ के करीब नही ंआता है तो िनʺषŊ तǽाल होता है ŵंृखला अिभसरण नही ंहोती है जबिक यिद वां पद 0 पर जाता है तो हम नही ंn
कर सकते ŵंृखला के बारे मŐ कुछ भी दावा करŐ  यह और अिधक ˙ʼ होगा यिद मœ एक और उदाहरण देता šं तो मुझे 1 ɘस 1 बटा 2 
ɘस 1 बटा 4 ɘस 1 बटा 8 ɘस आिद पर िवचार करने दŐ  जो िक अनुŢम 1 बटा 2 पावर एन माइनस 1 और संबंिधत ŵंृखला योग है एन
 1 से अनंत 1 बटा 2 शİƅ माइनस 1 के बराबर है यह देखना किठन नही ंहै िक यह एक Ǜािमतीय ŵंृखला है िजसका पहला पद 1 हैn 
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और संबंिधत Ǜािमतीय Ůगित के िलए सामाɊ अनुपात 1 बटा 2 है जो 1 से कम है।

 इसिलए  अवलोकन हमने पहले िकया था यह ŵंृखला अिभसरण है और वाˑव मŐ हमारे पास इसके योग के िलए एक सूũ है 1 घटा r 
Ůकार अब आप देखते हœ िक वां पद अथाŊत् 1 बटा 2 शİƅ घटा 1 के करीब हो जाता है Ɛोिंक बड़ा हो जाता है  पयाŊɑ हैn n n n 
 इसिलए इस उदाहरण मŐ अनंत की ओर Ůवृȅ होता है और योग अिभसरण होता है जबिक िपछले उदाहरण मŐ अनंत की ओर n a n 
Ůवृȅ होता है, लेिकन यिद िकसी ŵंृखला का पद अिभसरण नही ंकर रहा है, तो योग करने के िलए योग nth 
अिभसारी नही ंहै।
  0 से तुरंत ŵंृखला के योग को समाɑ करŐ  अिभसरण नही ंहै और यिद यह 0 मŐ अिभसरण करता है तो हम संबंिधत ŵंृखला के योग केa 
बारे मŐ कुछ िनʺषŊ नही ंिनकाल सकते हœ अिभसरण के बारे मŐ तकनीकी िववरण के बारे मŐ बŠत Ǜादा परेशान न करŐ  ŵंृखला a di  
के महȕ को समझने की कोिशश करŐ , लेिकन यह कहते Šए िक हम 
पर चलते हœ, अब तक हमने िजस अवधारणा पर चचाŊ की है, उसके आधार पर कुछ सम˟ाएं आपको उन सूũो ंके बारे मŐ याद िदलाने मŐ 
मदद करŐगी िजɎŐ हमने एपी मŐ िवकिसत िकया था और  जीपी और यह आपकी सैȠांितक समझ का पूरक होना चािहए पहली सम˟ा यह
है 
िक 2 एपी की एन शतŘ का योग 3 एन ɘस 8 गुणा 7 एन ɘस 50 
के अनुपात मŐ है, आपको उनके बारहवŐ कायŊकाल के अनुपात को खोजने के िलए कहा जाता है, डेटा योग का अनुपात है  2 एपी की एन 
शतŘ के कृपया याद रखŐ िक पहले टमŊ ए और सामाɊ अंतर के साथ एक एपी िदया गया है, हमारे पास उस अविध के एन शɨो ंका योग 
खोजने के िलए एक सूũ है 
Ɛोिंक हमŐ यहां दो एपी के साथ सौदा करना है, आइए मान लŐ िक पहला एपी अंकगिणत  Ůगित का पहला पद है, आइए हम और a1 
सामाɊ अंतर को कॉल करŐ , िफर एपी ɘस ɘस 2 होगा और इसी तरह दूसरे एपी मŐ पहला शɨ d1 a1 a1 d1 a 1 d 1 a2 
और सामाɊ अंतर है, िफर दूसरा एपी जैसा िदखेगा।d2 a2 a2 
 ɘस डी  2 ए 2 ɘस 2 डी 2 और इसी तरह पहले एपी का वां पद n
पहला टमŊ ɘस एन माइनस 1 कॉमन िडफरŐस मŐ है, दूसरे एपी का वां टमŊ n
पहला टमŊ है ɘस एन माइनस 1 गुना कॉमन िडफरŐस डी 2 ये फॉमूŊला हमने पहले ही िवकिसत कर िलया है जो हमŐ िदया गया है 2 एपी 
के एन पदो ंके योग का अनुपात है याद रखŐ िक एपी के पहले एन शɨो ंका योग सूũ Ȫारा िदया जाता है पहले पद के 2 2 गुना ɘस n 
एन घटा 1 सामाɊ अंतर मŐ यह पहले एपी के एन शɨो ंके योग के िलए है इसी तरह दूसरे एपी के पदो ंका योग होगा बटा 2 2 n n 
पहले पद मŐ जमा घटा 1 सावŊ अंतर मŐ जो आपको िदया गया है वह इन दोनो ंमाũाओ ंका अनुपात है बटा 2 2 जमा घटा 1 n n a n 
गुणा बटा बटा 2 2  जमा घटा 1 गुणा को िदया जाता है 3 जमा 8 गुणा सात जमा पंūह इस d1 n a 1 2 a 2 n d 2 n n n 
को दो से रȞ करना िदया गया तȚ दो है एक जमा घटा 1 गुणा बटा 2 जमा घटा 1 गुणा बराबर है a n d 1 a 2 n  d 2 

और पहले टमŊ और दूसरे एपी पर सामाɊ अंतर अǒात हœ और यह आपको सरलीकरण के बाद केवल एक rst ap a2 d2 
समीकरण देगा और कई अǒात हœ
 इसिलए हम इसे हल करने की उʃीद नही ंकर सकते हœ, हालांिक आइए देखŐ िक Ůʲ Ůʲ Ɛा है खोजने के बारे मŐ  बारहवŐ पद का 
अनुपात याद रखŐ िक हमारे पास पहले एपी के वŐ पद और दूसरे एपी के वŐ पद के िलए सूũ हैn n
 इसिलए पहले एपी का बारहवां पद 1 जमा 11 से और दूसरे एपी का 12वां पद होगा जमा 11 गुणा हमसे पूछा जाता है  d1 a2 d2 
इस जमा 11 मŐ बटा जमा 11 गुणा का अनुपात ǒात करने के िलए हमसे यही पूछा जाता है और हमारे पास जो है वह a1 d1 a2 d2 
है 2 जमा घटा 1 गुणा बटा 2 जमा घटा 1 गुणा बराबर  से 3 जमा 8 बटा 7 जमा 50 यही है जो a 1 n d 1 a 2 n d 2 n n 
हमŐ ए1 ɘस 1180 बटा ए2 ɘस 11 डी2 का अनुपात ǒात कर रहा है , 2 ए 1 ɘस 22 डी 1 बटा 2 ए 2 ɘस 22 डी 2 खोजने के 
बराबर है मœ इसे अंश और हर से गुणा करता šं 2 के साथ अब देखŐ िक हमारे पास जो है वह 2 का अनुपात 1 ɘस घटा 1 n i .
 है  के साथ 2 जमा घटा 1 गुणा के ̾थान पर घटा 1 के ̾थान पर हमŐ 22 की आवʴकता है जो बराबर nto d1 a 2 n d2 n n 
23 है
 इसिलए िदए गए समीकरण मŐ को 23 के बराबर डालकर आवʴक अनुपात Ůाɑ िकया जा सकता है को 23 के बराबर ːार बायn n 
ːार मŐ मेरा मतलब है िक यह समीकरण को 23 के बराबर रखता है हमारे पास 2 ए 1 ɘस 22 डी 1 बटा 2 ए 2 ɘस 22 डी 2 n 
बराबर 3 गुणा 23 ɘस 8 बटा 7 गुणा 23 जमा 50 है, अब इस अनुपात को सरल करते Šए एक हो सकता है  उȅर Ůाɑ करŐ  मुझे लगता 
है िक उȅर 7 बाय 16 है कृपया हेरफेर करŐ  और पुिʼ करŐ  िक हम अगली कƗा मŐ एपी और जीपी पर अिधक सम˟ाओ ंके साथ जारी 
रखŐगे धɊवाद Pru
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