
 ਹੈਲੋ ਿਵਸ਼ੇ ਕ୥ਮ ਅਤੇ ਲੜੀ 'ਤੇ ਲੈਕਚਰ ਦੀ ਲੜੀ ਿਵੱਚ ਸਭ ਦਾ ਸੁਆਗਤ ਹੈ, ਇਸ ਿਵਸ਼ੇ ਿਵੱਚ ਇਹ ਸਾਡਾ ਛੇਵਾਂ ਲੈਕਚਰ ਹੈ, ਆਉ ਅਸੀ ਂਇਹ ਯਾਦ ਕਰਦੇ ਹੋਏ ਸ਼ੁਰ ੂਕਰੀਏ 
ਿਕ ਦੋ ਸ਼ਬਦਾਂ ਦੀ ਲੜੀ ਅਤੇ ਲੜੀ ਿਦਨ-ਪ୥ਤੀ-ਿਦਨ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਦਜੂੇ ਦੇ ਬਦਲਵୈ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਵਰਤੇ ਜਾਂਦੇ ਹਨ।  ਇਹ ਦੋਵୈ ਸ਼ਬਦ ਘਟਨਾ ਦੇ ਉਤਰਾਿਧਕਾਰ ਨੰੂ life 
ਦਰਸਾਉਣ ਲਈ ਵਰਤੇ ਜਾਂਦੇ ਹਨ 
ਇਸ ਲਈ ਮ୊ ਲੈਕਚਰਾਂ ਦੀ ਲੜੀ ਦੱਸੀ ਹੈ ਹਾਲਾਂਿਕ ਇਹ ਿਧਆਨ ਿਵੱਚ ਰੱਖਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕ  ਗਿਣਤ ਿਵੱਚ ਇਹਨਾਂ ਦੋ ਸ਼ਬਦਾਂ ਦੀ ਲੜੀ ਅਤੇ ਲੜੀ ਦੇ ਵੱਖਰੇ ਅਰਥ ਹਨ 
ਮੋਟੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਕ୥ਮ ਦੀ ਵਰਤୌ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਦੀ ਸੂਚੀ ਜਾਂ ਲੜੀ ਨੰੂ ਦਰਸਾਉਣ ਲਈ ਕੀਤੀ ਜਾਂਦੀ ਹੈ। ਇੱਕ ਕ୥ਮ ਦੇ ਸ਼ਬਦਾਂ ਦੇ ਜੋੜ ਨੰੂ ਿਨਯਤ ਕਰਨ ਲਈ ਵਰਿਤਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ  
ਿਜਵୈ ਿਕ ਿਪਛਲੇ ਲੈਕਚਰ ਿਵੱਚ ਇਹ ਵਾਅਦਾ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਸੀ, ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਦੇ ਸ਼ਬਦਾਂ ਦੇ ਜੋੜ ਲਈ ਇੱਕ ਫਾਰਮੂਲਾ ਸਥਾਿਪਤ ਕਰਾਂਗੇ ਯਾਦ ਕਰੋ ਿਕ ਇੱਕ gp n gp 
ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਪ୥ਗਤੀ ਇੱਕ ਕ୥ਮ ਹੈ ਿਜਸ ਿਵੱਚ ਪਿਹਲੇ ਪਦ ਤୌ ਬਾਅਦ ਹਰ ਇੱਕ ਸ਼ਬਦ ਹੁੰਦਾ ਹੈ  ਇੱਕ ਸਿਥਰ ਗੈਰ-ਜ਼ੀਰ ੋਸੰਿਖਆ ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕਰਕੇ ਿਪਛਲੀ ਿਮਆਦ ਤୌ 
ਪ୥ਾਪਤ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਅਤੇ ਉਸ ਸਿਥਰ ਗੈਰ-ਜ਼ੀਰੋ ਸੰਿਖਆ ਨੰੂ ਅਗਲੀ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਪ୥ਗਤੀ ਦਾ ਸਾਂਝਾ ਅਨੁਪਾਤ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਪ୥ਗਤੀ ਦੇ n 
ਸ਼ਬਦਾਂ ਦੇ ਜੋੜ ਲਈ ਇੱਕ ਫਾਰਮੂਲਾ ਸਥਾਪਤ ਕਰਾਂਗੇ, ਆਓ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲੀ ਿਮਆਦ ਅਤੇ ਆਮ ਅਨੁਪਾਤ ਵਾਲੇ ਇੱਕ ਤੇ ਿਵਚਾਰ ਕਰੀਏ ਨੋਟ ਕਰੋ ਿਕ a r gp r 
ਪਿਹਲੀ ਿਮਆਦ ਅਤੇ ਆਮ ਅਨੁਪਾਤ ਵਾਲਾ ਇੱਕ  ਸੂਚੀ ਅਰਾਰ ਵਰਗ ਆਿਦ ਦਆੁਰਾ ਸਮਝਾਇਆ ਜਾਂ ਦਰਸਾਇਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ। ਿਮਆਦ a r gp nth ar 

ਆਿਦ ਸਾਡਾ ਟੀਚਾ ਿਮਆਦ ਤੱਕ ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਆਿਦ ਲਈ ਇੱਕ ਫਾਰਮੂਲਾ ਲੱਭਣਾ ਹੈ ਅਰਥਾਤ power n minus 1 nth a Plus ar ar a 
ਆਉ ਅਸੀ ਂਇਸ ਜੋੜ ਨੰੂ ਦਆੁਰਾ ਦਰਸਾਉਦਂੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਸੀ ਂਕੀ ਕਰਨਾ ਚਾਹੁੰਦੇ ਹਾਂ। ਲਈ ਇੱਕ ਫਾਰਮੂਲਾ ਲੱਭਣ ਲਈ in r power n minus 1 sn sn 

ਆਓ ਪਿਹਲਾਂ ਮਾਮੂਲੀ ਕੇਸ ਦਾ ਿਨਪਟਾਰਾ ਕਰੀਏ ਅਰਥਾਤ 1 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨੋਟ ਕਰੀਏ ਿਕ ਇਸ ਕੇਸ ਿਵੱਚ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਪ୥ਗਤੀ ਸਿਥਰ ਕ୥ਮ ਤੱਕ ਘਟ ਜਾਂਦੀ ਹੈ r aaa 
ਇਸਲਈ ਿਸੱਟੇ ਵਜୌ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਹੈ ਅਤੇ ਇੱਕ ਵਾਰ ਜੋ ਹੈ। ਵਾਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਹ ਮਾਮੂਲੀ ਕੇਸ ਦਾ ਿਨਪਟਾਰਾ ਕਰਦਾ ਹੈ ਹਣੁ ਆਓ sm sn n a 
ਅਸੀ ਂਬਾਕੀ ਬਚੇ ਕੇਸ 'ਤੇ ਿਵਚਾਰ ਕਰੀਏ 1 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਾ ਕਰੀਏ ਜੋ ਅਸੀ ਂਚਾਹੁੰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਬਰਾਬਰ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਆਿਦ ਲਈ ਇੱਕ ਫਾਰਮੂਲਾ ਹੈ sn a ar ar 
ਪਾਵਰ ਮਾਇਨਸ 1 ਤੱਕ ਅਸੀ ਂ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਾਂਗੇ।  ਸਧਾਰਨ ਚਾਲ ਦੇ ਤੌਰ ਤੇ ਆਉ ਅਸੀ ਂ ਵਾਰ ਲੱਭੀਏ ਜੋ ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਆਿਦ ਨਾਲ ਮੇਲn a r s ar ar 
ਖਾਂਦਾ ਹੈ, ਆਖਰੀ ਸ਼ਬਦ ਜਦୌ ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕੀਤਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਪਾਵਰ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਮੈਨੰੂ ਤੁਹਾਡੇ ਲਈ ਿਪਛਲਾ ਸ਼ਬਦ ਿਲਖਣ ਿਦਓ ਇਹ ਪਾਵਰ r ar n ar n 
ਘਟਾਓ 1 ਹੋਵੇਗਾ। ਕੀ ਤੁਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਹਣੁ ਦੇਖਦੇ ਹੋ? ਅਸੀ ਂਪਿਹਲੀ ਤୌ ਦਜੂੀ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਘਟਾਉਦਂੇ ਹਾਂ ਜੋ ਿਕ ਘਟਾਓ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਹ ਦੇਖਣ ਲਈ ਿਕ ਇਹ sn rsn 
ਸ਼ਬਦ ਵਰਗ ਆਿਦ ਹਨ ਘਟਾਓ 1 ਇਸ ਘਟਾਓ ਦੀ ਪ୥ਿਕਿਰਆ ਿਵੱਚ ਰੱਦ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਮਾਇਨਸ ਪਾਵਰ ਨਾਲ ਖਤਮ ਹੁੰਦੇ ਹਾਂ ar ar power n ar 
ਅਤੇ ਖੱਬੇ ਪਾਸੇ 1 ਘਟਾਓ ਤੱਕ ਉਬਲਦੇ ਹਾਂ  ਵਾਰ ਅਤੇ ਸੱਜੇ ਪਾਸੇ ਨੰੂ ਇੱਕ ਗੁਣਾ 1 ਮਾਇਨਸ ਪਾਵਰ ਿਵੱਚ ਸਰਲ ਕੀਤਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਇਸ ਤୌ ਅਸੀ ਂr sn r n 
ਆਸਾਨੀ ਨਾਲ ਨੰੂ ਯਾਦ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਸ ਧਾਰਨਾ ਦਆੁਰਾ ਨਹੀ ਂਹੈ ਇਸਲਈ 1 ਘਟਾਓ ਨਾਲ ਵੰਡ ਸੰਭਵ ਹੈ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਸਾਨੰੂ ਬਰਾਬਰ sn r 1 r sn 
ਿਮਲਦਾ ਹੈ। ਇੱਕ ਗੁਣਾ 1 ਘਟਾਓ ਸ਼ਕਤੀ ਗੁਣਾ 1 ਘਟਾਓ ਪਿਹਲੀ ਿਮਆਦ ਦੇ ਨਾਲ ਇੱਕ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਪ୥ਗਤੀ ਦੇ ਪਿਹਲੇ ਸ਼ਬਦਾਂ ਦੇ ਜੋੜ ਨੰੂ ਜੋੜਨ r n r  a n 
ਲਈ ਅਤੇ ਆਮ ਅਨੁਪਾਤ ਗੁਣਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਗੁਣਾ 1 ਘਟਾਓ ਸ਼ਕਤੀ ਦਆੁਰਾ  1 ਘਟਾਓ ਜੇਕਰ ਿਨਰੀਖਣ ਦੇ r n r 1 a r n r r 1 
ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੈ ਿਕ ਜਦୌ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਸ਼ਕਤੀ ਘਟਾਓ 1 ਦਆੁਰਾ ਘਟਾਓ 1 ਦਆੁਰਾ ਿਸਰਫ ਅੰਕ ਅਤੇ ਭਾਜ ਨੰੂ ਘਟਾਓ 1 r 1 r n r 
ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕਰਕੇ ਫਾਰਮੂਲੇ ਨੰੂ ਵੀ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹ ਇੱਕ ਦੇ ਸ਼ਬਦਾਂ ਦੇ ਜੋੜ ਲਈ ਇੱਕ ਵਧੀਆ ਫਾਰਮੂਲਾ ਹੈ। ਉਮੀਦ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇੱਕ gp i n 
ਅਨੰਤ ਜੋੜ ਜਾਂ ਇੱਕ ਲੜੀ ਬਾਰ ੇਯਾਦ ਿਦਵਾਉਣ ਦਾ ਇੱਕ ਚੰਗਾ ਸਮਾਂ ਹੈ, ਜੋ ਿਕ ਵਧੇਰੇ ਸਟੀਕ ਹੋਣ ਲਈ ਸੀਿਮਤ ਜੋੜ ਦੇ ਸੰਕਲਪ ਨੰੂ ਇੱਕ ਅਨੰਤ ਉਪ ਤੱਕ ਵਧਾਉਣ ਿਵੱਚ
ਸਾਰੀਆਂ ਮੁਸ਼ਕਲਾਂ ਕੀ ਹਨ ਨੋਟ ਕਰੋ ਿਕ ਜਦୌ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ ਸੀਿਮਤ ਰਕਮ ਹੁੰਦੀ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਬਹਤੁ ਸਾਰੇ ਦਾ ਜੋੜ ਹੁੰਦਾ ਹੈ।  ਅਸਲ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਅਸੀ ਂਉਹਨਾਂ ਿਵੱਚୌ ਪਿਹਲੇ 
ਦੋ ਨੰੂ ਜੋੜ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਇਸ ਜੋੜ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਹਰ ਵਾਰ ਪ୥ਿਕਿਰਆ ਦੇ ਸਮਾਪਤ ਹੋਣ 'ਤੇ ਇੱਕ ਸ਼ਬਦ ਜੋੜਦੇ ਜਾ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਸਾਨੰੂ ਇੱਕ ਸੀਮਤ ਮੁੱਲ ਪ୥ਾਪਤ ਹੋਵੇਗਾ 
ਜਦୌ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ ਸੀਮਤ ਜੋੜ ਕ୥ਮ ਿਜਸ ਿਵੱਚ ਸ਼ਰਤਾਂ ਜੋੜੀਆਂ ਜਾਂਦੀਆਂ ਹਨ। ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਕੋਈ ਫ਼ਰਕ ਨਹੀ ਂਪ୊ਦਾ ਜਦୌ ਿਕ ਜੇਕਰ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ ਅਨੰਤ ਜੋੜ ਨੋਟ ਹੈ 
ਿਕ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਸਮୈ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਪਦ ਜੋੜ ਕੇ ਨਹੀ ਂਜਾ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਵੇਖਣ ਲਈ ਕੀ ਸਾਹਮਣੇ ਆਉਦਂਾ ਹੈ ਿਕ ਇੱਕ ਸਮୈ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਿਮਆਦ ਨੰੂ ਜੋੜਨ ਦੀ ਪ୥ਿਕਿਰਆ 
ਦਜੂੀ ਵਾਰ ਖਤਮ ਨਹੀ ਂਹੋਵੇਗੀ ਇੱਕ ਦੇ ਮਾਮਲੇ ਦੇ ਉਲਟ  ਸੀਿਮਤ  ਜੋੜ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇੱਕ ਅਨੰਤ ਜੋੜ ਿਵੱਚ ਉਹ ਕ୥ਮ ਿਜਸ ਿਵੱਚ ਸ਼ਰਤਾਂ ਨੰੂ ਜੋੜਨ ਦੇ ਮਾਮਿਲਆਂ 
ਨੰੂ ਪੂਰਾ ਕਰਦੇ ਹੋਏ ਦਜੂੇ ਸ਼ਬਦਾਂ ਿਵੱਚ ਅਨੰਤ ਕਈ ਵਾਸਤਿਵਕ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਦੇ ਜੋੜ ਨਾਲ ਨਿਜੱਠਣ ਲਈ ਿਵਚਾਿਰਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ, ਪਿਹਲਾਂ ਅਸਲ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਨੰੂ ਿਕਸੇ 
ਿਨਸ਼ਿਚਤ ਤਰੀਕੇ ਨਾਲ ਕ୥ਮਬੱਧ ਕੀਤਾ ਜਾਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਅਸਲ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਦਾ ਕ୥ਮ ਦੇਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ।  ਇੱਕ ਕ୥ਮ ਿਵੱਚ ਵਾਧਾ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਇੱਕ ਅਨੰਤ ਜੋੜ ਨੰੂ 
ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰਨ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਅਸਲ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਦੇ ਇੱਕ ਕ୥ਮ ਨਾਲ ਸ਼ੁਰ ੂਕਰਨਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਨਾ ਿਕ ਅਸਲ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਦੇ ਇੱਕ ਕ୥ਮ ਨੰੂ ਿਦੱਤੇ ਗਏ ਇੱਕ ਕ୥ਮ ਦੇ ਨਾਲ 

ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਸਮੀਕਰਨ ਅਤੇ ਪਲੱਸ ਆਿਦ ਨੰੂ ਅਨੰਤਤਾ ਲਈ ਸੰਿਖਪਤ ਸੰਕੇਤ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਦੇ ਹੋਏ ਸੰਖੇਪਤਾ ਲਈ ਿਲਿਖਆ ਿਗਆ ਹੈ ਿਜਵୈ ਿਕ ann a1 a2 
ਬਰਾਬਰ 1 ਤୌ ਅਨੰਤਤਾ ਨੰੂ ਇੱਕ ਲੜੀ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਲਈ ਇੱਕ ਅਰਥ ਿਕਵୈ ਿਨਰਧਾਰਤ ਕਰੀਏ ਯਾਦ ਕਰੋ ਿਕ ਇਸ sum n an 

ਸਮੀਕਰਨ ਲਈ ਇੱਕ ਿਨਸ਼ਿਚਤ ਅਰਥ ਿਨਰਧਾਰਤ ਕਰਨ ਲਈ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲਾਂ ਅੰਸ਼ਕ ਜੋੜਾਂ ਦਾ ਕ୥ਮ ਲੱਭਦੇ ਹਾਂ ਬਰਾਬਰ ਹੈ।  ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਵਗੈਰਾ sn a1 a2 
ਪਲੱਸ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ ਨਵਾਂ ਕ୥ਮ ਹੈ ਬਰਾਬਰ 1 ਟ ੂਅਨਿਫਿਨਟੀ ਜੋ ਹਣੁ ਿਦੱਤੇ ਕ୥ਮ ਤୌ ਉਤਪੰਨ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅੰਿਸ਼ਕ ਜੋੜ ਦੇ an sn n a 
ਇਸ ਕ୥ਮ ਦਾ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਦੇ ਸਟੀਕ ਹੋਣ ਲਈ ਵੱਡਾ ਹੋ ਜਾਂਦਾ ਹੈ, ਸਾਨੰੂ ਇਹ ਪਤਾ ਲੱਗਦਾ ਹੈ ਿਕ ਕੀ ਕ୥ਮ ਦੀਆਂ ਸ਼ਰਤਾਂ ਇੱਕ ਿਨਸ਼ਚਤ ਅਸਲ ਸੰਿਖਆ ਦੇ ਨੇੜੇn 
ਬਣ ਜਾਂਦੀਆਂ ਹਨ ਿਜਵୈ ਿਕ ਵੱਡਾ ਅਤੇ ਵੱਡਾ ਹੁੰਦਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ, ਅਸੀ ਂਇਸ ਦੀ ਜਾਂਚ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਜੇਕਰ ਇਹ  ਸੀਮਾ ਮੌਜੂਦ ਹੈ ਅਤੇ ਜੇਕਰ ਇਹ ਹਾਂ ਹੈ ਤਾਂ ਇਸ ਨੰੂ ਹਾਂ ਉਸ n 
ਲੜੀ ਦਾ ਜੋੜ ਮੰਿਨਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਜਾਂ ਿਜਸ ਲੜੀ ਦਾ ਅਸੀ ਂ ਿਲਖਦੇ ਹਾਂ ਉਸ ਦਾ ਮੁੱਲ ਜੋੜ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ 1 ਅਨੰਤਤਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂs n an 
ਕਿਹੰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਲੜੀ ਜੋੜਯੋਗ ਹੈ ਜਾਂ ਵਧੇਰੇ ਤਕਨੀਕੀ ਤੌਰ 'ਤੇ ਕਨਵਰਜ୊ਟ ਹੈ। ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਇਹ ਦੇਖਣ ਲਈ ਿਕ ਕੀ ਇੱਕ ਅਨੰਤ ਜੋੜ ਦਾ ਦਜੂੇ ਸ਼ਬਦਾਂ ਿਵੱਚ ਕੋਈ an 
ਅਰਥ ਹੈ ਜਾਂ ਨਹੀ,ਂ ਕੀ ਇਹ ਦਜੂੇ ਸ਼ਬਦਾਂ ਿਵੱਚ ਜੋੜ ਹੈ ਜਾਂ ਨਹੀ,ਂ ਕੀ ਇੱਕ ਲੜੀ ਕਨਵਰਜ୊ਟ ਹੈ, ਸਾਨੰੂ ਪਿਹਲਾਂ ਅੰਸ਼ਕ ਜੋੜਾਂ ਦਾ ਕ୥ਮ ਲੱਭਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ, ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਜਾਂਚ 
ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅੰਸ਼ਕ ਜੋੜ ਦੇ ਇਸ ਕ୥ਮ ਦਾ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਵੱਡਾ ਅਤੇ ਵੱਡਾ ਹੁੰਦਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ। ਇਸ ਨੰੂ ਿਧਆਨ ਿਵੱਚ ਰੱਖਦੇ ਹੋਏ, ਆਓ ਅਸੀ ਂਕੁਝ ਅਨੰਤ ਲੜੀਵਾਂ ਨੰੂ n 
ਨਿਜੱਠਣ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰੀਏ ਅਰਥਾਤ ਇੱਕ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਲੜੀ ਦਆੁਰਾ ਇੱਕ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਲੜੀ ਸਾਡਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਤୌ ਉਤਪੰਨ ਹੋਈ ਲੜੀ। ਰਗੋ୥ੇਸ਼ਨ ਯਾਦ p 
ਰੱਖੋ ਿਕ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਪ୥ਗਤੀ ਆਰਾਰ ਵਰਗ ਦਾ ਇੱਕ ਕ୥ਮ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਇਸਦੀ ਜੋੜ ਲੜੀ ਦੇ ਰਪੂ ਪਲੱਸ ਏਆਰ ਪਲੱਸ ਏਕੇਟੇਰਾ ਪਲੱਸ ਏਆਰ a 
ਪਾਵਰ ਐਨੱ ਮਾਇਨਸ 1 ਪਲੱਸ ਆਿਦ ਦੀ ਅਨੰਤ ਲੜੀ ਨਾਲ ਨਿਜੱਠਦੇ ਹਾਂ ਿਜਸ ਨੰੂ ਸਮੇਸ਼ਨ ਅਰ ਪਾਵਰ ਵਜୌ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ। ਘਟਾਓ 1 ਬਰਾਬਰ ਹੈ 1 ਤୌn n 
ਅਨੰਤਤਾ ਨੰੂ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਲੜੀ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਹਣੁ ਸਵਾਲ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਕੀ ਇੱਕ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਲੜੀ ਕੁਝ ਮੋਬਾਈਲ ਹੈ ਕੀ ਇਹ ਕਨਵਰਜ୊ਸ ਹੈ ਨੋਟ ਕਰੋ ਿਕ ਇੱਕ ਲੜੀ ਦੀ 
ਕੁਝ ਯੋਗਤਾ ਇਹ ਪਤਾ ਲਗਾਉਣ ਦੀ ਮਾਤਰਾ ਹੈ ਿਕ ਕੀ ਅੰਸ਼ਕ ਜੋੜਾਂ ਦਾ ਕ୥ਮ ਕਨਵਰਜ୊ਟ ਹੈ ਜਾਂ ਨਹੀ ਂ ਿਜੱਥୌ ਤੱਕ ਇਸ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਲੜੀ ਨੰੂ ਅੰਸ਼ਕ ਜੋੜ ਦਾ ਕ୥ਮ ਮੰਿਨਆ 
ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਰਥਾਤ ਪਿਹਲੇ ਸ਼ਬਦਾਂ ਦਾ ਜੋੜ ਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਪਾਇਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ, ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇਸਦੇ ਲਈ ਇੱਕ ਫਾਰਮੂਲਾ ਹੈ ਨੋਟ ਕਰੋ ਿਕ ਅੰਸ਼ਕ ਜੋੜ ਦਾ ਕ୥ਮ ਹੈ n sn na 
ਜੇਕਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਪਾਵਰ ਘਟਾਓ  1 ਦਆੁਰਾ ਘਟਾਓ 1 ਜੇਕਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਜਵਾਬ ਦੇਣ ਲਈ ਿਕ ਕੀ ਇੱਕ r 1 a in r n r r 1 
ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਲੜੀ ਜੋੜਨ ਯੋਗ ਹੈ ਜਾਂ ਕੀ ਇਹ ਅੰਤ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਸੀਿਮਤ ਸੰਿਖਆ ਨੰੂ ਦਰਸਾਉਦਂੀ ਹੈ ਜਾਂ ਨਹੀ ਂਇਹ ਇਸ ਿਵੱਚ ਕਾਫ਼ੀ ਹੈ  ਜਾਂਚ ਕਰੋ ਿਕ ਅੰਸ਼ਕ ਜੋੜ ਦੇ sn 
ਇਸ ਕ୥ਮ ਦਾ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜਦୌ ਵੱਡਾ ਅਤੇ ਵੱਡਾ ਹੋ ਜਾਂਦਾ ਹੈ, ਆਓ ਅਸੀ ਂਕਰੀਏ ਿਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਆਮ ਅਨੁਪਾਤ 1 ਹੈ ਨੋਟ ਕਰੋ ਿਕ ਉਸ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ n r 1 sn 
ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇੱਕ ਿਨਸ਼ਿਚਤ ਅਸਲ ਸੰਿਖਆ ਹੈ ਇਸਲਈ  ਵੱਡਾ ਅਤੇ ਵੱਡਾ ਬਣਦਾ ਹੈ ਅਰਥਾਤ ਿਵਸ਼ਾਲਤਾ ਿਵੱਚ ਵੱਡਾ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ na recall a n sn na 
ਇਹ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕ ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਨੰਤਤਾ ਵੱਲ ਝੁਕਦਾ ਹੈ ਅਨੰਤਤਾ ਵੱਲ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਜਾਂ ਬਹਤੁ ਵੱਡਾ ਹੋ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਜਾਂ ਬਹਤੁ ਛੋਟਾ ਹੋ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਇੱਕ n na 
ਸਾਈਨ ਦੇ ਅਧਾਰ ਤੇ ਮ୊ ਿਲਿਮਟ ਿਲਖਦਾ ਹਾਂ ਅਨੰਤਤਾ ਵੱਲ ਰਝੁਾਨ ਬਰਾਬਰ ਹੈ  ਜੋੜ ਜਾਂ ਘਟਾਓ ਅਨੰਤਤਾ ਦੇ ਸਾਈਨ 'ਤੇ ਿਨਰਭਰ ਕਰਦੇ ਹੋਏ ਇਹ ਕੇਸ n sn a r 
ਬਰਾਬਰ 1 ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅੰਸ਼ਕ ਜੋੜ ਦਾ ਕ୥ਮ ਤਕਨੀਕੀ ਭਾਸ਼ਾ ਦੀ ਸੀਮਾ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਿਨਸ਼ਚਤ ਅਸਲ ਸੰਿਖਆ ਸੀਿਮਤ ਅਸਲ ਸੰਿਖਆ ਦੇ ਨੇੜੇ 
ਨਹੀ ਂਬਣ ਿਰਹਾ ਹੈ ਨਹੀ ਂਹੈ  ਮੌਜੂਦ ਹੈ ਇਸਲਈ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਲੜੀ ਕਨਵਰਜ୊ਟ ਨਹੀ ਂਹੈ ਜਾਂ ਇਸ ਮਾਮਲੇ ਿਵੱਚ ਜੋੜਨ ਯੋਗ ਨਹੀ ਂਹੈ, ਆਓ ਆਪਾਂ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ ਕੇਸ ਨੰੂ sn r 
ਘਟਾਓ 1 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਇਸ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਪ୥ਗਤੀ ਇੱਕ ਅਗਲਾ ਹੈ ਬਣ ਜਾਂਦੀ ਹੈ ਜੋ ਘਟਾਓ ਅਗਲਾ ਵਰਗ ਹੈ ਜੋ ਹੈ ਅਤੇar i  s a ar a 
ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਦੇ ਨਤੀਜੇ ਵਜୌ ਅੰਿਸ਼ਕ ਜੋੜ ਦਾ ਇੱਕ ਕ୥ਮ ਹੋਵੇਗਾ ਪਿਹਲਾ ਅੰਸ਼ਕ ਜੋੜ ਦਾ ਇੱਕ ਸੈਿਕੰਡ ਕ୥ਮ ਪਿਹਲਾ ਪਦ ਅਤੇ ਦਜੂਾ ਅਵਧੀ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਜੋ s 1 a a 
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ਿਕ 0 ਹੈ ਅੰਸ਼ਕ ਜੋੜ ਦਾ ਤੀਜਾ ਕ୥ਮ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਪਲੱਸ ਜੋ ਿਕ ਅਤੇ ਇਸ 'ਤੇ ਹੈ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇਹ ਦੇਖਣ ਦੇ ਯੋਗ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕ ਅਤੇ 0 ਦੇ a a a a 
ਿਵਚਕਾਰ ਅੰਸ਼ਕ ਜੋੜ ਦਾ ਕ୥ਮ ਮੇਰਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਇਹਨਾਂ ਦੋ ਮੁੱਲਾਂ ਨੰੂ ਿਵਕਲਿਪਕ ਤੌਰ 'ਤੇ ਅਨੁਭਵੀ ਤੌਰ' ਤੇ ਲ୊ਦਾ ਹੈ ਇਸ ਤୌ ਇਹ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ sn 
ਿਕ ਿਜਵୈ ਿਕ ਵੱਡਾ ਹੁੰਦਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਵੱਡਾ ਿਕਸੇ ਵੀ ਸੰਿਖਆ ਦੇ ਨੇੜੇ ਨਹੀ ਂਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ, ਇਹ ਅਤੇ 0 ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਘੁੰਮਦਾ ਰਹੇਗਾ ਇਹ ਜਾਂ ਤਾਂ ਜਾਂ 0 n sn a a 
ਹੋਵੇਗਾ ਇਹ ਇੱਕ ਿਨਸ਼ਿਚਤ ਸੰਿਖਆ ਦੇ ਨੇੜੇ ਸਿਥਰ ਨਹੀ ਂਰਹੇਗਾ , 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ ਸੀਮਾ ਅਨੰਤ ਵੱਲ ਝੁਕਦੀ ਹੈ। ਮੌਜੂਦ ਨਹੀ ਂਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਅੰਸ਼ਕ ਜੋੜ ਦੇ ਕ୥ਮ ਦੀ ਕੋਈ ਸੀਮਾ ਨਹੀ ਂਹੁੰਦੀ ਹੈ, ਅਸੀ ਂਇਹ ਿਸੱਟਾ ਕੱਢਦੇ n sn 
ਹਾਂ ਿਕ ਇਸ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਲੜੀ ਦਾ ਜੋੜ ਘਟਾਓ 1 ਜੋੜਨ ਯੋਗ ਨਹੀ ਂਹੈ ਮੋਟੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਇਹ ਲੜੀ ਬਰਾਬਰ ਹੋਣ ਦੀ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ar power n r 
ਸੀਿਮਤ ਸੰਿਖਆ ਨੰੂ ਦਰਸਾਉਦਂੀ ਨਹੀ ਂਹੈ।  ਤୌ ਮਾਇਨਸ 1. ਹਣੁ ਹੋਰ ਕੇਸ ਨਾ ਤਾਂ ਇੱਕ ਹੈ ਅਤੇ ਨਾ ਹੀ ਘਟਾਓ 1 ਨੰੂ ਵੇਖੀਏ ਿਕ ਇਸ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ ਅੰਸ਼ਕ ਜੋੜ l r sn 
ਦਾ ਕ୥ਮ ਫਾਰਮੂਲਾ ਨੰੂ 1 ਘਟਾਓ ਪਾਵਰ ਦਆੁਰਾ 1 ਘਟਾਓ ਿਵੱਚ ਲ୊ਦਾ ਹੈ ਜੋ ਸਾਨੰੂ ਵੇਖਣਾ ਹੈ ਿਕ ਕੀ ਹੈ  ਇਸ ਨਾਲ ਉਦୌ ਵਾਪਰਦਾ ਹੈ ਜਦୌ ਵੱਡਾ a r n r sn n 
ਅਤੇ ਵੱਡਾ ਹੋ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਨੋਟ ਕਰੋ ਿਕ ਨੰੂ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ sn a by 1 minus r minus ar power n by 1 minus r 
ਸਪੱਸ਼ਟ ਤੌਰ ' ਤੇ ਪਿਹਲਾ ਸ਼ਬਦ ਤୌ ਸੁਤੰਤਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਜਾਂਚ ਕਰਨ ਲਈ ਿਕ ਦੇ ਕਾਫ਼ੀ ਵੱਡੇ ਹੋਣ 'ਤੇ ਦਾ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ। ਇਹ ਜਾਂਚ ਕਰਨ ਲਈ ਕਾਫ਼ੀ ਹੈ n n sn 
ਿਕ ਦਜੂੇ ਪਦ ਦਾ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਵੱਡਾ ਹੋ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਵਧੇਰ ੇਸਟੀਕ ਹੋਣ ਲਈ ਇਹ ਦੇਖਣ ਲਈ ਕਾਫ਼ੀ ਹੈ ਿਕ ਪਾਵਰ ਦਾ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਵੱਡਾ ਅਤੇ n r n n 
ਵੱਡਾ ਹੁੰਦਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਆਓ ਅਸੀ ਂ ਦੇ ਮੁੱਲਾਂ ਨੰੂ ਵੰਡੀਏ ਿਜਸ ਿਵੱਚ ਸਾਡੀ ਿਦਲਚਸਪੀ ਹੈ ਅਰਥਾਤ ਦੋ ਸ਼୥ੇਣੀਆਂ ਿਵੱਚ 1 ਕੌਮਾ ਘਟਾਓ 1 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੈ, ਇੱਕ r r 
ਮੋਡ 1 ਤୌ ਸਖਤੀ ਨਾਲ ਘੱਟ ਹੈ ਿਕ ਕੀ ਅਸੀ ਂ ਦੇ ਉਹਨਾਂ ਮੁੱਲਾਂ ਿਵੱਚ ਿਦਲਚਸਪੀ ਰਖੱਦੇ ਹਾਂ ਜੋ -1 ਅਤੇ 1 ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਹਨ, ਦੋਵਾਂ ਨੰੂ ਬਾਹਰ ਰੱਿਖਆ ਿਗਆ ਹੈ ਜਦୌ r 

ਤୌ ਘੱਟ ਹੈ ਬੇਸ਼ੱਕ ਦੋਵୈ ਲੈ ਸਕਦਾ ਹੈ  ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਅਤੇ ਨਕਾਰਾਤਮਕ ਮੁੱਲ ਪਰ ਟੀ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਤੀਬਰਤਾ ਿਵੱਚ 1 ਤୌ ਘੱਟ ਹੈ, ਇਹ ਰਪੂ 1 ਦਾ ਹੋਵੇਗਾ mod r 1 r 
ਕੁਝ ਿਮਸਟਰ ਦਾ ਰਪੂ 1 ਦਆੁਰਾ ਦਾ ਹੋਵੇਗਾ ਿਜੱਥੇ ਿਫਕਸ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ , ਕੀ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਨਾਲ ਸਿਹਮਤ ਹੋ ਤਾਂ ਿਕ ਵੱਡਾ ਅਤੇ ਵੱਡਾ ਸ਼ਕਤੀ ਜੋ ਿਕ 1 m m n r n 
ਗੁਣਾ ਸ਼ਕਤੀ ਹੈ  ਛੋਟਾ ਹੁੰਦਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਛੋਟਾ ਹੁੰਦਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਕੀ ਤੁਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਦੇਖਦੇ ਹੋ ਿਕਉਿਂਕ 1 ਗੁਣਾ ਮੀਟਰ ਦੀ ਸ਼ਕਤੀ ਿਵੱਚ ਦਾ ਭਾਜ ਇੰਨਾ ਵੱਡਾ ਹੋ m n n 
ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਿਜਵୈ ਿਕ ਵੱਡਾ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਮੇਰਾ ਿਸੱਟਾ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਇਸ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ ਸੀਮਾ ਅਨੰਤਤਾ ਵੱਲ ਝੁਕਦਾ ਹੈ ਸਾਡੀ ਸ਼ਕਤੀ ਜ਼ੀਰ ੋਹੈ ਮੈਨੰੂ ਦਹੁਰਾਉਣ n n n 
ਿਦਓ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇਸ ਿਵੱਚ ਿਦਲਚਸਪੀ ਰੱਖਦੇ ਹਾਂ  ਮੁੱਲ ਜੋ ਸਿਥਰ ਹੈ ਪਰ ਮਾਇਨਸ 1 ਅਤੇ 1 ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਿਪਆ ਹੈ । ਉਸ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ ਨੰੂ 1 ਦਆੁਰਾ ਦੇ ਰਪੂr r mm 
ਦੀ ਕੁਝ ਸੰਿਖਆ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਸੋਿਚਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਿਕ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਜਾਂ ਨੈਗੇਿਟਵ ਹੋ ਸਕਦਾ ਹੈ ਕੋਈ ਫਰਕ ਨਹੀ ਂਪ୊ਦਾ ਇਸਲਈ ਪਾਵਰ ਫਾਰਮ 1 ਦੀ ਕੋਈ ਚੀਜ਼r n 
ਹੋਵੇਗੀ। ਪਾਵਰ ਦਆੁਰਾ ਹਣੁ ਿਫਕਸ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਜਦୌ ਵੱਡਾ ਹੋ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਿਡਨੋਮੀਨੇਟਰ ਬਹਤੁ ਵੱਡਾ ਹੋ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ 1 ਬਾਇ ਪਾਵਰ ਦੇ m nm n m n 0 
ਨੇੜੇ ਹੋ ਜਾਵੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਿਪੱਛੇ ਜਾਣ ਦੇ ਕਾਰਨ ਸੀਮਾ ਨੰੂ ਅਨੰਤਤਾ ਪਾਵਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਜ਼ੀਰੋ ਵੱਲ ਝੁਕਣ ਦੀ ਦਲੀਲ ਦੇ ਸਕਦੇ ਹੋ।  ਕਰਨ ਲਈ n r n sn 
ਅਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਮਨਮਾਨੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਦਜੂੀ ਿਮਆਦ 0 ਦੇ ਨੇੜੇ ਹੋ ਜਾਂਦੀ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਸੀਮਾ ਪਾਵਰ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ n lar ge r n n 
ਅਨੰਤਤਾ ਵੱਲ ਝੁਕਾਅ ਜ਼ੀਰੋ ਹੈ ਇਸਲਈ ਦਜੂਾ ਿਮਆਦ ਕੁਝ ਵੀ ਯਗੋਦਾਨ ਨਹੀ ਂਪਾਉਦਂਾ ਿਕਉਿਂਕ ਵੱਡਾ ਹੋ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਇਹ ਅਨੁਮਾਨ ਲਗਾਉਦਂੇ ਹਾਂ ਿਕ n 
ਅਨੰਤਤਾ ਵੱਲ ਰਝੁਾਨ ਦੀ ਸੀਮਾ 1 ਘਟਾਓ ਤੱਕ ਉਬਲਦੀ ਹੈ। ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਅਨੰਤ ਲੜੀ ਦੀ ਪਿਰਭਾਸ਼ਾ ਨੰੂ ਯਾਦ ਕਰਦੇ ਹੋ ਜਾਂ ਵਧੇਰ ੇਖਾਸ ਤੌਰ 'ਤੇ ਅੰਿਸ਼ਕ ਜੋੜ ਦੀ n r 
ਇੱਕ ਅਨੰਤ ਲੜੀ ਦੀ ਸੀਮਾ ਦੇ ਕਨਵਰਜ୊ਸ ਨੰੂ ਅਸੀ ਂਲੜੀ ਦਾ ਜੋੜ ਕਿਹੰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਸ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਇਹ ਿਸੱਟਾ ਕੱਢਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਜੋੜ ਘਟਾਓ 1 ar power n 

ਤୌ ਅਨੰਤਤਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। ਦੇ ਸਾਰੇ ਸ਼ਬਦਾਂ ਦਾ ਜੋੜ ਹੈ ਹਣੁ ਤੱਕ ਅਸੀ ਂਿਸਰਫ ਕੇਸ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ 1 ਬਰਾਬਰ 1 ਦੀ n 1 agp a by 1 minus r r r 
ਚਰਚਾ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਕੇਸ ਘਟਾਓ 1 ਅਤੇ 1 ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ। ਹਣੁ ਆਓ ਨੰੂ ਬਾਹਰୌ ਕੁਝ ਿਨਸ਼ਿਚਤ ਸੰਿਖਆ ਮੰਨੀਏ। ਇਹ ਮੁੱਲ ਜੋ ਲੇਟ ਮੋਡ ਹੈ ਇੱਕ ਤୌ r r r 
ਵੱਡਾ ਹੈ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਜਾਂ ਨੈਗੇਿਟਵ ਹੋ ਸਕਦਾ ਹੈ ਪਰ ਤੀਬਰਤਾ ਿਵੱਚ ਇਹ ਇੱਕ ਤୌ ਵੱਧ ਹੈ ਹਣੁ ਵੇਖੋ ਿਕ ਸੀਮਾ ਅਨੰਤਤਾ ਮੋਡ ਪਾਵਰ ਵੱਲ ਝੁਕਦੀ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ n r n r
ਮਾਇਨਸ 1 ਤୌ ਬਾਹਰ ਹੈ 1 ਮਾਡ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਦੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਟੀ  ਅਨੰਤਤਾ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਹੈ ਿਕ ਪਾਵਰ ਵੱਡੀ ਅਤੇ ਵੱਡੀ ਚੀਜ਼ ਬਣ ਜਾਂਦੀ ਹੈ r 1 o mod r n 
ਿਜਵୈ ਿਕ 2 ਪਾਵਰ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ 2 4 ਿਫਰ 8 ਿਫਰ 16 ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਿਜਵୈ ਦੀ ਸ਼ਕਤੀ ਅਿਨਸ਼ਿਚਤ ਤੌਰ 'ਤੇ ਵਧਦੀ ਜਾਂਦੀ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਅਨੰਤ ਹੈ n n 
ਇਸ ਨੰੂ ਿਧਆਨ ਿਵੱਚ ਰੱਖਦੇ ਹੋਏ ਅਤੇ ਵਾਪਸ ਜਾਣਾ  ਦੀ ਸਮੀਕਰਨ ਇਹ ਦੇਖ ਸਕਦੀ ਹੈ ਿਕ ਿਜਵୈ ਹੀ ਇਹ ਸ਼ਬਦ ਵੱਡਾ ਹੋ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਰਥਾਤ ਦਸੂਰਾ ਸ਼ਬਦ sn n ar

ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਿਨਸ਼ਿਚਤ ਵਾਸਤਿਵਕ ਸੰਿਖਆ ਦੇ ਨੇੜੇ ਨਹੀ ਂਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਦਜੂੇ ਸ਼ਬਦਾਂ ਿਵੱਚ ਇਹ ਕਨਵਰਜ୊ਟ ਨਹੀ ਂਹੈ ਇਸਲਈ ਿਲਿਮਟ power n by 1 r sn 
ਵੀ ਮੌਜੂਦ ਨਹੀ ਂਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਿਲਿਮਟ ਅਨੰਤਤਾ ਵੱਲ ਝੁਕਾਅ ਲੜੀ ਦੀ ਭਾਸ਼ਾ ਿਵੱਚ ਪਾਉਣ ਲਈ ਮੌਜੂਦ ਨਹੀ ਂਹੈ, ਇਹ ਕਿਹਣ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਿਕ ਅਨੁਸਾਰੀ ਲੜੀ ਜੋੜਨ ਯੋਗ ਨਹੀ ਂn sn 
ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਸਮੀਕਰਨ ਪਾਵਰ ਘਟਾਓ 1 ਬਰਾਬਰ 1 ਤୌ ਅਨੰਤ ਹੈ, ਮੋਡ ਵੱਡਾ ਹੋਣ ਦੇ ਮਾਮਲੇ ਿਵੱਚ ਕਨਵਰਜ୊ਟ ਨਹੀ ਂਹੈ।  ਇੱਕ ਤୌ ਵੱਧ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ar n n 
ਪ୥ਗਤੀ ਲਈ ਜੋੜ ਦੇਈਏ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਪਿਹਲੇ ਸ਼ਬਦਾਂ ਦੇ ਜੋੜ ਲਈ ਇੱਕ ਸਮੀਕਰਨ ਹੈ ਅਤੇ ਸਮੀਕਰਨ ਹੈ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਸ਼ਕਤੀ n sn a in 1 r n by 1 
ਘਟਾਓ ਲਈ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੈ ਅਤੇ  ਦੇ ਬਰਾਬਰ 1 ਲਈ ਇਹ ਇੱਕ ਮਾਮੂਲੀ ਕੇਸ ਿਵੱਚ ਘਟਦਾ ਹੈ ਅਰਥਾਤ ਬਰਾਬਰ ਗੁਣਾ ਹਣੁ ਇੱਕ ਅਨੰਤ r r r sn n 
ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਲੜੀ ਦੇ ਜੋੜ ਘਟਾਓ 1 ਨੰੂ 1 ਤୌ ਅਨੰਤ ਤੱਕ ਦੀ ਰୈਜ ਿਵੱਚ ਿਵਚਾਰਦੇ ਹੋਏ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਜਦୌ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਲੜੀ ar power n r 1 
ਕਨਵਰਜ୊ਟ ਨਹੀ ਂਹੁੰਦੀ। ਜਦୌ ਘਟਾਓ 1 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਲੜੀ ਕਨਵਰਜ୊ਟ ਨਹੀ ਂਹੁੰਦੀ ਹੈ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਲੜੀ ਇੱਕ ਸੀਿਮਤ ਮੁੱਲ ਨੰੂ ਦਰਸਾਉਦਂੀ ਹੈ ਜਦୌ r r 
ਘਟਾਓ 1 ਅਤੇ 1 ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਸੀਿਮਤ ਮੁੱਲ ਘਟਾਓ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇੱਕ ਤୌ ਵੱਧ ਮੋਡ ਲਈ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਲੜੀ ਨਹੀ ਂਦਰਸਾਉਦਂੀ।  ਇੱਕ a by 1 r r 
ਸੀਿਮਤ ਮੁੱਲ ਜਾਂ ਵਧੇਰੇ ਤਕਨੀਕੀ ਤੌਰ ' ਤੇ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਲੜੀ ਕਨਵਰਜ୊ਟ ਨਹੀ ਂਹੈ , ਮੈਨੰੂ ਇੱਥੇ ਇਸ ਿਨਰੀਖਣ ਨੰੂ ਿਰਕਾਰਡ  ਕਰਨ ਿਦਓ, 1 ਤୌ ਅਨੰਤ ਪਾਵਰ ar n 
ਮਾਇਨਸ 1 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਫਾਰਮ ਦੀ ਇੱਕ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਲੜੀ ਕਨਵਰਜ୊ਟ ਹੈ ਜੇਕਰ ਘੱਟ ਲਈ 1 ਅੱਗੇ ਘੱਟ ਹੈ।  1 ਤୌ ਘੱਟ 1 ਮਾਡ ਤୌ n mod r mod r r 1 
ਘੱਟ ਸਾਰ ੇਸ਼ਬਦਾਂ ਦਾ ਜੋੜ ਦੇ ਹੋਰ ਮੁੱਲਾਂ ਲਈ ਘਟਾਓ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਤୌ ਵੱਡਾ ਜਾਂ ਬਰਾਬਰ ਹੈ 1 ਜੋੜ ਬਰਾਬਰ 1 ਤୌ ਅਨੰਤ ਪਾਵਰ r a by 1 r mod r n ar n 
ਘਟਾਓ 1 ਕਨਵਰਜ୊ਟ ਨਹੀ ਂਹੈ ਮ୊ ਤੁਹਾਨੰੂ  ਇਸ ਨਤੀਜੇ ਨੰੂ ਦਬੁਾਰਾ ਯਾਦ ਰੱਖਣ ਦੀ ਜ਼ੋਰਦਾਰ ਿਸਫ਼ਾਰਸ਼ ਕਰਾਂਗਾ ਿਕ ਇੱਕ ਅਨੰਤ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਲੜੀ ਕਨਵਰਜ୊ਟ ਹੈ ਜੇਕਰ 
ਇਹਨਾਂ ਦੋ ਕੇਸਾਂ ਨੰੂ ਛੱਡ ਕੇ ਸਾਂਝਾ ਅਨੁਪਾਤ ਘਟਾਓ 1 ਅਤੇ 1 ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਲੜੀ ਦਾ ਜੋੜ ਘਟਾਓ ਅਤੇ ਮਾਡ ਲਈa 1 r 

ਤୌ ਵੱਡੀ ਜਾਂ ਬਰਾਬਰ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਲੜੀ ਜੋੜਨ ਯੋਗ ਨਹੀ ਂਹੈ ਮ୊ ਇੱਥੇ ਇੱਕ ਪੈਿਸਵ ਿਟੱਪਣੀ ਕਰਾਂਗਾ ਨੋਟ ਕਰੋ ਿਕ ਇੱਕ ਅਨੰਤ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਲੜੀ ਦੇ ਮਾਮਲੇ ਿਵੱਚ  r 1 
ਅਸੀ ਂਦੇਿਖਆ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਕਦୌ ਇਕਸਾਰ ਹੁੰਦੀ ਹੈ ਅਤੇ ਜਦୌ ਇਹ ਇਸ ਤୌ ਇਲਾਵਾ ਨਹੀ ਂਹੁੰਦੀ ਤਾਂ ਇਸ ਦਾ ਜੋੜ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ।  ਇੱਕ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਲੜੀ ਇਹਨਾਂ ਚੀਜ਼ਾਂ ਨੰੂ 
ਅਸੀ ਂਕਈ ਹੋਰ ਅਨੰਤ ਲੜੀਵਾਂ ਿਵੱਚ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਲੜੀ ਦੇ ਉਲਟ ਦੇਿਖਆ ਹੈ, ਇਹ ਸਵਾਲ ਿਕ ਕੀ ਲੜੀ ਜੋੜਨਯੋਗ ਹੈ ਜਾਂ ਕਨਵਰਜ୊ਟ ਭਾਵୈ ਇਹ ਕਨਵਰਜ୊ਟ ਹੈ ਭਾਵୈ 
ਇਸਦਾ ਜੋੜ ਕੀ ਹੈ ਇਹਨਾਂ ਦੋ ਸਵਾਲਾਂ ਨੰੂ ਕਈ ਅਨੰਤ ਲੜੀਵਾਂ ਦੇ ਮਾਮਲੇ ਿਵੱਚ ਦੋ ਪੜਾਵਾਂ ਿਵੱਚ ਹੱਲ ਕੀਤਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਪਿਹਲਾਂ ਅਸੀ ਂ ਜਾਂਚ ਕਰੇਗਾ ਿਕ ਕੀ ਲੜੀ 
ਕਨਵਰਜ୊ਟ ਹੈ ਜਾਂ ਨਹੀ ਂਜੇਕਰ ਇਹ ਕਨਵਰਜ୊ਟ ਪਾਇਆ ਿਗਆ ਹੈ ਤਾਂ ਿਜ਼ਆਦਾਤਰ ਮਾਮਿਲਆਂ ਿਵੱਚ ਸਾਨੰੂ ਇਸਦੇ ਕੁਝ ਅਨੁਮਾਨਾਂ ਨਾਲ ਸੰਤੁਸ਼ਟ ਹੋਣਾ ਪ୊ਦਾ ਹੈ। um 
ਦਜੂੇ ਸ਼ਬਦਾਂ ਿਵੱਚ ਕੁਝ ਲਈ ਸਮੀਕਰਨ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਨ ਦੀ ਬਜਾਏ ਅਨੰਤ ਲੜੀ ਦੇ ਜੋੜ ਲਈ ਇੱਕ ਫਾਰਮੂਲਾ ਿਜਵୈ ਿਕ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਲੜੀ ਦੇ ਮਾਮਲੇ ਿਵੱਚ ਦਰੁਲੱਭ ਹੁੰਦਾ ਹੈ, 
ਆਓ ਅਸੀ ਂਯਾਦ ਕਰੀਏ ਿਕ ਦੋ ਅਸਲ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਅਤੇ ਿਦੱਤੇ ਗਏ ਹਨ, ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਸਵਾਲ ਪੁੱਿਛਆ ਹੈ ਿਕ ਕੀ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਨੰਬਰ ਕੈਪੀਟਲ ਪਾ ਸਕਦੇ ਹਾਂ? ਅਤੇ a b a 

ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਤਾਂ ਿਕ ਇਹ ਿਤੰਨ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਇੱਕ ਗਿਣਤ ਦੀ ਤਰੱਕੀ ਦੀਆਂ ਸ਼ਰਤਾਂ ਬਣਾਉਦਂੀਆਂ ਹਨ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਪਲੱਸ ਲਈ ਇੱਕ b a aa b by 2 
ਫਾਰਮੂਲਾ ਸੀ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਇਸ ਸੰਿਖਆ ਨੰੂ ਅਤੇ ਦਾ ਗਿਣਿਤਕ ਮਾਿਧਅਮ ਿਕਹਾ ਸੀ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਸਮਾਨ ਪ୥ਸ਼ਨ ਪੁੱਛਾਂਗੇ ਪਰ  ਹਣੁ ਦੀ ਬਜਾਏ ਇਹ a b am ap hgp 
ਪ୥ਸ਼ਨ ਪਿੜ୧ਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਿਜਵୈ ਿਕ ਦੋ ਅਸਲ ਨੰਬਰ ਅਤੇ ਿਦੱਤੇ ਗਏ ਹਨ ਕੀ ਇੱਥੇ ਕੋਈ ਨੰਬਰ ਮੌਜੂਦ ਹੈ ਆਓ ਅਸੀ ਂ ਨੰੂ ਕਾਲ ਕਰੀਏ ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਤੇ a b g ag b 
ਇੱਕ ਬਣਦੇ ਹਨ ਉਮੀਦ ਹੈ ਿਕ ਤੁਸੀ ਂਉਸ ਪ୥ਸ਼ਨ ਨੰੂ ਸਮਝ ਗਏ ਹੋ ਜੋ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇਸ ਸਮୈ ਲਈ ਦੋ ਨੰਬਰਾਂ ਨਾਲ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ  ਆਓ ਅਸੀ ਂ ਅਤੇ 'ਤੇ ਕੋਈ gp a b 
ਸ਼ਰਤ ਨਹੀ ਂਲਗਾਵਾਂਗੇ ਿਸਵਾਏ ਇਹ ਿਕ ਉਹ ਅਸਲ ਹਨ ਸਵਾਲ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਕੀ ਅਸੀ ਂਹਮੇਸ਼ਾ ਇੱਕ ਨੰਬਰ ਲੱਭ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਤੇ ਇੱਕ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ g ag b 
ਪ୥ਗਤੀ ਦੀਆਂ ਸ਼ਰਤਾਂ ਬਣਦੇ ਹਨ, ਆਓ ਅਸੀ ਂਇਸ ਪ୥ਸ਼ਨ ਨੰੂ ਨੋਟ ਕਰੀਏ ਿਕ ਜੇਕਰ ਅਤੇ ਇੱਕ ਦੀਆਂ ਲਗਾਤਾਰ ਸ਼ਰਤਾਂ ਹਨ, ਜੇਕਰ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ag b gp agb 
ਪ୥ਗਤੀ ਿਵੱਚ ਹਨ, ਤਾਂ ਦਜੂੀ ਪਦ ਦਾ ਅਨੁਪਾਤ ਦਸੂਰੀ ਿਮਆਦ ਦਆੁਰਾ ਤੀਜੀ ਿਮਆਦ ਦੇ ਅਨੁਪਾਤ ਨਾਲ ਮੇਲ ਖਾਂਦਾ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਦਆੁਰਾ ਨਾਲ ਨਾਲ ਮੇਲ  ਖਾਂਦਾg b g 
ਹੈ  ਇਹ ਕਿਹਣ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਿਕ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਇਹ ਸਵਾਲ ਪੁੱਛ ਰਹੇ ਹਾਂ ਿਕ ਕੀ ਇੱਥੇ ਕੋਈ ਨੰਬਰ ਮੌਜੂਦ ਹੈ ਿਜਵୈ ਿਕ ਵਰਗ g ab g g 

ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਨੋਟ ਕਰੋ ਿਕ ਇੱਕ ਵਾਸਤਿਵਕ ਸੰਿਖਆ ਦਾ ਵਰਗ ਹਮੇਸ਼ਾਂ ਗੈਰ-ਨੈਗੇਿਟਵ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇੱਕ ਅਸਲੀ ਸੰਤੁਸ਼ਟੀਜਨਕ ਦੀ ਮੌਜੂਦਗੀ ਲਈ  ab g g 
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ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਦਾ ਇੱਕੋ ਿਨਸ਼ਾਨ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਆਓ ਅਸੀ ਂਸਵਾਲ ਨੰੂ ਥੋੜ୧ਾ ਸੋਧੀਏ ਅਤੇ ਆਪਣ ੇਆਪ ਨੰੂ ਦੋ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਸੰਿਖਆਵਾਂ aba b a 
ਅਤੇ ਤୌ ਪੁੱਛੀਏ ਿਕ ਕੀ ਇੱਥੇ ਮੌਜੂਦ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਇੱਕ ਬਣਾਉਦਂਾ ਹੈ ਜਵਾਬ ਹੈ ਹਾਂ ਿਵੱਚ ਨੰੂ ਦਾ ਮੂਲ ਮੰਨੋ। ਕੇਸ ਇੱਕ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਪ୥ਗਤੀb ag agb gp g ab agb 
ਬਣਾਉਦਂਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸ ਨੰੂ ਿਦੱਤੇ ਗਏ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਦੇ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਮਾਿਧਅਮ ਵਜୌ ਜਾਿਣਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ, ਆਓ ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਇੱਕ ਪਿਰਭਾਸ਼ਾ ਦੇ ਤੌਰ 'ਤੇ g 
ਿਰਕਾਰਡ ਕਰਦਾ ਹਾਂ ਜੋ ਦੋ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਦੀ ਪੂੰਜੀ ਿਦੱਤੀ ਗਈ ਹੈ ਅਤੇ ਮੈਨੰੂ ਛੋਟਾ ਅਤੇ ਛੋਟਾ ਛੋਟਾ ਿਲਖਣ ਿਦਓ  ਉਸ ਦਾ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਮਤਲਬ a p pt a
ਦੇ ਛੋਟੇ ਲਈ ਅਤੇ ਨੰੂ ਦੇ ਵਜୌ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਅਤੇ ਦੇ ਰਟੂ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਹ ਗਿਣਤ ਦੇ ਅਰਥ ਦੇ ਮਾਮਲੇ ਿਵੱਚ ਗਿਣਤ ਦੇ gm b a gm b ab 
ਅਰਥ ਦੇ ਸਮਾਨ ਹੈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਜੋੜ ਅਤੇ ਭਾਗ ਹੈ ਅਸੀ ਂਜੋੜਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ 2 ਨਾਲ ਭਾਗ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਇੱਥੇ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਗੁਣਾ ਹੈ  ਅਤੇ ਿਦੱਤੇ ਗਏ ਦੋ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਸੰਿਖਆਵਾਂ 

ਅਤੇ ਨੰੂ ਜੋੜਨ ਲਈ ਘਾਤਕ ਸ਼ਕਤੀਆਂ ਲੈ ਕੇ ਤੁਸੀ ਂਹਮੇਸ਼ਾਂ ਇੱਕ ਸੰਿਖਆ ਕੈਪੀਟਲ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹੋ ਅਰਥਾਤ ਇਹਨਾਂ ਦੋ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਦਾ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ a b g 
ਮਾਿਧਅਮ ਤਾਂ ਜੋ ਇੱਕ ਕੈਪੀਟਲ ਇੱਕ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਪ୥ਗਤੀ ਬਣਾਉਦਂਾ ਹੈ ਹਣੁ ਆਓ ਇਸਨੰੂ ਥੋੜਾ ਿਜਹਾ ਜਨਰਲਾਈਜ਼ ਕਰੀਏ ਅਤੇ ਪੁੱਛੀਏ  ਹੇਠਾਂ ਿਦੱਤੇ ਸਵਾਲ ਿਵੱਚ ਦੋgb 
ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਅਤੇ ਿਦੱਤੇ ਗਏ ਹਨ, ਅਸੀ ਂਿਜੰਨੀਆਂ ਵੀ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਨੰੂ ਸੰਿਮਿਲਤ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ, ਪਰ ਸੀਿਮਤ ਿਜਵୈ ਿਕ ਇੱਕ ਆਿਦ a b g1 g2 gn b 
ਇੱਕ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਪ୥ਗਤੀ ਬਣਾਉਦਂਾ ਹੈ, ਿਜਸ ਿਵੱਚ ਦੋ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਅਸਲ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂ ਅਸਲ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਨੰੂ ਸੰਿਮਿਲਤ ਕਰਨਾ ਚਾਹੁੰਦੇ ਹਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂa b n 

ਆਿਦ ਿਨਰਧਾਰਤ ਕਰੋ ਤਾਂ ਿਕ ਇੱਕ ਆਿਦਕ ਅਤੇ ਫਾਰਮ ਉਤੱਰ ਵੱਲ ਕਹੇ, ਆਓ ਅਸੀ ਂਹੇਠਾਂ ਵੱਲ ਿਧਆਨ ਦੇਈਏ ਜੇਕਰ ਸਾਨੰੂ g1 g2 gn g1 g2 g b gp 
ਇੱਕ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਪ୥ਗਤੀ ਬਣਾਉਣ ਲਈ ਆਿਦ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ  ਇੱਕ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਪ୥ਗਤੀ ਦੇ ਲਗਾਤਾਰ ਪਦ ਉਸ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਪ୥ਗਤੀ ਦੇ ਪਲੱਸg1 g2 b isely n 
2 ਪਦ ਹੋਣੇ ਚਾਹੀਦੇ ਹਨ ਉਸ ਿਮਆਦ 'ਤੇ ਪਲੱਸ ਟ ੂਹੈ, ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ ਦੇ ਵୈ ਪਦ ਲਈ ਇੱਕ ਫਾਰਮੂਲਾ ਹੈ ਿਜਸ ਿਵੱਚ ਪਿਹਲੀ ਿਮਆਦ ਅਤੇ ਆਮ b n gp n a 
ਅਨੁਪਾਤ ਲੋੜੀਦਂੇ ਦੇ ਸਾਂਝੇ ਅਨੁਪਾਤ ਨੰੂ ਦੱਸ ਰਹੇ ਹਨ ਸ਼ਬਦ ਫਾਰਮੂਲੇ ਦਆੁਰਾ gp to be r n plus 2 ar power n plus 2 minus 1 
ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਿਕ ਸਾਨੰੂ ਹੋਣ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ ਇਸਲਈ ਪਾਵਰ ਪਲੱਸ 1 ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਪੂਰ ੇਦੇ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ  ਪਾਵਰ 1 ਬਾਇb r n b a b 

ਪਲੱਸ 1। ਹਣੁ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਪਿਹਲੀ ਿਮਆਦ ਅਤੇ ਆਮ ਅਨੁਪਾਤ ਹੈ ਇਸ ਚੀਜ਼ ਨੰੂ ਪਾਵਰ 1 ਬਾਇ ਪਲੱਸ 1 ਜਦୌ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਪਿਹਲੀ ਿਮਆਦ ਅਤੇ ਸਾਂਝਾ n a b n 
ਅਨੁਪਾਤ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਪੂਰੀ ਤਰ୧ਾਂ ਿਨਰਧਾਿਰਤ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਪ୥ਗਤੀ ਕੀ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਹੈ।  ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਪ୥ਗਤੀ ਦਾ ਦਸੂਰਾ ਪਦ ਆਮ ਅਨੁਪਾਤ ਦਾ ਗੁਣਾ ਹੋਵੇਗਾ ਜੋ ਇੱਕ ਗੁਣਾ ਇੱਕ ਪੂਰੀ ਸ਼ਕਤੀ 1 ਗੁਣਾ ਪਲੱਸ 1 ਹੈ। ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ g 1 b n g
2 ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਪ୥ਗਤੀ ਦਾ ਤੀਜਾ ਪਦ ਹੋਵੇਗਾ ਇਹ ਇੱਕ ਗੁਣਾ ਵਰਗ ਹੋਵੇਗਾ ਜੋ  ਇੱਕ ਗੁਣਾ ਇੱਕ ਪੂਰੀ ਸ਼ਕਤੀ 1 ਗੁਣਾ ਜੋੜ 1 ਵਰਗ ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਹੈ ਇਸ r b n 
ਤਰ୧ਾਂ ਅਸੀ ਂਇਹ ਿਸੱਟਾ ਕੱਢਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਦੋ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਨੰੂ ਿਦੱਤੇ ਜਾਣ ' ਤੇ ਉਹਨਾਂ ਿਵਚਕਾਰ ਬਹਤੁ ਸਾਰੀਆਂ ਅਸਲ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਨੰੂ ਸ਼ਾਮਲ ਕਰਨਾ ਹਮੇਸ਼ਾ ਸੰਭਵ 
ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਿਕ ਸੂਚੀ ਇੱਕ ਬਣਾਉਦਂੀ ਹੈ ਅਸੀ ਂਅਗਲੇ ਲੈਕਚਰ ਿਵੱਚ ਅਤੇ ਨਾਲ ਜਾਰੀ ਰਖੱਾਂਗੇ ਧੰਨਵਾਦ। gp gp ap 
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