
 हाय सबका ˢागत है िवषय अनुŢम और ŵंृखला पर ʩाƥान की ŵंृखला मŐ यह इस िवषय मŐ हमारा छठा ʩाƥान है, आइए हम यह 
याद करके शुŝ करŐ  िक दो शɨ अनुŢम और ŵंृखला 
िदन-Ůितिदन एक दूसरे के िलए उपयोग िकए जाते हœ।
  जीवन इन दोनो ंशɨो ंका उपयोग घटना के उȅरािधकार को इंिगत करने के िलए िकया जाता है,
 इसिलए मœने ʩाƥान की ŵंृखला को बताया, हालांिक यह ȯान मŐ रखना चािहए िक इन दो शɨो ंके अनुŢम और ŵंृखला का गिणत मŐ 
अलग अथŊ है मोटे तौर पर अनुŢम का उपयोग संƥाओ ंऔर ŵंृखला की सूची या उȅरािधकार को इंिगत करने के िलए िकया जाता है  
अनुŢम की शतŘ के योग को िनिदŊʼ करने के िलए Ůयोग िकया जाता है जैसा िक िपछले ʩाƥान मŐ वादा िकया गया था, हम 
एक जीपी के एन शतŘ के योग के िलए एक सूũ ̾थािपत करŐ गे याद रखŐ िक एक जीपी Ǜािमतीय Ůगित एक अनुŢम है िजसमŐ पहले शɨ
के बाद Ůȑेक शɨ है िपछले पद से एक िनिʮत गैर-शूɊ संƥा से गुणा करके Ůाɑ िकया जाता है और िनिʮत गैर-शूɊ संƥा को 
अगले Ǜािमतीय Ůगित का सामाɊ अनुपात कहा जाता है हम 
एक Ǜािमतीय Ůगित के पदो ंके योग के िलए एक सूũ ̾थािपत करŐ गे आइए हम पहले पद और सामाɊ अनुपात के साथ एक n a r 

पर िवचार करŐ , ȯान दŐ  िक पहले पद और सामाɊ अनुपात के साथ एक को सूची Ȫारा समझाया या दशाŊया जा सकता हैgp a r gp 

वगŊ आिद टमŊ माइनस 1 आिद हमारा लƙ टमŊ तक ɘस ˍायर ɘस aarar nth ar power n nth ar plus ar 
आिद के िलए एक फॉमूŊला खोजना है, अथाŊत् से पावर माइनस 1 आइए हम इस योग को Ȫारा िनŝिपत करŐ  जो हम करनाa r n sn 
चाहते हœ वह है  एसएन के िलए एक सूũ खोजने के िलए आइए हम पहले तुǅ मामले को सुलझाते हœ, अथाŊत् आर के बराबर 1 ȯान दŐ  िक
इस मामले मŐ Ǜािमतीय Ůगित िनरंतर अनुŢम मŐ कम हो जाती है, 
इसिलए पįरणामˢŝप एसएम एक ɘस ɘस ɘस है और साथ ही एक बार जो एसएन है  यह गुना के बराबर है, यह तुǅ मामले कोn 
सुलझाता है, अब हम शेष मामले पर िवचार करते हœ, चलो के बराबर नही ंहै, जो हम चाहते हœ वह के िलए एक ɘस ɘसr 1 sn ar 
आिद के बराबर पावर माइनस 1 का एक सूũ है िजसका हम उपयोग करŐ गे  सरल चाल के ŝप मŐ आइए हम गुणा ǒात ar n r s 
करŐ  जो जमा वगŊ जोड़ आिद के साथ मेल खाता है, अंितम पद जब से गुणा िकया जाता है घात बन जाता है मुझे ar ar r ar n 
आपके िलए िपछला पद िलखने दŐ  तो यह घात घटा 1 होगा।ar n 
 Ɛा आप इसे अभी देखते हœ  हम पहले से दूसरे समीकरण को घटाते हœ जो िक एसएन माइनस के बराबर है, यह देखने के िलए िकrsn 
शɨ वगŊ आिद हœ पावर माइनस 1 कœ िसल इस घटाव ŮिŢया मŐ हम एक माइनस पावर के साथ समाɑ करते हœ बाईंar ar n ar n 
ओर 1 माइनस तक उबलता है  बार और दािहने हाथ की ओर को एक बार मŐ सरल िकया जा सकता है 1 माइनस पावर r sn r n 
इससे हम आसानी से को अलग कर सकते हœ याद रखŐ िक धारणा नही ंहैsn r 1 
 इसिलए 1 माइनस के साथ िवभाजन संभव हैr 
 इसिलए हमŐ के बराबर िमलता है एक गुणा 1 घटा शİƅ बटा 1 ऋण पहले पद के साथ एक Ǜािमतीय Ůगित के sn r n r  a 
पहले पदो ंके योग का योग है और सामाɊ अनुपात गुना है यिद के बराबर है और गुणा 1 घटा शİƅ ब  1 n r n a r 1 a r n 
घटा यिद अवलोकन के बराबर नही ंहै िक जब के बराबर नही ंहै, तो हम सूũ को पावर घटा 1 से घटा 1 के r r 1 r 1 r n r 
ŝप मŐ भी िलख सकते हœ, केवल अंश और हर को माइनस 1 से गुणा करके,
 इसिलए यह के पदो ंके योग के िलए एक अǅा सूũ है आशा है िक यह आपको एक अनंत रािश या एक ŵंृखला के बारे मŐ gp n I  
याद िदलाने का एक अǅा समय है और अिधक सटीक होने 
के िलए पįरिमत योग की अवधारणा को एक अनंत उप नोट तक िवˑाįरत करने मŐ सभी परेशािनयां Ɛा हœ िक जब हमारे पास एक 
सीिमत रािश है जो िक बŠत से योग है  वाˑिवक संƥाएँ हम उनमŐ से पहले दो जोड़ सकते हœ और इस योग मŐ हम हर बार एक शɨ 
जोड़ते जा सकते हœ जब भी ŮिŢया समाɑ हो जाएगी और हमŐ एक पįरिमत मूʞ Ůाɑ होगा जब हमारे पास एक पįरिमत रािश होगी 
िजस Ţम मŐ शɨ जोड़े जाते हœ वाˑव मŐ कोई फकŊ  नही ंपड़ता है, जबिक अगर हमारे पास एक अनंत योग नोट है िक हम एक समय मŐ 
एक शɨ जोड़ने पर नही ंजा सकते हœ यह देखने के िलए िक Ɛा ˙ʼ कारण है िक एक समय मŐ एक शɨ जोड़ने की ŮिŢया दूसरे के 
मामले के िवपरीत दूसरी बार समाɑ नही ंहोगी  पįरिमत  योग मŐ हम देखते हœ िक अनंत योग मŐ िजस Ţम मŐ शɨो ंपर िवचार िकया जाता 
है , वह दूसरे शɨो ंमŐ असीम ŝप से कई वाˑिवक संƥाओ ंके योग से िनपटने के िलए मायने रखता है, पहले वाˑिवक संƥाओ ंको 
कुछ िनिʮत तरीके से ŢमबȠ िकया जाना चािहए और वाˑिवक संƥाओ ंका Ţम देना चािहए  एक अनुŢम मŐ वृİȠ इस Ůकार एक 
अनंत रािश को पįरभािषत करने के िलए हमŐ वाˑिवक संƥाओ ंके एक अनुŢम के साथ शुŝ करना चािहए, न िक वाˑिवक संƥाओ ं
के एक सेट के बजाय वाˑिवक संƥाओ ंका एक Ţम िदया गया है जो अनंत के बराबर है अिभʩİƅ ɘस ɘस आिद जो हो a1 a2 
सकता है संƗेप अंकन का उपयोग करते Šए योग के बराबर 1 से अनंत तक एक ŵंृखला कहा जाता है अब हम इस अिभʩİƅ के n 
िलए एक अथŊ कैसे िनिदŊʼ करते हœ याद रखŐ िक इस अिभʩİƅ के िलए एक िनिʮत अथŊ िनिदŊʼ करने के िलए हम पहले आंिशक रकम 
का अनुŢम पाते हœ 
एसएन बराबर है ए 1 ɘस ए 2 ɘस वगैरह ɘस ए इस Ůकार हमारे पास एक नया अनुŢम है एसएन एन 1 से अनंत के बराबर है जो 
िदए गए अनुŢम से उȋɄ होता है  हम देखते हœ िक आंिशक योग के इस अनुŢम का Ɛा होता है Ɛोिंक सटीक होने के िलए बड़ा होn 
जाता है हम पाते हœ िक सीमा अनंत की ओर बढ़ रही है िक Ɛा अनुŢम की शतŒ एक िनिʮत वाˑिवक संƥा के करीब n 
हो जाती हœ Ɛोिंक बड़ा और बड़ा हो जाता है, यही हम जांच करते हœ यिद यह  सीमा मौजूद है और यिद यह हाँ है तो इस हाँ को उस n 
ŵंृखला के योग के ŝप मŐ माना जाता है 
या ठीक उस ŵंृखला का मान जो हम िलखते हœ योग के बराबर है बराबर है 1 से अनंत तक और हम कहते हœ िक ŵंृखला s n a a 
योग योƶ है या अिधक तकनीकी ŝप से अिभसरण है इस Ůकार यह देखने के िलए िक Ɛा एक अनंत योग का दूसरे शɨो ंमŐ अथŊ है िक
Ɛा यह दूसरे शɨो ंमŐ योग योƶ है िक Ɛा एक ŵंृखला अिभसरण है, हमŐ पहले आंिशक योगो ंका अनुŢम खोजना चािहए, िफर हम 
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जांच करते हœ िक आंिशक योग के इस Ţम का Ɛा होता है Ɛोिंक बड़ा और बड़ा हो जाता है इसे ȯान मŐ रखते Šए आइए हम कुछ n 
अनंत ŵंृखलाओ ंसे िनपटने का Ůयास करŐ , अथाŊत् एक Ǜािमतीय ŵंृखला Ȫारा एक Ǜािमतीय ŵंृखला से हमारा मतलब है िक Ǜािमतीय 
ŵंृखला से उȋɄ होने वाली ŵंृखला रोŤेशन याद रखŐ िक एक Ǜािमतीय Ůगित फॉमŊ एरार ˍायर का एक Ţम है 
और
 इसिलए अब हम फॉमŊ की इसकी योग ŵंृखला के साथ एक ɘस एआर ɘस वगैरह ɘस एआर पावर एन माइनस 1 ɘस वगैरह अनंत 
ŵंृखला से िनपटते हœ िजसे योग एआर पावर के ŝप मŐ िलखा जा सकता है माइनस 1 बराबर 1 से अनंत को Ǜािमतीय ŵंृखला कहाn n 
जाता है, अब Ůʲ यह है िक Ɛा एक Ǜािमतीय ŵंृखला कुछ मोबाइल है Ɛा यह अिभसरण है ȯान दŐ  िक एक ŵंृखला की कुछ Ɨमता 
यह पता लगाने के बराबर है िक आंिशक योगो ंका अनुŢम अिभसारी है या नही ं जहाँ तक इस Ǜािमतीय ŵंृखला को आंिशक योग का 
अनुŢम माना जाता है, अथाŊत् पहले पदो ंका योग पहले से ही पाया जाता है, हमारे पास इसके िलए एक सूũ है, ȯान दŐ  िक n sn 
आंिशक योग का अनुŢम  

है यिद के बराबर है और गुणा शİƅ घटा है  1 बटा माइनस 1 यिद के बराबर नही ंहै तो उȅर देने के िलए n r 1 a r n r r 1 
िक Ɛा एक Ǜािमतीय ŵंृखला योग करने योƶ है िक Ɛा यह अंत मŐ एक पįरिमत संƥा का Ůितिनिधȕ करता है या नही ंयह पयाŊɑ है 
आंिशक योग के इस Ţम का Ɛा होता है, इसका वणŊन करŐ  जब बड़ा और बड़ा हो जाता है, आइए हम यह करŐ  िक बराबर 1 sn n r 
है , सामाɊ अनुपात 1 है, ȯान दŐ  िक उस İ̾थित मŐ के s n 
बराबर है , याद रखŐ िक एक िनिʮत वाˑिवक संƥा है,a 
 इसिलए  बड़ा और बड़ा n 
हो जाता है अथाŊत् ना पįरमाण मŐ बड़ा हो जाता है, यह ˙ʼ होना चािहए िक जैसे अनंत की ओर Ůवृȅ होता है या बŠत बड़ा हो जाता हैn 
या बŠत छोटा हो जाता है , जो मुझे िलखने की सीमा पर िनभŊर करता है अनंत की ओर झुकाव बराबर है  ɘस या माइनस n s 
इनिफिनटी के आधार पर ए की साइन के आधार पर यह मामला आर बराबर 1 है,
 इसिलए इस मामले मŐ हम देखते हœ िक आंिशक योग का Ţम तकनीकी भाषा सीमा मŐ एक िनिʮत वाˑिवक संƥा के करीब नही ंहो रहा
है, सीिमत वाˑिवक संƥा एसएन नही ंहै  मौजूद है
 इसिलए Ǜािमतीय ŵंृखला अिभसरण नही ंहै या इस मामले मŐ योग योƶ नही ंहै आइए हम िवशेष मामले को ऋण 1 के बराबर लेते हœ,r 
इस मामले मŐ Ǜािमतीय Ůगित अगली हो जाती है, जो िक मœ  माइनस नेƜ वगŊ है जो है और इसी तरह पįरणामˢŝप s a ar a s
1 आंिशक योग का एक Ţम होगा पहला आंिशक योग का दूसरा Ţम होगा पहला टमŊ ɘस दूसरा टमŊ ɘस माइनस जो िक 0 है a a 
आंिशक योग का तीसरा Ţम एक ɘस माइनस ए ɘस ए होगा जो िक ए है और इसी तरह आपको यह देखने मŐ सƗम होना चािहए िक 
आंिशक योग एसएन का Ţम ए और 0 के बीच वैकİʙक है , मेरा मतलब यह है िक यह इन दो मूʞो ंको वैकİʙक ŝप से सहज ŝप से
लेता है, यह ˙ʼ होना चािहए िक जैसे-जैसे बड़ा होता जाता है और बड़ा िकसी भी संƥा के करीब नही ंजाता है, यह और 0 n sn a 
के बीच दोलन करता रहेगा, यह या तो होगा या 0 यह a 
एक िनिʮत संƥा के करीब İ̾थर नही ंरहेगा,
 इसिलए इस मामले मŐ अनंत की ओर झुकाव मौजूद नही ंहै Ɛोिंक आंिशक योग के अनुŢम की कोई सीमा नही ंहै, हम यह n s 
िनʺषŊ िनकालते हœ िक इस मामले मŐ Ǜािमतीय ŵंृखला योग शİƅ घटा 1 योग करने योƶ नही ंहै मोटे तौर पर यह ŵंृखला एक ar n 
पįरिमत संƥा का Ůितिनिधȕ नही ंकरती है यिद बराबर है  से माइनस 1.r l 
 अब हम दूसरी İ̾थित लेते हœ न तो एक है और न ही माइनस 1 िनरीƗण करŐ  िक इस İ̾थित मŐ आंिशक योग का Ţम सूũ को r sn a 
1 घटा घात बटा 1 घटा लेता है, हमŐ जो देखना है वह Ɛा है  इस के साथ होता है जब बड़ा और बड़ा हो जाता है ȯान r n r sn n 
दŐ  िक को घटा माइनस बटा 1 माइनस के ŝप मŐ िलखा जा सकता है।sn a by 1 r ar power n r 
 यह जांच करने के िलए पयाŊɑ है िक दूसरे पद का Ɛा होता है Ɛोिंक बड़ा हो जाता है और अिधक सटीक हो जाता है यह देखने के n 
िलए पयाŊɑ है िक शİƅ का Ɛा होता है Ɛोिंक बड़ा और बड़ा हो जाता हैr n n 
 इसिलए आइए हम के मूʞो ंको िवभािजत करŐ  िजसमŐ हम Ŝिच रखते हœ अथाŊत् दो ŵेिणयो ंमŐ 1 अʙिवराम ऋण 1 के बराबर नही ंr r 
है, एक मोड सƢी से 1 से कम है यानी हम के उन मानो ंमŐ Ŝिच रखते हœ जो -1 और 1 के बीच İ̾थत हœ, दोनो ंको बाहर रखा गया है r 
जब से कम है , बेशक दोनो ंले सकता है  सकाराȏक और नकाराȏक मूʞ लेिकन टी  मुगŎ चंूिक यह पįरमाण मŐ 1 से mod r 1 r 
कम है, यह ŝप 1 का होगा कुछ एमआर 1 बटा मी के ŝप मŐ होगा जहां िनयत है, Ɛा आप सहमत हœ िक बड़ा और बड़ा हो जाताm n 
है शİƅ अथाŊत 1 बटा शİƅ  छोटा और छोटा हो जाता है Ɛा आप इसे देखते हœ Ɛोिंक 1 बटा शİƅ मŐ बड़ा r n m n m n n 
होने पर भाजक काफी बड़ा हो जाता है
 इसिलए मेरा िनʺषŊ यह है िक इस मामले मŐ सीमा अनंत की ओर Ůवृȅ होती है हमारी शİƅ शूɊ है मुझे दोहराने दŐ  िक हम n n 
इसमŐ Ŝिच रखते हœ  मान जो İ̾थर है लेिकन माइनस 1 और 1 के बीच है ।r 
 उस İ̾थित मŐ के बारे मŐ सोचा जा सकता है िक फॉमŊ 1 की कुछ संƥा िममी से सकाराȏक हो सकती है या नकाराȏक कोई फकŊ  r 
नही ंपड़ता
 इसिलए पावर फॉमŊ 1 का कुछ होगा शİƅ Ȫारा अब तय हो गया है जब बड़ा हो जाता है तो हर बŠत बड़ा हो जाता है r n m nm n 
तािक 1 बटा शİƅ के करीब हो जाए , इस तरह आप सहजता से तकŊ  दे सकते हœ िक सीमा अनंत की ओर झुकाव शİƅm n 0 n r 

शूɊ के बराबर है, इसके पीछे जाने के कारण  करने के िलए हम देख सकते हœ िक जैसे मनमाने ढंग से बड़ा हो जाता है n sn n ge 
दूसरा पद 0 के करीब हो जाता है Ɛोिंक हमारे पास शİƅ है Ɛोिंक अनंत की ओर झुकाव शूɊ हैr n n 
 इसिलए दूसरा शɨ कुछ भी योगदान नही ंदेता है Ɛोिंक बड़ा हो जाता है और हम उस सीमा को घटाते हœ अनंत की ओर झुकाव n n 

घटाकर तक उबलता है यिद आप एक अनंत ŵंृखला की पįरभाषा याद करते हœ या अिधक िवशेष ŝप से आंिशक योग की s 1 r 
अनंत ŵंृखला सीमा के अिभसरण को हम ŵंृखला के योग के ŝप मŐ कहते हœ
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 इसिलए इस मामले मŐ हम िनʺषŊ िनकालते हœ िक योग शİƅ घटा 1 अनंत के िलए 1 के बराबर है के सभी पदो ंका ar n n agp 
योग बटा 1 घटा है अब तक हम केवल मामले बराबर ऋण 1 बराबर 1 पर चचाŊ करते हœ और मामला ऋण 1 और 1 के a r r r r 
बीच İ̾थत है।
 अब आइए को बाहर कुछ िनिʮत संƥा के ŝप मŐ लेते हœ।r 
 यह मान जो मान देता है िक मोड एक से अिधक है सकाराȏक या नकाराȏक हो सकता है लेिकन पįरमाण मŐ यह एक से अिधक है r 
अब देखŐ िक सीमा अनंत मोड शİƅ की ओर अŤसर है Ɛोिंक शूɊ से बाहर है 1 1 से अिधक हैn r n r mod r 1 
 इसिलए Ůवृिȅ के ŝप मŐ  ओ अनंत आपके पास है िक मॉड आर पावर एन बड़ा और बड़ा हो जाता है जैसे 2 पावर एन आप देख n 
सकते हœ िक 2 4 िफर 8 िफर 16 और इसी तरह जैसे-जैसे एन बढ़ता है शİƅ अिनिʮत काल तक बढ़ती है
 इसिलए यह अनंत है इसे ȯान मŐ रखते Šए और वापस जा रहा है  एसएन की अिभʩİƅ यह देख सकती है िक जैसे ही बड़ा हो n 
जाता है, यह शɨ अथाŊत् दूसरा शɨ शİƅ घटा एक िनिʮत वाˑिवक संƥा के करीब नही ंहोता है दूसरे शɨो ंमŐ यह ar n 1 r 
अिभसरण नही ंहै
 इसिलए सीमा भी मौजूद नही ंहैsn 
 इसिलए सीमा अनंत की ओर झुकाव एसएन ŵंृखला की भाषा मŐ रखने के िलए मौजूद नही ंहै यह कहने के बराबर है िक संबंिधत n 
ŵंृखला योग योƶ नही ंहै जो िक योग है शİƅ घटा 1 के बराबर है अनंत के मामले मŐ अिभसरण नही ंहै मॉड अिधक हœ  ar n n 1 
एक से अिधक हम एक Ǜािमतीय Ůगित के िलए योग करते हœ हमारे पास 
पहले पदो ंके योग के िलए एक अिभʩİƅ है और अिभʩİƅ बराबर है गुणा 1 घटा शİƅ बटा 1 घटा के िलए n sn a r n r r 
1 के बराबर नही ंहै और  के बराबर 1 के िलए यह एक तुǅ मामले मŐ कम हो जाता है अथाŊत् बराबर गुना अब एक अनंत r sn n a 
Ǜािमतीय ŵंृखला योग पर िवचार कर रहा है शİƅ घटा 1 1 से लेकर अनंत तक हम देखते हœ िक जब के बराबर होता है ar n r 1 
तो ŵंृखला अिभसरण नही ंहोती है जब माइनस 1 के बराबर होता है , तो ŵंृखला अिभसरण नही ंहोती है, जब माइनस 1 और 1 के r r 
बीच İ̾थत होता है , तो Ǜािमतीय ŵंृखला एक पįरिमत मान का Ůितिनिधȕ करती है और वह पįरिमत मान बटा 1 माइनस होता है a r 
और मोड के िलए एक से अिधक होता है, Ǜािमतीय ŵंृखला Ůितिनिधȕ नही ंकरती है  एक पįरिमत मूʞ या अिधक तकनीकी ŝप सेr 
Ǜािमतीय ŵंृखला अिभसरण नही ंहै मुझे यहां इस अवलोकन को įरकॉडŊ करने दŐ  
, फॉमŊ योग की एक Ǜािमतीय ŵंृखला के बराबर 1 से अनंत तक शİƅ माइनस 1 अिभसरण है यिद से कम है n ar n mod r 1 
तो कम के िलए  1 मॉड से कम से कम सभी पदो ंका योग के अɊ मानो ंके िलए बटा 1 माइनस है जो िक mod r r 1 r a r 

योग से अिधक या बराबर है के बराबर अनंत शİƅ घटा 1 mod r 1 n 1 ar n 
अिभसरण नही ंहै मœ आपको  के िलए ̊ढ़ता से अनुशंसा करता šं िक इस पįरणाम को याद रखŐ एक अनंत Ǜािमतीय ŵंृखला अिभसरण 
है यिद सामाɊ अनुपात इन दो मामलो ंको छोड़कर शूɊ से 1 और 1 के बीच है और उस İ̾थित मŐ Ǜािमतीय ŵंृखला योग 1 से घटाकर 
आर और मॉड के िलए  से बड़ा या उसके बराबर है , Ǜािमतीय ŵंृखला योग करने योƶ नही ंहै , मुझे यहां एक िनİʻय िटɔणी r 1 
करने दŐ  िक एक अनंत Ǜािमतीय ŵंृखला के मामले मŐ हमने देखा िक जब यह अिभसरण होता है और जब यह अिभसरण नही ंहोता है तो 
इसका योग Ɛा होता है  एक Ǜािमतीय ŵंृखला इन चीजो ंको हमने कई अɊ अनंत ŵंृखलाओ ंमŐ Ǜािमतीय ŵंृखला के िवपरीत देखा, यह 
सवाल िक Ɛा ŵंृखला योग योƶ है या अिभसरण है, भले ही वह अिभसरण हो, इसका योग Ɛा है इन दो Ůʲो ंको कई अनंत ŵंृखलाओ ं
के मामले मŐ दो चरणो ंमŐ िनपटाया जाता है।
 
यह जांच करेगा िक ŵंृखला अिभसरण है या नही,ं यिद यह अिभसरण पाया जाता है तो अिधकांश मामलो ंमŐ हमŐ इसके िलए कुछ अनुमान 
से संतुʼ होना होगा  दूसरे शɨो ंमŐ कुछ के िलए एक अिभʩİƅ Ůाɑ करने के बजाय , अनंत ŵंृखला के योग के िलए एक सूũ जैसे िक 
Ǜािमतीय ŵंृखला के मामले मŐ दुलŊभ है, आइए हम याद करते हœ िक दो वाˑिवक संƥाएं ए और बी दी गई हœ, हमने एक Ůʲ पूछा था 
Ɛा हम एक संƥा पंूजी डाल सकते हœ 
ए और बी के बीच तािक ये तीन संƥाएं एक अंकगिणतीय Ůगित की शतŒ बनाती हœ, वाˑव मŐ हमारे पास एए ɘस बी बटा 2 के िलए एक 
सूũ था और हमने इस संƥा को ए और बी एम के अंकगिणतीय माȯ के ŝप मŐ बुलाया, हम एक समान Ůʲ पूछŐ गे लेिकन  अब एपी 
एचजीपी के बजाय यह Ůʲ दो वाˑिवक संƥाओ ंके ŝप मŐ पढ़ा जाता है ए और बी Ɛा कोई संƥा मौजूद है आइए हम जी को कॉल 
करŐ  जैसे िक एजी और बी एक जीपी बनाते हœ आशा है िक आप उस Ůʲ को समझŐगे जो आपको िफलहाल दो नंबरो ंके साथ िदया गया है  
आइए हम ए और बी पर कोई शतŊ नही ंलगाते हœ िसवाय इसके िक वे वाˑिवक Ůʲ हœ Ɛा हम हमेशा एक संƥा जी ढंूढ सकते हœ जैसे 
िक एजी और बी एक Ǜािमतीय Ůगित के शɨ बनाते हœ आइए हम इस Ůʲ को ʩवİ̾थत करŐ  ȯान दŐ  िक यिद और एक केag b gp 
लगातार पदो ंके पद हœ, तो दूसरे पद का अनुपात तेजी से दूसरे पद के अनुपात के साथ दूसरे पद के अनुपात के साथ मेल खाना चािहए जो
िक 

बटा के साथ मेल खाता है यिद  Ǜािमतीय Ůगित मŐ है जो िक है  कहने के िलए जी वगŊ बराबर है,g b agb 
 इसिलए हम सवाल पूछ रहे हœ िक Ɛा कोई संƥा जी मौजूद है जैसे िक जी वगŊ एबी के बराबर है ȯान दŐ  िक वाˑिवक संƥा का वगŊ 
हमेशा गैर-ऋणाȏक होता है
 इसिलए वाˑिवक जी संतोषजनक जी के अİˑȕ के िलए  वगŊ एबा के बराबर है और बी मŐ एक ही िचɎ होना चािहए
 इसिलए आइए हम Ůʲ को थोड़ा संशोिधत करŐ  और अपने आप से दो सकाराȏक संƥाएं पूछŐ  ए और बी Ɛा एजी मौजूद है जैसे िक 
एजीबी 
एक जीपी बनाता है उȅर हां है जी को एबी की जड़ होने के िलए लŐ।
 केस एजीबी एक Ǜािमतीय Ůगित बनाता है और इस जी को िदए गए सकाराȏक संƥाओ ंके Ǜािमतीय माȯ के ŝप मŐ संदिभŊत िकया
जाता है, मुझे इसे दो सकाराȏक संƥाओ ंकी पįरभाषा के ŝप मŐ įरकॉडŊ करने दŐ , पंूजी ए मुझे छोटा ए और छोटा पी छोटा पीटी िलखने 
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दŐ   ए और बी के छोटे के िलए Ǜािमतीय माȯ जीएम को ए के Ťाम के ŝप मŐ पįरभािषत िकया गया है और बी 
एबी की जड़ के बराबर है यह अंकगिणतीय माȯ के समान है अंकगिणतीय माȯ के मामले मŐ हमारे पास जोड़ और िवभाजन है िजसे हम
2 से जोड़ते हœ और िवभािजत करते हœ यहां आपके पास गुणा है  और घातांक लेते 
Šए दो धनाȏक संƥाओ ं और का योग करने की शİƅ लेते Šए, आप हमेशा एक संƥा पंूजी Ůाɑ कर सकते हœ, अथाŊत् इन a b g 
दो संƥाओ ंका Ǜािमतीय माȯ तािक एक पंूजी एक Ǜािमतीय Ůगित बनाता है, gb 
अब हम इसे थोड़ा सामाɊ करते हœ और पूछते हœ  िनɻिलİखत Ůʲ मŐ दो धनाȏक संƥाएँ और िदए गए हœ, Ɛा हम उतनी संƥाएँa b 
सİʃिलत कर सकते हœ िजतनी हमŐ आवʴकता है, लेिकन इस तरह पįरिमत है िक आिद एक Ǜािमतीय Ůगित a g1 g2 gn b 
बनाता है िजसे दो सकाराȏक वाˑिवक संƥाएँ और िदए गए हœ, हम वाˑिवक संƥाएँ सİʃिलत करना चाहŐगे a b n 
िजɎŐ हम  आिद को नािमत करŐ  तािक वगैरह और फॉमŊ उȅर की ओर कहŐ तो आइए हम g1 g2 gn a g1 g2 g b gp 
िनɻिलİखत का िनरीƗण करŐ  यिद हमŐ एक Ǜािमतीय Ůगित बनाने के िलए वगैरह और की आवʴकता है तो अिधक g1 g2 g b 
सटीक  एक Ǜािमतीय Ůगित की लगातार लगातार शतŒ बी उस Ǜािमतीय Ůगित का एन ɘस 2 शɨ होना चािहए बी एन ɘस दो है, इस
पद पर हमारे पास पहले टमŊ ए के साथ जीपी के टमŊ के िलए एक सूũ है और सामाɊ अनुपात वांिछत के सामाɊ अनुपात दे रहे हœ nth 

द ɘस 2 टमŊ फॉमूŊला माइनस 1 Ȫारा िदया गया है िक हमŐ होना चािहएgp to be r n ar power n plus 2 b 
 इसिलए बराबर बटा है जो िक बराबर बटा संपूणŊ है  पावर 1 बटा एन ɘस 1।r power n plus 1 b a r b a 
 अब हमारे पास पहला टमŊ ए है और कॉमन रेिशयो यह चीज बी बटा पावर 1 बटा एन ɘस 1 एक बार जब हमारे पास पहला टमŊ और 
कॉमन रेʴो होता है तो हम पूरी तरह से िनिदŊʼ कर सकते हœ िक Ǜािमतीय Ůगित Ɛा है
 इसिलए जी 1 िकया जा रहा है  Ǜािमतीय Ůगित का दूसरा पद 
सामाɊ अनुपात का एक गुणा होगा जो िक एक गुणा बी है पूरी शİƅ 1 बटा ɘस 1।n 
 इसी तरह जी 2 Ǜािमतीय Ůगित का तीसरा पद होगा यह एक गुना आर वगŊ होगा जो  एक गुना बी है पूरी शİƅ 1 बटा एन ɘस 1 वगŊ 
और
 इसिलए इस Ůकार हम यह िनʺषŊ िनकालते हœ िक दो सकाराȏक संƥाएँ दी गई हœ, उनके बीच अंितम ŝप से कई वाˑिवक संƥाओं
को सİʃिलत करना हमेशा संभव है तािक सूची एक जीपी बन जाए हम अगले ʩाƥान मŐ जीपी और एपी के साथ जारी रखŐगे धɊवाद 
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