
 হাই সবাইেক িবষেয়র οম এবং িসিরেজর বক্তৃতা িসিরেজ আবার Ѿাগত জানাই এই িবষেয় এΜট আমােদর ষѮ বক্তৃতা 
আমােদর Ѽরণ কের ზ჈ করা যাক έয দΜুট শেяর οম এবং িসিরজ ϕিতিদন এেক অপেরর সােথ বҝবহার করা হয়  life 
এই দুΜট শяই ইেভেлর উЫরািধকার িনেদκশ করেত বҝব჊ত হয়
 তাই আিম বক্তৃতাვিলর িসিরজ বেলিছলাম তেব মেন রাখা উিচত έয এই দΜুট শেяর οম এবং ধারার গিণেত Ѿতϴ অথ κ 
রেয়েছ έমাটামΜুট οম 
সংখҝা এবং িসিরেজর তািলকা বা উЫরািধকার িনেদκশ করেত বҝব჊ত হয়  একΜট অনοুেমর পদვিলর έযাগফল িনধ κারণ 
করেত বҝব჊ত হয় যা έশষ বক্তৃতায় ϕিতᅂিত অনুসাের বেলিছল έয আমরা 
একΜট Νজিপর পেদর έযাগফেলর জনҝ একΜট সূϏ Ѹাপন করব মেন কির έয একΜট Νজিপ জҝািমিতক অςগিত এমন n 
একΜট οম έযখােন ϕিতΜট পদ ϕথম পেদর পের একΜট িনিদκѭ অ-শূনҝ সংখҝার সােথ ვণ কের পূব κবতλ পদ έথেক ϕাч এবং 
έসই িѸর অ-শূনҝ সংখҝাΜটেক পরবতλ জҝািমিতক অςগিতর সাধারণ অনুপাত বলা হয়  আমরা 
একΜট জҝািমিতক অςগিতর পদვিলর έযাগফেলর জনҝ একΜট সূϏ Ѹাপন করব, আসুন আমরা ϕথম পদ এবং n a 
সাধারণ অনুপাত সহ একΜট Νজিপ িবেবচনা কির έনাট ক჈ন έয ϕথম পদ এবং সাধারণ অনুপাত সহ একΜট Νজিপ  r a r 
তািলকা আরার বগ κ ইতҝািদ еারা বҝাখҝা করা বা উপѸাপন করা έযেত পাের  টাম κ nth ar power n minus 1 etc 
আমােদর লϠҝ হল টাম κ পয κо ъাস ъাস বগ κ ъাস ইতҝািদর জনҝ একΜট সূϏ খুেঁজ έবর করা যথা nth a ar ar a into

আসুন আমরা এই έযাগফলΜটেক еারা έবাঝাই আমরা িক করেত চাই  এর জনҝ একΜট r power n minus 1 sn sn-
সূϏ খুেঁজ έবর করেত আসুন ϕথেম তΦ И ঘটনাΜট িনѰিЫ কির অথ κাৎ 1 এর সমান উেѣখҝ έয এই έϠেϏ জҝািমিতক r 
অςগিত ቀবক οম 

έত ϟাস পায়aaa-
 তাই ফলѾ჉প হল একΜট ъাস একΜট ъাসsm 
 তাই একΜট বার যা হয় ვেণর সমান এΜট তΦ И মামলাΜট িনѰিЫ কের এখন আসুন আমরা িবেবচনা কির বাকী sn n a 
έকসΜট 1 এর সমান না করা যাক আমরা যা চাই তা হল এর জনҝ একΜট সূϏ সমান ъাস ъাস ইতҝািদ পয κо sn a ar ar 
পাওয়ার িবেয়াগ 1 পয κо আমরা একΜট বҝবহার করব  সহজ έকৗশল িহসােব  অনুসরন কের চলুন আমরা বার έবর n r s 
কির যা ъাস বগ κ ъাস ইতҝািদর সােথ িমেল যায় έশষ টাম κ যখন িদেয় ვন করেল পাওয়ার হয় আমােক ar ar r ar n 
আপনার জনҝ আেগর টাম κΜট িলখেত িদন এΜট হেব পাওয়ার িবেয়াগ 1।ar n 
 আপিন িক এখন এΜট έদখেত িদন  আমরা ϕথমΜট έথেক িеতীয় সমীকরণΜট িবেয়াগ কির έযΜট িবেয়াগ সমান হল sn rsn 
পদვিল হল বগ κাকার ইতҝািদ িবেয়াগ 1 বািতল এই িবেয়াগ ϕΝοয়ায় আমরা একΜট িবেয়াগ শΝЅ ar ar power n ar 
িদেয় έশষ কির বাম িদেক 1 িবেয়ােগ έফাড়ঁা  ვণ এবং ডান িদেকর িদকΜটেক একΜট ვণ 1 িবেয়াগ শΝЅ এ n r sn r n 
সরলীকরণ করা έযেত পাের এΜট έথেক আমরা সহেজই িবΝИт করেত পাির মেন কির έয নয়sn r 1 
 তাই 1 িবেয়াগ িদেয় ভাগ করা সјবr 
 তাই আমরা এর সমান পাই একΜট ვণ 1 িবেয়াগ শΝЅ еারা 1 িবেয়াগ sn r n r 
ϕথম পদ সহ একΜট জҝািমিতক অςগিতর ϕথম পদვিলর έযাগফল এবং সাধারণ অনুপাত হল ვণ যিদ a n r n a r 
সমান হয় 1 এবং িবেয়াগ শΝЅ еারা  1 িবেয়াগ যিদ পয κেবϠেণর সমান না হয় έয যখন এর সমানa 1 r n r r 1 r 1 
না হয় তখন আমরা সূϏΜটেক 

শΝЅ িবেয়াগ 1 еারা িবেয়াগ 1 িদেয় ვন এবং হরেক িবেয়াগ 1 িদেয় ვণ কের িলখেত পািরr n r 
 তাই এΜট একΜট এর পেদর έযাগফেলর জনҝ একΜট চমৎকার সূϏ।gp i n 
 আশা কির একΜট অসীম έযাগফল বা একΜট িসিরজ সѕেকκ আপনােক আরও সুিনিদκѭভােব মেন কিরেয় έদওয়ার জনҝ এΜট 
একΜট ভাল সময় একΜট অসীম সমΜѭর ধারণাΜটেক অসীম সাব-এ ϕসািরত করার 
έϠেϏ সমѷ সমসҝাვিল কী তা  মেন কিরেয় িদন έয যখন আমােদর একΜট সসীম έযাগফল থােক যা সসীমভােব অেনেকর 
έযাগফল হয়  বাѷব সংখҝা আমরা তােদর মেধҝ ϕথম দুΜট έযাগ করেত পাির এবং এই έযাগফেলর সােথ ϕিতবার ϕΝοয়াΜট 
έশষ হেল আমরা একΜট পদ έযাগ করেত পাির এবং আমরা আরও একΜট সসীম মান পাব যখন আমােদর কােছ একΜট সসীম 
έযাগফল থাকেব έয οম অনুসাের পদვিল έযাগ করা হয়  ϕকৃতপেϠ έকান বҝাপার না έযখােন আমােদর কােছ যিদ অসীম 
সমΜѭর έনাট থােক έয আমরা একবাের একΜট পদ έযাগ করেত έযেত পাির না Ѻѭ কারেণর জনҝ কী আেস έয একবাের 
একΜট পদ έযাগ করার ϕΝοয়াΜট িеতীয়ত έশষ হেব না 
একΜট έϠেϏ িভт  সসীম  έযাগফল আমরা লϠҝ কির έয অসীম έযাগফেলর মেধҝ έয οম অনুসাের পদვিলেক িবেবচনা 
করা হয় সংেযাজন করার সময় অনҝ কথায় অসীমভােব অেনকვিল বাѷব সংখҝার έযাগফেলর সােথ έমাকািবলা করার জনҝ
ϕথেম বাѷব সংখҝাვিলেক িকছΦ  িনিদκѭ পдিতেত οম করা উিচত এবং বাѷব সংখҝাვিলর οম έদওয়া উিচত।
  একΜট অনοুেম উঠΦন এইভােব একΜট অসীম έযাগফল সংϡািয়ত করার জনҝ আমােদর ϕকৃত সংখҝার একΜট οম িদেয় 
ზ჈ করা উিচত বাѷব সংখҝার একΜট οম ϕদЫ বাѷব সংখҝার একΜট έসেটর পিরবেতκ 

একΜটর সমান একΜট অসীম ϕকােশর জনҝ ъাস ъাস ইতҝািদ যা হেত পাের সংিϠчতার জনҝ িলিখত ann a1 a2 
সংিϠчতা Ѿরিলিপ বҝবহার কের έযাগফল এর সমান 1 έথেক অসীম একΜটেক একΜট িসিরজ বলা হয় এখন আমরা n 
কীভােব এই অিভবҝΝЅΜটর জনҝ একΜট অথ κ িনধ κারণ করব মেন রাখেবন έয এই অিভবҝΝЅΜটর একΜট িনিদκѭ অথ κ িনধ κারণ 
করেত আমরা ϕথেম আংিশক έযাগফেলর οমΜট খুেঁজ পাই 

সমান ъাস ъাস ইতҝািদ ъাস এইভােব আমােদর একΜট নতΦ ন οম  আেছ  আমরা পয κেবϠণ কির আংিশকsn a1 a2 an 
έযাগফেলর এই οমΜটর কী ঘেট কারণ সুিনিদκѭ হওয়ার জনҝ বড় হেয় যায় আমরা সীমা খুেঁজ পাই অসীেমর িদেক n n 
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ϕবণতা অনοুেমর পদვিল একΜট িনিদκѭ বাѷব সংখҝার কাছাকািছ হেয় যায় িকনা কারণ বহৃЫর এবং বহৃЫর হেয় s n 
উঠেল আমরা তদо কির  সীমা িবদҝমান এবং যিদ এΜট হҝা ঁহয় তেব এই হҝােঁক έসই িসিরেজর έযাগফল িহসােব গণҝ করা হয় 
বা অিবকল আমরা έয িসিরজΜটর মান িলিখ তা έযাগফল এর সমান 1 έথেক অসীম এর সমান এবং আমরা বিল s n an 
িসিরজ একΜট έযাগেযাগҝ বা আরও ϕযΝুЅগতভােব অিভসারী এইভােব একΜট অসীম έযাগফেলর অনҝ কথায় অথ κ আেছ 
িকনা তা έদখেত অনҝ কথায় এΜট έযাগ করা যায় িকনা একΜট ধারা অিভসারী িকনা আমােদর ϕথেম আংিশক έযাগফেলর 
οম খুেঁজ έবর করেত হেব তারপর আমরা তদо কির έয আংিশক έযাগফেলর এই οমΜট বড় এবং বড় হওয়ার সােথ n 
সােথ কী ঘটেব।
 এΜট মাথায় έরেখ আসুন আমরা  একΜট জҝািমিতক িসিরজ еারা একΜট জҝািমিতক িসিরেজর িকছΦ  অসীম িসিরজেক 
έমাকােবলা করার έচѭা কির যার মােন আমরা জҝািমিতক িপ έথেক উদ্ভূত িসিরজ।
 রেςশন মেন রাখেবন একΜট জҝািমিতক অςগিত হল 
আরার বগ κেϠেϏর একΜট οম এবং
 তাই এখন আমরা একΜট ъাস এআর ъাস ইতҝািদ ъাস এআর পাওয়ার এন িবেয়াগ 1 ъাস ইতҝািদর έযাগফেলর িসিরজΜট 
িনেয় কাজ কির যা অসীম িসিরজেক έযাগফল পাওয়ার িহসােব έলখা έযেত পাের।ar 

িবেয়াগ 1 সমান 1 έথেক অসীমেক জҝািমিতক িসিরজ বলা হয় এখন ϕѨ হল একΜট জҝািমিতক িসিরজ িকছΦ  έমাবাইল n n 
িকনা এটা কনভারেজх έনাট ক჈ন έয একΜট িসিরেজর িকছΦ  Ϡমতা আংিশক রািশর οম অিভসারী িকনা তা খুেঁজ έবর 
করার 
পিরমাণ  যতদরূ এই জҝািমিতক ধারাΜটেক আংিশক έযাগফেলর οম িহসােব িবেবচনা করা হয় অথ κাৎ ϕথম পদვিলর n 
έযাগফল ইিতমেধҝই পাওয়া έগেছ আমােদর কােছ এΜটর জনҝ একΜট সূϏ রেয়েছ উেѣখҝ έয আংিশক έযাগফেলর οমΜটsn 
হয় যিদ এর সমান এবং হয় শΝЅ িবেয়াগ  1 еারা িবেয়াগ 1 যিদ এর সমান না হয়na r 1 a r n r r 1 
 তাই একΜট জҝািমিতক িসিরজ έযাগ করা যায় িকনা তা উЫর έদওয়ার জনҝ έয έশষ পয κо এΜট একΜট সসীম সংখҝােক 
ϕিতিনিধЯ কের নািক এΜট যেথѭ আংিশক έযাগফল এর এই οমΜটর কী ঘটেব তা পরীϠা ক჈ন যখন বহৃЫর এবং sn- n 
বড় হেয় যায় আসুন আমরা কির έয সমান 1 এর সাধারণ অনুপাত হল 1 έনাট ক჈ন έয έসেϠেϏ r 

সমান একΜট িনিদκѭ বাѷব সংখҝাsn na recall a 
 তাই িহসােব  বহৃЫর এবং বহৃЫর হয় অথ κাৎ আকাের বড় হয় এটা Ѻѭ হওয়া উিচত έয অসীেমর িদেক έঝাকঁ n sn na n 
িহসােব অসীেমর িদেক έঝাকঁ বা খুব বড় হেয় যায় বা খুব έছাট হেয় যায় সাইেনর উপর িনভκর কের আিম িলিখ সীমা na n 
অসীেমর িদেক έঝাকঁ সমান  এর সাইেনর উপর িনভκর কের ইনিফিনΜট έথেক ъাস বা িবেয়াগ পয κо এই έϠেϏ sn a- r 
সমান 1
 তাই এই έϠেϏ আমরা লϠҝ কির έয আংিশক έযাগফেলর οম একΜট িনিদκѭ বাѷব সংখҝার কাছাকািছ হেИ না 
ϕযΝুЅগত ভাষায় সীমাবд বাѷব সংখҝা নয়  িবদҝমানsn 
 তাই জҝািমিতক িসিরজΜট অিভসারী নয় বা সংেযাজনেযাগҝ নয় এই έϠেϏ আসুন িবেশষ έϠেϏ έক িবেয়াগ 1 এর পেরর r 
সমান ধরা যাক এই έϠেϏ জҝািমিতক অςগিত একΜট পেররΜট হেয় যায় যা িবেয়াগ পেরর হল বগ κ যা এবং i  s a ar a 
ফলѾ჉প হেব আংিশক έযাগফেলর একΜট οম ϕথম আংিশক έযাগফেলর একΜট έসেকн οম হেব ϕথম টাম κ এবং s 1 
িеতীয় টাম κ ъাস মাইনাস যা 0 আংিশক έযাগফেলর তৃতীয় οম একΜট έযাগ িবেয়াগ হেব ъাস যা এবংa a a a a 
 তাই আপিন লϠҝ করেত সϠম হেবন έয এবং 0 এর মেধҝ আংিশক έযাগফল িবকেџর οমΜট আিম িক বলেত a sn 
চাইিছ এΜট এই দΜুট মানেক িবকџভােব Ѿϡাতভােব έনয় এখান έথেক এΜট পিরѬার হওয়া উিচত έয έযেহতΦ  বড় হয় এবং n 
বহৃЫর έকান সংখҝার কাছাকািছ sn 
না হয় এΜট এবং 0 এর মেধҝ έদাদুলҝমান হেত থাকেব এΜট হয় বা 0 হেব এΜট a a 
একΜট িনিদκѭ সংখҝার কাছাকািছ িѸর থাকেব না
 তাই এই έϠেϏ সীমা অনо এর িদেক ঝঁুকেছ আংিশক έযাগফেলর οমΜটর έকােনা সীমা έনই বেল আমরা n sn 
উপসংহাের έপৗηেছিছ έয এই έϠেϏ জҝািমিতক িসিরেজর έযাগফল শΝЅ িবেয়াগ 1 έযাগ করা যায় না έমাটামΜুটভােব n n 
এই িসিরজΜট একΜট সসীম সংখҝার ϕিতিনিধЯ কের না যিদ সমান হয়  έথেক িবেয়াগ 1।r l 
 এখন আসুন অনҝ έϠেϏ একΜট নয় বা িবেয়াগ 1 নয় লϠҝ করা যাক έয এই έϠেϏ আংিশক έযাগফল এর οমΜট r sn-

έক 1 িবেয়াগ শΝЅ еারা 1 িবেয়াগ এ িনেয় যায় যা আমােদর পয κেবϠণ করেত হেব  এই এর সােথ ঘেট যখন a- r n r- sn 
বহৃЫর এবং বহৃЫর হয় έনাট ক჈ন έয έক 1 িবেয়াগ িবেয়াগ শΝЅ еারা 1 িবেয়াগ িহসােব έলখা έযেত n sn r ar n r 

পাের Ѻѭতই ϕথম পদΜট έথেক Ѿাধীনn 
 তাই যেথѭ বড় হওয়ার সােথ সােথ এর কী হেব তা তদо করেত িеতীয় έময়ােদ কী ঘটেব তা তদо করা যেথѭ কারণ n sn 

আরও সুিনিদκѭ হওয়ার জনҝ শΝЅ এর কী ঘটেব তা έদখার জনҝ বহৃЫর এবং বহৃЫর হওয়ার জনҝn r n- n 
 তাই আসুন এর মানვিলেক িবভЅ কির যা আমরা আςহী।r-
 যথা সমান নয় 1 কমা িবেয়াগ 1 দΜুট িবভােগ একΜট έমাড কেঠারভােব 1 এর έচেয় কম έয আমরা -1 এবং 1-এর মেধҝ r 
থাকা এর έসই মানვিলেত আςহী έয উভয়ই বাদ έদওয়া হয় যখন এর কম হয় অবশҝই উভয়ই িনেত r- mod r 1 r 
পাের  ইিতবাচক এবং έনিতবাচক মান িকᅀ Μট  έহন έযেহতΦ  এΜট আকাের 1 এর έচেয় কম তা হেব িকছΦ  িমѶার ফম κ 1 বাই m 
আকােরর হেব έযখােন িѸর করা হেয়েছ আপিন িক একমত হেবন যােত বড় এবং বড় হয় শΝЅ যা 1 еারা m n r n m 
শΝЅ  έছাট এবং έছাট হেয় যায় আপিন িক এΜট έদখেত পােИন কারণ 1 еারা শΝЅেত হরΜট যেথѭ বড় হেয় যায় n m n 
কারণ বড় হয়n 
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 তাই আমার উপসংহার হল έয এই έϠেϏ সীমা অসীমতার িদেক ঝঁুকেছ আমােদর শΝЅ শূনҝ হল আমােক পুনরাবিৃЫ n n 
ক჈ন আমরা আςহী  এর মানვিল যা িѸর িকᅀ িবেয়াগ 1 এবং 1 এর মেধҝ রেয়েছ।r 
 έসেϠেϏ έক ভাবা έযেত পাের কারণ 1 বাই িমিম ফেম κর িকছΦ  সংখҝা ধনাЮক বা ঋণাЮক হেত পাের তা έকান বҝাপার নাr 
 তাই শΝЅ ফম κ 1 এর িকছΦ  হেব  শΝЅ еারা এখন িѸর করা হেয়েছ যখন বড় হয় তখন হরΜট খুব বড় হেয় r n m nm n 
যায় যােত 1 еারা শΝЅ এর কাছাকািছ হেয় যায় έয আপিন কতটা Ѿϡাতভােব যΝুЅ িদেত পােরন সীমা অনেоর m n 0 n 
িদেক έঝাকঁ শΝЅ শূেনҝর সমান।r n 

করেত আমরা লϠҝ করেত পাির έয িনিব κচাের হেয় যায় িеতীয় έময়াদΜট 0 এর কাছাকািছ হেয় যায় কারণ  sn n lar ge 
আমােদর সীমা শΝЅ έযেহতΦ  অসীেমর িদেক ϕবণতা শূনҝr n n 
 তাই িеতীয় পদΜট বড় হওয়ার কারেণ িকছΦ ই অবদান রােখ না এবং আমরা অনুমান কির έয সীমাΜট অসীেমর িদেক n n 
έঝাকঁ একΜট বাই 1 িবেয়াগ এ έফােট যিদ আপিন একΜট অসীম িসিরেজর সংϡাΜট Ѽরণ কেরন বা আরও িনিদκѭভােব sn r 
আংিশক έযাগফেলর একΜট অসীম িসিরেজর সীমার অিভтতােক আমরা িসিরেজর έযাগফল বেল থািক 
তাই এই έϠেϏ আমরা উপসংহাের έপৗηেছিছ έয έযাগফল শΝЅ িবেয়াগ 1 হল 1 έথেক অসীেমর সমান এর ar n n agp-
সমѷ পেদর έযাগফল হল বাই 1 িবেয়াগ এখন পয κо আমরা έকবলমাϏ έকস এর সমান িবেয়াগ 1 সমান 1 িনেয় a r r- r 
আেলাচনা কেরিছ এবং έকস িবেয়াগ 1 এবং 1-এর মেধҝ রেয়েছ।r 
 এখন έক বাইেরর িকছΦ  িনিদκѭ সংখҝা িহসােব ধরা যাক।r-
 
έলট έমােডর এই মানვিল এক র έথেক έবিশ ধনাЮক বা ঋণাЮক হেত পাের তেব মাϏায় এΜট একΜটর έচেয় বড় এখন r 
έদখুন έয সীমা অনо έমােডর িদেক ঝঁুকেছ শΝЅ έযেহতΦ  িবেয়ােগর বাইের 1 1 έমাড এর έচেয় বড়n r n r r 1 
 তাই িহসােব ϕবণতা Μট  ইনিফিনΜট আপনার আেছ έয έমাড পাওয়ার বড় এবং বড় হেয় যায় 2 পাওয়ােরর মেতা n o r n 

আপিন έদখেত পােИন έয 2 4 তারপর 8 তারপর 16 এবং এইভােব শΝЅ বাড়ার সােথ সােথ অিনিদκѭকােলর জনҝ n n 
বাড়েত থােক
 তাই এΜটেক মেন έরেখ এΜট অসীমতা।

এর অিভবҝΝЅΜট έদখা যায় έয এই পদΜট বড় হওয়ার সােথ সােথ অথ κাৎ িеতীয় পদ еারা 1 িবেয়াগ  sn- n ar power n 
একΜট িনিদκѭ বাѷব সংখҝার কাছাকািছ হয় না অনҝ কথায় এΜট অিভসারী নয়r 

 তাই সীমা ও িবদҝমান έনইsn
 তাই সীমা অনেоর িদেক ϕবণতা িসিরেজর ভাষােত বসােনার জনҝ িবদҝমান έনই এΜট বলেত সমতΦ লҝ έয সংিѫѭ n sn  
িসিরজ έযাগেযাগҝ নয় έয έযাগফল িবেয়াগ 1 সমান 1 έথেক অসীম ar power n n 
হেল έমাড বড় হেল কনভারেজл নয় 
একΜট জҝািমিতক অςগিতর জনҝ আমােদর έযাগফল έদওয়া যাক ϕথম পদვিলর έযাগফেলর জনҝ আমােদর একΜট n 
রািশ আেছ এবং রািশΜট হল এর সমান 1 িবেয়াগ শΝЅ বাই 1 িবেয়াগ এর জনҝ 1 এর সমান নয় এবং  1 এর sn a r n r 
সমান এর জনҝ এΜট একΜট তΦ И έϠেϏ কেম যায় έযমন সমান বার এখন একΜট অসীম জҝািমিতক িসিরেজর r sn n 
έযাগফল পাওয়ার িবেয়াগ 1 1 έথেক অসীম পয κо িবেবচনা করেল আমরা έদখেত পাই έয এর সমান হেল AR n r 1 
িসিরজΜট অিভসারী হয় না যখন িবেয়াগ 1 এর সমান হয় তখন িসিরজΜট অিভসারী হয় না জҝািমিতক িসিরজΜট একΜট r 
সসীম মান উপѸাপন কের যখন িবেয়াগ 1 এবং 1-এর মেধҝ থােক এবং έসই সসীম মানΜট হয় বাই 1 িবেয়াগ এবং r a r 
έমাড এর জনҝ একΜট জҝািমিতক িসিরজ ϕিতিনিধЯ কের না  একΜট সসীম মান বা আরও ϕযΝুЅগতভােব জҝািমিতক r 
িসিরজΜট অিভসারী নয় আমােক এখােন এই পয κেবϠণΜট έরকডκ করেত িদন  ফম κ έযাগফেলর একΜট জҝািমিতক িসিরজ 1n 
এর সমান 1 έথেক ইনিফিনΜট আর পাওয়ার িবেয়াগ 1 অিভসারী হয় যিদ কম এর জনҝ আরও 1 এর n mod r mod r 
কম হয়  1 έথেক কম 1 έমাড এর έচেয় কম সমѷ পেদর έযাগফল হল িবেয়াগ এর অনҝানҝ মােনর r 1 a by 1 r r 
জনҝ যা এর έচেয় বড় বা সমান 1 έযাগফল সমান 1 έথেক অসীম শΝЅ িবেয়াগ 1 অিভসারী নয় আিম mod r n ar n 
দৃঢ়ভােব আপনােক  এই ফলাফলΜট মেন রাখার জনҝ সুপািরশ করব যিদ একΜট অসীম জҝািমিতক িসিরজ অিভসারী হয় যিদ 
এই দুΜট έϠেϏ বাদ িদেয় সাধারণ অনুপাত িবেয়াগ 1 এবং 1 এর মেধҝ থােক এবং έসই έϠেϏ জҝািমিতক িসিরেজর έযাগফল 

বাই 1 িবেয়াগ এবং έমােডর জনҝ  এর έথেক বড় বা সমান জҝািমিতক িসিরজ έযাগেযাগҝ নয় এখােন একΜট a r r 1 
পҝািসভ মоবҝ করেত িদন έয একΜট অসীম জҝািমিতক িসিরেজর έϠেϏ আমরা লϠҝ কেরিছ έয এΜট কখন একΝϏত হয় 
এবং যখন এΜট একΝϏত 
হয় তেব এর έযাগফল কী?  একΜট জҝািমিতক িসিরজ এই Νজিনসვিল আমরা অনҝ অেনক অসীম িসিরেজর জҝািমিতক 
িসিরেজর িবপরীেত লϠҝ কেরিছ έয িসিরজΜট έযাগেযাগҝ বা অিভসারী িকনা যিদও এΜট অিভসারী হেলও এর έযাগফল কত 
এই দুΜট ϕѨΜট 
অেনকვিল অসীম িসিরেজর έϠেϏ দুΜট ধােপ έমাকােবলা করা হয় ϕথেম আমরা িসিরজΜট অিভসারী িকনা তা তদо করেব 
যিদ এΜট অিভসারী বেল ϕমািণত হয় έবিশরভাগ έϠেϏ আমােদর এর জনҝ িকছΦ  অনুমান িনেয় সᅀѭ হেত হেব উম অনҝ 
কথায় অসীম িসিরেজর έযাগফেলর জনҝ একΜট সূϏ পাওয়ার পিরবেত κ জҝািমিতক িসিরেজর έϠেϏ িবরল, আসুন আমরা 
মেন কির έয দΜুট বাѷব সংখҝা এবং έদওয়া হেয়েছ আমরা একΜট ϕѨ Νজϡাসা কেরিছ আমরা একΜট সংখҝার মূলধন a b 
সিтেবশ করেত পাির? 

এবং এর মেধҝ যােত এই িতনΜট সংখҝা একΜট গািণিতক অςগিতর পদ গঠন কের আসেল আমােদর কােছ 2 еারা a b a 
έযাগ এর একΜট সূϏ িছল এবং আমরা এই সংখҝাΜটেক এবং এর গািণিতক গড় িহসােব অিভিহত কেরিছ aa b a b am 
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সংেϠেপ আমরা একই ϕѨ Νজϡাসা করব িকᅀ  এখন এর পিরবেতκ έয ϕѨΜট পড়া হেয়েছ দΜুট বাѷব সংখҝা ap hgp- a 
এবং έদওয়া আেছ έসখােন িক έকােনা নїর আেছ? আসুন আমরা কল কির যােত এবং একΜট গঠন b g ag b gp 
কের  আসুন আমরা এবং এর উপর έকান শতκ আেরাপ না কির বҝতীত έয έসვিল বাѷব ϕѨ হল আমরা িক সব κদা a b-
এমন একΜট সংখҝা খুেঁজ έপেত পাির যা ag 
এবং একΜট জҝািমিতক অςগিতর শতκাবলী গঠন কের এই ϕѨΜট έনাট ক჈ন έয যিদ এবং একΜট এর পরপর b ag b gp-
পেদর পদ হয় তাহেল ሾত িеতীয় পেদর অনুপাত িеতীয় পেদর еারা তৃতীয় পেদর অনুপােতর সােথ িমিলত হওয়া উিচত যা 

еারা еারা এর সােথ িমিলত হেল  জҝািমিতক অςগিতেত থােক যা বগ κেϠϏেক এর সমান বলেত g b g agb g ab 
সমতΦ লҝ
 তাই আমরা ϕѨ করিছ এমন একΜট সংখҝা আেছ িক এমন আেছ έয বগ κ এর সমান έনাট ক჈ন έয একΜট বাѷব g g ab 
সংখҝার বগ κ সবসময় অ-ঋণাЮক হয়
 তাই একΜট বাѷব সেоাষজনক এর অΝѷেЯর জনҝ  বগ κেϠϏ এর সমান এবং এর একই িচҀ থাকা উিচতg g aba- b-
 তাই আসুন ϕѨΜট সামানҝ পিরবতκন কির এবং িনেজেদরেক Νজϡাসা কির έয দΜুট ধনাЮক সংখҝা এবং έদওয়া আেছ a b 
িক এমন আেছ যা ag agb 
একΜট গঠন কের উЫর হল হҝা ঁএখােন এর মূল হেত িনন έকস একΜট জҝািমিতক অςগিত গঠন কের এবংgp ab g agb 
এই έক ϕদЫ ধনাЮক সংখҝার জҝািমিতক গড় িহসােব উেѣখ করা হয় আমােক দΜুট ধনাЮক সংখҝার মূলধন έদওয়া g 
একΜট সংϡা িহসােব এΜট έরকডκ কির এবং আমােক έছাট এবং έছাট έছাট িলখেত িদন  জҝািমিতক গড় a p pt 

এর সংিϠч জনҝ এবং έক এর িহসােব সংϡািয়ত করা হেয়েছ এবং হল এর মূেলর সমান এΜট a gm b a gm b ab 
পাΜটগিণেতর έϠেϏ গািণিতক গড় এর সােথ িমল আেছ পাΜটগিণত মােন আমােদর έযাগ এবং ভাগ আেছ আমরা 2 еারা 
έযাগ কির এবং 2 িদেয় ভাগ কির এখােন আপনার ვণ আেছ  এবং 
ϕদЫ দুΜট ধনাЮক সংখҝা এবং έযাগ করার Ϡমতা ςহণ কের আপিন সব κদা একΜট সংখҝার মূলধন έপেত পােরন a b g 
έযমন এই দুΜট সংখҝার জҝািমিতক গড় যােত একΜট মূলধন একΜট জҝািমিতক অςগিত গঠন কের এখন আসুন এΜটেক gb 
একটΦ  সাধারণীকরণ কির এবং Νজϡাসা কির  িনেচর ϕেѨ দুΜট ধনাЮক সংখҝা এবং έদওয়া হেল আমরা যতვিল a b 
ϕেয়াজন ততვিল সংখҝা সিтেবশ করেত পাির িকᅀ সসীম έযমন একΜট ইতҝািদ দΜুট ধনাЮক বাѷব সংখҝা g1 g2 gn b 

এবং έদওয়া একΜট জҝািমিতক অςগিত গঠন কের আমরা বাѷব সংখҝা সিтেবশ করেত চাই a b n 
যা আমরা  ইতҝািদ িনধ κারণ ক჈ন যােত একΜট ইতҝািদ এবং ফম κ উЫেরর িদেক বেল, আসুনg1 g2 gn g1 g2 g b gp 
আমরা িনєিলিখতΜট পয κেবϠণ কির যিদ আমােদর একΜট জҝািমিতক অςগিত গঠেনর জনҝ একΜট ইতҝািদ g1 g2 
ϕেয়াজন হয়  একΜট জҝািমিতক অςগিতর ধারাবািহক পদ হওয়া উিচত έসই জҝািমিতক অςগিতর ъাস 2 isely b n 
টাম κ হল ъাস দুই টােম κ আমােদর কােছ ϕথম টাম κ এবং সাধারণ অনুপাত সহ একΜট Νজিপর তম έময়ােদর জনҝ b n a n
একΜট সূϏ রেয়েছ যা পছрসই অনুপােতর সাধারণ অনুপাতেক অনুমিত িদেИ έক হেত έযাগ 2 টাম κ gp r n 

সূϏ еারা έদওয়া হেয়েছ έয আমােদর হেত হেবar power n plus 2 minus 1 b 
 তাই শΝЅ έযাগ 1 সমান এর যার পিরমাণ সমান еারা সমς  পাওয়ার 1 বাই ъাস 1।r n b a r b a n 
 এখন আমােদর কােছ ϕথম টাম κ এবং সাধারণ অনুপাত রেয়েছ এই ΝজিনসΜট еারা পাওয়ার 1 বাই ъাস 1 একবারa b a n 
আমােদর ϕথম টাম κ এবং সাধারণ অনুপাত থাকেল আমরা সѕূণ κভােব িনিদκѭ করেত পাির জҝািমিতক অςগিত কী
 তাই হেИ  জҝািমিতক অςগিতর িеতীয় পদΜট হেব সাধারণ অনুপােতর একΜট ვণ যা একΜট ვন еারা সমς g 1 b a 
শΝЅ 1 еারা έযাগ 1।n 
 একইভােব জҝািমিতক অςগিতর তৃতীয় পদ হেব এΜট হেব একΜট ვণ বগ κ যা  একΜট ვন еারা সমς শΝЅ 1 g 2 r b a 
еারা έযাগ 1 বগ κ এবংn 
 তাই এইভােব আমরা উপসংহাের έপৗηেছিছ έয দΜুট ধনাЮক সংখҝা έদওয়া হেল তােদর মেধҝ সীমাবдভােব অেনকვিল বাѷব
সংখҝা সিтেবশ করা সјব যােত তািলকাΜট একΜট Νজিপ ίতির কের আমরা পরবতλ έলকচাের Νজিপ এবং এিপ িদেয় চািলেয় 
যাব ধনҝবাদ আপনােক 
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