
 ਕ୥ਮ ਅਤੇ ਲੜੀ 'ਤੇ ਲੈਕਚਰ ਿਵੱਚ ਵਾਪਸ ਆਉਣ ਦਾ ਸੁਆਗਤ ਹੈ , ਆਓ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਗਿਣਤ ਦੀ ਤਰੱਕੀ ਨੰੂ ਯਾਦ ਕਰੀਏ ਿਜਸ ਨੰੂ ਅਸੀ ਂਿਪਛਲੇ ਲੈਕਚਰ ਿਵੱਚ 
ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕੀਤਾ ਸੀ, ਆਓ ਅਸੀ ਂ ਨੰੂ ਸੰਖੇਪ ਿਵੱਚ ਯਾਦ ਕਰੀਏ ਿਕ ਇੱਕ ਗਿਣਤ ਦੀ ਪ୥ਗਤੀ ਇੱਕ ਕ୥ਮ ਹੈ ਿਜਵୈ ਿਕ ਅੰਤਰ.  1 ਤୌ ਅਨੰਤਤਾ ਤੱਕ ਦੇ ਕ୥ਮ ਨੰੂ ਸਧਾਰਨ AP 
ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਰੱਖਣ ਲਈ ਕੋਈ ਵੀ ਦੋ ਲਗਾਤਾਰ ਪਦ ਇੱਕੋ ਿਜਹੇ ਰਿਹੰਦੇ ਹਨ, ਜੇਕਰ ਇੱਕ ਜੋੜ 1 1  ਤୌ ਵੱਧ ਜਾਂ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਸਾਰੇ ਪੂਰਨ ਅੰਕਾਂ ਲਈ ਇੱਕ ਜੋੜ ਦੇ ਬਰਾਬਰ d 
ਹੈ ਤਾਂ ਇੱਕ ਅੰਕਗਿਣਤ ਤਰਕੱੀ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ । ਇਹ ਜ਼ਰਰੂੀ ਤੌਰ 'ਤੇ ਇਹ ਕਿਹੰਦਾ ਹੈ ਿਕ ਅੰਤਰ ਦੋ ਲਗਾਤਾਰ ਪਦਾਂ ਦਾ ਅਰਥਾਤ ਇੱਕ ਜੋੜ 1 ਅਤੇ ਇੱਕ ਹੈ ਿਜੱਥੇ d d 
ਇੱਕ ਸਿਥਰ ਹੈ ਪਿਹਲਾ ਪਦ ਇੱਕ ਅਤੇ ਆਮ ਅੰਤਰ ਗਿਣਤ ਦੀ ਤਰੱਕੀ ਨੰੂ ਪੂਰੀ ਤਰ୧ਾਂ ਿਨਰਧਾਰਤ ਕਰਦਾ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਜੇਕਰ ਤୌ ਅਨੰਤਤਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂa d ann 1 
ਇੱਕ 1 ਦੇ ਨਾਲ ਇੱਕ ਗਿਣਤ ਦੀ ਤਰੱਕੀ ਹੈ।  ਇੱਕ ਕਹੇ ਜਾਣ ਵਾਲੇ ਪਿਹਲੇ ਪਦ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਅਤੇ ਦੋ ਕ୥ਮਵਾਰ ਪਦਾਂ ਿਵੱਚ ਅੰਤਰ ਨੰੂ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਆਮ ਅੰਤਰ d 
ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਗਿਣਤ ਦੀ ਤਰੱਕੀ ਿਲਖੀ ਜਾ ਸਕਦੀ ਹੈ  ਿਮਆਰੀ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਹੇਠਾਂ ਿਦੱਤੇ ਅਨੁਸਾਰ ਇੱਕ ਦਸੂਰਾ ਪਦ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਆਮ ਅੰਤਰ ਹੋਵੇਗਾ ਤੀਜਾ ਪਦ d 
ਇੱਕ ਜੋੜ 2 ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਵੇਖੋ ਿਕ ਸ਼ਬਦਾਂ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਘਟਾਓ 1 ਲਗਾਤਾਰ ਸਾਂਝੇ ਅੰਤਰ ਹਨ ਇਸਲਈ ਜਾਂ ਇਸ ਪੈਟਰਨ ਦੀ ਪਾਲਣਾ ਕਰਦੇ ਹੋਏ d n n 
ਇਹ ਹੈ  ਇਹ ਦੇਖਣਾ ਔਖਾ ਨਹੀ ਂਹੈ ਿਕ ਇਸ ਦੀ ਿਮਆਦ ਿਵੱਚ ਅਰਥਾਤ ਪਿਹਲੇ ਪਦ ਦੇ ਨਾਲ ਅਤੇ ਆਮ ਅੰਤਰ ਫਾਰਮੂਲੇ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ 1 ap ap a d a n 
ਿਵੱਚ ਦਆੁਰਾ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਅੱਗੇ ਆਓ ਇੱਕ ਗਿਣਤ ਦੀ ਤਰੱਕੀ ਦੀਆਂ ਕੁਝ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾਵਾਂ ਨੰੂ ਵੇਖੀਏ ਿਜਨ୧ਾਂ ਦੀ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲੀ ਸੰਪੱਤੀ ਿਵੱਚ ਚਰਚਾ ਕੀਤੀ ਹੈ।  ਆਖਰੀ d 
ਲੈਕਚਰ ਮ୊ ਤੁਹਾਨੰੂ ਯਾਦ ਿਦਵਾਉਣਾ ਚਾਹੁੰਦਾ ਹਾਂ ਿਕ ਜੇਕਰ ਤୌ ਅਨੰਤਤਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਇੱਕ ਅੰਕਗਿਣਿਤਕ ਪ୥ਗਤੀ ਹੈ ਤਾਂ ਕ୥ਮ ਿਦੱਤੇ ਗਏ ਦੇ ann 1 bn ap 
ਹਰੇਕ ਪਦ ਿਵੱਚ ਇੱਕੋ ਸੰਿਖਆ ਜੋੜ ਕੇ ਪ୥ਾਪਤ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਕ୥ਮ ਹੈ ਿਜੱਥੇ ਵਾਂ ਸ਼ਬਦ ਇੱਕ ਜੋੜ ਜੋੜ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। ਹਰ ਦੇ ਲਈ ਦਬੁਾਰਾ bn n bn k n 
ਗਿਣਤ ਿਵੱਚ ਪ୥ਗਤੀ ਹੈ ਗਿਣਤ ਦੀ ਪ୥ਗਤੀ ਜ਼ਰਰੂੀ ਤੌਰ 'ਤੇ ਇਹ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ ਕਿਹੰਦੀ ਹੈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਜੋੜ ਕੇ ਿਦੱਤੇ ਗਏ ਗਿਣਤ ਦੀ ਤਰੱਕੀ ਤୌ ਇੱਕ ਗਿਣਤ ਦੀ ਤਰੱਕੀ ਬਣਾ 
ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਹਰੇਕ ਪਦ ਲਈ ਇੱਕ ਸਿਥਰ ਰੱਖਣਾ ਦਜੂੀ ਸੰਪੱਤੀ ਬਹਤੁ ਸਮਾਨ ਹੈ ਇਸ ਦੀ ਬਜਾਏ ਹਰ ਇੱਕ ਸ਼ਬਦ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਸਿਥਰਤਾ ਜੋੜਨ ਦੀ ਬਜਾਏ ਅਸੀ ਂਘਟਾ ਸਕਦੇ 
ਹਾਂ ਜਾਂ ਦਜੂੇ ਸ਼ਬਦਾਂ ਿਵੱਚ ਇਹ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੋਣ ਲਈ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਜਾਂ ਨਕਾਰਾਤਮਕ ਹੋ ਸਕਦਾ ਹੈ, ਮੈਨੰੂ ਇਸ ਨੰੂ ਸੂਚੀਬੱਧ ਕਰਨ ਿਦਓ ਜੇਕਰ ਤୌ ਅਨੰਤਤਾ ਦੇ k ann 1 
ਬਰਾਬਰ ਹੈ।  ਗਿਣਤ ਦੀ ਪ୥ਗਤੀ ਿਫਰ ਹਰੇਕ ਪਦ ਲਈ ਇੱਕ ਸਿਥਰ ਕਹੇ ਨੰੂ ਘਟਾ ਕੇ ਪ୥ਾਪਤ ਕੀਤਾ ਕ୥ਮ ਦਬੁਾਰਾ ਇੱਕ ਗਿਣਤਕ ਪ୥ਗਤੀ ਹੈ, ਇਸਲਈ ਆਓ k bn 
ਅਸੀ ਂਿਲਖੀਏ ਿਕ 1 ਤୌ ਸ਼ੁਰ ੂਹੋਣ ਵਾਲੇ ਹਰੇਕ ਲਈ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ , ਦਾਅਵਾ ਹੈ ਿਕ ਕ୥ਮ ਜਾਰੀ ਰੱਖਣ ਲਈ ਇੱਕ ਅੰਕਗਿਣਿਤਕ ਪ୥ਗਤੀ n bn k bn 
ਹੈ। ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ ਸਮਾਨ ਗੁਣ ਹੈ ਜੇਕਰ ਕ୥ਮ ਇੱਕ ਤୌ ਅਨੰਤਤਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਇੱਕ ਅੰਕਗਿਣਿਤਕ ਪ୥ਗਤੀ ਹੈ ਜਾਂ ਇੱਕ ਅੰਕਗਿਣਤ ਕ୥ਮ ਹੈ ਤਾਂ ਕ୥ਮ ਦੇ ann 
ਹਰੇਕ ਪਦ ਨੰੂ ਇੱਕ ਸਿਥਰਾਂਕ ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕਰਕੇ ਪ୥ਾਪਤ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਕ୥ਮ ਦਬੁਾਰਾ ਇੱਕ ਅੰਕਗਿਣਿਤਕ ਪ୥ਗਤੀ ਹੈ ਹਾਲਾਂਿਕ ਇਹ ਿਸੱਧਾ ਅੱਗੇ ਹੈ ਆਓ ਕੰਮ ਕਰੀਏ। ਵੇਰਵੇ
ਸਾਡੀ ਧਾਰਨਾ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਇੱਕ ਹੈ ਇਸਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਇੱਕ ਪਲੱਸ 1 ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਸਿਥਰ ਹੈ ਆਓ ਇਸਨੰੂ ਹਰ ਲਈ ਕਿਹ ਦੇਈਏ ਇਸ ਿਦੱਤੇ ਗਏan ap an n d 
ਕ୥ਮ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਦੇ ਹੋਏ ਕੁਦਰਤੀ ਸੰਿਖਆ ਦੇ ਸਮੂਹ ਦਾ ਤੱਤ, ਆਓ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਨਵਾਂ ਕ୥ਮ ਬਣਾਉਦਂੇ ਹਾਂ ਕ୥ਮ ਨੰੂ 1 ਤୌ ਅਨੰਤਤਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਸਮਝਦੇ ਹਾਂ n bn bnn 
ਿਕ ਅਸੀ ਂ ਨੰੂ ਿਕਵୈ ਬਣਾਉਦਂੇ ਹਾਂ ਅਸੀ ਂਿਸਰਫ਼ ਇੱਕ ਨੰੂ ਇੱਕ ਸਿਥਰ ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਹਰ ਲਈ ਕੁਝ ਗੁਣਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ। ਸਾਨੰੂ bn let bn n c an 
ਇਹ ਦੇਖਣਾ ਹੋਵੇਗਾ ਿਕ ਇਹ ਕ୥ਮ ਦਬੁਾਰਾ ਅੰਕਗਿਣਿਤਕ ਪ୥ਗਤੀ ਿਵੱਚ ਹੈ, ਆਓ ਅਸੀ ਂਇਹ ਕਰੀਏ ਿਕ ਿਵੱਚ ਦੋ ਕ୥ਮਵਾਰ ਸ਼ਬਦਾਂ ਦੇ ਅੰਤਰ ਨੰੂ ਿਧਆਨ ਿਵੱਚ bn bn 
ਰੱਖਦੇ ਹਾਂ ਅਰਥਾਤ ਪਲੱਸ 1 ਘਟਾਓ ਇਹ ਗੁਣਾ ਇੱਕ ਜੋੜ 1 ਘਟਾਓ ਗੁਣਾ ਅਤੇ ਗੁਣਾ ਇੱਕ ਜੋੜ ਹੋਵੇਗਾ।  1 ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਅੰਕਗਿਣਤ ਕ୥ਮbn bn c c c an 
ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਜੋੜ 1 ਘਟਾਓ ਸਭ ਲਈ ਇੱਕ ਸਿਥਰ ਹੈ an n 
ਇਸ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਵਾਰ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂਸਾਰੀਆਂ ਕੁਦਰਤੀ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਲਈ ਿਨਰੀਖਣ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਅੰਤਰ ਪਲੱਸ 1 ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਸਿਥਰ ਰਿਹੰਦਾc d n bn bn 
ਹੈ ਇਹ ਇਸ ਤੱਥ ਨੰੂ ਸਥਾਿਪਤ ਕਰਦਾ ਹੈ ਿਕ ਕ୥ਮ ਇੱਕ ਅੰਕਗਿਣਤ ਕ୥ਮ ਹੈ ਪਰ ਦਜੂੇ ਮਾਮਲੇ ਦੇ ਉਲਟ ਕੀ ਅਸੀ ਂਿਦੱਤੇ ਗਏ ਗਿਣਤ ਦੀ ਤਰੱਕੀ ਤୌ ਇੱਕ ਕ୥ਮ ਨੰੂ ਇੱਥੇ bn 
ਇਸ ਿਵੱਚ ਸਿਥਰ ਜੋੜ ਕੇ ਿਨਰਮਾਣ ਦੇ ਸਾਂਝ ੇਅੰਤਰ ਨੰੂ ਬਣਾਇਆ ਸੀ।  ਕ୥ਮ ਿਦੱਤੇ ਗਏ ਗਿਣਤ ਦੀ ਤਰੱਕੀ ਦੇ ਆਮ ਅੰਤਰ ਤୌ ਵੱਖਰਾ ਹੈ ਦੇਖੋ ਿਕ ਅੰਤਰ ਇੱਕ ਪਲੱਸted 
1 ਘਟਾਓ ਹੈ ਜਦୌ ਿਕ ਅੰਤਰ ਪਲੱਸ 1 ਘਟਾਓ ਇੱਕੋ ਨਹੀ ਂਹੈ ਪਰ ਇਹ ਤୌ ਵੱਖਰਾ ਹੋ ਸਕਦਾ ਹੈ ਇਸ ਗੱਲ 'ਤੇ ਿਨਰਭਰ ਕਰਿਦਆਂ ਿਕ ਇਹ an d bn bn d d c 
ਕੀ ਹੈ। ਵੰਡ ਲਈ ਸਮਾਨ ਨਤੀਜਾ ਦੱਿਸਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ, ਆਓ ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਇੱਥੇ ਜਲਦੀ ਿਲਖਦਾ ਹਾਂ ਜੇਕਰ ਕ୥ਮ ਤୌ ਅਨੰਤਤਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇੱਕ ann 1 
ਅੰਕਗਿਣਿਤਕ ਤਰੱਕੀ ਹੈ ਤਾਂ ਕ୥ਮ ਦੇ ਹਰਕੇ ਪਦ ਨੰੂ ਇੱਕ ਗੈਰ-ਜ਼ੀਰੋ ਸਿਥਰਾਂਕਾਂ ਨਾਲ ਵੰਡ ਕੇ ਪ୥ਾਪਤ ਕੀਤੀ ਕ୥ਮ ਨੰੂ ਇੱਕ ਿਦੱਤਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ। ਤੁਸੀ ਂਉਸ ਦੇ bn ap ap 
ਹਰੇਕ ਸ਼ਬਦ ਨੰੂ ਇੱਕ ਗੈਰ-ਜ਼ੀਰੋ ਨੰਬਰ ਨਾਲ ਵੰਡ ਸਕਦੇ ਹੋ, ਤੁਸੀ ਂਇੱਕ ਨਵਾਂ ਕ୥ਮ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹੋ ਅਤੇ ਇਹ ਦੇਖਣਾ ਔਖਾ ਨਹੀ ਂਹੈ ਿਕ ਨਵਾਂ ਕ୥ਮ ਦਬੁਾਰਾ ਇੱਕ 
ਗਿਣਿਤਕ ਪ୥ਗਤੀ ਹੈ ਜੋ ਜੋੜ ਕੇ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਿਦੱਤੇ ਤୌ ਇੱਕ ਬਣਾ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਹਰੇਕ ਪਦ ਤୌ ਇੱਕ ਸਿਥਰਾਂਕ ਨੰੂ ਘਟਾ ਕੇ ਹਰੇਕ ਪਦ ਦੇ ਨਾਲ ਇੱਕ ਸਿਥਰਾਂਕ ਨੰੂ ap AP 
ਗੁਣਾ ਕਰਕੇ ਜਾਂ ਭਾਗ ਦੇ ਮਾਮਲੇ ਿਵੱਚ ਹਰੇਕ ਪਦ ਨੰੂ ਇੱਕ ਸਿਥਰਾਂਕ ਨਾਲ ਵੰਡ ਕੇ ਇਹ ਯਕੀਨੀ ਬਣਾਓ ਿਕ ਸੁੰਨ  ਿਜਸ ਨਾਲ ਤੁਸੀ ਂਵੰਡ ਰਹੇ ਹੋ ਉਹ ਗੈਰ-ਜ਼ੀਰੋ ਹੈ er 
ਹਣੁ ਆਓ ਅਸੀ ਂਹੇਠਾਂ ਿਦੱਤੇ ਸਵਾਲ ਨੰੂ ਪੁੱਛੀਏ ਿਕ ਇੱਕ ਕੌਮਾ ਨੰੂ ਅਸਲ ਨੰਬਰ ਿਦੱਤੇ ਗਏ ਨੰਬਰ ਿਦੱਤੇ ਜਾਣ ਿਦਓ ਕੀ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਨੰਬਰ ਪਾ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਇਸ ਨੰੂ ਕੈਪੀਟਲb 
ਕਿਹ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਜਵୈ ਿਕ ਿਦੱਤੀ ਗਈ ਸੰਿਖਆ ਛੋਟੀ ਅਤੇ ਇਸ ਨੰਬਰ ਦੀ ਪੂੰਜੀ ਿਜਸ ਨੰੂ ਅਸੀ ਂਪਾਉਣਾ ਚਾਹੁੰਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਿਦੱਤੇ ਗਏ ਨੰਬਰ ਦੇ ਸ਼ਬਦ ਅਤੇ a  b 
ਅੰਕਗਿਣਿਤਕ ਪ୥ਗਤੀ ਹਨ , 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਉਹ ਸਵਾਲ ਹੈ ਿਜਸ ਨੰੂ ਅਸੀ ਂਇਸ ਸਮୈ ਸੰਬੋਿਧਤ ਕਰਨਾ ਚਾਹੁੰਦੇ ਹਾਂ, ਤੁਹਾਨੰੂ ਦੋ ਅਸਲ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਿਦੱਤੀਆਂ ਗਈਆਂ ਹਨ, ਆਓ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਛੋਟੇ a 
ਅਤੇ ਛੋਟੇ ਦਆੁਰਾ ਦਰਸਾਉਦਂੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਸਾਨੰੂ ਪੁੱਿਛਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ  ਇਹ ਵੇਖਣ ਲਈ ਿਕ ਕੀ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਪੂੰਜੀ ਦੇ ਨਾਲ ਆ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਜਵୈ ਿਕ ਇੱਕ ਛੋਟੀ ਪੂੰਜੀ ਅਤੇ b a 
ਛੋਟਾ ਇੱਕ ਗਿਣਤ ਕ୥ਮ ਦੇ ਿਤੰਨ ਲਗਾਤਾਰ ਪਦ ਬਣ ਜਾਂਦੇ ਹਨ ਵੇਖੋ ਿਕ ਇੱਕ ਗਿਣਤ ਦੀ ਤਰੱਕੀ ਜਾਂ ਇੱਕ ਗਿਣਤ ਕ୥ਮ ਲਈ ਿਕਸੇ ਵੀ ਦੋ ਕ୥ਮਵਾਰ ਪਦ ਦਾ ਅੰਤਰ ਇੱਕੋb 
ਿਜਹਾ ਰਿਹਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ  ਉਹ ਮੂਲ ਿਸਧਾਂਤ ਜਾਂ ਅਸੀ ਂਇਸ ਸਵਾਲ ਦਾ ਜਵਾਬ ਦੇ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕਉਿਂਕ ਇੱਕ ਪੂੰਜੀ ਅਤੇ ਿਵੱਚ ਅੰਤਰ ਹੋਣਾ ਹੈ ਅਰਥਾਤ ਪੂੰਜੀ a b a 
ਘਟਾਓ ਛੋਟਾ ਘਟਾਓ ਕੈਪੀਟ ਦੇ ਅੰਤਰ ਨਾਲ ਮੇਲ ਖਾਂਦਾ ਹੈ ਇਹ ਦੋ ਬਰਾਬਰ ਪਲੱਸ ਨੰੂ ਪੜ୧ਦਾ ਹੈ ਜੋ ਪੂੰਜੀ ਪ୥ਦਾਨ ਕਰਦਾ ਹੈ ਦੇ a , b al a a a b a 
ਬਰਾਬਰ ਪਲੱਸ ਦਆੁਰਾ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਦੋ ਅਸਲ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਛੋਟੀਆਂ ਅਤੇ ਛੋਟੀ ਿਦੱਤੀਆਂ ਜਾਂਦੀਆਂ ਹਨ ਇਹ ਹਮੇਸ਼ਾ ਸੰਭਵ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਿਕ ਇੱਕ ਸੰਿਖਆ ਦੀ a b 2 a b 
ਪੂੰਜੀ ਪ୥ਾਪਤ ਕੀਤੀ ਜਾਵੇ ਿਜਵୈ ਿਕ ਇੱਕ ਪੂੰਜੀ ਅਤੇ ਹਨ  ਇੱਕ ਗਿਣਤ ਦੀ ਤਰੱਕੀ ਦੀਆਂ ਸ਼ਰਤਾਂ ਅਤੇ ਪੂੰਜੀ ਨੰੂ ਇੱਕ ਜੋੜ ਦਆੁਰਾ 2 ਦਆੁਰਾ ਿਦੱਤਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ। a b a b 
ਆਓ ਇੱਥੇ ਇੱਕ ਪਿਰਭਾਸ਼ਾ ਕਰੀਏ ਜੋ ਿਕ ਦੋ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਛੋਟੀਆਂ ਅਤੇ ਛੋਟੀ ਦੀ ਸੰਿਖਆ ਪਲੱਸ ਨੰੂ ਦੋ ਦਆੁਰਾ ਦੋ ਨੰੂ ਅਤੇ ਦੇ ਛੋਟੇ ਲਈ ਗਿਣਤ ਦਾ a b a b a b 
ਮਤਲਬ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ। ਮ୊ ਅਤੇ ਦਾ ਸਧਾਰਨ ਗਿਣਤ ਦਾ ਮਤਲਬ ਰੱਖਦਾ ਹਾਂ ਅਤੇ ਇੱਕ ਜੋੜ ਦਆੁਰਾ 2 ਦਆੁਰਾ ਿਦੱਤਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਤੁਸੀ ਂਪਿਹਲਾਂ am a b b b 
ਦੇਿਖਆ ਹੈ ਿਕ ਜਦୌ ਦੋ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਿਦੱਤੀਆਂ ਜਾਂਦੀਆਂ ਹਨ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਉਹਨਾਂ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਗਿਣਤ ਦਾ ਮਾਿਧਅਮ ਦਰਜ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਿਤੰਨ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਇੱਕ ਗਿਣਤ ਦੀ 
ਤਰੱਕੀ ਦੇ ਲਗਾਤਾਰ ਿਤੰਨ ਸ਼ਬਦ ਬਣ ਸਕਦੀਆਂ ਹਨ।  ਇਸ ਨੇ ਿਕਹਾ ਿਕ ਆਓ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਥੋੜ୧ਾ ਿਜਹਾ ਆਮ ਸਵਾਲ ਪੁੱਛੀਏ ਿਕ ਕੀ ਇਹ ਿਦੱਤੇ ਗਏ ਦੋ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਛੋਟੇ a
ਅਤੇ ਛੋਟੇ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਸੰਿਖਆ ਪਾਉਣ ਦੀ ਬਜਾਏ ਕੀ ਅਸੀ ਂਅਸਲ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਦੀ ਸੀਮਤ ਸੰਿਖਆ ਨੰੂ ਸੰਿਮਿਲਤ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਜੋ ਿਦੱਤੇ ਗਏ ਦੋ ਨੰਬਰ ਅਤੇ b t  
ਉਸਨੇ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਨੰੂ ਿਮਲਾ ਕੇ ਸੰਿਮਿਲਤ ਕੀਤਾ ਕੁਝ ਗਿਣਤ ਦੀ ਤਰੱਕੀ ਦੇ ਲਗਾਤਾਰ ਸ਼ਬਦ ਹੋ ਸਕਦੇ ਹਨ ਮੈਨੰੂ ਤੁਹਾਡੇ ਲਈ ਇਹ ਿਲਖਣ ਿਦਓ ਅਤੇ ਨੰੂ ਦੋ ਨੰਬਰ a b 
ਹੋਣ ਿਦਓ , ਸਵਾਲ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਕੀ ਅਸੀ ਂਿਸਰਫ ਇੱਕ ਨੰਬਰ ਨਹੀ ਂਬਲਿਕ ਅਸਲ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਦੀ ਸੀਮਤ ਸੰਿਖਆ ਨੰੂ ਕਾਲ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ। ਤਾਂ ਿਕ a1 a2 a aa 
ਇੱਕ ਦੋ ਅਤੇ ਇੱਕ ਕ୥ਮ ਦੇ ਕ୥ਮਵਾਰ ਸ਼ਬਦ ਹਨ ਜੋ ਿਕ ਹੈ ਅਤੇ a an b ap 
ਇਸ ਲਈ ਦੋ ਨੰਬਰ ਅਤੇ ਿਦੱਤੇ ਗਏ ਹਨ ਅਸੀ ਂਉਹਨਾਂ ਿਵਚਕਾਰ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਪਾਉਣਾ ਚਾਹਾਂਗੇ ਤਾਂ ਜੋ ਪਲੱਸ ਦੋ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਇੱਕ ਦੇ ਕ୥ਮਵਾਰ ਸ਼ਬਦ ਹੋਣ ।  a b n n 
ਗਿਣਤ ਦੀ ਪ୥ਗਤੀ ਆਉ ਇਸ ਗੱਲ ਦਾ ਜਵਾਬ ਦੇਣ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰੀਏ ਿਕ ਲੋੜ ਹੈ ਇੱਕ ਦੋ ਆਿਦਕ ਏ ਅਤੇ ਗਿਣਤ ਦੀ ਪ୥ਗਤੀ ਿਵੱਚ ਹਨ ਭਾਵ ਇਹ ਸ਼ਬਦ ਇੱਕaa b 
ਗਿਣਤ ਦੀ ਤਰੱਕੀ ਦੇ ਕੁਝ ਲਗਾਤਾਰ ਸ਼ਬਦ ਹਨ ਇਸਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਦੇ ਨਾਲ ਪਲੱਸ 2 ਸ਼ਬਦ ਹਨ। ਉਸ ਰੀਕਾਲ ਦਾ ਪਲੱਸ 12 ਵਾਂ ਟਰਮ ਛੋਟਾ ਅਤੇ n n ap a 
ਆਮ ਅੰਤਰ ਪਲੱਸ ਟ ੂਟਰਮ ਨੰੂ ਫਾਰਮੂਲੇ ਦਆੁਰਾ ਪਲੱਸ ਟ ੂਅਰਥ ਟਰਮ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਕੇ ਪ୥ਾਪਤ ਕੀਤਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਇੱਕ ਜੋੜ ਪਲੱਸ 2 ਘਟਾਓ 1 dn n la n 
ਿਵੱਚ ਹੈ ਿਜੱਥੇ ਦਾ ਆਮ ਅੰਤਰ ਹੈ ਿਜਸ ਲਈ ਇਹ ਪਲੱਸ 2 ਸੰਿਖਆ ਲਗਾਤਾਰ ਸ਼ਬਦ ਬਣ ਜਾਣੀ ਚਾਹੀਦੀ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਹੈ ਇੱਕ ਜੋੜ ਪਲੱਸ 1 ਤୌ d d ap n b n d 
ਿਵੱਚ ਬਰਾਬਰ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਿਨਕਲਦਾ ਹੈ  ਪਲੱਸ 2 ਪਦ ਨੰੂ ਇੱਕ ਜੋੜ ਪਲੱਸ 2 ਘਟਾਓ 1 ਿਵੱਚ ਨਾਲ ਮੇਲ ਖਾਂਦਾ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਇਸ b n b n d 
ਨਾਲ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਬਾਇ ਪਲੱਸ 1 ਰੀਕਾਲ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਇੱਕ ਗਿਣਤ ਦੀ ਤਰੱਕੀ ਨੰੂ ਪੂਰੀ ਤਰ୧ਾਂ ਵਰਣਨ ਕਰਨ ਲਈ ਜੋ ਸਾਨੰੂ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਉਹ ਹੈ ਪਿਹਲਾd b a n 
ਸ਼ਬਦ ਅਤੇ ਆਮ ਅੰਤਰ ਇੱਥੇ ਪਿਹਲੇ ਪਦ ਨੰੂ ਨੰਬਰ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਹਣੇੁ ਆਮ ਅੰਤਰ ਨੰੂ ਘਟਾਓ ਬਾਇ ਪਲੱਸ 1 ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਪ୥ਾਪਤ ਕੀਤਾa d b a n 
ਹੈ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਦਜੂਾ ਪਦ ਜੋ ਿਕ ਪੂੰਜੀ ਪਾਉਣ ਲਈ ਪਿਹਲੀ ਸੰਿਖਆ ਹੈ ਇੱਕ ਜੋੜ ਹੋਵੇਗਾ ਜੋ ਿਕ ਇੱਕ ਜੋੜ ਹੈ। ਮਾਇਨਸ ਬਾਇ ਪਲੱਸ 1 ਜੋਿੜਆ a 1 d b a n 
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ਜਾਣ ਵਾਲਾ ਦਜੂਾ ਨੰਬਰ ਅਰਥਾਤ ਜੋ ਇਸ ਅੰਕਗਿਣਤ ਦੀ ਤਰੱਕੀ ਿਵੱਚ ਤੀਜਾ ਪਦ ਹੋਣ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਇੱਕ ਪਲੱਸ 2 ਿਵੱਚa2 a2 2d 
ਮਾਇਨਸ ਬਾਇ ਪਲੱਸ 1 ਹੈ ।  ਤੁਸੀ ਂਇੱਕ 3 ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਜੋ ਇੱਕ ਜੋੜ 3 ਹੈ  ਜੋ ਿਕ ਲਈ ਫਾਰਮੂਲੇ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਪਲੱਸ 3 ਗੁਣਾ ਪਲੱਗ b a n d an d d 

ਹੋਵੇਗਾ ਅਰਥਾਤ ਮਾਇਨਸ ਬਾਇ ਪਲੱਸ 1 ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਆਖਰੀ ਸੰਿਖਆ ਿਜਸਨੰੂ ਅਸੀ ਂਸਧਾਰਨ ਿਵੱਚ ਪਾਉਣਾ ਚਾਹੁੰਦੇ ਹਾਂ, ਇੱਕ ਜੋੜ ਿਵੱਚ ਜੋ ਿਕ b a n n d 
ਇੱਕ ਜੋੜ ਗੁਣਾ ਹੈ। ਘਟਾਓ ਪਲੱਸ 1 ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਿਕਸੇ ਵੀ ਦੋ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਨੰੂ ਿਦੱਤੇ ਜਾਣ 'ਤੇ ਅਸੀ ਂਹਮੇਸ਼ਾ ਉਹਨਾਂ ਿਵਚਕਾਰ ਬਹਤੁ ਸਾਰੀਆਂ ਅਸਲ n b a by n 
ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਨੰੂ ਸੰਿਮਿਲਤ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਜੋ ਇਸ ਸੰਿਮਿਲਤ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਦੇ ਨਾਲ ਿਦੱਤੀਆਂ ਗਈਆਂ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਇੱਕ ਗਿਣਤ ਦੀ ਪ୥ਗਤੀ ਦੇ ਕ୥ਮਵਾਰ ਸ਼ਬਦਾਂ ਿਵੱਚ ਬਦਲ
ਸਕਦੀਆਂ ਹਨ, ਇਸਲਈ ਮੈਨੰੂ ਜੋੜਨਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਹਨ ਗਿਣਤ ਦੀ ਪ୥ਗਤੀ ਦੀ ਪਿਰਭਾਸ਼ਾ ਿਵੱਚ ਦੇਿਖਆ ਿਗਆ ਇੱਕ ਕ୥ਮ ਿਜਵୈ ਿਕ ਿਕਸੇ ਵੀ ਦੋ ਲਗਾਤਾਰ 
ਸ਼ਬਦਾਂ ਿਵੱਚ ਅੰਤਰ ਸਿਥਰ ਰਿਹੰਦਾ ਹੈ, ਨੰੂ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਿਕ ਇੱਕ ਗਿਣਤ ਦੀ ਪ୥ਗਤੀ ਦਾ ਿਮਆਰੀ ਰਪੂ ਇੱਕ ਗਿਣਤ ਦੀ ਪ୥ਗਤੀ ਦਾ ਪਿਹਲਾ ਸ਼ਬਦ ਛੋਟਾ ਅਤੇ ਆਮ a 
ਅੰਤਰ ਹੈ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ 2 ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਵୈ ਪਦ 'ਤੇ ਨੰੂ ਫਾਰਮੂਲਾ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ 1 ਿਵੱਚ ਦਆੁਰਾ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ, ਦੋ ਸੰਿਖਆਵਾਂ d aa da d n an a n d a
ਅਤੇ ਦਾ ਅੰਕਗਿਣਿਤਕ ਮਾਿਧਅਮ ਅਤੇ ਫਾਰਮੂਲੇ ਦਆੁਰਾ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਪਲੱਸ ਦਆੁਰਾ 2 ਇਹ ਿਸਰਫ਼ ਲਈ ਹੈ  ਜਲਦੀ ਰੀਕੈਪ ਅੱਗੇ ਆਓ b a b a b a 
ਅਸੀ ਂਹੇਠਾਂ ਿਦੱਤੇ ਸਵਾਲ ਨੰੂ ਪੁੱਛੀਏ, ਪਿਹਲੇ ਪਦ ਅਤੇ ਆਮ ਅੰਤਰ ਦੇ ਨਾਲ ਇੱਕ ਅੰਕਗਿਣਤ ਦੀ ਤਰੱਕੀ ਿਦੱਤੀ ਗਈ ਹੈ, ਆਓ ਇਸਨੰੂ ਇਸਦੇ ਿਮਆਰੀ ਰਪੂ ਿਵੱਚ a d 
ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ 2 ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਿਜਸ ਸਵਾਲ ਦਾ ਅਸੀ ਂਜਵਾਬ ਦੇਣਾ ਚਾਹੁੰਦੇ ਹਾਂ ਉਹ ਹੇਠਾਂ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ  ਇਸ ਐਪ ਦੇ ਪਿਹਲੇ ਸ਼ਬਦਾਂ ਦਾ aa da d n 
ਜੋੜ ਸਾਧਾਰਨ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਕੀ ਹੈ ਅਸੀ ਂ ਵୈ ਪਦ ਤੱਕ ਇੱਕ ਜੋੜ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਆਿਦ ਲਈ ਇੱਕ ਸਮੀਕਰਨ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਨਾ ਚਾਹੁੰਦੇ ਹਾਂ ਅਰਥਾਤ ਇੱਕ ਜੋੜ n a d n 
ਘਟਾਓ 1 ਿਵੱਚ ਕੀ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇਸਦੇ ਲਈ ਇੱਕ ਬੰਦ ਰਪੂ ਸਮੀਕਰਨ ਹੋ ਸਕਦਾ ਹੈ, ਇਹ ਕੀ ਹੈ  ਇਸ ਦਾ ਜਵਾਬ ਦੇਣ ਤୌ ਪਿਹਲਾਂ ਅਸੀ ਂਅੱਗੇ ਦੀ ਜਾਂਚ ਕਰਨਾ ਚਾਹੁੰਦੇ t 
ਹਾਂ, ਮ୊ ਤੁਹਾਡੇ ਨਾਲ ਇੱਕ ਿਬੰਦ ੂਸਾਂਝਾ ਕਰਦਾ ਹਾਂ ਅਤੇ ਇਹ ਕਾਰਲ ਫਰੈਡਿਰਕ ਗੌਸ ਬਾਰ ੇਇੱਕ ਮਸ਼ਹਰੂ ਕਹਾਣੀ ਹੈ ਿਜਸਨੰੂ ਗਿਣਤ ਦੇ ਰਾਜਕੁਮਾਰ ਵਜୌ ਜਾਿਣਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ 
ਕਹਾਣੀ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਚਲਦੀ ਹੈ ਿਕ ਇਸ ਗੌਸ ਨੰੂ ਉਸਦੇ ਅਿਧਆਪਕ ਦਆੁਰਾ ਉਸਦੇ ਮਾੜੇ ਿਵਵਹਾਰ ਲਈ ਸਜ਼ਾ ਿਦੱਤੀ ਗਈ ਸੀ।  ਸਜ਼ਾ ਿਦੱਤੀ ਗਈ ਪਿਹਲੀ ਸੌ ਕੁਦਰਤੀ 
ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਦਾ ਜੋੜ ਲੱਭਣਾ ਇੰਨਾ ਆਸਾਨ ਸੀ ਿਕ ਇਸ ਨੰੂ ਸਹੀ ਕਰਨਾ ਆਸਾਨ ਹੈ ਪਰ ਮ୊ ਤੁਹਾਨੰੂ ਯਾਦ ਕਰਾਵਾਂਗਾ ਿਕ ਇਹ ਉਦୌ ਸੀ ਜਦୌ ਕਾਰਨ ਕਾਫ਼ੀ ਪੰਜ ਸਾਲ ਦਾ ਸੀ,
ਹੈਰਾਨੀਜਨਕ ਤੌਰ 'ਤੇ ਗੌਸ ਸਾਹਮਣੇ ਆ ਸਕਦਾ ਸੀ।  ਹਣੁ ਸਿਕੰਟਾਂ ਦੇ ਮਾਮਲੇ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਜਵਾਬ ਦੇ ਨਾਲ, ਧਰਤੀ ਉਤੇੱ ਉਹ ਿਕਵୈ ਸਿਕੰਟਾਂ ਦੇ ਅੰਦਰ ਪਿਹਲੇ ਸੌ ਕੁਦਰਤੀ 
ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਦੇ ਨਾਲ ਆ ਸਕਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਉਹ ਵੀ ਪੰਜ ਸਾਲ ਦੀ ਉਮਰ ਿਵੱਚ ਉਸਨੇ ਇੱਕ ਸ਼ਾਨਦਾਰ ਚਾਲ ਚਲਾਈ ਅਤੇ ਿਟ୥ਕ ਇਸ ਸੌ ਸੰਿਖਆ ਨੰੂ ਸਮੂਹ ਬਣਾ ਿਰਹਾ ਹੈ, 
ਆਓ ਮ୊ ਤੁਹਾਨੰੂ ਦੱਸਾਂ।  ਰਪੂਰੇਖਾ ਉਸਨੇ ਸੂਚੀਬੱਧ ਕੀਤੀ ਸੌ ਕੁਦਰਤੀ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਨੰੂ ਇੱਕ ਦੋ ਿਤੰਨ ਆਿਦਕ ਤੱਕ ਸੌ ਤੱਕ ਪੂਰੀ ਤਰ୧ਾਂ ਨਹੀ ਂਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਪਰ ਿਫਰ 
ਉਹ ਦੇਖ ਸਕਦਾ ਹੈ ਿਕ ਇਹਨਾਂ 100 ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਨੰੂ ਹੇਠ ਿਲਖੇ ਤਰੀਕੇ ਨਾਲ ਗਰੁੱਪ 100 ਗਰੁੱਪ 2 ਅਤੇ 99 ਨੰੂ ਇੱਕਠੇ ਗਰੁੱਪ 3 ਅਤੇ 90 8 ਨੰੂ ਇਕੱਠੇ ਗਰੁੱਪ ਕੀਤਾ ਜਾ 
ਸਕਦਾ ਹੈ ਅਤੇ  ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਸੌ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਨੰੂ ਜੋੜਨਾ ਹੈ, ਕੀ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹੋ ਿਕ ਹਰਕੇ ਜੋੜੇ ਿਵੱਚ ਜੋੜ ਇੱਕ ਨਹੀ ਂਹੈ, 100 ਦਾ ਜੋੜ ਇੱਕ ਨਹੀ ਂਹੈ , ਦੋ ਦਾ ਜੋੜ ਹੈ ਅਤੇ 99 
ਇੱਕ ਨਹੀ ਂਹੈ, ਿਤੰਨ ਦਾ ਜੋੜ ਹੈ ਅਤੇ 98 ਇੱਕ ਨਹੀ ਂਹੈ ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਕੁਝ  ਹਰੇਕ ਜੋੜੇ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਨਹੀ,ਂ ਿਕੰਨੇ ਜੋੜੇ ਹਨ ਯਾਦ ਕਰੋ ਸੌ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਹਨ, 
ਇਸ ਲਈ ਪੰਜਾਹ ਜੋੜੇ ਹਨ ਅਤੇ ਹਰੇਕ ਜੋੜੇ ਦਾ ਜੋੜ ਇੱਕ ਨਹੀ,ਂ 
ਇਸ ਲਈ ਕੁੱਲ ਜੋੜ 50 ਜੋੜੇ ਹੋਣਗੇ, ਹਰਕੇ ਜੋੜੇ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਨਹੀ,ਂ ਇੱਕ ਦਾ ਜੋੜ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਹੈ  ਇੱਕ ਿਵੱਚ 50  ਇੱਕ ਨਹੀ ਂਜੋ ਫਾਈ ਜ਼ੀਰ ੋਫਾਈ ਜ਼ੀਰ ੋਹੈ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਗੌਸ 
ਦਜੂੀ ਦੇ ਮਾਮਲੇ ਿਵੱਚ ਪਿਹਲੀ ਸੌ ਕੁਦਰਤੀ ਸੰਿਖਆ ਦੇ ਜੋੜ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰ ਸਕਦਾ ਹੈ, ਿਬਨਾਂ ਸ਼ੱਕ ਇਹ ਇੱਕ ਕਮਾਲ ਦੀ ਗੱਲ ਹੈ ਿਕ ਉਹ ਪੰਜ ਸਾਲ ਦੀ ਉਮਰ ਿਵੱਚ ਇਸ 
ਿਵਚਾਰ ਦੀ ਕਲਪਨਾ ਕਰ ਸਕਦਾ ਸੀ ਅਤੇ ਸ਼ਾਨਦਾਰ ਜੋੜੀ ਬਣਾਉਣ ਦਾ ਉਹੀ ਿਵਚਾਰ  ਅਤੇ ਜੋੜਨਾ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਉਸ ਸਵਾਲ ਦਾ ਜਵਾਬ ਦੇਣ ਲਈ ਕੀ ਕਰਨ ਜਾ 
ਰਹੇ ਹਾਂ ਜੋ ਮ୊ ਥੋੜ୧ਾ ਿਜਹਾ ਪਿਹਲਾਂ ਸਵਾਲ ਕੀਤਾ ਸੀ ਿਕ ਅੰਕਗਿਣਤ ਦੀ ਪ୥ਗਤੀ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ 2 ਦੇ ਸ਼ਬਦਾਂ ਦਾ ਜੋੜ ਕੀ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਆਉ ਇਸ aa da d n 
ਦਾ ਜਵਾਬ ਗੌਸ ਦੇ ਿਵਚਾਰ ਨਾਲ ਦੇਈਏ। ਜੋੜ ਇੱਕ ਦੋ ਸੌ ਆਉ ਅਸੀ ਂ ਦਆੁਰਾ ਅੰਕਗਿਣਤ ਦੀ ਤਰੱਕੀ ਦੇ ਪਿਹਲੇ ਸ਼ਬਦਾਂ ਦੇ ਜੋੜ ਨੰੂ ਦਰਸਾਉਦਂੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਕੀ sn n sn 
ਸੰਕੇਤਕ ਹੈ ਜੋ ਮ୊ ਪਲੱਸ ਏ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਆਿਦ ਲਈ ਵਰਤਦਾ ਹਾਂ ਅਤੇ ਵਾਂ ਪਦ ਯਾਦ ਰੱਖਦਾ ਹਾਂ ਇੱਕ ਦੇ ਵୈ ਪਦ ਨੰੂ ਦੇ ਨਾਲ ਪਿਹਲੇ ਪਦ ਦੇ ਨਾਲ aa d n ap n a 
ਆਮ ਅੰਤਰ ਿਜਵୈ ਿਕ ਇੱਕ ਜੋੜ ਘਟਾਓ 1 ਿਵੱਚ ਹੈ ਅਤੇ ਜੋ ਅਸੀ ਂਲੱਭ ਰਹੇ ਹਾਂ ਉਹ ਇਸ ਜੋੜ ਲਈ ਇੱਕ ਫਾਰਮੂਲਾ ਹੈ ਬਰਾਬਰ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ d n d sn a d 
ਆਿਦ ਆਿਦ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ 1 ਿਕਉਿਂਕ ਸਾਡੇ ਿਵਚਾਰ ਿਵੱਚ ਿਸਰਫ ਸ਼ਬਦ ਹਨ ਮੈਨੰੂ ਦੋ  ਵୈ ਪਦ ਨੰੂ ਪਲੱਸ ਮਾਇਨਸ 1 ਨੰੂ ਿਵੱਚ ਆਖਰੀ ਪਦ ਦੇ ਰਪੂn d n n a n d 
ਿਵੱਚ ਕਾਲ ਕਰੋ ਅਤੇ ਮੈਨੰੂ ਇਸਨੰੂ ਦਆੁਰਾ ਦਰਸਾਉਣ ਿਦਓ ਤਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂ ਨੰੂ ਇੱਕ ਜੋੜ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਆਿਦ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਲੱਭਣਾ ਚਾਹੁੰਦੇ ਹਾਂ ਸਾਡੇ ਕੋਲ l sn a d l 
ਪਿਹਲੇ ਸੌ ਕੁਦਰਤੀ ਸੰਿਖਆ ਨੰੂ ਜੋੜਨ ਦਾ ਿਵਚਾਰ ਯਾਦ ਹੈ ਇਸ ਨੰੂ ਥੋੜ୧ੇ ਿਜਹੇ ਸੋਧ ਨਾਲ ਗਰੁੱਪਬੱਧ ਕੀਤਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਅਸੀ ਂ ਵੀ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਜਵୈ ਿਕ ਯਾਦ ਰੱਖੋsn 
ਿਕ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਡੀ ਪਲੱਸ ਆਿਦ ਪਲੱਸ ਇਸ ਨੰੂ ਆਖਰੀ ਸ਼ਬਦ ਅਤੇ ਤୌ ਿਪਛਲਾ ਸ਼ਬਦ ਵੀ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਤੁਸੀ ਂਦੱਸ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ sn l l l 
ਇਹ ਕੀ ਹੋਵੇਗਾ ਘਟਾਓ ਇਹ ਸਾਂਝਾ ਫਰਕ ਨਹੀ ਂਹੈ ਿਕ ਇਹ ਇਸ ਤୌ ਿਪਛਲਾ ਹੈ ਘਟਾਓ 2 ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲੇ ਪਦ ਤੱਕ ਪਹੁੰਚ ਜਾਵਾਂਗੇ ਇਸਲਈl l d a 

ਤୌ ਿਲਖਣ ਦੀ ਬਜਾਏ ਅਸੀ ਂ ਤୌ ਿਲਖ ਰਹੇ ਹਾਂ ਹਣੁ ਦੋਨਾਂ ਨੰੂ ਜੋੜੀਏ।  ਇਹ ਸਮੀਕਰਨ ਪਿਹਲੇ ਸ਼ਬਦਾਂ ਦਾ ਜੋੜ ਤୌ ਸ਼ੁਰ ੂਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਨਾਲ a l l a sn n a l 
ਖਤਮ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਉਸੇ ਸ਼ਬਦਾਂ ਦਾ ਜੋੜ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਪਰ ਹਣੁ ਤୌ ਸ਼ੁਰ ੂਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਨਾਲ ਖਤਮ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਆਓ ਆਪਾਂ ਇਨ୧ਾਂ ਦੋਨਾਂ ਖੱਬੇ ਪਾਸੇ ਦਾ ਜੋੜ ਤੁਹਾਨੰੂ 2 n l a 

ਿਦੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਕੀ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹੋ ਿਕ 2 ਬਰਾਬਰ ਹਨ। ਿਕ ਅਤੇ ਇੱਕ ਜੋੜ ਤੱਕ ਜੋੜਦਾ ਹੈ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਪਿਹਲੇ ਐਕਸਪ୥ੈਸ ਿਵੱਚ ਦਸੂਰਾ ਪਦ ਜੋੜ sn sn a l l a d 
ਅਤੇ ਦਜੂੀ ਸਮੀਕਰਨ ਿਵੱਚ ਮਾਇਨਸ ਇੱਕ ਜੋੜ ਦੇਣ ਲਈ ਜੋੜਦਾ ਹੈ ਰੱਦ ਹੋ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਪਿਹਲੇ ਸਮੀਕਰਨ ਿਵੱਚ ਆਖਰੀ ਪਦ sion l d lt l 

ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਦਜੂੇ ਸਮੀਕਰਨ ਿਵੱਚ ਆਖਰੀ ਪਦ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜੋ ਜੋੜ ਤੱਕ ਜੋੜਦਾ ਹੈ। ਿਕਰਪਾ ਕਰਕੇ 1 1 ਅਤੇ 2 ਨੰੂ ਦਬੁਾਰਾ ਦੇਖੋ ਅਤੇ ਸੱਜੇ ਪਾਸੇ ਵਾਲੇ ਸਮੀਕਰਨ a l a 
ਿਵੱਚ ਸੰਬੰਿਧਤ ਸ਼ਬਦਾਂ ਦੀ ਤੁਲਨਾ ਕਰੋ ਪਿਹਲੀ ਸਮੀਕਰਨ ਿਵੱਚ ਪਿਹਲਾ ਸ਼ਬਦ ਦਜੂੇ ਸਮੀਕਰਨ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਪਿਹਲਾ ਪਦ ਹੈ ਉਹ ਪਿਹਲੇ ਸਮੀਕਰਨ ਦੇ ਸੱਜੇ ਪਾਸੇ ਿਵੱਚ l 
ਇੱਕ ਜੋੜ ਦਜੂੇ ਸ਼ਬਦ ਤੱਕ ਜੋਿੜਆ ਿਗਆ ਹੈ  ਦਸੂਰੀ ਸਮੀਕਰਨ ਦੇ ਸੱਜੇ ਪਾਸੇ ਿਵੱਚ ਪਲੱਸ ਅਤੇ ਦਜੂਾ ਪਦ ਘਟਾਓ ਹੈ ਉਹ ਇੱਕ ਜੋੜ ਦੇਣ ਲਈ l a d l d l 
ਜੋੜਦੇ ਹਨ ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਪਲੱਸ ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਿਕੰਨੇ ਸ਼ਬਦ ਹਨ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਅਸੀ ਂਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ 2 a la l a l n sn 
ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਗੁਣਾ ਜੋੜ ਅਸੀ ਂ ਦੀ ਬਜਾਏ ਲਈ ਇੱਕ ਸਮੀਕਰਨ ਚਾਹੁੰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਆਓ ਨੰੂ 2 ਗੁਣਾ ਇੱਕ ਜੋੜ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਲਖੀਏ ਅਤੇ ਇਹn a l 2sn sn sn l 
ਤੁਹਾਨੰੂ ਅੰਕਗਿਣਤ ਦੀ ਤਰੱਕੀ ਦੇ ਪਿਹਲੇ ਸ਼ਬਦਾਂ ਦਾ ਇੱਕ ਫਾਰਮੂਲਾ ਜੋੜ ਿਦੰਦਾ ਹੈ। ਪਿਹਲੀ ਿਮਆਦ ਿਵੱਚ ਦਆੁਰਾ 2 ਅਤੇ ਿਵਚਾਰ ਿਵੱਚ ਆਖਰੀ ਿਮਆਦ  n n n 
ਇਹ ਇੱਕ ਮਹੱਤਵਪੂਰਨ ਫਾਰਮੂਲਾ ਹੈ, ਇਸਨੰੂ ਇੱਕ ਜੋੜ ਿਵੱਚ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਬਾਇ 2 ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਵੀ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ  ਯਾਦ ਰੱਖੋ ਿਕ ਅਸੀ ਂ ਸੰਿਖਆਵਾਂ 'ਤੇn n n 
ਿਵਚਾਰ ਕਰ ਰਹੇ ਆਖਰੀ ਪਦ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਉਸ ਦਾ ਵਾਂ ਸ਼ਬਦ ਹੈ ਜੋ ਇੱਕ ਜੋੜ ਘਟਾਓ ਹੈ।  1 ਿਵੱਚ ਤਾਂ ਥੋੜੇ ਿਜਹੇ ਗਿਣਤ ਦਆੁਰਾ l l ap n n d 
ਅਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਗੁਣਾ 2 ਗੁਣਾ 2 ਇੱਕ ਜੋੜ ਘਟਾਓ 1 ਿਵੱਚ ਹੈ ਇਹ ਇੱਕ ਗਿਣਤ ਦੀ ਤਰੱਕੀ ਦੇ ਪਿਹਲੇ ਸ਼ਬਦਾਂ ਦੇ ਜੋੜ ਲਈ ਇੱਕ n n d n 
ਿਵਕਲਿਪਕ ਫਾਰਮੂਲਾ ਿਦੰਦਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇੱਕ ਏਪੀ ਦੇ ਨਾਲ ਸਪਲਾਈ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲੇ ਪਦ ਅਤੇ ਆਖਰੀ ਪਦ ਦਾ ਪਤਾ ਲਗਾ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਜਦୌ ਿਕ 
ਦਜੂੇ ਦੀ ਅਸੀ ਂਵਰਤୌ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਜੇਕਰ ਪਿਹਲੀ ਿਮਆਦ ਅਤੇ ਆਮ ਅੰਤਰ ਜਾਿਣਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਸ਼ਬਦਾਂ ਦੀ ਸੰਿਖਆ ਿਦੱਤੀ ਜਾਂਦੀ ਹੈ, ਇਹਨਾਂ ਨੰੂ 'ਤੇ ਕਹੇ ਜਾਣ ap 
ਤୌ ਬਾਅਦ, ਆਓ ਅਸੀ ਂਿਕਸੇ ਹੋਰ ਿਕਸਮ ਦੇ ਕ୥ਮ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ ਵੱਲ ਅੱਗੇ ਵਧੀਏ। ਕ୥ਮ ਿਜਸ ਨੰੂ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਪ୥ਗਤੀ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਯਾਦ ਕਰੋ ਿਕ ਅੰਕਗਿਣਤ ਦੀ ਤਰੱਕੀ ਿਵੱਚ 
ਕ୥ਮਵਾਰ ਦੋ ਪਦਾਂ ਦਾ ਅੰਤਰ ਿਕਸੇ ਵੀ ਦੋ ਕ୥ਮਵਾਰ ਪਦਾਂ ਦੇ ਅੰਤਰ ਦੀ ਬਜਾਏ ਇੱਕ ਸਿਥਰ ਰਿਹੰਦਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਿਕਸੇ ਕ୥ਮ ਰੀਮਾ ਦੇ ਿਕਸੇ ਵੀ ਦੋ ਕ୥ਮਵਾਰ ਪਦਾਂ ਦਾ ਅਨੁਪਾਤ  

ਅਸੀ ਂਉਸ ਕ୥ਮ ਨੰੂ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਪ୥ਗਤੀ ਦੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਕਿਹੰਦੇ ਹਾਂ , ਮੈਨੰੂ ਪਿਰਭਾਸ਼ਾ ਨੰੂ ਸਹੀ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖਣ ਿਦਓ ਇੱਕ ਕ୥ਮ ਤୌ ਅਨੰਤਤਾ ins constant ann 1 
ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਨੰੂ ਇੱਕ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਪ୥ਗਤੀ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਕੋਈ ਵੀ ਸ਼ਬਦ ਜ਼ੀਰ ੋਅਤੇ ਇੱਕ ਪਲੱਸ 1 ਦੇ ਅਨੁਪਾਤ ਨਾਲ ਦੋ ਲਗਾਤਾਰ ਨਹੀ ਂਹੁੰਦੇ  ਿਨਯਮ gp n 
ਦੇ ਹਰੇਕ ਤੱਤ ਲਈ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹਨ , ਮੈਨੰੂ ਇੱਕ ਕ୥ਮ ਦਹੁਰਾਉਣ ਿਦਓ ਇੱਕ ਗੈਰ- ਜ਼ੀਰ ੋਵਾਸਤਿਵਕ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਦਾ ਅਨੁਪਾਤ ਇੱਕ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਪ୥ਗਤੀ ਿਕਹਾ n r 
ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਅਨੁਪਾਤ ਇੱਕ ਪਲੱਸ 1 ਦਆੁਰਾ ਇੱਕ ਸਿਥਰ ਰਿਹੰਦਾ ਹੈ ਭਾਵୈ ਤੁਸੀ ਂਿਕਸੇ ਵੀ ਦੋ ਕ୥ਮਵਾਰ ਪਦ ਿਵਚਕਾਰ ਅਨੁਪਾਤ ਲ୊ਦੇ ਹੋ ਇੱਕ ਪਦ ਨੰੂ ਇਸਦੇ ਿਪਛਲੇ 
ਪਦ ਦਆੁਰਾ ਵੰਿਡਆ ਿਗਆ ਹੈ, ਿਕਰਪਾ ਕਰਕੇ ਇਸ ਸ਼ਰਤ ਨੰੂ ਯਾਦ ਿਦਵਾਉਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕ ਕ୥ਮ ਦਾ ਕੋਈ ਵੀ ਪਦ 0 ਨਹੀ ਂਹੈ ਜੋ ਇਸ ਭਾਗ ਨੰੂ ਇੱਕ ਪਲੱਸ 1 ਦਆੁਰਾ 
ਇੱਕ ਤୌ ਤੁਰੰਤ ਲਈ 3 6 12 24 ਆਿਦ 'ਤੇ ਿਵਚਾਰ ਕਰ ਸਕਦਾ ਹੈ, ਕੀ ਤੁਸੀ ਂਦਜੂੇ ਪੈਟਰਨ ਨੰੂ ਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹੋ? ਪਦ ਪਿਹਲੇ ਪਦ ਨੰੂ ਦੋ ਤੀਜੇ ਪਦ ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕੀਤਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ
ਦਸੂਰੀ ਵਾਰ 2 ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕੀਤਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਦਜੂੇ ਸ਼ਬਦਾਂ ਿਵਚ ਦਸੂਰਾ ਪਦ ਪਿਹਲੇ ਪਦ 6 ਨਾਲ 3 ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਹੁੰਦਾ ਹੈ  ਦਜੂੀ ਪਦ 12 ਬਾਇ 6 ਤੀਸਰੇ ਪਦ 
ਦੇ ਚੌਥੇ ਪਦ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਇੱਥੇ ਇੱਕ ਜੋੜ 1 ਬਾਇ ਹਰ ਲਈ 2 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸ ਧਾਰਨਾ ਦੇ ਨਾਲ ਿਕ ਇਹ ਪੈਟਰਨ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਕ୥ਮ ਨੰੂ ਇੱਕ an n 
ਦਆੁਰਾ ਦੋ ਇੱਕ ਕਰਕੇ ਚਾਰ ਇੱਕ ਦਆੁਰਾ ਿਵਚਾਰ ੋ ਅੱਠ ਇੱਕ ਬਾਇ ਸੋਲ୧ ਾਂ ਵਗੈਰਾ ਮ୊ ਇੱਕ ਆਮ ਪਦ ਿਲਖਦਾ ਹਾਂ ਇੱਕ ਬਾਇ ਟ ੂਪਾਵਰ ਆਿਦ 1 ਬਾਇ 2 ਪਾਵਰ n n 
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ਆਿਦ ਇੱਥੇ ਤੁਸੀ ਂਇਹ ਵੀ ਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਦੋ ਕ୥ਮਵਾਰ ਪਦਾਂ ਦਾ ਅਨੁਪਾਤ ਸਿਥਰ ਰਿਹੰਦਾ ਹੈ ਆਓ ਪਿਰਭਾਸ਼ਾ ਨੰੂ ਯਾਦ ਕਰੀਏ ਗੈਰ-ਜ਼ੀਰੋ ਸ਼ਬਦਾਂ ਦਾ ਕ୥ਮ ਹੈ।  ਇੱਕ 
ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਪ୥ਗਤੀ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਦੇ ਹਰੇਕ ਤੱਤ ਲਈ ਇੱਕ ਜੋੜ 1 ਬਟਾਏ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ, ਇਸ ਿਕਸੇ ਵੀ ਦੋ ਕ୥ਮਵਾਰ ਪਦਾਂ ਦਾ ਅਨੁਪਾਤ ਜੋ ਸਿਥਰ n n r r 
ਰਿਹੰਦਾ ਹੈ, ਨੰੂ ਇੱਕ ਗਿਣਿਤਕ ਪ୥ਗਤੀ ਦੇ ਸਮਾਨ ਅਨੁਪਾਤ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ , ਪਿਹਲੇ ਪਦ ਅਤੇ ਸਾਂਝੇ ਸਨ।  ਫਰਕ ਪੂਰੀ ਤਰ୧ਾਂ ਜੀਪੀ ਦੇ ਮਾਮਲੇ ਿਵੱਚ ਪ୥ਗਤੀ ਦਾ ਵਰਣਨ 
ਕਰਦਾ ਹੈ ਪਿਹਲੀ ਿਮਆਦ ਅਤੇ ਆਮ ਅਨੁਪਾਤ ਪੂਰੀ ਤਰ୧ਾਂ ਇੱਕ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਪ୥ਗਤੀ ਦਾ ਵਰਣਨ ਕਰਦਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਪਿਹਲੀ ਿਮਆਦ ਇੱਕ ਹੈ ਅਤੇ ਆਮ ਅਨੁਪਾਤ ਹੈ r 
ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਸਟ୊ਡਰ ਿਵੱਚ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ  ਰਪੂ ਨੰੂ ਯਾਦ ਰਖੱੋ ਿਕ ਇੱਕ ਜੋੜ 1 ਹੈ ਤਾਂ ਇੱਕ ਜੋੜ 1 ਗੁਣਾ ਹੈ ਤਾਂ ਦਸੂਰਾ ਪਦ ਪਿਹਲੇ ਪਦ ਦਾ gp d by an r r r 
ਗੁਣਾ ਹੋਵੇਗਾ, ਤੀਸਰਾ ਪਦ ਗੁਣਾ ਦਜੂੇ ਪਦ ਦਾ ਹੋਵੇਗਾ ਜੋ ਿਕ ਵਰਗ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਹੋਰ ਪਿਹਲੇ ਪਦ ਦੇ ਨਾਲ ਇੱਕ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਪ୥ਗਤੀ ਦਾ ਿਮਆਰੀ r r a a 
ਰਪੂ ਹੈ ਅਤੇ ਆਮ ਅਨੁਪਾਤ ਆਰ ਆਰ ਵਰਗ ਦਆੁਰਾ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਪੈਟਰਨ ਦੀ ਪਾਲਣਾ ਕਰਦੇ ਹੋਏ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਸਟ୊ਡਰਡ ਰਪੂ ਿਵੱਚ r 
ਇਸ ਦਾ ਵਾਂ ਸ਼ਬਦ  ਹੇਠਾਂ ਿਦੱਤੀ ਪਾਵਰ ਘਟਾਓ 1 ਹੈ।  ਆਮ ਅਨੁਪਾਤ ਦੇ ਨਾਲ ਇੱਕ ਦੇ ਵୈ ਪਦ ਲਈ ਸਮੀਕਰਨ ਅਤੇ ਅੰਕਗਿਣਤ ਦੀ ਪ୥ਗਤੀgp n ar n r gp n
ਦੇ ਮਾਮਲੇ ਦੇ ਸਮਾਨ ਪਿਹਲੇ ਪਦ ਲਈ ਸਮੀਕਰਨ ਆਉ ਹੇਠਾਂ ਿਦੱਤੇ ਸਵਾਲ ਨੰੂ ਪੁੱਛੀਏ ਕੀ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਦੇ ਪਿਹਲੇ ਸ਼ਬਦਾਂ ਦੇ ਜੋੜ ਲਈ ਇੱਕ ਬੰਦ ਰਪੂ ਸਮੀਕਰਨ gp n 
ਪ୥ਾਪਤ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ  ਅਰਾਰ ਵਰਗ ਨੰੂ ਿਵਚਾਰ ੋਆਿਦ ਿਮਆਦ ਆਿਦ ਕੀ ਅਸੀ ਂ ਲਈ ਇੱਕ ਫਾਰਮੂਲਾ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰ gp nth ar power n minus 1 sn 
ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਜੋ ਪਿਹਲੇ ਸ਼ਬਦਾਂ ਦੇ ਜੋੜ ਨੰੂ ਦਰਸਾਉਦਂਾ ਹੈ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਪਾਵਰ ਮਾਇਨਸ 1 ਅਸੀ ਂਅਗਲੀ ਕਲਾਸ ਿਵੱਚ n a ar etcetera ar n 
ਫਾਰਮੂਲਾ ਿਵਕਿਸਤ ਕਰਾਂਗੇ ਇਸ ਨੰੂ ਇੱਥੇ ਥੋੜ୧ਾ ਅਪਣਾਵਾਂਗੇ। ਵੱਖਰਾ  ਤਕਨੀਕ ਯਾਦ ਹੈ ਿਕ ਏਪੀ ਦੇ ਮਾਮਲੇ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਤਕਨੀਕ ਜਾਂ ਗਰੁੱਿਪੰਗ ਦੀ ਚਾਲ ਨੰੂ ਸਹੀ ent 
ਢੰਗ ਨਾਲ ਵਰਤਦੇ ਹਾਂ ਇੱਥੇ ਅਸੀ ਂ ਅਗਲੀ ਕਲਾਸ ਲਈ ਇੱਕ ਫਾਰਮੂਲਾ ਿਵਕਸਤ ਕਰਨ ਲਈ ਇੱਕ ਵੱਖਰੀ ਤਕਨੀਕ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਅਸੀ ਂਫਾਰਮੂਲਾ sm 
ਸਥਾਪਤ ਕਰਾਂਗੇ ਅਤੇ ਅਤੇ ਦੀ ਹੋਰ ਪੜਚੋਲ ਕਰਾਂਗੇ ਤੁਹਾਡਾ ਧੰਨਵਾਦ gp ap 
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