
 अनुŢम और ŵंृखला पर ʩाƥान मŐ वापस ˢागत है, 
आइए हम एक अंकगिणतीय Ůगित को याद करते हœ िजसे हमने िपछले ʩाƥान मŐ पįरभािषत िकया था, आइए हम संƗेप मŐ याद करते हœ
िक एक अंकगिणतीय Ůगित एक अनुŢम है जैसे िक अंतर कोई भी दो Ţमागत पद समान रहने के िलए 
1 से अनंत तक के अनुŢम को सरल बनाने के िलए एक अंकगिणतीय Ůगित कहलाती है यिद एक ɘस 1 एक ɘस डी के बराबर है जो 1

से अिधक या उसके बराबर सभी पूणाōको ंके िलए है ।
 यह अिनवायŊ ŝप से कहता है िक अंतर दो Ţमागत पदो ंका योग 1 और एक है जहां एक İ̾थरांक है पहला पद एक और सामाɊ d a 
अंतर पूरी तरह से अंकगिणतीय Ůगित को िनधाŊįरत करता है d 
अथाŊत यिद अनंत के िलए 1 के बराबर है, तो 1 के n 
साथ एक अंकगिणतीय Ůगित है पहले पद के बराबर है और दो Ţमागत पदो ंके बीच के अंतर को सामाɊ अंतर कहा जाता है तो d 
अंकगिणतीय Ůगित को िलखा जा सकता है  मानक ŝप मŐ िनɻानुसार है , दूसरा पद एक ɘस होगा सामाɊ अंतर डी तीसरा शɨ एक 
ɘस 2 डी होगा और इसी तरह से देखŐ िक पदो ंके बीच ऋण 1 लगातार सामाɊ अंतर हœ या अɊथा इस पैटनŊ का पालन करते Šए n n 
यह है  यह देखना किठन नही ंहै िक 
इस एपी के पद मŐ पहले पद के साथ एपी और सामाɊ अंतर डी को सूũ ए ɘस एन माइनस 1 से डी Ȫारा िदया गया है, आइए हम एक 
अंकगिणतीय Ůगित के कुछ गुणो ंका िनरीƗण करŐ  िजनमŐ से हमने पहली संपिȅ पर चचाŊ की है  अंितम ʩाƥान मœ आपको याद िदला दंू 
िक यिद एन बराबर है 1 से अनंत एक अंकगिणतीय Ůगित है तो अनुŢम बीएन 
िदए गए एपी के Ůȑेक शɨ मŐ समान संƥा जोड़कर Ůाɑ िकया जाता है जो अनुŢम बीएन है जहां टमŊ बीएन ɘस योग के nth 
बराबर है Ůȑेक के िलए िफर से अंकगिणतीय Ůगित अंकगिणतीय Ůगित है अिनवायŊ ŝप से यह संपिȅ कहती है िक हम िकसी िदए n 
गए अंकगिणतीय Ůगित से अंकगिणतीय Ůगित जोड़ सकते हœ Ůȑेक पद के िलए एक İ̾थरांक दूसरी संपिȅ बŠत समान 
है, Ůȑेक शɨ के िलए एक İ̾थरांक जोड़ने के बजाय हम घटा सकते हœ या दूसरे शɨो ंमŐ यह सकाराȏक या नकाराȏक हो सकता k 
है ˙ʼ होने के िलए मुझे इसे सूचीबȠ करने दŐ  यिद एन बराबर है 1 से अनंत एक है  अंकगिणतीय Ůगित तो अनुŢम Ůȑेक पद केbn  
िलए एक İ̾थर मान को घटाकर Ůाɑ िकया जाता है, िफर से एक अंकगिणतीय Ůगित होती है,
 इसिलए आइए हम िलखते हœ िक Ůȑेक के िलए एक ऋण के बराबर है 1 से शुŝ दावा यह है िक अनुŢम जारी रखने bn n k bn 
के िलए एक अंकगिणतीय Ůगित है आइए हमारे पास एक समान संपिȅ है यिद अनुŢम एन बराबर है एक से अनंत एक अंकगिणतीय 
Ůगित या एक अंकगिणतीय अनुŢम है तो अनुŢम के 
Ůȑेक शɨ 
को एक İ̾थरांक से गुणा करके Ůाɑ अनुŢम िफर से एक अंकगिणतीय Ůगित है, हालांिक यह सीधे आगे है आइए हम काम करते हœ 
िववरण हमारी धारणा यह है िक एक एक एपी है इसका मतलब है िक ɘस 1 माइनस ए एक İ̾थरांक है आइए हम इसे Ůȑेक के िलएn 

कहते हœ इस िदए गए अनुŢम का उपयोग करके Ůाकृितक संƥा के सेट का तȕ आइए हम एक नए अनुŢम का िनमाŊण करŐ  d n bn
अनुŢम पर िवचार करŐ  जो 1 से अनंत तक है  हमŐ यह देखना होगा िक यह अनुŢम बीएन िफर से अंकगिणतीय Ůगित मŐ है, आइएbnn 
हम बीएन मŐ दो लगातार शɨो ंके अंतर पर िवचार करŐ , अथाŊत् बीएन ɘस 1 माइनस बीएन यह सी गुना ɘस 1 माइनस सी गुना होगा जो 
सी गुना ɘस है  1 माइनस ए एक अंकगिणतीय अनुŢम के ŝप मŐ एक ɘस 1 माइनस ए सभी के िलए एक İ̾थर हैn 
 इसिलए हमŐ गुना िमलता हैc d 
 इसिलए हम सभी Ůाकृितक संƥाओ ंके िलए जो देखते हœ अंतर ɘस 1 माइनस एक İ̾थर रहता है यह इस तȚ को n bn bn 
̾थािपत करता है िक अनुŢम बीएन एक अंकगिणतीय अनुŢम है लेिकन अɊ मामले के िवपरीत हमने िदए गए अंकगिणतीय Ůगित से 
एक अनुŢम का िनमाŊण िकया है, इसे यहां İ̾थरांक जोड़कर बनाया गया है  टेड अनुŢम िदए गए अंकगिणतीय Ůगित के सामाɊ अंतर से
अलग है देखŐ िक अंतर एक ɘस 1 माइनस ए है डी है जबिक अंतर बीएन ɘस 1 माइनस बीएन समान डी नही ंहै लेिकन यह डी से 
अलग हो सकता है जो इस सी पर िनभŊर करता है इसी तरह का पįरणाम िवभाजन के िलए कहा जा सकता है मुझे इसे जʗी से यहां 
िलखने दŐ  यिद अनुŢम एन बराबर 1 से अनंत तक एक अंकगिणतीय Ůगित है तो अनुŢम के Ůȑेक शɨ को एक गैर शूɊ İ̾थरांक के 
साथ िवभािजत करके Ůाɑ अनुŢम बीएन 
एक एपी िदया गया एक एपी रहता है आप उस एपी के Ůȑेक पद को एक गैर-शूɊ संƥा से िवभािजत कर सकते हœ, आप एक नया 
अनुŢम Ůाɑ कर सकते हœ और यह देखना मुİʭल नही ंहै िक नया अनुŢम िफर से एक अंकगिणतीय Ůगित है िजसे हम जोड़ कर िदए 
गए एपी से एक एपी बना सकते हœ Ůȑेक पद के िलए एक İ̾थरांक घटाकर Ůȑेक पद से एक अचर को गुणा करके या Ůȑेक पद को 
एक अचर से िवभािजत करके िवभाजन की İ̾थित मŐ सुिनिʮत करŐ  िक सुɄ  एर िजसके साथ आप िवभािजत कर रहे हœ वह गैर-शूɊ है, 
अब हम िनɻिलİखत Ůʲ पूछते हœ िक एक अʙिवराम बी को वाˑिवक संƥा दी गई संƥा दी जा सकती है Ɛा हम एक संƥा 
सİʃिलत कर सकते हœ आइए हम इसे पंूजी कहते हœ जैसे िक एक दी गई संƥा छोटी यह संƥा पंूजी ए  िजसे हम सİʃिलत करना 
चाहते हœ और दी गई संƥा अंकगिणतीय Ůगित की शतŒ हœ,b 
 इसिलए यह वह Ůʲ है िजसे हम अभी संबोिधत करना चाहते हœ, आपको दो वाˑिवक संƥाएँ दी गई हœ, आइए हम इसे छोटे और a 
छोटे से दशाŊते हœ और हमसे पूछा जाता है  यह देखने के िलए िक Ɛा हम एक पंूजी के साथ आ सकते हœ जैसे िक छोटी पंूजी ए और b 
छोटी बी अंकगिणतीय अनुŢम के लगातार तीन पद बन जाते हœ िनरीƗण करते हœ िक अंकगिणतीय Ůगित या अंकगिणतीय अनुŢम के 
िलए िकɎी ंदो Ţिमक पदो ंका अंतर समान रहना चािहए वह मूल िसȠांत या हम इस Ůʲ का उȅर दे सकते हœ Ɛोिंक पंूजी ए और बी 
अंतर मŐ होना चािहए अथाŊत् पंूजी ए माइनस ˝ॉल ए को अंतर बी माइनस कैिपट के साथ मेल खाना चािहए  अल ए यह दो ए को ए ɘस 
बी के बराबर पढ़ता है जो पंूजी को ए ɘस बी के बराबर 2 Ůदान करता है इस Ůकार दो वाˑिवक संƥाएं छोटी ए और छोटी बी दी 
जाती हœ, यह हमेशा एक संƥा पंूजी Ůाɑ करना संभव है जैसे िक पंूजी ए और बी हœ  एक अंकगिणतीय Ůगित की शतŒ और पंूजी ए को ए 
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ɘस बी Ȫारा 2 िदया जाता है।
 आइए हम यहां एक पįरभाषा बनाते हœ िजसमŐ दो संƥाएं छोटी ए और छोटी बी दी गई हœ, संƥा ए ɘस बी बटा टू को 
ए और बी से कम के िलए अंकगिणतीय माȯ कहा जाता है।
 मœ ए और बी के सरल अंकगिणतीय माȯ मŐ डाल देता šं जो ए ɘस बी Ȫारा 2 िदया जाता है, आपने पहले देखा है िक जब दो संƥाएं दी 
जाती हœ और हम उनके बीच अंकगिणतीय माȯ डालते हœ तो तीन संƥाएं अंकगिणतीय Ůगित के लगातार तीन पद बन सकती हœ ने कहा 
िक आइए हम थोड़ा सामाɊ Ůʲ पूछŐ  िक Ɛा यह 
दी गई दो संƥाओ ंके बीच एक संƥा डालने के बजाय छोटी संƥा और छोटी संƥा है, Ɛा हम वाˑिवक संƥाओ ंकी पįरिमत संƥा
सİʃिलत कर सकते हœ 
तािक दी गई दो संƥाएं और टी  उसने सभी संƥाओ ंको एक साथ सİʃिलत िकया है 
, कुछ अंकगिणतीय Ůगित की Ţिमक शतŒ मुझे इसे आपके िलए िलखने दŐ  और दो संƥाएं दी गई हœ , Ůʲ Ɛा है Ɛा हम केवल a b 
एक संƥा नही ंबİʋ वाˑिवक संƥाओ ंकी पįरिमत संƥा सİʃिलत कर सकते हœ, आइए हम आिद पर कॉल करŐ ।a1 a2 

तािक दो और एक अनुŢम के Ţमागत पद हœ, और   a aa a a a b ap
 इसिलए दो संƥाएँ और िदए गए हœ, तो हम उनके बीच संƥाएँ सİʃिलत करना चाहŐगे तािक जोड़ दो संƥाएँ सभी एक a b n n 
साथ एक के Ţिमक पद हो।ं
 अंकगिणतीय Ůगित आइए हम इस याद का उȅर देने का Ůयास करŐ  िक आवʴकता है दो वगैरह और aa a a a b 
अंकगिणतीय Ůगित मŐ हœ इसका मतलब है िक ये शɨ एक अंकगिणतीय Ůगित के कुछ Ţमागत पद हœ,
 इसिलए सभी के पास ɘस 2 पद हœ के ŝप मŐ उस एपी के 12 वŐ पद को n b n  
याद करते Šए पहला शɨ छोटा ए और सामाɊ अंतर डीएन ɘस टू टमŊ को फॉमूŊ Ȫारा एन ɘस टू अथŊ टमŊ का उपयोग करके Ůाɑ 
िकया जा सकता है ला एक ɘस एन ɘस 2 माइनस 1 गुणा डी है जहां डी एपी का सामाɊ अंतर है िजसके िलए ये एन ɘस 2 नंबर 
लगातार शɨ बन जाना चािहए जो िक बी को ɘस एन ɘस 1 गुणा डी के बराबर होना चािहए Ɛोिंक बी िनकला है  एन ɘस 2 टमŊ बी 
को ए ɘस एन ɘस 2 माइनस 1 से डी के साथ मेल खाना चािहए, इससे डी बराबर बी माइनस ए बटा एन ɘस 1 
एक अंकगिणतीय Ůगित का पूरी तरह से वणŊन करने के िलए याद करता है जो हमŐ चािहए पहला टमŊ और सामाɊ अंतर यहाँ पहला पद 
संƥा िदया गया है और हमने अभी-अभी सामाɊ अंतर को घटा बटा जमा 1 Ůाɑ िकया है, इस Ůकार दूसरा पद जो a d b a n 
पंूजी डालने वाला पहला नंबर है एक जमा होगा जो एक ɘस है बी माइनस ए बाय एन ɘस 1 डाला जाने वाला दूसरा नंबर a 1 d 
अथाŊत् ए 2 जो इस अंकगिणतीय Ůगित मŐ तीसरा पद होने जा रहा है
 इसिलए ए 2 एक ɘस 2 डी है जो एक ɘस 2 गुणा बी माइनस ए बाय एन ɘस 1 इसी तरह से है  आप एक 3 िलख सकते हœ जो िक एक
जमा 3 है  जो के िलए सूũ मŐ एक ɘस 3 गुना ɘग होगा, अथाŊत् माइनस बटा ɘस 1 और इसी तरह अंितम d an d d b a n 
नंबर पर िजसे हम साधारण मŐ सİʃिलत करना चाहते हœ, ɘस के बराबर है जो िक ɘस बार है बी माइनस ए बाय एन ɘस a n d n 
1 इस Ůकार कोई भी दो नंबर िदए गए हœ, हम हमेशा उनके बीच बŠत से वाˑिवक संƥाएं सİʃिलत कर सकते हœ तािक दी गई संƥाएं
इस सİʃिलत संƥाओ ंके साथ एक अंकगिणतीय Ůगित के Ţिमक शɨ बन सकŐ ,
 इसिलए मुझे संƗेप मŐ बताएं िक हमारे पास है एक अंकगिणतीय Ůगित की पįरभाषा मŐ देखा गया एक अनुŢम ऐसा है िक िकसी भी दो 
Ţिमक शɨो ंके बीच का अंतर İ̾थर रहता है, इसे अंकगिणतीय Ůगित मानक ŝप कहा जाता है िजसमŐ पहला पद छोटा होता है और 
सामाɊ अंतर एए ɘस दा ɘस 2 डी होता है औरd 
 इसिलए वŐ पद पर n

को सूũ Ȫारा िदया जाता है ɘस घटा 1 गुणा दो संƥाएं और िदए गए और का अंकगिणतीय माȯ और a a n d a b a b a b
के सूũ Ȫारा िदया जाता है जमा बटा 2 यह केवल के िलए है  ȕįरत पुनकŊ थन अगला हम िनɻिलİखत Ůʲ पूछते हœ पहले पद a b a a 
और सामाɊ अंतर के साथ एक अंकगिणतीय Ůगित दी गई है आइए हम इसे इसके मानक ŝप मŐ d aa plus da plus 2 d 
लेते हœ और इसी तरह िजस Ůʲ का हम उȅर देना चाहते हœ वह िनɻिलİखत है  इस एपी के पहले शɨो ंका योग Ɛा है सरल मŐ हम n 
एक ɘस ए ɘस डी ɘस आिद के िलए वŐ टमŊ तक का एƛŮेशन Ůाɑ करना चाहते हœ अथाŊत् ए ɘस एन माइनस 1 इन टी Ɛा हमारे n
पास इसके िलए एक ƑोǕ फॉमŊ एƛŮेशन हो सकता है  हम इसका उȅर देने से पहले आगे जांच करना चाहते हœ 
, मœ आपके साथ साझा करता šं और एक िबंदु यह कालŊ ůेडįरक गॉस के बारे मŐ एक ŮिसȠ कहानी है 
िजसे लोकिŮय ŝप से गिणत के राजकुमार के ŝप मŐ जाना जाता है, कहानी इस तरह जाती है िक इस गॉस को उनके िशƗक Ȫारा उनके
दुʩŊवहार के िलए दंिडत िकया गया था, सजा Ɛा थी दी गई सजा पहली सौ Ůाकृितक संƥाओ ंका योग है जो 
इसे सही करना इतना आसान है लेिकन मœ आपको याद िदला दंू िक यह तब था जब कारण काफी पांच साल पुराना था आʮयŊजनक ŝप 
से गॉस आ सकता था  सेकंड के मामले मŐ एक उȅर के साथ अब वह कैसे पृțी पर पहले सौ Ůाकृितक संƥाओ ंमŐ से कुछ के साथ आ 
सकता है, वह भी पांच साल की उŲ मŐ उसने एक शानदार चाल का इˑेमाल िकया और चाल इस सौ नंबरो ंको समूहीकृत कर रही है, 
आइए मœ आपको एक देता šं  ŝपरेखा मŐ उɎोनें सौ Ůाकृत संƥाओ ंको सूचीबȠ िकया एक दो तीन वगैरह सौ तक पूरी तरह से नही ं
िलखा जा सकता है, लेिकन िफर वह देख सकता है िक इन 100 संƥाओ ंको िनɻिलİखत तरीके से समूिहत िकया जा सकता है समूह 
100 एक साथ समूह 2 और 99 एक साथ समूह 3 और 90 8 एक साथ और  इसी तरह सौ संƥाओ ंको जोड़ रहा है Ɛा आप देखते हœ 
िक Ůȑेक जोड़ी मŐ योग एक नही ंएक होता है 100 का योग एक नही ंएक दो का योग होता है और 99 एक नही ंएक तीन का योग होता है
और 98 एक नही ंएक होता है और इसी तरह कुछ  Ůȑेक जोड़ी मŐ एक नही ंएक है, िकतने जोड़े याद हœ, सौ संƥाएं हœ
 इसिलए पचास जोड़े हœ और Ůȑेक जोड़ी का योग एक नही ंएक है,
 इसिलए कुल योग 50 जोड़े होगें, Ůȑेक जोड़ी का योग एक नही ंएक है,
 इसिलए यह है  50 मŐ एक  ऐसा नही ंहै जो फी ज़ीरो फी ज़ीरो है इस तरह गॉस सेकंड के मामले मŐ पहली सौ Ůाकृितक संƥा की गणना 
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कर सकता है, इसमŐ कोई संदेह नही ंहै िक यह एक उʟेखनीय तȚ है िक पांच साल की उŲ मŐ वह िवचार और शानदार जोड़ी के समान 
िवचार को समझ सकता था और जोड़ना यह है िक हम उस Ůʲ का उȅर देने के िलए Ɛा करने जा रहे हœ जो मœने थोड़ा पहले िकया था 
Ůʲ Ɛा था अंकगिणतीय Ůगित के पदो ंका योग Ɛा है n 
एए ɘस दा ɘस 2 डी और इसी तरह आइए हम इसका उȅर उस िवचार के साथ दŐ  िजसका उपयोग िकया जाता है  योग एक दो सौ 
आइए हम Ȫारा अंकगिणतीय Ůगित के पहले पदो ंके योग को िनŝिपत करते हœ,sn n 
 इसिलए अंकन है िजसका उपयोग मœ के िलए करता šं और टमŊ केsn aa plus a plus d plus etcetera nth ap 

टमŊ को पहले टमŊ के साथ याद रखता है।nth 
  डी के ŝप मŐ सामाɊ अंतर 
एक ɘस एन माइनस 1 से डी है और हम जो खोज रहे हœ वह इस योग के िलए एक ɘस ए ɘस डी ɘस वगैरह ɘस ए ɘस एन माइनस
1 डी के बराबर है Ɛोिंक हमारे पास हमारे िवचार मŐ केवल एन शɨ हœ मुझे  अंितम पद के ŝप मŐ वŐ पद जोड़ ऋण 1 को मŐ n a n d 
कॉल करŐ  और मुझे इसे से िनŝिपत करने दŐ  तािक हम को के बराबर ɘस ɘस वगैरह ɘस को l sn a a d l 
पहले सौ Ůाकृितक संƥाओ ंके योग के िवचार को याद रखŐ जो हमारे पास है  इसे समूहीकृत करते Šए इसे एक मामूली संशोधन के साथ 
हो सकता है हम एसएन भी िलख सकते हœ Ɛोिंक याद रखŐ एसएन ए ɘस ए ɘस डी ɘस इȑािद ɘस एल इसे अंितम टमŊ एल ɘस 
एल से िपछले शɨ के ŝप मŐ भी िलखा जा सकता है 
Ɛा आप बता सकते हœ िक यह Ɛा होगा एल माइनस कॉमन िडफरŐस है न यह ɘस इससे पहले एल माइनस 2 डी और इसी तरह हम 
पहले टमŊ तक पŠंचŐगे,
 इसिलए ए से एल तक िलखने के बजाय हम एल से अब तक िलख रहे हœ, आइए हम दोनो ंको जोड़ते हœ  यह ʩंजक पहले पदो ंsn n 
का योग है जो से शुŝ होता है और से समाɑ होता है और समान पदो ंका योग है, लेिकन अब से शुŝ होकर के साथ a l n l a 
समाɑ होता है , ये दो बाएँ हाथ की ओर आपको 2 देता है, तो 2 बराबर Ɛा आप देखते हœ  िक ए और एल पहले एƛŮेस मŐ ए sn sn 
ɘस डी इसी तरह दूसरा शɨ ए ɘस डी जोड़ता है  दूसरे ʩंजक मŐ दूसरा पद ऋण जोड़ देता है और एक जोड़ देता है रȞ l d lt 
हो जाता है और
 इसिलए Ůथम ʩंजक मŐ अंितम पद होता है और दूसरे ʩंजक मŐ अंितम पद होता है जो जमा को जोड़ता है कृपया 1 1 औरl a l a 
2 को िफर से देखŐ और दािहने हाथ की अिभʩİƅ मŐ संबंिधत शɨो ंकी तुलना करŐ  पहली अिभʩİƅ मŐ पहला शɨ दूसरी अिभʩİƅ 
मŐ पहला शɨ है उɎोनें पहले अिभʩİƅ के दािहने हाथ मŐ एक ɘस दूसरा शɨ जोड़ा है  ए ɘस डी और सेकŐ ड टमŊ दूसरे l l 
एƛŮेशन के दािहने हाथ मŐ एल माइनस डी है, वे एक ɘस एल देने के िलए जोड़ते हœ और इसी तरह एक ɘस ला ɘस एल और इसी 
तरह ɘस एल पर और िकतने एन शɨ हœ इस Ůकार हमŐ िमलता है 2 बराबर है गुना ɘस हम के बजाय के sn n a l 2sn sn 
िलए एक ʩंजक चाहते हœ तो आइए के बराबर बटा 2 गुना ɘस िलखŐ और यह आपको एक अंकगिणतीय Ůगित के पहले sn n a l 

पदो ंका एक सूũ योग देता है पहले पद मŐ बटा 2 गुणा अंितम पद को ȯान मŐ रखते Šए  यह एक महȕपूणŊ सूũ है इसे के n n n sn 
बराबर बटा 2 से जोड़ के ŝप मŐ भी िलखा जा सकता है याद रखŐ िवचाराधीन अंितम पद है, हम संƥाओ ंपर िवचार कर रहे हœ,n l n 
 इसिलए वाˑव मŐ उस एपी का वाँ पद है जो एक ɘस माइनस है  1 से l n n d
 इसिलए थोड़ा अंकगिणत Ȫारा हम देख सकते हœ िक यह बटा 2 गुना 2 जमा घटा 1 गुणा है, यह n a n d 
अंकगिणतीय Ůगित के पहले पदो ंके योग के िलए एक वैकİʙक सूũ देता है, पहले एक का उपयोग िकया जा सकता है यिद आप हœ n 
एक एपी के साथ आपूितŊ की जाती है और ठीक से हम पहले टमŊ और लाː टमŊ का पता लगा सकते हœ जबिक दूसरे का हम उपयोग कर 
सकते हœ यिद पहला टमŊ और कॉमन िडफरŐस ǒात हो और एपी पर इɎŐ कहने के बाद शɨो ंकी संƥा दी गई हो, आइए हम दूसरे Ůकार
के सीƓŐ स पर आगे बढ़Ő।
 अनुŢम को Ǜािमतीय Ůगित कहा जाता है याद रखŐ िक अंकगिणतीय Ůगित मŐ दो पदो ंका Ţिमक पदो ंका अंतर िकɎी ंदो Ţिमक पदो ं
के अंतर के बजाय एक İ̾थर रहता है यिद िकसी अनुŢम के िकɎी ंदो Ţिमक पदो ंका अनुपात इन िनरंतर हम उस अनुŢम को 
Ǜािमतीय Ůगित कहते हœ , मुझे पįरभाषा को ठीक से िलखने दŐ  एक अनुŢम एन बराबर 1 से अनंत को एक Ǜािमतीय Ůगित कहा जाता 
है यिद कोई शɨ शूɊ नही ंहै और दो Ţिमक के अनुपात से एक ɘस 1 है के Ůȑेक तȕ के िलए के बराबर है  एक शɨ को n n r 
इसके पूवŊवतŎ पद से िवभािजत िकया जाता है, इसे İ̾थरांक को याद िदलाना चािहए कृपया इस शतŊ पर ȯान दŐ  िक अनुŢम का कोई भी 
पद 0 नही ंहै जो इस िवभाजन की सुिवधा देता है एक ɘस 1 को तुरंत अनुŢम पर िवचार करŐ  3 6 12 24 आिद Ɛा आप दूसरे पैटनŊ का 
िनरीƗण कर सकते हœ पहले पद को दो से गुणा िकया जाता है, तीसरे पद को दूसरी बार 2 से गुणा िकया जाता है और इसी तरह दूसरे 
शɨो ंमŐ दूसरे पद को पहले पद 6 से 3 से गुणा िकया जाता है, जो तीसरे पद के समान है  दूसरा पद 12 बटा 6 , चौथे पद बटा तीसरे पद 
के समान है और
 इसिलए यहां पर  Ůȑेक के िलए जोड़ 1 बटा 2 2 के बराबर है , इस धारणा के साथ िक यह पैटनŊ इसी तरह अनुŢम एक बटा दो एकn 
बटा चार एक बटा पर िवचार करता है  आठ एक बटा सोलह वगैरह मुझे एक सामाɊ शɨ एक से शİƅ वगैरह 1 से 2 शİƅ n n 
वगैरह िलखने दŐ  यहाँ भी आप देख सकते हœ िक दो Ţिमक शɨो ंका अनुपात İ̾थर रहता है आइए हम पįरभाषा को याद करŐ  गैर-शूɊ 
शɨो ंका एक Ţम है  एक Ǜािमतीय Ůगित के ŝप मŐ कहा जाता है यिद के Ůȑेक तȕ के िलए एक ɘस 1 बटा के बराबर है,n n r 
तो यह िकɎी ंदो Ţिमक पदो ंका अनुपात जो İ̾थर रहता है, समान अनुपात कहलाता है , अंकगिणतीय Ůगित के समान पहला पद था r 
और सामाɊ  अंतर पूरी तरह से जीपी के मामले मŐ Ůगित का वणŊन करता है पहला शɨ और सामाɊ अनुपात पूरी तरह से एक 
Ǜािमतीय Ůगित का वणŊन करता है यिद पहला शɨ ए है और सामाɊ अनुपात आर है तो हम œːडर मŐ जीपी िलख सकते हœ फॉमŊ कोd 
याद रखने के ŝप मŐ एक ɘस 1 बटा होता हैr 
 इसिलए एक ɘस 1 गुना होता हैr 
 इसिलए दूसरा पद पहले पद का गुना होगा तीसरा पद दूसरे पद का गुना होगा जो िक वगŊ है और इसी तरह आगे भी r r r r r a 
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पहले पद और सामाɊ अनुपात के साथ एक Ǜािमतीय Ůगित का मानक ŝप है, जो आरा वगŊ Ȫारा िदया गया है औरa r 
 इसिलए पैटनŊ का पालन करने पर आप देख सकते हœ िक  मानक ŝप मŐ इस का वाँ पद िनɻिलİखत है शİƅ घटा 1 यह gp n ar n 
है  सामाɊ अनुपात के साथ एक जीपी के वŐ पद के िलए अिभʩİƅ r n
और अंकगिणतीय Ůगित के मामले के समान पहला शɨ आइए हम िनɻिलİखत Ůʲ पूछŐ  िक Ɛा हम एक जीपी के पहले एन पदो ंके योग
के िलए एक बंद ŝप अिभʩİƅ Ůाɑ कर सकते हœ जीपी  आरार वगŊ पर िवचार करŐ  आिद वाँ पद माइनस 1 आिद n ar power n 
Ɛा हम के िलए एक सूũ Ůाɑ कर सकते हœ जो पहले पदो ंके योग को दशाŊता है ɘस ɘस वगैरह ɘस पावर sn n a ar ar n 
माइनस 1 हम अगली कƗा मŐ सूũ िवकिसत करŐ गे इसे यहाँ हम थोड़ा अपनाएंगे अलग होना  ईएनटी तकनीक याद रखŐ िक एपी के मामले
मŐ हम तकनीक या समूह बनाने की चाल का सही तरीके से उपयोग करते हœ, हम अगली कƗा के िलए एक सूũ िवकिसत करने के िलए 
एक अलग तकनीक का उपयोग कर सकते हœ हम सूũ ̾थािपत करŐ गे और जीपी और एपी का पता लगाएंगे धɊवाद।
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