
   शीषŊक अनुŢम और ŵंृखला पर इस चौथे ʩाƥान मŐ मœ आप सभी का ˢागत करता šं, 
आइए हम िपछले ʩाƥान के अंत मŐ बनाई गई एक पįरभाषा को याद करŐ , अथाŊत् एक ŵंृखला की पįरभाषा एक अनुŢम दी गई है एक 
अिभʩİƅ पर िवचार करŐ  1 ɘस ए 2 ɘस ए 3 ɘस इȑािद इस अिभʩİƅ का मतलब अनुŢम से जुड़ी एक ŵंृखला से है, इस समय 
तक अनुŢम और ŵंृखला के बीच का अंतर ˙ʼ होना चािहए अनुŢम संƥाओ ंकी एक ŢमबȠ सूची है और ŵंृखला एक योग है मुझे 
िटɔणी करने दŐ   यह भी िक ʩंजक अथाŊत् अपįरिमत ŝप से कई संƥाओ ंका योग 1 जमा 2 जमा 3 जोड़ आिद पर िवचार करते समय 
हमŐ इस बात की कोई परवाह नही ंहै िक Ɛा यह ʩंजक अंत मŐ एक वाˑिवक मूʞ का Ůितिनिधȕ करता है या नही,ं उन Ůʲो ंका उȅर
या चचाŊ ŵंृखला से जुड़ी अɊ धारणाओ ंमŐ िकया जाएगा  एक ŵंखला से हमारा ताȋयŊ केवल इस ʩंजक से है या एक औपचाįरक योग a 
1 जमा जमा जोड़ आिद हमŐ यह भी ȯान दŐ  िक पįरभाषा के अनुसार अनुŢम के उपसमुǄय से एक फलन है ऋणाȏकa 2 a 3 n 
पूणाōक यिद वह उपसमुǄय पįरिमत है तो हमŐ एक पįरिमत अनुŢम Ůाɑ होता है तािक शɨो ंके इस संŤह मŐ आिद a1 a2 a3 
शɨो ंकी केवल एक सीिमत संƥा होगी यिद हम गैर-ऋणाȏक पूणाōको ंके सेट के उपसमुǄय से एक फ़ंƕन के साथ ʩवहार करते 
हœ।
 जहां उपसमुǄय एक अनंत उपसमुǄय है, हमŐ एक अनंत अनुŢम िमल सकता है और उस İ̾थित मŐ ŵंृखला 
संƗेप मŐ एक अनंत योग होगी 
जो मœ बताना चाहता šं वह िनɻिलİखत है यिद अनुŢम पįरिमत है तो संबंिधत ŵंृखला पįरिमत है यिद अनुŢम हम िलखते हœ बराबरa n 
1 से अनंत अनंत है तो संगत ŵंृखला अनंत है ȯान दŐ  िक एक पįरिमत ŵंृखला जो 1 ɘस ए 2 ɘस वगैरह ɘस ए की तरह िदख सकती 
है, केवल अंितम ŝप से कई वाˑिवक मूʞो ंका योग है
 इसिलए यह हमेशा एक सीिमत वाˑिवक संƥा का Ůितिनिधȕ करता है जबिक एक अनंत ŵंृखला एक ɘस एक दो ɘस वगैरह 
एक सीिमत वाˑिवक संƥा का Ůितिनिधȕ कर सकता है या नही,ं आइए हम उस संकेतन को याद करŐ  िजसका हम पįरचय देते हœ  योग
को सरल बनाने के िलए िसƵा नोटेशन ए 1 ɘस ए 2 ɘस इȑािद ɘस ए को िसƵा नोटेशन का उपयोग करके िलखा जा सकता है 
एआईआई 1 से एन के बराबर है समान ŝप से एक ŵंृखला ए 1 ɘस ए 2 ɘस इȑािद को िसƵा नोटेशन का उपयोग करके िनɻानुसार 
दशाŊया जा सकता है ए 1 ɘस ए 2 ɘस इȑािद योग के बराबर है एआईआई 1 से अनंत के बराबर है ऊपरी सीमा मŐ इस अनंत का 
उपयोग यह दशाŊने के िलए िकया जाता है िक िजस ŵंृखला से हम िनपटते हœ वह अनंत ŵंृखला है पįरभािषत होने वाली ŵंृखला Ɛा है 
आइए हम 
एक और के साथ आगे बढ़Ő   पįरभाषा अनुŢम पर िवचार करŐ  , आइए हम कहते हœ िक अनंत के बराबर है, हम िदए गए अनुŢम से n a 
एक नया अनुŢम बनाते हœ और उस अनुŢम को मœ के ŝप मŐ कहता šं , पहला पद के समान है , दूसरा शɨ योग केsn s1 a1 s2 
समान है िदए गए अनुŢम के पहले दो पदो ंमŐ से जमा जोड़ है,s3 a1 a2 a3 
 इसिलए पर जमा जोड़ आिद है और साथ ही को िसƵा संकेतन का उपयोग करके िनŝिपत िकया जा सकता है, sn a1 a2 sn 
आइए याद करŐ  िक आपको एक अनुŢम के साथ िदया गया है, हम एक का िनमाŊण करते हœ  डɲू अनुŢम एसएन जहां शɨो ंको ne 
अनुŢम के ŝप मŐ पįरभािषत िकया गया है एसएन को ŵंृखला के आंिशक योगो ंका अनुŢम कहा जाता है योग एन अनंत के िलए 1 के 
बराबर है हम आंिशक रकम के अनुŢम की पįरभाषा बना रहे हœ याद रखŐ िक एक अनुŢम िदया गया है िजसे हमारे पास संबंिधत ŵंृखला 
के ŝप मŐ ʩƅ िकया गया है  योग बराबर 1 से अनंत तक और इस ŵंृखला के िलए हम आंिशक योगो ंके अनुŢम को कैसे पįरभािषतn 
करते हœ आंिशक योगो ंके अनुŢम को पįरभािषत करने के िलए हम एक नया अनुŢम अनुŢम बनाते हœ थे है sn s1 a1 s2 a1 
ɘस है औरa2 
 इसिलए पįरभाषा अब ˙ʼ है  Ůʲ यह है िक याद करने के िलए यह पįरभाषा Ɛा है िक जब हम अपįरिमत ŝप से कई वाˑिवक 
संƥाओ ंके योग के साथ सौदा करते हœ 

जमा 2 जमा 3 जमा वगैरह हम जोड़ना जारी नही ंरख सकते हœ और देख सकते हœ िक Ɛा िनकलता है तो हम अनंत के िलए एक a 1 
िनिʮत अथŊ कैसे िनिदŊʼ करते हœ योग ए 1 ɘस ए 2 ɘस ए 3 ɘस और इसी तरह उȅर पर हम आंिशक योग के अनुŢम का िनमाŊण 
करते हœ हां एन एनवां टमŊ अथाŊत् एसएन आंिशक योग के अनुŢम मŐ सी है  संबȠ आंिशक योग को आंिशक उप कहा nth sn n 
जाता है याद रखŐ आंिशक योग एक ɘस ए 2 ɘस इȑािद ɘस है जो सामाɊ जोड़ Ȫारा पाया जा सकता है हम आगे Ɛा nth sn 
करते हœ हम देखते हœ िक एसएम के साथ Ɛा होता है Ɛोिंक एन बड़ा और बड़ा हो जाता है  Ɛा हम एसएन अनुŢमो ंके अिभसरण या 
िवचलन का िनरीƗण करते हœ यिद आंिशक रकम एसएन का अनुŢम अिभसरण है तो हम कहते हœ िक ŵंृखला अिभसरण है और यिद 
आंिशक योग का अनुŢम अिभसरण नही ंहै तो हम कहते हœ िक ŵंृखला िभɄ है आइए इसे एक पįरभाषा के ŝप मŐ बनाते हœ िकसी िदए 
गए अनुŢम के िलए एक और संबंिधत ŵंृखला योग एन एक के बराबर है अनंत िनमाŊण अनुŢम एसएन िजसे आंिशक योग का अनुŢम 
कहा जाता है यिद आंिशक योग का यह अनुŢम अिभसरण है यानी यिद कोई वाˑिवक संƥा पंूजी मौजूद है जैसे िक आप Ůगित की 
ओर बढ़ते हœ  अनुŢम का अंत शɨ इस के काफी करीब होते जा रहे हœ तो हम कहते हœ िक योग एक अिभसरण है अɊथा हम sn l 
कहते हœ िक योग एक िवचलन है सहज ŝप से आप इस तरह से समझ सकते हœ जैसे 
िक 1 जमा 2 जमा 3 और ɘस जोड़ने के बजाय और जो सामने आता है वह ʩावहाįरक नही ंहै, हम पहले पहले पदो ंका योग पाते हœ n 
िक हम आंिशक योग पाते हœ िजसे हम देखते हœ  पैटनŊ और देखŐ िक Ɛा िकसी संƥा के करीब हो जाता है Ɛोिंक sm nth sn l n
बड़ा और बड़ा हो जाता है यिद हाँ तो उस संƥा को इस अनंत ŵंृखला के योग के ŝप मŐ िलया जाता है यिद सीमा अनंत की ओरn sn 
झुकाव के बराबर है िजसका अथŊ है अनुŢम की शतŒ बन जाती हœ जैसे-जैसे बड़ा और बड़ा होता जाता है, वैसे-वैसे हम कहते हœ l s n 
िक योग समान के बराबर है और को इस अनंत ŵंृखला के योग के ŝप मŐ िलया जाता है बजाय इसके िक जो कुछ िनकलता है a l l 
उसे जोड़ते और देखते रहŐ, हम देखते हœ िक के ŝप मŐ आंिशक योग का Ɛा होता है।n 
 बड़ा और बड़ा हो जाता है और अनुŢम अिभसरण का उपयोग यह कहने के िलए िकया जाता है िक ŵंृखला अिभसरण है या ŵंृखला नही ं
दी गई है, हम एक नया अनुŢम बनाते हœ िजसे आंिशक योग का अनुŢम कहा जाता है और यिद आंिशक योग का अनुŢम पįरवितŊत 
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होता है  सǍन हम कहते हœ िक ŵंृखला सहज ŝप से अिभसरण है िजसका अथŊ है िक यह अनंत रािश अंततः  एक पįरिमत मूʞ को जɉ
देती है जब हम कहते हœ िक एक ŵंृखला अिभसरण है हमारा मतलब है िक ŵंृखला इस अथŊ मŐ योग करने योƶ है इन सभी अनंत 
वाˑिवक मूʞो ंको जोड़ने के बाद हम आएंगे  एक पįरिमत मूʞ के साथ योग करने के िलए हम अनंत योग के िलए एक िनिʮत अथŊ कैसे
िनिदŊʼ करते हœ उȅर यह आंिशक रकम के अनुŢम के अिभसरण के माȯम से है अिभसरण शɨ अनुŢम और ŵंृखला दोनो ंके साथ 
जुड़ा Šआ है एक अनुŢम के िलए अिभसरण कुछ ऐसा है जो कहता है िक Ɛा होता है  जैसे-जैसे आप अनुŢम के टेल एंड की ओर बढ़ते
हœ और एक ŵंृखला का अिभसरण कुछ कहने के िलए है िक Ɛा ŵंृखला योग योƶ है , सभी शɨो ंको जोड़ने के बाद Ɛा आप एक 
पįरिमत मूʞ के साथ आएंगे या नही,ं अब हमŐ एक िनिʮत अथŊ िमला है एक अनंत योग 1 जमा 2 जमा आिद इसका Ɛा मतलब है िक 
हम इसे एक संƥा कैसे जोड़ते हœ जो इस पर िनभŊर करता है िक ŵंृखला अिभसरण है या नही ंऔर ŵंृखला अिभसरण है या नही ं, आंिशक
योगो ंके अनुŢम के अिभसरण पर िनभŊर करता है, 
अनुŢम और ŵंृखला के अिभसरण के कठोर अȯयन मŐ Ůवेश नही ंकर सकता है, लेिकन िफर हमŐ यह समझने के िलए कुछ उदाहरण 
देते हœ िक हम कैसे कहते हœ िक एक ŵंृखला अिभसरण है या हम कैसे करते हœ देखŐ िक Ɛा एक अनंत योग अंततः  एक पįरिमत मूʞ को 
जɉ देता है या नही ंमœ आपको एक उदाहरण देता šं
 इसिलए दी गई ŵंृखला 1 जोड़ 1 बटा 2 जोड़ 1 बटा 4 जोड़ 1 बटा 8 जमा आिद है 1 बटा 16 जमा आिद मुझे आशा है िक आप देख 
सकते हœ  एक पैटनŊ यह हर मŐ 2 की शİƅ है 2 शİƅ 1 2 वगŊ 2 घन 2 शİƅ 4 और इसी तरह िसफŊ  नोटेशन को ˙ʼ करने के िलए िक 
यह ŵंृखला योग अनुŢम 1 से 2 शİƅ एनएन से उȋɄ होता है 0 से अनंत के बराबर है उस अनुŢम का पहला पद 1 बटा 1 है जो िक 
पहला योग है और यहां अनुŢम का दूसरा पद 1 बटा 2 घात 1 है जो िक दूसरा योग है और इस अनंत योग मŐ और इसी तरह अब हम 
िजस Ůʲ का उȅर देना चाहते हœ वह यह है िक Ɛा  यह अनंत  उम एक पįरिमत मूʞ का Ůितिनिधȕ करता है या नही,ं दूसरे शɨो ंमŐ 
यह ŵंृखला योग योƶ है या नही ंअिधक तकनीकी शɨ यह है िक Ɛा यह ŵंृखला अिभसरण है या नही ंइसे देखने के िलए जैसा िक हमने 
िसȠांत मŐ िवकिसत िकया है पहले हमŐ आंिशक योग का अनुŢम देखना होगा तो आइए खोजŐ इस दी गई ŵंृखला के िलए आंिशक योग का
Ţम पहला आंिशक योग अथाŊत् है जो िक 1 है जो दूसरा आंिशक योग है एक 1 जमा 2 है यहाँ यह 1 जमा 1 बटा 2 है s1 a1 s2 
िनरीƗण करŐ  िक सामाɊ जोड़ Ȫारा पाया जा सकता है तीसरा आंिशक  योग एक 1 जमा 2 जमा 3 है जो 1 जमा 1 बटा 2 s 2 s3 
जोड़ 1 बटा 4 है और इसी तरह बटा 2 है बटा 2 जमा 1 बटा 4 है जो 7 बटा 4 है औरs 2 3 f 3 3 
 इसिलए से आंिशक योग 1 जमा 1 बटा 2 जोड़ 1 बटा 3 जोड़ आिद जोड़ 1 बटा होगा इस Ůʲ का उȅर देने के िलए िक दी sn  n n 
गई ŵंृखला योगाȏक अिभसरण है या नही,ं हमŐ यह Ţम देखना होगा अनंत के िलए 1 के बराबर है अिभसरण है या नही ंआइए sn n 
हम एक पैटनŊ देखने की कोिशश करŐ  देखŐ िक है बटा 2 1 जमा आधा है  4 औरs 1 1 s2 3 s3 7 
 इसिलए यह थोड़ा सा शािमल है लेिकन िफर भी एक सावधानीपूवŊक अवलोकन के साथ यह देखा जा सकता है िक एक पैटनŊ है और हाँ n

वां पद 2 शİƅ माइनस 1 बटा 2 पावर माइनस 1 होगा अनुŢम मŐ पहला शɨ 1 सेकंड का शɨ है  आंिशक योग का 3 बटा 2n n n 
है, तीसरा पद 7 बटा 4 है और
 इसिलए वŐ पद पर 2 शİƅ घटा 1 गुणा 2 शİƅ घटा 1 है n n n 
, यह इस तरह से एसएन के िलए एक अिभʩİƅ देखने के िलए थोड़ा सा शािमल है, हालांिक आइए इसे एक मŐ करने का Ůयास करŐ   
थोड़ा अलग तरीके से एक इकाई वगŊ पर िवचार करŐ , कʙना करŐ  िक इकाई वगŊ की दो Ůितयां इस तरह िचपकाई जाती हœ, इस एक का 
Ɨेũफल एक है, आइए हम इस पहले आधे भाग का दूसरा इकाई वगŊ Ɨेũफल एक बटा दो और दूसरा आधा भाग एक बटा दो है और 
आंिशक योग मŐ दूसरा पद पहले वगŊ के Ɨेũफल और दूसरे वगŊ के आधे Ɨेũफल के साथ जोड़ा जा सकता है,s2 
 इसिलए कुल Ɨेũफल है जो 2 घटा आधा है यह भाग गायब है आप देख सकते हœ िक जमा 1 है  2 जमा 1 बटा 4 जो पहली s2 s3 1 
िडˋ इकाई वगŊ का Ɨेũफल है 
दूसरी इकाई वगŊ के आधे का पुन: जोड़ Ɨेũ और िफर से आपको शेष आधे का आधा जोड़ना होगा यह 1 बटा 4 है यह हैs3 
 इसिलए जमा आधा जोड़ एक बटा चार है जो वाˑव मŐ कुल Ɨेũफल घटा एक बटा चार कुल Ɨेũफल है  दो घटा एक बटा 4 है s3 1 
यह भाग मŐ समान ŝप से गायब है आप देख सकते हœ िक जमा 1 बटा 2 जोड़ 1 बटा 4 जोड़ 1 बटा 8 का योग है जो s 4 s 4 1 
कुल Ɨेũफल 2 है िजसमŐ 1 बटा 8 गायब है और
 इसिलए  अब आप देख सकते हœ िक है 1 है 2 घटा आधा है 2 घटा 1 बटा 4 घटा 1 बटा 8 है और इसी s 1 s 2 s 3 s 4 2 
तरह पैटनŊ देखने पर घटा 1 बटा 2 शİƅ घटा 1 होगा यही हमŐ िमला एसएन 2 पावर एन माइनस 1 बटा 2 पावर एन माइनस sn 2 n 
1 के बराबर है जो 2 माइनस 1 बटा 2 पावर एन माइनस 1 इस Ůकार दी गई ŵंृखला के िलए अथाŊत् 1 ɘस 1 बटा 2 ɘस 1 बटा 4 ɘस 
1 बटा 8  ɘस आिद आंिशक योग का Ţम 1 से अनंत के बराबर है Ȫारा िदया गया है 1 माइनस 1 बटा 2 पावर snn sn my 2 n 
माइनस 1 के बराबर है जो आंिशक योग के इस Ţम को देखता है  s1 s2 s3 an d
 इसिलए यह देखना मुİʭल नही ंहै िक जैसे-जैसे अनुŢम की शतŒ बढ़ाता है n 

के करीब हो जाता है Ɛोिंक जैसे-जैसे बढ़ता है माइनस 1 एक बड़ा मान होता हैsn 2 n n 
 इसिलए 1 बटा 2 शİƅ एक बड़ा मान यह 0 हो जाता है तािक बन जाए  बड़ा और बड़ा के काफी करीब हो जाता है िजसे n sn 2 
हम सीमा के ŝप मŐ िलखते हœ जो अनंत की ओर अŤसर होता है हाँ के बराबर है।n n 2 
 अनौपचाįरक ŝप से हमने जो देखा है वह यह है िक आंिशक योग का अनुŢम अिभसारी है और आंिशक योग के अनुŢम की सीमा 2 
है।
 एक ŵंृखला के अिभसरण के िलए हमने जो पįरभाषा बनाई है, उसे याद करते Šए यह ˙ʼ होना चािहए िक चंूिक आंिशक योग का 
अनुŢम अिभसारी है,
 इसिलए संबंिधत ŵंृखला अिभसरण है
 इसिलए 1 ɘस 1 बटा 2 ɘस 1 बटा 4 ɘस आिद अिभसरण है िजसका अथŊ है िक यह अनंत योग अंततः  देता है  आप एक पįरिमत 
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संƥा हœ और वह संƥा Ɛा है 1 जोड़ 1 बटा 2 जोड़ 1 गुणा 4 जोड़ आिद आंिशक योग के अनुŢम की सीमा है यानी यह 2 है इस 
Ůकार इस उदाहरण मŐ दी गई ŵंृखला के िलए हमने आंिशक योग के अनुŢम का िनमाŊण िकया है ŮेƗक  एक पैटनŊ के अनुसार हम 
एनएसएन के संदभŊ मŐ आंिशक योग के अनुŢम की वी ंअविध िलख सकते हœ 2 घटा 1 बटा 2 शİƅ घटा 1 के बराबर है Ɛोिंक n n 
हम के संदभŊ मŐ िलख सकते हœ हम देख सकते हœ िक के साथ Ɛा होता है Ɛोिंक बड़ा हो जाता है और  बड़ा और हम देखn sn s n 
सकते हœ िक जैसे-जैसे बड़ा और बड़ा होता जाता है , आंिशक योग के अनुŢम की शतŒ 2 के करीब आती हœ और 2 को इस अनंत n 
ŵंृखला के योग के ŝप मŐ माना जाता है यिद आप इस ŮिŢया का पालन करते हœ तो यह ˙ʼ होना चािहए िक इसकी सफलता िनभŊर 
करती है इस िवशेष उदाहरण मŐ हम एसएन को एन के ŝप मŐ ʩƅ कर सकते हœ या नही ं, हालांिक यह थोड़ा सा शािमल है, हम देख 
सकते हœ िक एसएन को एन के संदभŊ मŐ ʩƅ िकया जा सकता है और इसके माȯम से हम देख सकते हœ िक एसएन के साथ Ɛा होता है
Ɛोिंक एन काफी बड़ा हो जाता है और इसके माȯम से  िक हम यह पता लगा सकते हœ िक दी गई ŵंृखला योग योƶ है या नही,ं हालांिक 
आंिशक योगो ंके अनुŢम को इस तरह से खोजना हमेशा संभव नही ंहो सकता है िक को के संदभŊ मŐ िदया जाता है, इस Ůकार s n 
परीƗण िकया जाता है िक दी गई ŵंृखला अिभसारी है या नही।ं
  एिनंग परीƗण Ɛा िदया गया अनंत योग अंत मŐ एक सीिमत मूʞ देता है या नही,ं थोड़ा शािमल कायŊ है आइए हम इस बात के िववरण 
मŐ Ůवेश न करŐ  िक यह कैसे जांचा जाए िक दी गई ŵंृखला अिभसरण है या नही ंआिद आिद वाˑव मŐ अनुŢम को खोजने के िलए हमेशा 
सलाह नही ंदी जाती है  आंिशक योग और िफर जांचŐ िक आंिशक योग का अनुŢम अिभसरण है या नही,ं हमŐ कुछ आसान तकनीको ंपर 
भरोसा करना पड़ सकता है आइए हम उन िववरणो ंमŐ Ůवेश न करŐ , हमŐ 
अनुŢम और ŵंृखला अनुŢम के बीच ˙ʼ अंतर होना चािहए संƥाओ ंकी सूची का आदेश िदया गया है और ŵंृखला एक योग है यह एक
अनुŢम की शतŘ का योग है Ɛोिंक हमŐ वाˑिवक संƥाओ ंकी अनंत संƥा के योग से िनपटना पड़ सकता है और चंूिक यह सीधे आगे 
नही ंहै Ɛोिंक वाˑिवक संƥाओ ंकी कुछ सीिमत संƥा से िनपटने के िलए हमŐ आरिƗत करना है 
वाˑिवक संƥाओ ंकी अनंत संƥा के योग के बारे मŐ कुछ धारणाएँ और धारणा अिभसरण या कुछ गितशीलता है और ŵंृखला की कुछ 
Ɨमता या अिभसरण के अिभसरण के माȯम से Ůाɑ िकया जाता है इस Ůकार अनुŢम के अिभसरण की धारणा हमŐ seq 
पįरिमत संƥाओ ंके योग की संकीणŊ सीमा को तोड़ने मŐ मदद करती है हम अनुŢम के अिभसरण का उपयोग करके कुछ अनंत 
वाˑिवक संƥाओ ंका भी सौदा कर सकते हœ, आगे हम कुछ िवशेष Ůकार के अनुŢम और ŵंृखला पर चचाŊ करŐ गे जहां उस संदभŊ मŐ 
अनुŢम या ŵंृखला की शतŘ के बीच कुछ संबंध है, हम पहले चचाŊ करŐ गे िक अंकगिणतीय Ůगित Ɛा कहलाती है आइए कुछ उदाहरणो ं
पर ȯान दŐ , अनुŢम 2 4 6 8 10 आिद 2 एन आिद पर िवचार करŐ  , वाˑव मŐ यह ŢमबȠ सूची है  सम संƥाएं अनुŢम 5 10 15 20 
25 आिद पर िवचार करŐ  अनुŢम 4 3 2 1 0 -1 आिद पर िवचार करŐ  यिद आप पहले अनुŢम का िनरीƗण करते हœ और पूछते हœ िक 
अनुŢम कैसे Ůगित करता है तो हम देख सकते हœ िक दूसरे पद और पहले पद के बीच का अंतर 4 है  और 2 जो 2 है , तीसरे पद और 
दूसरे पद के बीच के अंतर के समान है 6 घटा 4 जो िक 2 है।
 जो िफर से चौथे पद के बीच के अंतर के समान है।

तीसरा पद इसी Ůकार दूसरे उदाहरण मŐ दूसरे पद और पहले पद के बीच का अंतर है जो तीसरे पद और दूसरे पद के बीच   d phi 
के अंतर के समान है जो िक िफर से है जो चौथे पद और तीसरे पद के बीच के अंतर के समान है और इसी तरह यह है  तीसरे phi 
उदाहरण के साथ मामला जहां दूसरे पद और पहले पद के बीच का अंतर तीन घटा चार है, तीसरे पद और दूसरे पद के बीच का अंतर है, 
अथाŊत् 2 घटा 3 शूɊ से 1 है और इसी तरह अनुŢम के इस Ůकार के उदाहरणो ंमŐ दो लगातार पदो ंके बीच का अंतर रहता है  इसी तरह
के अनुŢम को अंकगिणतीय अनुŢम या अंकगिणतीय Ůगित कहा जाता है एक अनुŢम िजसमŐ 
दो लगातार पदो ंके बीच अंतर समान रहता 
है अंकगिणतीय अनुŢम या अंकगिणतीय Ůगित एपी संƗेप मŐ Ůतीको ंमŐ हम एक अंकगिणतीय Ůगित को इस Ůकार पįरभािषत कर 
सकते हœ जैसे अनुŢम एन बराबर है  1 से अनंत तक को अंकगिणतीय अनुŢम कहा जाता है या अंकगिणतीय Ůगित माना जाता है ईm  
एपी िलखŐ यिद एक ɘस 1 एक ɘस डी के बराबर है Ůȑेक के िलए 1 से बड़ा या बराबर है जहां डी एक वाˑिवक संƥा है ɘस n n 
एक शɨ केवल जोड़ने से टमŊ से Ůाɑ होता है यह हर के िलए सच हैd nth n 
 इसिलए दूसरा टमŊ  पहला पद जमा है तीसरा पद दूसरा पद जमा है और इसी तरह जहाँ यहाँ समान रहता है d d d d 
जो िक दो Ţमागत पदो ंके बीच का िनरंतर अंतर है इसे सामाɊ अंतर कहा जाता है
 इसिलए उदाहरण मŐ हमने दो से शुŝ िकया दूसरे मŐ सामाɊ अंतर है  उदाहरण फाई सामाɊ अंतर है और तीसरे उदाहरण मŐ माइनस 1
सामाɊ अंतर है आइए ȯान दŐ  िक पहले पद के साथ एक अंकगिणतीय Ůगित ए और डी के ŝप मŐ सामाɊ अंतर को एए ɘस दा ɘस 
2 डी के ŝप मŐ िलखा जा सकता है 
और इसी तरह एए ɘस  एक अंकगिणतीय Ůगित का सामाɊ ŝप है िजसमŐ Ůथम पद और सावŊ अंतर है यह da plus 2 d a d 
देखते Šए िक जब हमारे पास मŐ तीन पद हœ तो दो सामाɊ अंतर हœ जो आप काम कर सकते हœ AP aa plus da plus 2 d 
तीसरे और दूसरे के बीच दूसरे और पहले अंतर के बीच अंतर पर वाˑव मŐ वे समान होगें लेिकन अगर तीन शɨ हœ तो हम दो सामाɊ 
अंतरो ंके साथ काम कर सकते हœ यिद पांच शɨ हœ तो आप देख सकते हœ िक आप चार सामाɊ अंतरो ंके साथ काम कर सकते हœ यिद n
हœ  पदो ंमŐ माइनस 1 सामाɊ अंतर हœ िजनके बारे मŐ आप सोच सकते हœ और वां पद पहले पद से घटाकर 1 सामाɊ अंतर को n n n 
जोड़कर Ůाɑ िकया जा सकता है Ɛा आप इसे देखते हœ सेकंड तीसरा शɨ जोड़कर Ůाɑ िकया जा सकता है और वह दो 2d 2d 
सामाɊ अंतर Ɛा है जब हम पहले पद से तीसरे पद पर जाते हœ तो सामाɊ तौर पर  पहले पद और सामाɊ अंतर के साथ a d 
अंकगिणतीय Ůगित का वाँ पद एक ɘस घटा 1 से होता है जब हमŐ इससे िनपटना होता है  पदो ंमŐ हमारे पास घटा 1 n n t n n 
सामाɊ अंतर हो सकता है, जो िक वसीयत मŐ जोड़े जाने पर वाँ पद देता है, आइए हम अंकगिणतीय Ůगित के बारे मŐ कुछ तȚो ंको n 
देखŐ, पहला तȚ यिद हम  Ůȑेक पद मŐ एक İ̾थरांक जोड़ते हœ एक अंकगिणतीय Ůगित मŐ पįरणामी अनुŢम िफर से एक अंकगिणतीय 
अनुŢम या अंकगिणतीय Ůगित है, अथाŊत यिद हमŐ एक अंकगिणतीय Ůगित के साथ िदया जाता है, तो िवˑाįरत ŝप मŐ 1 से अनंत तक 1
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के बराबर है और इसी तरह हम एक नया अनुŢम बनाते हœ।bnn 
  अनंत के िलए 1 के बराबर है, हम यह कैसे करते हœ िक िदए गए अनुŢम मŐ वाँ पद है, साथ ही मुझे डैश िलखने दŐ  िक Ɛा bn n d d 
हम 1 जमा दा 2 जमा जमा और इसी तरह पर िवचार करते हœ और तȚ यह है िक यिद  िदया गया अनुŢम d a3 d a1 a2 a3 
एक एपी है िजसका अथŊ है िक दो लगातार पदो ंका अंतर समान रहता है तो हमने जो नया अनुŢम बनाया है वह एक एपी बना रहता है 
यानी इस नए अनुŢम मŐ दो लगातार शɨो ंके बीच का अंतर भी वही रहेगा
 इसिलए हम िदए गए एपी से नए एपी का िनमाŊण कर सकते हœ, Ůȑेक शɨ के साथ सभी पदो ंके िलए समान İ̾थरांक जोड़कर हम 
अंकगिणतीय Ůगित के बारे मŐ कुछ और तȚो ंऔर अगले वगŊ मŐ कुछ नए Ůकार के अनुŢमो ंके साथ जारी रख सकते हœ।
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